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AD LECTOREM _ 
PRAFATIO | 


I Rationem -hujus:.operis LefQtor  exigat ';.. hanc habeat. 
Sub finem mez Matheſeos Oniverſalis, ſeu Opers Arithme=" 
tici, anno 1657 ineunte editi, infinuaveram;- 1n animo mihi; 
tunc eſſe alum propediem edere de | Aſgebra ſeu; Analytica 
tractatum : ſed alia intervenerunt negotia, quo factum eſt 
| ne 1d ftatim fieret. Hujus ego quaſi-promiſſi aliquoties po- 
ſtulatus, hujuſmodi tra&tatum ſcripſeram, - miſeramque - Londimum  An- 
no 1676 prelo ſubjiciendam. Cym vero perendinatum .adhuc fuerit 
aliquandu, (interim aliquanto auctum,) anno tandem 1683 prelo ſub- 
jectum eſt ; annoque {equente 1684, opus integrum abſolverant operz, 
cum-varis {ubjunctis Appendicibus, prout in editione Anglicana com- 
paret ; cui Biblopolis (pro more ſuo) viſum eſt ad{cribere (mox ineun- 

tem) Annum 168x. | | | 

Idemque ( in Exterorum gratiam ) Latinum jam factum, Anno x692, 
Prelo iterum commuiſi, quod Anno preſenti 1693 eft abſolutum, & 
non parum auctum. : 

Quippe multa interſerenda erant ſuislocis, partim ut quorundam 
Objectis reſponderetur, partim ut fuſs aliqua traderentar quo fie- 
rent explicatiora, aliaque hic intermiſta quz ante fuerant alibi ſpar- 
fim tradita, atque aliquot capita ad calcem ſubjunQa. 

Hinc factum eſt ut aliqua Capita, propter hy 
anfur pre czteris longiuſcula ; preſertim ubi tanta fuerint Addita- 
menta ut noya dici Capita mereri yideantur : quod & factum foret, 
fi res eſſet integra. Verum 1d ferendum potius duxi, quam ut.novis 
ad{criptis numeris turbarem ſeriem capitum prout erant in Editione 
Anglicana ; quod eis incommodo foret fiqui in excerptis ſuis aut cita- 
tionibus ſecuti fuerint ordinem priorem , quibus__non reſponderet ' 
novus ordo. Sedquz ad calcem ſubjunCta ſunt ſacs Haber novos ad- 
 ſcriptos numeros. | 
_ ._ Opere hoc mthi propoſituwm fuit, ut Originem, Progreſſus, variaque 

de tempore in tempus Incrementa traderem ( quatenus 1d aflequi da- 

tum eſt) Artis Analytice, quam (nomine ab Arabibus -accepto ) Alge- 
bram nunc dicimus ; & quibus pafhibus eo peryenerit quo jam Tragatin | 
eſt, | 
 Hanc Gracos olim habuiſſe non eſt quod  dubitemus, ſed ſtudio ce- 
latam, nec temere propalandam. h 

Hujus Exempla quzdam apud Euclidem comparent , apud Theonem 
ſaltem in ſua Euchds Editione. Apud Pappumalia. Ejuſque{ utut clam 
celatz ) effectus ſatis conſ{picui apud jr wa Apollomum, aliolque. 

Primus autem ex/Grecis (quem fcio ) D:ophantus eam ex profello 
traftat. Quem Xylander Latine primum edidit ; & poſt Bachetus Grace 
& Latine, cum variis deſuo Additamentis; &. jam nuper recudi cura- 
vit D. Fermatius, aliis item de ſuo Additis, 4 


a 2 | | | Quod 


C Additamenta, vide- , -. 


phantts yidetur nobis fulſle cognitus : Indequengmen A 1 
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. Quodapud Arabes olim inuſu fuerit, haud minus certum vadetur, 
(citius fortaſſe guain. apud Grecas' a Diophanto tradita;) quam eos ac- 
cepiſſe credibile eſt-{ non tam A Gracis, quan») a Perfis,& hos ab Indis, 

Ab Arabibus ( per Saracenos, Maurosve) in Fhiſpamam allata erat, in- 
deque in Angham ( una cum evan ſeu Figurarum Numeralium uſu , 


alirſqgic Matheſeos partibus, & ipeciatim ofſtrongya,) privy aq Dio- 
Tc Gr en 

pimus 3; & ALGORISMI pariter, pro Prax! Arithmetica per Figuras 

Numerales, | 

1A-quibus itider.accepimus. Literaturz Grace maximam partem.; 

Bucks utique; Ptolemer., aliorumque:Gracorum,:Latinas verfiones, - 


_ prius 2 verfionibus Arabics, quam a Gracis' originalibus accepimus. 


x:Eorumque' Apor;ſmus, ſeu Praxis Arithmetica per Figuras- Nume- 
rales, (quam non. prius habuerunt Greci,) magnum eſt ad Algebram 
adjumentum.® TN reptile 35h It. We 
-- Videntur-he Figure,-in oras noſtras adveniſſe, ſeculo ſaltem Un- 
decimo, ſeu-potius: Decimi:Seculi medio;. ſaltem in-rebus Aſtronomi- 
cis: * Utut; nonnulli haud-ante : Seculum- Decimam-tertium 1d factum 
ſenſerint; nec forte multo: citius 1n yulgares uſus fuerint admiſſe, 
Archimedes (in Arenario) hujuſmodi Computations fundamenta vides 
tur poſuiſſe; utut Notationem-eigem accommodam nonappoluerit. 
Fraftiones Sexageſimales ( a Ptelemeo introdutte). detectum hanc ali- 


quatenus ſupplete videbantur, ſed ſatis imperfecte. - 


- Sed illz Figurz Numerales, poſtquam ab Europzis acceptz fucrint; 
duas nactz ſunt Accefliones fatis.notabiles : Quarum altera eft Partium 
Decimalkum ; altera; Logarithmorum.. | | 

Partes Decimales introduxifle videtur Regzomontanus ( neſcio an omni-« 
um primus ):: tacite quidem & inobſervate, in fao Canone Trigonometrico, 
Ccirciter Annum 1450 : Quas Semon Stevinus, Henricus Briggs, alyque 
promoyerunt. ': ”-. : | 

Quz quidem methodus cum fit quam alla per partes Sexageſimales 
longepotior ; Brzegzms, Geltbrandus, aliique ex noſtris, eandem introdu- 
cere ſategerunt etiam in e1s caſibus ubi Sexagefimaluum methodus ad- 
huc obtinet: Quod & magna. ex parte factum eſt ; foretque abſolute 
factum, nifi quod Veterum Tabularum calculus ſecundum priorem me- 
thodum, neceſſarium faciat ut ea quadantenus retineatur. | 

Logarithmorum aſum ( in calculis Aftronomics aliiſque Trigonometricys 
maximz utilitatis) 2 D. Nepero. ( Merchiſtome apud Sotos Domino ) 
primo introductum, & feliciter inchoatum, -junCtis operis promove- 
runt noſtri Briggius, & Geltbrandus. iP 

Quz quidem, utut A{gebre partes forte dicendz non fint, ad ejus 


' tamen expeditiorem praxin multum conducunt, eoque nomine 2 no- 


bis explicantur. + rs Bf 

Primus antem ( quem ſcio)'quu de Afgebra Traftatum, Typis adhuc 
editum exhibuat, eſt Lucas Paccrolus, five Lutns de Burge diftus, Frater 
Minorita ; qui lingua Ztalira Tractatum edidit YVenetirs Anno faltem 
1499 ( paulo poſt inventam Artem Typographicam,) qui &<ibidem, 
paucis poſt-annis iterato"prodiit. | 

Memorat quidem ille Leonardum Piſanum, alioſque ſe antiquiores, 
a quibus didicerat, fed quorum opera nondum ( quod ſ{ciam ) haben- 
tur Typis edita, - -. © | 

Habet hic Frater Lucas ( preter alia ipfins que extant opera) in 

I libro 


LY 


+ 


3 
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libro cur Titulus Summa Arithmetica & Geometrica, perfeEtam Praxeos \ 
Arithmetice- traditionem , | omnibus fuis partibus abſolatam ; in in- | 
teerrs, Frattts, Sura, Binomius, &c. Et Radicum Extractionem , Qua- 
adratice,'Cubtce,'&c; Regulaique de Proportzone, Soctetate, Computis expe- 
diendis: Aligatrone , & (que dicitur ) Falſa poſitione: aliifque que ad 
Artem;( quam vocat ) Mzrnoremipectant. Quz 'omnia tam -plene ſunt 
apud eum, tradita, ut omnino 
diem. fucrit ſuperadditum. 
.: Poſt hac, Artem quam vocat 
tradit, aliaque ad hanc ſpectantia :- Puta de Srazs Reweibus, Quantita- 
 tibus Negatrors, Binomialibus , | Refidualibus,, * Raduorbus Untverſalibus., 
Signiſque Plus, Minus, ſen + —, eorumque uſa :+ Totaque Leebraquo- 
uſque pertingunt Aiquatones Quadratice. i, © 
Hanc Artem ab Arabbus acceptam 'tradit (& Nomen ipfum;) Nul- 
la Dwophantz (aliuſye Scriptoris Grec ) mentione facta: ut-quz tum 
temporis, videtur, noſtris plarfe ignotus. | 
Hunc ſecutus eſt Szphelius, £ 


qQuationes 


parum fit quod-in his ad hunc uſque 


Majorem, quz Alebra dicitur, fuſins 


11que ab ipſo citati ;' ſed qui ultra £- 


adraticas non proc 


Tandem Scipio Ferreus, Cardanus, Tarfalea,, aliique (ſuperiori ſe- 
culo) ad (nonnullas) Aquationes Cubicas rem perduxerunt, 

Bombellus item /AEquationes Biquadraticas (ope Cubice) all Quagraticas * 
reducendas docuit. | 

Nonnius* (ſeu Nunnes ) lingua Hiſpanica ; Ramus, Schonerus, Saligna- 
cs, Clavins, aluque, -lingua Latina; Recordus, Diggtus, aliique ex no- 
ſtris, lingua Anglicana , eodem ſeculo rem eandem excoluerunt ; ſed 
( plerique ) vix ultra Quadraticas. Xquationes progrefli. 

_ Interea temporis D:ophantus, a Xylandro primum Lat 
inde 4 Bacheto Grzce & Latine, in lucem produt : Qui alia plane 


' methodo 


ine editus, de- 


am Arabes (quos priores ill ſecuti ſunt) rem exponif. 


\Nec mih1 ſatis conftat quo vixit tempore Dzophantus, Certe Gracis - 
Antiquioribus non eſt accenſendus, ſed 
Chriſtum ſeculis vixiſſe - creditur, Swperſot: 
Quadratorum & Cuborum nominibus inter ſe compoſitis Poteſtates om- 
nes deſignans. 

Atque hactenus vix aliz quam Jenote Quantitates 


tins aliquot poſt natum 
um nomina non adhibet, 


| folebant gxrtis 
Notis ſeu Symbolis Algebraicis deſignari ; ſed Cognitz, Figuris po- 


__ tius Numeralibus. 


Sed Anno circiter 1590 Speczoſam quam vocant Arithmeticam intro- 
duxit Yieta: Receptis. pridemOperationibus Algebricis, commodio- _ 
rem 1nducens Notationem. Cujus ope, totius Proceſſus longioris ve- 
ſtigia, brevi Synopſi exhibentur Oculo. 
telicius detegantur. 

Introduxit 1 
Exegeſm. Quamque in Quaaratzs, Cubrs, & aliis Poteſtatibus Szngweribus, 
pridem exercebant Radicis Extrattzonem, amplat 1lle ( quod vix aut 
raro ante factum erat) ad Poteſtates Connexas, quas Aﬀettas quatio- 
nes vocant, In poteſtatum autem Nomenclatura, Diophantum 1equitur, 
non (ut priores) rabas. 


Eundem ſtcutus eſt Oughtredus noſter, in 


Unde, quz: latebant pris, 


tem Numeroſam quam vocat ' Aﬀectaruam @quationum 


ſua Clavi Mathematice, Anna 


x631 primum edita, Eamque Methodum infigniter promovit ; Brev1 
quidem ſed pe 
rant magnis. Vo 


icua TraCtatione, ſummatim exhibens quz- prius fue- 
uminibus tradita, Eoque tra&atu, aluſque _— 


AD LECTOREM 
tractatiunGalis, Medullam exhibet tots fere Veteris Geometriz 3 
> 0: 06 ſternit eidem propagandz. Hujuſque excerpta quzdam '\meis 
' inſeru1, BD =_ ITY 
Hujus ego veſtigiis inſiſtens, ſubjunxi (fſpeciminis loco) de Seftz4- 
nibus Angularibus traQatum, Non quidem ipfius Algebrz corpori'in- 
ſertum-(ne nimis rerum ordinem turbaret,) ſed cam alus Appendi- 
cibus ad calcem Operis. | eh 1 DIH 
Owughtredo. contemporaneus erat Harriotus item nofter ; ſed aliquanto 
ſemor, & prius quam 0zphtredus mortuus, Plurima reliquit ille Scripta 
Mathematica, & quidem quod dicitur Eximia : ſed que vel latent 
| pleraque, vel perierunt ; Unico faltem ſuperftite. Hujus nimirum 4- 
Os aalytice, cam ipſe per decem annos fuerat demortuns, a Walters War- 
' nero edita, eodem Anno produt cum Oughtred: Clavi, 1631. Opus qui- 
dem Poſthumum, ſed plane Aureum. © | 
' - Notationem, > Vieta & Oughtredo uſurpatam, in aliam mutayit com- 
modiorem. Sb | 
Aquationes Swperzores. omnes, docet ille' (& quidem omnium pri- 
mus ) ex Szmplicious inter ſe Multiplicatis Componz; adeoque in eas cfſe 
Reſolubiles. Grande quidem Analyſeos myſterim. | 
Indeque colligit, quot quzque Raazrces ( aut Reales aut quas vo- 
cant Aipagznarias ) habere cenſenda eſt ; atque, ex .quibus Membrzs 
* qxor my] Coefficientium quantitatum quelibet, in quoque AﬀeCtio- 
nis ul. | 
| Oltendit , quomodo Radices (adhuc incognitz) auger: minuive. - 
: poſlint, aut 'data Magnzitudzne, :aut in data Ratzione: Indeque deftrui 
. poſſe Terminorum aliquot intermediorum; & Radicum aliquot aut 
-ex Affrmatiyis fieri-Negativas, & contra; aut etiam deftrui : Aliaque 
. plurima que in Analyſeos praxi- magno fint adjumento. 
Docetque*non tantum Qzadraticas, ſed & Cubicas omnes Fquationes 
Reſolutum iri.; etiam eas quarum Radices ab aliis pro deplorato 
cenſitz fuerint, ut plane Inexplicabiles & tantum Imagmarie : Totum- 
que illud (& quidem plus eo) quod eft pure Algebricum, in Aſgebra 
quz haberi ſo}&t Carteſana, paucis admodum exceptis. 
Hzc autem Algebrica, quomodo ad Geometriam aliave ſubjeCtta 
ularia fint accommodanda, non hujus operis inftitutum erat, 
( quo pura Algebra abſtrafte traditur ; ) ſed altiorum ipfius ſcriptorum 
. opus crat, quz peruſſe dolemus. 
 Han@ego Harritz Analyticen eo fufius in ſequentibus infinuan- 
dam putavi,. quo liquidius pateat in quem ſtatum ille Algebram per- 
duxerat dum 1n viyis erat, jam ante annos quaſi Oftoginta, Quo 
nemo felicuus ( eo prior) Kquationum Compoſitiones expoſuit. 
Atque in hac iterata Editione, adjicienda erant nonnulla in Harriotz 
vindicias; quo quorundam Cavillis reſpondeatur ;- quos male habet, 
vel quod Harritus olim hec 1civerit ſcripſeritque ( Cartefſio prior,) vel 
had ( eo: mortuo ) Warnerus hexc-ediderit, vel denique =_ Ego 
fata meminerim, que mallent iph potius ignorari: dum inte- 
rim hec fic'efſe facta, icripta, edita, ne phi quidem (fi oculis ſais 
velint fidere) poſſunt dubitare. od autem ad lites, fimultates, aut 
altercationes attinet , quas*inter ſnos awunt (me neſcio) vel olim 
- fuiſſe motas, vel etiamnum eſſe, Num inde ſua hauſerit Carteftus ; ego 
me non. interponam arbitrum. -( Viderint ipf. ) Uti nec me arbitrum 
interponerem fiquis/ pertinaciter-.negaverit, ab Eucide didiciſſe _=_ 
I ram, 


\"OPRAFATIO. 
ſeem, 'Trianguli refilinei tres angulos equales efſe tuobus refis; \'Fieri pos 
teſt ut non ab. #zclde, ſed ab. Ariſtotele; aut forte 2 Clavio, di og 


aut etiam non digtcerit, Sed certum eſt; id 'Euchd; prins.fuiſſe no»: - 


tum, & ilthec Harroto, Atque hoc ſat efto:dictum D: Bailleto ad ea 
quz-(in ſua Carteſi vita) de me habet hacin»re. (Querhti ego non 


videram, .cum: Prefteto reſpondi, nec ante quam hoc tofuim opus ab- 


ſolverant Typographi.) Qui utrumque_ legerit(& rite comparaye- 


rit) arriotum volo & Carteſum, Judicet (per me licet) prout ipfi vi- 


ſum fuerit, (ſed & muhi pariter liceat,) num hic inde habuerit.' (Mihi 
neque ſcritur, neque metitur. ). At nolim interim--ut- iraſcantur mihi, 
qui d1xerim (quod nec ipſi poſſunt inficias ire,) Apud Harrotzm prius 


extitifſe quam Carteſam, que ſunt utrique communia. Et, fiquid lau-: 


cis Cartefio debeatur quod hec.tandem {civerit: 'certe non minus de- 
bebitur Harrvte, qui, ante plus minus viginti-annos (aut'eo? plures) 
{cripſerit, quz ante ſex ſaltem annos ( Carte/o-prius) edidit Warnerus. 
Qaod in Galle tum. fuiſſe notum {& ſpeciatun -Parifes)-certum elt. 
Suaſerm ego Amicis Carteſ# ( cui-non ſum inumicus ego)..uthac de re 


taceant : Sat eſt ſuz laudis Cartefo,.ut non fit cur invideant Harrioto 


\ ſuas. [ Sed vide que mox addenda ſunt. ] : 53 [11 
> Poſt Harriutum; ad D. Fohannss Pell. Methodum explicandam ac- 
ceditur ; quam ille- fibi pecuharem habet ,, notando: (ad Marginem ) 


quibas: paſſibas procedit quzque /Demontftratio, ,& Y:quibus ante po- - 
1 


tis arguitur. Cujus _ em. mEthod1 Exempla am ex ipſo in- 
ſeruncur, aliaque ad; illoram imitationem. Simulque oftenditur , ea 
methodo, innumeras haberi Solutiones Quzftiqnum Indeterminata- 
rum, ubi Magni Geometre vel ,Unam exhibuifſe, rem magnam -puta- 
YErint, V2.5 512, # 

{Atque, hac. occafione , de Queſtzonibus Indeterminatis aliquanto fu- 
fhus agitur , earumque Limitationibus ; . & ſpeciatim de. Regul quz 
Allgationss dicitur : item de Locxs. Geometricis olim didtis.; quzcon- 
ſfimulis naturz ſunt cum hujuſmodi Queſtionibus Indetermmatzs, funt- 
que talium Conſtructiones Geometrice. | 

Poſt agitur, de Quadrats Negatinus , eorumque Radicious; adeoque 
( prout dici ſolent)) Radwibus Imaginaris Equationum Impoſſubilium, 
aut pro talibus habitarum, Quid nimirum reapſe defignant hujuf- 
modi Radices Imaginariz, quique fit earum uſus: nec ſemper inde 
conclud!1 poſſe , caſus efſe omnino impoſfibiles abi occurrunt ; cum 
variis Conſtructionibus Geonetricis eo ſpeCtantibus, tum in Quadra- 
#ice5 tum in Cubicss & Brquadraticrs Rquationibus. - 


Agitur deinde de Exhauſt:onum methodo ; tum Veteribus' tum Re-, 


centioribus uſitata ; &, quo nititur Fundamento. , EIN 

Indeque de ( Cavallerz) Geometria Indivifibiluum ; cajus genuina No- 
tio cxplicatary nec aliam eſſe ( rem. ipſam quod*ſpectat ) oftenditur , 
quam 1llam Veterum Exhauſt:onzs methodum, breyiori forma adhibi- 
tam ; eodem cum.illa fundamento nixam , indeque demonſtrabilem: 
ut non fit cur ſuſpeQa habeatur (recte intelleQa ) aut Geometriz 
. adverſa, > 08h F 

Hinc ad Arithmeticam Infinitorum tranſitur, quz & ipſa nititur Ex- 
hauſtzonum methodo,  Quippe, que ita continuo convergunt ut ( citra 
infiaicatem) diftent fdato minus, ea in infinitum continuata cenſenda 
ſunt zqualia, Demonſtrandi methodus inibi ufitata , defenditur ; & 
2 quorundam Exceptionibus yindicatur : aliquanto fuſius quam inEdi- 
tione priori, ls Huic 


FA 


ECTOREM 

AD ECTORDP. 
- Huici ſiperftraRtaieſt Dodrina' de'Serrebus' hfinzrr? ( prout dici.fos 
lent ) ſei (anvergentebus, A Ts ;'% Dro:fone' & 
Radicum:Extraftione patifiimum ' ormnds; in infinitum (fea quantum 
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dem verum elt ; przſertim cum non infrequens fit Cate 
ribus:non;indicre; ):Quid 4) lo" Buillarus \eur 
Nempe narrmt ex Pell; quadamad Morſonhur Vf 
non obſlante' .conformitate ) avorabiliter de Catrefio flu v6 
tian 'M& annumeret zi: qui .Gartd/io \non'tantuin' hi 
ſeo, -conſui,:& locutuslum!): Quodnam Hit” ied ai Fine 26 oy 
qui Pelli; quas citat Literas . non. vid. Putarunt li forte You 01710 dandiim Fr 
Garte/o, quod. Harzioti tradina fuigulibes avcommodaverit!/nec pores Tre 
nemo: onmurh judicaverit, luec ame ab Eiarrioto'non fuiſſerrhdita.” "Quid 'Peltms 
ſe ſenſei; \ ego aliquatenus: intelligs ; 'ut\qui ke tac ge re ſepiiis , 
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' Enautem ahud, prejudicium ( ſeu praſumend! argumentum:) adauc: fortius, :ex 
eodem  Gail{ero PeLItut, gag. 229,  230., Quippe:nen mododacile. futc , dum in 
Hollandia vixit, ex Angha tbi.communacatam; habere /Zarrioz7, methodum: ( quod 
jam dictum eſt ) {ed Carte/rms iple, ex Hollandia conceſſit in frghan; Plulolophos 
noſtros & Mathemarticos confulrurus ; in{truuque Zondnt, & n vicinia, Zxper:- 
 menta Magnetica, didicitque ex'noftris 1mmmutaram Acus 2 erica geclinationem ; 
quam noſtry tum-nuper- omniium} prunt” obſervaſſent Zonum! ; tem" runc novam, 
nec alibi ante obſervatam,: &:quamnoiindignam cenſurt. Carze/ixs dr{quilitione 
ſua.” ex- Carteſit ad Merfennum luexis thiden:citat Baillexus. Indequecon- 
cludit, Onmmo dubitari non, poſie:quiz tun {ondini fucrit Carte/ius. Quod 'con- 
ugille ibidem doget BaHetys, non quidem anno 1630 quod primum {tatuerat Car- 
ze/ins, Ted anno lequente 1631 5 nimirum eco iplo anno quo, tum Oughtredi Clavis 
HAathematice; wm 'Harriot! Aﬀeeby a, -prodicthnt. Londini. Ecquis autem credat 
Cattefium ('quii tam ſedulus erat hujulmodi rernm' explorator, 'quique in hunc fi- 
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bus vſus eſt Authoribus. Nudam Hiſtoriam, ( quod 1nſticuti met rao poſtulabar} 
contentus extibere. Nempe, Quod ea apud Here tounh comparebant quiz, ibidem 
- compert. Dixeram quidem, 4nd Car te/tum ſimiha reperiri( nec diltiterur faille- 
74s magnam- 'urriufque Conformeratem :) ted, unde habuerit, * non dixeram ; nihil 
de Plagto, am quod huc ſpefter. Ertquidem de induſtria cayebam nequid dicerem 
de Cartc/io Contumeliofum, aut.exiam Derogatornim; ( faltem nifiHFud fir dero- 

* gatorium, .Apud ZZarraazurm prius : extiufle quz ſunt utrique communi. ) | 
__, Quanta aucem {it ea utriulque. Conformztas, coattus ſum+jam denvo_, 8%. magis 
ſpeciatim exhubere ; Morland: liters ea de re poſtuſatus. Quod: tecifle ſe dicut 3 
ad rogatum- cujuſpiarn (quem non nom1nat, nec cgo {Cto, ) gui Carteſii Vitam 

zum ſcripturus erat. Fecique, ut Harrioto Juſtus ellem, non Carze/zo Injurius. 
Sed querendo pergit Saz/ictus pag. 240, &c. Quod propter hanc 'utriuſque Con- 
nm, Sr neſcio quis, contra Carte/ium quid ob- 
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Favorem'Carteſu. Quam rem? Nut 
utrique. communia? Haud putaverum. Sed,-+a quibus.cſtdecifa ?* 4b Fduddenio, in- 
quit, & Preſteto. De Preſteroalibr dictum eſt,'(-Cap.:$3- Ynecrepero.” Quid FZud- 
demus dixerit, examinemus. Lochs quem-citat, dt ih #Zuddens: i Epi/tola Ccome- 
trig Carteſiane inſerta : Haberur autem pag. 490, 491. 1h: 1 21 | 
. Quod autem dicit, Hoc eſt. Rega/am banc de Aiquatione Biquadratica in duas 
Quadraticas refolvenda ) quam , D.,. ds Caries pag. 779, 80, Bn, ; py Geometria de- 
ſcrip/it, meo inquit zudicro, non veriſemile videtur ipſam:ex ullts aliis authoribus, 
at nonnulli opinantur, deſumpſiſſe. Putatque! Schootemum ipariter (entre, nou e//e 
veriſemile, iHlum FHanc Reduttionts Regulam ex altorum ſcreptis ad je tranſtuli}/e. 
Hem macrum teſtmoumum !  Aanc. Unan Regulam ( ns Hudden1as) ex 
alorum ſcriptis non deſump/iſſe Carte/urm.  Sed.,quzd+de:rrel1quis omnibus, = 
| | Carteſ1o 
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Carteſio ſunt cum Harrioto commumia? Ne 283 quidem... Quidnz & me citet in ean- 
dem ſentetitiatay qui. toto Capite 55. Contendo 'Favc: tp/am Regulars" nec elle ab 
Harrioto deſumptam, nec cum Harrioto communem ; ſed (quantum video ) ſua 
F/ Cart eſa. 5 » : | 8 5 | 
apo: nies (quod: #Ffarneri nomen- faciat Wikelwuon, cums fuer Walterns ; 
& Harriotums mornin; Anoo 1623, cute fuerit; Agng:'t6p; quia levia ſunt: 
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; #farriotus autem» _ tuerit | vir. non contemnendus'quo.*pagea 
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— in Aula quz dicitur Sande Marie; Ubs Gradibus Academivis. mMitiatus eſt 
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Rawlegho incuante; quod opus tum Anglice, rum: Laune, errant exrat.Poſt- 
quam cum Raw/egho'rediveritinuduriam; adfcitus ct 'in famibaw\'Honoratiſfimi 
Henrici Contis: No thumbrie; oi cum alchbatdomi. uz, cique'toncelfit hono- 
riicam Penlionems annuam librarum 220 . Anglicarum,\ ob exumiam''ejus in Mx 
thematicis peritiam. Erat enim Honoratiflimus le Comes Matheſeos 'peritus 


& 1edulus promotor ; atque.vtysz eum-.finem {( -_ Harriotum moftrutn ) alebat 


—_ Harriotum, Warnerum, & Hueſinm ; q_ nune fir 
conjunctis verſabatur. (Et Rawleghus pariter 1bi 


hcum 1bidem ereftum eſt, cum. hoc ( inter ala) _ 
luit,, & in omnibus excelluit, eMathematicis, Pheloſophrct. 
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Originem & on Un varios oſtendens. 


De Algebre natura, ade fqus ejus FIR" 
nn UA vulgo dici ſolet ALGEBRA; etiam,  Grzco 


intelligitur ut caſus; verit. 
| PU nomen 1taque non incommode attribui tell yarus 
is Arithmeticz operationibus ; puta on, Din 
vifeont, & Extrattioni Radicum, Quadraticz, Cubicz, &c: 
| Raney yr pn rg pany rg 
| componL. Et __ ; 
tiphcando. Betraſtip item: Radicis ( Quadraticz, Cubiczve ) lus quod Qua- 
drando vel Cabicando: fapponitur compont., . 

Quippe cum ex numero 5 rs ins, eſt 3, & petitur quid reſtet : ſupponi- 
tur numerus.' 5 ex. partibus componz, quarum altera fit numerus 3, altera quam 
{ donec innoteſcat)) yocemus A ( aliove nomine ad arbitrium' fumpto) & quark 
tur quis fit ille alter numerns A ( nempe, qui ſimul cum 3 conttituit 5: Hoe 
eſt, poſito 5 = 3 + A (hoc eſt, numerum 5 zquariduobus, 3 & A fimul ſumptis,) 
—_—_— Ling fit- A. Has enim partes prius' inefſe oportet numero 5, quam dt- 
vell: ; | 

Sine, ubi numerus 12 per 4 Dividendus eſt; ſupponitur numerus aliquis 
ki gu A vocemus ) ſumprus ( ſeu .per 4 multiplicatus ) ) conſtituere 12. 


uzritur quis. fir iſe numerus A. Hoc > Poſito 12 == 4 A, quaritur quis 
; -nempe, qui (Sa conficiat 12. 


gy ub1 extrahenda eft Radix Quadratica numeri 16; akin numerus 


aliquis in fe ductus hoc — uorus ipſe conkficere 16 : & 
quzritur, quis fir. ' ” polito 12 = A ay AxA, ne, qus fir A; nem- 
. Pe, qui per ſe multiplicatus confictat 16. 

Cumgue ex 125 extrahenda eſt Radix Cubica; reſumicer rur numerys —_—_ —— ut A, 
| qui. mn fe cybice ductus (hoc elt; qui primo Az, 
erumque hune productum, ut fiat AxAxA GT I2S.. __ eſt, poſits 
AxAxA==125; queritur quis fit A. Et fumilicer in aliis Poteſtaribus. 

Quz quidem- Inquiſitiones, rite perattz, exhibcbunt ipfius Apvalorem, primo 
caſu, 2; fecundo, 3; tertio, 4; quareo, 5. Argue it alits aſbus prout -res 
exegerit. | 
A Adroges 


CAPE Kt S 


nomine, 
s aut Ava/ytica dicitur, ardavne,; rexum ut que - 
Reſolutionem ſeu ſolutionern i us ſignificet lic Comms - 


[> 


2 


eſt Synt 


ALGEBRA IH < 


Adeoque Additio, Multiplicatio, Conftitutio Poteftatum (Quadraticz, Cubicz, &c.) 
ſunt operationes Synthetice ſen Compgſttorite : Subdut7to, Diviſio, Radicum Ex- 
traftio, ſunt operationes Analytice, ſeu Reſolutorizx. Atque in alits fimuliter. 

Verum hujuimodr operationes: ( © on factles ſunt )-quanquam fint;revera /4na/y+ 
Zic&, non tamenllz ſunt quas 9c imum defignat hxc appellatio : ſed aliz, quaram 
Campeſitio eſt perplex1or atq — c—_—_— Reſolutio propterea diffig- 
lior. Harumque perplexiorum”compoſlitionum artificiofa refolutio, ca eſt quz 
Alebre ſeu Analytices nomne ſoler infinuari. : 

Analyſeos inventionem - Plazgriadferibit-T heo, (daltem fi T heonrs ea fint que 
ſub iniczum lib. 13. Zaclidis habeqeur huc, ſpecantia; ) quz > 7 heone fic defini- 
tur ( interprete /7era) Aſſumptio queſiti tauguam conceſſt, per conſequentia ad 
verum conceſſum. Ex ( yice res Syntheſis definitur : Aſumpio concel}s, per 
conſequentia ad Ruz/iti "ergy & comprehen/ronem. Ex Pappas timuliter 1n Col- 
lectaneis, ſub inttrum libri 7. Nempe lc, 2 conſtruCtis retroceditur ad ea unde 


- .conftructio inceepiſſe przſumitur : hic vero, A conceſlis procedituriad ea que inde 


{unt 'conſ{truenda. SES DI ig. . 
Arabibus dicitur A-gj4br }'al-mukdbala ; indeque ab 1llis ad nos devenit no- 


men Afebre. Arabibus, Verbum g'4bara (co ſono quem Itali ſcriberent gj4bara, , 


li zabara,) ſignificat Refiituere ſeu redintegrare ; & 1peciatim dict 1folet de 
Baſle Sb _ luxatis, ; juitum ordinem reſtituendss : ( eſtque athne He- 


brxzo verbo Gabar, quod elt Fortem e&f/e:) mdeque delcentit Nomen A-gdvr- 


Verbum 44bala ( unde deſcendit Nomen al-muk4baha) ſignificat ( apud Arabes ) 


O e, C are, aut contre e, 1leu ex udverſo ponere. « Adeoque illoruttr 
pon a mw IF 


Al-gjdbr W'alnucdbala, tantundem efit atque, Ars Re/titutionis oo ps 
ſeu contra-poſitionis; aut eriam, Ars Reſolutions . & Equationis. Et quidem 
Lacas- de Burgo (ex. Algebriftis Europzis editis,' omnium. quos ſcio antiquifli- 
mus) Reftitutionis fy Oppoſitionis Indo interpretatur. - Aut etiam 11 gjabara 
interpretemur Ccomponere, & kdbala'nterpretemur oppoxyere ſeu contrariart ; ..non 
male nas al-gjdbr wal-rmucdbals : per Camprſitionem ejuſque contrarium ;_ hoc 
ater Grote bem. i: SAVED 1755 v6; es 

Eyus ( inter alia) hoc unun+munus eſt. Quantitas aliqua, ſeu Magnitudo, ad- 
huc incognita, ſed 1nquirenda ( quam Radrcerm vulgo dicunt) ſupponitur( per 
additiones, ſubduchones, multiphcationes, divifiones, aliafſque operationes indica- 


tas) fic immutari, ut tandem zquals fiat notz+cuidam quantitati; quam ei con- | 
«traponunt ſeu cum illa comparant conferuntve : -quam collationem ſeu contrapoſi- 


[aſo) vocant o/£&quationem..  Quam quidem Aquationem refolvendo, Radix 
la ( fic pridem murara, deformata, & quaſi luxata,) jam quafi in juſtum ordi- 


nem Reſtitumur, ejuſque valor innotefcit. Quod innuere yidetur Arabiga ap- - 


tio. F 

In Goki Lexico Arabico exponitur, RedutFio partium ad totum, ſeu fradtin- 
_ ad integritatem. Qual 1llud fignificet quod vulgo dici folet RedutFro fra- 

100umM. : 
| Arque fic non raxo res eſte poteſt. Puta, {i numerus incognitus de quo quz- 
ritur dicatur A; qui ſupponitur ( verbi gratia ) in tres partes zquales .dividi 
( quarum 1taque quzlibet erit 3 A;) harumque una duplicari (quz fiat itague 2 A;) 
atque tum demum hic triens duplicatus zqualis efle denuncietur numero 16: & 
—_ tandem, quis 1gitur eſt. le numerus A? Quod huc -tandem redit; Po- 
tw guod 3 A=.16 ( hoc et, quod.duo trientes numeri A fint 16 ) guantus e/l 
the A totus? Qui re bene perpenta, reperietur -numerus 24 : ( quippe cujus duo 


rientes ſunt 16.) Adeoque- ex cognito valore partis, colligitur valor integri. 
Sed exigua pars hxc cſt arus Algebrz; ut quz fe ad - &575. Brand longe diffi 


lores extendir. 
 Ztah vocant =. re: > cenſus. Quz enim Drophanto ſunt eur, Jusnus, 
ogy, ( reddique 1olent Laune, Alumerus, Ty {rg aut Zatus, Ruadra- 
zum, Cubus; aut Radix, Quadratum, Cubus :) Italis dicebantur Res, cenſus, ca- 
bus: Adeoque Regwla re: G engs, tantundem 1llis eſt atque PReguls radicts Gy 

quadratt, ſeu laterts fy quadtate. ws 
Porro; cum quz alias Radix dict ſolet, illis dicatur Res, quz in eorum lin- 
gua eſt coſa, ( quz vox > Latinorum cauſa deformata videtur, ut & Gallorum 
choſe eodem ſenſu ;) hinc fit ut numeri qui dicuntur Denommativ;, ( ut ſunt 
| Radix, 
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titulum falrem oy Tio Libr, qu oi 
detent Apoliorinm, 
mverim ) hae” Ars wotoria 
non Pergeens ille Ge kcicos ha 

Hanc autem” Artem Inveltigandi 
demonſtrationes Apagogrcas ( ad abſaurdum ſeu nn, 
runt negetur ) affenſum cogere ; pottus quam 
fuerine mventz. \propofitiones 11] quas yh ler Spa = ned ies a vey 
Hae de ze lic-conqueritur wes feu in "Dyes CO 
Antuerpiz Anno 1567. fol. 114, þ.' O quam oe 
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machinas, ſed art "ord abſcondunt, ut magis 

mace, Panos, ef Ee ras 4: be GuC | 

plarimas Eels © s, falſe ab ih x via inventas 7 
my 


=_ conſtat & apud Arabes extitifle. 1 

tam ZHrxchdis fuifle cenſentur, quam: vel heck oe alte. 
Sed, uw fit, antiquas efſe cerrum eſt, & Arabica verſione Intiquiotes. "Alia 
Lok itm{mod: apud Pappunt habentur. 7 + wade: <a 


-_ 
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rum::adhue:habenus;: 

kate: Reliquoſque ( ur+ ms falrem 4 eſt) | 
nus Jſnacus as an Ms (cxtarerinter | Dhoni erat in Bibliodice 
S pia Partfits«,. 27C RAS S180) rd 2000 92H : AT, nt Jþ$ | 

lei? har, nn | INES: DoKiſſimo" Proocki- —_—_ mm & 

| 1nnt. 

NOIR 8. Junior Clropets Pas 
| hee ade Poets wane 1 eS; vixiſlþ 
_— —— 
ue circa annum mini 1 oonge 250, eumque exi{timat:(noh 
pe: J*PEW hed hoc-+elſt: (fic 
+ Alg  ——————— tem/eninh 
x afcripran je. mpewenpe 'Tdemhue! alibi 


| 7 »ben.. Majid, ,primum :hujus .inventorem innuit; 
hoc 7" 16.1.4 enim intelligo) primum apud Arabas. Cardanum in hoc ſequnrus, 
tab ſubtthtate, Itb. 16. & mn oy ſua) ejus inventionem huic Arabi a- 

--camque-ob-hanc artem"Gebrum fuiffe” dit _ Abu F-Pharaghtt 
— Is = Frans "Mohammed ben _ TIS putat _—_ annum Chriſti, goo. Entychins, 
En : circa annum 850. ) utut. Hat) in co lapſus forte fuerit, dum 
= = __» Mohammed illum US. oF mc it erat ſub idem tempus (centuria 
nous ) Geber quidam Arabs,.1n atonomi celebris ; qui in rake: ww Alma- 


nd $ 'F havd gem feie Oonr f lobaeeng ; s 2 ++ t tueri Nie Algebra MIS 
EX HE | Steuimus oo Ago pr? ſua,- ubi de Erudito no ſenb agit, aut /zocle Jas » ) 
; OP | a{Tunat, tum alias, Marheſcos partes, Bn re pe 19 
erynt Condos: nec : top, RING, 
chum, malto poſteriores pg fuo- ſc 


uins . (*poſtquam preci ua /iſtns v2 monu- 
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Fl quiab, Indi figures nhwer) 
LF etgaoory ey indec!; ..cum carum uſum.zvaum 
; ce bs tpeculationes, 4 carr agree etlam Greet Prius Nove- | 

= quam. ab,Arabibus tandem Jus 


Ab Indis, uſdem. euam accepille ponerne Ahern ſha; potius quanr' I Div- 
"5 Sons (98, _ Gr Oy; A 44pry ones un ea ya; 1dque fſero, &-1n 


65 
od 
o 


Graco nomune- e118 ace bob pr boy retinere: ; os rame alfetare vids 

Bantur an eis que A Gracis,acceperant.: ut liquerin —_ Fea 
Saſmus, alquez quas: A RO deduor.. deloendill non es. <a ad". Die- 

79 15 NEAR 

lationes 2 Dr to hr hg fans, aadovs 2eblate ae urs. Junngyuc- 

Aopllanons Diepiancs ul deſignate 6h, Edad” ®,,1%..% » Cc." Que, 

Latine ab anterpretbus redditz, ſunt anizas, NUMerus, Fuadralus, cubus, ' qua- 

, dug, alia fa gt guadratocubns; anbocubus ,:\&c:\ notiſque;:his'! ( excepra unite, - 

cre NO non videbatur,) delignathy N,.Q, C, QQ, QC, CC, :&c. 

Ybi Vis, Emer —=—y ; cunts Gags; C > 0ens ; adeoque QQ, quacuor ; QC, 


Pot. at whos _ (6 non & a). dodrinam hanc proſecuti une 


, | Arabes, (dum apud Europzos;yix aut ne: vix- innotuit: }.A,quubus &. Aſecbre 
- nomen adepta R. Non quidem a Gebro aliquo, -ipſius\inventore, prout con- 
x tt 


ww www © kd wo. 


;s w—_ 


oO ww BO & RT FOP—ONS © & © amt 


chabuimus LatindS:anſlationes Zxchdis, Ptalemazt, aliorumque; Grecorut, auil- 


{ - Arque abuciſdem: nos aoccepinaus, non tantur nas noſtrum, ſed NS 


ALGEBRA. 


jolie ſunt aliqui,,! (fed abſque.omns quam hactenus- vidi-conjedtatz 
ſonum EY 41 faltem alzquando __ Gober Gor Arliaty fe r= oj 
dictum ES ab Araliico nomine Abgjdbr WH 49 Tn 
Milos ns caalimgua | Je Albin op nA quibus 6 2 
Drophan /o- acoeperint IL) Diophant denominationes fun. ufc 'navtatie,-- Bt 'proier 


ab = bam'a Fe = Lens Gre Sooke 
r2ClS yan. — mes jJamiante' * 
: 2 4 teſtatum: alia ) lc gan ra © Dope 


fu lidorem ertionem, oy ——_ nominem gy argumenta piito//nof'' 6m 

(ungienda,: ak fs quanta, Drophanto Algebram - accepiſſe>ſuaty''- 119004, 
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quit) anuo (1130) Athelardus, ſeu Adelardus, Anglus, Monavbus Bathontehſts, . / —_ 
dis Geometriam ex Arabico vertit Latine. 'Nec Arabice feruiſſe, mirgnidum ; 
quando Galliam, Germanian, {taliam, adit; ſed ctiam Ha ſpaniam, Ayptum, 
Arabiam . iþſam. 
rid fk tus Retinen/ts ( hoceſt, nifalles; jert.of Reading) q w in FHiſpa- 


regrinatus, rerum. Mathematicarum cauſa,” ibidem'ex os ep in Latizum 
02 ASA, anno'\1143.., Ut. ex: aus tran{lauonys Epulogo Guch'@ 
Carca hoc item tempus (aut paulocitius) Gabcknns 4 Cimchis (wt 
in 7:8 houn-glitigr ho cus, Linguz Arabicz: & ſtudiis Marhematicis fe 
Nec multo poft Danze! Merlacus ( Porlep ) circa ab 1180, in Hi | 
aliquotics Peregrinatus, bidem 1 in urbe 7 oleto, Arabicts i8& 'Mathematicu 
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I ad annum ropes . Odingtonus, ad annum 1280. Johannes Bacon- 
_ dorpins noe item diftus ) ad annum 1330. Robertus Halcot (tive de Nor- 
thnrnpione) ad anon 1340. . Fohennes Eftwod ( at Afbenden) circa annum 
£347. Cimitons > circa annunt 1350. Nicolaus Linnenſis ( 4+ Linnea) 
carca annum I355. s Killemgworth, 1360. | Rirardus ham 1370. 
_ Hredon, 1386. Johannes Sommer ( an Semmner ) 390. s Wat: 
' L400. Williclitns Batccomb, 6. dhe vnagd Battoner, 1460. Quorum 
ve, a6. Al þ tim in Mathematica fuerunt cele- 
; ut ex libris Ylorum MSS. in Fr ven adhuc latentibus, necdum eds, 


ig ali tuerunt ſub « ea tempora multi, a Poſe non memorati,/ inter quos 
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ALGEBR A. 
Adamus de Mariſco ( Adam Parlh ) Roberto Groſthead ( Lincolnienſi Epiſc 
contemporaneus P's famuliariter notus. Item AFradwardinus 3 & Socks, pod 
plares. | Wn "Tv; | y 

Opus autem modo difti Zohannis Eaſtwood (ſeu Eftwood, Eſhwood, Eſbwid 
Efchuyae,) de Aſhenaen, ( teu Efhenden, Eflemaene, Aſhentdn; ran _ im 
modis/ ſcriptum 1nvemo ) Venetus editum comperio,. anno 1489; cum hac in- 


ſcriptione , ſumma Aſirologiz Fudicialis de accidentibus munidi, gue Anglicana 


wvalgo nuncuparur,) Fohannts Ejchmai virt Anghci, peruiſſmn ſcientie Aftrohogte : 
( quod repeto -propter nomen <us aliter 1bidem ſcriptum_quam in libris aliquot 
Manuſcriptis.) Actatem autem jus quod ſpeftat; in duobus codicibus MSS 
( Saviliano altero, altero Bodleiano, ) ad calcem- Tradtatus fecundi fic ſcriprum 
comperio , Completa eft hac compulatio traftatus ſecundi ſummy Fudicialts de 
Accidentibus Munat, 18 die menſis ſeptembris, anno Chriſti 1348 : ( quxz verba 
Authoris elle puto ; G& non ( quz verba Labraru ſeu Exſcriptoris exi{timo, ) 
Explicit ſumma Fudicialis de Acctdentibas mund!, ſecundum Magiftrum Johan« 
nem de Fftemdene gquondam focium Aule de Merton in Oxonta. | 
Conjicio autem' non certus tamen ) Robertum de Fokot, (2 Yoffio memora- 
rum) cundom effe: arque Roberinum, de Northamptona, ( cujus traftatus aliquot 
manuſcript, 1n re Mathematica, -habentur inter codices Sayalianos; ) quoniam 
in agro Northamtomenſt teperio villam Fokot. dictam, ſex circiter milliaribus 
Anglicans ab oppido Nor/hamton diſtantem, ad Boream verſus; aliamque Fukot 
tantundem inde. diſtantem, ad meridiem; in qua, non ante multos annos vixit 
quidam (ut muhi dictum eſt) nomine Zuſcor , cujus item anteceffores ibidem 
vixerant 2 longo tempore; 2 quorum forſan aliquo aut villz nomen fattum eſt, 
aut ipſis a villa, (nam utrumque apud nos ſzpe contingit:) nimirum, eis tem- 
ribus , ( quibus Familiarum nonuna gentilitia minus erant in ufu, eumque 
defectum ſupplere ſolebant additiene facta nomini proprio five > loco five -ab 
aliis Grout ) non eſt improkabile quin 2 villa ſua dicatur Roberins de 
Holcot, ( FHulket, aur Hoketh,) 1demque 2 Conytatu, ejuſque adjacente oppido 
principali, dicatur de Northamtona. - A 


[ 


Bn 
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C AP. IIL 


De Figuris numerarius quibus nunc utmur ; &, 
a quibus las accepmns. 


Nrter ea quz 2 Mauris & Arabibus accepumus Matheſeos incrementa , _ & 
] ſpeciatim Arithmeticz ; Figwras Numerarias vulgo dictas, ( earumque uſum, ) 
locum fi non primum, fſaltem non ultimum obtinere cenſeo. + | 

Sunt autem numero. decem; 7, 2, 3, 4, 5, G, 7, 8, 9, 0. Quarum primores no- 
vem, figure ſignificairoe didtz, delignant numeros, unum, duo, iria, quatuer, 

nque, ſex, ſeptem, octo, novem, ultuma vero, non-/ignificattva, & ciphra dicta, 
Gakignar nullum ; locoque ſupplendo potiflimum infervit, ut quz fſignificativez 
ſunt debitam ſedem occupent & valorem 111: fed: competentem. 

Atque hz quidem, quamvis non ipfiſſimos habeant charaGteres qui nunc mn 
uſu ſunt apud Arabas; tantillo ramen inde difterunt, ut non dubium fic quin 
inde fuerint ( plerique faltem) derivatii Et quidem qui ante aliquot fecula 
apud nos in uſu fuerunt characteres L—_ a Mauris 1l}as, nuper acce- 

ramus, )- minus adhuc ab Arabicis d bant quam quibus jam utimur, a ve- 


—_ illis (in MSS adhuc comparentibus) paulatim- ſuccedentibus feculis 
deflext. ' 6, > 

Et quidem quos habet Maximus Planudes, wm Arithmetica ſua Grzce ſcripta 
( cujus in Bodletana Bibliotheca habemus duo exemplaria MSS.) ipfilſimi fere ſunt 
cum Arabicis. Vixit autem 1lle, ut Yoffio videtur, circa annum Phrilti 1370; 
ſed Kircherus, in Arithmolegia ſua, centum annis eum» prius  vixifle . putat, at- 
que ex {criptis ſuis aliquot Imperatori Hecharht Palerogo dedicalle, 


Sed 


7 


| 


14 


culis & varis regionibus ſenfim: vartentur.' 


' Centarn; ( perque ejus inferms ſegmentum L, Qunqguaginia, 
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 ( Sed cum /figurts £25 ab. Atabibus nos accepiſſe dico 3 non. tam: de iplis Cha: | 


raeribus id ntellectum vole; ws: AT & hoc etiam:;.} quam de Methodg 
per hujuſmodi figuras Computandi: Nimirum, quod przter fuum quem. habex 
carum quxlibet peculiarem Valorem; aliam intuper adicticunt Denominationem 
prout primo., {ecundo, tertio., alave fubinde, loco ponupws,.. Puta, Hgura 3 
( verbi gratia; ) quz five pep ſe fala, ſive prumo: ( ad dextram noltram ): loco! por 
lita, ſignificat zres. Monadas ſen Unitates; eadem fecundo. loco: polita zres, ds 
cadas Tamifcar; tertio, zotidem Centurtas , & lic porro-, continua proportione 
decupla procedendo. + Quippe .dum hoc ſervetur, perinde - eſt, five exdem ; ipſi 
retineantur figurz, five ( quod in apſis Iiterarum formis videmus) in varus 1e- 

. Ante has introductas Figyras' numerarias ; numeros notand: methodus | fait, 
apud Latinos, per literas quaſdam numerarias MDCL.XVI, ( quos A\/umeros Roma- 


© 05:vocant, & contradiſtinguuntalius quos vocant Farbaricos.) Nimirum, per 1 


(hineam ſimplicem,) notabant Unum; per X ( duas lineas decullatas) Decem; 
( perque <jus dimiduum fuperius V, ſenuffem denaru, Sage; ) per C ſeu. 
ntenari ſeriſſem :) 
M ſeu cla, Mie; ( perque <jus partem polteriorem Io ſeu D, femutlem mil 
[2K ingenta :') per eaſdem literas conjundtas. & repititas, numeros inter» 
t;- ut netius/cft quum ut multis verbis opus fit,  — _ .- - 
Huic non abſimlem formam habuerunt etiam Grzci, ſaltem poſteriores ; ut 
apud Herediaumm videre elt, ab Few. Stephano ad calcem ſui 7 heſauri Grace 
brgue editum, -£juique Abbreviatore Joharne Sceprla. / Nimirum per I, ir wr ; 
a, dixz. decem; per H, iy: cenmum, Per Xx; Kine miſe; per M, pips 95> 
riadem, delignabant; wtem- per Bl min gunque ;, perque literas A H XxX M liter 1 
icluſas; gurmquaginie, quimugenta, quizguies mille, quimque myriadas ; perque 
eaſdem repetitas & compoſitas, numeros intermedios. 
Sed receptior apud Grxcos modus deſignaridt numeros, erat, per omnes Alpha- 
ber: literas, intermiſtis tem ( pro literarum defeCtu } notis aliquot aliis; numi- 
rum per « ByS+5 Cnb0 notabant numeros monadicos 12345678 9;-per 
iz Auvtomxt, denarios, 10 20 30 40 Fo bo 7o 8 go; perporvuaxdan, 
c£ntenarios, 100 200.300 400 50g Goo 7oo Boo goo; deinde.per eaſdem literas 
virgula notatas, millenarios, "ut «,þ ,y &c. mile, bis mille, ter mille &c. perque 
conjunctas literas, numeros compoſitos. 3 
Eademque jam ante fuerat apud Hebrevs, alioſque Orientales, numeros no- 
tandi forma, per ſuas Alphabeti Literas ; nimirum per primores al:quot notabant 
monadas ; per ſequentcs totidem, decadas; j perque reliquas, quatenus 'fufticrebant, 


 centurias; &, ub1 deficiebant. literz, centurias reliquas defignabant five per fina- 


lium formas, five per repernas centenarn- notas; ut notum eſt eis qui Hebrzo- 
rum literaturam callent. | 

Ubi obater monendum judico, hanc notand: formam Hebrzis prius quam Grz- 
cis ufitatam tuille, _ hinc fore maniſeſtum ; nimirum, Hebrz1 pet fuas noyem 
primores literas Aepb, beth, ghimet, daleth, he, vaz, zam, heth, teh, exprimunt 
mnumeros monadicos novem, dtgztos vulgo dictos; quibus fingulisCexcepra wax, 
reſpondent Grzcorum « þ y © + { nd eodem ſignatficatu ; fed cum deft, in Graeis, 
quz- Hebrzorum literz vas reſpondeat, coacti ſunt Grzci, preter Alphaberi ſua 


ordinem, s inferere, quod aur 8ab appellant: ( quaſi infertam potam loco wam,) 
quo literis Hebras (1 do) reſpondeant athnes Grzcz ; atque: tum demum 
per 1'% A þ GC, Eas <deſignant, quas Hebrz1 defignaverant per affines 


yod, caph, lamegd, mem, &c. ” Quod certe non feciflent {i iptis fuiſer res inte- 


. gra ( & non ab Hebrzis jam przoccupata ) per primores ſuas novem literas de- 


{ignare monadas, atque tum demum per « (non +) decadum inchoare notatio- 
nem. Sed cum Hebrzi priores ſuis luneris nameros a{tignaverant, malcbant Grz- 
ct hanc inſertionem facere, quam non cognats liters eoſdem numeros defignare ; 
faltem donec ( poſit y » quz reſpondent Hebrzorum literis 1297 nun ) numis 
turbatus erat literarum ſuarum ordo, quam ut id commode in reliquis tactendum 
putaverint. Te 177 
Hebrzos ſ{qeuti ſunt, in numerts notandis, Arabes & Perſe; coſdem numerxos 
tis literis delignantes. Quamvis enim Arabes,.przter Hebrzorum literas, plu- 
res alias Alphabeto ſuo inferuerint; & plures adhuc Perſz + has tamen — 
| Itcras 
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literas deſignandis numeris non adhibent; ſed eas quz Hebrzis cognate ſunt, idque 
in eodem ordine. no a \atd, : 

Et quamvis in Grammaticis quas nunc habemus Arabicis & Perlicis, alio plane 
ordine diſponantur literx quam in Hebraicis; (quibus 1d potftmum rl 
videtur, ut ullz literz juxta ponantur, quarum charaQteres cztera fimiles ſolis 
. punts diacriticts amen :) non dubito tamen alum ills ohm fuille” li- 

cerarum ordinem , .6& Hebrzo conformem :*. propter eundem etizmnuum in de; 
ſignandis per cas. gumeris qrdinem. 2a9D«1 | LK 

At vero, dum non alia erat numeros notand! methodus, 'quam illa Latino. 
rum, ( per paucas [iteras numeraxyas, ) aut etiam ( quz tamen loage potior 'eſt } 
la Grecis Hebrz1s alizqque Orientalibus uſitata, per plures: 'onituno manca erat 
Arichmeticz Prafticz ratio, in nunteris praſerum gfandioribus, prz ea que jar 
per figuras numerarias exercetur. FO! SEATS E.. 

Quod manifeſto patcbit fi conſulamus Zatocrum (in commentariis ſuis ad 
Archimedis libellum de Dimen/ione circuli, 1 nobis editis-Oxopie, anno - 1676, 
una cum Archimeats Arenario,) aliolve ex veteribus; ut videamus quam lis la- 
boriola res erat, 1n numeris grandioribus, Multiplicationem, Divifionem, & Ra- 
dicum ExtraQtionem exercere; 'prgſertim ubi intermiſcentar” numer: Fratti. 

Similiter f1. Bedam confulamus, alioſque, apud quos videamus quam prolixis 
opus erat Regulis, pro operationibus hujuſmodz peragendis, -quz jam leviſfimo - 
negotio perficiuntur. WETHEnt | 

Idemque vaidere eſt in Fragmento MS. libri ſecundi Collectionum Mathema- 
ticarym Pappr, ( quod inter codices Szvihiamos habemus , eltque 2 nobis nuper 
editum Oxonz#, anno 1688, una cum A/tarch! Sami: libro, tum primum Grzce 
edito: ) quod conſtat totum ex 'Regulis variis pro Multplicatione in majoribus 
numer1s rite exercenda; non abfimulibus ullis quz apud Zeaam habentur ; ſed 
quibus jam abſque magno incommodo carere poſſumus. 

Aut etiam, {i ( ne conſultis quidem hs Authoribus ) confideremus- apud nos; 
fi exponendus effet numerus ejuimod: grandiuſculus, qualem nos decem aut vi- 
gint1 locis jam {criberemus; quam nos inire viam oporteret, ut Ylum notaremus 
primo, & deinde ejuidem radicem quadraticam cn ve extraheremus; dum- 
modo non alms ſuppeteret -numeros deſignandi modus quam per Romanos ( quos BY 
vocant) numeros, MDCLEVI. ''\ ow _— | 

Verum quidem eſt (quod modo diximns} ettam apud Arabes fuiſſe, & etiam- 
num efle, methodum deſignandi nameros ( per Alphabetr literas) non abfimi- 
lem i: quam habent Greci' &- Hebrz : eamque pro mmoribus numeris ( cen- | 
tenarium faltem -non excedentibus) fatis commodam. £1 | \-; 

Sed preter eam ( quz in- magnis numeris ſatis foret moleſta )' aliam' habenc : 
mulro expeditiorem, per numeros*-Zerbaricos dictos. ( quo 2 Romans diftinguan- & 
tar, aut Ciphras Saracenicas five" Arabicas dittas, ( quod ab Arabibus, Sarate- | 
ns, aut Mauris illas acceptas habeamus ; )'puta cum Annum Chriſt 16576 de- 
fignamus, qui foret Romanits numeriss MDCEXXVI. |. OE. 

Quamdiu autem 'apud © Arabes, Perfaſque, m uſu fuerint 'hz figure; milky 
certe non confſtat: 1{ed diutins''apnd cos fuifſe quam apud nos (qu ab ws 
eas accepimus} certum' eft;". */ 0 bins © 4 
- At neque Arabes ipfi pratendunt fe" il}as! primitus invenifſe; ſed ab Indis ſe 
accepile. ' Qua de re inſigne'teftimonium (mm meo opere Arirhmerico, cap. 31.) 
habetur, ex commentariis doRitfimti Md, in poema” Tograri; ubt Zndis 
afcribit Tria' quorum {+ Inventores fuiffe  gloriantur : nempe Libram” Gojarks 
Wa-damna dithium (<faldem” naturz cum " Febulis e/Eſoprcis ;,) Ludumque Scac- 
ci five Latrunculorum; & - Aaprras Numerarias, de quibus' jam agitur. Nec 
ule ipſorum gloriationi quicquamdetratum it. bn 

Et Maxirns Planudes \(Grizeos opere jam citato ) hanc Arithmeticz | praxin 
appellat Aozeenay IrDnuy, Ot Ynpoffer x97 bIfs* hoc lt, Indorum Computandi me- 
thodum : Diſcrete porro dicens,” T&, N xhuams 2} aims dg Br, Thſeque Fignre , 

So A a en 
Atque Aborithmi tratatus Jyhaynis de facro* Boſco, verſibus Acripris, (falten 
qui ipſius rradtztuj ſolura - oratidde ſcripts! ſubjungitur, eoque eſt we - munus 


vetuſtus, ut quiin ill citacur, fic incipir, & 


C 


B Hee 


 ALGEBR A. _ Cap. III. 


Hec Aleoriſmus ars preſens dicitur . in gua 
T alibus: Indorum friumur bis quinque Figuris ; &c. 
| que ſunt 1bidem - ad{cripte. | h 


.. Adeoque extra dubium elle judico, nos eas figuras ab frabibus accepille; tum 
| per Graciam (ut quas a Maximo: Planude, Graco, habemus) tum per H!ſpa- 
mam ( & quidem citus) 2 Maxris eo introduftas;' qui ab Arabibus aut Sara- 
Cents eas acceperant; 1ique vel ab. /:dis immediate, vel faltem inumediate x Per- 
fes, 11que ab Zndis. | | =Y 
. .. Mihique conſentientem habeo Fohaunem Gerardum Yoffrum ( cap. 8. de ſcien- 

tiis Mathematicis,) potius quam Daſypodio, qui ab Alphabeti Grzci literis de- 

rivatas cenſuit. anos i1bidem regulam afſignat Yoffjus, quz rem manifeſto deter- 
minabit : . Nimirum, 1iqui ex Orientalibus literas aut figuras habent quz' has no- 
{tras proxiume —_—_— eorum_ has fuifſe putandum eſt. 1d autem de 4a- 
bum fieurts manifeſtum eſt. Quas noſtris tam ſinules effe 1:quet, ut, {i eas no- 
villet - Daſypodins,' ne ipſe de eo dubitalſet. In quem finem, eas hic appingere 
_ placet, tum, prout apud Afrabes etiamnum uſurpantur, tum ut eas in Planudzs co- 
dicibus manuſcriptis reperio, tum ut nos eas: jam adhibemus, tum demum ut eas 
in MSS Johannis de ſacro Boſco, & 1n Tabulis Aſtrogonucis jam ante annos qua- 
dringentos manuſcriptis. | 


% 
. 


Arab. TpwrHoyvaq et 
Planud. 1 pPweEeſuyv ago. 
Neftr. "2 43 ©9789 © 


Tab. MSS. 
os facr. Bof FT 3.L q CA 8 9 0 - 


- Figuras''haſce Yoffrus ( loco citato,) Siphras appellat ( Barbaras numerorum 
notas quas Siphras aicimus, &,) atque per S potius ſcribit quam per C vel Z, 
quaſi ab Hebreorum Saphar ( numeraut, deſcrip/tt,) ue his appellationem 
indifferenter ommbus attribuit : idemque aliis ,non paucis reperio, quibus 
Arabice aut Saracenice Siphre teu Ciphre dicuntur, Atque apud noſtrates Ci- 
phrare ( to Cipher ) aut Computare,(.to caſt Account ) promuſcue dict ſolent de 
1748 Arithmeuca per has notas. FAtque ad hanc laxiorem ſignificationem vocis al- 
uſum credo, quod Johannes Baptifia Parta libro. ſuo, de occulte ſcribendi ra- 
yone, titulum' fecerit De Zipheris [ive Furttvis, iterarum notis ; dicimus paſſim, 
to Cipher, ſeu to write in Cipher, pro <juſmpdi occulta ſcripuone; & to De- 
cipher de cju{dem per. notam KREgnen explicatione. 

Sed, quicquid fit de hac 'Synechdochica vocis fignificatione, certe vox Ciphra 
primitus & ab origine ſoli o atrributa eſt, quz elf nullius nota, & ſpeciatim 
Ciphra dici folet, nonnullis Zero. ; Arabibus ( unde ,nos  habemus) 7/iphra eu 

'/ipheron dia; ab Arabico 7 /4phara ( quod et varuum efſe, aut mane eſſe; 
& reſponder Hebrzorum T /aphar, per 7; fade, quod et avo/aut;) non ab Ara- 
bico Saphara, ( quod refpondet Hebrzorum 4 » per Samerh, quod dt. nu- 
meravit.) Et Maximus Planudes cam foli nullias .notx diſerte attribuit : polt- 
quam, enum novem figuras, /zgxyicativas diftag,. deſcriperat ; addit T:Sitzn JN in- 
oby..7 %iuay 0 1gaun Tyiopar, x97" lifts onueirer, Qudvv.. Addunt 1inquit ( antedidtis 
noyem } fguram alam, 7 ziphram diffam, re ſecundum Indos denotat Nullum. 


Tterumque, H ov TCrgps 2:dprmu wmws 0, 7 21phra, inquit, /ic [cribitur 0. 
Et proinde non minus recte, ( ne dicam refhus,) per C fſcriptam exiſtimo, 
quam, per S. Nam litera 'C.( faltem apud nos Anglos) ante, vocales e & 7, 
7. quidem fed fortiorem ſonum indicare folet quam- litera S, (faltem duo- 
rum ſonorum quos habet S, fortiorem imitatur C, non molliorem, illum quo 
nos: 2. proferre, folemus.) Adeoque, to priſe ( z{tunare appreciare to praiſe 
( laudare) to appeaſe (pen? to pleaſe ( placere) to vilpleaſe Hr) | 
to ſuffiſe ( ſufficere)) to ſacrifiſe ( ſacrificare ). teftble- ( quod tacere quis poteſt 
aliaque mula ( quia mollius proferri folent ) per f fcribumus, quamyis 2 La- 
: s SS tinis 
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Cap.IV.. ALGEs Rua 4. 
| tinis per c ſcriptis deſcendant : fed price (preci 

(quia fortive ſeu durms prolata) per c ns: 1dque- x. multis non raro fit 

ubi 2 Latinis per. / fcriptis deſcendunt; ut ſence ( ſenſus fence, defence: ('de- 


fenſio) expence (expenſus) advice (confilium, adviſamentum) recompence (com- 


- penſatio ) aliaque. multa:: fed quz rettius per / ſcribuntur;” nam & / haber-for- 
tiorem lum ſonum ut genuimum, cum mollior | iſte ſonus' noſtre-z reftius con- 


veniat; unde” ctiam prize, ſurprize, reprizez ſcribimus, -quamquam 2 Latinorurt 


prenſo ſeu pots Italorum preſo deſcendant. - Quz cum ita fine; Arabura Sad 


ſeu Hebrzorum 7 ſage, hoc eſt tf, Latine per C potius -quam $* exprimenduin | 


men adeoque Ciphram - potius quam * Siphram ſcribendum. | Sed'! hee 
obiter., - -: | whe 3Þ 
Huic per haſce notas ſeu figuras numerarias Arithmeti culiare Afeoriſmi 
ſeu Aberinhn nomen fecerunt; (& huic ni log {ol "on Sow: ) quod: ab 
Arabibus, cum pſa arte, wer” ,nhg; puto: factumque .ab Arabico articulo 4, 
cum. Graca voce apJuos conflato: ut cum Ptolemei owns wha five win, 
apud eos accepit nomen a/-mageſti, unde & apud nos AhmageFum dicatur. 
Idem etiam Abacus dicebatur olim. Quam -vocem putat Zucas de Brugo 
( autiquihimus, quem habemus. editum, harum rerum ſcriptor) corrupte dict pro 
Aralico, quod ab Arabibus & rem & nomen habuerimus. Km ac enum Abacus 
alio ſenſu antiqua vox fuerit, Latinis nota; hic tamen peculiar: ſenſu ſumptus 
Abacus & Algorithmaus tantundem fignificabanr. | WIT: 


» 


Þ2” ERR 
| ; . 


p 


C.A.P.- IV. 


 Quam antiquns /t harum in his regzontbus Figurarum 


Numeralium aſus. 


Empus quod fpettat quo.prumum his regionibus an uſum acceptz . fuerint 
| Fienre Numerarie, . vari varie cenfſuerunt. Ve 
Hohannes Yoſſms (loco pris citato) non ultra annos 350, aut faltem 400 
in uſu fuilſe cenſuit. Now iſs anni funt' (inquit) CCCL, alters infra 2ga- 
dringentos, quod"eas Sifras accepimus. autem et ile hber , (ur ex 
Epiſtola pretixa liquet ) circa annum Chriſti 1650 : Adeoque tantundem elt ac ft 
{cripſerit, non ante-annum 1300, faltem ( vel: maxime) non ante: annum 1250 
ne EY - | ot TER 
Verum. ego aliquanto antiquius fuifle in uſum acceptas ( eriam his regiont- 
bus ) —_ pI {1 bras ad uſus ordinarios, Gta ad Tabulas Aſtrono-- 
- micas deſcribendas. Quippe' in hujuſmody deſcribendis Tabulis primitus | apud 
nos ufurpatas' exiſtimo; - quas nempe > Maris & Arabibus tranſcriplunus. in. 
Linguam Latinam verſas; &. ferms adhuc ad alios uſus accommodatas : donec 
tandem ad omnes operationes Arithmeticas adhibitz fuerint, ut quz his pera-” 


gendis multo -fuerint aptiores quam ullas ante uſitatus numeros delignandt- - 


modus. | | 
Non ignoxo, in 'eethiz,- Bede, aliorumque antiquiorum editiombus quas Jam 
habemus quibuſdam, figuras hujuſmodi comparere : Ar non credendum :elt 1d 
in. Autographis contigille, aut vetuſtioribus Codd. MSS. Sed numeros Latimis 
literis fuifle deſcripros 3. (quod in nonnulbs ipſe vidi : ) Adeoque non hine 
arguendum puto,, 'has notas tunc in ufu: ara nos fuille, quando iph : vixe- 
rint. | - | ht REY T4; wot; 
Antiquiores tamen- fuifſe quam cenfuit Yofjres, his rationibus exiſtimo. .-/ | 
Inter Codices MSS. Sawuilianos, plures 'invemio ( & quidem fartis veruſtos) an 
quibus hz cornparent figurz- ( in aliis perpetuo, in alns ſatis frequenter.). Ec 
{peciatim duo Tabularum Aſtronomicarum- de Motibus. Czleſtibus completa Vo- 
lumina : duoque 'de Computo- Ecclefiaſtico . Calendaria; - 111 optima .Pergamena 
pulchre deſcripta» Quz ex varus circumſtantus Go__ non multo poſt-an- 
num 1200 deſcripta, faltem ante annum [BR3e:  Aliofque -tractatus Aſtrano- 
2 miCos 


fr 


IF 
zum) peace ( pacem ) ſimiliaque 


3 - $205 
| 2 micos ex: Arabico in .Latinum fexmonenf converſos, | quz - parem antiquitatens 


L7 ALGezBaAx 4 CaptTV: 
* Ka: atten dico . you 1multo poſt annum 1200; - nefcto' annon putandum fir 


 Tabulz,: quem. in Hiſpania floruifle purat,#offrics circa annum 1080. 
5 "ray. .erat:.adhuc_antiquior. Sdins | ha Aftrozomie: hiſtoria, 

is; ſovis prafixz., Colome Aghrppime unpreffis. Anno! 1560, pag. 21. hac 
hakiet, :;Mhategmides poſt; Prolemmwum T5ovanms, a nato' Chriito- 880... Arzahet 
Hdiſpanus,. duobus f* ſecults Albategnio poiterior. + Adeoque circa annum 1080. 
onmodantur_ ejus: 'Tabulz ad 'Meridianum- 7 oferi- in Fiſpania. Et Arabice 


* 


fuilſe ſeripta:- preſerum, Tabulas illas: Aſtronomicas. | Sunt! enim 4- | 


*_ 


fuifſe. ſcriptas jr : (cum ipſe ni fallor Mauras fuerit; iplzque Anno Arabico | 


ſunt. : } ſed Latine converlas, arque in: Angliam-allatas > noſtro- 


rum aliquo, qui an Fiiſpanmam 2519" fucrar hujuſmodi eruditionis gratia, * 


. _ quz non. alibr floruit, nec. ab quam” Maury & tcriptoribus: Arabicrs pe- 
tenda- erat. Qui quidem Authores haud erant mtethgendz, aut eorum Tabulz 
. - in Latinum vertendzz abſque harum Notarum Arabicarum { {eu Indicarum po-' 


tius )\ cognitione.: -1n -verfionibus Latnis { fed aliquantum nutarz } reti- 
nenituy. - Ut non! dubztem quin eo tempore ,. 3 MHamwis faltem in Hiſpania 
Pa he; not#. 3-2 | : | 


-- Cumque ex noſtra-gente plures:( ut. de alus. taceam ); hae de' cauſa in Hiſpa- 
nam conceſlerint ; ut Adelardus. circa! annum 1230i; & Retawen/ts, 1140; & 


' De Conchis, 1145; & , Merlacus, 1180: non dubitandum viderur quin haſce | 


,notas, carumque uſuin, in Angliam attulerint, aulto/ante annum 1250 ; & qui- 
- dem has notas 'eodem tempore cum Arabica litefatura in 'uſum veniile. 
Quigue {criptores Arabicos in Latinum verterunt, ( inter-quos Johannes Frſpa- 


nicus ſeu Hiſpalenfis, qui Alfraganum, -& . forte. altos,” Latine reddidit ) neceſle ' 


eſt ut. has notas intellexerint ; eafque retentas 10 1n vetuſtiflimis ( quas ego 


verlionum Autographis. _ £ | 
* . Er quidem, non tantum laztam Tabularum+ Augrapha, ſed ipla quz habe- 
mus Apographa, antiquiora credo 7 abu/;s Alphonſints ; quas primum editas tra- 
dit #o/as; anno: 1270,- ali. i252. Quomiam 'poſt'i has editas, defuetcere - 
runt Arzachelis Tabulz. Quique: vellent-tam ſohene; tancifque- {i pt>—p, 
ganter- deferibi: Tabplas: Aſtronomicas,, putanduw eft recennifnnas. & emenda- 
afſimas \quz- tum+extarent deſcrihs / yelle, Wee pe. 3 
Certum item elt Johannem de” Sacro Boſco, {que Yoffins memorat ad an- 
num 1232, quique anno 12.56 mortuus et, ): 
unum aur: alterum. Ubi harum figuraram' uſum exponit in; tingatis Arithme- 
ticz partibus; quas ile noyem facit, Numerationem, Additionem, SubtratFionem, 
Meaiutionem, Duplattonem, Multiphcationem, Diviſionem, Progre/fionem, & Fx- 


traftionem- Radicunt., - Quadratic" Cubiceqne ; '.quas' omnes* codem' fere modo + 


peragit,. quo. nunc dierum- ntur.; & Aſporg/m; nomen huic Arti appro- 
priat.- Duo hwjus operas habemus' exemplaria- MSS; alterum -in' Fodleiana, alte- 
runs in  Sauwhane Bibliotheca. Etutrique exemplar! , ' oratione ' folata {cripto, 
ſubpamgitur ( pro' more illorum temporum'): ſimilis uadtatus verſibus conſcriprus : 
quent ztaque- cjuidem- 7Zohanns: faille judico,. vel-falrem ipſo non' recentiorem; 
nam Metricus hic, in altero folita oratione ſcripto citatur. 


Cumque- morcuus hic fuerit,' ztate; fatis matara,' &,\his- ſkudits, bene exercita- | 


tus, anno! 1256: pmandom videtary. crattarus/;hoſce' foribi potuifle/ etiam ante 
annum. x250::' falrem, Artem: hanc /jam ame 1llad- rempus Nſle cultam. Et 
quatavis-'de- alzis ibris 1n- quibus hea! oocurrant notp, } dubitari” non raro poſit, 
annon /aþ 'Exlcriptore fucrint poſtmodum: infertie, ub haberentur in Autogra- 
pho numeri Romani, ( quod de Zvethiz: & Bede libris ſupra diximus: ) in- His 
ramen/mminx dubitandum- eſt quin+ fuerint ipfi Autographo copgyz; cum: hic 
libri ſcopus. fit, ut harum uſus exponatur. y n', 
Et .ubicunque .1n- ſoriptore aliquo-' Mevr:/9mi nomen- reperitur,; certo conclu- 
das, figuras haſce ea tate: fuille. cognnas. © 1 | | 
In: alio cjuſdem Johennis de Sacro Boſco: libro, qui: elt de Compmuto Feock- 
fiaftico-( cujus. veruitum habemus” Exemplar MS. in -quo hujuſmodi occurrunt 
_hgure'): expreſſe dicatur (quod zratis/ quo primum feriptus "eſt maniteſtum = 
1nd1- 


a 


wy: iſtorum Autorum. Codicibus, MSS.. nee ubito quin ita' fuerint 1n-1ſtarum 


quitle de A975 traftarum * 


Cap.IV.  ALGEBR A. he 

indicium) > incarnatione Domini elapſi ſunt 1235 anni. "Qui itatjue vetaſtior 
eſt anno 1300, aut-etiam anno! L259. ty Wy 1534 | £59 
In tradtatu item MRober77 Grofthead ( Epiicopi olim Lincolnienſis ) qui eſt ds 


et etiam cas ea xtate qua Hloruit ipſe faifle- in utu. 'Fadtus' aurem- ft © 
Epiſcopus. Lincolnienfs, anno” 1235; & mortuus' anno 1253: - 


Er Rogerus Baco ( quem coltocat /offiws: cixva annuni'' domini- 1255} alan - 


fuerit profundz eruditioms vir, & recondigoris lizeraturz fedulus ferumator, fl- 
- dizfque /hujuſmod: admodum mtentus, an” #rabics item Tineratura yerſatus,” vi- 
r{que/ modo diftis non ignotys; non putandus eft hujus aftis" ignarus.”- \ 
| 1rem AMexandrum de Villa-det Dolenſem, vixille memorat Yo/ſins- cixca atitvumn 
1240, deque frithmetica & Computo Keolefeaſtico leripfiiſe: * Cuyus libros now'me- 
- mini me vidifle- ( faltem non fub eo. nomine.) Non dubits' ramen quin. & 
 3pſe his Notis ufus fueytt; ut que runc' iy ale tucrine (ur aliande 'conſtar) 
tuerintque ad rem fuam maxime acconumods;' ue non putzndus fit, his negle- 
Qs, literas tantum numerales adhibuiſſe. ; | AE. 
Habemus item, inter Codices Savihaanos, Zordans traftaturs MS. de | Ae orifonc : 


quem /offrus vaxiite tradit circa annum 1200, fuifleque contemporancum Cam- 
þ-n ili qui de Computzo Ecehe/raftico ſcriphir.” On EN Aleeriſmus For. 


dani, tam in integris quam m frattis, denuonfiratas. Tn quo: tem harum us; 
cum methodus per. illas compurand!, mulw cunt acumme deferibrrur & demon- 


firatur. Qui —_—_ ejus Agori/mus, alwus plane” elt ab ejus ' #ithmnetica, quim 


etidit & ulluſtravix Faber"! Stapmlen/is. Ita tamen ut, ex modo demonſirandi, 
facile ——_ ejuidem Authors opus eſk. --Ipfunique Codicem MS facile' cogno- 
{cas ( ex literarum & hgurarum: tormis OD IT inte) vetuftum ef. 
Er an eodem MS. ce, habentur x aliquot 'T radtatus Mathematici, at: 
que ad calcem ( ue in vacua- pugella ) adfcribunter duo Schemata Ceeleſtia, ad 
annum 1216 ſpettantia, Ninuwum ; Figara 45m dicrur alters, Ceelt politio- 


| . Computo Fcckſiaſtico; & adjuntto Calendario in Pergamena _ a— | 


"N 


nem oftendens ad diem Afarii 22. 1216. Altera, Frgnra ConjurtFonis Sattrni | | 


&. Martis ; Cotlorum poſttionem oftendens quo tempore contigit hzc conjun- 


cio, OcZobris 4. 1216. Utraque per has = numerarias deſeribitur ; & ve- - 


xiſimile eſt circa) id iptuas rempus- furlle pa,  m ordine ad prediftiones 
aliquas. Aſtrologicas inde derrvandas. Neque male contigit, ut hxc vacua pa- 


ina, bbri uluma, fic reſidna: pars mtws membranz que inceperat- ile Apori/ 
Sis demonſtratus: quem naque prius feriptum faiſh> conftat' quan ex Sche- 
At: adeoque non multo annum 1200.- RG FTE. 45] 


In traftatu item ae . Computo FecleſtaFFrce, verfibus ſeripto, cui titulus 2afſſa 
Compuzi;, cujus'plura vids exemplaria MSS. ( nefeis an extet rypis editus: Y cu- 
jus verſus ab alius computiſtis paſſim citantur. Quo Authore ſeriptus fir, ne- 
{cio; fed, qua. #tate, opus ipfum indicat; © Nam ubt docetur, \quomodo' Solffitia 
& AquinoCtia /proy ea =tavc;, invenienda funt :: diexur, Retroeedere 'ex uno die 
in annis 120; cumque fuerit, naſcente Chriſto, Solſtiuum hibernum ipſo Natz- 
ktiorum: die; [jan autem: praterrerint &V/es 'annt 120 ( hoe eff, anni” 1200: ) 
retracelfic Soltatri dies a: December) die 2.5, ad diem 'xy. Hs verſtbus, © 


tum 9umnis horam. preeceart m annis. 
7 den) ferinny tin guattaor” hore, 
Anms vigimnt! _— Mes datttt "una. 
p—onnrwy an Aryys my. gc Lore 
Centuim vignei, devies. yam proveriere; © bo C_ 
Anniz. fic| dents. priccetit meta ditbus. ' - T5 4rd s. SY J. 4k} 


Fl | 


In quo quidem Tra&tatu, paſſim occurrunt'he' notz 'Namnterartz.” Nec ta- 


men inde certo . concludendugr puto ( {i non alia fappeterent* 


argumentz } tantz 
antiquitatis elſe: has figuras, * Quamvis enim\ de antiquitate operis faris confer: * 


fierj- ramen; poteſt ut primo -ejus Autographo- defignarentur ill numert Hteris 
Latinis, qui in his Apogtaphis 'feribuntur his notis Zpdicis. © ( Quod deBrde 
hibris de Compare, ſupra dickuns (eſt, ) Inv, in horum 'exemplarium- uno, nu- 


meros Latinis:literis ſcyptos reperio. Cum- tamen in 'aliis feribantur Figuris - 
his- Numerariis; quas & aliunde conſtat rom fuifſe in ufum receptas; finrque | 


huzc 


| ALGEBRA Cap IV.” 
huic uſu magis commodz : putaverim potius eas ctiam hic fuifſe primitus ad- 
tbitas: Tra ramen, ut etiam /\ameri Romani, ea tate, in uſu fuerint; ut & 


_eamnum- ſunt. ot - 
-. Prater libros antediRos, -invenio item Tabulas Aftronomicas MSS. Robert; Ce- 
' _ _ ..  Rrenjas, ſecundum. Abategnit Aracenſis doftrinam - compolitas, Meridiano £on- 
® . dinenſi aptatas, ad initium anni 1150, <uſque primum diem. Mar ; (ne 
| ___ falce incercalares m-Februario dies, ub1 contingerent, turbarent numerum 
dierum: ) Prout fe dicit fimiles ante. conſtruxiſſe Tabulas, pro Meridiano 7 o- 
letano, (ſecundum doQtrinum Abem-eſre ſeu Aben-arſe, quem 11 1llis fecutus 
elt,) inchoatas 2 1* die mg oe anni 1149. Quod argumento eſt, cum circa 
id tempus yixifle, atque | has figuras numerarias tum fuifle in uſu. - Nam numer 
Romani nullo mods commod: ſunt hujuſmodi tabulis Aftronomicis ; neque ul- 
' las, credo, <juſmodi Tabulas eis numeris ſ{criptas fuifſe. Fuerunt quidem ali- 
quz- olim ſcriptz Grecis Literis (ut funt illz Prolemea! :) quz quamvis mi- 
nus' commodz ſunt quam hz notz Indicz; multo tamen commodiores funt Nu- 
meris Romanis. __ . ' OS EC EE 
_Non ignoro-quidem, Palzum inter ſcriptores incerti temporis, quendam recen- 
' ſexe Robertum de Cefiria, quem ait Lelandum putalle circa teinpus noſtri Richard; 
- fecund; vixilſe: hoc &t, circa annum 1380. Sed vel alius erat ille ab hoc 
Roberto. Ceftrenſi, vel errat Lelandus de ejus #tate. Non enim verifimule et, 
11 yvixerit circa! annum 1380, Tabulas 'cum inchoaftle velle a tempore tot ante 
annis elapſo : nempe. eas pro Meridiano 7 ok, ab initio ann (1149 : ceafque 
pro Meridiano Zondini, ab ejuidem fine : {ed\potius: & ut in hifce caſibus fieri 
 folet) a tempore aliquo quo vixit le. ( Quod tecit Prophazins Fudeus, qui Ta- 
| bulas ſuas inchoar ab anno 1390, quo 3pſe vixit.) Sed neque ullam inibi men- 
1 nonem facit 7 abularum Alphonſinarum; aliarumque aliquot 'quz priores fue- 
| rant anno 1380; ſed Albategnii tantum & Aben-ezre, quorum lum vixifle 
Z | * .. - tradit Yoſfms cuca. annum 888, hunc vero circa annum T145. . . 
F- a .. Putarem potius cum fuiſſe, qui, ab F#/7{re/mo Comgueſtore difto, fattus eſt 
:piſcopus . Cefirie, -anno 1085 (ut vult. Smmeom Dunelnenſts,) aut 1087 (ut 
yult- Robertus de \Diceto,) aut 1088. ( ut vult Goawmus:) quem recenſet Du- 
welnen/rs, fub nomine FRoberti Ceffren/is, ut preſentem 1n Concilio fub Ar- 
chiepiicopo Arſehno, anno 1102. Sed ' Goatermns eundem 'nominat Robertum 
de . Laemeſty, dieitque mortuum eum. efſe anno 1116; quod aliquanto citius eſt 
quam ut huie negotio. conveniat.. Nec ullam apud eos mentionem video de 
iplius in rebus Mathemarticis peritia. - Non, autem, putandus eſt ile (qui mor- 
raus eſt anno 1116). tabulas condidifſe. ab anno 1149 aut 1150 inchoandas : 
ſed ejus nomms als aliquis qui vixerit circa annum 1150. Quo tempore has 
notas igitur uw uſu fuiſſe conſtat. | | 
Nec dubito quin, qui in libros 'noſtros circa illam ztatem MSS. inquiſive- 
rit,,  reperiet multa  figurarum harum ſpecimuna centuria {altem duodecima, fi 
non. & citius.:-//;{ -- Ho e598 
- His addo, Sued nuper vid: in villa Hehnadon, agri Northamptonien/is, in 
zdibus:D. #7/e/mz Richards, Reftoris illus Ecelefiz. In cujus conclavi, ad 
frontem camini, ſuppoſita eſt trabs lignea, ( ztate & fumo nigra & indurata, ) 
ſatis eleganter (pro ea rate.) ſculpta; in cujus-medio etiamnum conſpicienda 
manet hec inſcriptio ( nec deleta nec deformara ) A® DO' MF 133. literis pro- 
- © minentibus atque antiquz forme, cam #tatem preferentibus. ( Cujus item am- 
I%  _ -  phor facta elt mentio in As. Philoſophicis, Londinen/ibus , 'Num. 154.) pro 
| | - _ menſe Decembri, 1683: - Ut non- dubntem quin _ nos in Anglia, harum 
_uſum fuille {alrem ab anno 1133 : neque id 1n ſolis abuts Aſtronomicis ( qua- 
| | ' rum occaſione fuerunt ' primitus introduttz) ted & afibi. Hoc eſt, 'annis tere 
| 150. citius quam- cenſuit /offis. : > 
. Nec quemquam moveat, quod tiujus numeri 1133 pars anterior literis Romanis 
| * ſcribatur 2® (quz et, yocis Mile/ermo abbreviatura) &. ſola pars poſterior 
X notis Indicis 133 :, nam ejuſmodi {criptura & olim fuit, & etiamnum eft, paſſim 
| conſpicienda. | Sic 1n FRoberti Cefren/is modo - memorati traftatu, fic ſcriptum 
inven,  Aunus namgue Solaris m tercentum 65 dies atque unius dici quartam 
partem diftinguatur : Iterumque Quzpus omnibus executts, hos omnes dies in 30 
multiphca.,, (&y multiplicatioms ſurmam per decem mtlia 6 91 _ hm 
| abemus 
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habemus zercentum 65 pro 365; ut & atcem milhlia 631 pro 1063r. Atque 
altb1 — Wo ; - : he 

Item in Cenſorino, De ate Natali, Flamburg: edito 1614, habetur (pag.o3, & 9g6,) 
ſex millia DCCCCXL, pro 6940; & ( pag, 94. ) duum millium CE Ex 
pro 2384; & decem millium CCM, prog 10800; & (p.111.) mille DC, pro 
I600. | TER 
Item in Poethii Muſica, Baſilee mmprefia, per Herric-petrum, 1546 lib. 2. 
cap. 28, habemus 200 &» 50 & 6, pro 256: & ducentorum 43, pro 243: Item 
in Sad hiſtoria Aſtronomiz, tabulis ſuis prefixa, anno 1560. Cok, Agrip- 
pine 1mpreila, pag. 14. T recenti 65, pro 365. Ut non {it mirum, 7, oh Con- 
tigiſe ad caminum hunc. M | 


. 4 . . ; 


Supparis fere antiquitatis eſt Inſcriptio , quam Reverendus Vir D. Thomas © 


Smith, S. T. P. Collegii Magdalenenſis Oxoniz Socius ( curiofus antiquitatum 


obſervator, «non dom1 tamen, ſed peregre, in Gracia, Conftantinopchi, & alibi, )/ 


Briftolie 1m Anglia fe oblervaile mihi nunciavit; ad collegit ihidem portam.'” 
quz S. AuguFtini dicitur : his verbis, REX HENRICUS SECUNDUS ET DO- 
MINUS ROBERTUS FILIUS HERDINGI FILII REGIS DACLE HUJFUS 
MONASTERII FUNDATORES EXSTITERUNT. , Adſcripto anno Domini 
( ad calcem, neſcio, an' ad oram, aut alib1 juxta) 11þh0. Ub etiam adnotavit 
pro 4 poſitam efſe contrario ſitu Þ : fed utraque figura pariter reſponder an- 
_ tiquz X. Quz vetuſta figurz forma confirmat magis quam ſuſpicandam reddit 
inicriptionis vetuſtatem. 1d magis obeſt, quod annus 1140: contigerit, nondum 
regnante Henrico ſecundo, ſed praceſlore ſuo Szephano ; ut poſterior aliquanto 
fucrit Inſcriptio, quam Fundatio Monaſteri:. | 

Poſtquam ea quz prxceflerunt ſcripta ſunt; invenio in -P. « Mabillonii tra- 
Aatu de re Diplomatica, Parifiis anno 1681 edito ; /b. Il. cap. XXV. F. V. 
Mentionem factam Diplomatis cujuidam Papz Stephani IX, ( ex Oghelh, 1talia 
facra, Tom. I. col. 465. citati) cum hac Epigraphe, Data - anno /ncarnationis 
MLYLTI, Tndiftiome XT. Cum hac Mabi/low: nota. Ubi pro XI, ponitur 1t, 
vitzo hibrarii qui £0 Romants numerts Arabicas co_ male expreſſit. 

Uehell volta xc ſunt, Scriptum per manus Gi 
Sante Apoftolica ſedis, in menſe Novembris die 19, maittione 3. Datum 
Rome 10 Kalendas Decembris per manus Humberti dit#i Epiſcopi Situar Can- 
dide ty Bibliothecarii Sanf?a Romane ( Apoitolice ſedis, auno Deo propitio 
1057. Pontificatus Domini Stephani non primo, {ndiftwone 2. Ubi exiſtimat 
P. Mabillon, ſcriptum fuille - ( utroque loco) 7natd?. 11. (figuris Arahicis) pro 
Undecima; icd AN librario ( numeros Romanos fuifle Tato, Jecundam lignantes ) 
per 2 reddidifſe. , Et quideny fi in 1plo Autographo ic ſcriptum fuerit, I1 
pro undecima; argumento e{t manifelto, notas has five: Indicas {ive Arabicas 
jam tum 1n uſu fuiſſe ( Iicet rarms —_ 2 Io57, faltem anno 1058. 
Nam & forte fic ſcriptum erat, nempe MLVILIL, & ultima nota poſt exciderar 
aut 2 Librario fuerat negleCta. \ Nam anno 1055 congruit Indictio 10, non 1r. 
niſi dicemus 2 die Sept, 25. novum inchoatum Indictionis numerum, 1n. anno 
ſequente continuandum. Quod aliquando factum elſe, non ſemper, notat eo- 
dem Capite P. Mabillon. | 7 CI 

Sed argumentum hoc conjecturale tantum eſt, non certum: quia neſcumus an 
m .ipſo Autographo, an in aliquo inde deſcripro Apographo haheretur ullud 11 
pro undecima, Ipleque P. MabiHon 1d non animadverutle viderur. Nam, Z2b.11. 
Cap. XXVIIL.$. X. hac habet; Convent boc loco guaidam aajicere de. notts nit- 
Mericis, . que in conſignandis Diplomatum calcults adhibite ſunt ab antiquas. 
Hue note duphicis ſunt generis, nempe numeri Romani, ( ' Arabici, guas val- 
gus Ciphras appellat. Recentior et harum ciphrarum uſus, quas Arabes ab 
[ndis ſeculo X, Hiſpanos* ab Arabibus ſeculo X17 accepiſſe, cum als," cenſet 
Athanaſius Kircherus in Arithmologza ſua, | = L. Cap. 4- | Adait Papebrocbius 
in Propylei num. 19. earum uſum ante. bella  ſacra non fuiſſe. Fgo vero, nut 
lum deprehendi ante ſeculum XI. HaGtenus Habilion. BR 

Ego vero, ob rationes ante dictas, multo antiquiorem cenſeo, etiam un. Z#- 
ropa noſtra, earum uſum. Non forte in Signandis Diplomatibus, aliſque rebus 
Forenſibus, ( in quibus, apud nos, etiamnum vix obtinent, ſed retineri /folent 
numeri Romani: ) ſed in Tabults faltem Aftronomicis, & Algorithmicis ope 
| rationibus ; 
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: natibus: onde ſenſfim devenerunt .alib1 etiam in ufum.  Arabas -autem eas 
FE: jam ante ſeculum XR habuifſe potmus putaverim. ER” 
| Fallor autem annon Aermannus ContrafFus diftus, ( quem collocat Foffzus 


circa annum i050, D. Fenricus Savillias, in MS. quodam ſuo, circa annum 


ſuz, alu fuerint ab iis quibus nunc utimur; & dicuntur a Chaſdzo aliquo {cri- 
ptore mutuati, eorumgque nomna elle Chaldaice origins. Verum hic non de 
”*- 'Formis figurarum ( quz indies variantur, ut & Literarum, ) {ed de me- 
odo. infas adhibendi. Hujuſque Hermann: . mentionem reperio in quodam 
Bibliothe®#: Bodleianz MS. ubi dicitur quod ab Fermanno & Prodocrmo d- 
dicerint Abacum, hoc elt (alio nomine)) Aſeoriſmmurm. Neque tam perit erant, 
ea ztate, linguarum Orientalium, quin ut facili errore ſcriptror Chaſdzus pro 
”  Arabico perperam poneretur. 2 On | £4 
Atque ex hactenus diCtis facile conjecerim, quaſi medio fecult undecimi, hoc 
eſt inter annos 1000 & 1100, apud nos Zuropes in uſum venilie ( cum alia 
literatura Arabica) has notas numerarias; & primo quidem in 'Tabulis Aitro- 
nomicis, libriſque Mathematicis : & poſt 1n prax1 communiort. £354 
Sed altiori inquifitione fatta, reperio eas etiam adhuc eſſe antiquiores. Et 
Gerbertum quen ſeu Gerebertum, -carum fuilſe peritum, eaſque' ex Z:ſpa- 
nia in Gallam auulife, iþſa Centuria decima. Ut patet ex varus Epiſtolis 
iplius quz adhuc extant ( hoc titulo Gerberiz Epiſtole) Fari/urs edizis anno 
IG61r ( numero 160;) cum ſubjuntta ejuidem /77@ narratione. Iterumque anno 
1636 (ubi numerancur 161:;) . cum ſecunda item aliarum colleftione, nu- 
mero 55. , | | ws. 
Erat ille, educatione, Xonachus Floriacenſis in Gallia (de Floriaco ſeu Fleury; ) 
ordinis Benediftint , (ut patet Ep. 50.) Facths poſt Abbas Ciznobrz Bubiuſis 
( qui 1pfi erant BenedidZmi,) ut alicubi dictum video: aut, ut alibi, 4bbatie 
S. Columbani, in 7talin. Ut patet Ep. 2, 3, 4, 5, 12, 14, IS, 24, 83, 130. Sed 
izpe queritur ſe male 1bidem habicum ftuile; ut Ep. 5, 7, IT, 12, 14, 16, 19, 
23, 34, 35, 40, 46, 84, 91, 92, 117, 118, 143, & alibi. Appellat ſe Scholarem, 
five ScholaFticum, five quondam Scholafticum, Ep. 7, 12, 148, 161. 
Fattus eſt makin (uc apud Baronium & alios liquer ) Rhemen/ts Archie- 
- Ppiſcopus, anno 992: &, polt, Ravenna, anno 996; & tandem Pontifex Roma- 
#85, anno 998 aut. 999, nomine Syhpe/tri ſecund! ; mortuuſque elit anno 1003, 
Unde verſus le, quem ( cum leyi aliqua mutatione ) reperiumus apud pleroſque 
eorum qui de 1pſo fcripſerunt. 
Scandit ab R. Gerbertus ad R. poſt Papa vigens R.' 
| Erat alle, ut videtur, diligens Librorum ſcrutator ; vartoſque aut emit 1lle 
a aut exſcrib1 curavi ſuis. ſumptibus, ad inſtruendam Bibliothecam : quod inout 
| videmus Ep. #7, 8, 9, 16, 17, 24, 25, 2G, 38, 40, 44» 45, $6, 05, 69, 7, 72, 73, 82, 
$7,91,92,96,T03,104,105, 108, L16, 123, 130, I32, 134 I48, 152, 153, I54, & 1 
{ecunda collectione Ep. 9, 13, 28, Et ſpeciatim Mathematicorum & Aſtrologi- 
corum tum Labrorum tum Inſtrumentorum ; ut Ep. 8, 17, 24, 25, JI, 9! 92, 130, 
I 34, I48, I52, I53, 54, & in ſecunda colleQione Ep. 9. Er an; hunc 
Goſbert quodam uſus yidetur ( quem ab Archiepiſcopo Trewren/i mutuatus erat 
quem & zgre dimifit; ut Ep. 38, 56, 69, 127. | 
| Quodque ſpeciatim Abaci leu Afgori/mi curioſus erat, ( hoc: efk, praxeos A- 
rithmeticz = has notas numerarias, ) liquet ex Ep. 17. De Multiphcatione &y 
Drvuiſione, hbellum a Foſepho Fiiſpano editum, Abbas Guarnerits penes vos relts 
aur; ejus exemplar ms commune rogamus. Ex Ep.25. De Multiplicattone oy 
Diviſione numerorum , Joſephus Saptens ſententias quaſdam edidit ; cas Pater 
meus Adelbero, Remorum Archiepiſcopus, veſiro fludio habere cupit. Qui quidem 
Foſephus Hiſpanus ſeu Jeſephus Saptens, videtur aut MHawris fuulſe aut alius quis, 
in /7;ſpania, harum rerum peritus. "FEA | | 
Verum quidem eſt, ecam ante introdudtas has notas numerarias, fuiſle al:quam 
numerorum Multiplicationem & Drviſionem; deque his, Regulas aliquas. Sed 
ea de qua hic tam curioſe quzrit methodus; videtur non fuilſſe ea quz tum 
fuerat anriquitus recepta, & communiter nota; fed nova quedam tum nuper 
introduQta, & paucis cognita: adeoque veriſimiliter, ea quz eft per has figu- 
ras numerarias : ut quz <t Mulaplicandi & Dividend; methodus multo —_ 
P; _ dittor," 


£4 


1040, ) carum uſum habuir, aliofque docuit, uo tempore. Sed characteres forte 


& > 
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ditior; quam per. Romanas: hteras numerarias, '& digna de .quz 'tam efſet {olict- 
rns:: Qupdque'vo agis cft verifimile, .quoniam. ex Z:ſparia perenda erat; ubi 
x eMauris-cula erat hec literatura, ideque ur alias regiones /propagata.””, .- 
Et ne de hoc dubitemus, in Ep. 28. ſecundz colleCtionis, x7: 911.3. "rate 
Abacus 'ub1 'ad''Orhorem Imperatorem ſcribens .(:qui fuoram-#i> hac arte dilſci- 


pulorum '\unus-'fuilſe gs ) reſtitutzonem ab eo petens alicujus'.qued-/ab 


eo.ante collarum- fuerar, ſed abalio neſciq' quo: ſublatum., hac{baber,\ Zac a 
vobis liberaliter collata, ſed a quedam neſcio "cur ablata, reſtitus. ibs. mo Ve- 
fler G. ( Gerbertus) Exireinus numerorum: Abact, veitrum:defittiar (tupple de- 
cretum ieu manudatum.) Ubi, dum. 16  yocat , extremmm: numeroruum  Abaci 
ſenſu Metaphorico;; manifeſtum eſt, ſenſum.. proprium. (wunde hxc | ſumptai 

Metapbora.) & 'tunc in uſu: elle, iplique! Imperatori Ozhent terzzo ( cuithxc feris 
bunrur )\gptum. =o ona rs aan ht don awd A Res 
Sed omntum'quz in his Epiſtolis 'occurrunt; id maxime-xem hanc confirmat, 
quod habetur-.1n Epiſtola. 160.»{eu (in pgſteriori editione)+161, ultima (nim» 
rum prime. collections. Ub non tantym hbaber 71a7ones-. muwmnerorunt: Abaci 
| ( hoc eſt ratiocinium ſeu 'computationem ſecundum numeros' Abact,) ſed fpecia> 
tim: Digitos .& Articulos memorat; atque' 1n:hoe ftudio; ſe verſatum fuifle per 
aliquot ante Zaftra; methodumque hanc. .verbzs. quidem:brevem ſed prolixam 
ſententts, hoc. elt, multa in _.paucis exprimentem ; - efleque menſurationibus ap» 
prime  commodam.  Epiſtola tic ſe habet;:ConStantino ſue Gerbertns Schalaft;- 
cus. Vis amicitie pene mpoſſubilia redigit ad poſſubilia, Nam quomado ratianes 
Abaci explicare contenderemus,' uſt te adbortante, O m1 "dulce ſolamen laborum 
Conſtantine ? [tague cum aliquot luſtra jam tranſterint,' ex quo nec lbrum nec 
exercitium. harum rerum habuerimus ; quadam repetita memoria eiſdem verbis 
proferimus, quedam eciſdem. ſententiis. Nec: puter, Philoſophus ſine Iteris, hac 
alicui arti vel fibr efſe contraria. Quid enim aicit Articulos,  Digttos, minuta, 
qui Auditor majorum fore dedignatur ! Yult tamen wvideri. ſolus - ſcire, quod me- 
cum ignorat, ut ait Flaccus. Quid. cum idem numerus \modo /[implex,; modo 
compoſitus ;, nunc Digitus, nunc conſittuatur ut Articulus ? Habes ergo, ( talum 
dibigens inveſtigator ) viam- Rationts ; brevem quidem verbis fed profixam- ſen- 
tentits ; fy ad collettionem ' interva/h & aiftributionem, in AtFuakbus Geo- 
metrici Radii - ſecundum inclnationem &. erettionem,. in ſpeculationibus ty attus- 
libus fimul dimenſiones Cal & Terre pletia fide comparatam. \.  \ 

' - Hanc Epiſtolam conjicio (ex titulo quem ibi fecir Se cz) tum ab eo 
ſcriptam fuifſe dum fſimpliciter Monachus fuerit ( non: vel Papa, vel Epiſco- 
pus, aut etiam Abbas ; ) adeoque aliquot ſaltem annis ante apnum 99o,. Dicit 


autem ſe jam tum per aliquot 4/tra (puta 10 aut 15 'annos) ab his: ſtudiis 


vacalſe ( ut nec hum nec exercitium eorum interim habuerit; ) ſedi ante ea 
tempora de hac Ratione ſeu. computandi methodo aliquid 1criplitſe, (quod pu- 
temys itaque circa annum :970- aut cituus; fuiſle: ) guos 1d  ConSFantind, roga- 
tus) © memoria ſua, partim ipſis verbis, partum codem; ſenſa .repetit; &; cum 
hac Epiſtola ad ipſum. mittit. \ Atque-ad\ea reſpondet quz non. nemo.(.quem 
vocat Philoſophum ſine hiterts ) cavullatus eſt : minutiora; teputans, | ds Diygitis 
& Articuls difta, dum ad- majora. .non attendat : & ut-fibi- contradictorja cau- 
latus, eandem notam numerumye_nune--digitum eſſe nunec  articulum, ( puta; to- 
tidem monadas, decadas, centuriaſve, &c, fignificare, prout loes- primo,.{ecitndo, 
aut conſequenti aliquo ponatur,,') Sed.'&, freverm verbis,: rg ſententus, 
elle /tradit : & tum ſpeculattonibus tum menſurationibus , Cel T err.cve,  maxi- 
me accommodatam. Gai tam accuratus eſt hujus artis Character, -ut nemo: du- 
bitet quin de ea -dicta fant. | Woe” 32 4 khanabes ld. / 
Sed & de :tempore quo-;vixerit, dubitari non - poteſt, cum Gerbertus,hic idem 
ſit qui poſtea Papa SyhveFter ſecundus. Adeoque huic cognitam fuilſe hanc ar- 
tem & in Galham allatam, non, dubitemus, circa medium; 'feculi decimi ( puta 
annum 960, aut 970, aut cittus; ) - &, in ;ſpania (unde 'ipſe habuerit ) pri- 
us adhuc notam. NY be ot: oh Un 12. BY E* 
Quodque ante conjiciebam , ('traftatum ' Aeoriſou cum hac Epiſtoſa fuille 
miſlum, ) confirmatum habeorgipeta editions prima ( 1n guarto ) anni. 1G1T. 
Ubi huic ad ' Conflantinum Epiltolz , 
Epiſtola preficitur hbello ſuo, de Numerorum Zey 1 cu initinm s Dr 
emphici, 


hec., Editoris Nota ſubjungitbe7- Heac 
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ALGEBRA Cap. IV. 


apices 0; hs debis 
que - x" comer gs..yber Deen Shorts: ſabe  ſcalicet, ,&y conver- 


ff /im, Os 4, rms pp Editor Johannes Baptifta Maſſonus, opus As MS. 


Qin yg De numerorum | Diviſione libello jam fum. ſit, aut miun- 
cubi extet-, neſcio.” Sed ex his quz dicuntur. (praſerum {i quz / poſt dicenda 
ſune adjungas, - non .dubitandum eſt, quin fuerit- Ule- Terum harum peritus. Av 
que de E \ firis baGtenus, Videamus alia.;; 

Guliehnus Mabneshurien/is, in ſua De Geftis Auglorum: Hiſtoria, lib.2, pag.64 
Francofurti edita, - anno 1601 , ſeripta autem circa annum 1150. Hae item 
haber:de eodem 'Gerberto, (ed perperam eum fact” eundem ac Papam Fohan- 
em, - or cum yo revera Syhveſter It.) Ex Gallia natas, Abbathas a puero 
| Rok adolevit : Moxque cum Pythagoricum biutum attigifſet, ſeu ta- 

| ſeu gloria cupiditate captus, notFe profugit Hiſpaniam, animo 
freecipae nahi, ut. Aftrolagiam &y id. gerius artes a Saracenis addiſceret. 
—— Ad hos Gerberius provemens, deſiderio ſatisfectt. 7bt victt ſcientia Ptote- 
meum in Aftrolabio, Alcandrum (lego Alchindum') in Aftrorum. interſtitto, 
Fnlium Firmicum in 'Fato. — De Arithmetica, Muſica, & Geometria, nihul 
artinet 'dicere; quas ita-ebibit ut inferiores ingenio ſuo oftenderet, © magna in- 
a revecaret in Galtiam, omnio thi jam-pridem objoletas: Abacum certe 
prinus @ SATacents Yapiens, 'Regmias dedit que a ſudantibus Abacijits vis in- 
Fo 


Ar. 
-Idem cum narrat ( poſt reditum 2n Galliam ) cum variis viris eruditis hzc 


{tudia communicafie ; inter quos nominat Conftantinum Abbatem S. Maxim, 
ad quem edidit Regulas de Abaco. Eundem credo arque Conſtantmun teu Con 
flanimum illum cujus facta' eſt mentio Ep. 84. 84, 92,142, 161, & ( keeunde col- 
lections ) Ep. 33. (qui fuerat, -ut videtur, ScholaFticus, Flortacen/ts, & polt fattus 
ribdas S. Marionins; ) ſuaſque \Regales Je Abaco, eafdem puto quas mnnuit ejus 
PRIN, bt _ _ 161, ſupra memorata,. ad Conſtantinurm. 


CR (fn 
reperio , 
Ocho ſeu Orto tertius :\ (2 quorum altero HR erat ad Archiepiſcopatum 
Remenſem, ab _ ad Ravennenſers, & Pontificatum Roman. ) Hite fa- 
vere videntur - > I 53» I 3 1543 ab Imperatore ad ipſum, & ab ipto ad Impe- 


ps de hujuſmod 
in 7iſpania tucrit, animumque habverit eo nerym miank, n- 
45, TIN Pp. hactenus ſatis convenit inter antedita, fua- 
wer 


Sant wa & al Ay de eo a Mahnesbarienſi tradita, quz fabuloſa videanrur, 

quz refuranda fuſcipu prior Epiſtolarum Editor ; & Baronius gs qui ramen 
vac alias Gerberto param amicas, 

plane de Gerberzo habet Yincentins Belouacenſi s in ſao Specub Hi- 

rin eta neg I250 icripto. Qui (ut notat Yoſ/ms, de Scriproribus La- 

parte -ſuz_ſperoi Fir ex Gurtelmo Maknesburienſi tran- 

Grip w-P a1 ill 7; vitios —_— " Guiflerinus: ( Nempe GuHchnus leu 

vs 7 ena fo neque id mirum , cum liber 

prout editum habemus, el hep mendoſus. ( Ut ubi ſcribirar Yac- 


us; fe Fila, pro HH ſeu Sevifis; & Rex Anpgliz Guihe/mas 
Gen Cres: tens me t mendoſe ſeripra.) 
pe > ny ex utroque rg Centuriatores Magdebargici ( quibus Ger- 


t (ut dicitur) viros Magnos; inter quos erant Afo- 


roy Rodbertms, Rozbertas, tot enim modis hoc nomen {criptum 


| — lie, Gibermms dicitur. } Horum item non parum habet Johannes 


» {criptor 2Sghus; aliique. Omnibus in hoc conſentienubus, =_ 

Faber the rerum Aſtrologicaram aliarumque Mathenwiaticarum peritus ( quo 
tare rarum erat) & fſpeciatim uct; 2 2 Saracenis in Hiſpat ( feu & 
vilis) —_ didicerat ; Regulaſque de Abaco ad ' Con/lantium teu Conftan- 

ipſerit. 

"Dar gas as licet —_— ſerius ſcribentibus, de ipſius ea wtate in M- 
iſemo ſeu Abaco peritia, firmius ctedam; id maxime facu, in mſis is 
Epioli tot habeantur quz huic favean. Secus: enim; fi nihil fic habererur, 


aut 


illus: "Hugonis Capet, & (poſt cum) Rex Gali; item Imperator 


_ ”" 0” OUS. RT 0; VE Rn 


- 
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Gp VL. ALoerBpu4 - . 
quamvis hodie ( credo ) non extet ; ejus tamen ſumma nobis conſervata eſt in 4. 
renario tuo a in mes ad illum Notis Iiquer. ) Eſtque hujuſmodi.. 

Suppomt ulle primo ſeriem Numerorum ab 7. continue proportionalium (qualem 
nunc vocamus Progreſſionem Geometricam, 'cujus primus terminus fit 1.) ut a &y 
4 + &c. | | 

Eſtque 1d ipſum quod nos Alumeris Cofficrs ( ut loquuntur ) denominare fſole- 
mu$3.Atque apart.) 2G Q ) 

&c. vel 1. r. rr. 17, 1, &c. ut poſt dicetur. | 

Quo polito, demonltrat, Progreflionis hujus: ( quzcunque fuerit ratio, ſeu com- 

munis Multiphcator ) duos quoſyis| numeros invicem multiplicatos, alum in ea- 


dem ſerie producere, cujus ordo 1n| ea ſerie ( incluſive numerandus ) denomine- _ 


tur 2 numero qui zqualis {it multiplicatorum illorum denominatoribus ſimul 
ſumpes, minus Uno. Verbt gratia. y (qui Zerzzus &t ) in + (qui eſt gaintws ) 
' productt » ( ſeptum, ) cujus exponens 7, zquat3 + 5 — I. . 7A 


Seu ( quod tantundem valet ) ft (excluſo primo termino « ſeu I ) denominetur 
_—_ per ejus 2 primo diſtantuam ; Exponens ſeu Denominator Fad, zquatur 


enominatoribus utriuſque Factoris fimul ſfumptis. Pura, 5 in-r4 eſt 15 ( propter 


2 +4==6. ) Hoc eltrrxrr7ra=rrrrrr. 

Eſtque hic Denom?naror, 1d quod jam dicitur Logarithmus (hoc eſt, alyor «proutr, 
ſeu nunerus rationum inibi compoſitarum/; ut puta fi rationis cujuſpiam exponens 
ſeu denominator fir g, erit aaa exponens compolitz ex tribus hujuſmodi'rationi- 
bus. ) Nam Logarithmi, ſunt Exponentes locoriin Geometricz Progreflionis:: ſeu, 
Numer! ſumpti 1n —_ Arithmetica, alus in progreflione Geometrica. poki- 
* tis reſpondentes. Unde fit, quod illorum Summa, A Facto ex his. Quod 
przcipuum eſt Logarithmorum myſterium : ut poſt dicerur. 


His autem generatim poſitis ( de Geometrice proportionalibus, in quacunque ra- | 


tione : ) eadem ſpeciatim accommodat progreflioni in proporuone Decupla; qua 
nempe diſponi folent Numeri. Ut jam « & y #+ Ge. int, wnum, decem, centum, 
mille, mprias, &c. Et {ic porro ( un opus fuerit ) ſecundum numerum Zermo- 
rum 11 progrefſione , qui'reſpondet Zocorwns ( quos vocant) numero in nota- 


tione per figuras Indicas. 
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ſt ox 32a 
Ta: ona) *»wH "5 CHITOTONTUSI WOOD . Ut ANY 
Ubi vero nos numerare ſolemus, per 7a, & : Mellena millia; &c.-( per Peri: 
dos, yt loquuntur, trum locoriim; ) numerabanc ulli per Mriaaas., 8" 211903; 
myriadas, 8c. adeoque per Perzados quatuor:locorum. eines ns 


\ "Tum. vero ( majoribus pallibits proeedendo!) «Myriadem Myriadum:\(hoo'dlt , | 


prout nuncAeribimus-, Unitatem 1n. loco nono,xfeu Unitatem-\cum 8 ciphris>ſe- 
quentibus)), Nameros- primos.appeliat , ( nos numerorum: priman: claſ/ens-voce- 
mus ; ) & Umzzatem illam ( hoe; RIC ac. myriadem ). appellat  Unitatern xu- 
merorum ſecundorum, ( hoc elt. ſecund.e claſfis ; ) atque fic porro, per: octonoslos, 
006, 04 tertiorum numerorum A wwe 04) Mp licdemceps ad 
Clallem guat7am, quniam, Qleguentes, uigue.ad.” _—_— Caarum {Hy Z 
mpriadum, quarum claſlis Kf "—= os conitat. Hoc eſt ( ut nuns 
quimur ) ad I cum ciphrarum ſequentium 8 myriadibus myriadum : teu x cum 

ARA; 3 l 


Ll 


1 notis deſcribere, 1. N. Q. C. QQ. &c. aut 1. A. Aq. Ac. Aqg. 
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. Et quidem, fi hic numerus nondum yideatur fat. magnus, vocentur, .inquit, hi 
omnes prima periodus ; totidemgue loci fequentes ſecunda pericaus, & tic porro ad 
periodum 7eriiam, guarian, &c. uique ad myriadern myriadum hujulmods perio- 
dorum, quarum quehber habear Jacos 8,0000,0000.. Quarum ultima Unzzas, ( hoc 
elt Una myrias myriadum, Claſſis mprio-mpreſuma, myrio-myre/ima Feriodt,) tan- 
tundem elt atque ( in notatione noſtra) 1 cum ciphris ſequenttbus 8:0000,0000; 
0000,0000. Hoc elt, 1 cum oo myriadum, myriadum, myriadum, myriadibus Ci 
hrarum. Seu ( ut nos diſtinguere ſfolemus, S_—_— trium locorum pro « Met- 
7 aut ſex locorum pro Millkonibus feu cMlients milltbus, ) 1 cum cipbris ſc- 
guentihus 80,000;000,000;000,000. Hoc elt, 1 cam ciphrarum oftogres ments 
meilltanibus millionum. Ut non defuerit Archermed? modus exprimendi tam vaſtz 
magnitudinis numeros. : Nr I tt | | 
Quod autem numerus hic fit vaſtz magnitudinis, aut 1ummenſe. magnus, oſtendit 
Archimedes, demonſtrando ( qui illus hbri 1copus elt ) quod wife myriades wu- 
merorum ſeptimorum, hoc eſt ( ut nos jam {cribimus) I cum 63 - qi abunde 
ſufficiat numerandis Arenu/rs ( tam minutis ut earum decerm mia non quent 
unum ſemen Papaveris) quz molem 'conficerent majorem quam eft totus «© FHundus, 
etiam ſecundum SA hypotheſin, ſeu ( utjam loquimur ) hypothelin' Coper- 
nicanam. Quz ſupponit 9aguum Orbem quo ( ſecundum eos ) Terra circa So- 


. Jum fertur, teu ( fecundum altos ) Sol circa Terram, efle Puntt inftar, feu infen- 
| ibilis magnitudinis, fi ad Orbem Fixarum comparetur : nunirum, ut ſe habet or- 


bis Telluris ad lum Magnum Orbem, fic 1lle magnus orbis ad orbem Fixarum. 
Quod fi minimus numerus locorum 64, mayor fit quam tot ejuimodi Arenuiapum 
quz tantam molem- conficerent;. ecquid erit 1lle numerus qu: fit (ut jam loqui- 
mur  locorum 80,0000,0000! quiquidem major eft. quam Arenularum numerus 
quz ejuſmodi mundorum conficerent- 79 mrHe milliones milliquum. 
Hujuſmodi numeros, dum mediocres ſunt ( poſito M,, feu M", ſeu Mu, pro my- 
riade, quod ante receptas notas Indicas feri folebat ) fic exhyberent Grect ; 


” 


9099 Wal i 
I,0000 it ſeu M, M”, Mu. 
99999 L8n 48 
99,9999 Aa 48240, ſeu 43M. 024 
999,9999 MfMv. 6;9 
9999,9999 O02ZIMv. ng). aut forte 80M". 89 Me, 
1,0000,0000 M' M; hoc eſt, wverdwxcs win, ſeu 
L00,000,000 adecres Milkies decena Millia, aut centies Millena Millia. 


Atque hadtenus ſatis ante ſua tempora proviſum fuiſle, cenſuit Archimedes. 
ad -exprimendos numeros his longe ampliores, neceffarium forer, ur MP pro 
Monadibus & M* pro Myriadibas, ſic c alios communiſcendos efle pro 
Claſhubus & Periadrs delignandss. | 
 Archimedis dodtrina ( pro numerorum hac Nemenclatura ) ad noſtram nota- 
x (Anttas, premorum mamerorum ( ſeu pron (UD2 bs gi, | P, 
Myrias Myriadum, primgr um numerorum, quite 
. : Unitas, ſccundorum numerorata (ſeu fecundz claflis}/ . .-', . 1]0000,0000. 
ÞCinztas mumerorum- Zertzormn” '. . OT lo000,0000. 
-Teuitos gumerorum' quartorame-:-.'. , T{0900,0000|0000,0000|0000,0000. | 
Onetes numcrum quintorum, ſextorum, ſeptumoruen, offavorume, nonrum , & 


L L | 64, &c;/- } $0 v4 = DT ALE ag ; jj 

- Uartes numerorum A aaa (fon ge: prairie | ) prime 

+, T cum ciphris 7,9999,999%:  - IN i - bs 4. tell. 
Myrias Hyriadum wameroram HMyrio-mpreſimornm, prima period; qux et | 

| ' Unitas, 


Cap. V. ALGEBRA 


aut in ſcripts alus pſt contemporarus; fieri poſlet ut qui, de Gerberti in 4 
11thmeticis peritia, pol unum aut alterum feculum ſeripſerine , quando voees 
note fucrint Aſgori/mus & Abacus; - his abuli fuerint, pro A4riihmetiea,, vo- 
cabulis; per. Prolepſin ſeu Anucipationem uſurparis. Sed cum ipfa vox '4ba- 
ous, hoe ſenſu, occurrat aliquories 1n ſcripts fuis: non dubjum eſt quin ipfi 
tum nota frerit hac Ars, adeoque ( ut ſupra arguimus) circa medium Deeimi 
ſecult; atque tum ab eo jn Ga/liam Ex Hl 21 1ntroduttam, viriqque recon- 
ditiorss literature (in Aſtronomicis nn ac cognitam fattam. m- 
diu autem tum ante fuerat, in FZiſpania, nota Mauris, aut (2 quibus ipfi. ac- 
ceperant ) Saracents, aut /ndis ejus inventoribus : non liquet. 

Primus autem ( quem {cio ) qui hac de re quicquam Typis edidit, eft Zz- 
cas de Purgo, Italus, Anno 14.94, ( dum Ars 'Typographica erat adhuc nova: ) 
& poſt eum (ut tradit Buteo im Logiſtica ſun) Stephanus 4 Rupe , Gallus ; & 
(quems una cum eo memorat Szzfehus m Arithmetica ſua) Adam Riſen ( ſeu 
Adam Gigas ) Germanus. ( Qui omnes, cum Afeoriſmo tuo, etiam Ahebramn 
conjungunt.) Quamves enim /Zermanus Contrattus, Prodocimus de Pagua, 
Fohanges de Sacro Boſco, Fordanus Nemerarins, Leonaraus Piſanus, aliique de 
ea ante ſcripſerint; non ramen erant eorum ſeripta ante rypis edita. Er quam- 


quam aliqua horum'extant ſeripta; neſcio an que de hac re ſeripſerint finr ad-_ 


huc rypis edita. Sed, vel non extant, vel in MSS. latent. 

_ - Sed prater antenominatos ( & ante eorum pleroſque) eſt Fradpens Chebto- 
venus, qui Anno 1503 ( 1terumque anno 1522 ) 'Tractatum edidit Jacob; Fabr; 
Stapgulenſrs ( cujus ante fuerat diſcipulus) cur titulus Epitome fer brevis in- 
troduttio in Boetis Arithmeticam, cum ſuis in eam commentarys, Et huic 
tractatut ſpeculativo, ſuam ſubjunxit\Prafticam Arithmeticam, eu1 ritulns, Prex7s 
numerand:, quem Abacum vocant. Altumque multo antiquiorem ( Authoris'fibi 
incognitl ) cu1 Titulus Opnuſcrulurs de Praxi numerorum” quod Aleoriſmum v0- 
cant. Cujus quidem poſterioris opuſculi, exemplar invenio MS. m Bibliotheea 
Sawliana, \ubjunctum Algoriſmo Fohannmis de Sacro Boſco; quod ejuidem ita- 
que antiquitatis exi{timo, circa annum 1250; — typis adhuc Edito- 
rum antiquiflimum. Ubi notandum eſt (ne de eco dubitemus) wit no- 
men, Abaci & Alzoriſmi, eodem ſignificatu ( apud Chohtovemm ) pro. Praxe 
Numecrorum per haſce notas Numerales uſurpatum. , | 


G-4A-£. M6 


De uſu Figurarum Numeralunm. 


| Otarum harum numericarum ( quas ab Arabibus accepimus, ut ab Znais 
| N ili ) commodiſſimus uſus eſt in omnibus Arithmeticz partibus, five Pra- 
- Qlicz live Theoretice. Eſtque hxc tam commoda .numerorum Notatto, ut polt- 
- quam ea fuerit introdudta, nullam jam habenqus aþam Praxeos Arnhmeticez ra- 
tonem. Tamque expedira eſt, ut, qui cam jam intelligimus, merito muremur, 
: = potuerint Antiqui numeros grandiyuſculos tractare. —_— eſt, ram va- 
{tos numeros quales nunc dierym confſideramus, non potuifſe 


moda methodo traftare , dum-pon aliam- habuerit notand1 methodum quany\ 


per numerales literas MDCLXVI. "4 

Verum quidem eft, habuifſt Veteres geandem numerorum Diſtribuuonem quam 
nos habertus ; per Monadum '\in Decadas, Decadum"in Centurias, haramque in 
Millia, Milliamque in Myriadas colledhionem; & fic porro nique ad Myriadum 
Myriadas. | CEORR ITED 
| Sed huic Diſtributioni commadam * Notationem correſpondentem non habe- 
. banr; ur-poſtquam ad Millia aut Myriadas peryencum fit haud commodins* riv- 
: meros de{ignarent quam prolatis { pro Notaruym defeCtu ) ipſis Numeroraum ng- 
' minibus. | | tt 
ram 


- 


Et pro imcredibil: habitum eſt Paradoxo ( ut _ Archimed:s Arenario hiquet? | 
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ALGEBR 4s. Cap.'VL 
tam grandem numerum defignari poſſe; qui zquer ( nedum 4uperet ) Littoris 
Siculr arenas. Cum tamen ille juſta demonſtratione oftendit, tor Arenas quor, 
non modo Z2tus Siculum, 1ed omne fpacium 1llud compleant, quod: Mundus 
habet ad uſque Fixarum Sphzram, euam ſecundum. Hypotheſin .4:/tarchz ; 
hoc eſt ( ut nos Jam loquimur ) 'non modo ſecundum Ptolemaricam 1ed- & Co 
. pernicanam hypothelin ; non majort numero fore quam quem nos jam deſigna- 
rTemus, per Unitatis notam cum ſubjunctis Ciphris 63. Puta [55 
IOOO, ©0000 [0000, 0000 [0000, 0000 [0000, COOO' ©OOO, ©000 |O0OO, COCO| OCOO, ©O00| 0000, ©COO. + 
Qualem nos, nunc dierum, abſque ulla dittcultate tractamus. 

Verum quidem eft, harum notrum uſum non elle A{ebre peculiarem, fed 
omnibus pariter Arithmetice Pradticz "Þartibus communem: Ut videamur forte 
nonnullis 2+ prexſenti ſcopo niminm digreſli, dum de ulis in 4zebra jam agt- 
mus. 
Sed, utut Algebrz peculiares non fint hz notz, ſunt tamen ,ad eam com- 
mode exercendam, tam utiles faltem, {i. non & neceſfariz, ut huic promovendz 
llarum  uſus plurimum inferviar. . | 

Unde eſt, quod Zoffius notar ( citato in eam ſententiam S7evino.) non po- 
tuiſſe Gracos aut Romanos perfettos elle Arithmeticos ( nedum Aebri/tas) pro 
notarum harum defeftu. Y7atntur Graci (» Romani, non potuiſſe perfett1 efje 
Arithmetici, aut Algebr& gnari, propter defeftum notarum Arithmeticarum, quas 
ab Arabibus accepimus. Sine thts enim non valuere Decimarum periodos ex- 
> quote Joh. Ger. Voſlius, in Addenats ad cap. 9. de Scientits Mathematicts. 

t quidem ad nos/ab Arabibus ſimul & femel yeniſſe videtur Algebra ( ut jam 
oltenſum eſt) cum Notis hiſce Numerarus. . tO IGINE IT 

Qua ratione adhibendz ſunt ile, in fingulis Arnchmetice Practicx partibus, 
tum. in numeris Integris tum 1n Fractis, {ingulatim oftendere; nina yidere- 
tur .hic Digreſſio. Neque 1d neceffarmum eſt, cum .haberi poflit in yulparibus 
Arithmeticz Pradticz libris : notumque merito preſum1 potelt. 1s qui Algebram 

edwuntur. | 
aria item incrementa naQa eſt. hxc Aforiſmz ars, poſtquam nos eam ab 

Arabibus, ac&pimus; inventis quotidie Regulis compendiariis quz ipſius praxin 
multum facilitent.  Verum ea omni hic recenſere non eit animus; fed yul- 
gares libros Arithmeticos legentibus obſervanda permitto. Quazdam tamen in 
equentibus obiter occurrent. 
” Ar duo ſunt pre czteris inſignia, fub finem przcedentis initiumque pre- 
ſentis ſeculi adinventa, inventis Arahum fſuperaddita,” quz ſpeciatim hic recen- 
ſenda judico. Nempe de Partibus Decimalibus & Logarithmis. Quod factu- 
rus ſum poſtquam 4rchimedis methodum pro delignandis numeris majoribus; 
(in cujus locum ſuccedunt Notz Indicz : ) & Phoſ/emat methodum de parti- 
bus Sexage/tmalibus ( 1n quarum locum 1ſuccedunt partes Decimales ) expli- 
CAaVero. IK y WY 7 


* - 


CAP. VL. 


De Archimedea methods pro defenandis 
magnis Numerts. © 


(os non. habuerint Gc: ( ut dictum eſt.) nec olim Zatz Notarum 7n- 
dicarum (_ quas jam habemus)- uſum, ( aut quz ſintharum ſuppares : ) non 
deerat tamen illis modus ( faltem verbis) exprimendi numeros fat vaſtos. Qucd 
docet Archimedes ( cujus ulud credo inventum erat ) in libro cut Yapuine. Are- 
narius 'nomen eſt. Quem ego ( mentdis , quibus ſcatebat 1nnumeris, purgatum 
ante aliquot annos Grzce Long edendum curavi , Anno. 1676 Oxoniz. 
Quem modum, etiam ante, fe tradidifle dicit, in libro ad Zeuxippurn ſcripto, cul 
titulus fuerat ( ut videtur ) Ayx«\ Premcrpra. Qui quidem ad: Zenxippun liber , 


quamy1s 


Cap-VIL. | ArLtenpaas 


 Unitas, prinerum cuneorum ſcnde pid $3 2 
Unis, [ewrdran noneronen, jcande prrd, \t #5 : 
Unitas zertiorum I ſecunde periodi > FIXQ 
-, x cam Ephris''8,ccooperdl - > 
Unitas mumerorum quartorum, quintorum, Ms &e. ſeconds A 
x cum ciphris 24, 32, 40, &c. ſupra 8, 0000, 0000. 
Unitas, Myrio-myreſimorum numerorum ſecunde periodi, 
IT cum) 1s 7,999,099, ſupra CRcODAOPE hoc eſt. 
x cum<cyphris 75,9999, 9992. ' 
« Myrias myrigdum, numeroxrum Myrio-myreſi: imorum, ſecunds Sie; quz eſt 
Unitas, primarum numerorum, 7erite periodi, . 
1 cum ciphfis 16,0000,0000. 
Unitas, primarum numerorum, periodi quarts, quiges; GC, 
I cum ciphr# 24,2000,0000. 32,0000,0000, | 
Unitas, primorum numerorum,' periodi Myrio-myreſimee, 
7 cumciphris 77,9999,0992,0000,0000. | 
Unitas, io-myre/ermorym numerorum,/ period: Hyrio-ryreſime, 
x cumciphris 7,9999,9999,9999,9992. 
Myrias myriadum, numerorum Myrio-myreſimorum, periodi Myrio-myreſime, 
x cum ctphris Seas 1 be ſen ( ut nos diftribuimus 
x cum ciphris 80 000;900,000. hoc eſt ( ut nos proferimus y-* 
T7 cum ocFogies mill ville Melbomibus Milhonum eciphrarum. | 
Atque hadtenus procedit Archimed:s numerorum Nomenclature ibidem indicata: 
( cum noſtra e cjuſdem Nizatione. ) Quam nulli non uſui abunde fſufficientem eſſe, 
non eſt qui dubiter: Aut etiam, {iquis ampliorem adhuc vellet., Myriaai myrie- 
dur Periodorum, as LATIN: PTL EEE & ſic continue 18 infinitum. 
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C A P. VIL 
De partibus Sexageſonalis, 


Eteres cum ( ante introductum Abacume ſen figurarum numeralium Ago 
mum ) rem operolam invenerint FadF:zones variarum Denommationum de- 
ſignare & commpd: rractare, przſertim cum fuerint numeris majuſculis ex- 

primende ; numeroſqne item Integros, cum-majuſculi fuerint : Commodum duxe- 
runt Integrum In _ Soragants parure, fignanter, pops dicebant ( nos 
ſexageſimas dicumus ; ) Shes (Mop us foret ) in minutiores ſe.x4- 
ginta, ſeu xme'; & jp IT res genre donec ad particulam merito .con- 
temnendam deventum 2 Nos /crupulos ſeu Mimute dicumus ; prima, ſecunda, ter- 
zia, &c. eorumque pr einem, pa partes ſexage/imales. Sic Polemecus olim, & 
forte omnium primus : :% paſt um alt. - 

Et pariter, quo yitarent , {exaguata -antegrorum collectio- 
nes Saqens yanſet ocabant { faltem poſterzores, ) & harum totidem Sexagenas ſecun- 
das, & {ic porro quoties opus fuerit. 
Pr verbi gratia pro _ cujuſpiam ( puta hore , ith, eradus, bc.) parte 
4arta, ponebant 15" ( hoceſt 15 rg algy? ) pro 4 ſeu parte of7ava, pone- 

7, 30". Cn CIS Pareetl cantundems walen. 


—— —_.4 


ile. Pro 4 ſen parte exhibert. pex- 
 fedeſt juito mows,) 


ciſe | inn pl polſer, p San: # Cd prop prope ray 4 
aut 9H aut { ACCUrationggpus 
A)8 24, aur(atkoc ras) $4” es | & the pores, HO 
veniatur ad pro parvitate +a n 

Hanc in Sexage/imales partitionem ( Pto, ; Ea ) retinuerunt ex Gra- 


alu ; & poſt cos Arabes ; quam & hodie retinenmus. 
{ Simuliter 
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ALGEBRA p 
Similiter pro 227015 ( qui eſt. clumerns dierunquibus ArahumEp Etegira 
dicta, ſerius incipit quam noſtra Amorum Chrifti Epocha ) ponunt 
1" 3"3\'25%: hoceſt 1 Arne ags nia none 3 ſexagenas ſecundas, 3 | fxagewas 44 
"0 ms —p 5 dies: TIRE, Hi Fationem habemus in 7; Tatuls AER mis , & 
S nu in Lans 
| þ Po expediendis aurem Malghentonibun, & Divifionibus in has Sexageſ mis & 
Sexagernss, \Tabulas: gs condiderunt. Wn 


Er. "IE porro «, 6 per 6o facit 60.00. "2; 1 
Quas Tabulas 3 in contractiorem formam redigebant ( five tam five Trian- 

| Pole ) ab 1 ad Gocontinuatam; ad inſtar tabulz ( orice dittz ) pro 
ultiplicatiombus & Diviſiombus, ab x ad 10 comtinuate. Quz conſpicienda eſt 

in libris Arithmericis, ubi de FraFromibus Phyſicts, aut Aftronomicis agitur. 
Y wa rum,' pro enominationibus determinandis, hujuſmodi condiderunt tabel- 


| Prima C Prima 
Integra, in )Secunda fciunt ISecunda 
minuta )'Tertia Tertia 


"IN 


+ "oa Sexta 

; Oc a 
Quarum h_ ſymma , hue redit. Exponeus Faff5 ( in ultimam ejus partem 
Py Lo Joan aczoris, fimul ſumptis lie, ging LO A In” -- 


U Pi 


' wo = IO N12" facten's Item 10” 1n xo” x 5-2 | "of 


Quod ſic intelle&tum volo; Habuerunt, ( introduttas F numerarias 
”_ ejuſmodi Figuris numerariis a dls led, olim, I 
uta 


In 


| yr 


ALGEBRA 29) 


oat ht pet Sh þ T-3n ' fact VT. : '* £ fol 2.4 If 
ks: cones oe 
COS AMET INT IV" in UT) facit XIT, . x12 


; [ 13508 
am} Hon nn honhers Ts 
F OC EXE We in eum Commentarns ed1- 
LS gens = Be 7 i phate Henrico Szutho mcitatus, - 


Te ,*fua eng ERS in : OE IP 
: VO\RE.CCLTSE co.80s. Of 
Uh him” wary nyo mens ET Tl 
T abilla pro Mulripheatione Sex 7 4 
Dn pondets x py Pagrnarutn” | 
| 1.4 
—— RE: 


I [00.01100.0290.03/00.0 55 


2 [00 0,04/00.0600.08 o8 00.10 IO, 
— 4. & - » | 


Dm —— 


OO.12|60,LF5}09, 


—_ 
————— 


00.16[00.20 
i 5 PO,25 0, 


21.44|I.5202.00 


O2,TOjP2.20 


I.57Þ2. = 


KEES, 
23 | 24 25 as |/ 27 439} 35 


0,21/00.2 00.2310. 24400.25/00.26 00.30 30 
09.46Þ0.480.5000.52 OI.00 
01.09 L.IZOL.I5|o1.18 
0I.3201.3601.40 1.44 


—— 


OI.30 
02.00 
OI.,552.002.05|02.10/02.I5 02.2002.25|02.30 
02.18 2.2402. 392.3603 2.4802.54 03.00 
FS Py 02.34102.4102.4802.5503. 0203. 2209p 1603.23/03.30 
.16|02.24/02.32|02.40þ2.48 4802.56103.0403.1203.20þ3.2803.3 3-44 93-5204-00 
02.33 oagaong) Fl S3odb30903, 18103.2703.3603.4503-5404.03Þ4- T2G4-2T 04.30 
03. 3-00003.10103.203,3003-49 03.5004.00þ4.10ſ04.20/04.30Þ4-40, 94.50Jo5.00 
2.563.07|03.18 $0320|034003-5bgozber;bemabtggogadoes7P3o o5.IgÞo5.30 
-24103. 3.300348|400 04.12104.24/0 4360448 O5.00[05.12/05-2410F5. 3605.48 48 (06.00, 
41103. 3-54 04.07 04.20J04.3 304-46 04 04-590 5.I2Þ5.25|05.3805.51 06.04 06.17 17]06.30 
[04.12.04.26 (04.40Þ4-54105-08[05.2: 05.2 = L245 .goſ06.04 06.18Þ6.3206.46|07.00 
04. 3001.45 .45\05.00Þ5.15\o.30\05 = 6.00Þ6.15]06.3006.45Þ07.0007.15|07.30 
D 


F.- Lhe $457 v4 
ERIE Vn + F588 FP 
L TS 2D He THY 
- Las ie 5 
A x x" be = 
a2 
t; #Þ e; a: $43 ' 
a - e- 
DE 
£0 


. EB. 7.091008 
07.90107.12107-24197-3607.48 
07.48{08.01 Ol 8.1 08.27 27/0 
_ ——— | OORTE - 

:08.24108.380 8.5209:06 


' = 
. j was , 5 f 1» x =] 


08.30 Les, 09.00l09.1 9. 32094909; 


_|.46 (48 (4 4d" | 56" 1 | 

1j09.4 00.4700.48 00.49 Oo. 2.50 OO. oy 
OI. 320t. OL. 34.01. 3601.38[01.4001.4.2 
z18 02.21 Om 02.30 3902. 2.33 

04.03 03.0803.12 I2,03:£6 £6 53.200 3:2/ 24 
F ETTE 04.05/04:1004-15/04-2c 
04. 3604.4204-48/04 04.54 05-9005.06 ; 
05.2205.2905.3 05:4305-50105.57Þ604]06.17 
06.08/06.16/06.24 06. 3206.40/06. 06.48/06.56 $6107.04 04 
06.54.07.0307.12 07.21107.30007. 07.3907.48 48197.57|68. 
07.40 07.50j08.00 08.1068. 20f08. 30l08.40 08.50 FO 
08.2608. 3.37 Ballob90g 2009.20 09.3 09.43 
£2109. IEEDE? 24/09. 3609. 09.48 I0.00 I0.12/10.24/10.36/10.4 2111.24/11.36/11.48/12.00]. 
I3 09.58/10.11110.24'10.37\I0.50/L1.03/L1.16|LI.29|L1.42L.55[12.08/12.21/12.34 12.47 I 3.00 
141ro. I0.4410.58/L1.1211.26/11.40/[1,54/12.08[12.22/12, 3 12.501 3.04/13.18/13.321 3.46 4614.00 
I511.30.11.45|12.00 I2.15\12.30/12.45|1 3.00 3.15/I3.30/I 3:4 I 4400 I4:15/14.30114-45|15.00 


& 


- FHF 


09.3009.4009.50 ; 
I0.27j10.38/10.49/11.00 
pag 


[16 | 17 | 18 | 19 | 20 | 21 | 22 | 23 | 24 | 25 
"IF 04.1604-32Þ4-4805- .04.05.20j05.3605.5206.0806.24[06.40 
17 lo4.49Þ5.0605.23 05.4005.57Þ6.1406:31106.48]07-05[P7.22 

I8 05-24 24 05.4206. 00/06.1 $106. 36106. 54107.12/27-30 48 

I9 {06.01 06. 2006. 3906.58|07.17) 07. 07.3607. 7.5 5j8.14 


_— — — 


20 06.40Þ7.00 07.2007.40]08.c 08.0008. 20 


Emendanda in fa ans" 2I [07.21 07.4208.03 O8. 24.08. 45 
Ad num. | _Lege "22. $.0408:26 O8, 48Þ9-1009.32 

- X23 (003) | a3 Pbayoorzerayosss 
27x6 02.42) 24. [99-36] I0.00'T0, To.29] 
ISXI $04.45] : 25 !T0.25/10.50 
4IxI [09.4I | : | 26 [c1.x6/11.4 
FOX2 OI.F8 lt 27 | 


 481612.48| \ 
» $IX23Þ[9-33 


[35-136 t37:] 38 39 [40 (42142 [43|44 [45 | 

X P8.x60Þ.35 99 PGOn36on T0.08/10.24/T0.40fL0.50 TOON C99 
17 0847 B.049:21,09.3 29.5 FIO.L2: 10,2; woe {OLKONLLAODLS E-F4IHILID, 25/245 
O9. 54-10. 0.3010.48IL.0 ZI: I T.4.2|12.00[1 2.1 2.361254 13:12/44-30] 


10.46]81.052x.24 18.43/12.02112.21/72.40/32.59[t 3 $/22.773 3-504 5 


10.20 10.40/10 11.20 L40.12.00 12.20/Þ2.40/I3.00/T 3.20f7 3.40Þ14-00T4620/T4.40/I $00 
LLIYSLFFILIMEEINESIGINS 713-2015 aol 400fih-at[LE4REFi0gir5.24/F5-45| 
1.44/22.06, 12.232 5023.12 13-34/13.96114.18/I4.40j15 0235-2675 46F608 I6 30] 
12.26|12.39/1 3.0218 3:25, 33481411 14-34/14.57 X5-Loft5-43160063629/E6.52 37.15 

12 48/13:12 13.30/1400 == 14-4815-12/15.36 16 00/1624/1648t772127:20h 
13.20|r3.45 14.10[24-35/35.00/t 5.25/t5.galr6.x5 16.40 17.05 17.30/1z:55/18.20/t $:4. 
r3-261L3 $2114.28 1444520 15-30 160216 2816.54 17.20/17 4618.12]: 8381904 19:30 


4/14. gr 15-x8]25.45/$6.1216.39117.06/17.33/18.00/18.27/18.54]19:21 19.48 20.15 
15.24 I5.5216.20,16.4$t2,36/17:44/18.1218.49/T9:08/19. 360.04 20.32 21.00 
I5.57 16.26\.6.55(17-24]k7.5 


3x$.22\x8.51/19.20/19.49/20.18/20.47 21.16 21.45 
| 30 IF. 30.1 6.00,16.30 L7 .oof£7.30}18.00/1 $. 301 9.00/19. 30/20,00 29, 30 I.00{2 I. 30.22.00 22.30 


45 | 47 48 149 $0 157 152453 [54 | 59 LEE | 5758 | 59-|60 | 
16/12 r6/1272/7348|13.0413.2083-3 13 14.40 14-56 x5.12.15.28/35.44/)1 600 
17/13.0 13.19/12 3.36/13.53/14-10/14-27/8 IF-35/15-51 6.0916:26/16.43/17.00 
18/1 3.4.8|14.06\14-24/14-42/x5.00/15-1$|I5.36fx 5. .30jI6.4. 17.0617.24 I7.42]18.00 
I9]14 34/14 53|55-12/39-37/25. yoj£6:09/16.28 6.47 17:00/17.25 (17. 4478.03 18.22118.42/19.00] 

15.20jr 5.40|16.0916.2086.40/1700/17.20[17.4038.0088.2018.40}9.0019-20/19.40/20.00 
a oo ea8o9 30 urban ag in ng 

ELATL AED 20.32/20.5421-16/2738/22.00 


prog” 21.53 22.14. 22.37[23.00 


mms 


22.00/22.24]22.48 23.12/23.36|24.00 


x6.52]1p.14117:36/17-g818-20 
23[17.3818.01|18.24/18.47 19.10/I3.3 


24/18.24/18:48|1 9.1 2/19. 36 20.00 22, 
25|19.r0[19.35 20.00] 22.5 5123.20|23.45 2101 24-35/25.00] , 
26/19. 56]20.22 06/22. 32/22.58/23.24/23.50/24.16|24.4225-08/25.34]26.00] 
27/204 2T.09|21. 23.2423.51124-18 24.45/25.12 25.3926.06/26.3 3127.90 
28/21.28[21.56 24.16 24.44|25.12/25.40|26.08/26. 3627:0437.32[28.00 
20/22.14/22.4.3) 25.08/25.37]26.0626.35|27.04/27.33 28.02/28.31129.00 
20/23.00[23.30| (26.00/26. 30]27.00/27.30/28.00/28.3029.00[29.30/30.00 


30.23.00[23.30 


| 3x | 32 | 33 | 34 | 35 | 3 | 37. | 383]. 
3116.01 16)3217.03/17.34\I8.05 I8:36jk9.07|19.38 
32 17.0417.3618.08/18.40/I9.t 19.44/20.16/2: 
33 |18.0918.42|19.15/19.48|20.21/20. 5421.2 23.06 

- 34 |39.16|19.50/20.24/20.58/21.32/22.06/22.40/23:14/23.48/24:22/24-5 25.30 
35" [20.25/21.00/21.35/22.10/22.45/23.20123.55/24. 39125.05]25-49/26.15 


36 [21.36/22.12/22.48|23. 4-36|25.1225.48/26.2427.00] 
» 37. [22.49/23-26/24.03/24.4085-17/25.54/26.31127-0527.45] 


38 [24.04/24.42/25.20[25-58 26,3627. | 

. 25.21/26.00[26.3927.1827.57|28- 

, 39 [25-21 LINER 
z * 40 [26.40]27.2028,00 28.40 
| 41 28.01/28. 3 
- 42 (ag. 39.06 T.39, 
43 [30.4931-3232-15 
44. 132-163 3.00|v 

45 [3345 


2 s 


ALcznns — CpVl fi 


| — 


[46.14 148 (4952 | 57 LNLLNEES xl gs (57 | 58 159 | 6 


17124.48|25.19/25.50/26.21|26.52127.23|27.54|28.25/28.56 31.00 


5-36 


-4-32125.04]25.35|2. 
25.18|25.51126.24 


26,08|26.40 27.12 27.44|28.16 28:48[29.2 29.52 0.24 30.56 37.28|32.00| 
8.03/28. 3029.09/29.42/30.15/30.48/31.21|31.5432.27|33.00| , 


29.2830.0230.3637.10 TD 3252133-2634.00 
.4.5]3020 30.55131-39/32.05132-49]33-I5 33-59[34-25/3 5.00 


31.12/31.4832.24/33-00/33-36134.12/34-48[35.24/36.00 
5% 


* vil * Ae 31,27 32.04/32.41 33-18|33-55 135.0 Eh, 
<37:2230-09 - 


130-33 3I-I2}31.51 
39.49137-2032.00132.40/33-20 


32.1832.5633-:3434-12/34-593 5:28 36.06136.44/37.22 
33.093 3-48134-27|35-06]3 5:45}36-2432.93137-42138.21139.00 


34.0c(34-40[35-20]36.00 36.49137-20 38:9913$.40/3 9.204.0.00] 


32.48/33.29134-1034-51/35-3236.13[36-54/37-35/38-16138.57139.38/40.1941.00 


32.1232:54/33-36134-18 35-00/3 $.4236.2 37.06[37.48}38. 30/39.1 9:54140.35/41.18h2.00 


—O—  — 


32.58 


33-44 
34-39 


33-41134-24/35.97/35-59136-33 37.1637.55 SE 40.51/41:3442.17143.00 
205 


34-28/35.1 35.56 36.40/37.24/38.08/z8.5 40.20|4.1-04 1.4842. 3243.16444.00] . 


35-15/36.00136.45/37-3038-15139.20139.45/49-3941-I5142-0042.45/43-30144-1 545.00] 


4.6 


48| 49 | 59 A 52 53 | 54 | FF LYLE 58 [59 | [ 


OO {— 


47 


3 paeueon 4237s 38.2039.06139.52/40-38141.2442-ra|42.5 


8.20 3424428 45-14{46.00 
36.49|37-3638.23 39.10 3957 g044/41-30(42-1843.05hh3.5 44-3945-26/46:1 3147.00 
48 |38.24/39.12/40.0049.4$4.1.3542-24/4.3.1 44.0044-43/45-3646.24/47.12148.00} 


49 | 142-01140.5@/41-3 42.28143-17144-06144-5 5145 -3347-22/4$:1 149.00 
"es 48.20149.10]50.00 


50 |41.4042.39143.2044-19145.0045.50 


"51 \43-21[44.1245-03/45. 5446-4 149.18|50.o9)5.00] 
52. 45-94 5.56146.4814.7 14 50.26|5x.08/52.00] 
; G 53. 45.49147.42/48.35/49-2 $1.14\52.07]F3.00 
1} 54 \48.3649.30150.2451-18]52.12]53.06/54.00 
© » "55 [go-agp220h3fjFa-t0F0NeFO0 
' . 56 [52-165 3-12 54.08|5 5.0445 6.00 
F7 rok 5-06156.03]57.00 
58 $6.94157.0: 58.00 


59 |58.01]59.00 
60 160.00} 


 CEd+ hc Sexageſmalium RIG & Div1ſio, tam perplexa & operoſa 
_ eſt (etiam dum preſto eſt ejuſmod1 Multiplicationis Tabella ) ut ( poſt 
' introduttas Figuras Indicas, quibus commode mo wr polſint magni - nyumert ) 
expeditius putayerint (cum Multplicatidne aut Diviſidne opus Fir) membra 
omnia ad infimam denominationem redacere; atque tum ( poſt Multiplicationis 
aut Diviſionis opus perattum) quod hine habetur nova reduQtione in formam 
priſtinam reſtituere. \ | 
Pura; Poſito Lunari Menſe Synodico (3 Novilunio ad Noyilunium ) ſecun- 
dum Lunz motum medium, 29* 12" 44' 3” 10” proxime; Quzratur, quantum 
2 Sole prxceſſerit Luna, diebus 6, horis 5 14' 16” 35”. Non ignoro plures | 
Tabellas Aſtronomicas jam elſe conditas, pro hujuſmodi calculo expend 
( quas hic omitto;/) ſed, abſque. ejuſmod! Tabellis przparatoriis, | fic inſti- 
ruenda erit. operatio. | 
Si 29* 12.44 3 To” (hoc et 11'48* 44 3” 10”) | 
Danc 360 grad. ( hoc eſt 6' oF. ſex Sexagena graduum ) 
Tum 6* 5” 14' 16' 35* (hoc: elt > 290 14 16” 35” ) 
Dabunt Quid ? | 
Quam operationem f1 per Sexageſimalium Tabellam Multiplicationis velim 
peragere, tam operoſa & moleſta res foret, ut non libeat eam hic exhibere. 
Sed reducendt potius ſunt proportionum termin1. primus & tertius, ad infimam 
denominationem, 1d eſt ( hoc cafu') ad Minuta tertia, Hoc modo. 


4 


29 
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6 5b I Py 36” 35” 


| | | 29? 122 44 2" 10" g- 
. a EE EE x 24. | 
| x16 T44 
ng -* +5 | 
£12 Tagh 14 16" 39" 
708k 443" 10” x00) * 
_—. . 8940 
142490 | 11 Fl 
__ 8954 16" 35” | 
a3 io" x6o . 
2551440 : 5, + 16 
| 3. 5 : $37256".35"* 
"2551443 T0 x 60. 
00 1 32235360 
i530865860 ' Þ+ 3s | 
LEE O@- +7 32235395" 
1530986590 
Adeoque fic confiſter proportio, | 
$1 153086590 Terti, dant 360. gradus. | I 
Tum 32235395 Tertia, dant gradus quot? *"b 


Et, Multiplicato termino tertio per ſecundum, & diviſione fafta per primum, 
habebitur —_ numerus Graduum: mtegrorum, cum adjunda frathione com- 
muni; qua fratione communi ad Sexageſimalem reducta, 

Gradibus, minutiſque primis, ſecundss, tertus &c. 
. Aut etiam, £1 reducatur item terminus fecundus graduum 360 in ' minuta 
'tertia; ( quod faftu opus efſert fi gradibus 360 adhzrerent minuta prima , ſe- 
cunda, & tertia: ) facta_ut prius Muluplicatione & Diviſtone, habebitur relpon- 
ſum in minutis zerzizs; quz reducenda demum forent in gradvs &c. Er fimi- 


liter in aliis operationibus confimilibus, 


Qui yn * proceſſus quamyis ſat operoſus ſit; expeditior ramen eſt (poſt 


introdu ras Numerarias quas tate Prolſemat ignorabant) quam per Sexa- 
gelimalium 5 A Em & Diridionel þ oy 

Secundum hanc Sexage/tmalium methodum, Polemens Radium Circul in 
partes 60 dividebat ( adeoque Diametrum in 120: ) & harum quamliber in- 60 
minuta prima, & quodlibet horum in totidem ſecunda, & lic. 
opus. Ec fimiliter Arcum ſeu Peripheriam , huic chordz reſpondentem, ( hoc 
ct, partem ſextam totius Peripheriz, cujus chorda zquatur Radio, ) in 60 par- 
- tes ( war ) quas grads dicimus; ( adeoque totam peripheriam in gradus 360: ) 

& quemlibet gr im 60. munuta proxme, prumumgue 1n 60 ſecunda, & fic 
continue. | x | 

Er conſequenter ad hzc , Tabellam Chordarum ſeu ſubrenſarum conſtruit 
(in Radii partibus & harum minutis primis, ſecundis, &c. ) expoſitis Arcubus 
reſpondentum. b-  Þ 
| Ham loco, introduxerunt Arabes ( ut expriganes) Tabellam Sinuum ( qui 
ſunt {emi-chordz arcuum duplorum, ) Arcubus reſpondentium fimili fexagena- 
ra partitione deſignatiss Quod magis ad iutationem Proſemer ('in' dividen- 
dis arcubus ) factum puto, quam NG 1llud factu. neceſſe foret, poſt introductas 
figuras numerarias quas 'non habebat Prol/emazrns, ſed habuerunt Arabes. * 
_ Afrzachel > Ptolemao hattenus differt, quod quam diviſerat Ptolemans Dia- 
metrum ' in partes 120, dividat ille in partes 300; ut minus opus foret ſubdi- 
vilionibus: _ , 

Cur autem voluerint Antiqui fraftiones omnes ad unam aliquam denomt- 

| D 3 nationem 


birur Reſponſum in , 


ut fuerit - 
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Jo AL GERR: A; Cap. VHI. 

' nationem (ut Sexage/imarnm ) reducere, cauſa elt manifeſta'; nempe ut mole- 
ſtiam evitatencfraQtiories vararum: denomitationiin dddendi, -ſubducendy, aliafve 
 computandi;-quz certe migna erat, dum numeros majufculos commode tractare ' 
non potuerint. Adeoque malucrunt non: raro  approximagiones admittere, quam 
omnimodam accurationem ſettar® Et quamvis hoc paftoz. cym mediocr1 faltem 
accuratione opus-fuerit , necefſe erat ad fraftionum frattiones: deſcendere, ( ut 
in minuts ſeetindss, tertits.,, czteriſque, ) quod ini Multphcationibus & Div1- 
fionibus ( minutiarum per munurias). crearet: moleſtiam ;- 1n- Additionibus tamen 

| & Subduchonibus | ( quz,frequentiores erant operationes } &. quidem in Mul- 
tiplicationibus &._ Diviſionibas per numeros 1ntegros, dithcultas. non erat | 


\ Cur autem Sexage/imas pre aliis denaminationes clegerint, cauſa. eſt, Quo- 
niam, fi 12 aliumve minutulym nuggrom pro communy denomiatore ſumplil- 
ſent, pluribus opus foret ſubdiviſiombus, quam ſumpro numero 60, Eo au- 
tem multo majorem haud commode traftare potuerunt ; cum etiatr in, hoc ſatis 
fit difficultatis. Ex non-majoribus autem, hic czteris potior videtur, quoniam - 
plures admitrit diviſores 3 rfimirum ſex primores numeros 7, 2, 3, 4, 5, 6, tott- 
demque his reſpondentes. 10, 12, IF, 20, 30, 6o, adeoque omnino duodecim : 
cum nullus fir numerus- eo minor, qui tot adnuttit; nec qui __ admittit 
ullus qui non hyjus faltem duplus fit, (puta 120), Quod de nullo! iterum dici 
poterit, donec ad .360 ventum eſt, quem fecerunt numerum Graduum in inte- 
gra Peripheri. | 

Arque hanc divifionem ſexagefimalem (in minuta prima, fecunda , tertia ,- 
czteraque ) przfertim in partibus Arcuum, Anguloram, Temporum , Motunm- 
que cceleſtium ; retinuerunt- Arabes ( Gra&cos mntatt) & nos poſt los etiamn- 
num. AS 


C AP. ©VIIL 


&. | | 
De Fradtionibus Dectmalibus ; earumque uſu in varus 
| operationibus Arithmeticis. SLEy 


| oft introductum apud Europzos Figurarum numeralium pM Cujus 
P ope numeros {at magnos commode tractare poſſinc; Integrorum' ; 6n; an 


(quamyis non penitus rejecerint, propter Tabulas ;/inas aliaſque aliquor, ) 
parcius ene,” Maluntque _ ph CE TEY = hes [22/JOI :. Atque ſr.) 
ante. nos, Arabes. EE, | 
- -Pro- Sexage/imis antem ( quas tamen etiamnum ſpe retinemus ) ſubſtitutmus 

-  fxpenumero aecimas , cente/tmas , &c. quas "Divimaes dicimus. Quod 
Arabes fect non puto; ſed eorum iſm hanc acceſſionem fecimus Eu- 
ropet, ſ{eculo faltem ſupertore. | £1; 

Quippe cum Figurarum harum quzlibet, quocunque loco poſita , decuplumne, 
valorem. habeat ejus quem ' habitura.efſet loco proxime inferiori ( ad dextram * 
noſtram,) Subdecuplum vero (ſeu partem -decmmam) ejus quem habitura eſfer 
loco -proxume ſuperior! ( ad finiſtram noſtram: ) Prout igitur locus ſupra eum' 
quit Unitatis eſt primus, ſecundus, tertius, & ſequentes, innuunt Unitatum De- 
cades, centurias, millia, ut fic deinceps ; ita par elt ut qui ſunt infra Unitatis 
locum promus, ſermadus, tertins, & ſequentes, fignificent Unitatis partes deci- 
mas, centc/umas, mille/ſimas, & fic deiceps. | 4 

Sic, pro 3z { per fraftionem ordinariam ) ſeu 3* 7 30" (in partibus Sexage- 
ſimalibus) fcribumus 3, 125; hoc eſt 3335; ſeu 3 unitates incegrz, cum 125 
unitatis partibus milleſimis. . | 

| Partium Decimalium, prz Sexageſimalibus, potifſima eſt excellentia, quod co- 

| dem plane modo, & pari facihtate jam tur Fraftiones cum Numeris 


= Dh: Be VT. 


1ntegris. | 
| Non quod Fraftionum omnium valor poffit hac forma praciſe exhiberi, 


( quippe 


yerd pd —&£ a A »”"s, RA . 


pp 


quippe id nec/ in his nec-in Sex us fier1 ſemper' poteſt,) ſed quod id 
Yang quideny" fix (ut 4$=0. i & quando 1d mo -ita a, od 
Sexagelimalibus )-ad juſtum 'valorem appropinquare licet, ut quamlibet minime 
inde differat:-ut_ 3 == 0. 33, aut'(:11 major accuratio requiatur) 4 = 0. 33333; 
aut etiam 4 == 0.33333, 33333 ;-aut etiam adhuc, fi liber, accuratius. - 
Cum 1gitur @xpicees Mathematica requiritur,' adhibendz erunt fraftiones or- 


- 


dinariz, aur-etiam”(fi opus/fjr) numer mcungue ſurdi; cum autem fufficere 


poſlir -approximatio- (ut pro-.vers. ſumatur vero-proximum}- facilior eft hxc 


tnethodus __ eos uſus; accurata.” | 
 1Sic {i addend1 -{int_numert .124, 105,24, 3, V2, 4:3 — 4/2. Operofur 
foret, abſque hoe auxilio, 1d praſtare': & quidem, cum fattum Ferie, tlie 
mens afſequetur :valoremfic defignatum ut accuratio Mathematica poltularer. 
- Id) autem hac' methodo fic expedite fiet. _ --:- | 


T24 = 8333333 7 
Io; == IO.5 
3} == 00428 
Irt = 93-48455 — 
w V 2 = 01,4142T + 
V:i3—v 2 = 0125928 + 
— Summa = 29:24137 + 


[ 


- Hoc eſt 292 proxime.]..Quod facilius'mens ens Takg quam fi ſ{criberetur 
2633 + v 2 +v:3—v2 Sed. hzc delignatio multo eſt commodior quam 
fine figuris numeraruis haher: pollet. | 

Quodque de; Additione dictum eſt, pariter de: SubduQtione intelligatur. Puta 
G ex x0! ſubtrahendum fir, 357,;, Aut ex aggregato prius poſito ſubtrahere opor- 
teat 7. Quod fic perficiendum elt; a 


IO; == IO.5 Y 29.24137 + 
__It = 0345455 — - gn 
| Refid. = 07.04545 + .,  Refid. =28.96137 + 


S1 autem ſumma ſupramemorata , Multi licanda foret per 4:#, hoc eſt per 
418596 + aut 4.18597 —: Id fic facile fiet ut an numeris integris. 


29-24137 + 
; 4.18597 — 
20468959 
26317233 
1000 7.4620685 
' '2:3393096 
2.924137 
116.96548 


122.4034975789 


Sed hic maxime cavendum erit, ut ſuus cuique loco valor conſeryetur, tefte- 
que aſſignetur Unitatum locus. Quod -ut, fiat, hac decebit regula; 

Quot ſunt in utroque © FadFore ( five zquales ui fuerint five inzquales) Gr 
parizum decimalium, totidem reputana; ſunt in Fatto, ' _ pts 

Prout enim, in communi Mulciplicatione, fi FaQtor alter vel uterque Ciphris 
(una vel pluribus ) terminetyr; his ſepoſitis, peragenda eft in reliquis By own 
operatio, atque tandem toc. reponendx Ciphrz quot erant in. utroque factore. 
( Puta 200 in 3000 factunt 600000. ) | , 

Pariter in partibus decimalibus. ' Puta, I__ exemplo; cum ſint in uno 
FaQtore partium decimalium loct- 5, & in altero itidem 5; erunt, in Produdto, 
loci 10. Adeoque poſteriores loci 10, ſunt punto ſeu linea ſeparatrice { 
pro locis partium decimalium; reliRis tribus reliquis pro Integrorum locis. 


;T 


' 


ALGEBRA 
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ſo, 7107 (quorum urrivkqu Exponenzeſt— 5) facix 49 
 — £410; -qut traquepertinet ad decimum Jocum, partium decima- 
lum, infra Unitatum locum. Idemque 71n mem 0m ( cujusExpanens — x;) \ 
n-3- "multi lictgdi figuram (eujks exponens — 4 )'factt2r cumiexponente — 9; 
qui: taque cum 4 huc wansferendoa priori -numero }- pertines-atl .nonum par: 
tum Jocuni:; & ſic deczteris. TT OT ine —=2} 
in multiplicandi figuram loci ſuprenu 2. { cum + 1} facit;:14, cum ex; 
ponente — 4 (quia — 5 +1 =—4z) row cum 6 huc transferendo ab antecedente 
numero facit 20 pro quarto loco: * IM decumalium ; hoc eſt 2 pro loco partium 
decimalium tertio. Er fic ſemper. +. 

ProduCctus ita _ numerus, eſt, 1 122034979769 hoc eſt, 122483839.. Atque hic 
quidem Thcils þ oret Products ve attores fuerint accurate deſcripti. 
| Sed quoniamin hujuſmodi ultima figura urriuſque Faftoris aliquid in- 
certi habere ſolet ; ut nunc juſto. major, nunc yultomigor fit : ( prout, im preſent! 
caſu, ultima figura Multiplicandi alu —=# minox et, ultima Multiplicantis ali- 
quanto major quam oporreat : ) ur ut quatenus hzc incertitudo afh- 
cit Productum ( quod hic fit in —_ <cimalium loco quinto & marry 
extenus Produftus-1pſe i pogo ſit. '*Adeoque hic nthi wer certatm. mg quan quo 
ProduQuus fir r22.40350 7+, feu 1224288; proxime. + 

Arque ob hanc cauſam ( cum reliquum operts fit*inutile ) tits abbreviandz 
erit operatio , reſiſſo quod eſt- intertum, rerenta fAltem una ant altera ex incertis 
fignra, ut inde conjeAurs fiat quid/exfocis ſequentibus in eum +. retinendus erit 


transferendum fir. Ut, in exemplo precedente, 


20.24137 +. 
FDA ove 7. =} 1 ani 


2014137+ 
11, SZZNJIOT 


122.40 350 T 


Hoc autem multo facilus a Gnncy anumus quam ft {criberetur 111,999 
2582 +yu: $248 — 61449992. quod Mathematicus rigor poſtularet: ſed Ty | 
neque fic poſlet expedite defignart abſe {que figurarum numeralium uſu. Quod ſatis 
perſentiſcet qui hoc explicatum iverit yel prolatis verbis, vel literis numeralibus 
ante receptis. 

Et quanquam valor hic, paring decimalibus expreſſus, 122.40350& non ſit 
ſummo rigore accuratus; a 6 o tamen tantillo differt ut eo merito acquieſcamus 
ula ſufficit approxumatio. ut ngjorem adhuc accurationem ſciſcitemus, haberi 
poterie ad ibitim contmuatis ad 'plures locos fingulis ab initio operationibus. 

In Drvifione fimuliter ;/fi Diviſor non fit mr pars Dividendi, bn Quotiens 
o_ _ integer; )' es Fractions ordinariz integris adhzrere ſolitz ( poſito 

nimirum diviſiogis Reſiduo pro Numeratore, ace (ar ore pro Denominatore 
fradtonls ) habebitur Quotiens continuatus in us Decimalibus : nimirum, ſub- 
junRtis Dividendo ( batt Unitatum, locum ) ucciiber Ciphris, continuand? eſt 
operatio in partibus Decimalibus, ut ante in integris; donec habeatur in partibus 
Decimalibus Quotiens accuratus, vel qui ad eum 1t2 prope acccdat ut. ditterentia 
merito fit negligenda. 

Tdemque facienduin eſt in redycendis fraftionibus ordinariis al Decimales. 
Quippe, cum fraGtionis Numerator fit inſtar Dividendi, | & Denominator- oy Dt- 
viſoris; 


Cap: VAI. ALGEBRA 


viſoris; ſubjunQtis Numeratori ( ut Dividendo) infra Unitatum locum quodlibe 
{que 


Ciphris, & peradta per Denominatorem ( ut Diviſorem diviſione ( qu 


continuanda habebitur fraftionis valor ,in Decimalibus, vel accuratus , vel ad 


eum quamlibet proxime accedens. 


Sic numerus 2846498 per 81225 diviſus Quotientem exhibet 35852 ; aut (inde- 
cimalibus ) 35.0446045. Item Fractiones 4, & 4, ad decimales reduQz ſunt 0.28, 


_ &0.333333 + 


2846498. (35.0446045— + < 


81225 379 360 * 
243675 | 354 Xxg9510 
- 409748. 4 4297-43 PAIGE | 
$1229 + 2846498 9997995 (35.0446045--- 
406125. Bxzi55 £55545 
_ SXZLL ELLA 
3623.0 8xx Xx 
8122.5 88 8 
OOO 
3623.00 ; 
812.25 
3249-00 
374-000 | 
81.225 
324.900 
49.1000 2&0 EA XXXXXL | 
8.1225 7.990 (0.28 x.Z00gzg9 (0.3333333+ 
48.7350 £55 F-IFJFIF : 
36 FOO Z 
81225 
O00 
365000 
81225 
+ 3 24.900 
401000 
81225 
406125 
=-FI25 


Regula pro determinando unitatum loco in Crone hc eſto : Quamdiu Di- 
viſoris ( utcunque promoti) locus Unitatum, ſubeſt Dividend loco alicut Integro- 
rum, figura Quotientts ( huic fitui conveniens ) eſt numerus integer ( iſtius quidem 
loci: ) fed cum promot1 Diviſoris locus Unitatum ſubeſt loco alicu1 ( in Dividen- 


do ) partium Decimalium, figura Quotientis: ( huie fitut debitus ). eſt pars deceuma- 


lis, & iſtius loct. | © & os ib hr: oup 9 
__ Quippe Regula,generalis eft, Quicunque fit. Dividend: locus ſupra Diviſagis; lo- 
cam Umtatum, iſtrus loci eſt ra Quotientis huic poſitzont conventens....: : ;; -.. 


Hinc fiet, ut, Tot futuri fint parttum Decimalium loci im Diviſore fimul & 


Quotiente, quot ſunt in Dividendo. 9 

Sed & hic ( utin Muluplicatione ) non parum Iaboris omitti poterit in Divi- 

fione continuanda , fi _ non tanta przciſione opus fat, quantam tot locorum 

partes decimales ſuppeditant ; vel etiam, fi aut Dividendi aut Diviforis ultima” fi- 

gura fit'( quod ſzpe contingit ) WET incerta ; ( aliquatio. major aut mt- 
un 


nor juſto :) nam quicquid eſt ultra c Iocum,, etiam incertum; erit , ad 
negligendum. = hogs 


'&* 


Quo cafu, poſt ſubjuntam ciphram unam aut alteram, ( quo melius innoteſcar 


quid ex locis Jecuturis fit ad antecedentes transferendum ) operis rel1qua omitri 
poterit , & gradatim amputari tum Dividendi tum Div1ſoris pars poſterior. _ 

_ . Sic( 3n exemplo jam propoſito') {i Dividendi-ultima figura 8 in incerto fit ( hum 
v\ E aliquanto 


% 
a 


4 


aliquaito thajor, aft aliquan ? 16 aphdetts ) quicquid ultra hnnc_locum comtinger, 
7 you ery pmol; pram ren non titra a 5 fit n-ancerto; erat 


etiamin incerto-quicquid figuramt © {alli fuprapofitam ) ſequitur. Adeoque quic- 
quid id fir, onuttt EY ut inutile, nifi quatenus lo opus erit ad xftimandum 
_ Yuid 2 locis fequencibus hue transferendum fit. | 


81225) 2846498. o(3 5.0446 


243675- - 4 
09748. ME 
oi Loa ke 3644.98 + 
dos gent Was THE 4D _ $597 43-99 
3023.0 oh #8464g8.00 (35.9446 
" 2490 2 Grizs. 
3340-7 Sxzty. 
324.9 VXxz Z5. 
.T 81 £3 — 
- 48.7 + - 8 2+ 
a =o= 


Adeoque de Quotiente nthil ultra conſtabit quam quod fit 35,0446 proxime : 

noniam quicquid eft ultra dividend! ultimam figuram 8 ( 1ncertam ) incertum ct. 

t quidem {i incerta fit ultima figura diviſoris 5, non ultra conftabit ( ob eandem 
cauſam ) quam quod Quotiens fit 35.044 +. 


Hujuſmod: Abbreviationam Muluphlicationis & Diviſionis exemph plura exhi- . 


bet Oughtredus (in Tus Clavi Mathematica ) in computationibus Aſtronomicis, 
Verbi gratia; @7 -xee000 ( ſinus totus) ad 39875 (finum 23* :30' maximz de- 


clinationis Solis ;./# 80902 ( ſinus longitadinis Sols in & 24) ad quzſitum fi- 


num declinationis Solis 1bidem. Qui mde reperitur 32260, linus 18® 49 13” 


proxime. Ubi, quoniam in multiplicandis 8ogoz per 39875, prefumitur ultima. 
utriuſque figura incerta ; autetiam, f1 certz forent, poſtremz quinque figurz Pro- . 


duct: amputandz eflent propter diviſionem- per 100000: omtti poteſt id opera- 
tionis quod figuras eas five incertas five reſecandas ſpeQat ; retentis eis figuris quz 


_pſui ſunt future. 7 
» -Operatio tota, © 80902 | Abbreviata Sogor 
39875 | 39875 
- 4O4FIO R 242/J1 — 
566314 72.81 «+ 
647216: 647+ 
fl gi 1; : OBSHAS 1000 BU RAE SUry ac lhe IR 
I 4 2311) 2 242706 * 7 #4 4+ <P i 


1. -"/pG0000) $2239[672.50 (32260 "rev cor / 32260 proxitie: Wt 


"Im hune finenh, ad hunc ſenſam tradit Regrilam ; ſub ett multiplicandi locum 
de quo fſecurus ele velis, ( qui hic eſt, ſextus > fine, propter ampurandos gain- 
que; Rave Diviſoris locum Utitarum ( que oft hic igura 5) reliquaſque Beu 
Tas ſcribe ordine comrarto. I» ROT 13 "Ot In oy A 
£ | . Sic 80go2 Vel fic potius -Bogoz i) 
incis figura quzlibet mul- - 24271 — 4, 
et ab ca _multplicantis fi. 7281+ 


' 


$94 gue ip cminet : habits tamen rawio- 0 6477 

ne "ſitus quod huc transferendumfforer A locis 7 = | 
Ee. oo aol us 10 mo pat 3G 
[3 EGS JG. FPIT'S; 32260 X 1 


: ;Eius verbahzc ili wt, S124ues unitatis loctm minoris numer fab ea feara 214- 
was i gorts, 
4 


iQ. * 


Cap. VIII. ALGEBR A 
joris, cujus mdex equals fit numero figurarum vel abſcindendarum' in integtis , 
vel relinquendarum in partibus dectmalibus : Ft rehquas fieuras minoris numeri; 
ſub numero majore, ordine inde contrario. Tum, in multiplicando, incipies ubiq 

ad illani fieuram majoris numert, qua eft ſupra cam figuram mmoris, qua multi- 


phcatur : habita tamen ratione incrementt, quod ex ſubſequentibus figuris majorts . 


uumert ſuppedrtal Ar. ; Bs 
Similiter; U7 137638 ( tangens grad. 54, quz eſt longitudo ſolis in 4 24) ad 
| | 126223 ( tangentem re&tz aſcenſio- 


5 | ms 512 36' 43”) /ic 100000 ( radi- 
. F) us ) ad Co-finum maximz declinati- 
R 972.4 ons. Qui hincreperitur 91706, fi- 
£348.83 nus grad. 66, 30', ſeu Co-{inus ( hoc 
137638) x26zz3.9 (91796+ elit, linus complementi) grad. 23, 30', 
xX3763 $ quz et maxima Solis-declinatio , ſeu 
X376 4— obliquitas Zodiact, 
X37 6+ .Quod fi, in operationibus hujuſmo- 
Xx 4— di, non fuerit Radius unus termino- 


| : | rum 1n quzſtione ; abbreyiatio du- 
plex foret : altera in Multiplicando, altera in Dividendo. 

Jam vero, quoniam in diviſionibus, & in reducendis fractionibus ordinariis ad 
decimales, ſzpe quidem contingit ( nec ſemper tamen ) ut ipliſſimus valor prz- 
ciſe exhiberi poſſit in parubus decimalibus ( puta j—0.125 *) ſzpe autem non 
nili per continuam approximationem, ( ut}= 0.3333 &c: ) non foret hic incom- 
modum docere, quo caſu id, quo caſu hoc, conungit. Verum 1d ad alium locum 

reſervandum dux1, ub1 de Seriebus infinitts agetur. | 


Parilis Decimalium uſus eſt, in extrahendis  Sarats Radicibus » ( quadraticis, 


cubicis, aliiſque.) Nimirum, ubi numerus aliquis non eſt ſui generis figuratus 


( hoc eſt, non-quadratus, quando proponitur extrahenda radix. quadratica; aut 
non-cubus, quando extrahenda proponitur radix cubica ; & {ic de czteris : ) adeo- 
Ade polt operationem in integris peratamſuperlit aliquod refiduum : Poſſumus ta- 
n, Decumalium ope, approxumando ita procedere, ut Unitatis parte decuma, cen- 
zcſima, milleſima, aut adhuc minori non erretur. Quod. fiet, ſubjundis ( wfra 
Unitatum locum ) quot opus videbitur ciphrarum ( ut loquuntur.) Pundagon- 
bus ; ( puta, binatim pro radice quadratica ; ternatum pro cubica ; & fic deinceps 
pro czteris;Jatque tum operatione continuata ut in integris. _—_ habebitur quz- 
lica radix in partibus decimalibus (integris adhzrentibus ) quamliber approximando. 
Verbi gratia /2 ( hoc eſt, numeri 2 ſurda radix quadratica ) invenietur major 
' quam 1, fed minor quam 2; item major quam I 4, fed minor quam I 4; iterum- 
que _—_ quam I ;&, fed minor quam 144; & fic porro quouſque hbet: puta 
1.4142 +. 
Item ; y/:3—y/2. ( hocelt, radix univerlalis numert 3 dempta radice _— 
numeri 2; hoc eſt; numer 3 dempta 1.4142 +: hoc elt, numer: 1.5858—; ) re- 
perietur 1.2592 +, ſeu 1.2593 — I.2593 Proxime, 


2. (1.4142+ : pt = w_ 1.5858 (1.2592 + 
I 43 | EEE} 
I.00 LZOBARGES (1.4142 Þ+ 58 
24 7 24571484 ET 
90 ZE3Sz 44 
_ , Z .145$ 
« 201 : s 
.OII 900 THREAT tua >. 1225 wo 
I2 | / 
60400 wot 7 Pe 9 A 22581 
pony 2433x936 . ' Ras I 000 
: 65 x z.585822741.2592+ ta 
TE X £14572g8% 50364 
393 Z | 
97 21536 


E 2 ; Sinuliter, 


IF 


' FS 

> $84 

F 3 "BR 
W I 


£54.98 


Pp «dk, 


wuy 3 TIL *< 


x: "by 
TAt;y 
"Mtg 


' Pg $4 FRY ES, 
S6LIS a cs: 
= 


0 s #< $5 Pp po FS. 
IG: {14 32 2 « +; 
»%.4 La RISES IEIS 
; 5 SIIIEAS 57 EF 
y - "LEEY ST 4p ES 


OPS IN 2 
, E * , i. 
$77 UPS FE 

vat 45 


36  AtGEtBRA Cap. VIIL 
ES | \Similiter, i-exttahenda- fit radix numeri fra&i, ſen integri cum frafto. Fatta 
_ reduQtione: ad purtes decimales , —_ ut. prius. -Sic numeri = 0. 28, 

radix" quadratica \elt o. 5291 +, ted o. 5292 —, & 0. 5292 proxime. Numeri- 


s que-r04= 10.5, radix quadratica eſt 3. 2403 +, ſeu 3. 2404 —, & 3: 2494 
DP : proxime. © <6 ) : \ 
= {+028 (3291+ I53' 6 10:50 (3-2403 #7 
"= = _ 3903919 3 
Di. } © oF | -*: (+ - 28000000 (0.5291 + 9 | 
3 =" 8s © 3944982 I.50 
590" 5/2 ts xx775 _ 
I '. ts. ah 
9600 | .2600 
2049 p 644 
F-5. I 25 
hip: js 5 2ofY x 29245 59L - D000 
BS Fe | war 20899999 (3.2403+ "Wo 
} * om 5510 3 0444077 I 94409 
$1 its | 4559L 


 Vernm hic notandum _ de Diviſione ante monitum eſt) {i ultima pro» 
pofiti numeri figura ( quod ſepe fir) non fit praciſe vefa (fed aliquanto ma- 
_ Jor aut minor juſto yalore,) incertum item eſt quicquid eſt ultra locum illum; 
: poteſtque igitur opus abbreyiari, onfſo quod fic incertum eſt; nifi quatenus ex- 
pedire videbitur unum' aur alterum locum retinere, quo conſter quid ex locis ſe- 

cuturis fit huc transferendum. Mn. | 
--Tdemque fiat, etizmſi de ultima figura cert! fimus, modo non neceſſe yi- 

deatnt .nltra certum locorum numerum pr 

'. = $6, ubi ante rag erat 3— 4/2 == 1.5858, cnjus ultima figura aliquanto 
major eſt juſto; it ad' eum Jocum operationem producte-{ radicem inve- 


ſtigando zmputatis relquis, ut que: erronea forent. Item pro y/ 2 inveſti 
pans i? No ecure procedatur nputata parte  poſteriore Sn operations, 
Oo minodo ' retineatur quod ſufficiat ad quziitam figuram Cmdies 


x47 + 
TP59 
= | z 63898 — 
9 Be "X g799436 ; 
FX43F | Z.7PPZ G88 (1.41421356 proxime, 
 x:5958 (#'2593 — = bn 
1 2 d1) , Ns an 
” PP _ .£8x 
£22134 2844 
"IE AE 2848 + 
££ Z83 = 
; £8 + - 
37 OY 
os Seed Quodque de radioe quadratica oftenſum eft, dem { ſervata proportione ) de 


Cubica, Biquadratica, lſqu inteligendum et : ſabjunftis ſcilicet punQationi- 
bus ( quot opus videbitur ) ciphrarum, pro cubica, ternarum; pro biquadratic 
quaternarum ; 6 lic deinceps pro reliquis : & continuata operatione, prout cujuſ- 
que radicis extrahende ratie poſtulat. | | 


\ 


CAPF: 


Cap. IX. ALGEBRA 


CAP. IX. 
Quam antiquns fit Fraftionm Decimalium uſus. 


Uo primum tempore, in Sexageſamalium locum, admillz ſint Partes Decz- 
a aut A quo primitus fuerint 1ntroduttz, haud facile dixerim. 
Sexagene, alizque fimiles Unitatum collectiones, jam cito defueſtere 
coperunt, polt 1ntroductum "Arabum poriſmum.” Ut ex Arzachelts tabuly A 
{tronomucis Ir x & Canombus five Przceptis in hujus & alorum Tabylas,-Et 
- quamvis non ſtatim tuerint penytus rejectz Sexagene ( led in Tabulis. Aphwrfanys, 
alz{que aliquor retentz ; ) ſimul tamen adhibyerunt numeros decupla ratione gal- 
lectos fatis grandes, ad plura Millium, aut Millenorum millium, ( quod A47#:enes 
jam dicunt ) loca porrectos. Cumque- hbuit magnos numeros.1n Sexagenas & 
Sexagenarum Sexagenas ( & fic demceps ) nonnunquam diffringere; docuerunt 
ramen quomodo erant ili in zameros ( quos vocabant ) colfetos compingendi, ut 
magis apti fierent operationibus Arithmericis ( puta Muluplicatonibus, Drvifioni- 
bus, &c. ) lubeundis. : 

Sexageſimea tamen ( ſeu partes Sexageſimales ) etiamnum magna ex parte xe- 
- tinentur, Preſerum in Arcuum & Angulorum menfuris ( ut cum Gradus dividi- 
tur in minuta prima, ſecunda, tertia, & fic deinceps, ) Temporifque ( ut cum 
Hora temporss, {umiliter in mnynuia diſtribuitur, ) & alorum quandague Integro- 
rum. Qunod non tam neceſſitate aliqua fattum elt, quam ex obſequiola imitatione 
Ptoleme:, aliorymque ex veteribus, & pertinact antiqui moris / Fetentigne, utut mi- 
nus comm | | 

Sed operola quz eſt moleſtia in Sexageſimalium multiplications, diviſione, & 
anicusr ls extractione, alutgque lmulibus _——_ —_—_— ut Griggius, Gelle- 
brandus, Oughtredas, aluque ex noſtris, fuaſerint ut Sexage/imaruns loco ſubltitu- 
antur Cente/me, Mille/ime, alizve partes Decumales. IS | 

Et ſpeciatim in 7 rigonometria Fritannica difta, quam inchoavit Arzgines , eo- 
que mortuo Ge/brandus pertecit & edidit, conditz' ſunt Tabulz pro Graduum 
Cente/imis & Mille/amis, quales ante fuerant pro manutis primis, ſecundis, terti1ſ- 
ve. Er Wingatus, Bakerus, Kerſeus, aliique ex noſtris, in Arithmericis ſuis lin- 
gua Anglicana editis, oftendunt quomodo id faciendum foret in aliorum item In- 
tegrorum partibug ;. puta Ponderum, \ Monetarum,. Menfurarum, &c. 

Primus quidem qui huc- {j conatus ( quem- <go {altem obſervayi ) eſt 
Arzachehts , qui Prolemar ſemidiametrum , ' parttum 60, dividit in partes 300. 
Quz quamyvis Decunales non pie own taen , in plures partes dividat diame- 
trum, minus inde opus eſt ſubdiviſionibus. Sed, ub1 ſubdivifionibus opus, ſexa- 
gelimalem deinde methodum proſequizur & zple.  .. | 

Poſt eum Foharmes eMulleraus Regiomaontianus:, circa annum 1464. ( ut docet 
Poſſms ) 1icriplit librym ge Triangaks ; in quo {ut ſubdiyifionbus opus non 
fit) Radium leu Sermidiametrum tacit partium 60, 000, 000. Ubi retentam P70- 
kmai divilionem 1n partes 60, continuat ille partibus decunaghbus; Tabulam- 
que Strum luic Radio accommodat. = == £94 00 

Sed idem ille, ſecundis cogitationibus, ( neglecta Veterum in” 60 partes diyi- 
ſione, ) Radram fecit partium 10,000, 000. Ut docet Yalentinas Otho, in pre- 
_— ſua - Opus C—_ = Tri = i quod IT 9 _— n- 

oatum eclt 1ple. ve huts Rea divilior ACCO tx 

) Per at iq ra jun | 


ſunt Tabu T angentimn' & Secantium di 


Quz quidem Rad! 1n partes 10, 000, 000, divifio ( alwumve partium nume- 
rum, per I cum ciphris quotlibert defignatum) quamyis non expreſſe difta fue- 
rit partitio 1n partes decumales ; eſt tamen reyera tantundem, fi Radius ponatur 1, 
ſeu unum antegrum. q "TY 


E 3 Quippe 
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Quippe tantundem eſt facere Radium —, — — T000:000 


Er grad. 3o. Sing — — — — — 5000000 
Tangentem — .— — — $773503 
Secantem — — — — TI1547005 
Arque - facere, Radium — = —= > © 1;,0000000 
| Sinum —: — — |— © ,5000b00 
Tangentem| — — — .5773503 
Secantem — — =— TI.I547005 


my 


Atque hunc ego reputo primum proceſfim inſigniorem ad parttum decima- 
lImm uſum. | : 
- Sed difertius adhuc habetur in Petr: Rami Arithmetica, fcripta ( ut videtur ) 
circa annum 1560 aut citius , ( nam anno 1572 perut ile in Pariſtenſt La- 
Mena trucidatus,) a Lazaro Schonero edita anno faltem x586, ( neſcio an prius.) 
Ubi docet, in -extrahenda radice .quadratica , cubicave, (11 quod refiduum fit 
polt integrorum operationem, ) tot punCtationes ciphrarum ſubjungere quot opus 
videbitur, & operationem. proſequr-ut in integris, quo habeatur radix in integris 
| = cum adjunCtis partibus decunalibus. . 
> Idem jam ante 2 noftrate factum invenio Gazhehno Buckeo ( Buckley :). cu- 
| Jus Sritdhabeticem Memorattuam ( verlu conſcriptam ) ſubjuntam video S27ont 
gicx, cditx Cantabrigiz anno 1631, ('neſcio an & ante.) Quis autem fuerit, 
& quando vixit, in prefatione 1bidem dicitur. Patria Lichfeldenſts, fiudio Can- 
tabrigienſis, in Collegio Regio: Ubi decurſis ſeientiarum oF honorum Academics- 
. c rum curricults, amicorum non miguis ſane poſhicitationibus, tm Aulam evocatus 
| eft. Fic vero cum alqguantiſper conflitiſſet, tam charus Eduardo ſexto ( feh- 
cis memorie Regt ) Ne ( muraculum il[um. nature, propter admrabi- 
lem Mathematicarum diſciplinarum peritiam, appellantibus) eſſe cepit, ut fatis 
appropinquantibus, magnum ſui deſtderium moriunus religuerit. Unde liquet, eum 
eodem tempore vixifſle cum Roberio Recordo noſtro, celebri tum temporis Ma- 
thematico;- & circa annum 1550 fuifle mortuum, (Fegnante Zgvardo ſexto, 
qui obut anno 1553.) Habemus autem apud eum (inter alias) has, de ex- 
tractione Tadicis quadratice, in frat regulas. - 


Radicis quadratz extractio in fraftis. 


Sicut in integris, radices erue- frafis, 
S7 modo att numerti /int frat? ; ahoguin 
' * Fraftra radices veras quarendo labores. 


Radices veris proximas, in fractis elicere. 
Multiphca numeratorem per denominantem, 
Produtti radix numerator erit novus; ith p | 
Denominatorem retta ſubſcribe preorem. 


N '. / ND 


Hoc eſt, / 5 ==. Quod facit, ut viterur ſecunda extrattio radicis qua- 


dratice (quz operoſa cenſebatur) pro noyo denominatore. Tum ſequitur (quam 
tuc podtflaner ſpetto) hc alters | | in 


#, 


 Tdem exattius tamin fractis, quam in integris preſtare. | | 


. Quadrato numero, ſenas prafigito ciphras : 

Produttt | ay radix, mille ſecetur. 

Tnteera Quotiens ; s ita reffta manebit, 

Raaici ut vere ne pars mille/ima deſit ( ſubintellige Unius). 


Oo 


( Hic 


Cap-IX. ALGEBRA. 


Hic autem reſtituo Ruadrato numero pro eo quod mendoſe imprefſum eſt 
Ouadrando numero ; Item Proautti guadr: quod mendole fuerat ProdutZum qua- 
dra. Quz, inter alia plurima menda, -irrepfitſe puto, tranſcriptorum incuria, Sam 
opus erat nondum editum. DER FA 
Nempe hoc vult. Eſto, verbi.gratia, propofita fraftio 2, cujus extrahenda fit 
radix quadratica. Cujus ( ad minimos terminos reductz) {i tum Numerator tum 
Denomunator ling numeri quadrarja horum radiges quadratic fun numgrargy & 
denominator, quzſitz radicis. Sm eorum yel alter vel uterque fit non-quadra- 
cus ( qui eſt cafus expolitus). fruſtre-quars exatlam radicem.” Radix antem vero 
proxtma ut habeatur, fic docet, Nimirum, (ne duabus opus fit extraftionibus, 
altera. pro quzfito numeratoue, aitera pro denominatore.) Multmphicerur, -inquit, 
numerator per | denotninatoreny; - fierque 1288 =23 x 56. 'Cajus; radix (prope 
 yera)) eſt 36: cur fi fubfſcribarur priftinus *denomnator ' 56, 5 | 


| qu | 

radix 3 (hoc elt 4) prope 'vera,« Vel ( ut potiorem-/ rationem Jones) 
y NET ; \ ſaffige ex ciphras ; ' & prodeuntss 

1288000000, radix quadratica:eft- aliquanto major quam -3 5888; & paulo-minor _ 


numero 1288 { cujus- extrahenda- eft radix) ſi 


quam 35889 ( ut operatione '1nftituta -patebit, ):quz per \x000 divila,, exhibet 
numer! , 1288 -radicem, majorem -quam' 35733, ininorem vero quam '35;33,"ut-K 
Jjuito minus erretur quam gz 'fen milletima' parte umus.” -(Qyod iplitfimum 
et quod jam fit in Arithmetica':decimalium. )''\'Cai {i ſubſcribatur denomunacor 
56, crit quzfita radix fratzonis' 2% ant 2332 -vero proxima. Quod fi plures 
quam. ſex ciphre fuftigantur,' radix' inde magis adhuc accurata- elicietur. 
Eandem 1tem regulam reperio in Robert? Records noftratis Algebra, cui factus 
.elt ctulus Cos wngext ( the whetone of tit ) co-capite quo agitur de ZxrraFtone 


Radicas , Qutadratice Cubiceque. Quam Loydini uaprimebat Jobaunes Arng$ton 


anno 1557. Utjam tum tucric': Decimalium uſus noſtris haud 1ncognirus. - © -. 
Primus autem- quihac de re exprefle tratationem edidit '( primus ſaltem quem 
ego {cio ) e1que LDrſwme Teu Decimalizn nomen 'impolun, elt Simon Steumns, 
tractatu Gallico-\(cai D;/oe nomen fecit )) Arithmetice Tux fabjuncto, Laugdunt- 
Batavorum edito ( typis Plantiniams) anno 1585. ſed prius Belgice tcripto 
( nefcio an-unprefie )\andeque\Ga/kee wverlo. - 1 RF b-; 
Atque cx eo tempore, hc' Decrmalum methodus paſſun recepta, .& un praxtn 
reducta, & undies -promota ;-n' ers laltem -cafibug' -quibus Mathematicus r1gor aut 
non requiritur, auraon haben poteſt, nf jr +05 9&4 
i:Et quidem optandumeſt ut, fepoſitis Sexage/imahbus, in praxin reciperentur 


partes Decimales, in Arcubus, Angulis, -fimilibuſque zſtimandss, ( cujus ipecimen | 


cdiderunt, 1n 77:gonomerria' Britannica ſua; Briggius & Geltbrandas ,) in 
taxandis Sunibus,'F. nbus,;& Secantibus/ jam -obtinent -univerlim. ” Quod & 
8tcumnus ( 10 Geographiaſua ubi:'de | ſeouls ſapiente, ſeu fiecle ſage, agiuur) jar 
olim (-aput /uaos ne:Orientles ):contgifle. putat, multo: ante introductas 
puorum:Sexage/t1 eat: WC 1 FLOMGETOS 31 { 1p NY IVY | BIR 

: autem e/imaliny:)methodus 4 maltis adhuc, multis mcafibus-reunea- 
wr; & trequens; inde. fiteccafio'[reducendi puns ſexage/rmales; ad decimates, i 
has ad illas: Oughtredus ( in Clavi ſua cap. 6. ) methodum docet, qua ejuimoge 
cdnverſianesexpedite peragantur.;Nempe adHunc fenſum : (7 ir 
Si Integris annexz {int partes eitmales:( puta 127,32 00!,09", 45) 
ſtatuantur ul fub integris deſcenſu obliquo; ita nimirum ut quzlibet fit ( quam 
proxime ſuperior ) uno loco\pramotiory ad dextram noſtram, ( quod: zquipoller 
diviſion per 10,) atque tum (quo compleatur diviſio 


-ptr.60) .divgdatar.quzque\peri6z:Cincipiendo ab-imo;) ' 137533374 7AM. x 6 
quotuſque ſuperior: .ordmny' IL am de- + \g2.002508333 748 
x1maltum{ loc 0” (& i fic coptimeidontciatd) intzgros ' 00.1625 £118 
| perveneris..) Arque fic Yeperiecitgr ike: cumes his de- 09-75 toy rt 


cimalibus 2xqaales proxinke, x99 gpy8agpacc 0 1G) lh ge in 24g 


Contra vero, ſi decimales ( puta 127.5333784722) WE, oy. 
reducendz fint ad Txaeftra li: flac dandicontinua multiplicatio per 6 ( in- 


cipicndo a ſummo, ) & ſeparentur integra '( in quoquo oxdine f{exagelimalium ) 
'oblaquo us; prinsodefcenſin.ctflaqu? Fr * decimales alle tus kxagalina- 


- 
5 
” ry * x 
tf} i 
- 


hibus proxime xqualcs, I27, 32/, 00", og" Wea took ( 19687 of2D 7H 20HqGo 
7, 32, 00. , 09 445 *46! \ aged 

. Quzett expatica reductiochakum 2d ftas;-arguc larymiad has) 
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* nerum ſuum virum Reverendum'D. 7 homam heo 
' rem, poſt Epiſcopum Zxontenſem, tandem Zboracenſem Archiepiſcopum) muſit Re. 
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x &:47P---; 
De Fraftionum & Rationum ReduGione ad minores 
. Ferminos. ſervato quam poteſt: proxime vatore. 


Riuſquam hane de Decimalihus do&trinam dinatto,variiſque commodis in quo- 
 tidiana praxi hinc oriundis:; libet hic iujongne methodum reducendi Fra- 


% 


\ |. ftiones & Rationes ad minores terminos feryato quam poteſt proxime valore. 
Quod mihi ſolvendum Problema, circiter annum ft:memun 1663 aut-1664, ( per ge- 


þS. Theo 


verendus Vir D. E4wardus Davenant, S. Theologiz Dottor, & Eecelefiz Saris: 
barienſis tam Canonicus Refidentiarms; magnz | erudyionis & modeſtiz Vir, & 
in rebus Mathgmaticis ſedulus, earumque bene gnarus ; mihi faltem fama & per 
literas notus, ſcriptiſque ex ſuis aliquot quz ipſo-mortuo videre contigit. 

Mailit ille mihi Fractionem on tum Numerator tum Denominator fuerat ſex 
aut ſeptem locorum ; petens, ut huic- proxime #qualem exhiberem quz Denomi- 
natorem haberet non majorem __ Doo co - 0125 

itzonis hoc ipponmne. conyiclamus.: 
 Rationem Diametri. ad Permetrum Circult \exhibuit 4&chimedes, numeris par- 
v1s, ut 7 ad 22. proxime. Nec poteſt ea numeris non_majoribus propius exhiberi. 

Quoniam vero res {xpe pottuler, ur cum majore-accuratione eur ea ratio, 
Archtmedears methodum proſecuti ſunt ali1 an, nijoribus numeris, ad majorem 
adhuc accurationem. - Ut liquet ex Zxuz0cz Commentarus wm Archimed;s librum de 

Eandem rem profecuti ſunt Zudouvicus Fan Calen, Willthrordus Snellins, 4 
drianus Romanus, aluque , in nuimeris ſakem locorum 36 ; nefeio an majoribus. 

Inter altos, : Axianms HMetims, rem cam profecotus, rationem.ullata exhiber ut 
113 ad 35s : quz et, quam Archimedes accuratior, minoribus tamen nureris quam 
Culenti, & ſatis: rattab ilis; nec. poteſt numeris non! majoribus accuratius exhi- 
ber1. zh ; OT IR PETS 2 

Nonnullos, Geometriz non 1gnaros, miratos video, qua arte in. hanc rationem 
inciderit Metias. [Et conjicto - quidem- 1d. ipfum Davenartio contigitie, eumque 
hac de cauſa muſifſe: mihi ſolvendum id Problema; / Cujus folutionem ( ante plures 
annos ). ad ipſum: mii ; |eamque:ſubjunxi Schedialmaus quibuſdam poſthunus Fe- 
remiee Horroccii, quz mez curz commendarunt Socieras Regia Lonatnenſis, in or- 
dinem digerenda &|iedenda. - Sed & Davenantzus (:quod polt intellexi ) methodum 
habuit iple hujuſmodt approxumationes,..non omnes quidem, -{cd prxcipuas inveſti- 


k 


 Traftarus ei rar di (qui nom video quempiam cndem rem cx profeſs 
{trataſſe) ſynoplin hic ſubjiciendamiduri. 1) | * > "a 


+ 


bere, mm numertis dato nou majori 21 


Puta, Expoita Fradtione $989 (/{eu-Ratione:2684769 ad 83 65m) huic (6 


fieri poſfit ) .zqualem exhibere, aur:ca-{altem + proxame-ycl majorem, vel minorem, 
quz numeris non-majoribus quam g9gXxhiber! potell;; idque'in termimis minimis.) 
REN | (EONS BOEEET SET SMT ) dens AID, 1 

HE) 0.7: Ts a Tur LE TEty: LEM M4.) wayne: ben. 

{ cu; Mts | +7} | 


{ cur: Tge | > 6 } Bit, 37 {Os} , 
'Tn/ordine ad hane inquifitionem pramitto, ( tanquam ſatis notums; aut facile ii 
opus {it demonſtratu ) hoc Lemma"; ;..*- 25 or bes 5 Zo, | 
$i Fraffionis dud termini ( Numepatir i 6 \Detiominator.) equahitet_utcunque 
multiplicentur, idem qu prius manet frattionis vaher : i vero mequaliter, valor 


variatur. 


\ 


, tum DocCto. 


Cap. X. ALGEBRA. 


| guam Denominator :. Memaitur,” fi contra. 
* Sive ( quod eodem recidit)- 


variatur. Et -quidem Augetur, /i majore multiphcatore multeplicetnr Noomterators | 


antur ambo, ut augmenta /int iþ/ts terminis proportionalia;, 1dem qu prius manet. 


frattionis Valor : Augetur vero, /i Numeratoris augmentum, ad augmentum Dex 


taminatoris, majorem rationem habeat, quam habet ipſe Numerator ad D N 


: . I 
* 4 
t - 


tarem : Mimuitur, fi mmorem:- Re TR O00 
Quodque de * Numeratore & Denominatore Fractionis diftum eſt, ſimiliter intel 


ligendum eſt de Rationis Antecedente & Conſequente, & pariter in ſequentibus, * 0 


x $1 ; 


plunwes, 2734 is | aug of 0Ig 
vu. LIT +2, tg, #7. 5+5_aþ2n wþas 
3: 393 3+6"3+9" 4 "dd dhad” dad” 
Re”; 2, HE PE.— = Ay. IE 
SO PEOES 5. 304: 4 ce 
I 'IxXZ 2 __ I+r =x 242 #1+ 11 
Fe, ie = - +1 trem—adl 
© 3 353 0-346 TA HE tad 
SOLUT 10. 


His przmiſſis; fi datz frationis , ad minimos terminos ( communi diviſione 
- per maximam communem menſuram ) reductz, tum Numerator, tum Denomina- 
tor, dato numeragnon {it major : fit quod imperatur. Quippe Fradtio elt in mi- 
nimis terminis, & qualis i; a . 
-* Sin Frachoms, lic reductz, ternunus vel alter vel uterque fit expoſito numero 
- major : quzrenda eft fraftio quz fit quam expoſita vel proxime major, vel proxi- 
—&. minor, terminos habens expoſito numero non majores; ea quz ſequitur me- 
0. 


Pro Proxime-Majori. | 


Pro inyenienda proxime' majori, ſic procedo. | : 
Denominatorem fradtionis expolitz ( aut ejus ad quam reducitur, fi przceflerit 
reduCho, ) per Numeratorem divido ; ut habeam, qui Numeratort x reſpondeat , 
Denonunatorem , in integris cum annex1is partibus decimalibus , tany accuratunt 
quam videbitur expedire. *_ | 
Pura, 2684769) 8376571 (3.12003416 +. | | 
Nam, ut 2684769 ad 8376571, lic 1 ad 3.12003416 +. ST” 
Adeoque, pro expoſita fraftione $99 , hanc habeo ei + ._ prope cenfebitur 
neceflarium ) zquipollentem {ram quz numeratorem habet x. Quam Frae7:o- 
nem primam completam appello ; eandemque-, negleCtis partibus decimalibus, z, 
_ appello fratZronem primam truncatam. Equlque partes decimales abſcillas ,/ 
0.12003416, cem vyoco; five Hantiſ/am frationis prime, ſea Mantiſ/ans 
Eſtque hc truncata Fradtio 4, tum juſto major (propter denominatorem' juſts 
munorem, utpote partibus decimalibus mulctatum ; ) tum proxume-major, omnnum 
habentuum numeratorem 1, & denominatorem integrum, ( nam } eſt adhuc major, 
& 2} juſto minor, & de reliquis ſinuliter : ) Neque, ex juſto majoribus, props a 
verum valorem accedere poteſt ullus, niſi aufto numeratore r. _” 


F Loco 


"1, 2 
Ad * 


£ 'E CO | KAQUE .. ININIETALOTAS | Ly,+ 
S ones his convenientes, erunt; Completes 
: ; | » 39 13». &c. . Quz 
JR CES | 
x 4 16 props ad . veſitaiem. agceditur.. Sa 65, | | 
2, 6124999832  Atque.hoc conique. tuturum le manifeſtum- eſt, donec ifa mu. 
3- _ 9]30010248 wplicerur fractions primz numerator*F., ut ſimul multiplicatione 
"-<. - IA 4923664 denomynaroris completi -3.22003476, aliquid ex: parubus decumali- 
5. T5 |66017680,.. hs ens ad ane) integroruns:.. to}, {) | 
&c. 9c primum ' autem tali multiplicatione aliquid ex partibus 


_ decimalibus- Denominatoris primi Completi transferatur ad ſedem 


integrorum, habghirur ( in fraftione truncara.) pls quam zquimultiplum deno- 
.  minatoris 3) (amo Cie quantum eſt allud Zac cranks i YAdoocc (per 


SIE . -- Lemma prez ) miinuerur truncata fraftio, ( {ed juſto adhuc major, propter 
222+, » \ truncatum-denominatorem ) adeoque fit vero propior. 
ET © Querenduwn, 1gitar ( quod Civitlone fiet.} quotes primum -#wltiplicatione de. 
S& Þ.45 | nomimatoris prim 3, 12003416, tranferatur aliquid ex partibus decimalibus ad 
3s Ke: Ex | - _© = numeros integros. Diviſoque 1, (feu x.00000000) 
+ - 0.12003416) 1. (8.33096 +! per 0.12003416, habebitur quoriens 8.331 —. 
MY | » Laquet zgitur (hoc caſu) ig eſſe minimum 


numerum integrum, qui Denominatorem prunum 3.12003416. mbltiplicans, ali- 
quid de partibus decimalibus transferet ad ſedem integrorum. Et quidem Man- 
uſlz o, 12003416 noncuplum, vel faltem ipſtus oftuplum cum additamento ſuf. 
ficiente, habendum efle, quo ex partibus decimalibus transferatur x ad integros. 
Eſt utique 1pſius octuplum, nonniſi 0.96027328; adeoque 

4826 deeſt faltem 0.03972672 ( quod Complementum appello) ad x. 


: ____ 1ntegru | 
2.960273 2B Negletti itaque numeratoribus 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, ( ut qui 
..-0:03972672 ' frattionem truncatam nihilo ACCUratiorem f EM fi L- 
Gooo5005 quam elt truneats prima 3:) numeratori ag=1 +8 apto'de- 
nominatorem, ' qui {it denommatoris prin  noncuplus; vel 
T 3{\12003416 qui ipfi 3.12003416 denominator! primo, ſuperaddat ipfiug 
3. 24|96027328. Of plum, 24.96027328. Nempe 28.08030744. Qui fra- 
' 38108030744 Aion quant Secwnalarn appello, completa exhibet 3]zzmx 3 


, Truncatgm :. Hoc eſt I Quam & juſto majorem 


elle conſtat ( propter denominatorem truncatum, ) & truncata prima 3 minorem, 

( propter minorem rationem augmentorum 8 ad 25, quam terminorum x ad 3) 
I+F8 

uam 22; propter niajorem rationem augmentorum:x ad 3, /quam as wa 
aM 25 5 aa are ut ; . , wen 

$54 25. Gu file an ſequenubus: ſexpius animadvertendum occurret. 

Part ratione, poſt fratZronem truncatam ſecundam 5, negligendi ſunt numera- 

| tores ſeptem. ſequentes Io, 11, 12,13, I4, IF, 16; qui nu- 

= 9. 28 08030744 _ meratori 9, Tuperaddunt, I, 2, 3,44 5, 6, 7: Cum enim re- 

19-;38|20034x60,  quiratur { us; dictum. eſt) obtuplum mantiſlee pri- 

IE.: 3432937576; mz (quo. transferatur 1 ad locum integrorum ; Manifeſtum 

12. 37 (449490992... lt, Manaullz prime , Seoed um ( nedum quz hoc minora 

; +. _—_— ſunt multipla) una cum Manwtfa frattionts ſecundz 0.08030744. 

quam Manulſa prima minorem fore certum eſt) id neut! przſtare. Et 

propterea ( cum mhil ex parttum decimalium Jocis aa) Augmenta termi- 

am fraftionss truncatz x» exunt: in ratione .x ad 3; (quippe quoties 1 ad- 

- tur nuwmeratgri 9, totics addntur . 2: denominatort 2B : de paraay Augmen- 

ram. rate T ad 3, cum major 1, ratione texrmumorum 9 ad -28; augebitur 

bac accefſione ( non minuetur.) fraio 4, qux tamen ipſa eſt juſto major. 

_ autem Numeratore 17 a= 9+ 8; Denommatori { qui numerator! 9 

ndet ) 28.03030744, addendum erit Denomimatoris prim! Octuplum , 


© adeoque vero propiorem. Sed & (per idem lemma) major eſt cadem 3 


Su 
reſpo 


244 


Cap. X- ALGEBER A. 

8 ( quod continuum Zucrementum appello :.) Quo- 
i. Fr I additz cum fuperent 1 roma FE: u- 9: 2908036 
ons Rk major quam poſterioris transfe- _® 24|96027 
retur T ad ſedem integrorum.  Unde irur Fratho, = I”. $3 58072 
Tertiam voco.,') Completa Razz ; Truncata vero 7 hoceſt 


9T3 . Quz tum juſto major. elt ( propter denominatorem truncatum; ) tum 


28+ 2; 
Srecodeme o minor ) hang; noſtrum; ) adeoque yero propior. Sed & { per 
idem Lemma ) major quam 


Atque hoc eoulque cndhiin erit ( eſe de caufis, ) oxime re. 
Ego we fractions Mantif ranta fuerit, ut, Octuplo a, ) Jn Le>a trans- 


terat 1 ad Integros: Hoc eſt, quamdiu ma mantifla falrem non minor fue- 

ric iſtius Octupli: (ſeu continu mcrementt) Complemento ſupra-difto 0.03 972672 
Adeoque, - poſt Fractionem 'Tertiam 4}; n negletdi 

nempe I8, I9, 20, 2I, 22,23, 24» ( ranquam mutilibus, ob caufas jam traditas : 

ſequenti 25 =17+ 8, Denominatorem ut prius apto, (ſup- 

petit utique fraction tertiz, Mancifla, Complemento ph F $3104058072 

_ pcs Eritque fracho, _ Pt appello, Com- = 96027328 


2 


jor” eſt ( ob dendihinatorcas RH cd i) tum prxcedente __ minor, per Lem- 
ma noſtrum; ( propter Augmentorum rationem 8 ad 25, minorem ratone 'Ter- 
mnorum 7, ad' 53 ; adeoque Vero valori prop1or. Sed & '( per idem Lemma.) 
major qQUam BY 

cum co deventum fuerit, ut Mantifla fraftionis proxime repertz , minor 


fueric dicto Complemento Oftupli primz; huic fractionum Ordinz terminus im- . 


ponitur. Quippe jam, non Odctavo quidem, ſed Nono demum loco, tranfibit x ad 
Integros ; quo truncatz fractionis Denominator augeatur. 

Adeoque, cum fraftionis Quartz ( primi Ordinis ) Mantifſa 0.00085400, mi- 
nor ſit neceſfario Complemento 0.03 972672 ; ff Cm Mantiffz Ottupli fratio- 


nis primz additagnon. efficiat 1 integrum , ad Hm $ _—_ 0.00085385 


transferendum : Hzxc Quarta frafhio , erit 
Quippe jam, non modo ( ut prius ). qul_g oral os > Hoc0InaB 
ſeptem a7 27, 28, 29, 30, 31, 32,) inutiles erunt ; {ed nec, quz 0.96112.728 
Otavo loco ſequitur (33) ao. Prodiret utique fratio Completa 


dizermmn 3 Truncata, of} ; hoc eſt = —_ ; Quz itaqueſcum- 2g. . -8|0o085400 


ratio augmentorum 8 ad 24, hoc I +p4 -major fit ratio- 8. 24|96027328 


ne termunorum 2.5 ad 78,) major eſt, Oey A vero remo- 33- I02|96112.7a8 


nor ) quam gry Te : k I. 3112003416 
Verum qu 11 loco. ſequente, ſu LA IO6|o8r i614 
34, tranſiturum eſſe 1 ( in denominatore) os 1nte- 4 he Pg, 


gros. Erit or fracio, Completa « "A | Two 25.  78|00085400 


i# ; hoc 5: - Sed hic, cum ratio augmentorum 9 ad yo 2 n22E 
oB81161 
28 NW EROS; fractions ſecundz ) ma- 3 24\060298%8 


Jor fit ratione terminorum ( fraQtionis quartz ).25 ad 78; ma TFoyyy 
elt & Frattio ,# ( wore, od quam Fj ; E erilagraen 
pr. ejuidem plane valoris cum. fractione terua 3}. ) Adeoque propolico non 
conventt. - 
Eodem modo oftendetur, neque- utilem efſe numeratorem ' 23. +8 00083450 
42 = 34+8=25-+17; ubi 1 Nerum transferetur 1 ad numeros 17. _ 5310405 


25+ 17; 
integros. Qui frattionem truncatam exhibet CET BETy 42. OFF eigen 


cum ratione termifrorum 


nts rertiz ) majo- 
rem ratione ternunorutn 25 ad 778. 


ore ipla , propter r&ionem a Fs oro 17 ad 53 50.156 erp 


F 2 | ' Neque 


) 


ectis proxime ſequentibus FT | 


ALGEBRA Cap:Xi. 


WL2WTT2S 
UG — - FRE nv 
EE 78 + 78 quz 


Neque ulla prodibit truncata;fraftio, poſt 3, uſque ad 
non fir major ipfa 4; adeoque"2vero-remotior.” 7! 
- .Erit autem quz numerator: 50 == 25 + 25 convent fradtio' truncata, non 
| ; major quidem- quam 3}, at: neque minor; -{ed-ejuſdem plane | 
25. 78[00085400 valoris, ( propter terminorum augmenta ipſis terminis pro- 
35. 7800085400 portionala.) Majorem 'tamen Mantifſam habet, nem 
p | 0.00170800: ſed non tantam ut, mantiflz primz ou ” 
50. 156[00170800 hap be P P 
| -. '0.96027328 addita, conficiat 7. integrum, ( utpote hujus 
complemento 0.03972672 minorem : ) adeoque nec ottavo poſt hunc loco, tranſi- 
bit x ad integros; fed faltem loco nono, ut poſt numeratorem 25. 3 
Poſt .numeratorem igitur 50, uſque ad 75, =50 +25 =25 + 25 + 25, nul. 
lam prodire fraftionem truncatam, quz non fit major quam H,. ſeu 5; codem 
modo . oftendetur, quo, de numeratoribus qui iplis 25 & 50; -interjecti ſunt, 
 oftenditur. Et fſinuliter in fequentibus intervallis. | | 
\- Sumpto autem numeratore. 75 = 5o +, 25 ==,25 x 3, cadem iterum prodit 
truncara fracho ; nenge z# = 53: led cum majore adhuc 
50. 15600170800 mantiſſa ( nempe tripla mantifla fraftionis quartz ,) ſed 
25 -8| ooo85400 IVE nondum ſufficit; (minor utique eſt complemento 
Sw neceſſario 0.03972672. ) --Et fimiliter de numeratore 
75. 234/00256290 x00 — 75 + 25 dicendum erit. Ex fic deinceps, additis 


25. . 78|000854090 continue 25 numeratori Jon; donec tandem ſuppe-- 
TOO. 312/00341600 tit mantifla, quz non fit munor neceſlario complemento 
: 0.03972672; (ut nempe 'oftuplo mantiſſz prime addita 
 compleat x nog, Quippe tum, octavo deinceps loco 

tranſibit x ex partibus decimalibus ad fedem integrorum. 
Quando autem hoc continget; Divifione inquiritur. Diviſo itaque ( comple- 
| + mento ullo)) 0.03972672, per 0.00085409 
0.00085 400) 0.03972672 (46.52 —, ( mantiflam frattionis quartz 4,) habetur 
© quotiens 46.52 — PFractionis itaque 
wo» (quam Prim: Ordinis ultimam modo diximus, atqye Ordinis ſecundi 
, | ;,mam jam  conſtitumus, ) atrique tErmino, addendus 
25. 7800085400 erir ſui multiplus per 46. Nempe, Numeratori 25, nu- 
I150. 3588103928400 merus 1150 = 2x x 46;'& Denominatori 7$.00085400, 
I175. 3666104013800 numerus F $88.03928400, qui et cjuſdem multiplus per 
8. 2496027328 46. Unde habetur fraio Completa 31241 - Trun- 
1183; 3691100041128 cata 322: cjuſdem uidem valoris cum F,:1ed cum majore 
4 ; mantifla 0.04013800: Quz, cum .major fit quam 
0.03972672; cadem- mantiflz - prumz Ocuplo 'addita, conficiet 'faltem x in- 


- | Suwpto 'itaque numeratore 1183 = 1175 + $ = 25 + 1158; habebitur & 
- IP corekwadan denominator '3691.00041128. Qui fra- 
25. 7800085400 ' Ctionem ( quam Secund! Ordinis Secundam 2 lo) 

oc 


7158. 3612| 99955728 Completam exhubet ot aire; Truncatam, 115; 
1x$3: 3691|00041128 175+ S "Ys T2158 Quz rum juſto major eſt, 


i 3666 + 25? 2 78 + 3613. | 
{ propter denominatorem truncatum;) tum minor- quam 33 = 5, ( propter ra- 
tionem augmentorum $ ad 25., -majorem ratione” terminorum 1175 ad 3666, 
Teu '25 ad 78, ut ſupra diftum"eſt; -adeoque:&. augmentorum 'x158 ad 36rz 
majorem ratione/ terminorum 25 ad 78 : ) major -autem quam ' 24. © 

Atque fi huic fraction. Mantifla tanta fu et, ut, Manuſlz 0.9995 5528 

ddita,- conficeret 1 negang A ons 0, a fraftione hac Secunda ad Fer- 
tiam hujus , Ordinis procedendum : - ( additis. :xx58. Numeratori, & 3612. 


Quippe tum, in. Fraione truncata, Augmentorum' ratio efſet "x15 ad 3613, 
quz {( ut diftum eft') minor , eſt xatione terminowm 1183 ad 3691; adeo- 
On fradio. - Er fic deinceps , quamdiu ſufficiens Mantiſh . ſu- 


99955728 Denominator!i ; quod voco Continuum ucrementum. Ordints  ſecundi :) 


Quo- 


ALGEBR A 


cap.X 


'Quoniam--autem Mantifia 0:05041128, minor eſt quam ut . hoc 


preliet, ( cfſet utique {altem non nunor quam 0.00044272; quod 


oſt -Secandi hujus ordimis neceflarmum.: Ci 


tum: ) ſecunda 


hec fractio clt Secunde ordinis ultima, eademque ( fi inquifitionem 


ulrerius proſequt libeat ) erit 7 ert77. ordints 


ma ;. cut 1ſecunda 


aptanda Erit eodem modo-quo 1n {ecundo+ordine.” Et fic deinceps, 


quouſque opus <rit. 


Sed, cum. Frachio 'jant ultimo reperta 33 , . denominatorem ha- 
beat 1mperato- longe majorem ; neque _ 5 ante hanc, alia 
vero propior occurrat: Pater ipſam H fraftionem imperatam efle ; 
vero proxime major tit, denonunatorem habens numero 999 non majorem::* Er 
quidem, 1n . termimis minunus; quippe ft 1n, minoribus .adhuc terminis,. ejuſdem, 


valoris fragtio haberi poſer, ea prius occurriſter. 


Pro Proxime-Minori. 


0.00041128 
0.99955 728 
0.99996856 
0.00044272 
0.9995 5728 
I.090000990 


quz nem 


FrafFionem Proxime-Minorem gata, eujus Termini datum numerum non ex- 
cedant; cadem plane merhodo , qua proxime-majorem , inquiro : niſi quod 


quz illic' de 'Numeratore dicta 
vice verſa. 


ſunt, ſunt hic Denominatori applicanda; & 


Nimirum; ' Dividendus' jam eſt Numerator per Denominatorem,| quo habeatur, 
in partibps decumalibus, Numerator Denominatori x conveniens, qui Fractionem 
(quam Primam voco ) compleat, expolitz fatis accurate (ſeu quatenus ExPe- 


dire 'videbitur ) zqualem. 

Diviſo itaque expolitz 
natorem 8376571 ; | va; 40 habeo 
fatis accuratum: Adeoque ifratZiomem 
mam 912930 
ſubſtiruo, ut ipſi (fatis accurate) zqualem. 


f- 


fractionis $57252 Numeratore 2684769, per Denomi- 
(un partibus decimalibus) 0.32050931 + 


uam iaque pro expolita 8376571) 2684769 (0.3205093T + 


Deinde (quia fractions truncatz valor *non variatur, donec, zqualiter mul- 
riplicando utrumque terminum, aliquid ex partibus decumalibus transferatur ad 


numeros ' integros;'} Dividendo 1, ſeu yg 
1.00000000, per Manrniflam 0.32050931 ; 
quotientem habeo 3.12 +. Unde liquetr, 
plus quam triplum requiri, quo tranfeat x ad antegros. 

. Adeoque ( neglectis denominatoribus, 2, 3, ) termiis fra- 
ionis prime , addo eorundem refpedtive triplum ; ( quod 


Continuum Tucrementum appello: ) Nempe denominatori x, 


addo 3; ut habeatur novus denommator'4—=1+3: & 
numeratori 0.32050931, addo- hujus triplum, 0.96152793 ; 
ut habeatur novus nunterator, adeoque habetur fraftio /e- 


Zh We” wy L 
cunda (primi Ordinis) Completa 4[*9292*; Truncata } = SD 
Que quidem juſto minor eſt (propter trincatum nume- 
ratorem, ) ſed major quam truncata prima '7; adeoque vero 
propiot. Minor tamen quam 4. COS | 

ujuſque fecund; numefatoris Mantiffa, cum major fit 


quam 0.03847207 Complementum tripli man- 

Mz prime, ſeu _cominu Increment: ; adeo- 0.,96152793 
que huic triplo addita, conſtituat falrem x in- 0.03847207 * 
tegrum : Idem Tepeto; nempe ſfecundo deno- * Toons 
minator! 4, addo' triptum pritai' 3; & ſecundo 
numerator! -x. 28203724, addo primi tripjum”'0.96152793 ; 
unde prodit fraftio Teri, Completa 3/497; Trincata 
= 5 Quz juſto minor. eſt, ſed major -przcedente }; 


adeoque yero 'propior. Sed rhinor quam '2. 


Cumque adhuc ſuppetit ſufficiens Mantilfa ; idem repeto. 
Proditque Fraftio Quarta, Completa 3/2299 ; Truncata #2; 


Juſto quidem minor, ſed major przcedente2. 


F 3 


0.3205093T }. I.00000000 ( 3.12 + 


. 
- 
— 


has, Ad 


2 


O 


243565I7o; - 


ea. 


0196152793 ©, 
20509310 |, 
96152793 , . 


— __— 


v 


I 


I6662103,.'. .T 
g96I52793 _ 


12814896), 
96152793 | 


mY 
wo 


S 
WR 
V 
Z 


O aAlJOmlOoOpR}|ow 


oBg67689 I 
96152793 


DIES PE 


£ 
£ 


FE 
3 
4 
3 
7 
3 
O 
3 
3 
3 
6 
3 
9 
3 


—__— 


10g 120482 


"22 


0|96152793 3 


—_— 


8101273275 _ © 25 


Idem- 


0|3205093TL. . D 
O[96152793 
I\28203724 


0|96152793 | 


45 


1 I6 


$101273275 25 
L OI2/7ZN7F 25 


02546550 50 
OL21325 


8 


24|03819825 75 
'&. 8 &e. 


Jus Ordinis prima, ut complementum 


motior, uſque ad — 


cum 


: ALGEBRA. 
Sh Gp nds obtineo Tequentes Frattiones (truncatas) aianianm, 
Jextans, ſeptimam, of evan, nonan 3; ry 
vero quz none fupx 

1 commag Incremento . feu: triplo mantifſe p 


( urpote X ry 


mares cue fgerns ecund. 
= ur ex fupra traditis facile eſt obſerva 
fraftionem I NON 


_—_— rc 
eſt inſufficiens” - Aon minor 
0:03847207; ) & lic 


provenut 


& 


Cap. Xi 


TÞ'1 1 th 35 continue Vero  propliares, 
0. OT» minpr eſt quam ur, 
conſtituat x in | 
nto 0.03847207 hoc: ) Fraftionem hanc #onarm (ob 
} concludo. Ordimis Prims ultiman elle ; m— pri- 


tu ) hanc Ordinis rim 
alia bs) ee non fit a Sn re 
LAOS 45 Ic zqualis; fe 


50 <2 $+2s ? 7 on 

nempe prioris dup __ tamen 1pſa 

KTM omplemento 

per interyalla, DEP tandem 
quznon fit Lo debito illo complemento : 


Quzro , quoties —_— ua Manufla 0.012753275, hu- 


nd zquet ſuperetve. 
Cumque Complementum illud 0,03847207 


0.01273275) ©. 99947807 (302+. pr nn 0.01273275 dividendo, Quo- 


OINTZ2TF 25 


24j03819825 75 


32|/05093100 100 


ol 96152793 


3 


33(01245$93 103 


tem habeo 3.02 4; video pluſquam tre 
ns! WH - 
e Fractions j22235 utrique termino, ſur Triplum 


adds 2 Toi Frattionem ENS ones pſ1 quidem zqualem, 


& cum ſufficiente Mantiffa ; quz nempe , 
primi Ordinis 'Tripl 


prime 
0 (.iſtius Ordinis continuo incremen- 


to ) addita, conficiat faltem x integrum, aut co adhuc mae 


Triplumque hoc , contumo incremento prioris Ordinis ; 


additum, facit fecundi Oraims contmmuum [ncremeutum. 


2403819825 75 jus. 
_o|96152793 _3 
24199972618 78 
Sumpto reaque Denominatore 10 
| Þ: ad. pt: 25 
9972618 78 
Hi; I03 
24199972618  7Y 
581218511 187 
. 24199972618 78 
; og oII9TIi29 259 
99972618 278 
to$01163747 337 
9972618 28 
I33Þtt36355 4g 
= 9972618 © 78 
tio898 493 
99972618 78 
I$ bo] F721 
78 
649 
78 
"233 1026837 727 
2499972618 78 
258j00999455 . 80g 
. 2499972618 78 
28300972073 883 
|  24\99972618 78 


=100+3=25 +58; huic reſpondet Nu- 
.01245893 ; Adeogue fractio (quam Secunad! 
Oraimis ſecundam appello ) Rn [22892 Trunca- 


ta 3; hocelſt rs eu tum juſto mi- 

$3 100+ 3 55477 Ws 42M 
nor eſt ( propter numeratorem truncatum, ) tum major 
quam jZ=y ( propter rationem augmentorum 1 ad 3, 
majorem ratione terminorum- 32 ad 100, ſeu8 ad 25; 
adeoque & rationem augmentorum 25 ad 78, majorem 
ratione terminorum 8 ad 25; ) 1deoque vero propior. 


merator 


* Horemgae Took Exlicns Hand fuppede,) nad 
ula Man uppetit,) additis 
continue lem mugmen (ew Or ainis ew conti- 
nuo [ncremento,) n ominator1 78, & Numera- 
tort 24.99972618 ; "Habit F” ew en ' Ordinis 
zertia, quarta, quinta, &c. & = ſerie ; 
quarndiu ſuppeut ſufficiens Manciſis ; hoc hoc elt, quz mi- 


nor non fit 0.0002/7382, Comple- 

menti” mancifte 0.99972618 ad 1 inte 029920 

grum. Quzquidem fraftiones Trunca- — 

tz, continue propius —_ yero. Pu- | £-290900000 
SETLYY > > WH Wt 138) Sc. uſque 
us. cujus qu 0.00013703, Minor 


quam 0.00027382; LT ipfa eſt hujus Seca? ords- 
ms ultima ; ; ordiniſque Tertu prima. 


II17 


306 0944691 gx | 35800889927 
24,9997 2618 78 24/9997261% 78 
1333 00917309 1039 383]o00862545 1195 
24 99972618 78 2499972618 76 78 


| 408 


Cap,X 


ALGEDR A. 


oorakrs: } FM /» 24/999726rk | 28 +1þ{ 13337 

7 3100807781  135t | 7a copyer” Fr3T | 

2469972618 78) ||" 2499972618" 78 " | 
5800780399 1425 1£429....]..  708|00506579, —_ | 

2499972618. 78 24 99972618 78 
48300753027 3507: {| 1 73 3jaogrpagp 2287 | þ = 

24.99972618 78| 24/99972618* 22 11 $3 95500) g 1 
go0800725635 1585- | "758[004578x5 "2365 2365 | I ” 214 

wk. + 7 78 | © 24/99972601F 78 |! 2 
$33/99698253 1663, |. 78399424433. 2443 |: 2033 
 -24/99972618, 78 24/99972618, 78 
55820670821. F741 j-- \ $08[00397052 - 2527 
- 24/99972618 28541524 24/9997 2618" 78 

583100643489 1819 | 8330034 et 2599 | 

2409972019 72S it ot 
608100616107 1897 | | ; 

2499972618 78 þ 11111124 mE19 
-633/00588725- 1975 | ti 6 " 3535 
_ 24/9997 2618 7$ : p 2p9972018" KW. 


(Ubtautem contingat unuus. Ocdinis tam 


= 


43 $FPeoLa76a | 3673 
1; ; non incommodura_ eric eric per 


Saltus ſeu Intervalla procedere, . ut 1 Arithmetice P Iomis:); 
Arque eodemmodo ( ſiapproxumationem libeat ulterius profequi, ):- 

crit Tertti Ordiuis contimuns {ucrementum:, reliquaque profequen  utin-Ordb 

ue ſecutido. Nempe, diviſo.0.0002:7382 Com- 

plemento " Manh £L _—_ Increment ©. 00033703)aao0273Ba(3 pol þ 

Drains ( fecun e£cedentis, 


0.000137J032 racZionis prime Orainis bujus ( rerti; } Quotientem 

babes © pot LS pony Cs ER nd bus I 5 Connie} tic 
per I ( Ruptrentis mumerum. {uiegrion, quaticute fuſlo ANRI miaren ) mults- 
plico utrumque: terminum fraczzmaus prime Qraims hajus Tertia: tadtilque addo, 
reſpective, continuum {ucrementunm Ordinis preceden- regs; 0023702, 361 
zis : Unde habetur continunm [ncrementum Ordinis hu- 3703 3 + 
Jus Tertiy, Ne Denomnatoris conunuum incre-. 24/99972 
mentum exit 3697 =3613 + 78; & hue. re{pondens, T182/gog8632r —- 
1182.99986321, continuum Incrementum Numeratoris.. Que quidem Fractio- 
nis prunz Ordinis hujus terminis reſpethive. addita, ex- 1158;0001370 361 
hibet terminos frad7tonts ſecunds tertii Ordinis. Et fic 2182|99986321 3 ; 
deinceps , quamdiu. fupperit Mantffa ſufficiens; nempe ond Fell 1 
quz minor non fit com to mantiflz Saraged In- 2347 [99990024 7394 
 crementi hujus Ordinis. Ubi autem non, Sper ma manalli tufficiens ; hahbetur bu» 
Jus ordinis fraftio Ultima ; eademque Prima 

Quoniam autem ( in a ſent ) ubi ad (Oar ſecundi F __—_ - 
quartam ventum Denominator i rg rs major, ( ut _ txes 
Cos —_ F comdludo, proxime praxcedentem. 33 Fractionem e 
minorem eſſe, cujus Denominator datum, numerum 999 non excedit ; & "quidem 
n terminis munimis. 

Quodque in hac Fractione RA Gila lt. ; in alia quay mutatix mb 
tandis, peragendum erit. 


S4212712% b TPO huc redit. we 
S1 —_ Fratho, a ein” hadens dato Numero non majoten 


DE trachone proxime Major ; Dividatur expolize Denominator per 4 
ratorem : 


"y 


OE PT 
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m; Si, quz proxime Minor ; 


( intel. 


alibi.) 


Qtionem "1 alla cpenpert manti{la minor, conſtituo, Prim ordmms. Uliiman ; 
F114AM. ON 


{ſtiruo'bujus ( Secumat )) Ordinis reipettive continuum” Hricrementum. boon 
ut 


FraQtionis demum ( hujus Secundi Ordinis ) primz terminis, continuo hujus 


Fractions ( hujus Ordinis ) Secunde, Tertic, & fic deinceps ; quamdiu ſcilicet 
{upperit 'Manuſla ſufficiens, (quz nempe Complemento Mantiffe continui In- 
crementi-hujus ordinis non fit minor = bi autem Mannffa fufficiens primum 
; | deficit; eſt la Fraftio preſentis Ordmis Ultima, & Prima ſequentis. 

3 Et fic deinceps, quotes opus 'fuerit. Fattis feilicer ( ur diftum' eſt) cu- 
23 juique Ordinis contanuis Incrementis, ex Termmorum Fractionis ( iſtius Ordi- 
ms ) prumz Multiplis, reſpe&tyo ordimis pracedentis continuo Incremento auctis ; 
. fingub Ordinibus eonſque continuatis , quamdiu Manrfla ſuppetit Comple- 
mento Mantiſlz continui Incrementi ſai non minor.  Adeoque, cum minor pro- 
venit; - minor hxc Mantiffa, diyizdens Complementum illud , indicat Quotiente 
: ſuo (adhzrentibus partibus fiquz fint, vel, f1 nullz fint, unitate mulQato) quam- 
multiplum terminorum FraQtionis prim#z ſequentis Ordinis, continuo hujus in- 

cremento- auctum, futuram fit ſequentis ordini continuum Incrementum. 
Fractiones autem ſic inventz ( quas dico Primam, Secunaam, 7 crtiam, &c. 
Ordinis prim:, ſecund!, tertu, & fic dei ) Mantifla partum decimalium 
: S mulktatz, ( quas itaque 7rauncaras appetlo;) magis magiſque ad Lo EXPO- 
litz fradtioms valorem continue appropinquant : Earumque , vel proxi- 
me majores ſunt, vel proxime minores (ut dictum et) omnium non majoribus 
terminis ſcriptarum : ( neque ſunt, in Integris, Approximationes ullz interme- 
diz.) Ex quibus {i ſeligatur ea quz Denonunatorem habet maximum qui dato 

numero major non fit: habetur queſfitum. 

Quodque de Denomunatore datum numerum non excedente, dictum eſt ; de 
Numeratore datum numerum non excedente, non minus verum erit. Totuſque 
proceſſiis, non minus convenit expoſitis Fraftionibus Impropriis ( quz Nume- 
Tatorem, habent Denominatore majorem, ) quam Propriis fraftionibus. Quod- 
que de Fraftionum (five propriarum i five 1mpropriarum ) Numeratore aut De- 

| nominatore 


per. nu- 


= Phy ew: Hw, nn > Ow 


. Ordinis-Incremento. (reſpettivo) continue 'auths; Hhabentur, fucceſſive, termint - 


+” a bb. = mx 


mw 


— 
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| nominatore' /dictum-eſt; pariter- accommodandum. eſt Rationum termminis Ante: * 


cedenti -& Conſequentz. -*' | | | Mfr 

Verum hic\ omnino  notandum eſt; quod, in Frat7iomibus primis ( unde quz 
ſequuntur omnia dependent ) diviſtone quzrendis, continuanda eſt' diviſio ad 
decimalium partium loca faltem bis totidem ( aut etiam plura ) quot ſunt loca 
illius numer! qui non excedendus proponitur. Puta, fi proponatur ut termini 
inveltigandi non excedant. tria loca (ru numerum 999; ) curandum eſt ut 
rimi quorientes. Yl contmuentur ad 6 'aut- $ loca partum decimalium. ' Ne 
{cilicet exiguus error- loci ultimi ( toties multiplicatus ) in loca antecedentia fe 


inſinnet, eaque 1nficit. 


CAP. XE 
Ejuſdem Praxis, in Ratione Diametri ad Pert- 
14,2865 © metrum circult. _ rs 


Roceſſus Capitis anterioris Exempla plura dudum exhibuimus in Traftatu 
P ante memorato. Quorum hic unicum' repetemus; de ratione Diametri 
ad Perimetrum - circull. EY ee | 

Rationem Diametri ad Perimetrum circuli ( ut ſupra dictum. eſt ) determina- 
vit Archimedes, ut 7 ad 22 proxime ; (nimirum tam prope, ut numeris non 
majoribus propuus expont non poſlit : ) Merms, aliquanto accuratius ( numeris 
majoribus) ut 173 ad 35s, proxime. Zaxovicus van Kulen, & poſt eum'aln, 
eandem numeris grandioribus accuratius exhibuit. Neſcio® an Adrianns Roma- 
us ( cujus ſeriptum ea de re prz manibus non eſt) rem. eam adhuc accura- 
tius fuerit profecutus. IE 4 | 

Ego, ex Culenets numeris, ( methodo jam tradita, ) ordine deduco Approxi- 
mationes omnes, quibus ad Rationem fic expoſitam magis magiſque acceditur, 
. avgendo' numeros quibus exponatur. d 

Ratio hzc ab Ys expoſita ( numeris longwſculis ) fic et; 


Diameter 1.00000, 00000, 00000, 00000, 00000, 00000, 00000. 


Ny 3-14159, 26435, 89793, 23846, 26433, 83279, 50288, +. 
——o—_ , 3-14159, 26535, 89793, 23846, 26433, 83279, 50289, —. 
 Puta 3-I4159, 26535, $9793, 23846,264.33, 83279, 50288 3. 


Ubi, poſita Drametro ut 1 cum Ciphris ſequentibus, partium deeimalium 
loca occupantibus: Pexrmerer erit 3, cum figuris ſequentibus in partum deci- 
malium locis; ita quidem ut fi loco ultimo fit 8, numerus juſto munor_erit; 
fi 9, juſto major: Nos ( ut intermedium) ponumus 83; quoa juſto non aber 
retur dimidio unitatis loct ultim. P / 

Eſt autem ( ut Dividendo patebit ) Diametri ad Perimetrum. 


I.0O0000, OOOOO, ©0000, OOOOO, COOOO, 00000, 00000 


Ratio - 
ny 3-I4159, 26535, 89793, 23846, 26433, 83279, 502887 LPR 
huic zqualis, 237930 98851, $3790, 67153, 77679, 26745, 02872, 4 ona 


I.00000, 00000, 00000, 00000, ©0000, OCOOD, 0000), © 
ſeu= 0.31830, 98861, $3790, 67153, 77679, 26745, 02872, 4. proxime. 


| Rader ( ponies) Ratio, ad minores terminos reduCta , (continue approxt- 
mando, num inſtar, prout creſcunt numer, ) talis apparebit ut mox dt- 

Cetur, fg F 
Interim monendum eft; In utraque Inquifitione, Terminos' illos qui ( pre- 
ter numeros 1ntegros ) annexas habent parics decimales, ( nempe, qu1 My ” 
| G unt 


4d 


ALGEBRA. Cap. XI, 


ſunt analogj, in inquiſitione priori ; quique Diemecro ſunt analogi, in- poſk. | 


- riori;) Mantiffa partum decimalium Truncatos exhiberi. ('Nifi- quatenus tan, 


tundem: inde mutuetur, quantum, mantiffx continu increment additum, com- 
pleat. x integrum, in locum integrorum tran{mittendum; unde Incrementum cons 
pleti- termini fic - autum, fir incrementum termini truncat.).. _ 

Quamquam enim nobis erat neceflarium, in  inquiſitzone proſequenda, Mantiſly, 
alas, five: Appendices, ſcrupuloſius confiderare, (-ut inde wmnoteſcat, quando 
wranſeundum effet ab Ordine ad, Ordinem;) Lectorem tamen non morandum 
duximus, tam vaſtos numeros cum txdio toties repetends. _ "IN 

Quam tamen Mantiffam facile eſt cuiquam ubivis reſtituere, . ficubi id quif. 
piam deſideret. Nimirum, in Inquiſitione priore, {i terminus. quilibet Diamety 
analogus, multiplicetur in primum terminorum Perimetro analogorum ; puta m 
3-14159, &c. ( intellige, in numerum 3, cum mantiffa partium decimalium ,) 
habebitur reſpectivus. terminus complerus Permmerro angus: Er fimiliter, in | 
inquiſitione poſteriore, ſi terminus quilibet Permetro analogus multiplicetur in 


primum terminorum Diametro analogorum ; ( puta, in 0.31830 &c.,) habebitur 


reſpeRtivus terminus complerus Drametro analogus. ( Unde etiam patebit, quam 
prope quzliber rationum minoribus terminis exhibitarum, ad rationem propofi- 


. tam appropinguat. ) - Quz ramen Manuf fic mventa, eouſque tantum Pro ac- 


curata habenda erit, quatenus errorculus extremz figurz, Mantifſz prime ſic 
multiplicatz, ( hac Multiplicatione audtus ) fe non anfinuat in fafti tiguras ali- 
quas poſteriores. 5 ROE PEE ; 

Item ( quo procefſus clarius percipiatur ) Primis ternnnis cujuſque Ordinis 
(8: utraque Inquiſitione ) prztigo Ordinis numerum ( ut 1, II, III, &c. prp. Or- 

ine primo, ſecundo, tertio, &c. ) ſimalque breyem indicationem ( primo intuity 
conf{piciendam ) quomodo iſtius Ordinis continumm. /ncrementum conftituirur, 
Puta, I. x 3 /ncrem. ignificat, Primi Ordins continuum {ncrementum (quod 
linea proxuma confpicitur, ny incluſum ; quo 2X Rationum terminis ibidem 
png uatur ) factum ele ex primis reſpective terminis iſtius Or. 

inis Multiphcatts fo 3. Item, II. x 15, +. Zncrem. innuit, Ordims Secund, 
primos terminos MHultiphicatos per If ; _ inſuper Adio continuo Incre- 
mento Ordinis proxune precedentis, exhubere (iſtius ſecundi Ordinis) cont 
nuum Z7ncrementum; (quod ibidem ſequitur reguhs incluſum.) Item III x 292, +, 
Iucrem. innuit, Ordinis 7 erti, primos terminos Miultiplicatos per 2.92, Addit | 
prxcedentis Ordinis- continuo incremento, exhibere 1{tius Tertiz Ordinis Zncye- 
mentum, ibidem adſcriptum. Ext 1n reliquis {imnuliter. 

Notandum item ( quod confpeftu patet') . quz ſunt in Tnquiſitione priore 
Continua Incrementa, ſunt in altera Termini Rationum : &, vice verſa, quz ſunt 
in Poſteriore continua /ucrementa, cadem, in priore, inter Rationum quzſita- 
rum 7ermizos habentur. Verbi gratia; 7.22 & 113. 355, quz in priore in- 

uifitione ſunt continue Zncrementa Primi & Secundi Ordinis: eadem, in po- 
* 6 ſunc Rationum termini, ( larum ſcilicet quz ſunt unius Ordinis UL 
time & ſequentis Prime:) Et quidem prior 1lla ( quiz elt ratio Arcbrmedea 
eſt ultima prum Ordinis, & prima Grandi; altera ( quz eſt Metiana) et ul 
tima Secundi & prima Tertu. Et pariter ubique 1n utraque inquifitione. 

Notandum porro ; viciffim ſibi reſpondere, Nwurmerum rationum' ( primam in- 
ſequentum ) in quolibet ordine Prioris Inquifitionts; &, AMiu/tiphcatorem ( pro 
continuo Incremento conſtituendo) in Ordine correſpondente Poſterioris inqui- 
ſitzonis: & vice verſa. Verbi gratia; In Ordine Unaecimmo, poſterioris Inqui- 
fitzoms, Rationes ( poſt primam, antecedent: ordini communem, ) habentur »a- 
mero 84, ( toties addito. continuo Incremento :) Et, in Prioris Undecimo, con- 


. tinuum Incrementum ( przter ulIlud precedentis ordinis) continet ſui ordinis 


rimos terminos Multiphcatos per 84: ( prout ibidem liquet ex XI. « 84, +) 
t {umiliter- ubique. Et, vice verſa, in Ordine Secundo prioris Inquiſitionis, 


- habentur Rationes ( poſt primam)) numero 292: idemque numerys 292 eſt, in 


inquiitione poſteriore, Xultiphcator pro continuo Incremento ( non ſecundi qui- 


dem, fed ) Term ordinis. Et fic ubique; Nempe; qui- 2#merat rationes ( 


prumam ) 1n quoyis ordine Poſterioris inquiſitionis; numerus idem eft Multiplica- 
zor in Ordine cqgnomne Prioris: Quique in hoc Prioris ordine numera? rationes; 
idem, in Poſterioris ordine ſequente, elt- Multiplicator. Ex ic ſemper. 

Atque , 
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Arque hz&icontinue couſque contingere reperiuntur.; donecz'\propterRationes 
quz ab origine {upponuncur zquales, nec tamen ſunt zqualcs accurate, fed- quam 
proxime,:( ur 4,237 ©. & 71283 Of. quarumr alteram ſequicur inquiſitio/Prior , 
alteram Poſterior 5) eo pervenatur ut exiguahxc differenria frat notabilis, prove- 
niatque-Ratio, quz; fit carum altera major, altera minor. (Quod hic furmrum 
_ efferfi praſentes Inquilttiones uno adhuc. Ordine prongrene gy. Quippetum , 

non tanquam. cadem utraque utrobique ratio, ſed i diverſis habendz ; erunt. 

Notandumdentque ; ex poſtremis terminis,, utriuſque Inquifitionis, reperirt all- 
quot qutintra allzgnatos limites ſubſiſtunr. Hoc et, qui, poſita Diamerrq : x. ex- 
hibebunt Peximetrum, majorem quidem quam 3. 14159, 26535,89793, 23346, 
264.33," 83279, 50289.; minorem ' vero. quam '3. 14159, 26535, 89793; 23846, 
26433, 83279, 59289: Utrobique ſcilicer proxume acceditur ad 3. 14159, 26535, 
89793, 23846, 26433, 87279, 50288, 5; quilimitibus eſt intermedius. ..Sed non 
propterea concludendum erit , hos accuratius; exhibere rationem -Perimetriad Dia- 
metrum, quam utrumyis lIinutam : Nift conſtarer ( quod non conltat ) .vernatem 
iplam przciſe mediam eſſe intra poſitos, aut huic faltem quam proximam., Quippe 
eo collimat noſtra inquilitio, ut eam rationem exhibeamus quam proxime, yuz eſt 
przciſe media ; hoc elt, quz pro figura terminal; 8, vel 9g, habeat 8z, cu 8, 5. 

ieri autem poteſt  ( naft quid alunde conſtet ) ut figuram terminalem ;poſtuler 
majorem quam 8, ſed propius ad eam accedentem quam ad 8; ; aut minorem quam 
9 ted propius ad eam accedentem quam ad BZ. | "4 

Quz aurem lic intra allignatos Iumites confſiſtunt, ſant , in inquiſitione- priore, 
Rariones poſtremz quatuor ; in inquifitione poſteriore, ſola ultuma. S1 enim in 
{ingulis his 1oſticuacur analog ;. ut terminus Diametro analogus,, ad terminum | 
Perimetro analogum, fic x, ad quartum ; reperietur quartus ille rerminus 3. 14159, 
&c. ſed 1n quo, pro agura terminal! 8 vel 9, prodibit, 111ic quidem plus quam 8, 
ſed minus quam. 84 ; hie vero, pluſquam 8z, ſed minus quam 9. Przcedentes au- 
tem in utraque inquifitione omnes, ſunt extra limites. De quo fiquis dubitet ; 
poterit ille ſtbt fidem facere, modo velit quemlibet texrminorum Perimetro analo- 
gorum ( Ciphris quotopus erit in locis parttum decimalium continuatorutn) per 
reſpectivum ternunum Diametro analogum dividere ; operationem eouſque. .cont:- 
nuando, donec Quotientem fatis longum naCtus fuerit. ; 5 Spies, © 

Ea vero, quz hic ante monuunus, quamvis vim ſuam habeant ,(mutaus mutan>- 
dis ) in aliis' fimilibus inquditionibus; ea tamen hic potius monenda putabam , 
RAY tine przcedentis Capitis ; quoniam ea, in rn proceliu, magis ſunt 
conſpicua. | & 

Sequuntur ipſz Rationum approximationes, ſuo quzque ordine. 


Ratio D:ametri ad Perimetrum Circuli; juſto Major, ſed conti- 
 nue Decreſcens : ſeu, Perimetri. ad Diametrum.; juſto Minor , 
{ed continge \Creſcens : donec intra affignatos limites conſiftat : - 
Ubique tamen tam accurate exhibita,' quam fieri poteft numeris 


non majoribus. Pe. 

Diam. Perim. | Diam, Perim, '| Diom Perim: 
xn 1 __3-141596r, 78 "245 {þ1,2010 1 13273 
Increm. [; 22| a . 8 267 | | I123  »73528 

\$ 07724 . ' \ 1 92 289 | I236 -3883 
Is 47 99 31}: T349 :4238 
22 69 TI x1,+. x06 _- 333 (| 1462 4593 
29 pr Increm.-[Ix13 355] | 1575 4948 
36 : T13 2I'9 688 | {1688 © 5303 
43 I35 | : 1332 2043 | 280r © | "5658 
Fo I57 445 _ 1398 *| © I914 6013 
57 179 "FF 75g + | ©2027 ->:6568 
64 :; 201 671 2108 +|'' 2140 '© 6723 
7I. 223 ' 784. 2463 | 2253 © 7078 

| 897 2818 | 2366 7433 


i G2 | Diam. 


_. AALGEBR A 
Diam. Perm. Diam. Perim. 
2479 7788 $920 28023 
2592 . $143 9033 29378 
2705 $498 9146 28733 
2818 $8853 9259 ago88 
2931 9208 9372 29443 
5044 9563 þf - 9485 29798 
3157 g918 9598 30153 
3270 10273 97I1x 3zogos 
3333 10628 9824 *' 30863 
3496 10983 9937 371218 
3609 nx1338 LoogJo + 3If73 
3722 11693 T0163 31928 
3835 12048 i0276 32283 
3948 12403 10389 32638 
4061 12758 logo2 32993 
4174 13113 10615 33348 
42837 13468 Io728 33703 
4400 13823 xo84r 34058 
4513 14178 1095+ 34413 
4526 14533 11067 34768 
4739 14888 IIXZgO 35123 
4852 15243 11293 35478 
4965 15598 11406 35833 
go78 T5953 IiFgIs 36188 
FIgX 16308 II63z 36543 
5304 I16663 I1745 > 6808 
5417 17018 Ix858 . 37253 
$539 1737:  « Ti97z 37608 
5643 26.4 I2084 37963 
5756 28083 |\ 32197 38318 
5869 18438 2310 ' 38673 
5982 18793 I2423 39028 
G95 T9148 X2536 39333 
6208 -19503 I2649 39738 
6321 I9858 I2762 40093 
\ 6434 20213 I2875,. 49446 

' 6547 20568 12988 - 40803 
= $660 2092 I3ztol A4I158 
6773 2127 | 13214 41513 
6886 21633 _ |} I3327 41868 
6999 21988 I 3440 42223 
7112 ' 22343 I3553 42578 
7225 _ 22698 13666 42933 
7338 23053 I3779 43288 
F45T 23408 T3892 43643 
7564 23763 Igo05 43998 
7677 24118 4118 44353 
2790 24473 14231 44708 
©7903 24828 14344 45063 
8016 25183 I4457 ** 45418 
8129 25538 14570 45773 

; B242 ' 25893 14683z 46128 
8355 | 26248. 14796 46483 

» $468 926603 14909 46838 
- $581 26958 | I5o022 47193 
. , $694 - 27313 IfI35s 47548 


Diam. Perm 
- 153617 48258 
15474 48613. 
I5587.— © 48968 
IF700 49323 
- 15813, - 49678 
15926 g0033- 
16039 50388 
I6I52 $oO743 
16265 F5rlogs 
16378 51453 
I6491 51808 
16604 $2163 
16717 "52518 
'16830 52873 
16943 $3228 
17056 g3583 
17169 53938 
17282 54293 
17395 $4648 
17508 geoo03 
. 17621 F5358 
17734 , 55713 
17847 56068 
17960 gFg6423 
18073 56778 
18186 57133 
18299 57488 
18412 57843 
18525 58198 
18638 58553 
i875 58908 
18864 59263 
18977 59618 
I9099 $9973 
19203 60328 
I9316 Go683 
19429 61038 
19542 O1393 
19655 61748 
19768 62103 
19881 +, 62458 
19994 GO28I3 
20107 63168 
20220 G3523 
20333 063878 
20446 64233 
20559 64588 
20672 . 64943 
20785 65298: 
20898 65653 
2TI011 66008 
21124' $6363 
21237 . 66718 
21350 067073 
21463 #7428 
21576 67783 


68138 


Cp .XE. 


ALGEBRA 


Dam. Perm. 
21802 68493 
_ 21915 6884.8 
22028 69203 
22141 69558 
22254 69913 
22367 70266 
22480 70623 
22593 70978 
22706 71333 
22819 71688 
22932 72043 
:23045 72398 
23158 72753 
23271 73108 
23384 73463 
23497 73818 
23610 + 74173 
23723 74528 
23836 14883 
23949 75238 
24962 75593 
24175 75948 
24288 76303 
2449T 76658 
24514 77013 
24627 77368 
24742 , 77723 
24853 , 78078 
24966 78433 
25079 78788 
25192 .. 79143 
25395 79498 
25418 79853 
2553k 80258 
25644 80563 
25757 *. 80918 
258709 81273 
25983 81628 
26096 81983 
26209 $2338 
26322 | 82693 ze 
26435 83048 
26548 +83403 
 2666x B3758 
' 26774 $84113_ « 
. 226887 84468" ) 
"83000 B4823'/ 
"2>I13 wok 
[27226 vhs 
(27339 | 
27452 $9244 
- 27565 | $6598 
22678. $9978 
27791 8730 
27904 87663 
28017 88018 
28139 8$$373 


| 


| 


| 


Diam. FPerim. 
28242 88728 
28356 89083 
28469 + $9438 
28582 89793- 
28695 90148 
28808 g0goz 
28921 90858 
29034 gI213 
29147 9I568 
29260 91923 
29373 92278 
29486 92633 
29999 Yg2988 _ 
29712 "98343 "© \ 
29938 .: 94953 \"\ 
zoofJT 94498. 
30164 94763 
30277 95I18 
30390 95473 
30503 95828 
30616 96183 
30729 a Eh 
30842 96893 
30955 97248 
31068 . 97603 
-, 3Z1218T \=97958 
31296 98313 
' 31407 98668_.. 
31520 "99023 
31633 99378 
- 31746 J.997Z3"."\" 
fe 31859 Tooog8 
00+ ©--,31972 100443 
2. -: -- 32085 100798 
32198 IOI53 
32311 -F0T508 + 
. - $2424 IO1863 
32537 I92218 
' 32650 102573 
32763 102988: 
». .Z2876 103283 
* 1, 32989 420363$.; 
Hixrge 39102 oaopy * 
Tncrem. (33275 104.34 
IEx3,r. 66317 208347 | 
FNCY ORs ogg 312689] 
\'I65849 521030 
A +. 265381 IE 


Tucrems. [36497 3 1 146408] | 


Increm. \1725033 5419357]. 


G 3 


_ 639294 I980127 
995207 3126535 
VI x1,- 1360120 4272943 


\ g 


ALGEBR A 


Cap. XI, 


. XVIL. x« 1,4. $424685 


Diameter. Perimeter. 
3085153 © , 9692294 
4$10186 IFII1645 
_ 6535219 20530996 : 
8260252 25950347 
o9985285 . 31369698 
II710318 36789049 
I3435357 apSgoO 
IF160384. 4762775L 
16885417 53047102 
.. | | | 18610450 53466453 
a y | L | 20335483 63885 O04 
| 22060516 69305I55 
23785549 747 24.506 ' 
FIL. » 2, +. 25510582 - 80143857 
Increm. [52746197 ' 165707065] 
FIT. x 1, +. 78256779 245850922 
tncrem. [131002976 _ 411557987] 
209259755 ' 65 7408909 
DX. x 2, + 349262731 1068966896 
Increm. (813528438 _* 2549491779] 
| IIFI791I69 3618458675 . 
| : X. x 2,+. 1963319607 6167950454 
”— Increm. | [4738167652 14885392687| 
AL x 8457 _ 6701487259 ian 5 Cate 
Increm.” [567663097408 1783366216537] 
574364584667 1804419559672. 
KIT x 145+. ; 1142027682075 _3587755776203 
Increm, [1709690779483 LED - dk? £2. d 34 
XIE. x 15, +. 2851718461558 - | 8958937768937 
Increm.. 144485467702853 ___ 139755218526789] 
; | 47337 186164417 148714156295726 
W 9182265 3867264. 288469374822515 
KTP. x 13, +. I36308121570117 —__429224593349304. 
apes.” [r816q9r048114374 _ 5706674932067741| 
WF. x 4, +. I952799169684497 _6134899525417045 | 
Tncrem. [9627687726852338 302462730337 35927 | 
115804$6896536829 3638$1172559152966 
X77. x 6, + 21208174623389167 | 66627445592888887 
Tucrem. [x36876735467187349 _ 439919946591069243| 
Konya doh 496638392183958130 
294961645557763847 926649338775027373 


4.31838381024951187 1356660285 366096616 
568715116492138527 1786671231957165859 
7OFSoECEL9 9325067 2216682178548235102 

07426513207 26466931251393094345 


, Iunm. |979345322893700547 _ 39767040717393735B8 


1821813910320213754 | 5723397 196869677933 


Ratio 


Cap. Xl. 


ALGEBR A 


> Diametri ad Perimetrum Circuli ; juſto Minor, {ed- continue Creſcens: ſeu Peringetri 
NT mm ; juſto Major, {cd continue Decreſcens : donec intra aſignatos limites con- 
Gſtat: Ubique ramen tam accurate exhibita, quam fieri poteft numeris non majoribus. 


, Diameter. Permmeter. 
7.x 3. 0.31830 Ox. TI 
Increm. TH "71 
* 4 
3. 7 
3 T0 
4 I3 
5 I6 
| 6 IH 
TT. x 15, +. 7 Prop. Archim, 22 
 ducrem. jz0s _333 
_ 1Ilx292;h+. _I13 Prop. Met. 355 
Tucrem. [331702 103993] 
TV. x1,+. 33215 104348 
"fncrem. [66317 208 341] 
F.x2,+. 99532 _____312689 
Tacrem. [265381 __ 833719] 
PL. x 3, + 364913 ____ 1146408 
7 Tacrem. [x360120 " 4272943] 
PTL. x 14,4.  _1725033 __ $4I935t- 
Tncrem. [25510582 _ 80343857] 
27235615, — BV5563208 
VIll.x1,4. 52746197 165707065. 
Imcrem. [78256779 245850922} 
TX. x 2, + 131002976 411557987 
Tncrem. [340262731 1068966896] 
71265707 1480524883 
X. x 2, +. II 528438 | 2549491779 
Tncrem. [1963319607 61679504541 
27743848045 8717442233 
AZ. x 1, +. 4733167652 14885 392687 
Increm. 301487259 21053343144) 
IT4396549IL 35938735828 
18141142170 56992078969 
24842629429 78045422110 
31544116688 99098765251 
38245603947 I2015210839zZ 
44947091206 TI4I20545I533 
;  $1648578465 16225 8794674. 
g$350065724. 183312137B15 
6505552983 204365480956 
71753040242 225418824097 
78454527501 246472167238. 
$5156014760 267525510379 
91857502019 288578853520 
98558989278 399632196661. 
105260476537 330665529802 
'L11961963796 351735002943 
I18663451055 372792226084. 


56 


ALGEBRA. 


- Drameter. 


FT C5 OF 7 On 


© T25364938314 


T32066425573 


138767912832 


145469400091 
IF2170887350 
158872374609 
£6557 3861868 
172275349127 
I78976836386 
I85678323645 
I92379810904. 


I99081298163 


205782785422 
212484272681 
219185759940 
225887247199 
232588734458 
239290221717 
245991708976 


. 252693196235 


259394683494. 
266096170753 
272797658012 
279499145271 
286200632530 
292902119789 
299603607048 


306305094307 . 


313006581566 
319708068825 
3264095 56084 
333TII043343 


_ 339812530622 


34651401786L 


3532ITFFOFIZO | 


359916992379 
366618479638 
373319966897 
380021454156 
386722941415 
393424428674 
4OOI2FPIF9ZZ 
406827403192 
413528890451 
420230377710 
426931964969 
433633352228 
440334839487 
447936326746 
453737 014005 
460439301264 
467140788523 
47 3842275782 
480543763041 
487245250300 
493946737559 
500648224818 
$07 3497 12077 


0622 


— Perimeter. 


Atm 


393845569225 


414898912366 


435952255507 . 


457005598648 


478058941789 


499112284.930 
F2016562807T 


541218971212 
562272314353 
583325657494 
604379000635 


Ps x: in 


64.64 6917 


667539030058 
8592373199 + 


709645716340 
73069905948 
7 517 52402622 
772805745763 
793859088904 
814912432045 
835965775186 
857019118327 
$:80724614.68 
$99125804609 
920179147750 
9412 <6 

5934032 
983339177173 


' 1004392520314. 


1025445863455 
I046499206596 
I0675525497 37 
Io88605892878 
IT09659236019 
I130712579160 
IIF176592230r 
1172819265442 
1193872608583 
124925951724. 
ry pangney 
1257032635006 
1278085981147 
1299139324288 
I320192667429 
I341246010570 
I362299353711 
1383352696852 
1404406039993 


1425459303134 


I446512726275 
I467 566069416 
1488619412557 
I509672755698 
I5 3072609 $19 
1551779441980 
I572832785121 
593886128202 


Cap. XI. 


Cap. XII. 


XIT. x 2,Þ. 
Increm. 
XL. x 1,+. 


tucrem. 


ALY. x3, + 


tncrem. 


XP. x. 1, + 
 ducrem. 


XAPT. x 2, + 


Qncrem. 


{ucrem. 


Diameter. Perimeter. 
\ FI4ogIi99336 1614939471403 
520752686595 - I635992814-544. 
$27 45417 3854 1657046157685 
534155661113. I678099g00826 
540857148372 I69915284.3967 
$475 58635631 I720206187108 
554260122890 . 1741259530249 
560961610149 1762312873390 
567663097408 _I7833662165 31 
[1142027682075 _3587785776203] 
1709690779483 __ $371151992734 
[2851718461558 8958937768937| 
456140924I041 14330089761671 
7413127702599 23289027530608 
10264846164157 32247965299545 
I3116564625715 41206903068482 
I5968283087273 0165840837419 
18820001548831 9124778606356 
.21671720010389 68083716375293 
24523438471947 7 7042654144230 
27375156933505 8600I591913167 
3022687 5395063 949605 29682104. 
3307V593856621 10391946745104T 
35939312318179 T1 2878405219978 
387 82030779737 121837342988915 
41633749241295 I30796280757852 _ 
_ 44485467702853 1397 55218526789 
[7 36g08I21570117 | | _428224593349304| 
180793589272970 567979811876093 
317101710843087 _ 996204405225 397 
45 3409832413204 1424428998574701 
589717953983321 185265 3591924005 
726026075553438 2280878185273309 
$62334197123555 27091023778622613 
998642318693672 3137 327371971917 
I134950440263789 35655FI965 32122T 
 I271258561833906 3993776558670525 
I407566683404023 442200I11523019829 
1543874804974140 4850225745369133 
I6801 82926544257 ' $278450338718437 
OE ET $70667493206774kT 
[195 2799169684491 61 34899525417045] | 
3769290217798865 _- 11841574457484786. 
57220893$7483356 | I7976473982901831 
7674888557167847 24111373508318876 
9627687726852338 ___ 392462730337 3592T. 
[21208174623389167 66627445 592888887] 
30835862350241505 9687 3718626624808 | 
5204403697 3630672 I6350IIG642I9513695 
73252211597019839 230128609812402582 
 94460386220409006 296756055405291469 
15668560843798173 363383500998180356 , 
XFIT. x 6,4 1368767 35467187340 430010946591069243 
1842468587426513207 2646693125139304345] 
307670407173037 3588. 


AL6sG uo 


b 


97 9345 322893700547 


CAP. 
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A L'GEB R A. Cap. XIL 


EE ÞLL 


” DeLoGar1THMIS; eorumue Inven- 
tione &y» Uſu. 


' @v» >h, +» ow 


ab illis acceperamus) fatam , eſt Zogarithmorum uſus: Aate noſtra , 
gente Zr//anna, inventus. | 
Hos prumus omnium ( nemine, quod ſciam, przeunte ) mvenit, Foharnes Nep- 
perus, Baro de Merchifton, in Scotza. Quos typis edidit Zdenburgr, Anno 1614. 
Nec 1ta multo polt ( aflumpto Socio operis. ZZerrico Briggs, Geometriz Profeſlore 
publico; Zoran: primum, in Collegio Grefhamenſi ; &, polt, Oxoniz ; ) in melio- { 
rem formamredaCtos, complevit. | | To 
Inventum ſane egregium; quod avide quidem ( nec immerito:) amplectebantur - 
hs Viri in Mathemaricis eruditi. , 
| D. Henricus Biggin, poſt primum editum ejufdem ſpecimen, in Scottam ſtatim , 
properabat; ut Authorem ea de re conſuleret, fenſa ſua exponeret, fociamque ope- | 
ram impertiret in conficiendis Tabulis. Quod magni laboris opus erat, magnzque c 
h 


1 Liera quam innuebam Acceſſionem, Algoriſmo Arabum ( poltquam eum 


ſubtilitatis: Editum Anno 1624. | 
Idem amplexiſtatim ſunt, & promovebant foris, Benjaminus UrFtitins, Johan: 
nes Kepplerus, Adrianus Ylaccus, Petrus Crugerns, aluque ; ut ex {criptis ſuis edi- 
tis, quz etiamnum extant, liquer. T | , 
| Domiremeam ſedulo promovebat Fenricus Gelhbrand, gui T rigonometriam Bri- 


tannicam complevit, edidirque. Quam inchoaverat Hrizgzus, ſed ( morte unpedi- , 
tus ) reliquit unpertectam. I. ' 
| Adeoque, brevi tempore, paſſim innotuit, avideque receptum eſt hoc inventum, 
N tanquam apprime utile ; przſertim facilitando & expediendo Calculo Trigonome-: | 
rico. bas 
Fundamentum totius negotn,' hoc eſt. - 
Si ſeriei Terminorum, mn Progreſſione Geometrica, ab x continue proportiona- — 
lum : puta , I 
r 
LS: »- $$. 0. 30-4. | 66 , 
Accommodetur ſeries /naicum feu Exponentium, in Progrellione Arithmetica, = 
ab o continue procedentium ; puta, | c 
| 0. I. 2. 3. 4- 5." 6. '&. 
Manifeſtum eſt, pro-quaque 7 ermmorum mter ſe 19, 5orng & Drwviſtone : | 
parem reſpondere Zxponentum inter ſe Adaitionem & Subſirattionem. | | 
;  _ Nam prout, in 7erminis, 4 per 8 multiplicatus facit 32 : fic, in Exponentibus 
reſpective ſumprtis, numerus 2 ipſi 3 us dat 5. Atque ut 32 per 8 Diviſus - 
. dat 4 : fic, 2 5 ſabdudFus 3, relinquit 2. Er fic ubique. . ' ( 
i T1 | I 
Termini, [ec 10-2. t 
AGE, 70: boo D. - 7 e -F-+:.. 0 i 
; : : C 
"WES EP $3326} =4 . | C 
2+:23=8:- F—3z3=2. 
( Pariter ac jam ſupra oftendumus, ex Archimedis Arenario; de «, b, y,f, &c. in I 
continua Progreſſione Geometrica ab 1 ; quz p—_ habeant correſponden- 
tes, 1n Progralfione Arithmerica. Idem utique eſt utriuſque proceſſus commnne 
Fundamentum.') | 


Idemque pariter. valet, fi, inter duos ejuſmodi Terminos , interponamus unum 
- 
. | 5 | plurave 


grn_—ys 


.XI1E ALGEBRA 


olurave aedia -Proportionalia ;, & inter corum Exponentes, totidem media Arich- 
- Pata : fainter 4-68, (ſeu 2.6 26, )interponamus Medium Proportionale y/ 32, 
ſu4y2; Atque inter 2 -&:3(4{en 1&4) Medium Aruhmeticum , 23: Quippe 
cum, ut 4. y/ 2. Per 8 facit 32-y/-2. {medium propgrtionale inter 32 & 64, : ) fic, ad- 
ditis Exponentubus, 2; & 3, 4it.gz ( medium Arithmeticum anter 5:& 6. ) Et fic 


_ univerſaliter ( quicungque fiat valores 7 &e, ) {i fiat 


Termini, TL. Wt. 13. 14.;:15,:::#5, -&c, 
- Exponentes, 0. &. 22. 3e. 4. 56." '6e. &c. 
Tum, prout TY X 1 = 15." & NIV x wr =Myr. 
Sic-.:/ 2e +3ei= 5e. & (2 + 30 = 516: 


Er ſic ubique. Erquidem five fit e numerus poſitivus ſive negativus: Hoceſt:, 
five creſcendo {tve decreicendo procedat pare). vanany RS BEER. © | | 

Ec confequenter ; Qualecunque, inter eju{modi 'Terminos, anterponimusMedi- 
" um Proportionale; 11 , zntex | Exponentes ſuos, tale interponamus Medium Atich- 
meticum : ( puta , fi illud fic Primum aut Secunduty duoram MediorumProportio- 
nalium, hoc 1m fic {imiliter Prumum aut Secundum duoram; Mediorum Arithme- 
ticorum ; {iillud fit Secundumex Quinique Medus-Proportionalibus, hoc atem fir 
Secundum <x totidem Medis Arithmerticis ;- &1n.atis fimiliter :) Tum, fingulis 
horum inter ſe Additonibus.& Subductionibus 3-Similes reſpondebunt ilorum Mal- 
tplicationes & Div1ſiones. - | | -2O008 Is ora 

Atque {i pro 0,0, 26, 3e, &c. .( polito e=1 pron—_ 0,1, 2,3, &c : tit exhi- 
bebit Exponens alle, numerum Rauonumien Dimenſionum an eo Termino cujus 
ct Exponens. 11: 424668 , 


7 1%. MO A. 14.95, oc. 
0:4: T0, 4 $- abi #0... a 


(ut 3.017, 6 in 15, & fic vbique. ) Seu ( quod tantundem eſt ) oftendit quam 

multiplicata eſt ratio r* ad 1, rationis r ad I. ( intellige, Quo ſenſu definitur Ra- 

' tio rattonis Multiplicata, ab Euclide def. to. El. 5. ) HocUlt, Quot Rationes r'ad 
1, compolitz facilant r* ad I, ( juxta def. 5. El 6. Zuckdzs,) nempe 6. Cui apte 

refj mt nomen Logarithmmus, hoc eſt xbzuv ace%uts, ſeu numerus rationum ſic com- 
litarum. - ty, 

: gf polito Fundamento ; Quem fibi propoſuerutt Scopum in Logarithmis con- 
ſtruendis, hic eſt. SeleQa continue-proportionalium ſerie illa ( ut commodiflima ) 
quz eſt 11 Ratione Decupla : nempe, | | | 


I. 10. I00. I000.' t0000. 100000. 1000000. &vs). 
Exponentes huic accommodabant ( in Arithmetica progreſlione ) 


0 HOMES 3 on. (-$ 1 = 6: +» &c. 


cum ( ſeu Medium Proportionale ) numeryus ille cui fit affignandus. 

Hos Exponentes ap t Logarithmos; Qui itaque lunt Numert Artificiales, 
Numeris Naturalibus ita refpondentes, ut horum Additio & SubduRtio, naturaium 
Multiplicationt & Diyiſiont reſpondeant, . ... * .. "TY 

Qua Arte hos inveſtigabant : Kx onentes leu Logarithmos, & quanto Calculi 1a- 
bore, fuſius oftendit Breepinis 3(1 Fa Arithmetica Logarithmics ) aliique. Ad quos 
renutto curioſos ; nec hic repeto. 


E. 
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AuGnBRA Cap. XIL 


Sed vam confettz fſynt- horym Tabulz, ſeu Canones Logarithmici; 
NNE ar & Divifionis operationes , Additione & SubduGtione ('magno 
. compendio) peraguntur : Er conſequenter, Quadratio & Cubatio, Duplatione & 
Triplatione ; | & Bxtrattio Radicis Quadraticx Cub:cxque, Bifechone & Triſe. 
Ctione; & de reliquis Poteſtatibys ſinuliter pro -cujuſque Poreſtatis ordine. 

Horum Logarithmorum + Tabulas habemus ediras, pro Numeris Sagulls uſque 
ad Centies Mille, ſeu Chiliadas Centum. .Adeo ut, 11 duo numer!, 1plo 100.000 
non majores, inter ſe Multiplicandi aut Dividend: proponantur, ( aut etiam plu- 
res continue multiplicandi aut dividend ; ) Quzrendt ſunt ( in edito Canone bu 
garithmico ) illorum Logarithmi; iique 'lic \Additi aut Subdudti, ut erant expo- 
titi numeri Mulciplicands, aut Dividend!, exhibebunt Logarithmum allius numeri 
qui fic Multiplicando aut Dividendo quezrendus erat ; numeruſque huic Lo- 

arithmo conveniens: ( in Canone' quzrendus ) eſt zpſe numerus quzſitus. Atque 
ejuſmodi Logarithmi ms aut Triplus, eft Quadrati Cubive: Logarichmus ; 
& {imiliter-de aliis Poteſtatibus, Quod, mn magnis numeris, magnum eſt Com- 
ndiam. - © TY ot: | 
Ec quamvis Mlitz ( quas diximus ) Tabulz non ultra 100.000 extendantur; 
ad numeros tamen longe _ -abſque notabili errore, facile” accommodari 
pofſunt; aufto--numero Characteriſt 
ceptis 'ad ejuſmodi Canones doceri fſolet. ; ww; 5 
omiam- autem- przcipuus Scopus hujus Canons Logarithmici, eft, ad faci- 
litandum- calculum Aſtronomicum; ſeu 'I'rigonometricum : propter Logarnhmos 
Numerorum in naturali ſerie contmue ſequenuum : habemus tem editas Tabulas 
ſeu Canones 6inuum , Tangentium, & Secantium, 4 77ficialinn, ſeu numerorum 
Logarithmicorum ; quorum Additio & Subductio refj —_ Naturalium ( Sinu- 
um , Tangentium, &. Secantium, ) Muluphcationi & Divifiom. Quod: tum in- 
ligne Compendium eſt pro expedicndo Calculo; tum non-minus accuratum, quam 


eſt per Naturalium finuum, rangertium, & ſecantium 


C 


_ procelſlus 


"ie ns Tlie ah 

Ic, verbi gratia, in Triangulo plano ABC, datis 
Angus A gra. 60, \ kt ( Ec conſequenter C 
rad. 70,) Latereque AB pailuum 31323: Pro inve- 
nem. 


niendo | atere AC, feu BC; 'hanc habemus proportio- 


B 


.Ut Sinus: C, grad. 70. 9396926 + 

X Ad Sinum B, grad. 50. - 7660444 
Sic Latus AB, paſſuum. 31323 . 
Ad Latus AC, pafſuum. 25535 — 


Adeoque multiplicandus erit numerus 7660444 per 31323, factuſque divi- 
f Ber op r 9396926; indeque prodibit 25535 fere, pro numero palin La- 
teris A C, quzſn. Item. | 


Ut Sinus C, grad, 70. 9396926 

Ad Sinum A, grad. 60. 8660254 

Sic Latus AB, /paſſuum. 31323 
Ad Latus BC, paſſuum, 288673 


Adeoque multiplicandus erit 8660254 per 31323 ; factuſque per 9396926 di- 
videndus ; ut habeatur Latus BC yuzfitum, paſſuum 2886 + proxime 


Quarum / quidem Multiplicationum & Divifionum txdium, per Logarithmos 


fic vitabitur. 
Logarith, Sinus C, grad. 70. — 9.9729858 
Log. Sin. B, val 50. + 9.8842540 
Log. AB, Numeri 31323. FE 4-4958633 
Log. AC, Numer: 25535. * 


4-497131I5 


riſtico, & ſumpta parte proportionali, ut in prx- + 


Cap. XI. ALGEBRA 
Ubi, Subdufto Logarithmo primo, ex aggregato ſecundi & tertii, habetur Loga- 
rithmus quzrtus. Cui reſpondet ( in Canone quzrendus ) numerus 25535 fere; qui 
eſt numeros paſſuum Lateris quzfiti A C. Irem | | | 


Log. Sin: C, grad. 70 "4. 9.9520858 
Log. Sin. A, grad. 60, + 9.9375306 
Log. AB, num."31323 ' +4-4958633 


Log. BC, num. 28867 + 4.460408I 
Ubi, ſubdudto Logarithmo primo,, ex ſecundo & tertio fimul additis , habetur 
uartus. Cui reſponder in Canone 2886-3, numerus paſſuum Lateris quzſiti BC. 
Quz eſt multo expeditior operatio quam quz per Multiplicationem & Diviſionem 
Itur. | 

Pariter in Triangulis Sphzricis : Nijfi quod ,- hic, ſumendi erunt Logarithmi 
omnes ex Canone Sinuum, Tangentium, & Secantium ; qui, im exemplp przcedente, 
pn? ſunt partim inde, partim ex Canone Numerorum. Sed eadem utrohique 
eſt expedino. | ; 

Quibus autem paſſibus procelſerat hoc Logarithmorum negottum, breviter indi- 
care libet. | | 

Inventum hoc primo publicavit ( cjuidem Author ) D. Nepperns; Anno 1614; 
libro cut Titulus Merificus Logarithmorum Canon. Cujus Detcriptionem & Uſum 
ibidem tradidit : fed Conftructionem & Demonftrationem reſervavic mm poſterum 
tradendam. ' Quoniam hoc Specimimis Ioco tune edidit, ut Virorum DoQtorum de 
eo judicium perſentiſceret, & quam de eo ferrent ſententiam.  ' 

Habetur ibidem Canon Sinuum, tum Naturalium tum Logarithmicorum, ad ſin- 
oulos Quadrantis Gradus, eorumque Mmura. * bk. 

Cumque _=_ hiberum fuerit, cut volyerit numero Logarithmum facere o ; inde- 
que vel Creſcendo vel Decreſcendo procedere: poſuit ille, pro arbitrio ſuo, o Lo- 
garithmum Sinus totius, I0000n00 ; 1deo-nempe ut quoties, per Radium ſeu Sinum 
totum, inſtiruenda effet aut Multiplicauo aut Divilio ( quod in Calculo Trigono- 
metrico ſzpius occurrit ; ) poſer 1ltlud abſque ullo labore fieri, cum nihil hic aliud 

uiratur quam Additio aut SubduCtio ciphrz, o. $3 
"Ec quoniam Sinus, numeroſque, toto Sinu ſeu Radio minores,frequentius occurſu- 
ros putandum erat, quam Secantes aut Tangentes aliofve numeros Radio majores : 
Placuit, minoribus numeris Logarithmos athgnare ffrmatrves ( Logarithmos, ab 
o, continue augendo, prout minueretur .Sinus; } quos Logarithmos Abundantes 
vocabat: adeoque Logarithmos Negativos ( quos Defefrvs vocabat ) numeris 
Majoribus ; Illos nota +, hos nota —, defignartos. 

Simulque oltendit, quomodo hxc Sinuum Tabulas ( cum Difterentiis 1bidem ad- 
ſcriptis ) pro Tabula Tangentrum & Secantrum infervirg poſſet : Ur fuerit hic, 
Complerus Canon, tum Sinuum Naturalum-; tum Logarithmicorum Sinuum, Tan- 
gentium, & Secantium. | 2: 

Oltendit item, quomodo hic 1dem Canon adhiberi poſlit pro quzrendis Eogarith- 
mis Numerorum Miihorervin Sed cum illud operoſtus aliquanto effer ; pleniorem 
hujus explicationem traCtatui poſt edendo refervavir. ee 

Anno autem 1619, D. Johanne Neppero tum mortuo, filws ejus Robertus Nep- 
prrus, idem iterato edidit: ſimulque poſthumos Parris ſui rractarus aliquor, de Lo- 
| adn; Conſtructione : Propoſitaque ſuo ( poſt communicata confiha cum 

. Henrico Briggio) mutand1 formam Logarnhmorum ; poſito o pro Logarith- 
mo numer 1 : Grove I, 2, 3, &c. pro Logarithmis numerorum 10, 100, 1000,” 
&c. ( Quod prius item infinuaverat Pater, in Przfatione ad Rabaolograrm fuam, An- 
no x617editam. ) Aliaque item 'Trigonometriam ſpectantia ; cum Ariggze lucu- 
brationibus nonnullis eodem fpectantibus, | 

Sed, Johanne Neppero jam demortuo ; totum quod reſtabat operis in ZZernricum 
Briggzum devolutum eſt. Quit ('prout inter eos concluſum fuerat ) numeri x, Lo- 
garithmum faciebat o. Et namerorum 10, 100, 1000, &c. Logarithimos x, 2, 3, &c. 
Quos 7ndices appellabar, & Chara&Feriſticos, ( nos, numeros /ntegros reputemus, ) 
cum annexX1s Ciphris guatuordecim”; ( nos pro locis partum decimalium reputemus, 
infra Onitatis ſeu Integrorum locum, aut locum CharaFeriFticorum :) Exique In- 
termedios Logarithmos aflignabat pro Ny numeris. | 4 

3 l 
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ALGEBR 4. Cap. XII, 


. Et conſequenter, .cum Logarithows numer! x, ponatur o ; necelle eſt ut nume- 
rorum fraftorum, uno minorum.,; feu inter 1 &0 1nterjectorum, Logarithmi int 


numeri Negativi ſeu Ablativi, minores qpam © :, Quos Logarithmos Defeftrus 
 appellat; & prafixa — ( negations Il 


deſignabar. - IS | 
Duobus autem modis defignart poſſunt hi Logarithmi, Defechive ; Nimirum, vel 


ita ut negationis nota totum afficiat Logarithmum : Vel 1a ut Characteriſticum 
. tantum afficiat, reliquo Logarithnu manente affirmativo. 


Exempli gratia; In Fractione }, ſeu ( quz huic zquipollet) 0.375 : Supponitur 
numerator 3 , per denomunatorem 8 diyidi. -Quod, in 

Log.3. 0.4771212 - Logarithmis, fit, ſubtrahendo Logarithmum numer1 8, ex 
Log.8. 0.9039899 Logarithmo.numeri 3 ; refiduuſque crit, Logaricthmus ny. 
Took 5 ioco68 MuUMerl 3 : qui itaque erit numerus negatyus —0.425 9687, 
Lage 04259087 Vel tic: Cum Logarithmus numer1. 375, ( dummodo 


pro Integro habeatur ) fit 2.5749312 : Ejuſque numerideprefſio, ad primum, fe. 


- cundum, tertium, aliumye. deinceps locum. partum 
Log. 3759 3-5749312 decumalium;. nil aliud fir quam ( ciſdem figuris ma- 
Log. 375 2-5749312 nentibus ) <juſdem _ per IO, I00, I000, &c; 
Log. 375 15749312 quod, 1n Logarithms, hit, tubtrahendo 7, 2, 3,. &c. 
Log. 375 0.5740312 Acharacteriſtico, feu loco Unitatum, ( co quod 1, 2, 
Log. 0,375 ,1.5749312  3,&c, fint eo 1n loco Logarthmi numerorum 10, 
Log. 0,9375 . 2.5740312 100, 1000, &c : ) Hxc valoris immutatzo. ( figuris 
_manentibus ) fit, mutato charadteridtico Logarihm , 
CXteT1S igurs manentibus. Qui uaque Et mall pa ( ubt ita. deprimitur ut mi- 
nor eva 
manentibus figuris reliquis Athematiyzs, Qyem itaque folent, hoc caſu, ſuperne no- 
tare ſigno Negationis —, ne cenſeatur negatio ad reliquum item Logarithmi perti- 
nere. 7 | 
Quz duz formz, fractiones defignandi, quamyis diverſz videantur ,. ( poſlit- 
que quilibet aut hanc aut illam pro arbitrio- adhbere ; autetiam 
—1x.0000000  - nunc hanc, nunc illam, prout expedixe videbitur; ) tantundem 
+0.5740312+ valent, poſſuntque inditterenter adhiberi, ut operatione ad mar- 
—0.425 9687 g1NeM 11quet. Gs WE75” cal; wh 
Canonem Logaruhmicum, ad hanc formam compoſijtum, edi- 
dit Zr;zgius anno 1624. + 3. Pro numerorum abſolurorum Chiliadibus 20 primoribug 
( ab x, ad 20,000.) alufque 10( ab go, ooo, ad 100, 090. ) aliamque porro addi- 
dit Chiliadem ſupernumerariam ( ab 1oo, 000. ad 191, 00. ) adgoque edidit omni: 
no 31 Chiliades. 


Quibus prefixit Trattatum, de Natura & Conſtruftione Canonis Logarithmici ; 


ejuſque Uſibus. Monſtrato item, quomodo ſuppleri poſſent Chiliades intermediz, 
Totique factus eſt Titulus 417hmetica Logatithmica. 7 


Idem iterato edidit, Anno 1628, Adrianus Yiacg ( ſeu Ficas ) pglory (ut 
abeantur Chi- 


docuerat Srizgius) Chiliadibus intermedus prius onuflis : ut jam 
liades omnino 100, cum una (ut ante) ſupernumeraria : ſed in brevioribus nu- 
meris, ut qui ad 10 tantum loca continuentur, infra Chara&eriſticum, ſeu. Unita- 
tis locum. Subjungit item Canonem Logarithmicum'Sinuum, Tangentium, & Se- 
cantium, { totidem locorum, ) pro {ingulis Quadranus Gradibus & Minntis pringis. 
Procellerat item Þriggins ad calculyum Logarithmici Canonis Trigonometrici, lo- 
corum ( infra Characteriſticum )Quatuaxdecum ; ut erat ule pro numeris abſoluts, 
Cumque prius compuraverat Canonem naturalum Sinuum, Tangentium, & Secan- 
tum, C Weoriugp I5 ) pro Gradibus, & graduum Centeſinus ; huic item accommo- 
dayic Canonem Logarithmicum Sinuum & 'Tangenttum , ( omullis Secantibus ut 
minus neceſfarus : ) premillo item TraQatu de Canonis hujus conſtruftione, aliif- 


que ad rem eam ſpectantibus; altumque porro Traftarum intenderat de hocum 


omnium uſu. 


Sed, morte prepeditus, Tractatum illum ultimum non abſolvit, neque edidi 


precedentes. Quem poſt ſupplevit Henricus Gehbraud, & cum reliquis edidit, 


anno 1633, ſub nomune 7r;gonometrie Britannice. Cui ſubjunttus item eſt Ca- 
non alius Logarithmicus Sinuum & Tangentium Adrian Flaccz (locorum 10, pre- 
ter CharaGteriſticum ) pro Gradibus, munurtis primis, & denis ſecundis, Arizgiuque 
20 Chiliades Logarithmorum pro numeris abſolutis, 

| don EDS Adeoque 


y 


t quam TI, cujus Charatteriſticus elit o,) tiet charaCteriſticus Negativus, | 


Cap. XI ALGEBRA 
Adeoque jam tota doctrina LOI fatis videretur completa , cum Ca- 

nonibus ſeu Tabulis eo ſpetanubus, in- numeris magnis. Cujus item rationem 

 exponit Petrus Crugerus, m Prexfatione ad ſuam Praxin Triconometrie Logarith- 
mice, anno 1634 editam. Cum luis 1tem Tabulis Logarichmicis, fed in breviori- 
bus Numer. | ; | : 

Tabulaſque Logarithmicas ante memoratas , ( pro Chiliadibus too numerorum 
abſoJutorum,. atque pro S1nibus & Tangentibus ad Gradus {ingulos, graduumque 
Centeſimas ; ) eodem anno 1633, in breviorem formam contraxit Nathaniel Roe 
( Suffolcienſis, Anglus: ) fed 1n brevioribus numeris : Nempe, qui numeros abſo- 
lJutos ſpectang, ad loca 5 continuatis, ( przter CharaGeriſticum ; ) atque ad loca 
x0, qui Sinus & Tangentes '{pettant. SubjunCtis item Eamund! Wingate, brevi- 
bus 1ndicationibus de 1llorum uſtbus, in Trigonometria , Geometria , Aſtronomia , 
Geographia, & Navigatione. - | 

Interea temporis, 'Tabulas item Logarithmicas edidit Benjammnus Ur/inus anno 
1618; 1terumqueanno 1625, in 1r;gonometria ſua. Item Johannes Kepplerus, in ſua 
Logarithmorum Chiliade ; quam 7 abulis Rudoſphinis ſuis accommodat, anno 1627 | 
editis. Item Claudins batſchims,tub idem tempus,aut paulo poſt. Et Georgins Lndovi- 
cus Frobenins, anno 1634. Er torſan ali quos ego non vidi. Sed horum plerique, ft 
non omnes, brevibus numerss, ei{que primo Aepper: ſpecimint accommodatis; non 
ill: forme quam 1pſe ſecunds cogitationibus, &- poſt communicata cum 412279 
conſilia, potiorem habuit; quz & poſt a pleriſque recepta eſt. | 

Abeo tempore, non multum accellit Doctrinz Logarnhmiczx. Sed nec opus 
erat : cumres ea jam ſatis abſoluta videatur. 

Si tamen, data aliqua occaſione, neceffaru videantur Logarithmi ; cum majort 
accuratione, & longioribus numeris, quam in Tabulis hactenus editis habeantur : 
Oſtendit Nicolaus Mercator 1n Logarithmotechnia 1ua, ( brey1 tratatu, ſed acuto, 
anno 1668 Londini edito ; ) quomodo 1d fiert pollit, numeris quantumvis longis, 
multoque quam hactenus expeditius; & Zacobus Gregorias in Geometricts Exercita- 
trombus. | + 

Qui plura de Logaruhmorum conſtructione aut Uſu defiderat ; adeat Authores 
ante nominatos ; prezſertim Sri2gi4 Arithmeticam = ithmicam ; Priggitgue & 
Gelibrandt, Trigonometriam Britannicam ; quzque de his habeng Aarianus Flaccas, 
& Petrus Crugerus. | 

Unum autem etiamnum deefle videatur, ad commodam Canonis © Logarithmici 
traftationem. Numirum ; cum haveatur Canon Logarithmorum pro numeris na- 
thralibus ordine continuo ab 1 ad 100, 000; ut ſolo Canons inipectu haberi poſ- 
fint inde Logarithmi : Non tamen, qui expoſito Logarnhmo conveniat numerus 
naturalis cadem facilitate haberi potelt ; ſed inventis (in Canone pro ordine Nu- 
merorum ) Logarithmis utrinque proxumis, corrigend: ſunt 111: per partem pro-- 
portionalem, ut numeris ad{criptis intermedius inveniatur qut Logarithmo congruat. 

Cut ut obvietur incommodo, defiderandus videtur, Canon Arti-Logarithinicas. 
In quo, poſitis Logarithmis continuo ordine {equentibus, ab -o ad 100, o00;; ad- 
ſcribantur numer! naturales his reſpondentes. Eo tine, ut qua facilitate ' ex Ca- 
none quem habemus pro dato numero habetur Logarithmus ; eademex Canone fic 
condendo, pro dato Logarithmo habeatur Numerus. o = SS 

Er quidem a multis jam annis, hujuſmedr Canonem conſ{truftum habemus, ſed 
nondum editum. IE | L*3-& 
Canonem illum neſcio an inchoaverit D. 7 homas FHarriot ; cujus Schediaſmata 
nattus D. Walterus Warner, inde edidit ejus Algebram, Anno 1631 ; & ſpem fe- 
cit £jus. ſe plura editurum. Idemque Farnerns non ita multo poit (ft non & 
ipſe primus inchoaverit, faltem ) Canonem 1llum abſolvit, & prelo paravit ; jam 
ante annos, credo, Quinquaginra circiter ( ſinon & plures. ') Quod mihi nuper 
indicavit D. Johannes Pelt; qui & Farnero fucrat familiariter notus ; eique fue- 
" rat auxilio, partem laboris Calculi ſubeundo. Opus ulud memini me yidilte ( &. 
quidem folummodo vidiſſe ) inter alia five Zarriot: five Warneri ichediaſmata, 
Jam ante annos fere Triginta. Quid de 1llis poſtea factum tuerit, neſcivi; donec' 
a Pelho wuper reſciverim, ea jam eſſe penes celeberrimum . Virum D. Richardum 
Busbey S. T.D. qui celebri Scholz - Ye/tmonaFterien/i > longo tempore ſumma 
cum laude przfuit, jam valde fenex. Qui & mihi ſpem fecit, opus Ylud'breyz 


proditurum cura D. Pell ; ſaltem fi vellem ego ( cui non difhcils — 
Pellt9 
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Cap. XI, 


Pellip in ea cura ſuccedere, mgdocontingeret eum incepto a___ necdum finito, 
Drruum 695 3 


mortuum fore. Sed Pe/jius jam mortuus eſt, ſenex, anno 1 


Editionis opere 


ne quidem inchoato. Et metuo ne moriente Zusbezo brevi periturum it opus 1 
Ind : eo przlertim, quod non fit, qui volert imperifas Editions ſuſtinere. 8 
Logarithmorum Uſum quod ſpectat; Quamvis ad factlitandum calculum Trigo. 
nometricum fuerint primitus excogitati ; ſunt tamen. & alias uſui, ub1 Multphca- 
tionis aut Diviſionis intervenit'operatio. ; 3712S 
_ Sic innegotio' Anatociſmi ſeu Foxnoris compoliti. Puta 1n ratione 6 per 109 


, pro uno anno. Quippe tum erit;. ut x00 ad 106; ſeu 1 ad 1.06, hoc et, ad 155: 


{ic ſumma capitalis ſeu principalis, ad ſummam fcenore auCtam pro uno anno. Adeo- 
que qakar Sara Rach ſumma principalis per 1.06 ; pro anno primo. Quodque 
hine prodit, 'multiplicandum erit per 1.06; pro anno ſecundo. Et fic continue pro 
annorum numero, ut habeatur ſumma orimunda 1n fine tot annorum. 


Pro quibus continuis multiphcationibus ; J@ La—_— fic proceditur. . Lo- 
garit 


garithmo ſummez principalis, addendus eſt 


. 
1 


eſt, iſtius Logart 
mz. poſt- tot annos emergentis. Cul correſpondens numerus abſolurus, e{t ſumma 


quelita.. 
 Verby gratia. Eſto 
o. 151875 
. [95250 - 
T -16]82750 
1[0096500 
2 I17\8371500 
110702290 
3 18[9073790 _ 
111344427 TÞ 
4 200418217 + 
| 112025093 i 
5 21[2443310 + 
112746599 — 
6 22{5189909 + 
ge wad” ot Dag 
2 23]8701304 — 
114322078 + 
8 2513923382 — 
i1[5181403 — 
9 2618204785 — 
'- + 16092287 + 
10 | 2$]4297072 — 
117057824 T 
Ix 3o[i354896 + 
118081294 — 
12 31]9436I90 — 


- Tatione faeneris expoſiti ) Logarithmus eſt. 


. 1,5043833, {i tubtrahatur 0.3036696. (duo- 


uS numer! I.06 totics ; hoc 
totuplum , quot ſunt anni : ut _habeatur Logarithmus ſum- 


ſumma principalis, 15 #bre, 17 ſohidt, & 6 denarii. Monetz 

Anglicanz : hoc eſt ( in partibus decimalibus) /bre x 5.875. 

Et ratio foenoris 6 per 100, pro uno anno : per annos 12 

1n ea ratione continuandt. Numerus ergo. 15.875 et per 

1.06 continue multiplicandus duodecies. Unde tandem pro- 
dibit 31.94362 —. Hoc ell, 4b. 31.'ſol. 18. den. 104 fere. 

Idem per Logarithmos fic fiat, breyzus: Numer! 1.06 ( pro 

- 0.0253058 

0.3936696 


I.200JL37 


I.5043933 


Hujus duodecuplum(pro numero annorum et. 
Summez principalis 15.875 Logarithmus eſt. 
Quiduo fimul juni factunt Logarithmum. 
Cut reſpondet- quzfitus numerus abſolutus, 
31.94.3562 proxume. Hoc eſt, 31. /. 18, /. 104, d: fere; ut 
prius. 

Contra vero; fi, dato tempore, & fanoris ratione, ( ut 
pom) cum ſumma oriunda 31.94362— ; quzratur, 2 qua 
umma principal oriretur ea : .Ex oriundz Logarithmo 


decuplum Logarithmni numeri 2.06 ) reſta- [1.5043833 

bit —_ Logarithmus queſlitz ſum- | 0.3036696 

mz principals. ; I DOOAS 297 
Sin ex codem 1.5043833 ſubtrahatur N94 

1.200713", reliqui 0.3036696 pars duode- 

cima (pro annorum numero) 0.0253058 75943833 

et Logarithmus numer1 1.06 pro ratione. . 1:220)137 

foenor1s. 0.3036696,_ 
Idemque refiduum, 0.3036646, per Lo- 0025305802 

garithmum 0.0253058 ( pro ratione faeno- 

ris ) divifum ; Quotientem da- 

bit 12, qui eſt numerus anno- 0.0253058)0.3036696(12 


rum ; nempe, 1n quibus, ex ta- 


li principali, ſecundum hanc feenoris rationem, cali proveniret ſumma 


Simil: forma ( mutatis mutandas ) ſolvuntur 
Qantes. Quas ſuccinfte tradit Oughtredus in ſubjunis luz Clavi Mathema- 
tice. E.. 
"  Pariter, in nota 1lla 
ſolet, De Equo venden 
Ungulis ſuis ſolez ferrezx. Poſito nimirum exiguo precio pro clayo primo, ejul- 


Iz queltiones Anatociſmum ſpe- 


quations De Unite continue duplicanda. Quz jaQtari 
o ſecundum numerum Clavorum' 24, quibus ſutfgi ſolent 


que duplo pro ſecundo , m_O__ itidem —__—_ tertio; & ic continue du- 


plando, pro clayis fingulis: 
ok 


d quam immenſam tandem ſummam peryenia- 


Cujus 


MR £2 HM 
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Cap. XII. ALGEBR A. 
Cujos quidem Quzſtionis occaſtonem primam, eam fuilſe exiſtimo;- quart && 
Al-ſephadi, ſcriptore Arabico, in Commentariis ſuis ad Carmen Tograzz, in meo 


 Opere Arithmetico cap. 31. citavi. Numirum, cum Se//a quogny Indus, Ludun 
Scacchi five Latrunculorum invenerit primus, Regique 


/ uo Shehramo indicaye- 
rit: A Rege (cut ſumme placut) juſſus, prxmwm quod vellet inventionis ſuz 


-petere ; peruit ulle, ut = Abaci Lutoru areola pruma daretur Fritici granum unum; 


pro ſecunda, duo ; {ic continne duplicando ſecundum areolarum 64 nume- 


rum. Cumque hoc Regt, qui a9n gar amplum datum ri veller, diſplicuerit, 


quod tam exiguum peterit ; ſe hoc exiguo contentum fore dixit Sef/a. Quod 
naque cum Rex dart juſſerat ; miratus: eſt ſummopere, ubi ad tam ſtupendam mo- 
lem hoc excreſcere deprehenderit, ut per untyerfum terrarum orbem tantundem 
Tritict non ſuppeterer. | BEEES 

Quantus fit faturus horum granorum numerus, inveſtigabitur , numerum 1 
continue duplando vicihus 63, ut habeatur numerus loco ultumo debitus; & una 

rro vice, ut habeatur omnzum ſumma. Quippe duplum ultimi ( uno minus ) 
eſt omnium ſumma. 


Id autem per Logarithmos expeditius fiet, ( & quidem fatis accurate pro hoc 
. negotio; ) nimirum, 11 ipſ1 0. ( Logarithmo Unitatss, ) addatur numer binarit 


Logarithmus 9.3010299 per 64 multiplicatus; hoc elt 19.2659136: cui con» 
vent numerus abſolutus, major quidem quam 18446,00000,00000,00000 ; ſed 
minor quam 18344.7,00000,00000,00000. | 


C A P. XIIL 


De Leonardo Piſano, Luca Paciolo, Tartalea, Nonio, 
Bombello , a/n/que qui de Algebra ſcripfernnt Vie- 
t&x0 priores. | - 


% 


Pd 


A B Arabibus aut Saracenis, una cum. eorum Aſoriſmo per Figuras 'nu- 


{  merarias, aluſque Matheſeos partibus, accepumus item: eorum Afebram ; 
x in has Zxrope es introducta eſt, partim per Grec:am, ( ut ex eis con- 
t quz 4 «Maximo Planude habemus,) partum per Hauros m Fiſpania. Quo 
conceſſerunt ( circa centuriam duodecimam ) ex £0 noſtra -plures, rerum Ma- 
thematicarum -curioſi ; co fine ut, non Arabicam literaturam tantum 2 MHarwris 
ediſcerent, ſed ſpeciatim Aſtronomiam, aliaſque ' Matheſeos partes; .&, cum reli- 
quis, Akebram proculdubio ſuam. Qyamyis (ut verum fatear:) non memini 
me- nus incidifſe in noſtrorum ulla fcripta, iſtius ſeculi, quz Afgetram 1ſpe- 
Clatitn' memorant. | 4s” 1 
Antiquiſhmus quem hac de re vidi ſcriptor, typis editus, et Zacas Pactolus, 
ſeu de Burgo Santi Sepulchri diftus, Frater Minorita, Ordinis Franciſcant;; Tta- 
lice editus Yenettis, Anno 1494. ( cum Ars [Typographica jam nova erat, & vix 
ante annos 30 nota: ) iterumque Anno 1523: cut Titulus, Summa Arithme- 
te & CGeometria, os —_ & Proporticnalitatum. Dici olitus, FFa-. 
ter. Luces, aut Lucas de Burgo, eoque nomine paſlim citatus.* | Co 
Dicit 1bidem 1lle ( ſub finem Quintz diſtinctonis, Partis prune, ) ſe quatuor 
hujuſmodt Tradctatus ante ſcripſifle, Annis 1476, 1481, 650 & 24.87, ( an, Ty- 
p1s edit fuerint, neſcio: ) primores tres , antequam: faftus Franciſcanus; quar- 
tum poſtea, Memoratque tres continue fuccedentes Profeflores Yexetizs, harum 
(ut videtur) rerum| peritos; Paukum de Pergola, & ( qui proxime luceeffit ) 
Dommicum Bragadinum (-cujus iple fuerat dilcipulus, ) .& . Antontum Cornai 
qu1 ſous fueras th Bragadino condiſcipulus. - ooo NL + ri 
_Scriplit preterea > Hor alterum:, De Divina os pawns MMathematice diſ- 
cipline, Venetiis editum Anno 1509; (quod, :ut ex Epiſtola-prefixa liquer, jam 
ante fuerat femel -impreſſam;) Una'.cum Tradtata de Quingue'Corporibus Regn-) 
laribas; wemque de juſta propertione _ , Facterum,' Columnaram, Be 
| tque 


» 
; 
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ALGEBRA Cap. XIIE 


x: 5 (ut ex cadens_ Iiquer Epiftola) Ediderat Iralicam Zrnchdis vertionem. 
In Summa luz Parte prima, completum haber Arirbmerice lyltema; tum 
{ ut in, Summario prefixo monet ) ſecundum veteres Zuckdem ogy Bretium ; tam 

undum Novos ( cos vult qu: Arabum ſeu /ndorum Algoriimum fecurt func) 


Econardum Piſanum, Jordanum, Biagio de Parma ( ſeu Glaſium Parmenſem,) ' 


Hohannem de Sacro Boſco, & Prodecumum de Padua. Ex quibus hunc Tracta. 
tum ſe collegifle dicit. | | 
Leonardum de Piſa, collocat Yoffuus circa annum 1400, aut etiam citius; eu- 
ve dicit ( ex Zlencano) prmmum fuifle ex modernis, qui de Afgebra tcriptir, 
fd opus ejus nondum ectle edrum: atque ex itlo /. Lucam de Smgo ( quod & 
zpſe anmnnit ) multum Armhmericz fuz mutvatum. : 

Prodocimum, & Hermannum ( eum puto, qui ContradFas dicebatur ) fimul no. 
minatos mnvento ( in veteri MS. Bibltiothecz Bodlennz) ut 2 quibus didicerint 
eMethodum de Abaco : -hoc eft, Algoriimum. Ko 

- De Jordan, —_ Fobanne de Sacro Bojco, jar dixuus. Blafeus de Parma 


uid fecerit, nondum invenio. 


Neque ta mtcllgendum puto Zacam de Hurgo, quaſa 11 quos ipfe memorat, 


ſcripſermt omnes ſpeciatim de {zebra ; ied ialtem de 41:1hmetice Moderna, hoc 
elt de Aſoriſmo, icripſerint u omnes; & de Afebra nonnulli. | 

Ex tlbs res deſumpſerar, {urique fi quz ſunt additionibus, plenam 
ille nobis ber Algoriſmi traditionem, teu Praxeos_ Arithmetice per fizuras 
numerarias, in partibus ejus univerſis. Has ( inquit ) Zobarnes de Sacro Boſco, 
& Prodocimus de Beldemandis de Padua, aluque Arnhmetici, numerarunt /V+- 
ver, (inter quas Duplatio & Mediatio ſunt duz;) ile autem ad Septem re- 
ducit, Numerationem, Additionem , Subtrattionem , Multiphcationem , Diviſio- 
nem, Progreſſnem, & Extrattionem Radicum, ( xeduCtis, ut par erat, Dupla- 
tione & Mediatione ad Multiphcationem & Druiſionem: ) carumque Praxin tuſe 
oltendit tum in numeris Integris, tum in Fradtis. | 

Oltendit item Proportionums Regnlas, (modoique de Proportionibus __—_— 
Euclidis libro quinto conformes;)) Regulas item Soczetatrs diftas; aliaque a 
(quam vocat) Artem MinorentſpeStanua ; hoc eſt, ad varias computationes Mer- 
catorum. | ; 

Trem tum demum Regulas exponit, quas vocat Zekataim ; quod nomen Ara- 
bicum efle dicir, pro Regulis falſa poſetionis. Arque Operationes de Numeris 
Surdis, Radicibus' Unroerſalibus, Binomiis, Apotomis, Trinomiis, &c. eorum vi- 


; delicer Additionem, Subductionem, Multiplicationem, Diviſionem, Radicum Ex- 
\. traCtionem, &. Ahaque Geidims ad ( quam vocat) Aiem Majorem; quan 


elſe dicit quz vulgo dici ſolet Regwa de Coſa, item Algebra &> Almnce 
*balg%, quz as docet efle frabica, quz tantun pooh atque Re/lan- 
trons of Oppoſitionis Regulam. | ie 4.3 
Atque hic Methodum _ Praeparand:, atque Reſofvendi, Aquationes omnes 
Quadraticas; ( etiam quz radices habeant Planas, Solidas, aut altiores his; } 
aliafque quz ad Quadraticas reduci poffunt. Aliaque omnia quz ad Arebram 
ſpectant, —_ procedunt Quadraticx Aquationes. r 
- "Atque hxc omma dicit Zx fonte Arabico pettta Nulla mentione fatta ſive 
Diphanti, five Algebriftarum quorumvis Gracorum. De quibus nullam ufpiam 
mentionem factam anvenio, uſque dum Xander ex Greco tranſtulic Drophan- 
tun; quz veriio ( multo ea tempora } primum edita eft Anno x575.- © 
- any eng quas = oy Frater _—_ , _=_ Ca , Cenſo, Cubs, Rrlan 
primo, tertio, 1 alus dict folent Radix, Qundra- 
184, 'Cubus, Surſolidas, ( Slane Goreks, tertius, &c.) Normaſque horum ſeu 
Abbreviaturas facit, Co. Ca. Ci; Re. Item p. #2. pro ſignis Plus, Minus. Ft W 
pro nota Radicalitans. | 


' Poſt Zacam de Burgo : Anno 1515 ( referente Yoſo) bram ſcripfit, | 


ſua lingua, Franciſcus Caligarins vel Pehacanias, Florentinas. m non vids 

Anno 1544 Afichael Stifelius ( cum Arithmetica ſua) edidit Aleebram La- 
tine, (-&, referenite Yoo, 1m lingua item Germanica.) Apud-quem paſhm ci- 
tantur Chr:/tophores: Rudolphas ( ut qui ante ipſum fſcripſerit ) & Avarnus Riſen 
(teu Adams Tipas,) & Cardant Arithmetica. Notis utitur Þ & © ſ&. Ar- 


taverit 


ww OS  ——_ 


tenique hanc appellat, nunc Regwlam Alcebre, nunc Regwam Gebri, ut qui pu- 
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 ianam ( ut communiorem ) tranſtulit , ediditque. Catat ille Zaicarm de Bog, 


IL 
Cap. XIII. ALGEBR A. 


taverit Aſtronomum Gebruwm hujus fuiſſe Authorem. Sed nihil haQenus -ab 
illis additum comperio ets quz tradiderat Zacas de Burgo tanquam ab 4rabico 
fonte derivata. | | | : Ip | 

Anno 1545 Hieronymas Cardanus, traftatum edidit de Algebra, cui nomen, 
Ars Magna, quam vulgo Coſſam vocant, ſeu Regulas Algebrea. Memoratque Ma- 


hometem filum Mofts, Arabem, ut hujus Authorem: Et Leonardun; Piſaurien- | 


ſem ( eundem, credo, cum Leonardo Piſano:) Et Zacam Paciolhums ( alias Lue- 


cam de Burgo diftum;) de:quibus jam diximus. Atque tum demum Sciptonem. 


Ferreum, Bononienſem ; quem ait primum invemile duas Regulaes, pro tolven- 
ais quibuſdam AEquationibus Cubicis; quas Regulas Cardam vocant, ( utpote 
2 Cardano primum editas, {ed > Scipione Ferreo inventas.) Atque hanc pri- 


mam Acceſlionem Algebrez factam reputo poſtquam eam ab Arabibus accepimus. 


Eaſdem, refert Cardenas, etiam 7 artaleam invenilfe ( ſuo- marte) ipſique ( ro- 
ganti communicalſe. . Quibus & ipſe nonnulla addidit, aliaque Callcioutom 
_ Ludoncum Ferrarium addidiffe  dictt. Puta, methodos aliquas compen- 
diarias, aut novos demonſtrand: modos, aliaque hujuſmodi: Nam, rem ipſam 
quod fpectat, non video. quod Ars ipla quicquam hattenus promota-fuerit, ul- 
raquod > Lace de Burgo traditum fuerar, przter duas 1llas Regulas Scipronis Ferrei. 
Anno 1554, Johannes Scheubelius & Jacobus Peletarius ( eodem utcrque anno } 
ractatus item de Afgebra ediderunt. | 
 Annoque 1557, Kobertus Record, Anglus, traftatum edidit -de Algebra, in 
lingua Anglicana; cut nomen factum elt The Whet-ſtone of Wic, hoc eſt Cos 
zngenit ; allulione, credo, tacta ad Aegulam Coſe ( the Rule of Cos, ) & nume- 
ros Cofjicos. Quam etiam vocat Secundam partem Arithmetice; ut qui - Vul- 


rem Arithmeucam alo tractatu ante tradiderart, cui Titulus ( in poſterioribus - 


laltem editiomibus) Fundamentum Artium ( the Ground of Arts; ) Neſcio an- 
non Semitam Arimum primitus dixerit. Quippe quam alicubt ( zz on; vide- 


tur hoc nomine citare : ub aliqua ſe ante .in Semi ( the Pathwap ) docuiſſe 


dicit. Procedit autem, quouſque pertingunt Aquationes quadratice. Et Robertus 
Norman circa annum 1560. Et Leonardus Digges, ( Kantianus Anglus, ) in libro, 
cui nomen Sra7zoticos, Anglice edito anno 1579, inter alia, Aſgebram ſuccine 
tradidit. Aliuſque neſfcio quis #. P. anno 1596, in libro cut nomen the Pathwap 
to Knowledge, tradit item Algebram, lingua Anglicana. Sed ſuſpicor verſionem 
hanc efle libri in alia lingua icripu. Eterrore quaſi perperuo Sm dicit pro 
Equali. Er quidem Equationes Belgz vocant Yerghehickinghen. 

Anno 1559, Jobarmes Butco, Logiſiicam fuam edidit Latine; in qua ſub 
finem etiam Akebram tradit; fed quam itle ( nefcio quare) Quadraturam 2 
pellat. Cat alle, prater Zacam de Burzo ( quo nullum antiquiorem fe viditſe 
dicit,) S:2phanum a Rupe, Lugdunenſem, quem ait, de ea ice ſcriplitſe ; & 
Cardani opus perfetFum ; altoique innuit, ſed non nominat. Verum hi ( quan- 
tum {cio ) ultra Quadraticas Aquationes. non procedunt : Regulaſque de Xqua- 
nonibus Cubicis non attinguntr. 

Anno 1567 Ls an & pris) Pedro Nunnes (hoc elt, Petrus Nontns, 
Salacienſis, Matheſeos in Conmmbra Profeffor, ) Algebram ſuam edidit Hiſpanice. 
Dicitque un Epiſtola prefixa (anno 1564 ſcripta ). librum ilum ab annis 30 
{criprum elle Ls non cditum ) dialetto Portugatca; ied quem 1lle recen- 
ſuit, cumque aJus de ea re ſcriptoribus contulit, & tandem mn dialectum Cafti- 


ut primum de his rebus ſ{criptorem editum.  Cardanum item. Et Tartalee 


gebram: In qua non pauca reprehendit. Memorat item Richardum Hentworth, 


Anglum; & Scipionem Ferreum, Bononienſem ; & Antonium Mariam Floridum, 
Venetum; ut harum rerum peritos; ( numquid autem de his ediderint, non di- 
cit.) Contentus et ( ut rehquorum plerique) Aquationes Quadraticas ( & quz 
harum fimiles ſunt) exponzre: Cubicas non artingit: nifi ſub finem, in' Tarta- 
leam ea de re gdvertens. | 


Peirus Ramus, ſub idem tempus, ut videtur, ( mortuus enim eſt Anno 1 573 
Fu 


in laniena Pari/ien/;) Algebram item ſcripſit ; quam ( cum ejus &ihmetice) 
dit Zazarus Schonerus, anno fſaltem 1586. | 
Anno 1579, Raphael Bombelli, Algebram edidit lingua Italica; in qua ( ut 
ante Cardanus & T artalea) ad Cubicas etiam Aquationes procedit. Et ot 
12 ocet 


educere, ope Cubice Aquationss, ; £ "* 
GS ONE ne 1580; Smhon Stevinus, in Arithmetica ſua, anng 
i585; Chriffophorus Clavins , anno 1608 ; -Georgius Heneſchius, anno 160g, 
- (alique ex eo tempore ) Algebra traftatus ediderunt :*Qui ramen, plerique, ul. 
ira Amos Aquanones non: procedunt. . Quorum poſtremos duos hic no. ' 


' mino (quamyis editos poſt editam #/7ez& novam Algebram, Anno 1591, ) Fw 


txatarus ſuos forte ſcripſerant (fi non. & ediderint) priuſquam ſuam edi 


methodum zeta; cjuique ill: nullam mentionem faciunt, «ſed: veterem proſe, | 


muntur. 7 | =” JE OILY 
Quid horum ante memoratorum quiſque peculiare haber in Algebra ſua; an 
quibus il: quzſtionibus cam - applicuerint; -quas item quifque Abbreviationes Cal. 
culi, aliaye compendia invenerit aut ' adhubuerit; aut qua methodi & demonſtra. 
tionis  perſpicuitate - & ſagacirate procef{erit ;; aliaque xtiulmodi : preter inſtitut 
mei rationem eſt, particulatim exponere, {ed apud Authores . ip{os quzrendum re. 
linquo; ipſam Artis promotionem tradere contentus, & quibus paſſibus ea pro. 
ceſlerit. Quam, ab Arabibus acceptam, tradidit Zacas at Burgo 1atis completam, 


( cum tota Surdorum traftatione; Radicum extractione; fignorum plus, mins, 
uſu; Radicibus Secundis ; alirſque eo ſpeCtantibus, ) quouſque pertingunt Aqua- 
tiones omne genus Quadraticz ; etian que habent Radices planas, ſolidas, aut ply- 

- 17590! recog Quibus addiderunt Sezpio Ferreus, Cardanus, & 7 ar. 
talea, Aquationum Cubicarum, non omnwum quidem, fed quarundam ſolutio. 


rium adhuc 


nes. Et Aombe/lus tandem, Biquadraticarum 1n binas Quadraticas refolutionem, 
ape Aquationis Cubice. EE F "Es | | 
- Plures fortafſe fuerunt nopnulli qui de his rebus tum ſcripſerint, quos ego vel 
non. vidi vel non memint; quibus 
tius neſcientig imputatum quod ( {iqui ſunt) cos non memorayerim. ;Y 

Hi omnes haftenus, Arabes ſecuti, a quibus Artem hanc acceperant, ( & ple- 
Tique ante Diophantuni nobis cognitum, ) Arabum Denominationes porcſtatum 
ubaque: retinent; 2 Dwphanteis ejuique expoſitorum nonnihil diverſas. 

Nam polt Ragdicis (ſeu Numeri, ) Quadrati, Cubi, & Quadratoguadrati ( ſen 
Bignadrati) denominationes ( quas habent cum Drophanteis conimunes ) potelta- 
rem {equentem ( gumgue dimentionum ) Surſohdum ( leu Superſolidum ) appel- 
lant ( avt finult aliqua roma HT" novi generis compolitionem innuentes, 
ſupra cam quz eſt Solidorym ; ut, Solidorum, elt ſupra eam quz et Quadrate- 
rum; & hc, ſupra Radicem. Et ſumliter, eas quz ſunt dimenſionum Seprem,. 
Undecim, Tredecrm, aliarumque que 2X numero Primo ſeu incompolito nume- 
rantur ; que Sur/olde Secunda, Tertta, Quarta, gy. dicuntur. . Eis autem qua». 
rum dimenfſiones numero compalito numerantur; denominationes factunt com- 
politas, numeris componentibus congruas. Pura; poteſtatem fex dimenſionum 
( propter 6 =2 x.3) appellant Quadratum Cubi, aut Ruadrati Cubum, aut Qua- 
drato-cubum : Eam quz eſt of7o ( propter 8 = 2 x 2x 2 ) Quadrato-quadr ato-qiua- 
datum: Eam que elt yovem ( propter 9 = 3 x3) Cubi-cubum: Fam que decem 


dimenfionum (propter 10 =2*F) atum primi Super ſolidi & nie 6. 


quentibys. og Po pro Faatce, azo, & poteltatibus continue ſequenti- 


bus, has factunt ( aut his zquipollentes) 2p. &. ©. &8- ſs- 8. BY. . OP. 

Cſg. &c.- Quas apud Strfelrum, aided tet OE. + O80 7G 
Stper/olidorum denominationes omnes* omittit Lrophantus, quique eum ſequun- 
tur. Quibus £ ato-cubts, non clt Quadratum Cubi ( hoc elt, Cubus 1 fe 
duQus ) ed m ex Auadrato in Cubum dut?o: quod quidem ( mea ſenten- 
tia} minus artificiole facinnt Drophantei. | ", 

bent item + ſeu plas, pro Additionis ſeu Afirmationis aut Poſitionis nota; 
& — ſeu mnus pro nota Subtraction ſey Negationis aut Ablationis; & y\ pro 
nota Radicalitatis; ( ut y/2 pro furda radice- numeri 2; y 3 pro ſurda radice nu- 
meri 3; &c.) yb. aut yu. pro Radize Compotiti ex duobus aut pluribus mem- 


bris: y/ r, pro Relidui ſeu /Apotomes radice : = pro nota Aqualitatis : aliaſque ' 


hajuſtyodl. | 

Atque hactenus uſitatum erat, ſolas Quantitates 7ncognizas, earumque poteltates, 
ejuſmodi notis ( Cyfficrs diftis) defignare. Cygnitas autem in quzſtione quannta- 
tes ( & quz ex 1111s ox1untur ) cognitis & ulttatis numerorum charaQeribus. 
| Puta; 
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| docet { primus . quod ſciam) Equationem Biquadraticam, ad duas Quadraticas | 


epo nthil inde derogatum vellem, ied mez pos- | 
} 


4 
® 


2» 


ff 
Do 
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Puna ; fi quzratur, Quzs numerus /it gui, dutFus in ji panes audtum , fa- 


wo) 26 ductus in 2p + 4, 


ciat 2/1 : Hoe elt, inquiunt, (.pafito. 2 pro numero que 
fcinzr. acſt, (mukipheato & in 2 +4, ) 84% =3t. (Nam Nin 
clt 8; quadiamomnr-Ruar: nan 4 &.26 10 4 cit 4, 3, quagraplum nymeri que- 
fiti ; ſed 4 & 2. 1, numer! notl, notis figuris Faro, Soluta autem Aqua- 
cione ,( nr pol degebayr”): ceperterus Þ=v/ 1:24 + xi, —2.: hoe eſt y/ 25 —2, 
hoc elt 5--2,z. N08 efk-2, numerus queſitys. . Quippe quadratus numeri 3 eſt 9; & 
quadruplus numert 3, eft1z ; quiaddty faciunt 21. OS 

EK. es . oy . a 


# 
 Be- 


— ———__m—_ > —— - . q—_ 


Tet Rb -G/ 


+ G_— 


De Fraxciſeo Vieta, ejuſque Arithmetica Specioſa. | 


Pumen huc uſque proceſſerat Aſzgebra, apud ZEurop.eos noſtros : ut ad M- 


quariones cujuſcunque generis Quadraticas extenderetur , ( quo pertigerant 
Arabes.; ).1ed & ad Cubicas aliquammultas, & Biquadraticas : Novam 


porro accelſionem fecit Franciſcus de Yietagcirca Annum 1590; Introducendo,quam 


vocant, Arithmeticam Speciofam. Qua non modo. quzſitz quantitati ignorz ( ut 
rius ) ſuum 1mpoſuit nomen ; ut A, ( feu aliam pro libitu notam *: ) ſed & cogni- 
us ſeu daus 1n quzſtione quantitatibus, ſua pariter indidit nomina, ut B, C, D, &c. 
quas Spectes appellabat. Arque in his Speciebus, ablkrafte ſumpus, omnes exer- 
cuit operationes Arithmeticas, ut in Figuris ante Numerarus. 
* "Verbigratia; in quaitione modo propofita, Qujs numeras jit, gui dutFus in ſe 
uaternaria auctwm, faciat 21: Non modo numerum quelitum deſignaret litera 
A aliave quavis, ( ut poems nota 2p, ) ſed & datum wo B;'& datum 21x, 1- 
tera 4 ; ( aliave ad libitum ; pariter ac Zach ges, aluye Geometrz, Puncta , Li- 
neas, Angulos, Figuras, &c. literis deſignabant, una vel pluribus, ut res poſhula- 
verit. ) Puta, Qays [it numeras A, qui dui7us in Je uunero B auttum, facial A. 
Er quamyvis videatur tantundem elſe, five A live 2. defignet quelitum nume- 
Ju ; 1remque five 4, 21, live B, A, delignent datos ; Duplex tamen hinc ortum 
eft commodum. Primum ; quod ad alias item maguitudines fic extendantur hu- 
juimodi Operatiancs Arithmetice, pariter ac ad Numeros: atque in numeris qui- 
dem ſolutio habeatur generalis, hr particylaris foret. Alterum ; quod tq- 
tjus proceſlus veſtigia mancant adhuc contpicua in ſfolutione, que alias ablarbe- 
rentur 1n nunerorum confuſione:; indeque ftacilius eruantur Regulz pro Rationi- 
bus ſeu proportuombus ordinandts. . EE 
Sic, in quzſtione jam propolita ; $1 Ain A+ B faciat A; hoc eſt ( propter A, 


. mA+B,=AA+BA) AA+BA=L, (cu A quagraium: plus B in A plan. 
xquet A, planum ;) us hac zquatzone ( tic ut cold decalinns ) wb cakes y W+ - 


1B guaarat. + A&A plan: minus} B, #qualis ipli A quieſito. Hoc eſt, {i quadretur 
numerus B datus, ejuſque {ic quadratu parti quartz addatur datus A ; factique 1la- 
cus quadraticum ervatur ; wdeque auferatur lemiflis dai B: habebitur A quzſitus. 
Quicunque demum {int expoſiu B, A ; pon minus quam {1 fint ( ut nync expo- 
-NuNtur ) 45/21, | 

Verum quidem eft, jam ante Y7e7& tempora , pretet Charateres Coſſicos di- 
tos, in uſu tuifſe literas Alphabeti, A, B, C, &c. pro Radicibus ( ut loquebantur } 
ſecunais, teriits, &c. DERO% SI | 
. Sic, verhi gratia, in Zweonts Logiſtica, ( ſub finem libri terty, in ſua po. 
Quantitetis:difta, ) varias quglitas quantitates, literis A, B, C, &c. delignat, egd 
plane modq quo eaſdem delignaret Feta, Uht ( inter alias confſimiles ) hanc 

ropanit quzltionem ; Invenre tres numeros, quorum primus cum tertia parte Ie- 

quorum faciet 14 : Secundus cum rel1quorum quadrante, faciet 8; Tertius cum 
reliquorum parte quinta, fagiet-item 8. | 

Quam fic proſequitur. Sunto numer! A, B, C. Ext conſequenter 


: I 2 ; IA 


*T 


1 A+3B+3C= 14. Hoc eſt 3A+1B+1C=42. 
| 1B+j}A$IC=8. . - 1A+4B4+1C=22. 
_ 'xC+zAQB=8. iA+iB+5C=4s. 
| Tum, multiplicatis ſecundis & tertiis: per 3 ; fattiſque TubduRtionibus, qu I 
deſtruatur A ; { eodem-modo quo docet Pe, 5 nuper in 2 ſua: ) 4 
1 2A+12B+3C=96 3A+3B+15C=120 
3A+ 1B+1C=4qa 3A+1B+ 1C= 42 
11B+2C=54  2B+14GC= 78 


Horum Opec, pariter deſtruitur B: mul aplicatis 
utrobique habeatur 22 B ; & fubduQioneTacia abe 


22 B+154C=858 
22 B+ 4C=108 
150 C=z750. Adeoque C= 5. 


din IT, altero in 2 ;*quo 


% 


Tum, ope C cogniti, habeatur B ; &,.ope utriuſque, tandem A. 


2B+14C=78 rAb1B45 Cm - 
_ +14C= iB+;5C=2g9.- 
2B= 83 1A  =11 X 4 
Ec B= 4 | 


- . Habentur itaque ( eodem modo quo nunc, in Arithmetica _ &A= x, 
B=4, C=s. Adeoque 1 A+5B+;3C=11+3= 14. 1B+j}A+jC=z4 
+£—=8.1 SPITS :—=8., Uterat —_— 

Verum hic, numer: ſolummodo 1gnow lieris A B Cdefignantur ; non item no- 
ti, ut nunc in Arithmetica Specioſa. | 

Nomen - autem Arithmetice Specioſe ( nequisde eo lit folicitus ) factum puto 
ab ea ſignificatione vocis Species, que apud Givilis Juris Conſultos occurrit. Quip- 
pe, prout Juriſtz noſtrates ſolent Caſus exponere ſub nominibus Fohannis de Ruercs, 
Fohannts de R » Johannts de Duno, & ſunilibns, ( quibus intelliguntur, in- 
definite, quique homines fic affe&ti ; ) brevwuſque nuper literis ] Q, JR, ] D &c; aut 
adhuc brevius literis , A, B, C, &c. uriſtz Caviles Caſus fimuliter exponere. ſolent 
nominibus 7 ztir, Sempronit, Cait, Mevii, &c. quas Species appellant. Pariterque 
Notas, Signa, Symbola, ſeu Charadteres, A,B, C, &c. quibus jam nantur Nu- 
meri, alizve Magnitudanes, ( ut apud ZEuchdem lneris s, 8, y, &c.) Vieta Species 
appellabar ; indeque nomen factum elt Arithmetice Specioſee. 

Ad hanc Specioſam: Arithmeticam, accommodavit /7era, & poſt illum alu, non 
modo vulgaris Arithmeticz Operationes ; ſed & Regulas Algebre ab alus Algebri- 
{tis ante rraditas : 2 quibus nan tam reipſfa differt ( quippe exdem ſunt Regulz 


Veteris & Nove Algebrz ) quam - modo deſignations. Sed.ei{dem Regulis, nova 
_ forma deſignatis, alia ——__ ille inventa _ pro ma ls commodius ex- | 
varias 


Llicandis, earum originibus indicandis, ef noVo IONES ACCOMN- 
dug Ur ilivs in <jus Operibus, alfin not, vidure. | = quia ſunt 
in omnium manibus, parcius hic _—_ \ 

; Verum hic oppido notandum eſt ( ne ambiguus verborum uſus incautis imponat) 
Fietam, in Denominationibus Coffices uſurpandis. ſequi Driophantum ; omiſits Sir- 
ſolidorum ſeu Superſolidorum nomimnibus, quz Europezi noſtri haftenus ( Arabas 
ſecutt) adhibuerunt : Soliſque Raatcts, Ruadrati , & Cubi nominibus ( five tan- 
tandem fere fignificantibus) conpeentum, quzque ex his componuntur. ( Ideo for- 
ſan, quoniam apud Zxchdem, numeros Planos, & Sotdos, nominatos viderat : non 
autem kX pag dimenſionum compoſites. Adeoque Syadrato-cubrs apud illum, 
non eſt ( ut apud alios ) Ruadraturn Cubi, lex dunenfionum; ſed ( utapud Die 
phantum ) factum ex Quadrato m Cubum dudto, dimenſionum quinque: quod alu 
Surſoldum yocant, aut Super /ohaum, ( nam Gallorum Sur, elt Latnorum Super, ) 

OS aut 
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aur ( minus apte ) Surdeſolidum. Egorum Quadratum Cubi, ſex dimenſionim, eſt 
ipfi Cubi-cabus. Et, {eptem dunenfionum, Swuperſohdum ſermmdum ; eſt ll gue- 
drato-quadrato-cubus. Forumque loco oftavo Quadrato-quaarato-quadratus , ſeu 


Zenzt-Senzi-SOnzUs, eſt 11 Ruaarato-cubi-cubus. Et pariter in fequentibus. Nempe, 


quoties FeEPeritur Ruadratum feu Planum , toties numerande ſunt dimenſiones 
bin © quotes Cubus aut Solidum, toties numerandz ſunt 7erne dimenſiones. © 


az autem vel ab illo vel ab ante nominatis fuſius traduntur, ſive de prepa- 


randts five de refolvendis Aquationibus ; Ego ( ne cadem {zpivs reperam ) parti- 
culatim recenſendis abſtineo ; ulque dum ad Owghtreaum ea lim expoliturus, qui 
multa faſius ab ers tradita ad breyiorem & commodiorem ſynoplin redegir. 


A CAP. XV. 


De Guilielmo Oughtredo, ezu/que Clewi Ma- 


thematice. | 


primum edita ; in Denominationibus Cofficrs adhibendis, #/7etam ſequi- 
cur ; ut 1lle Drophantum. Adeoque Syperſoliars nominandis' abſtinet , 

Radicis, Quadrati, Cubigue nominibus ( & horum compolitis ) contentus. 
Sed YViete Charadteres {en Species abbreviat ; literas 9.c. pro Qzeadrato & Cubs ad- 
hibeus; quz eta verbis ipſis produdtis expreflit. Er quidem cum Specroſam 
Arithmeticam Y7eta primum introduxit, ut remnovam & nondum uſu comproba- 


| 'S Uthelmus Onghtredus, Anglus , in ſua Claus Mathematica, anno 1631 


2 


tam ; magis expedire videretur, .rem novam, integris vocabulis deſignare : Ough- 


fredus autem ( qui brevitatem affectabat, multumque in paucis tradere, & quantum 
licmt brevi ſynopſi rem totam oculis ſimul conſpiciendam exhibere ) malbar {in- 
gulis literis voces eas {ignificare, + 
: 0008 A Qundratum, in B cubum 
Adeoque quod Yet foret, FIT Z ET ? Equater FC plans: 


fi Oughtredas exhiberet = -- —FC | 

 Ertquo melws, primo intuitu, quantitates notz ab ignotis diſcernerentur ; 1gno- 

. tas Yocalibus, notas Conſonantibus ut plurimum defignat, Quod & ante Peta 
fecerat. | | 


torum Þ, Differentiam Quadratorum Yo, RetFangulum Quadratorum A qE.q, ieu 
A.q, Summam cuborum 7, Differentiam cuborum I, , Cuborum Aifranalen 
AcEc, ſeu Ac. Alaque timulner, ut fert occaſio. | 


in Cav; ſua, rerum Geomerricarum copiaman-\brevi {patio congeſtam ;. us vix alt» 
um 1nveneris eo priorem, qui tantundem rerum harum tam paucis yerbis janta per- 

fpicuuare traduderat. obs | 7 
Sunt { ſcio ) qui hoc nomine Clavems <us incuſant ut obſcuram, quiz brevews. 
Sed immerito. ;ppe verba, ſua Plena tynt, ſed non, Redundanua; ut 1d tan- 
tum opus habeat Lector, ut ſingulorum verborum vim & ſynaxin attente ws 
: | penaat; 
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 pendat ;/ invenietque paucis verbis, {ed ſeleftis, tantundem ſubelle rei ſignificate, | 


quantum ali prolixa oratione vix abſolverent. Quodque cum ſemel mente con. 
cipitur, facilius reunerur, quam fi profuſis verbis {criberetur : ub1 ſelectione opyg 
forer, ut utilia 2 ſuperttuis ſeparentur, | 


Notiſque illis ante memoratis ego paſſim utor ; addoque ( quo frationes viten. 


tur) S=;Z pro ſemi-ſumma, & V =; pro ſemi-arfferentia. 


Er .Þlarum adminiculo, detexi primum genuinam Ylarum pro ſolvendis Cu- 


bicis Aquatiombus Regularum compoſitionem, quz Cardani Regale dici ſolent; 
neſcius tum temporis eas ab aliis ante fuifle excogitatas. Quod olim expoſut in 


Przfatione ad D. Vicecomitem Frounker, prefixa tractatut qui Heibomium ipeCtart, 


anno 1657. Cujus & hic infra, ſuo loco, fiet opportuna mentio. 


Et quidem ego, magno ufui efſe comperio, 1n deſignandis quantitatihus, No. | 


tarum ſeu Specierum dele&tum facere, quz memoriz ſeu phantaſiz quadantenus 
reprzſentent res eis ſignificatas. ; EE 

Sic, ubi de Circuls agitur; R ut plurimum defignat radium, D diametrum, 
P __ zam,. A arcum, C chordam, S ſinum rettum, V verſum, 'T tangen- 
Zem QC. 


Ubi de Progreſſione Arithmetica & Geometrica agitur; A terminum primum 


ſeu mimimum lignificat ; V ultimum ſeu maximum; 'T termmorum numerum ; 
E exceſ/um, ſeu difterenuam communem ; R ratzonrs communts Exponentem, 
ſeu communem multiplicatorem ; S ſummamn termimnorum ,omnium- G&c. 

Ubi agitur de Sed71onibus Contcis; delignat D diametrrum interceptam, "TI tranſ. 
verſam, L latus re7um eu parametrum, H ordinatam in- Zyperbola, E in Eliph, 
P in parabola; &c. | | 

Quamyvis enim Aotarum delettus nullatenus affticit Demonſtrationis vir ; 
Phantaliz tamen & Memoriz opitulatur ; quz alias Notarum multitudine ob- 
rTueretur ; przſertum {1 in pluribus propoſitionibus conunue ſequentibus, eadem 
Nota nunc hoc, nunc alive, {lignificarer. 


Et, ablque hujuſmod: adminiculo, fieri non poſlet ut in meis Prop. 17. 14. 15, 


IG. 177. 18. I9. 20. 21. 22. Cap. V. de Motu, tam perplexas Computationes pere- | 


gerim , fine magna & confuſione & prolixitate , 1 non, juvandz memoriz 
cauſa, ſingulis quanttatibus defignandis, apta ſelegerim Symbola ſeu Notas, eif- 
que per totum ullud ratiocinium, eodem figntficatu fuerim perpetuo uſus. + 
Utor item non raro (nec ſemper tamen ) literis Majuſculrs ſeu Capitalibus, 
ro deſignandis - png quz ( pro natura ſubjecti) Srantes ſunt, five Cons 


ntes : Mnnſculzs pro eis que ad lingula puncta variantur. Verbi gratia; Or- . 


Snatarins in Hyperbola, vel Ellips, quadrata difigno d L = P25 FUE” 


Quomiam 1n eadem Hyperbola, vel Ellipſi; L, T, conſtantes ſunt ſeu perma- 
nentes quantitates; ſed &, þ, e, pro Gnpdli diametri punCtis variantur. 

Hzc adminicula ( aliaque ejuſmodt, prout in varus ſubjectis poſtulat occaſio,) 
uſu eſſe comperio, (przſerum ubi magno numero occurrunt ſymbola, ) pro 
Phantaſta Memoriaque adjuvanda; & rem totam in breviorem conſpectum redu- 


cendo, magiſque intelligibilem, quam fi tum quantitates ipſz, tum de ills ope- 


rationes, longa periphrafi defcriberentur. | 

Sed ad Ougbtredum redeo, ejuſque Clavem. 

Perſequitur 1bidem alle, Aquationum ( ut plurimum)) Quadraticarum Solu, 
ones: ad Cubigas aut his fuperiores parcmus procedens. Ut qui hanc 1n Alge- 
bram /nirodutZionem eatenus deſtinayerat. Reſervata ſuperioram Aquartionum 
tractatione, alio opere tradenda : nimirum in Zxege/ ones ſeu Afefarum 
Aiquationum ſolutione; quam ( iteratis Editionibus ) Clav! ſubjunxit. Sunt ta- 
app = Clayi nonnulla quz eo ſpectant ſparſim tradita; preferum Cap. 16. 

I8. | - 

In folutionibus item, Radices tantum Afirmatroas ſeu Poſitrvas perſequitur : 
onuſſis eis quz ' Negative ſeu Ablatrve dicuntir; eiſque quas /maginarias ſeu 
1 wes vocant. | 

que in Aquationibus Ambjguis diftis ( ut! quz plures habent radices Af 


firmatruas ; ) non plures (fi refte memini) quam d#4as notat Radices Afﬀfirma- 


tivas, Quoniam in zquationibus Quadraticis ( quas ille przſertim traftat ) non 
y habentur 


Fi 


i 


f 


habentur plures duabus. In Cubicis autem Aquationibus tres eſſe poſſunt, & | 
in _ſuperioribus..adhuc pies, radices attirmativz. Quod: &: #5cta nawm falſe 
liquer ex nonnullis ejuidem : {criptts: nec- Oughtreds porn: ignotum: elle; 1: 


| oC BEL 2-5 
De Aaditione, Subſtratione, Multiplication, Diviſione 


— 


"1 ”y 
ba þ £ 


2? 


' & Radicum Extrattione, in_Arithmetica ſpecioſa. 


I NRaxis 4ithmeticie fpecioſee, eadem fere eſt, que in Algebra: Numerala' nri- 
P dem recepta erat: Quam cum non ahbz ge apud 7 add 
| traditam comperilo; w\hunc locum: retli, ad. mentem <jus, - breviter ex- 
nendam. Qui autem plura defiderat exempla, aut fuſiorem explicationem;. adeas 
_ aut\meum Opus Aithmeticum, aut Frauciſci Scholenti Principia cMatheſeos 
Untverſalis, ahiorumve qui de his egerunr. WI 16555 rn 
Numeri, alizve Magnitudines ſeu Quantitates cujuſcunque generis deſignan- 
- tur, non tantum Numerarus Figuris: ( quod tamen, ubti expedire videbitur, tieri \ 
reſt; puta {inea longa ſeptem uncias, nota 7 : ) {ed literis.quibuſvis Alphabericis 2 
wid notis) five Jing, ut. A,B C, &c; five conjuntts, ur AB, BC, CPD, &c. 
prout in delignandis Jineis, An alis, Plans, aliufque Magnitudinibus, apud Zx- 
cldem, alioffe Geometras hieri lolet. Ita tamen ut recordari oporteat, quam 
mgnrodiney "oy Latera ſeu: ſpeci fignemus. Et quidem 'Oaghtredus , data 
opera, in exethplis ſuis nunc ſingulis iteris, nunc conjundtis, utitur ; quo Leftor 
utriſque aſſueſcat. 2g | _ 
His Notzs, Symbols , -{eu- Speciebus, -prefigi ſolent Sjzua + — (ſeu plus, 
minus; ) quorum illud Poſetionis, Affrrmationis, ſeu Adaitionis Signum efſt : x 
Defettus, Negationts, leu Subſirafizopmes : prout magnitudo, talt fpecie c 1 
ſupponitur , vel Aef/e, vel Deefſe. ' Ubi autem nulum comparet Signur, prx- 
fumicur Magnitudinem lam Affirmari ; ſeu Signum + ſubincellig. | 
.  Suntque hxc Signa, ſenfn invicem contraris incefligenda. Puta; Ubi Signum + 
_ innuit Surſurm, Prorſum, Lucrum, [ncrementum, Supra, Ante, Additionem, &c. . 
Ibidem S1gnum — innuit Deorſam, ot.  Damnum, Decrementum, Tara, 7 
Poſt, SubtratFionem, &c. Ubi + hxc defignat, contraria defignat —. | | 
Ttem x eſt Multzphcations nota; = Aqualitatis; & :: Proportionalitatis'; 
rontinue-proportiona : y/ radicaktatis nata: Alizque, ut res poſtulat, nonnnn- 
Les eons miles SET NT OR I? 3 _ 
Et quidem quoties o ſimplex per tumplicem augenda, minognda aur 
Mm tt ans utitur iN e (ut Ko ) Signis + — jp ackee autem fim- 
plex per compotitam ( ſeu'phurimembrem) aut 'compoſita per ſimplicem, aur etiam 
 compoſita -per compotiram ; Signs {eu vocibtis p/: mz: zu, iplamque 1tud1- 
* nem compoſitam punctis utrinque pofiris ( aut linea ſuperne duda) includit col- 
ligatve, ( ne ambigend: locus fit quouſque Ponngere cenſenda eft magnirudo, 1lla 
compotita: ) fic A+B: p/: C—D: aut AFB: mi: C—D: aut ASB: #n: 
C—D: innuit totam magnitudinem A + B, tota magnitudine anger re 
— aut multiphcandam effe:' pariterque fi ſcribererur A+B # C— 
aut fimiliter. ) oh X; | | | BE 
Pro $ Ns pturibus Azdendis; {i fint Diverſz ſpecies, conneftuntar' Signis + 
Þ+ —; | Sumib yn unam ſutmmam colligendz funt, wizque ſumme, Signis + — 
connetendz. De quibus hac eſt Oughtred? Regula; T | TADIR 
Aaaitio Specioſa conjungit ones Maguitudines datas, ſervatis Signis. Exem- 


' pli gratia. | | 
Ad 3A Aj Jn 3A} A [A+ A+B 
Adde A —A| —3A —s5A| E |A—B] A—C 
Summa 3.A + AA — Als A—23 Al3 A—Fy ot: 2A a 
Hoc eſt 4A! o© 2 A —2A I ©! 


 Subduttionts - 


| connedtenda ; perinde eſt quo ordine ponantur, dummodo ſuum cujuſque Signum 


AuGngR A : Cap. XV. 


of SubduZZionis Re pul, hae eſt:  SubduZFio Sevieſa, conjuncir magnitudines dei +4 1 


tas, mutatis- 0 |. Signis magnitudinis Subducendge. 
2-44 3A == Al--A Fe. A b5I& 
Tolle " Wo, —3A| E | 'B+C B—C| 


Relat 4 A — A—5A,5A+3AA—EjA —B—C|A—BXCT) 
- =" Tall ot. WA we” i 2 HEN + | To | 


Ex: ubi in, Additione & SubduRione plura membra occurrunt Signs +— 


Tetineatur. - Adeoqu e fic ordinari gy terunt ut expedite yidebitur.>Puta A— 
aut A+C— Rr aut CES aut C—B-+A, aut —BHA+C, aut 
— B+C+ A: \tantundem valent. / 

Multiplicationis hec' eſt Regula; Afulriphcario Specioſa, connet?it Magnitudi- 
nes datas, cum nota in, vel x: ( vel plerumgue oe nota, ft # magnitudines de- 
wtentur unica litera: ) 

Et, fi ſigna fint ſimilia, produtta magnitude erit aff mata, fon arverſa, patate 
efftertur autem per 77. 


Duc AE 16s E | A+E+1| B+. |3 AAE| A 
In - BE *'B 
Fir © LAELAEE 


Seu AE| | | cagageagey 
 Atque chic quidem ( ut in communi Arithmetica) ſingula Multi licantis mem- 
bra r a "YE in Nas Multpticand.. | F | 
Puta A E OLUASE' AB AB—CD | 
In A—E © | AB+CD AB—CD © 
| ATE, AqrAE |ABqrFABCD | ABq—ABCD 
| | —AE—Eq| —+ABxCD+CDq | . —ABxCD+CDa| WM © 
Fir” EEE Aq—Egq AUTTAAIITSDg Abe aABDFDe. 2 


| do Magnitudo aliqua in fe ducenda fit, ut inde fiat Quadratum, Cubus- 
___ uperior al:iqua Poteſtas ; plerumque pro repetendis Speciebus, ponuntur q | 
- Puta 7.00 Ain 4 aut Ax Et Ac aut 43, pro Aim Ain A, 
few AxAx4, eu AAA, ſeu 494, ſeu A41qg. Item AAAA tantundem eſt ac 
AcA, ſeu AAc, 1eu AgAg, ſeu Aqg, ſeu 4*. Et AAAAA tantundem ac 
Ae , feu Age, ſeu 49 9.4, teu 79, ſeu gc, ſeu 45. Item AAAAAA, 
tantundem'ac AcAc, ſeu Agq 7 ſeu Agc4, ſeu Acc, Et fimili- 
Cdn Nempe. 9 ſeu atum 1nnuit ubique das dimenſiones; & © ſeu 
= dimenſiones zres , 1llius magnitudinis cui additur. Et ubi dimenſions 
multz ſunt, commodius id munitur nr; wm ad frontem ' minuſcula figura: ut, 
ro AAAAAA, aut a* pry ann 
* hath onts ; hzc oft Regula : Drvi/to ous Pak Far magnitudinem Dividen. 
tem ſub Drvidenda, cum lneola interj, eo modo quo in vulgari Arithme 
tica notantur Fraftiones ; quippe Frattionis Numerator ER reſentat ; 
Denominator, Diviſorem; & tota Fractio, Quotientem: ) um ar tacrat, an 
magnitudo aliqua utramque communiter multiplicaverit ; atque ipſam alas 
expungit. Droiſio autem (\icat Multiplicatio ) i Hiſdem ſigns, dat +; 
diverſts, —: Effertur autem per ad. 


Applica AE ELTON Caeage. 2x3AA 
ad —Aagl A [B-Chxa 34} 
Oritur EBACE; A:.: 18:4 2A .| 


->Prout (enim, in ordinariis Fraftionibus, fi tum Numerator tum Denomina- 
..tor, per eundem numerum aut' multiplicerur aut diyidatur, idem manet yalor : 
fic 


Vv 


ſic hic,, fi, per candem magnitudinem, Adeoque {i tota, magnitudp Divideng, fit. 
ok in Dividenda ; peragitur Divaſio. eandem cx endo, ( ut, in exenx; 

- plis expolitis.). Sin minus; manebit Quotiens in forma Frattionis. Puta BA <c 
ES BA ED | 

Atque- hic-etiam ( ut 1n vulgagi Arathmetica ) fi plures aut Muluplicayones, 
aut ear aut ">" {irit continue peragendz aj nihil ny 0s ordine 
raganciur, mmodo: ucceihve- PEFAgANWIF: ONaNEs. am, prout lic, 4 PEE 3 
daglicam, aut 3, Per 4. tantundem. valent:: Itemque 6 pee 5 muluphicaty fa- 
_ tumque per 3 divifum;/ tantundem efffatque. 6 per 3 divua, ortmgue: 1n. $ 
duchum. - Sie: hic, AB, tantundem, eff a_p Bu A: Item A 7 B, divifum 
r C on ad C applicatum) tantundem eſt atque A per C diviſum, ortumgue- 


in B:ductum : aliove quovis ordine, dummodo operationes omnes ſncceſlive pe- 
ragantur. | | —_—_ 
czangns CE—Lng 
EF: 
AB A 
*— BA. —=—xÞB. © 
AB = B EET x B 


Bo auterm non raro, ub: magnitudines funt plurumembres, communenr 
latere multiplicatoxema_( ſeu menſuram communem quz- magnitudines ſub 6 ſupra 
. poſitas menſuret ) 'quz non ſtatim appareat; fed reperiri pollit part methodo ac in | 
yulgari Art . Pua, | | 
Invento primuns uno Quoticntts membro ; hoc 11 maguitudinem dividentem 
| ſtbd ex Dividenda : &, Refidux ope, reperiatur membrum- aliud;: 
& fic porro donec tota exhauritur divi | | 
Sic, i AAA—EBEE. dividenda fit per A—E: goers prague, quz I 
tudo duta in A ( primum membrum Dividentis ) conficiet AA A-(prunym divi- 
- duz,) nimirum AA; quz mn A—E duaa,  conficit AAA—AAE; atque 
hxe ab expoſita AAA—EEE fublaa, relingun +A'KE—EEE. Tum 
| quaro, Quz magnitudo-+n A dudta, conficiet A AE : reperramque A E, duco m 
A—E; famqueAAE—AEE, fabduco: opeque refidue AEE—KEF, 
invemo tertium membrumE E ; factaque ut prius — IN & ſubdudtione, 
"v7 ST Unde liquet AAA—EEE per A —E diwilam , exhibere AA+ 


 Drvidens. Dindenda. Orta. 
A—E) C4 I. (AA, +AE,+EE. 
A ; | 


ASSN 
+AAE—EEE 

AAE—AEE 
+AEE—EEE 

AEE—EEE 
ny 


© 


Pariterque fi eadem AAA— EEE dividenda wet bf A+E; mii quod 
tunc Quotiens, ſeu Ortiva quantitas, foret AA — AE+EE | od experientl 
patebit. ) Ex in aliis fipyliter, provut res contagerit. Ubi tamen ſagacitate nonaun- 
quam opus erit. | 5 Ce | 
In Radicum extratione Specioſa ; ſimili merhodo utendum eri, | pope ue 
dratum ſemper reputandum eft, his totidem habere damenſiones quot haber Radix: - 
Cubus, ter totidem ; ſimuliterque in ſuperioribys Poteſtatibus, reſpety haha ad 
en. A, a 
eoqu itz magnitu ies componentes 8 ones 
labeatt aps” jaw; habebunt, in Den Quaiiiticn dimenſionum numerum 
 ſubduplum: ſiqua vero habeat, in quadrato by numero impares; huic prxfigenda 
2 | erit 


— 


fit triens numeri dimenſionum mn cubo ; n habe ; 
menfſionum numerum tripartibilem ,. prfigenda 'erit y/ c ( nota radicalitatis Cu-:, 
bicz; ) & confonanter in ſuperioribus poteſtatibus, habita ratione numeri dimen- 


o 


ALGEBRA Cap. XVI 


erit + radicalitatis nota,) vel hujus faltem ei parti quz dimidiari non poteſt Ky, 


prenuſſo ſemmi-numero reliquarum dimenlionum, 


| ” | | 
Quadrati Aq|Aqq|4AqBqfA| AAB | 2AqBq-1l#| &# | 


——_— — — CR} 


Similiter pro radice Cubica; niſi quod, \hicy numeros dimenflonum in radice, 
iq 


fionum in qualiber. - 


 * Cubi Ac]Acc|8AcBc| A | AcB | 4c || &# | 
Radx AjAQq 2AB |/cA;yAcB{|ycgachcs| veal | 
Seu © | - | | ur y/ c.B | ABYc 4 ayc.b* 


Cujus proceſſus ratio hzc eſt : nimirum, quia y/ A, ſeu y/ qA, tantundem eſt *' 
| atque ſemi-dimenſio iplius A.; & y c A, E 


triens _ dimenſionis _ A: 
pariterque in alus cujuſcunque magnitudinis dimenſionibus. Quip Donatur 
una dimenſio ipſius A, eadem cum duabus dimenſionibus ipſius | ; ( hoc eſt, 
A=zEE;) emyA=E. Sin ponatur unadimenſio ipſius A, cadem cum tri- 
Ay F;, (puta A=FFF;) erty/cA=F. Eran reliquis poteſtatibus ft- 
ter. | 

Ubt vero expoſita magnitudo eſt ( non tantum. ex Soueen componentibus, ſed 

& ) plurimembris; quzrenda erit Radix membratim, feu per partes : prout in vul- 


gari Arithmetica. Quod fi non reperienda {it ejuſmodi radix : contentos eſle opor- . 
, tet notam Ragicis univerſalis tori prefigere; aut faltem eis componentibus quz - 


fic reſolvi non pe flunc, prefixis reliquarum radicibus radicalitatis notis. 
Sic, . pro ex da 
UZIO pr__ Radicem ipſius Aq; quz eſt A : cujus quadratum A q cum abſtu- 
Jero ; duplum ipſtus A, ſeu 2 A, ut Diviforem adhibeo ; quzroque, quz magnt- 


tudo in 2 A ducta conficiet proximum membrum 2 A. ; quz eſt E: hanc waque 
( pro methodo extrahendi radicem quadraticam) ductam tum in fe, tum in 2 A; 


tataque ſubduCtione, nihil reſtat : unde liquet Expoſitz magnitudinis radicem 
quadraticam eſſe A + E. | | 


, AqtF2AE+Eq(A+E. 
+2AE+Eq 


T2AE+Eq 
[1 OO OO 


Pariterque {1 expoſitum quadratum fuiſſet Aq—2AE+ E q: niſi quod, tunc - 


reliduum primum foret —2AE+Eq ; adeoque quzrendum foret, quz magni- 
tudo dudta 1n 2 A, conficeret — 2 A E. quz Gow Cham ut prius + E, Ted )—E 
foretque radix A — E. | h 

$1 autem quadratum expofitum ( cujus quzritur radix ) fuerit4RqAq—Aqgq: 
cum hujus radix integra fic exquiri non poflit, contentos efle oporteret fic de- 
{lignare yu: 4RqAaq—Aqgg: aut faltmAyu: 4Rq—Ag. 

Parilifque adhibendus erit proceſſus pro ſuperiorum poteſtatum radicibus ex- 
quirendis ; reſpettu habito ad cujuſque Compoſitionem. 

Sed hzxc omma; quz Radicum extraftionem ſpetant, melius percipientur, poſt- 
quam ſuo loco de Compoſitione & Reſolutione Quadrati,” Cub; & reliquarum po- 
teſtatum, ex profeflo conſiderandum fuerit. Suntque hic loct tantum per anticipa- 
tionem tradita, pro ea quam habent cum antecedentibus conformitate. * 


_—_ 


CAP. 


ua ſpecies in cubo non habeat di- 


ice quadratica hujus magnitudinis Aq+2AE+Eq; | 


S ot 


vba, fend \ a oe ©, 2 % ww  Haa5 


Ou ans © > tweed wc > fads 
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CAP. XVII. 


Operationum traditarum Explicatio. 


| bus de caulis. Prima'eſt, quod conquerantur nonnulli, obſcuras eas effe 
& intellectu difficiles, - eo quod breves {int & verbis non mults traditz. De 

no tamen_ immerito conqueruntur, cum brevitas ipſa potius laudanda fit ; nec 
Jind eo nomine poſtulant , quam ut cum debita actentione legantur. Altera eſt, 
non hiſce peculiaris, ſed alns item aliorum in Arithmetica traditis communis. Ni- - 
mirum, quod qu1 praxin' Arithmetic addiſcunt plurimi, utut verts regulis in- 
ſtructi, eam tamen 1pſaſque regulas cito obliviſcuntur. Quod quidem verum eſt, 
hac przſertim de cauſa ; nimirum, quia regulas memoriter tantum edoGi, de re- 

_ ovlarum rationibus haud ſunt folicitt. - Quod fi procefſuum rationes rite perpent ' 

Filſenr, ( judicio- pariter ac memoria parent Java firmius adhererent regulz ; 

{1 quando fint elapſz, vel ipfi facile reſtituerent, vel alias mente fua ſab- 
ſtituerend ipſis ſuppares. Neque enum mirum eſt, {i corum quz non ' radicitus in- 
_ telligityuis cito ſimus ummemores, FR | 
_ * Regularum jam tradicarum ratio, in plerique faltem, eſt per'ſe ſatis obvia, vul- 
garem Arithmeticam intelligentibus, eaſque attente perpendentibus : & {icubt1 fſub- 
obſcurz-videantur, conabumur elucidare. _ | 
In Additione, manifeſtum eſt ( ex- vulgaris Arithmeticz - communi notione ) {+ » 
ad 3 addantur 2, fient 5: quzcunque fuerint res fic additz : ( dummodo unius ge- 
neris fint & additions capaces. ) Puta, fi 3 vi#u/zs addantur 2 vituli, fiunt 5 ve- 
| tuli;, Si 3 agnis addantur 2 ag, fient 5 agui. Atque cadem ratione , fi ipfis 3 A 

addantur 2 A, fient 5 A ;. quodcunque fit quod per A deſignerur, ,dummodo <juſ- 
dem fir utrobique ſignificatus. Pariterque,. fi defetZur. trium A ( ſeu 3 defeftibus | £ 
A) addatur defedFus duorum 4, ( ieu' 2 defettus A,) fiet defeZus gumgue A (ſeu K. 
5 defeQtus A: ) Hoc elt, {i iplis — 3 Aaddantur — 2 A, fient — 5 A; Hoc et, _— 3 
Propter figna utrobique fumilia, fir duarum Specierum Aggregatum cum communt 
ſigno. : | j: 

Bi vero ſigna ſint diſfinulia ( 1n altero To in altero —, ) res ſecus eſt. Puta, f1 
ipliss A (ſeu +5 A) addamus—3A, fit 5A—3A, ſeu 5 A demptis 3 A,hoc 
elt 2 A. ( Quippe defedFum irium ſubjungere, tantundem elt atque 7ria rofere. ) Pa- 
riterque, {i 1pſis + 3 A addamus —5 A, fit zA—gFA; hoceſt, —2A. ( Quip- 
pe, demptis duobus pluribus quam aderant, deſunt.duo. ) Pata fiquis habet 3 7- 
nas, ſed debet 5 minas, hunc valere dicimus — 2 977nas, ſeu duabus minis minus 
quam nihil. Quod, explicite prolatum , tantundem eſt ac dicere, duabus minis 
. plus debere quam habeat. Utroque caſu , propter dillumilia ſigna, haberur Spe- 
cierum differentia, cum ſigno majoris, | 

Dico, Specterum differentia ; hoc eſt, differentia magnitudinum Secluſis ſigns : 
Nam, fi 1gnorum 1tem ratio habeatur ; habetur utique «Magminudinum Aggrega- 
tum. | 
Si vero Species ipſz ſint diverſz ( ſive ſimilia ſint, ſive diffimilia, figna) non 
aliter comes unt, quam per ſigna wt —) Tetentis iplis rn. oro 
Ut puta, ſi 3 vi7uhs addantur 2 agm, adeſle forte dixeris 5 ; non autem vel 5 'yr- 
tules , vel 5 agnos ; {ed 3 vituls & 2 agnos ; puta 3 A+2E. . Dixeris forte, 
adeſſe 5 bruta; quia brutum elt utriſque commune nomen ; ( quod tantundem 
elt atque dicere 3 B +2B= 5B: ) Verum hoc altud eſt quam quod ex fpeciebus 
iplis ut expolicis 1iquer. ' Altunde enim ( non hanc) conſtabit, ipſum Bcommu- 
ne nomen efle ipſis A & E. | | 

Pariter, {i #r:bus Horis, addantur duce ſem-hore, ( puta 3 A&2E:) nec bo- 
' ras adelle rite dixeris, nec 5 ſem-horas: ſed 3 horas &f 2 ſemi-horas , ( puta 
3A+2E.) Verum quidem eſt, non male dixi 4. horas : Sed hoc fit propter ali- 
unde cognitam zqualitatem quam habent 2 ſem-hore, -& x hora. Pariterque, fi 
_ aliunde cognoſcamus, que fit ratio ipſius A ad E, (puta zE=A,) _—_ pro 

3 | alter9 


Qi egulas, jam traditas, aliquanto fuſius explicare viſum eſt, dua- 


ten —2E +3 A. 


Toſi TDI TS 7 9 EIS Cen y : A 
[I 3121056 eiaal a I's (32 
Summa +5|—$5]+5A[—$ATÞ2A|—2A|zAFaET;A—aE] 


In SwbdwFime fimiliter ; Manifeſtum eſt, ex principiis vulgaris, Arirhmerice ; | 


{i ex5 tollantur 3, manebunt 5— 3 { ſeu, quinque demptis fribus) hoc eſt 2, 


quippe tantundem eſt 7r:a demere, ac ſubjungere atfetZum rium.) St ex + | 
folder —3, fiunt+ 5+ 3, hoceſt +$: pag tancundem eſt, zollere | 


defetFum trium, atque Supplere que deſunt tri.) SL ex — x5, demantur — 3, ma- 
"nebunt — 5 +3, hoceſt— 2, (quippe jam defeftus eſt tribus mmor quam ante 
fuit, quod tantundem eſt atque ſupplere zria. ) Si ab — x tollantur + 3, fiet — 


— 3, hoceſt — 8: (quippe cum ante deerant 5, {i porro 3 tollas , jam deeruny 


8.) Pariter; Ex 5A, fi tollas 3A, reſtabunts A—3A=2A: i tolls 


— 3 A, manebunt 5A+3A=8A: fi +3 E, manebum 5A—3E: fi—3E, 
manebunt.5 A+3E. Ex—gyA, i tollas + 3 A, reftabumt—$5 A—3z3Az 


—8A: ſ{itolls —3 A, retabumt — 5 A +3A=— 2A: $1 +3 E, rettabunt+ 
—FA—3E: $— 3E, reſtabunt 5 A +3E. . ESR 
Tolle 3_|—3:j—3 +3 +34 |—3A|+3E —3E| +3A 
Reft. 5—3\5T+3 


Seu 2 | 8|—2 |-8 


tere defe 

mutato ſigns. 
gulam, Sjgna femilia ( five fint + in +, five —in —,) faciunt' +; ſed diff 
milia ( puta + in —, aut — in+,) facmnt —. , Pratertim quoad membrum 
Mud, — in —, facit +. , Inexpetatum utique videtur, quod duo Ablativa in- 


vicem duCta producerent Pofitivum. Multiplicationis autem naturam rite per- 


pendentibus, hoc non videbitur incongruum. | 
"Nam Multiplicationis vera, notio, hec eſt; Multiphcandum ( feu rem Multi 


| ALGEBE4&4 CapXVIt. 
aldfro rece ſubſtituas, ( puta, 3 A+2E, hocet3zA + A,=4 A.) Sed dum. | 
modo ipſius Aad£E ratio. eſt incognita, vel confideratur ut incognita, non aliter ad. * 
das licet, quam retentis Speciebus cum. ſuis. cujuſque Signis, .3 A + 2 E. Pariter: © 
que {i ipfis 3 A ſeu + 3 A, addendum effet —2E ; Aggregatumerit 3A —2}, | 


— 


—pF3—5=35A—3A\5A+3AfA—E|SA+E—SA—3A}. 
$F-3{-s Tut s 3 natho Ye. 


Nam, poſiivur rolls, idem lt que tantidem defeffum ſubFitucre : & th. 
 elt rantundem ſupplere. Ex, utrobique, ſubjungere ſubducendum iſ 


In Multiplicgtione; nonnihil difficulcatis cauſantur tirones, propter lam Re-: 


plicandam, ; max fuerit,) totes ponere ue ſunt in Multiplicatore untates. . 


Adeoque 1i Multipheator fit. x, Multipli 


uſquam ſemel ponitur ( puta bis) adeoque augetur. Si minor quam I ( puta 
,) ponitur Multi | a minus quam ſemel ( puta nwouwur, ſeu dimidio unius 


vicis, hoc eſt ejuſidem — a e minuitur. Atque hoc, ,quodcunque i 


lud fit quod fic Multplicatur ; ay - 
- Nam prout Magnitudo per 2 Multiplicata, fit dupla 
per 2 Multiplicatus, fit duplus Deledtus 


plum ipſius — A; quam + 2 A, ipſius + A. Unde patert ratio tum hujus res . 


gulz; + in + facit +; tum hujus — in + facit — In quibus Multiplicator . 


eſt poſitiva magnitudo. 


In + Ss Ws | Ws 2 +B [2B 2B 
Facit 2A|—2 A] A [|—A[TA]—FAFAB-AB+2AB|—aK8 


Ubi autem Multiplicator eſt defeftus aliquis, ſeu Magnitudo Negativa; puta 
— 2: loco ponena? Multiplicandum aliquoties, idem inrelligas aliquoties zo/en- 
dum. Nam ubi + 2 figniticat bis. porere, tbidem — 2 eſt bis toftere, ſeu bis 

| ponere 


: : oath andum ſemel ponitur , ( nec audtum _ 
nec diminutum. ) S1 Mulriplicator fit major quam x (puta 2) Multiplicandum 


ive Politiyum ſit, five pr aut Ablatiyvum, 
agnitudo; fic Defedus | 
Quippe — 2 A non minus eſt du» | 


Sic A]—A | A [Af = #4 Aid {—4 F 
ri 0 9 2 WE i + + B 


C 
4 


= 
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- contrariam , ( live poſitivum- five negativum fit llud multiplicandum. 
£ poficivum A per — 2. multplicare, oſt A Tis 4 ) 
que + in —» facit —:) Contra vero, 4- A per — 2 multiplicare, eſt bjs tol- 
Jere — 'A, ſeu defectum — A bis ſupplere, quod eſt + A bis ponere, facitque 
+ 2 A, ( adeoque — in — facit +5 Indeque patet ratio tum hujus regulz 
+ in — facit —; tum hujus, — in — facit +. Jn quibus Mulplicator eſt 
quantitas NEgALLVA, X 


Al A —A | <6 
In__—2/—2 |=} -|-F|- B|-2B [LS 
Far —3 AF 2AFFAFAS}AFLAFAHAA3FB) 


' Cum iraque idem fit, defectum toties tollere, atque tantundem toties ſupplere; 
tam — in —, quam + 1n +, facet +: Cumque idem fit, tantundem tollere, 


& rantidem defectum creare.;: tam — 1n +, quam--þ in —, faciet —. * Hoc eſt, ' 


fena fimilia faciunt +, & diſhmubia —. 

In Drvi/ione res .codem recidit. Quippe cum ( ex vulgari Arathmetica ) no- 
tum fit, Multipheationem & Diviſfionem ata efle inter ſe-comparatas, ut hc fir 
illus diffolutio ; quodque. eſt ( in Muluplicatione ) Faftum, idem eſt ( in Divi- 
fione ) Dividendum ; quique erant (in Multiplicatione) FaQtores duo, (-Mul- 
riplicandus & Multplicator ) udem ſunt (in Divifione) Divifor & Quotiens 
( teu quancitas. dividens & ortiva: ) Cumque 1gitur (ex ante traditis de Multi- 


 plicatione ) fi Dividend (quod prius fuerat F ) fignum fic +, Diviſor & + 


Quotcns ( qui fuerant Factores ) habebunt figna fimulia : fin fuerit illus fignum 
, horum erunt figna Diſſinulia : Propterea, 6 + per + dividatur ( ſeu ad + 
 applicetur, ) Quotienus fignum erit +; fi + per — dividatur, Quotientis item 

um eric —; (ut hujus|& dividentis Ggna fint fimilia: ) fin —per + di- 
vidatur, orietur —; f1 per —, orietur +, ( ut dividentis & quotientis figna fint 
diffimilia. ) Hoc eſt, + per +, aut — per — diviſum, reddit +: ſed + per —, 
WH aut — per + diviſum, reddit —. Hoc eſt, figna fimilia, [reddunt + : figna 


+4) +AB (+8B —0) + AB (—B 
—A) —AB(+B +4) —AB(—B- 


. Conſonanter ad hzc: In ZxtradF:oe radicis, 11 Quadrati fignum fit +, Ra- 
dicis fignum erit indifferenter vel + vel —: Quoniam, verbi gratia, 'tam —' 3 
in — 3, quam + 3 in + 3, faciet + 9; cum figna utrobique {int fimilia. Sin 
Quadrati fignum ponatur —; radicem habebit quam vocant /magnariam. Pura, 
uadrati — 9, radicem nec .dicas + 3, nec — 3 ;.nam harum utravis in ſe duta 
=m + 9, non — 9. Cum enim Quadratum- fieri ſupponatur ex radice 1n ſe 
dutta; nulla radix ( five _ habeat + ſive — ) in ſe duQta poterit ( propter 
figna ſimilia,) quadratum facere negativum. Adeoque y —'9, erit radix imagi- 
naria quadratt negativ1. | AC Kee... 
Idem ( cadem ratione ) 1ntelligendum eſt de radice Biquadrati:negatvi, aliuſve 
poteſtatis habentis dimeAifionum numerum parem. Nam fumlia figna, etiam ne- 
gativa, numero paria, ſemper facient produttum +. or \* 4/5409 
; Cubus. autem, alizve poteſtates quz dumenfſiones habent numero  impares; fi 
. affirmatz ſint, radicem habebunt affirmativam;- fi negatz negativam. Quippe 
binz quzque in; ſe -ductz, dabunt +; adeoque-'& binarum quothbet factum : 
quod. 1aque in ultimam loco umpar: ductum, 11 ea ſignum habeat +, faciet (ex 
omnibus productum) + : Sin —,.faciet (ex omnibus productum)) —, 9 


+A mn +A in +A in--A in +A =>+ Aqin+Aqin+A=+ AqAgA —=þ+ A3. 
—Ain—Ain—Ain—Ai—A =+Aq n+ Aqgmn—A=—-AqAgA=—As 
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Exdem operationes in Frattionibus.. 


| Edem tions in Praftionibus { ſeu magnitudinibus in Fraftionum fir 
E me expolins) | pariter 10 Spectebus perfictuntur, ('& part de cauſa) ac mn val; 
gart Arithmetica . in Numeris. | a 2 44%. 
* Reducuntur-ad: mnumos termunos minutiz, partes, ſeu fraftiones vulgo dit, 
dividendo: tum: numeratorem tum denominatorem per maxima communenm me 


ſuram; hoceſt', per maximam 'quantitatem que utrumque metiatur. | 


899 . 29. 349 A 4Acc- 2Aq. 
1) —— =— 34) -—=— 2Aqg) rpm 
744 © 24 — 6A- 6Aqq 3 


Ec (quz dicitur) Impropria fraftio { ſeu quz major fit quam unum fink M 
ad Integra —_— (aut ad : magmicudinem: ex integris & fraftione comp | 
am ): dividendo (ut in vulgari Arithmetica ) nimeratorem per denominatoren| 


i 1 


6 8. -- @ BA): BAC Q- +104. 
_ A 2, — 2 --, —_— A — A+. | a 
Put 561" 3: 4B 00s) B- N 


- Hee autem Copmmunis menſura, invenitur in vulgari Arithmetica, ( per prit 


lib. 5. EL Euclidss') dividendo/ majorem numerum-.per minorem, -eumque- diy: 


ſorem per (fiquod fit) reliduum, & fic continue, uſque dum refidwuny trallun 
ſit. Ultmuſque qu fic occurrit diviſor, eſt expoſitorum maxima communis men. 


ſura. ( Quod fi; qui ſic occurrit/dividor, fit 1.; expoſin lh numeri jam ſunt 
minimis terminis:; ſeu, ut loquitur -Euclides prep? 7nter ſe/)- Sic numerorum 
modo Expoſitorum 899 & 744, maximus corhmunis divifor ( ſeu maxima com-! 
muonis menſura ) invenitur 31. . Er.numerorum 4359 & 1131, maximus Co: | 


munis diviſor ct 3. 


> 31 124 155 A 
1-1 $1) 224) 255) 744) 399 (x (4 (1 (4- 
hq 24 619 744 
24 I41. 165 966 _ 


2IT | 
3) Zx) 24x) x65) g66) 2x32) 4359 (3 (1 (5 (1 (5 (1 (7p. 
rx 236 2gX iy  g66 339; | 


Poteſt autem non 'raro hee operatio - multum abbreviari, 'ea methodo quan 
non memini me apud-ullum ame priorem vidille. Nuni quoties numerus i 


aliqua divifione refiduus major 'efle - contigerit _ diviſoris ſemis, notands 
( pro hoc rcliduo )-id quod deeſt ad proxime ſequens multiplum ; ( ſeu id quo 
hic | re{iduus eſt diviſore mor, ) & hunc defectum-loco'ulaus' refidui adhibendd 
Ut in exemplo -proxime expoſito : 200 reliduo. 966 ( quo dividendus ſuperat tt 

lim diviforis,) ſumo 165 ( quo divid 
wifore proximo. '- (Er fic porro : prout 1e fert occafio.) Unde ad hane for- 
mam-prodibit exemplum lad; {48 
___ 24 — I65 


3 — 
* 3) 24) 265) x32) 4359 (4 (7 (1 (8. 
i4 268 1x55 4514 


endus deficit 2 diviſoris quadruplo ) ro” 
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five juſto nunor differentiamque 2 multiplo_inde denominats ( ſive exceflivam 
ſive defeftivam ] pro proximo diviſore. - Sed hoc obiter. 


Eademque (pro nameris ) —_—_— adhiber! non raro poteſt pro communi 


menſura in Speciebus exquirenda. : > aliqua opus erit hac in re 
pro divilionibus rite ordinandis, &, eleftione quotientum. - Hfjus exempla videas 


 apud Franciſcum Schotenium, 1n ſuis Principtis Matheſios Untverſalis. 


ractiones ( diverſinomines) ad communem denominationem reducuntur, divi- 
dendo prinutus (11 opus fuerit) utrumque denominatorem per eorum commu- 
nem menſpram ; atque tum, per: alternos quotos multplicando utriaſque ter- 
minos. Eg 5 Outer 
Arque in fractionibus fic ad communem denominationem reduQtis, Additio aut 
Subductio 1nftituitur,. addendo aut ſubducendo 'earum numeratores, -ſubſcripto 
denominatore communt1 jam- 1nvento. Er, ſi integri partibus fint inmixti, ſeor- 
fim tamen ſunt- numerandi. - | D "Ih 


2 2 5 2+5 17 1 3 2+9: 112 '3 10-9 I 
2 © 1 3 3 074 + 19 3 15.8 
1-03 7 I9 pan 6 "Ek 
Sic, fi addendz fint — & 2—, fient 3— Atque hzc fumma ex 6— fubdu- 
F:.-10 I2 48 8 
| W243 T3 7 | 
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Notandum tamen, quod, de Dungeon maximam Communen men- 


j mom rare jon ſint in minimis / terminis, nec_talem ups Bui ur. Th 


1 tali' reduQtioni locus eſt, poteſt ea vel tuto omitti,' v 


| Dig me 
tiplicatis ſcilicet utriuſque fraftions utriſque terminis, in mina 
rem, atque tum addendo- aut ſubducendo noyos TA ſubſcripto communi 


deno- 


8 


- Atque fic ſemper ſumendo quotientem-yero proximum' (five fic juſto major, 
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- & vits verla. © cum (ex 1 Arithmetica 


TA MD; 


ty 


Jenominatore, Ex tum tandem (fi videbitur, cique-Jocus fit). reducendo ſun: 
mam aut d1 1, fic inventam, -Ad-minymos: terminos. . ,Puta  / | 


'B © D BCE#DCA.. BEEDA 
Kr tee "rh, 
 CCAE 


IIS rn ee tr 
| ——_— 


CAE 


CA CE 


Ec quidem, nunc hc, Nunc prior methodus eſt potior.  Prior,. rem peragit im | 


minoribus numeris; ſed noyam non raro poſtulabit reductionem ( polt additio- 
nem aut ſubductionem peratam) fi ſumma ſeu differentia_ fic reperta. ( quod izpe 
contingit ) nondum. fit in minus terminus. HD | 

. Tots proceſſus ratio ſatis pater..  Quippe fi fraftiones duz ( vel etiam plures) 


.candem' habeant denominationem, ' Additio Subductiove inſtituenda erit 1n Nu- 


meratoribus. Manafeſtum utique eſt, 3 quadrantes & 2 quadrantes, non minus 
facere - 5 quadrantes, quam 3 integra & 2 integra factunt 5 integra: Item 3 qua- 
drantes demptis 2 quadrantibus, fiunt x quadrans, non minusquam 3 ant 


demptis 2 integris, fiunt x integrum. Parierque in alia quayis communi de-: | 


nominatione. 

m—_—. os So. 
ZJ—=2=1. 4 Foe $25.4. 4. $:-- 4 ey 
AC AFC: 4; OA 


BB. BBB.» 


Quod fi fraftiones expolitz denominatores -habeant diverſos; puta} & 5: ſub- 
ſtitu1 pofſunt, earum loco, ejuſdem valoris aliz quz fint cognonunes ; puta 4 & }, 
Quippe, cum hz ibs fint zquipollentes; harum item ſumma ſeu. difterentaa ; 


ilarum ſunmz ſeu differentix, pariter zquipollebit.” 


 \ 3 . $1. &, C**(+AD. BC, ADZBC 
de TR E25=) E=tm_ ct —: —=) — ; 
ia 0c.:6 £7 ec) DD BD 


Habentur autem hujuſmodi ( quz ſubſtituantur) illis zquipollentes, inter { - 


cognomines ; fi, prioris denominator, ducatur in poſterioris utrumque termin 
7erl « r ica ) notum fit, "eundetm 
frationum valorem, utcunque diverſis numeris ſcriptarum, dummodo cadem fit 
in uttaque numeratoris ad denominatorein ratio five proportio, (puta$—=23}=} & 


 quoniam, in ommbus, numerator eft denominatoris ſemiflis;) certum iridem eſt, 


idem contingere, fi fraftionis cujuſvis uterque terminus, ducatur in .communem 

multiplicatorem. Adeoque, ut ( in exemplo proxime propoſito ) fi tam A tum B 

ducatur in D; eadem manet ratio AD ad BD, quz Te A ad B: .itemque 

duCtis tum C tum D in B; eadem ratio BC ad BD, quz fuerat Cad D: ade 

que ejuidem valoris , fraganes:;novz, cum antepoſitis;; exdemque ( propter BD 
| 


eu DB. cc em degominatorem ): inter ſe pUgnes. $4 
Sed atbeoraanl Non raro.;peteſt ne eratio, Dione, quotjes denominato- 
res, quating nog iidem;;plang , Suns tamen ( ut loquuntur ) Communicantes ; hoc 
eſt, Communem admittgzat divaſorem, qui utriuſque oftnonem/ingreditur. Ut, 
in exemplo prius -expolito, ubi Numeratores B & D, natores habent C A 
& CE, quorum utrumque 1ngreditur C,. Quippe tum ({ quo conmmunis' habeatur 
denomunator ) non opus erit ut totus GC A ducatur in totum CE, ſed ('propter C 


ng eng ;CA ducantinE, & GE inA,! (quo babeatur utrobique 


jod tle nul de devidendis numeratanibus per maximam commu- 
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£ & relpettayi. numeratores fic itidem, crunc ducendi ;; nempe B in 
uexat ©us dengimnater GA, } & Din A,.( at tuerat hujus denonunator 


ada iplic andts termints per alterwos quotos. Puta , dividen-s 
E. per C, & per quotes; A & E multiplicando alternos cerminos, hon 


> hos i — 2 


” 
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Cap. XVIIL ALGEBRA 
eſt alterius fraftionis terminos ; puta B& AC per E, atque D&CE per A; utin 
—__ illo ſnperies-expoſito um eſt _—_ qu bers - pt | 
Quod autem nova tandem reduCtione nonnunquam opus fuerit { poſt additio- 
nem aut ſubductionem peractam ) exemplo hoc yidebitur ; ubi 1; + &={, & je 
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De Multiphcatione & Dyviſione Fractionum, has tradit Oughtredus Regulas. 

' Multiplicatio comparat heterologos terminos ( hoc eſt reducit ad ——_ & 
Multiplicat homologos. Diviſio comparat homologos terminos , & multiplicat 
heterologos. Ec {i integri partibus fint immuxti, refolvendt ſunt integri in partes. 

Per terminos homologos, intelligit, duarnm fraftionum expoſitarum, duos nu- 
meratores, aut duos denomunatores : per heterologos , numeratorem unius & de- 
nominatorem alterius, Praſumit autem, expoſitas fraftiones, ſeparatim ſumptas, 
jan reduQtas { per ante rradica ) ad minimos terminos ; adeoque nihil hic preci- 
pit, de ejuſdem fraCtionis termanis fic reducendss. 

Exempla Muluplicationis hxc exhubet. 


T s + I3 


s WW T.T.5 20 5. 3. 65. 
— in— fit—, — in —fit—, —in z —fit — = 16—. 
26 77 12 9 #@: 27 I 4 4 + 
$ -"I 3. - 
A A Z& &  && Zi 
—imBfit A. —in Zfit. —, —mm — fit—--- | # 
B-.--* B B B QC BC. 
AB CG AG. 
Sic PT a —: Extritis in heterologisterminis BB & CC. 


Diviſionis exempla, 
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B\ BC CA Ac, Bc ' AB, AG CG. 


—} — { —=CA. -} — go _—_ 

Fe. : => Dac DF * BF 
Quz autem przcipmuntur in Multiplicatzone & Diviſione reductiones przpara- 
ti toriz ( extritis, 1llic in terminis heterologis, hic in homologis, commumbus , ſi 
T quifint, multiplicatoribus; ) non- ut plane neceflariz | proce ( you onutt2 


non tuto poſſent ; ) fed ut faltem commodz ( ubi nihil in contrarwm 


| utc | _ quo 
WH brevioribusterminis ſeribatur ortum,nec fruſtra ſerihantur literx poſt delendz. 
| Lin © AB 


AB CG ABCG AG: AB, AG ACDG CG- . 


| ——— 
| — | —— 
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CD BF CDBF DF CD" DF *ABDF - BF 


Reliqui procelſas ratio ( cum idem ſir qui in vulgari Arithmetica) non magnz 


indiget explicatione. Sic tamen breyiter. | : 

S1 multipticanda ſit fraQtio, aut dividenda, per numerum integrumt; manifeſtum 
eſt id fieri ſic multiplicando aut dividendo numeratorem, ( nam 4 quintz non mi. 
nus eſt duplum 2quintarum, quam 4 integra 2" integrorum; & finuliter x quin- 
ta ſemiſlis 2-quintarum, non minus quam I integrum, 2. mntegrorum : ) ub autem 
non potelt ita dividi numerator; tantundem eſt fi fic multiplicetur denominator ; 
( nam > decime, pariter eſt ſemiſlis 2 quintarum, ac eft x quinta ; nam multipli. 
catio denominatoris, tantundem valet ac diviſio numeratoris. ) 


2 + }- I _ VE OE Oe (- 
2X2=4 —X2==—,2)—(—.2(1.2)—| ——C=—. — 
4 5 ” s *Io B B ed 7 
 -* $i autem fraQio per fraftionem multiplicanda ſit aut dividenda ; id fit ( ut priws) 
per hujus numeratorem quaſi effet integer ; atque tum per denominatorem 1nftity. 
enda eſt contraria operatio : ( Quippe qui multiplicat per 3; multiplicat per '2,, 
fatumque dividit per 3, ſeu 

per 2, reſtituitque ſemiſſis triplum. ) 


2 6 2 2: 8 <& 32.382 2 


—2_=—, — X — ZZ ——_— = —_ — — 


"SEES ES. ae + LES; 
A C AxC AC'C,AAxD* AD 


m—__ Y _ — — a — 


B D BxD BD D/B\BxC,, BC 
A B AB A BA AD CAAB A 


. mn—_  - Co, —_ —— 


B-D BD D D/B\Bq B/B\BC C 


Hoc eſt ; frattio 'per fractionem multiplicatur ; ducendo numeratorem illius in 


numeratorem hujus, & deneminatorem in denomnatorem ; ſeu miultiplicando ter- 


minos homologos. Frattio per fraftionem dividitur ; ducendo denomnatorem illi- 
us in nnmeratorem hujus, illuſque numeratorem in denominatorem hujus ; ſeu 


multiplicando terminos heterohigos. Et 11 qua fic futura ſit magnitudo tum ſupra 


rum infra lineam : poteſt ea vel; utrinque poſt delert, vel-ante omitti, quo in 
mininus terminis habeatur oriunda fratio. '- Atque hoc eſt, quod innuit ea regula, | 


de comparandis ſeu ad minimos reducendis ) termimis heterologis im multiphcatione, 
al homologts in Drviſione. Quippe ſic precavetur, ne ſcribantur, quz' mox delenda 
une. 


Radicum ExtrafFio in ſpeciebus, ſimiliter peragitur ut in Arithmetica vulgari. | 
Nimirum, Radix numeratoris, fit numerator radicis;” & Radix renarBry gy 


denomunator radicis. 
4 V4 2 27 'Vc27 3 
— = GC  — = —— == -, 
25 V25 4 125 very F 
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upl: trientem ſumit. " Quique per 3 diyidit ;*dividit 
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Cap. XIX. ALGEBR A. 


ante dictum eſt, partim poſt dicetur fuſs ſfuo loco. | | 
|. Quod autem de Fractionibus ( aut magnitudinibus' ad frationum formam de- 
ſcripts ) dictum eſt ; pariter intelligendum ct de Rationibus aut Proportionibus 
ſeu harum Exponentibus aut Denominatoribus ) quz ad fraftionum formam' de- 
cribi ſolent, & pariter cum ils Reducuntur, Adduntur, Subducuntur, Multipli- 

cantur, Dividuntur, & Radicum extractionem patiuntur. C2ELE'S] 
Nam Fradtiones, {eu Numer! ad fractionum formam expoſiti, & quidem Quoti- 
tientes 'omnes, haud aliud ſunt quain rationum aut proportionum - Exponentes ſen 
Denominatores. Puta2,z,4,Gc.feu 5, j, 4, &c. rationis Duplz,Triplz, Quadruplz, &c. 


| Et5, 5, &c, ſeu 15, 15, &c, Seſquitertiz, Seſquiquartz, &c. Et _ ( quotiens magni- 
rudinis 4 per þ diviſz exponens ' rationis a ad b, quzcun ue ea fuerit. yy 

Arque ob hanc cauſam Oughtredus ( ſatis methodice ) doAtrinam de Proper tic- 

ne, przmittit dotrinz de Frat71ontbus. = 


p EIT 


CAP. XIX. 
C | De Ratione /rve Proportione. 


plicationem, & Diyifionem ; interponut Oughtredus, (prinſquam de. Par- 
;  tibus ſeu Fractionibus agit) de Proportione traftattunculam ; ſuccinttam 
uidem, fed plenam. Qua Rations five Proportions naturam exponit, varioſque 
& ulla argumenrtand: modos, ( quales habet Elementorum liber Quintus, ) aliaque 
ultiuſmodt. ; ; ns iedhis +: } ni] 
Per Rationem ſen Proportionem, eam intelligit duorum numerorum ( aliarum- 
ve magnitudinum _—_— unius ad alterum habitudinem ſeu; relatio- 
nem ; quz oritur ex diviſione antecedentis per conſequentem. Per: antecedentem, 
intelligendo. eum terminum cujus exponenda elk proportio :... Per gonſequentem; 
eum ad quem hanc habere dicitur proportionem. - cl vocant, . Relatum &cCor- 
relatum. Gracis {criptoribus ( ſaltem recentioribus ) vocatur,. itle arivygr, hic 


P Oſt traditas integrorum Notationem, Additionem , SubduQtionem, Multi- 


' Nam prout Subdud#ione quzrimus prioris. ſupra poſteriorem exce/ſſum, ( quanto 
major fit antecedens conſequente, ſeu minuendus. munuente : ) Sic D7vi/tone qua- 
rimus Rationem leu Proporttonem antecedentis ad conlequentem ; ( quotuphs. ſit, 
hujus ille, aut etiam gzanzuphs, £1 quotus non: ſit numerus integer. { Atque. ab 
hoc gozodenominatur Ratio. Puta {+ Quorus ( antecedenus per canoes 
vill) ſit 2, dicitur Dupla ; fi 3, Tn; {i 4, Quadrupla, &c. {i 3, ſubdupla, 
( dinudium denotans five ſeruſſem ;) $13, fubrripla, ( trientem. denotans, eu par- 
tem tertiam ; ) 113, ſeu 14, ratio ſeſquialtera, ( {eu ab 13 denomina; ) 114, ſeu. 14, 
ſeſquitertia ( ſeu ab 13denominanda : )Et, univerſaliter, ratio 1pſius A ad B, eſt que . 


denominatur ab F hoc eſt, 2 quotiente ipſius A per Bdiviſi, | 
Exponens hic , ſeu Denominator ( Rationis, ) aut Quptiens ( antecedentis: per 
con{equentem diviſi, ) Zxcha dicitur muxemas, ( def. 3. lib. 5,. & def. 5, lib.'s. ) 
quam plerique Interpretes guantizatem exponunt ; quz per guoruplicitatem 1eu 
guantuplicitatem aptius exponeretur : ut quz exponit, 'guotuplum aut guanmmul- 
Ziplum fit antecedens conſequentis ; ſeu quot vicibus ( vel etiam quot -& quibus 
umus vicls partibus ) cenſendus fit ——— in ſe continere conſequentem.-* Er 
Scholiaſtes | pts ex Daſypodto citat Meibomins, in ſuo de proportiombus Dialogo, 
pag. 12. ) Zachdi diftum cenſet wuxenile potius quam morn ( guantuphicitatem 
potius quam guotuplicitater ) ut ad Proportiones omnes , utcunque arrationales , 
extenderetur ; non minus quam ad I aliaſve rationales, 1n quibus ante- 
cedens ad conſequentem eſt ut numerus ad numerum, integer ad integrum.  / **- 


Et me 24s 11 def. 3. lib. 5. quod ab Interpretibus exponi ſolet gue dam relatto, 


L 3 Aut 


Quomodo autem vel numeratoris vel denominatoris radix exquirenda fit; partim 


35 
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auntcerta relairs, {qual fuerit 3g 35, ) exponenduw potius erat qualifer ſe haben," | 


Nam mis non uidam ie aliqurs, ted quass aut aliguatrs.. TLRS 

__ _ Towne Ratrors Jeu Proporitoms definttio la, Aby@r 3h Js teeyeduv 0gananmy * yore! | 
aware EF Wit m6 5 lic potuus reddenda eſt - fatto e/t, duarum Jo's 

&iyum homeenearmm to relatio, gua dicitur quaizter je habet earum una ad alter, 


Jeeundum queninpliciteiens conſiderata. Hoc eſt, quot victbus, aut etiam qua vel 


quanta parte unius VICIs, wn _—_— p_ gg hs -- i 
' Latinorum N07 eu Qruarmul noſtrum -manpFold; rem; 


0953-40 <2 quz {finite ſenls ) Multiple define Euclides, def. 2. lib. 5. hoe 

ad rationes quz 2.yero numero ( integro ) denonunancur; us ſunt dupla, rripla 
a2 lagoe multiple; quibus: ad awouxs { guor wicibus ) numero tntegy 

reſpondetur ; fiye { uz, loquuntur Arithmetic: ) . uba Quczzers elt numerps 1wneeges, 


quoniam rationes aliz ſunt innumere 3 numerts fradhs, Turdaſye, denomi- 


nandz; five alias utcunque defignandz: Grecorum mwns, & Latinon ” | 
in ea La 


zuplum,, & noſtrum how-manp#fold, non ſunt {trite accipienda ;. fed 


titudine qua Arithmeticorum Qzozzens ( nunc dierum) Iatifhimo ſenſu intelleQus, * 
' 1d defignat quod ex magnitudinis' cujuſvis per quatnvis homogeneam diviſione | 
oritur. - Adeoque Zucha? has as 5 ER pojrut gun morTys* cut reſponderet | 


Latinorum guantuplum potins quan -quorupluen, ( 


aque voce, ut ut minus forte 


latina nonnullis cenſeatur , /utitur in Lexico ſuo Fer. Stephanus , & polt eum: | 


Joh. Scapula.) Ex nofieum (4x2 Jogut lLiceat): holpenmch-fold , pottus quam 


bow-manp-fold. Sed rantundem eſt, fi Quoriens, Quoruphun, Yow-many-fold, &:. : 


ſecundam eam latitudinem inte}lgantur : nec de vocibus litigandum erit, ubi 
de ſenſu” convent. * p 


let, aut etiam {Latinivs, cam Cerope , Joquentibus) Proportio, 


_ Grzcorum %& (hoc ſenſu ) Latinis Matheniaticis Ratio plerumgue dicife 
Nos utrayis | 
voce -promiſcue utimyr, aut etiam' utraque; tcut & noſtris Rate &  Propertiay | 


rantundem fſunt.-' | 


eaſt major ratio; ubi minor,' minor; ubi aqualis, *qu 


Hinc fit, -quod ubi mwixons Ula ( exponeus, denominator, ley quotiens,) major &t, | 

is, zqualis : Item, ubi rations- | 
lis eft (puta, vervs numerus , integer fraftnsve,) Razionalis dicitur (frris, ks | 
edrmey* ) ubt Irrationalis ( puta, numerus —_— ſurdus) dici ſolet ' Irratio- 
nalis ( s agemress » ) "Ne cuiautem folceciſmum fapere videatur ab 
weo@r (ratio trrationafis,) notandum eſt hoc evenire propter ambiguam ſignt | 
ficationem -vocis xy@r, qua & rationem iignificat & orationem ; (fre proper | 


tiouem & ſermonem.) Secundum priorem fignificationem dicitur a4y&/ 
ſen 270;) fecundum poſteriorem, Wnvyey, 

que rectius exponeretur  ireffabilis, ſeu mexpl * ways 

ah oye proportis non cxplicabilts veris numeris; ſea, quz non eſt ut v 
names ad \ verem- 'nuamerum. _— rationum affeQtiones, pariter '&x Quos 
tientis ſeu Exponentis-( waxemyme ) © 


ſortunwr diſt 
eulz quidem nonnulla, fed quz in yocabulis artis ſunt ferenda; 
commodum eft ut quid yelint qui fic loquuntur ancelligam 


I 


voor w7es . 
$1 fit 24 3, 4, alivſve ex numeris n___ 1s, uno majoribys, dicitur ratio Mb: | 
; Multiph, niſi mos aluer obtinweri,) puts | 


, { dicerem ego potius rationem 
Ty ng ery 
Er COntrariz , dicuntur Hu Vi Haarupit, 
VaoTo 7 tontengs Jan: ; mdngy, & : =; / ca R ad T, 
34d i, 4 ad I, Ge, eft ratio duple, rriph, guadruph, &c. ratio x ad'2, r ad 3, 


' T ad 4, 4c. ratio /ubduph, ſubiriph, ſubq , Ge. live ſemiſfts, trientis, gue+ | 


dranits, Ge. aut partis dimidie, tertia, quart, &c. quas partes Aliquotas vor 
cant,. 2 numero 1ntegro denominatas; ut quz afguezzes ſumprz totum zquant. */ 

S1 exponens fit x cum aliquota parte; puta 14, 1!, 12, &ec. ſeu (quod 
tanuoden lt ) 3, 4, }, &c. dicitur ſauperparticulayis, (thuwbergy ) ut His era, 


eſqu- 


rath 
vr eſt, #dpres, Aycpolorrec, Yue 
F, errationalts : eſtque a 


yerfitate depen dent ; ſuntque inde expli- | 
Proportiones uas Rationales 'yocant, (five ut et numerus 2d' uimerum ) ſug 
india nomina, a Greeis Latimiſque fſcriptoribus- 1 ona: Jig 

altem non in- 


us. 3 
Si Exponens ſeu Quotiens fit x ; dicitur ratio /£qua/ttatis, Teu ratio /impla: 
f ; 


vESY SSSR FEPESD? 


= 


a. a OO Ou 


1a, | 
"S exponens fit pr. uno major ( my 2; p48) cum urs pans 


_ "ane a, &c. Et his contrariz ama ou fu Hens , Loh Fi 


ubjripla ſuperbipartiens 
FG, &c. . Sic ratio 31 ad 7, ( propter 3 = 42) lt guadrupla ſupertripartiens 
Nene; ; & hnic contrarma 7 ad \3T, lt /ab ſub guadrupla Uo 4-0 puineas. 


. Etquidem nonnunquam ad plures referri polle videatur : puta 21 : 2d & (propter 


'3= 433 = 32) dici poteſt tripla ſu ; mr pnc3eN ſextas, aut etiam zripla ou | 


| altera Sed hoc caſu, poſterior 
minoribus numeris. 

Verum ex. his noonullz, commodius exhibentur 1n - NuUmeris ie (hem ad 
mininios in ca ratione. reductis) quam per has "m7 _— Malumque dt- 
cere, in rattone 31 ad 7, aut, 7 ad 31; quam'in rupla ſupertripartiente 
ſepttmas, aut drupla fupettripartiente EPtmas. ter 1n ; pre- 
ſcrtim ubi compellatio eſt compotita. 

-Hinc et quod' Zuclides, poſt _ detnverat Rationem, univerſim ſum 
mx. VOCeM; ut mu omnes ommino Rationes extenderert, ( 
| pp ne ———_— — 
lexam (quo poſit ad omnes rationes, etiam +maxime meſfabiles, extend, ) 
det. 6. 1ib. 5. Idem tamen Alumeros proportionales ( quibus, proprie diftis, ſola 
competit effabilis ratio ). aliter defanut; det. 20. lib. 79. Aurmeri proportionales 


enominatio potior elt quia 4iwplicior, & 


, ſunt, quum primas ſecundi, & tertins quarti, aquimultiplex eff (ut m' multi- 


Hung vel cadem: pars ( ut mn fubmuluplis) vel eederm ak ut ih reliquis 


portionibug minoris uahiats: ,"at-'corrupram, - mancam, 
po Tapples Clavans,- 994 ers SG Lormagnr, OF tertins o—_— £qua- 
kter .continet, eandemgut inſuper . Thins awe ( ur 1n- ſuperparticu- 
laribus, & ſuperparticntbus ;:aut ctiam- graves particularibus & mult- 
plis : ſuperparticnaabus. ) PBarrovias fic brevius, Ph _ nk; Numer:  pro- 
por tionales ſunt, cum primus jecang!, by tertius ES eft, vel 
cadem pars ;, vel cum pars prim: Joruindans, & 
metitur quariam; vel wie. verſa. 
nPropertioaek; autem quas: VOcant Inffair; ut quz-non ſunt ut numerus 


2d _npmerum, ſed ut magrutudines inter. ſc incommenſurabiles; ( quarum cauſa 
| wWxenmres VOCem" potius quam: mainms ab Zackde uſi tan innnic Scholiaſtes ) 


peculiaria nomina non funt- adeptz; fed idelignari- per ipſos- ſai termi- 


pars tertn _Eque. 


\ 


108, aut aliog in cadem ratione: conltinuos.. 7. comers oj apts 


aut. per See. Ag As a Py" $09 Drag Quotienmem a gun uns /op 


.. recedentis per poo ——_ _ aut. = - &c. Hoc elt, proportio ab — - fa 
+B 2 

denominata, Et uidem, uz maxime ſunt cflabiles, lic ( pans (nec male ) 

exhibentur.” Ur cole q "y 

tione ut plurimum utitur Ous rredus; ialtem ubi com - non lt (ut in 


"Ear tripla;- quadgupla, & ):admodurt-fimplex. 
mque hec Ps --< Rationem' yg Rropertinmemn dicunus, ita br (ut 


per # Ty f> 4 ; Qua defignd-- 


| iftumeft) 3 Quotient ſeu te determunata : a al 


portione _confiiturz , Proper tionales efle. dicuntur;/ feu ( ut: loquitur Exch) ) 


BH, 


ALGEBRA. | Cap:XIN 


: eadem elt ſeu inkag> atio; ( utcunque inter magnitudines ſeu «ſl 
ritates diverſi gener1s. ) "Ee magnitudines (uturdiverſi is) an cadem pry. 


_ Grd. ©) , ſen ara abyor, hoc eſt 612 + ann ads ſecundum eandem rationey 
ſeu proportionem. , Poſteriores tamen pro ein dud abyor ( adverbialiter ) dicun : 
non raro- ( adjective.) we#m drdncze. ; 

- Sic b1 tir, ut 2 ad B, ic « ad B; hoc et, fi mp A per B diviſa ern. 


dem exhibeat quorientem quem « diviſa per 8; ſeu —==: Saber i. y 
| gnirudines proportionales; licer AB fint numeri, & « 6 linex alizve magni | 
ue I 


tudines. Quamyis enim magnitudines AB (inter ſe homogenez, ad ] 
tionis: MR fint 1pfis «8 (OE eneis item inter {ce ) magnicdines hea. 
tio 


_ : _— ration elt. eadem 
b: «Mg | 
Hoe eſt; 1 "Rog = —: ſunt A B iplis a & proportionales,, ; ive; in cadey 
Bi... | | 
ratione. Anka: f deſignarit, ' A.B::«. 8B. - | 
Et viſe _ {i hz ſunt proportionales, illz funt equales. Hoc eſt, fi A.B :: « OY 
A 


tum — = —. Quam ego pro Definitime Os habeo ; loco ily 


B B 
quam tradit Enclides, def. 6. lib. "BEET Ta 
Similiter, {i tres ( pluresve) fſint magnitudines, fitque ut prima ad ſecun. 
dam, ſic f{ccunda-ad tertiam, ( & fic porro: ) dicuntar Continue propertionats;] 
ſolentque fic notarz, - | 


A.B.C.D + hoc eſt, A.B:: :B.C: .C.D. &.- 


Hinc "© ITE fi numerus duos numeros multiplicet ,. (aliasve duas þ 
rudines inter ſe homogeneas, ) Jolts erunt þ ces gps ortionalia. Similiter- 


ue /# nutnerus duos numeros drndat ( d  _ nes inter ſe homoge. 
neas) 0s erunt _—_ ts proportionahia. | 
A A _ 
Nam ago Fooel Rig gre Adeoque nA. "B:: A.B:: 
B B »)B 


Idem intellige, ft duz es ins. COmmuncm magnitadimens ducantuy, 
un Tommy meme or on pans 
nitudinem ductus, aut a 2 non 1 e fit cum 
7D dicta ). multiplicatione aut diviſione A nee F an (Nam linea in nu- 
merum  ducta, feu per 'numerum multiplicata, facit adhuc lineam; in data ra 
rione : Sed linea-in lincam duca, gs ws ro” duaram dimenſionum.) 
Idem tamen hac in're p Verbt gratia; 1 reftz' AB, 
| adſciſcant _—_— alutudinem '»; cadem -erit ratio rectan- 
5 guli 2» A ad x z erat rectz Aad B. Puta, A reftan 
'x {B urn it. # B rectangulum ( propter communem 
altitudinem ): quoties A ref continet B rollin Smiliterque 
-nuAnBr fm ad » communem altitudinem. 
//Pariterque fi plana »A #B, 'a porro:communem crafſitiem ms; atque ad- | 
huc  communem pittlenaſinateny ſeu r a a9 gravitatem,-ſeu gravitatis gra- 
dum; DOOR ney minus AÞte 3 Pura PL; Erunt adhuc pro-. 
pornEa 


A.B::n A. nB: mn mnB: EAR WapK | | 
| Item, Quatuor onto fadtum ab extremis equates fadt a medis. 


mg = A. bh :« 8; aloque m__ <= - crit item | (unrinqu multiplicando per 


>>| WOr 


A_»% 


Oi extrextis 
*:B. C. EncAC=S 


one . , 


7 ; marran teat ter- 

tum, NB: 71dat =} vary tribus ati quartnus tionakis. 

' Quippe fi 4 TY Adeoque (utjam I } OLI oa +» wn 

& F 

it's boot —=b: vel, diviſis per , fx = A Sen hs Re — ms 

A B 
agg ep invenitur £1 y 

oy T rium continue ſnvnir qa Nena ped ned; "4x 

/r (ſeu ad primum appl: ”) ah tertrus proportional; gina th 6A 


C.- adeoque' (ut jam © * ſum KK} Bq=aAC; diviſis urilque per A, 
B q 
SIG: ;aurper © divifixfit —==A. 99:5 rope Bin =Bq)eric/AC=B. 


A | 

Adeoque datis horum tnabyd; quibuſyis, habetur: 

' Sunt iraquecontinue proportionales, A, A'B, ABB, ABB __ A k. Nan 
antecedens in.B duCtus, exhiber conlequentem: ' & q ooh prac 

| ſus, exhibet antecedentem; itemque quiliberconſequens per __—_ diviſus, 

exhiber quouentem B: & quiliber antecedens per CONTIN divifi lus, exhiber 


I | 
—_— __ Trem __—_ intermedit quadcarum, diviſum per antecedentem $* 


exhibet confequentem ;, per conſequentem diviſum, exhiber. antecedentem. 
gn continue proporuonales elle, 


6-4-2 þþ1 db Þ Þ:--2 ©: "Abe 
8, Sv; AO A ERS" 5" 
4085 O24 a= 7, + «&/ 
þ- 4 ue” 
Vi continuus multiplicator dt — EE Q | 


*Ex eiſdem principiis, infert Sanchl. cometiers dey jonidus/ 
tandi modos [co Eb Peckdeel, lib. 5.- Elementorum; wo ng roar 
a F ei oFarelh :B., ). etiom alterne, PINT ne 
converſe, fy mixtim projet tionales s erunt.. 
 & Ne ith EM 


Quos ego, nonn 


a _ 
- 


Modi de Proportionalibus argumentandi. 
:: B. & i It => (cab) AI=6B.. 


Proportio Expoitg | 


Alterna wo 


38. 

39 
Inverſe. Zo. 
wy 38= 
39 


A 
AB. A—B 


* [4 4. -A. B+a: 
Ace, At « : + HR 


6)A—B. ASB :: 


goes + A: 


| ths 


& 
'B:;; 
T4998 *. \« 2 
$2 841.62 B. 
LA 8:,->8 & &. 
::AFa BEE, 
:: e@TAGþXtB. 
12 BrbA8te. | 
{:{B&:Þ.B 


be A—C:B4-RiB—A 
2: ab, a—b, 
&-þ-A. a—A :: þ +B. þ—B.: 
-A. B—A :: þpu, pe 
4IAe. BE :: A—a B81 
42]AFÞB. «+ 6:: 
43 TA. 8TB:: «—A. þ—ÞB; 


40*148/B—A. BA": : 


41* 
42* 
43” 


A 


5O 
SI 
"152 


Ba. | 


49B-+ 8. AÞa:: 
«+ 8 A+B:: 
þ+B. +4 "WH "2">1 :——A. 


. o 
©+ #» o® 


A 4, IGAE: B. 6.8/4. 


4* Lie BZ 8:;; wav ls. 
6* | NJ, =BaZB:: 


*»4 vo oÞ> #*# 
, : 
5 " ... pn , S4 
Rs n > g 
2 / Ne > Ws 
" ng eb 2 2 Wo” 
" ec # 
_ 
ra 


» 
i s 

_ 

ty 

; p 5 ” 
& © "0 
+ 
. we” 

wy - 


. 23 . BE 
ws . A LA 
; AA 6 
*2 BE 


& . » 
pP 


2% 


Bt BEA, 


A—B. ff, 
: BA. þ— 
or <4 


= + 
B—8&:; Ae. | 
« —þ, A—B. 


Bi FNE $ 


SAD3 ALS Ds). 
bs TH 2 ny - WE 


* hy Gu Fo 
- 1 BILE e442 tt £3 26 if 
_ 4 
— » £ « 
BS "Ea #3 + : 
Hy'® $4 AXIS 2 NA 8 
*% 4.3 SY. 2g n + 
IS o iE> 4+ 
+ $1 ER: gh 4 
od ws V2 No -y 
by J y "4 
+ * = X ; 
£54 % - 
# Ko 4 + x G $$ + L 
? - 
TS p d, S. 
. - ny s.% K i 
3'> * 
L oy — — 


vide Twi btreng þ 
vide'x4.” f 


|vide'xr... 


'vide"T2,' 
vide'9. Re 
vide 199 70709 676: 


A | 'h 
7 had B.. « wo os +4 'B a 
——m—m—pmp—_— 
—& 


Hy qavtrary a bp agg $5 


= 
LIt3 OEFSHITI' GS 
L5 
= 
SY + "0 LY 
x 
hx $* 


Jeoque, fi in horum Fe” = rtio; rae & ini 
Probationes are funt — non difficil 


4 A r p45. 4 
i 


Per alertam 97s. ;AB.&. 
| vide'zs;%, | .V | 


_ | 


J 

- 7 

5, #44 
+ 


AR. 


& Ad —— I 


Jungitur OA 3. nempe A. et; B. 8, tantundem eſt (per defigztionem propor- | 


tionalium ) ac — 


== Ln pariter intelligendum oft ubique) & (dudtis utrif- 


Loecho gel War factum ab - excrenis zquale fatto ex medi quod pariter 


ubique 


3 wie 2. Propter AB=aB ( quod jam oftenſum >) diviſis utriſque per Bg, 


—=—; hoc eſt A.B:: ab, Auque he aleraco fel probat pariter intel- 


8& 


Hgends eſt in — y_ polt citatis, 


Ad bo Proper — _ 


— 
— c 


i per primam) erit (rings addito yel ſublato 7 ) 


' —©& A tm merit 


1/0 


Gap XIX. ALGEBRA. - 91 
Ata B#86 
= ——,” Pariter- 


B 
A * ba I. Hoc eſt ( per fraftionum reduftionem ) 
& - & [cy 
wt ro 1; | natur 2, 3, altuſve. numerus : quod yocant bis com endo, aut 
| pi s af Feds Compolitionem & vs Junctim expono ( alterant per +, 


alteram per —,) propter parem utriuſque rationem, 
Ad 3 jt «B=A8E (utjam 4 = eſt); Diviſis — per * AB, fig 


a 
— =—. Atgque hec Inverlio ſmet 4 probata pariter valet in omnibus Inverſis 
&. :B 

r oy {t | I ) fi b I: ( utilis ad ſeq 
| Ad 9, ( quzelt alterna quintz,) fu jungitur explicatio ( utilis ad ſequentia ) 
a Nemps; pro: :4, 8, ſubſtituitur : "AB (quz, per ſecundam #quipoller ;3 adeo? 


. | que Pariter : AB::AtaBt8, 
T Ad 21.-Propter nonam {ic expolitam ; Sn inde ( per alternationem, ) 4 
E dicitur Converlio 5 tum 2n-hae; tum 1n tibus Converſis.'' Atque hzc: Sn- 
; yerſa, tantundem quaſi elt eum proportione t; ſumpris Ata& 5 A, pro dua- 
rum magnitudinum A, «, ſumma & difterentia, utravis larum fuerit major ; lms: is 


literqgue B £& & #2 XB. Er pariter in WOT Converlis. 
B 
ORs — { per 24) & == ( pers 13} erunt < duo 


A--& A--a - 
Abe , B86 
prima duobus poſtremis) — G3 AETG : 
"ants nd EP "; 
| Ubj proporto eſt aliquanto- perplexior ; folent gradatim 'arguere : Puta ( pro 
| 20s prog )SiA.e::B.&; erit (alternando') A.B::a:8: & y: Pf o-) 
B.A::8.«; & ( dividendo) B—A.A: : 6—a, «; 1terumque ( invertendo ) A. B— 
Atta fs. Aut ettam ( brevius ) Sit A. «: B; 8; erit { alternando, inverten- 
do, dividendo, ItETumque: nvertendo ) A. _ A::«aþ6—«, Et in aliis pariter, 
utres tulerit. ; 
::;;Poſſunr autem illi mod! ad pauciores fic CEP ny 
$i fit ut unus antecedens, ad ſuum conſequentem ; ſic alter nd Ps Me fo ic erit 
& _ vel differentia antecedentium, ad ſiummant vel aiferention conſequen- 
77”, ue Alterne, &y Inverſe." © *- 
I y : ut ſumma ad di, fr primorum ; : fic ſumma ad aiferentions ſect: 
dorum. Jang Alterne, &y Inverſe. 
Quod ex ſubjecto Schemate patebit : collatione facta cum ante raditis qui kic 
citantur numeris ſupra & infra PL | 
"6 US 2 F al 


t 4. % | + 37- 39: 41.143; 
A.a:: B,b:: Nee pts Aba As: :B4+6.B- þ. 
"Yo: © £8 6 b- 4 47. 49- FI. 

29. 3I- 33- 35- | 


22, 26. 28. | Shay 'F 
SS 1D 1%: 38. 46. 42. 44- 
A.B.;cab::ATBatp - AB. A-pB.::a+8,4—þ. ; 
4 Iq- 16. 18. 20. | 46. 48. 50. 52. . 
ZO.. 32. 34-36. | 


Quz autem de Proportionalibus, ſive in' qual: proportione poſits, traduntur ; : 
eadem ad ea facile accommodantur quz ſunt major! minorive proportione polita. 
Pura; NAe>::B8(HAadesfſitin majort Dn er quam Bad Þ) erit 
—_ 


| (abernands ) A. B>:: «6. ( Hoc eſt, ſ6— —; ductis utriſque in a8, crit. 
oy 


A 
AP OnY &, div uiſque per BG—>—: hoc eſt A.B >:: « 8.) Contra 
B 


7 


M # vero 


MT 6 
ITS SDS La <2 0 


+ 
* 0. 


BESS hoc eſt «. A<: :6.B: Quz . eſt /pver/o. Pariterque LO cilden 


ALGE BR A. Cap. XIX, 
: 


vero — << — ; hoc eſt B. &<<:: A. «, Pariterque a. &<: : A. B. Etſinuliter in ali 

8 ® AJ<Anver/tonibus. | 

; Tow; propter A8>«B , adeoque «zB<AE; divilis utridque per AB , erjt | 
8. 


B 
peek )eritB. A<: :6.e, 


A  B A B | = 
Er Compoends, ſu Drvidendd ; on: We => adeoque — & 1 es 1 i 


& - 
Ata,. BX& - FE So: 
—>—; crit At, «>::BE8, E. 
SI 
= 


a : 
| Grim fx (invnendo) —<— ; adcoque PEE ( pridine; ws 


i war 
nus additum. ) ſeu ——- <-— hoc &t tb A<: 'B+6. B: erit ca 
A B | 


rum invextendg ) A. Apa =B-B4 6. Qiz -eft Comerſo ratimis per Viam | 
Conpoſutionis. 
» F A—ax B—z 


Contra-vero ; :——>1—=( proper minus blanun) ſev ——>———- 

A B.: 

hoc \elt A —«A>: Os tame, A. A—a<: :B. oy | 
Que eſt Conrver fo ravionis pex Yiam Drojfons TS: is 


N—i* -B 
— Gumque ſic (per converlionem r rationis TEST & « por mnverim 
1 Abe  B+8 


if: 
np) <a Eric proper min ablaund aajer ow Refidoun | 


| B+8 
Bs Hoe eſt A—s. Abe>:; B-—6.B+8. Ex (inencad hs 
A | 


B+ 
A—ta<:: "B46. B—8. 


Hoc eſt; Sift A. e« >::B.þ. 4 
fAlternando A. , 2; 6. | 
& , <::8.B. 
7 { Invextendo IB , A <z:#58, 
EE Componendol KB. <>: 238: & 
Erit < Etdividendo/ AFB. B>:: «#8. 8. 
A. Aba >::B. B48: 
Convertendo = » Ei ye; ors 


| 
- | | Oh 3s A—e <:: Bk B—Bp 


, Ex, parier m reliquis ; quod inquirentis {agacitas facile javſtgbit Ut non fit 
opus 1d-ſingulatim oftendere. E 
_ Sed nec atios itidem argumentandi. modos ( ab his coats } -opus- crit parcicu- 
latim oftendere : Sufficir utique eos enumeralle qui ſunt precipui, & frequentioris 
uſus. :Paucos tamen ab Onghtredo- traditos libet hic Sia—e: qui praxcedentl 
 {chemati non commode infſererentur. 
Si quotliber magnitudines fint proportionales, ( puta A. «:: B. þ:: C.y::D9:: 
G&.)cxit, ut unus-antecedens, ad ſuumn conlequentem ; ſic ſumma ant 
ad fumniam conſequentium. Pura A. @: A+B+C+ D &c. = AL cw 


Iceungue fuerinr. . 


Q = 


te 
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{ A.# :: B. 8. adeoque( alternando & componendo ) 
Nam SA +B. oo 8::( .8::) C.y. Er 
A+B+ C.a+H8+y:i(C.y::) D. 5. &e. 


Er propterea, in continue proportionalibus ; puta 4. 6. c. d. &c. == ( quorum. « 
fic prumus ſeu munimus, & & ulcunius feu maximus, & Z ſurma-omnium; aJeoque 
Z—4 omnes antecedentes, 6 Z—y omnes conſequentes; erit a. b.: Z—a.Z—a: 

( ut unus antecedens ad ſuum confſequentem, fic-omnes antecedentes ad omnes con- 
{equentes.) Quare a £ — aa=b Z—bu, &( tranſponendo) bZ—aZ=bu—aa. 
Unde obiter 1:quet inventio fummz continue proportionaltum, ſeu progreſſionis 
Geometricz ; per hanc Regulam ; - =Z, UE" 

Si plurium proportionalium antecedentes ſint zquales ; erit, ut unus antecedens 
ad ſummam-ſuorum conſequentium, fic alter antecedens ad ſummam ſuorum. Pu 
fiA.B::2.6; &A.C::e.y;;KA.D::4 8: erit A. B+C+D:: a 8+y&8F. * 
Liquet cx priori demonſtratione, terminis alterne poſitis. « 

uta A. «:: A +B+C a+8+y. Ergo A. A+B+C:: a a+ 8+. 

- Si binarum nqnomns ſunt zquales:; ſunt ut antecedentes. Si vero 
- antecedentes fint #quales ; ſunt reciproce ut conſequentes. Pura }. ?:: 7. 9. Et” 
; $4r5 6 Les | | 
” $i bis quatuor magnitudines fint /z99z7/7er proportionales ; 1pſarum etiam tum 


Px” 


Y 


ſummz tum differentiz proportionales erunt. 


'A. nA:: &, ya. . | Aaenorres; 
B. vB: ; & »u6. "3 gel 


AXZB.nAZnuB::atb natn6::1.y. N Tg 


Si quatuor magnitudines proportionales, per alias quatuor . magnitudines pro-/ 
arcionales, multiplicentur vel diyidantur ; etiam faQtz yel - quotz proportionales 
erunt. | | 


A.mA:: « mea. 
_B. #B:: 8. nb. =» 


AB. mnAB::a8 mnab:: 1. mn. 


| uo © 4 # = 
- Ratio antecedentis ad conſequentem componitur ; yel ex ratione antecedentis ad 


rertium & rerti! ad confequentem: yel ex ratione terti ad confequentem & an- 
tecedentis ad tertium. | 


Ac. 


Prior dicitur ( apud Euclidem ) Zx 4quo mn ordine diret?o ; Poſterior, ex <que: 
m ordine perturbato. be" 
Sed de rationum compoſitione phura dicentur capite ſequente. | 


M 2; 


ALGEBRA  Cap.XX. 


CAP. XX 


De Rationum Compo/itione , alnſque que ev. ſpeftant_ 
Ee co Sc. QOBETABONONS.- i 4-4 


"A Um jam ante dictum fit; ea quz de Fraftionibus tradita: faerant, de ſs. 
tionibus ſeu Proportiombus parier  intelligenda effe : Poſſert hoc totum 
Caput tuto preteriri; nit quod animadyerterim, diverſas hac de rey 
'diverſis ſcriptoribus loquendi formulas ufurpatas, errand!, aut rem iplam perpe. 
- ram intelligendi, anſam feciſſe. ENT CALOEt 
. Ratio compolita..( x%y@ aryuciphugy) ab Enchde (def. 5. lib, 6.) fic definitur 
Alyg>. is nay oryucianu Neri, Tray ob F AV)aWv TWAIXGTNTESs ' ONNGTGTIASITELTUL, ' OLD TH1®y, 
© | Hoc elt, Ratio ex rationibus compont dicitur, quando illius Exponens, ex harum 
IJ CY Exponentibus inter. ſe multiplicatis conficttur.| | . JA 
8 | ita; cum Triph & Duph, exponentes 3 & 2, inyicem multiplicati faciant 
3x2 =6; quod hinc denominatux..( puta Sextuplam, ſeu Triph duphim ) dis 
cetur ex 7riplo fy Duplo compont. Seu Ratio Sextuph, componi ex rationibug' . 
. Duph gy Triph, co quod Sextuplum tit Duph triplum. Quod multiplications | 
opus elle, nemo non vidert. 2" 421; otnes: | | 
- Et quidem ea formula loquendi, Duphum Triph, multo aptius intelligeretur W+ 
( ſecundum vulgarem loquend: morem) quam Compoſirum ex duph & triph, + | 
pm tantundem valere vult hzc definito ,) fi pariter recepta eflent omnum 
rationum nomina, ac ſunt Duph, Tripli, aliorumque MHultiplorum. | 
Sed cum non, omnibus pariter fappeterent nomina, quo diceretur ( verbi gratia) 
A C A ; C Ws 
SN li; (cujus exponens 'fit —D 5 : )- aliam loquendi for. 
B-- JEITISLES JLLE ; 3-64 #41 


4 Ra” 8 
»+ $ . 67 OC EYES 
BASR Lat, 35, 


aa. ac i ca. 


mulam adhibet Euclides ( omnibus pariter applicabilem ), nempe, compoſitum a 
#:.>C- we Es 3. 
— @ —. Hoc eſt, ex ratione cujus exponens fit —, & ea cujus exponens fit | 
Os BY + B | 


C | EE? A. Ab AC 
—, Compoſita dicetur ea ratio cujus exponens {it — x —, ſeu —; ſive quz fit ab — 
B D *'BD BD 
denominata, Qui planus eſt facilifque ſenſus Definitionis Euclidez. | 
At vero, cum Compoſitionts vox apud Zachdem nonnunquam:; pro Addition 
Ns St .._. occurrat ur puta, 11 dicatur ABC rea ex re. 
" B C Qis AB, BC, componi:) Hinc factum eſt quod. jam 
| | | olim nonnull hanc compoſitionem djxerint rationum 
; Aaditionem: eamque loquendi formulam ( ipſos ie 
cuti) etiamnum retinent plurimi. Hujuſque compoſitionis diflolutionem, vo | 
cant __ Subduftionem. Cum aptius dicenda foret illa «Multiphcatio ; has 
Drviſ4o. ; 1 
Atque hinc difticiles commimſcuntur Quzſtiones; Quomodo fieri poſit , ut / 
Ratio per rationis * Additionem fiat minor? Et Ratio, ex duabus. additis fad, 
fat minor utrayis? Ut puta, cum ex additis Subdupla & Subtripla, fiat Sub- | 
| {extupla, (gropter ;3 xz =3;) fitque hzc utravis minor, per prop. 8. /ih. 5. Ew 
- clidis. - Quz quidem ſolutu ditficilis effert quzſtio, fi revera toret Additio : Quippe 
tum utravis Partiyum foret Toto major. | 
S Conliderandum autem erat, quod per Compoſitionts vocem Zachdes nonnun- Wl © 
| | quam, nec ſemper tamen,  Adaitzonem intelligit; ut jam dictum eſt : alibi tamen, © 
per Compo/etionem intelligit Multiphrationem. Ut puta ubi de numeris Primis * 
& Compo/ttis agitur ; .1tem de numeris ter ſe primis & mnter ſe compeſitis. 
£5 SIC 2, 3, 5, 7, &c. dicuntbr numer prom? leu mmcompoſiri; quia nullius numeri 
ww F Ke, _ Cintege: )- multiplicatione fiunt quam ſai ipſius & anitatis : ſed 6, numerus 
| com- 


WH Po 2. rr a. A wm @ we ab! 


Fo 


e "us CA 


> E88200D4h a=-n 


$ By 
By. th” 


aud w's 


$-quia; ic) ex multipligatis inter. +2 8&/1g..7 Si-mrtca -per *Compdſi- 
tel Wo ret- Additiogers; non minus effent pumeri; 2, $, %'&c. 
[ rp >, - Nam 5-.( «ddendo )  componicur ex'2& 4; 67 ex-4'& 4. 
_ Ita woes Echdes ( <julqve rape. age. Chnpoſt- 
Cum itaque manifeſtum tit quod duplex a ud Zachdem occurrat Coonpoſic 
altera. per Additionem (ut cum 2 + 3 = 5,) altera per Multiphcationem ( ut 
cum* 2 x 3 = 6: conlideralſe /oportuir, 'de *urra duarum intelligenda efler Ra- 
tionum Cl zio. Cumque” diferte” diceretur; & ea Cormpoſttione intelligendam 
eſe, quz fit ex multiplitatis \aver” le ſimplicium exponentibus quo fierct expo- 
nens compolitz : non oporruit-( ſenſu. direfte adverſo ) Additronem a pellare. 
Confiderafſe 1tem 6 .., etiam  Rationum compolitionem Zzchai dupli- 
cem eſſe: alteram- per Addimwvnem, que aww, abs definitur, def. 14. 41h. 5 
diverſam plane ab ex quz per Multplicationem definitur a6y@y I. 
def. 5. ib. 6, Priori logo , «bo ſimplex ratio A ad hag cujus epoyens et 
A \A+a 
7 "6: quz componendo ft, erit A+ ad a, cxjus exponenseſt Pha — +7. 


- Be uidem, {1 pro: antecedente.” A 4 «, ponatur A +'2. «, aut:A a 
inec demonſtrandam phe pcournel EHAIHHD & A ee co 
A 


A; £ 
ntelligentur; us quod exponens Compaſine: rh futura fir — A, aut = BY : 


Que. eſt rationum compolito per Additionem exponentinm ; p IS ao 
ſir Rationum Additio. Sed ca. compolitio de qua jam-agitur, cumHiar per Mu/- 
teplicatifhers Exponentium, dicenda potius eflet Rationin Maltiplitatio, quam 
Additio. - 


Cones ag batos; Authores: occurrat; -utroque * ſenſu _ wages 2.9. Ego 
| foggy” amy errand fit periculunt) alteram. appellare foleo Compoſttioneve 
ot -akeram Conpe/itionem per Hultiphicationets. ne de 1enſu fit 


ambigendum. Sic,. cx dupla-'& tripla,. adderae-co netur |Rumrupla { pro 
| ani. :) fed blends peer [Sexual propter wneh) ve: mp 
+ Atq gang mock oa evaneſcit protinus/ca qu ccnſebatur difficulras. 'Quomodo! fieri 
pollic | ut "fir. Franca atzavis: componentium / ſtunor ? 'Quan- 
hs Aland, cri non poſſit ut Torum>ſic ſux 'parte minus ( dummodo 
wu ſir poſitiva, ne = exigua:) Hultiplicando tamen, nihil impedit 
uctum, five Factum, tit: altero v 4 urroqu Factore minus. 'Quippe, 
qun Facoribus alter fit unitate minor,; actum reliquo minus:-& qui- 
et {i uterque ſit minor quan(ir,, Productum fie utrovis minus. Cutan enim 
(ex multplicationis natura) Numerus Productus toties cenfetur contmere Myul- 
= angry quotſunt in Multi Unxares:. fi Muliplieator- (ſeu -$:-448to- 
fit- minor quam 1, iProductus | continebit Poon oy” ſeu: _ 
quum pe: minus quam {emel.. .. Adeoquey! utut incongruum fit 
mam {eu  <g74getur; Subdupli & Subcripli ( hoe «ſt 4 +4 five Sabha 
&"Subrriplum, ) eorum altero minus eſſe ( pma' minus quam-z. aut x: ).Sazs:v9- 
inen'commode dicetur, FadZum ex his) (hoc-elt $x4, five Subduplum Subrripl, : 
aut trientis dimidium ) utrovis minus elſe. Ecquis enim dubitat quin Semi-trien- 
ts ratio ( live = ex. Semiſſis & 'Trientis rationibus PII } minor fit 
Mk tn ts mantis Fur, & demonttra facile, ( od admmodina 
| tu 
difficile demonſtratu caufantity multi, ) 8&1 duobus quibufuis > rs (utA,F 
guothibet ns medjos ( putaB, C, ruby utcunque -conſtitutos ( puta ve 
ones majores,; yel omnes minores, altero+ vel -utroque, aur partim- majores par- 
tim minores; ) ratto — componitar-:ex rationibus omnbus micrmed!:s 
oe od lm OTE hos Nm pn ad terjum, 6 fic continge 
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e cam Fares i fins his wu, clam i Glo, 
PPariterque ry ogg ioinger wrbato: fi trum A, B, C 
Ny hyper fic (non «. ad yok Beehake oe 
Gy nr ve 9: BE EN 'Hoe eſt,” 


Aon £ > Ding AB. 187 fe | | 
Si ==—&—=— (Eris = xo hoe = 
B op.” | IEP 8. 223 BC y.'B TS kt Go 


| bu 
Quamvis enim non comparentur 'eodem ordine,'( cum fint BB foundus & 6} 
rzus- terminus in priore comparatione, 'fed' 88 primus &-quartus in 7 
ſe kong mutuo deftruunt tum BB in mulciplicatione . priore, tum';86'in poſts” 
Neque-aliud. hoc ſt, quam fi. illic ponatur triplum _ hic' yer} 

pier ors utrobique bit ſextuphum: + "0" 
Idemque continget- fi adhwe fine urrobique termini in ordine pertab 
benny dmgnodo in 1 omnes fiant rum 0 rang EUN | 
OTF WD ILL WOE: 1 | E 


y ABC-: > vt A 4 
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ate hr om ry 


ob pes EEAPERLY Band 


Del 


BER, 


$ #0 


Atque hz duz propoſitiones- ( ſunt 2.2. bb.s. Euckdis l 

argumentatione a &quo — z five in xc wes five - ned perturbato-; wh | 

cunt \eveRan:; compel itionem per multiphicationem. 

_— 950; > aan norman png 5. ) am compolitionem ref 
elt per 4ditzonem. Nunirum, 

2 '$-<ir ut A ad «, ficBadÞ; zrque ut Cad, fic D ad 8: rum erit/ ut A 


ads, fie. B+D ad-f Hoc eſt, 
oe BG. Doo © 
« 


j SB & — ==; erit — + 
;- 4.8 o B Fame . " ; Gs F \ y 


Similiſque- argumenratio occurrit hee a ud "Fackdem aliokin ue. 

\Stan Ct ng ao anchors: t 
invicem {imiles ſeu zquales; (fintque; verb1 umero 2,3,4, plurelve;) eaq [ 
componendo oritur, thei ſole unins carum ata, irt ats, 1 
—_—— pro numero —— rationum fic componentium. Sic rations. : 


A ad B, (cujus Exponens eſt — 5) duplicas, iplicar, quadruplicaz &. funk. 
hk. 
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A \ A A 
5 AA ad BB, A 6B A% ad BY &ec, rn EP 


B B 
A A A A AA A3 As 
—x— x — x —, &. hoc elt —, —, —, &c. Val, fi ——— ſimplicis 
'B B- B: B BB BY BY 

- fit 1; duplicatz, triplicate, NE &c. Exponentes erunt rr, r7, 1%, &cc. 

| {Hoc eſt, prout jam 1 {umplicis r, azus, cubus, biquadraius, &.) 
Quo ſpectat Fakes Aff 10. I. lb, F. _— ad hunc ſenſam; Ji tfes plareſpe 
magnitudines ſint common! "645 roportionales ( puta 1, a, a*, &, a, &c. ) primi'ad ter- 
tiam, quariam, qumtam, (1 ad &, #, at, &c.) rationem FR Tony Aicerir an 

hcatam, triphcatam, quaeiruplicatam, &c. illins quam habet ad ſecundam; (1 2d a.) 
t (invertendo ) tertiz, quartz, quintz, &c. ad primam; eſt duplicata, eripli- 

. cata, _——_ &c. ulius quam habet ſecunda ad. primam. Hoe eſt, fi 
I x7 4 as a* af 
—, ſeu — fir exponens limplicis; —, —, —, G&c. fey —, —, —, &c. crunt 

” Fs a?- of "= 4 
expinentts duplicare, —_ quadruplicatz, &. _ 

Dicuntur autem apud _ (non ay@ Smdagr, rmdagy, menganMingy, &c. 
ratio ye iripla, » &c. ſed ) dndauiar, rermader, Trtanador, Cc. du- 
pony triphcata, quadrupli ata, &c. Quamyis enum (Grammaticam fi ſpettes) 

& duplicata, tantundem videantur: in uſu tamen Mathematico diſtingut - 

he. Aiqualis, Dupla, Tripla, Quadrupla, &c. ſuns ut, 1, 2, 3, 4, &c. ad 7. 

' Sed, Simplex, —_— Triphcata, Quadruplicata, &c. ſunt ut @, &?, a*, a*, &c. 
ad; 1.  Quzque jam dict ſolent radix, guadratum, _ biquadratum, &e. ab 
Euclide definiri cenſenda fant, ubi exponitur ratio /+; ſimplex, duphcata, A 

"aj ar a, &c. Adeoque quz jam dict ſolent atum, Cubus, 
ſunt quidem nova Aomzma, ſed non .nove Notiones ſeu iemificatu, 
£5 cis quz ab. Zvchde definiuntur quando rationem Duphcatam , 7 riphcatam, 
ny definat, = lib. SIE rh Ph 

explicatis, jam fatis iquet cum operationes Arith- 

en th Rav ſeu earum Exponenins rok KA ww atque 1n 


ro Numrum, 
\Rationum Additio (ſeu compolitio per additionem ) fir -Additis carut Expo- 
| nentibus, quo habeatur Aggregati exponens.- Ur, cum duplum & triplum - facir 
quintuplum ; prapent 3+2=x. Et Subdudtio Pnnidanrs quo habeatur expo- 
hens t, cum Quintuplum dempto Triplo, fiat Duplum. Sic fi rationi 
Aad B, avs ſit, aut ſubducenda, ea quz eſt C ad B, aut C ad D; additis 
aut orgs has exponentibus, haberur exponens Apgregati vel Refidui. 


A+CA C —C A C ADtBC | 


A C 
GY TAE RITEIO ca Fo = 
B, _D 


B B.:. B uy B D BD 


| Rakim Muluplicatio ( ſeu ; compolrio per - mulriplicationem, quam 'tamen 
Additionem ISL Ss ſe — th habeatur 
og ar ns. Ut, cum Dl DR fir Sexru ny ter 2x3 =2C. 

wilio ter ( {eu-co tz lutio per divi fic dividend ex- 
ponentem com _— _ expo nentem dividentis; ( quam umn SubduRionem 
rovroyaioes gp , cum {ubdupl um tri rea rp np 4. 
[rn FED (x. > Sag AID, mulrtip 

ragone Cad carne aut: Cad D; inveltigandum id crit, naultiplicando ant 


\©3IL 
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n he \ , *-, PF: 
OO —— ————— + RS 4-4. OO " — " 


* ane itt Cf: AC A C:::i AC C mg A'' op 
Wnt = XX een ==> ens, ws L, oo I oo, h—_— 
rt Bq.B D BD B” B "KC © D*B y 
i{Ubi item notandum ct; cena oſs Hvidere in rations: C44, gr 
tplicare in ratione ( huic —_— Pp Oe TR 


| . 98 


"ret Propofitio Demonſtra 


(af x. hb. 6.) contentus eſt definire Rationum Corpoſetionem ( per Mulkipli 


-@zonem, ) ablque alia definitione D:ſ/olutionts ( per I tviſtonem. ) Quoniam þ. 
) elle ditu eſt ( liqua fert- occaſio ) multiphcare in ratione ſubdupla, pro diudere 


in ratione dupla: & componere cum ratione D ad C, pro exmere rationey 
C ad D. | | 
Quadratio, Cubatio, czterxque rationum Involutiones ; hoc elt, rationum $;. 
milium continuatio ( {eu compoſitio per multiphcationem ) duarum, trium, ply. 
riumve: dicuntur Zxchdi, Duplicatio, Triplicatio, '&c. Pura; Duplu 
Triplum wripli, &c-. dicuntur efſe in ratione duplicata duplz, aut triple, &, 
Fiuntque quadrando, aut 'cubando, &c. exponentem {1mplicis. Et Evolutio hy. 
juſmodi Involutijonis, fic extrahendo radicem Quadraticam, 'Cubicam, &c. ex 
nentis propoſitz : quo habeatur exponens Subduplicatz, Subtriplicatz, &c. Pur, 
rationis A ad B, ratio duplicata, triplicata, &c- eſt ratio Aq ad Bq, Ac ad Bc, &, 
Er Subduplicata, Subtriplicata, &c. eſt ratio /A ad yB, ycA ad ycB, &c. 


2 ew = i Oe JO a A vcA 
— —= — XX = — — =— y/C—= —. 
BB Mn BB © #6 B vB B vcB 

Rationis ad Rationem ratio, ea eſt quz exponentrm. Ratio major ea eft cy; 
_ exponens eſt major ; minor, cujus minor ; & 1n ea ratione major & minor. 

uta, Duplum ad 'I'riplum, in ratione 2 ad 3- Et de alus fimiliter. 

Sed Duplicata' ad Triplicatam, eſt ut Quadratus ad Cubum. Er ſimuliter in 
aliis ratiombus Mulciplicatis, & Submulriplicatis. Et proide Quadratus, Cubug, 
Biquadratus, &c. continue creſeunt aut decreſcunt, prout Radix major ft aut 
minor quam I : ( pura fi Radix fit: 2, quadrarus,” cabus, b1quadrarus, &c. ſunt 

, $, 16, &c. continue creſcentes : ſed }, 4, 4, continue decreſcentes, {i ra 
1x fit 3: ) Pariter, fi expoſita Ratio fumplex, fit (que dicitur ) Majorztarrs ratio, 
ſeu major quam 1 ad 1; duplicata, triplicata, czterxque ſequentes, continue cre- 
ſcunt: ( nam dupli duplum, hujuſque duplum, &c. em tripli triplum, hujuſque 
wiplum; hoc eſt, quadruplum, octuplum, ſedecuplum, &c. 1tem noncuplum, vi 
np, &c. ſunt continue majora quam duplum, aut triplum.) Sin a 
uerit Hf7or;tatis ratio, ſeu minor quam zqualitatis, I ad 1 : continue decreſcunt 
duplicata, triplicata, czterzxque. Nam ſubdupli ſubduplum, five ſemiflis ſemi, 
elt ſemifſe minor, hujuſque ſemis etiam adhuc minor; Itemque fubtripli fſub- 
triplum, five trientis triens, eſt triente minor; ejuſque trtens, minor adhuc ; & 
in alus pariter. . Nec interim quidquam abſurd! eſt, rationem duplicatam minorent 
elle quam eſt ea cujus et duplicata ; & triphcatam adhuc minorem utravis; 
( nimurum, 1n rationibus minoritatis: ) non mags, 1nquam, ut numerus 
quadratus fit radice minor, & cubus adhuc utrovis; nimirum, quum radix mb 
nor eſt quam 7. | IS | 

Atque lic Zuchdem intelligendum efle ( def. 10. b. 5.) manifeſtunr eft : ub 
definit, 7 rium pluriumve magnitudinum, continue proportionalium, ( ſive creſcen- 
tum ſive decreſcentium ; puta 1, 2, 4,8, &c. aut 1, 5, 3, , &c;) prime ad tertt- 
am (1ad4,feurads,) rationem te duplicatam, ejus que oft prime ad ſecun- 
dam ; (puta, 1 ad 2, aut 1ad3z;) primague ad quariam (1ad'8, aut 1 ady} 
ejuſdem efſe triplicatam ; & fic continue : Dum tamen 1 ad 8, ( rationem triplica 


tam )) minorem efle certum eſt, _ I ad 4. { duplicatam, ) & utramque minorem 


el{e-quam I ad 2, cujus altera eſt duplicara, altera triplicata. + ic 

. Hzc; autem fuſius explicanda duxi, eo quod multos viderim Zuclidis lenfſumi 
haud: ſatis intellexifſe, multumque inde caliginis' exortum in ratonum doGtrina, 
dum non fatis animadverterint quid inter abyo drMdony, Ternadonev, Be Acer dmhachrty 
TermMagove, 'Interſit : neque inter rationum compoſlitionem per additionem, 6c: per 
multiplicationem. | . 

Denique; Cum nonnullos Enclidem reprehendentes video aut culpz infimulan- 
tes, propter hanc quintam libri ſexti definitionem, Ratio ex rationthus conpout 


dicitur, quando ex RE inter ſe Exponentibus fit Exponens, quali hc fo- 
iis, non definienda : Non advertunt hi naſuti viri quid” 


fit apud EuclidemDefinire. Aliud utique eſt apud Euclidem Poſtulare ( ut Pat 
bile) ſeu Praſamere ( ut verum ) dum tradir | 4c & nowos iyoia, , _ 
culpan- 
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culpandus eſt fi Poſtulet aut Przſumat quod non eſt ultro concedendum, ſed Pro- 
bandum: ) Aliud vero Definre, dum ogss exponitt; Quippe hoc nil aliud: eſt quam 
Explicare quid per Voces 1llas 1eu loquendi F ormulas ( quas definit) intellectum 
velit. Num autem que {ic definitur res haberi poſlit, ca definitio non athrmar, ſed 
quid per yocem illam fit intel[1gendum. Cum 7 7:a22um definit, fieuram planam 
tribus reffis terminatam, non aftirmat talem figuram conſtrui pole, ſed poſtea do- 
cet ( inter propolitiones demonltrabiles ) quod & quomodo con{tru1 pollit ( prop. 
x. & 22. 1b. x.) Cumque Circalwm detimit fieuram planam a cujus puntto medig 
( quod Centrum vocant ') ad pernetrum ( quam vocant Peripheriam ) dutte re- 
Fe omnes ſunt inter ſe aqguales ; non lic detiniendo affirmart talem haberi polle 
Figuram, taleque in .ula Centrum, 6 Peripheriam talem: ſed poſtea fieri polle 
Poſtulat, in rertio Poſtulato. Cumque inter definitiones libri quinti exponit quid 
intellectum velit per proportuonum Alernationem , Tnverſionem , riys awiteriv & 
algigroi, quid per argumentariouem irs 1n ordine Direffo, aut Perturbato; non 
lic definiendo Affarmar, aut Praſum, eas arguendi formas elle legitimas; ted 

{tmodum Demon/trat inter propolitiones demon{trabiles iſtius 1tbri. Pariterque 
1n hac definitione quinta libr1 fexti, exponut quid per Xy2y ovyneiuerr intelletum 
velit, ubt 7atrouem ex rationibus compont dicit, nempe cujus Frponens ( mirims ) 
fit ex 1llarum Zxponentibus mtier ſe multiphcatis. Nempe , Duplam triph ( cujus 
exponens eſt 2 per 3) ſeu 2x 3, ) dicatur, 1nquit, in ratione compoſita ex dupla 
z11pls ( quarum Exponentes ſunt 2 & 3.) Ecquid autem hic culpe in{imulandum 
eſt, {i dixerit fic intellectum uri phrafin lam, ratio ex.rationibus compont | Pura, fi 
A lit duplum iplius B, & B rriphum iplius C, ( adeoque A duphum triph iplius C ) 
dicatur, inquir, hc ratio ( triplz dupla ) compont ex dupla & tripla ; ( hoc el, 
per compoſitam ex dupla & zripla, intelligit auplam zriple, ) atque talem efle ſen- 
fum 1ſt1ulmodi phrateos ubicunque occurrat. Non 1gitur culpe infimulandus eſt 
Euclides quod lic detiniverit, fed Jl pottus infimulandi ignorantiz quod neſcive- 


rint quid {it Detmre. 


| CAR XL 
De Progreſsone Arithmetica gg” Geometrica. 


Oſt Ratonem ſeu Proportionem hactenus conſideratam ; de Progre/ſione jam 
dicendum : 4rithmerica prefertim & Geometrica. 

Ubi eadem Ratio per plures continue Terminos repetitur ; dici ſolent illi 
continue Proportionales, 1eu Terminz in continua proportione. Pata, cum fit ut pri- 
mus ad ſecundum, fic ſecundus ad tertium, & hic ad quartum, & fic deinceps. 'Ta- 
Iifque terminorum ſeries Progreſ/eo dici ſolet. 
| Verum quidem eft, quod vox. Agr ( quam nunc Razomem, munc Proportio- 

Long |» ny 1 apud - Zuchdem, reliquoſque ex Veteribus Geometras, non 
pro alia Ratione ( quantum memin1 ) occurrit uſpiam, quam pro ea quam vocamus 
Geometricam : Quo ſenſu Rationem definit ule 3 def. Quintr Elementorum. Nem- 
pe, quz eaminnuit Magnitudinis Relationem ( ad aliam fibi +0, any. quz 
ex Quotiente ( 1111us per hanc diviſz) denominariſolet. Ut cum unam alters 
dictmus duplam, triplain, ſeſqwmalteram, &c ; prout eam contineat bis, ter, ſemel 
cum ſemiſſe, &c. Quo ſenſu Kationts vocem 1n precedentibus uſurpavimus, ( pro- 
ut & ali ſolent ut plurimum, ub1 non ſubjungitur vox diſtinftiva, ut proportio 
Arithmetica, Harmonica, &c.) Et quem ego lubens perpetuo retinerem, nift quod 
Recentiorum mos loquend!1 vocis-ſignificatum ampliaverit. 

Sed przter eum Rationis ſeu Proportionis ſignificatum ( famoſiorem ; ) alias 
tem Proportzonalitates invexerunt Recentiores ( Arithmeticam, Harmonicam, alt- 
aſque ; quarum magnum numerum apud Clavium videas ; eoque priores Feethium, 
Jordanum, alioſque lcriptores Latinos.) Quas & Medietates vocant nonnulli. Er 
communt Progreſ}t19num nomine haud incommode dicamus. p 

Pregreſſio Arithmetica, leu termini 21 -——o—_— proportione Arithmetica ; = {o- 

2 ent, 


x 
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lent, quando per «&9uales Differentias continue proceditur, ( fivecreſcendo, fiye 
decreſcendo, & in quocunque genere quantitatis. ) Ut, 


k 4. 6. 0. - 36. In 
3.15. 8 n- of 2 on 
GS. 16... $$. So. - 


In duabus primoribus Progreſſionubus, 2 eſt continuum Incrementum; 1n tertj 
continuum Decrementum. Dicique ſolet communis Differentia, ſeu communis Ex. 
celſus. 

Et, univerfaliter , G panatur A primus terminus, & E communis exceflus ſy 
differentia : Termini ſunt, t 


Creſcentes, A. A+E. A42E. A+3E. A+4E. &c. 
Decreſcentes, A. A—E. A—2E. A—3E. A—4E. &c. 


Sed Arithmenica Progreſſio ſimpliciſima, & maxume naturalss, eſt quz Incipit abs, 


0, ©. a. a6 46. 
o. —E. —2E. —3E., —4E. &. 
Ubt autem ab alio quovis termino inchoatur, ( utab A in antememoratis ; ) el 
revera duarum potius progreſſionum Aggregatio ; puta Aqualium, A. A. A. & 
aliaque addita demptave, o. E. 2 E. &c, _ | 


A. A. A. A. A. &c. 
_ 2E. 3E. 4E. &. 


A. AXE. AZ2E. AZ3z3E. At4E. &c. 


De __—_— Progreflianibus Arithmeticis, proponi ſolent variz Queſtions, 
ſeu Problemata. Pura, Ol | 
Dato Primo termino A, ( communi Exceſſu &; invenire quemuis alium tt; 


. minum in data a Primo diſtantia d. Puta duodecimum a primo; A 12 E. Sn 


AZdE. 

Item, Dato termino my A; cum communi Exceſſu EZ & numero terminorun 
t=d+1; zwenire V altimum; Of S ſummam omnium. Puta AXdA=V, 
Er A+V=2Z: &ztZ=S. | : 

Aliaque multa Problemata ; ubt ex A. E.t. V.S ; datis quibuſdam, alia inveſt 

Antur. 
: Quam rem cum ego fuſius proſecutus ſum in Opere Arithmertico Cap. 25. 26. 2, 
28. Non hic repeto. | 

Progreſſio Geometrica, ſeu Termint in continua proportione Geometrica, dici 16 
lent, quando per equa/es Rationes ( proprie diftas ) continue proceditur. Fiunt 
que continue Multiplicando per communis rationis Zxporeriters ; {eu continuum 
Multiplicatorem. Creſcendo quidem, {i continuus ille multiplicator ſit 9ajor quatt 
I ; Decreſcendo, {i 27707. Puta : 


2.4. ©. &. ©. G&:. av 
4 

; 6s. WM: MM: & 8. 

I28. 64. 32. 16. 8, 4 . &, 


In duabus primoribus, communzs M44/7phcaror elt 2; in tertia, 5 : ſeu. ( quo 
tantundem eſt ) 2 eſt communis D7viſor. | | 

Et, univerſaliter, {i potiatur A primus terminus; & R communis Multiplicatof, 
ſeu exponens communis Rationis ; Termint erunt 


A. AR. ARR. ARRR. ARRRR. & 
A. AR. AR*. AR? . AR* . &c. 


\ 


—_ «©. AM — 
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Aut etiatn (5i continue per R dividendo procedatur, aut mulp F E D ) 
= 4A 120 | 


A. —=. —. ns,  <n—__ , 
= © Lo 


Sed Geometriea Progreſfio ſimpliciffima, & maxime naturalis, eſt, quz ab 1 in- 


choatur. Vt. , 
C ©. R. R* B*. R<. &c. 


Si ab alio termino incipiat, ( ut pridemab A ; ) tantundem eſt atque com ſta 
ab Aqualium progreffione( A, A, A, &c. ) in lam ducta: aut per ZIfam divita. 
A A. 4; 4 .. nz 
3 K* . BY, Y . RS 
A; AR. AR2z2. AR”. AR*.. ARR 


A A A A &: 
: a -—- . oa;;, » . c_ 
R E R3 R# R5 


Hujuſmod1 Progreftioni Geometricz, accommodare ſolent conformem Arithme- 
ticam ; Exponentes ſeu Indices termmorum Geometrice proportionalium exhiben- 
tem. | 
_—_, oo. t.. 23. 3... 4 ao. 


Termini, :..R, R*. RY. RR in 


Quorum quidem Exponentium magnus uſus eſt in yariis operationibus quz Pro- 
greſſiones ſpectant. " cx Additio & SubduQtio in Exponentibus , reſponder 
Multiplicationi & Diviſion in ipſis Termitiis geometrice proportionalibus. Pura, 
ut 2+3 =5x. SicR*x R= Rs. Et fic ubique. 
Atque hanc, tanquam 2 vero principio, tota Zogarithmorum dottrina derivatur. 

| Siautem Series Exponentium non incipiat ab 0; vel feries Terminorum propor- 
tionalium, non ab x : poſt exponentium additionem, facienda eft fubduQtio prumi ; 
& polt proportionalium multiplicationem, divifio pr g_ Item, polt expo- 
nentium Subductionem facienda eſt Additio prin : eſt poſt Propertienaltlum Di- 
viſionem, multiplicatio per primum. Pura. 


Exponentes 3. $5 . 7 Ss. ms. a 
Terminiprop. 2. 6 . 18 . 54. . 162. 486. Gc. 
; Sew A. AR. AR*. AR?. AR*. AR5. &c. 


Ubi; ut 5+$g$—3=213. Sic2)198x54(486. ELA)YAR*XAR3(AR*®. 
Ttetig; ut 33 =9 4+ 3 =". Sic%x2=18. AR?YAR%xA (AR? 
De Progreſlione Geometrica, variz item proponi ſolent Queſtiones ſeu Proble- 


mata. Pura, | : = : -— 
Don termino A, fy communi multiphcatore ſeu exponente communts Ra-. 


tionis R; invenire alium quemis terminum in data a prims difantia d. Nimi- 
rum A R*: | | | 
Item Dato ; ma termino A, communi multiplicatore R, © numero terminarum 
 t=d+31: {nenireY, ultimuin ; (fy S ſurmiman onnum. Nimirum ARS 
V R—A 
V. & -=5$. 
R—x - ; 
Aliaque multa Problemata ; ubi ex A. R. t. V. S. datis quibuſdam , alia inveſtt- 
gAntur. | 


Quam rem fuſius proſecutus ſum , Opere Arithmetico cap. 25. 3T- 33- 34+ neque 


hic repeto. oy bt 


IOE 
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Sunt autem & aliz Progreſſionum forme ; {ed quas hic particulatim proſequi 
nolo ; contentus celebriores duas 4rithmericam & Geometricam diftas, breviter 
expoſuiſſe. | 

Ut Harmonice ( ſeu Muſice) proportionakum; Hoc et ( tradente Oughtreds ) 
quando #7 terminus primus ad quarium, ſic differentia primi & ſecundi, ad diffe- 
rentiam tertii oy quarti. 

Pata 5, 8, 12, 30. Qua 5.30::8—$5.30—12::3. 18. 

Item A, M,N, E ;fifitA. E:: M—A. EN. Adeoque AE—A N =ME—AE, 

AN X* 
Et -— =E, an: 
2A—M 2E—N Su | 
Huc referas Reciprocos terminorum Arithmetice proportiopalium. 


| T I T I T 
Puta, =. —. —. —. —. Ec. 
2-4 7 
B 3 3 a. 
Aut —. —. '—,. =. =. &. 
CG ab 6 6 yo 
Nam hi ſunt continue proportionales Harmonice. x \ 


BD 3 3: # 3 
Hoc elt — . —:; ———. ———. 
—_— - CG as - 3G aG 


Propter fattum ab extremis zquale facto a mediis. 


Hoc eſt — — — = —— — —, 
2CC 3CC 4cCC _ 6CC 
3BB 2BB BB 2BB BB 
ins} oor MR 2 rome es; ante; 
6CC 6CC 6CC 6CC 6CC 


Et fic ubique. 


bl 


Aliz ſant Progreſſiones ſecundum numeros Quadratos, Cubos, wy wr &c . 


ſeu in Arithmetice-proportionalium ratzone licata, Triplicata, Quadruplicata, 


&c. Ut ſunt ordinatz 1n Parabolarum & Paraboloidtum Complementis. 


Vel ut Radices Quadraticz, Cubicz, Biquadraticz, &c, aut in ratione fubduplicata, | 


ſubtriplicata, ſubquadruplicata, &c. arithmetice proportionalium : Ut ſunt ordina- 
tz In Parabolis & Paraboloidibus. 

Progreſſiones item ex hujuſmod! pluribus compoſitz : Ut ex Progreſſione Arith- 
metica, addita vel dempta progreſſione Quadraticorum : Ut ſunt Quadrata ordina- 
tarum 1n Hyperbola, Ellipli, Circulove. | 

Autin horum. ratione {ubduplicata :. Ut ſunt ipſz Ordinatz in Hyperbola, El- 
Lipfi, Circulove. h 

Item, ſecundum numeros Triangulares ( qui ſunt ut Quadrata ordinatarum 'in 


” 
4 


Hyperbola zquilatera, ) Pyramidales, Trianguli-Triangulares, &c. | 
Et mille thr Prereffaing ſeu Serierum forme. Quarum alibi aliquas per- 


pendimus ; plureſque poterit quilibet pro arbitrio ſuo. 


Cap. XXT. 


- S © 


C] 
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Natura &y Compo/itio Quadratorum, Cuborum, eo» ca- 
"=" terarum Poteſtatum. 


Atus, Quadratum, Cubus , cxterxque Poteftates ſeu (ut loquuntur aliqui ) 

Dignitates; nomina ſua mutuantur ab Extenfionibus Geometricis,- Locum 
reſpicientibus. Linea leu Latus dimenſionem habet znicam, nimirum Longi- 
tudinem. Quadratum, leu Planum, aut Superficies, dimenſiones habet duas; Lon- 
gitudinem, & Latitudinem, | Cubus, aut Sodum, dimenſiones tres; Longitudi- 
nem, Latitudinem, & Profunditatem, five Craſfitviem. Ultra quas, exteniio lo- 
calis non procedit. _ Quippe natura Loct, Spattive, non plures patitur; cum h# 
totam Spatit capacitatem compleant. 

Sed Alebre natura magis elt Abſtrafta: nqp ad locales extenſiones ad{tria, 
ſed ad omnia ( cujuſcunque ſunt naturz) ſe extendens quz. Rationum ſeu Pro- 
portionum ſunt capacia. Puta, Laneam, Superticiem, Solidum, Tempus, Pondus, 
Motum, Vim, Numerum, aliamve quamvis ( ut loquitur Zachides) <Magnitudi- 
nem, {eu ( ut loquuntur Recentiores ) Rzanzitatem. Hoc et, ad omne 11}ud de 
quo per Azam inticrrogart fſolet; ut, quam Longum,' quam Latum, quam Am- 
plum, quam Crallum, quam Grande, Quantum ſeu quam Myltum, Qyor ſeu 


quam: Multa: &c. Quippe hzc omni aliquid habere «Magnitudznis {eu Quan- 


titatis necelle eſt; unde alind alio ( <uidem generis) Majus, minus, aut xquale 
dicatur : de qua per Adverbium comparationis Qarz interrogart folet: Atque ho- 
rum omnium, docet Zxc/ides ( 3 def. quinti ) Rationem elle; atque hanc ( ab- 
ſtrate ) perpendit Algebra, ad omne genus magnitudinum accommodandam.. 
' Hz autem Poteflates ſeu Dizmtates ( utut :nomina mutuentur X Localibus 
extenſionibus;' eo quod-Zachdes Numerorum Planorum & Solidorum, item Qua- 
dratorum & Cubicorum, aliquando faciat menttonem : ) non aliud ſunt, proprie 
loquendo, quam Sertes {ive Progreſſio continue proportonallum Geometrica, ab 
x inchoatorum. So ney... | Tb 
Cujus quidem Progreffionis, ſ1 ponatur 1 ( 294m ſeu monas) terminus pri- 
mus, terminus ſecundus erit Radix ſeu Zazus, ( unde determinatur communis 
Ratio progrelſhonus, ſeu communis Multiplicator;) Quadratum, Cubus, Biqua- 
| \efatum, & quz ſequuntur Poteſtates; ſunt ejuidem Progreflionis termini, Cer; 
tius, Quartus, Quinrus, &c. | 5 I 4-990 30 
_ *Quomiam vero, primus.terminus x (ſeu Unitus) 1am in ſe continet. Radi- 
cis dunenſionem; Radix, anam; Quadratum duas;.' Cubus, tres, Biquadratum 
quatuor ; & fic deinceps: his. accommodart ſolent Zxponentes ( 1n progreſlione 
Arithmetica) ab o inchoati, qui indicent, quot in quaque. poteſtate ſr Rack 
cis dimenſiones, five ad quem 1a. Gradum elevetur, aut quoto lit, ab 1, loco. 


EXONS ; OF Nite 304 5 dorm a FRY, £5. E110 29h 
PoteFtates; T1.A. AA. AAA. AAAA. AAAAA . &c. LP 

| | SK $25 CEE 
Atque hoc ipfum eſt ( quamyvis:non memini id ab aliis 'notari/ folere )' quoe 
vult Zachdes, ubi definit. Rationes, ſeu* Proportiones, expolitz: duphcatarm; tri- 
fhcatam, quadruplicatam, & {ic.deinceps, (def: 10./ lib, 5. ) 'Quippe, {i A (ſeu 
A ad I) lit exponens ( ſey-:denonunator ) rationis expolitz; erit AA- exponents 
duplicatz; AAA, triplicatz ; & ſic deinceps.” i oj 5 7.9.45 tab 
; Ur jam non fit, cur nos; deterreant :formidanda nomina Quadrazo-quadrati, 
Swperſolidi, & fequentium; ut: plures utnuentia dimenfiones Tocales quam Spati 

natura patityr :  Quippe nihil. gravius innuunt hxc dura nomina, quaint 
metricam Progreſlionem, ſeu' Rationem eandem toties repetitam; quod, 'abfque 
mute, Heri polſe, nemo dubitat- Nihil utiqueeſt, in natura, Soloeciſmi ; ut Ununy 
aliquod ſeu ( expoſita quantitas ) Dupletur, duplumque itefum duplerur; 'arqte 
| hoc 


x03 


-_ 
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hoc tertio dupletur, & {ic porro quouſque opus erit; ſeu Tripletur, 1terumque 
tripletur, & tertio wtidem, & fic porro. Quod nihil aliud eſt quam Radix, Qua. 
. dratum, Cubus, &c. in eju{modi Progreſſione, Radicem habente 2 aut 3. Et i. 


miiter in alus ; TR 

Neque hoc aliter differt ab aliis Rationum Compoſitionthus, nifi quod hee 
ſit /emihum rationum compolitio. Quippe, f1 Corpus aliquod ( czteris paribus) 
| fit altero longius in ratione A == 2, latius in ratione B = 3, crafhus 1n ration; 
C=4, & intenſive gravius in ratione D=y : pondus <jus erit, ad pondus al. 
terius, in ratione ABCD=2 x 3x4x5 = 120. $1. vero fit tum longius, tum 
latius, tum crafſius, tum intenſive gravis, in eadem ratione A = 2: erit pon- 
deroſius ( ſeu extenſive _ in ratione AMAA =2x2x2x2=16, Hoc 
eſt, in quadruplicata_ ratione ipſius A, ſeu: ut Biquadratum ipſius A, ad 1. 

Poſt naturam Progreffionis hujus in Poteſtattbus ſeu Gradibus {ic explicatam, 
(quibuſcunque nomiuibus appellentur ; ) earundem confideranda eſt Nozato, ſeu 

variz Notandi forme: quz ſunt, apud alios, alia atque alia. 

_ _  Sumpliciſhma notand! Gai, ( modernis, poſt FZarriozum, uſitata,) eſt, per ny. 
- dam indicationem, quotus Radicis Gradus fir, WT ejus Dimenſiones includar, 

Verbi gratia; Sexta poteſtas radicis A,. hoc eſt ,( fic utique intellectum vols) 
ſextus voſt unitatem gradus ſeu Qocus in propreiour Geometrica ab 1 inchoat, 
cujus ſecundus terminus ( ſeu primus poſt 1 ) fit A: notari folet Z4A444 
ſeu aaaaas ; ſeu ( brevitatis gratia ) A*, aut a*. 

Arabes, eoſque ſecuti ( ante Yietam) Enroper (A Mauris edofti) hanc Po- 
teſtatem vyocarent 2zaaro-cubum, ( hoc elt Ruaaratum Cubr, aut Auadrati Cubum,) 
quan fic notant F@& aut. QC, ( aliave notatione que tantundem valeat; ) Quip- 
pe cum. Cubus habeat dunenſiones zres, hujus Quadratum habebit bzs zres, hoe 
et ſex. Quippe poteſlati przcedenti ('dimenſionyum quinque.) Swrſo/id;, feu S 
per-ſohidi nomen fecerunt. Et fimiliter ubi dimenſionum numerus fic ſeptenu, 
aut wndecenus, alinfve numerus primus. ſeu incompoſitus, Superſolidum ſecun. 
dum aut tertium dicebant, & fic deinceps. Ubi autem Compoſirus fit dimen 
ſionam numerus;-nomen fecerunt > componentium nominibus compoſitum ; & 
CharaRterem ſimuliter: Puta; dimenfionum novem, Cubi-cubum FÞ : dimenſio- 
num decem; quadratum primi ſuperſolid!, & ſg: & in reliquis timiliter. | 

Onghtredus autein, Yietam ſecutus, ut ille Diophantum; nullam habet Super 
folidorum coram; Sed omnes ( poſt Radicem ) Poteſtates ſolis Quadratt & Cub 
nominibus ( ſaltem inter ſe compolitis ) exponit. Adeoque pro Swperſolido, po- 
teſtatem quinque dimenfioniim vocat Qzaarato cabum ; non quod lit Quadratum 
tabi, aut Quadrati cnbus ( ut locutt ſunt 4abes) fed faftum ex Quadrato m 
Cabum duo: Proque Arabum Qaadrato Cub:, '( {ex dimenſionum Poreſtate) 
Cubi-cabum dicunt; hoc eſt, factum ex Cubo in Cubum; cum Cubi-cubus Arabun 
a novem dimenfionum poteſtas; nimurum, Cubus Cubi; ſeu Cnbus Cubice mul 
tpLicatus. | Þe 

Huic apud Diophanturn ( eumque ſecutos) denominandi methodo, anſam . de 
difſe- punto; Quod apyd Zuchdem viderit Diophanius numerorum Ruadraticorm 
& Cubicorum mentionem; ſive numerorum Planorum & Solidoram; ſed non 
item pluries compoſitorum. | SN | 

Quod ipſum mihi argumento eſt, frabes ( F =: Superſolida interponunt ) ſuam 
Algebram, non 2 Drophanto, aut Grzcorum alio, primitus accepille; ſed ab /n- 
ds potius, unde Figuras numerarias habuerunt. -. | . 

Hine elt quod Oughrredus gradum quintum delignat 49 c, & ſextum Acc; 
& in reliquis pariter : per c tres dunenſiones innuens; per 9g duas. Et fic ſemper. 

| polt x, {1 cerminus proximus ( ſeu. Radix?) ponatur' A ; Quadratum 
erit AA, ſeu Aq: Cubus AAA, ſeu AqA, vel Ac: Biquadratum; AAAA, 
ſeu AqAq, ſeu AcA, vel AAc: Gradus quintus, AAAAA, ſeu AqAgA | 


. 


ſeu AcAg, ſeu Aqc. Et ſinuliter zn alus. >» .- | 
Nec ,tamen ita. {ſe ad hanc notationem aditringit ſemper;;' quin aliquando. 
(2] [3] [4] [5] [5] &c. adhibeat ad fignificandum dimenſiones'r, 2, 3, 4, 5, 6, &. 
Secundum eas notand1 formulas, duas conficit O#ghtiredus Tabulas, pro Geneli 
& Analyli poteſtatum: Quarum PRIOR Poteſtates 2 Radice fingulari (qu# 
unica figura. ſeu nota _numeraria | conſtet ) confeRas colligit: POSTERIOR 
formam Poteſtatum A Radice Binomia conficiendarum. -#K Ao 
| | Tavula 


\ 
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Tabula PRIOR, Poteſtatum © Radice [mgulari. 


A[A? A 3 A3%{[ .A5 | AS5 A7 -” ny | | 
AlAqlAc|Agq Aqec| Acc Aqge | Agee | 
© i1--- 6 LET "Ye , | 


JET MET) 2 WE] 77 


——— 


— 


9 | 27| 8a] 243] 729]. 2187] 6y6r 
| 16 | 64] 256|| 1024 | | 4096)  16384| 65536] © _ 
5 46 | 125 625] 3125| 15625 Br25 390625] | | 
| '6. 36 | 216(1296  7776| 46656| 279936 "1679616 4 PE 
4 124 49 | 343 249116807 [r17649) 823543 | 5764801] 

8 |. 64. | 51214096] 32768 [262144 2097152 [16777216 
59949 |5 31441) 4782969 (43046721 


Ubi contanetur, in columna prima, Radix, 'Latus, feu Numerus ('quippe his 
omnibus nommibus dic1 conſuevit) quouſque-extendunt: _—_ novem fingula- 
res. In ſecunda; eorundem Quadratum, Cenſus, Gradus fſecundus, ſeu ſecunda 
Poteſtas, ( quz & ſimpliciter, Poteſtas dicitur..) In tertia; Cubus, Gradus twtitis, 
ſeu tertia Poteſtas. Et fic porro ad Octavam uſque.- Utterius, - fi opus- fit k 
_eontinuanda. -: -- b; L428 Ls 1 gt6ob os 

Atque hinc famas { ab{que ulterior! moleſtia ) Radicem ( Quadraticam, 'Cu- 
bicam, .&c. )- vero proximam, cujuſvis numeri,- cujus' radix-non-plures exigit quam 
iguram fſingularem : Aut etiam cujuſvis figurz 1mgularis Poreltatem 1mperatam ; 
quouſque ſcilicet hxc ſe extendit Tabella. - - ET NEE 


Sed quoniam in majorum numerorum radicibus exquirendis , opus erit id 

ticulatim facere ( prout etiam in Diviſiongg exercitio ſolet fieri: ) Radicem 
Ye in ſequenubus canſiderat, \quaſt' ex Dink 1fnbeis conſtantem, A ( quam 
vocat Raatcem Binomiam:) Quorum primum ſupponit vel jam inveſtigatum, 
vel Ks Prtris Tabulzx inveltigandum : Si ( adhuc 1gnotum) Pofifrioref! ope 
Tabulz exquirendum. | | EZ | 
Quam ut conſtruat; Radicem Binomiam in ſe multiplicat, ut habeatur Qua- 
dratum; Hoc item in Radicem, ut habeatur Cubus; Cubumque in Radicem, ut ha- 
beatur Quadratoquadratum , ſeu Biquadratum: & fic continue. Quo 'conſtet, 


| 9 utray1s pars radicis 1n Poteſtate-continetur. Atque fic exponit Gene/etr . 


oteſtatum a Raaice Biomia. 


 A+E, Radix. 

AE. 

Aq+AE | : "1:2 

_+AE +Eg at 5 a, 
Aq +2 AE+E q. Quadratum. | : YN 
F ys 3% Tan 5 | pIBY 
wh 5 AEq_ Ind. 3 "__ "10 y 
+ AqE+2AEq+Ec ' 0 | 
Ac +3 AqE +3 AEq + Ec. | Gubus. 

23 AFE_ is 345 

AqqT 3AcE-3 Agtq + AE _ 

_ + AE +3 Aqtq +3 AFc+Eqq 

Aqq+4AcE+6 AqEq + 4 AEc + Eqq. © Biquadratum. 

hab 2 Iu : 


O 


105 


$00: 4714 Vo ae. pes; roo 466 


mt => Latus ſeu Numerns 
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Quo proceſſu, ſtatim innoteſcit ; verbi gratia, Quadratum ex quatuor membrig 


conſtare ; Quadrato ipſius A, quadrato ipſius E, & Binis rectangulis AE. Cy. 

bum vers, ex membris Otto; Cabo ipſius A, Cubo ipſius E, 'Tribus ſolidis ex 

Aq in EF, Totidemque ſolidis ex A 1n E q. Et pariter in ſequentibus poteſtatibus, 
Membrorum horum extrema rg Ts. in quadrato, Ac Ec in Cubo, & ſic 


in reliquis ) Diagonia dici ſolent, ſeu Diagonaha; (quali juxia Angulos polita:) 
Intermedia vero Complementa ( ut quz cum Diagonalibus cum gomplen :) ea 


que Complementa una cum Diagonaliuum altero, Gozo diet folet. 
Quorum nominum ratio eſt m Quadrato magis obvia : 1n reliquis, cum re. 
ſpegu ad hoc accommodantur nomina. : OS 
Pets ix .- Quippe, ſefto Quadrati latere quovs in duo fey. 
.E .;menta A, E; duQifque per ſectionum puncta reftys 
—7] quz int lateribus parallelz, aream in quatuor ſegment 
q ae] A x pox rone” ng conſpicientur, ad oppolitos angulos, A q 
| ; S - Þ + Eq; quibus adjacent duo Parallelogramma totum com. 


o& 
A 


plentias AE AE. Quz duo complementa cum ung 
h | Diagonalium ( exempto ſcilicet altero Diagonalium) 
- Eq E © cam figuram complent quz 'dici ſolet Gromon. Neque 
A. -'E. -; + hoc in Qudgratis tantum, fed in Parallelogrammis om- 

'  Nibus, ad eam formam fſectis, | 
Sinuliter in Cubo oftendetur, fi planis fecetur externis faciebus parallelis, per 
laterum fic ſetorum punt tranſeuntibus. Quippe tum ad angulos confpicien. 
tur.,A'& Ec; & duum generum -— 3 png nimrum, tria Parallelepipeda quz 
baſin habeant A q & alutudinem E, aliaque tria quz baſin habeant E q & altumw- 
dinem.A.;\ Hoc KY 3AqE 3AEq Quz complementa ſex cum uno Diago- 

nal;um, .Gn0m0n itidem So ſoler. | | 
Et quamyvis idem in aliis Poteſtatibus ſinuliter oftendi non poteſt, ( cum non 
permitzat. natura; ſpatii plurium quam trium dimenſionum compoſitionem : ) per 
analogiam- tamen. ad has {eftiones corporales; fimilia imponuntur nomina mem- 


> 


bras. per, multiplicationem ſpecioſam faftis 2 radice bindmia. Atque ex tali mul. 


uplicatione, conficitur Poſterior Tabula. 


= Tabula Poſterior, a Radice Binomia. 


. Lon 


2] | GJ] T4] | 1 | 5) | Aj BI f [JF 
We 4 | | Accc #71 
| Agcc| Io AcccE 
| Aqqc 9 AqccE, 
| Acc 8 AqqcE| 45 AgccEq 
| Aqc 7 AccE | 36 AqggcEq 
/ Aqq 6 AqcE 28 AccEq 120 AqqcEc| 
| Ac s AqqE 21 AqcEq 84 AccEc 
Ag {| 4 Act 15 AqqEq| 56 AqcEc | [azo AccEqq 
2AqE| ro AcEq  [Þ5 Aqqrc 126 AqcEqq. 
2 AE] 6 AqEq 20 AcEq 70 AqqEqq| 252 AqcEgc 
| 3AEq io AqEc 35 AcEqq 126 AqqEqq | 
. Eq 4 AEc 15 AqEqq 56 AcEgc 2I0 AqqEcc 
Ec s AEqq 2T AqEqc 84 AcEcq 
| Eqq 6 AEqc j 28 AqEcc| 120 AcEqqc 
Eqc 7 AEcc 36 AqEqqc J 
| Ecc 8 AEqqc 45 AqEqcc 
Eqqc . 9gAEqcq 
| Eqcc = 10 AFccq 
| BY Egg! 


Eadem 
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-— 


. Eadem. Tabula: omiſfis lueris 9 c,. parizer exhybebitur appenſis, pro numerg di- 


menſionum, figuris ears. 


| 


L 2] | Bl | 41 | b5]- | [6] jb] | BI | » fo] | {repo 
>= ys | = Ss A'9 
= SY hh — AF 
7 A I0A%'E 
G37 . | SE 
AJ*---. 8A'E | 45 AFE>? 
As AE 1] 36 AVE? : 
A4 6 A5E 28 AS F7  |120 A? FE? 
A3 Ss A*EI 21 25 E? . f 84 ASE} 
| A? 4A*E [rs A#8E7- © I56 A5 EF 210 A* E4 
A 3 A*E i9 A3.F3 [35 AYEF. -;. . 1126 A3 Es 
2 AE 6 A? E? 20 A3 E? boAAE 252 A5 E5 
El [|z AF roAZE— [25 A3 E6 [126 A* Es 
E? 4+AF .,, is PEP, ©; OATS: 210 A+ E* 
E144 oh d39 {82458 | 
9 Eq- 2/7 | GABE} © | R8A*E5 no A?E! 
E3-  TAEq [36 A* EP 
| Pa Es 8 AE! 45 A? E* 
ET. | 
| | aq — ſro AM 
= | | + ; 7D | 
j [2 7 os E"? 


Manifeſtum eſt, 1n hac Tabula, primo intuitu ; Singula membra- eujuſque Po- 
teſtatis dimenfionum efſe numero zqualium/: -nimirum totidem quot ſunt "flzus po- 
teſtatis dimenſiones. 0 i.-—"o 44 0 ; 

Item, cademeſſe continye proportionalia, Qyippe foam ( defeendendo ) amit- 
tit A unam dimenſionem, cam acquirit E. _ upefius quodque ad proxime 
ſubjetum, eſt ut Aad E : & mterius quodque ad proxime ſuperius eſt ut E ad A. 
Ur facile fit hxc membra pro-quaque poteflate exhibere. _ i»; | 

Manifeſtum item eſt, pariintueu';; membra fingula cujuſque poteſtatis ſuperio- 
ris, confici,: ex,;btnis. membris poteſtatis praxedentis utrinque. proxum1s, 1nvicem 
dudtis : nempe ex A poteſlate ſuperioris, & E poteſtate inferioris. 

Item ; prefixos numeros, quibus oftenditur quoties ſumendum eſt membrum 
quodque: (-quas Cceas appellat ) aggregatos elle ex bins przcedentis poteliatis nu- 
meris, utrinque adjacentibus,,. oor les 

Verbi gratia: in QuiniX Poteſtatis membro_ tertio x0 A? F?, cui in, poteſtate 
quart -utrinque adſtant.q{ AI, '6 A? E? : fumpto ex precedents. ſuperiory, AZ, & 
mferiort E?, fit A® E3: juncidque numeris; 446; fir.10. Adeoque 10 A? E* dgbe- 
| tur 1lhi loco in poteſtate quinta, Ur facile fit, incoeptam Tabulam, pro libitu 
contiadte.;? [rect fee he? bh 1013-3627 ER Eats i; 17 11537 þ 
- Signaivera quod ſpectatt+- — {ingulis membris cujuſque Poteſtatis pretigenda-; 


$1 radicis membra A E int utraque Affirmativa, puta + A+E; ſigna omnaa ſunt * 


Athrmatrya. . Quia + in + ſemper facit þ.; . _y 3i 1049 
-$1 verozalterum habeat ſignum —; puta4+ A —E. Tym'ubi partis negative 
— E, dimenſionum numerus et par, fignum erit + ; ( quia —in— factuen +; 
adeoque quoties occurrunt figna — numero paria : ) ſed {1 dimenf{ionun ejuide 
nomerus: {it- umpar, fignum erit — : Qua: cum + 10 —, tum —1n +, factt— ; 
adeoque quoties- occurrunt ligna— numero.umparia. Quippe cum fatum ex binis 
omnibus Fu +; hoc-in unum adbuc —,.taeet—. Adeoque alternis 12embris oc- 


__ cmmrumt+—; 


. St denique-utrumque radicis membrum -fit negativum , puta — A—E : Qua- 
- dratum, Biquadratum, czterxque poteſfiates dunenſionum numero parium, habe- 
bunt tigna omnia + : fed Radix, Cubus,, 'Superſolidum, czrerxque poteftates di- 
menfionum numero imparium, habebunt ommia figna —. Quoniam illic duca ſunt 

| Q 2 invicem 


c — oy 
\ 


BEE »» 
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 invicem figna — numero paria ;' hic vero, unparia. Adeoque alternis pozeFFatibus ( 
Fee, a — 7 fi l þ 
Exemplo res erit manifeſta. Et de primo cafu + A +E, liquet ex multplice. 
. tionibus ſupra traditis. De reliquis fic liquet ; _ . | | | 


d] 

+4 — E Radix F 
m FA — E | | 

+Ag —AE | ERR: F 

—AE +Eq. | ( 

Aq —2AE +Eq. Quadratum. | 

Tat — RT IO; . on p 


; +Ac —2AqE+AEq 
_— AqEd-2AEy —Ec 


+Ac '—3AgE+;3AEq —Ec.. Cubus. | E 

in +A —E | HEX 4 | : 

+Aqq—-3AcE +3AqEq—AEc | ' 

BY Wn Ack ATES—3ABc+Eqq = : 

2 Og FACTOECREOTEOEOE OAHEP IIS Wquaczacuen FR 
., F '2, | q 


ww A I, - Radix. [ 
in —A — E | ; 
Aq + AE | 
T1 Tan: 4s 
+Aq be a Sethe Quadr. 
nw A. __- IEINTS s \ ; & 
—Ac —2AqE— AEq LB 
— AqE—2AEq —Ec 
—Ac —3AqE—3zAEq —Ec. Cubus. 
in —A_'— E NT AOTAT LP 
+AqqþF3zAcE+3AqEq+ AEc.- 
__+_AcEFt3AqEq+3;3AEchEqq _ 
FAY TERED TLSICE TEAR TD qe Byacdcanm, 


in 


'Q & & Ki pp bd + wigs 10S 


Liquet etiam, ex continue proportionalium natura, qua ſede locandum fit quod- 
vis membrum- cujuſque poteſtatis. Supponendo ( quod uſu yenire ſolet) radicem 
- binis figuris ſcriptam, quarum altera dicatur A, altera E.' | 
Quamyis enim Radix1n quaſyis duas partes pro libitu'divelli poſſit; puta, 7 in 
4+3; uſitA=4 E=3: Nametamſic Aqz=16, +2 AE = 24, +Eq 
=09; facient qq=7 x7. £ - | 
Attamen, in uſitata Radicum extrattione ( quo res hzc potiſſimum ſpeQat,) ubi 
Radix binis notis {cribitur, puta 57 ;' prior cenſeri folet A, poſterior E; uts 
( hoceeſt, 50) ſir A; & ,E. © | 1 
Cum itaque, in radice, fit A=y, ſed ſubintelleAa-ciphra ſequente; A xF. 
Grp 5 erit/locus ſecundu ſeu ſupra monadum rd primus: E »7 
VP 
] 


59D Www. anHD MEDO AA ©Q,< 


pk lp{ qa5 


Þa + 


ſed-7 {propter nullam hic ſubintellectam ciphram) fedem haber in ipſo mo- 57 
nadum loco. ES | SRSILL 

mn Item 'in quadrato ; -Cum fit Aq=5x5=2y ; hoc 

5 7 eſt, ( propter ciphras duas.'ſubintelle&tas ) 5o x Fo = 

Aq _ 2.500 : Sedes quadrati 25, eritlocus tertius, ( qui eſt ſu- 

be een ra monadum locus fecundus. ) Sed AE=5x7 = 3x; 

> -TGnomon. oc elt ( propter unam ciphram ſubintelletam) 5o x7 

ye SRETAs = 350, adeoque 2 A = 700 ; ſedes ipſius AE —xx, 

01.3249: adeoque 2 AE =70, erit in-loco decadum, ſeu primo 

ſupra Unitatum locum. Denique Eq=7x7—49 


. ( propter 


| > is 


pets. nd no go > ff Od 
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( propter nullam hic ſabintelle&tam ciphram ) locum capeſlet Unitaturn. Adeoque 
membrorum ſuis locis poſitorum aggregatum 3249 eſt radicis 75 Quadr#um. 

Sjmiliter ; pro ejrfdem Cubo. Cum fit Ac= 
5$x5x5==125, hocelt, 50x50x 50 = 125000. Se- s 7 
des ipſius A c = 125, Erit locus quartus. ErAqE= Fo —— 
5x Fx7J=1 75, (hoc ell, 50x 50x 5=17500, ) adeo- 3 AqE gzx. ? 

ue 3AqE=5y25 ( hocelt 52500, ) fedem capelſet 2 AEq .735 .+ Gnomon. 
oco tertio. Simulitergue AEq=yx7x7=245, "pe" NY Nome 
( hoc eſt 50x 5x7 =2450. ) Adeoque 3 AEq=z"735, wo 
loco ſecundo ; EtEc=17 x7 x7 (propter nullam hic TIS 0 
ſubintelletam ciphram ) ipſo Unitatum loco. Omni- | | 
umque fic politorum ſumma 185193, eſt radicis 57 Cubus. 

Er pariter in alus poteſtatibus, , 

Hoc itaque in omnibus obſervandum erit , Inter ſedes Diagonalium ( ut A q, 
Eq, pro quadrato; Ac, Ec, pro.Cubo; & lic in czteris ;) tot reliquenda ſunt lo- 
ca intermedia, quot ſunt intermedia in quaque poteſtate Proportionalia membra, 
ſeu complementa ; quz hxc intermedia loca'capeflant. Hoc eſt, in Quadrato , 
utius locus intermedius ; in Cubo, duo ; in Biquadrato, tres ; & ſic deinceps. 

Quodque de Radice ex notis bins dictum eſt ; pariter intelligendum de radice, ex 
tribus, pluribuſve; gradatim procedendo; ut fieri ſolet in extrahendis Radicibus ; 
quo hzc potiflimum ſpectant. | | 

Verbi gratia. Pro Radicis 57209 Quadrato : Poſito prumum 5=A, erit Aq= 
25 ; {ſed cum ſequentibus oQto locis vacuis; | 

pter ſubintelleCctas ciphras bis quatuor. Po- 8 5| 57 
icoque 7=E, 2AE =70; ſedcumſequen- = 


(a 


2| o| g| Radix .. 


| ; 2F|..|..:|.|:1Aq 
tibus locis vacuis ſeptem ; propter ſubintel- | | | 
Ie&tas in A =x5, ciphras quatuor, & tres in L - =o WT: Gnomon. 


E=q EtEq=7x7=49; {ed cum ſex [- Ike 2 
locis vacuis,. propter ſubintelleQas ciphras bis. 32 49 | --|--| Aq 

cres. Quz complent quadratum radicis 57 22S +|- | "|" $5 FGnomon, 
ut prius 3249. EG Toromme ſex loca va- | 4] | -j Ego 


cua)-3 pepooogy guadretuns chdpee; 9:7000) 32:58 84]. .4\ 00S: SA 
"Dem Uto 


inde ;” polito A = 57 ( cum tribus locis 32 71 84 00]..| Aq , 

yacuis ) ſeu 57 . . . cujus inventum eſt qua *' 1.02 g6io..2AE 
dratum Aq=3249...... Sumptoque E2 : Fl Eq i Gnomon. 
( cum duobus  vacuis locis ;)Eritz AE = ETA 
228 cum quinque locis vacuis, ( propter ſub- 32 72 $6 96 81] Quadratum. 
intelletas ciphras in 57, tres; & in 2, du- - mor 
:) En 228 ...... EtEq=2x2==4, cum quatuor locis vacuis ( propter ſub- 
intelleCtas ctphras bis duas.) Quz complent quadratum 327184 radicis 572; feu 
327184... . radicis 572 .. | | | | TITTETLS 
, Tum propter ſequentem ciphram. o in radice ; nihil hinc mutatum eſt, przter 
additas in quadrato duas ciphras o 0. SIE 1 304645 ot 3. | OJ) 

Denique , poſito 5720 .=A, cujus quadratum jam inventum eſt , Aqaz= 
32718400 ( {ed cum duobus locis vacuis, propter unum vacuumin, radice ; ) fum- 
proque E ='9. Erittz AE =102960. ( cum uno loco vacuo , propter Ciphram, 
in A {ubuntelletam :) ErE q=871, in umatum loco ; ( propter nx hc. fub- 
antellectam Ciphram.) Quz complent 32 72 86 96.81, Quadratum radicis 57209. 
Et finuliter in aliis. Nempe, promotio unius loct in Radice, facit promotio- 

nem duorum in quadrato. Singulaque membra funtuno loco promotiora 'quam 


proxume przcedentia, proper una pauciores Ciphras ſubintelleCtas. 
_ Simuliter ;- proejuſc 


em radicis Cubo. Numrum,.ſumpto primum A = x5, (hoc 
eſt, 50000, propter ſequentia loca quatuor ;): Cubus jus eſt Ac= 125, ( cum lo- 
Cs Vaculs I2, nempe ter totidem quot ſubintelliguntur in radice ciphrz : ſeu 50000 
X FOOOO x FOOOO == I25 0000 QOOD 0000. } Sumptoque' E =7 ( hoc eſt 7000) 
Cubus hujus eſt 7 x 7 x z = 343. ( cum 9 locis vacuis. ) Item 3 AqE= $25 (cum 


locis vacuis 11 , propter bis quatuor ſubintelleftas Ciphras in A A, & tres in E. ) 
Et3z3AEq="735 ( cum locis vacuis 10, propter-quatuor Ciphras fubintelleas'in 
A, & bis tresin E E.) Quz omnia, complent 185193 (cum 9 locis vacuis ) pro; Gu- 
bo radicis 57 . . . | 


.OQ3 ' Tum, 


% 


110 


i ofRadin. cf 5 Tum, -palito A=57 (cum locis ya; 


_+m 2 of cuis tribus;). ſumproque .E=2 ( cun 


5 | ED we 1 4 | [AC _ © **,.. vacuis- Jocis; dugbus) ſyppletis ut par. 
eu FY gt PS 4 | Ap Soomen, oft fingulis membris; habebimus th 
7k FE 13 IF ' 149 248 (cum ſex locis vacuis ). pig 

18 193] T7 -MbE” . Cos I F72,: - OR R "I 
BY. 1! (HE . *um, polito A=572.. . Snmptague. 

F $94 © ke oC Gaoman E=o, 'c bo prius 1nvento fear ans. 

| ” = 250 ns. " Funt tres Ciphrz (cum .tribus adhug 

Ee Rt Tk Iocis.yacuis; } pro Cubo radicis 57929, 

187 149 248|...|--| © - © Denique, potito A=5729 ( cum ung 
187 149 248 000| :../Ac- 4; loco vacuo ) fumproque E=2 (ab 
$8 339 680(0 . .|3AqE : la hic fubintellecta cipbra ) babebuur 

-  Iz:3pp [021K qe Gnomon. 19-235 691 580 329, pro: Cubo radi 
|729]Ec : £4: nh Ph + 


cis $7209. 


737 237 Gor 386 329)Cubus. rk he _ Stmulaterque fiet in compoſitione x 
32 IRE, i 2,2: larum- Poteſtatum, pro ayulque ns 


| ot .,, tura, in- premiſe Tabuk defcripta 
Quz non ita intelligenda ſunt, quaſi ( cum; tora radix fit ab inavo Gognna) 
non poſer poteſtas quzvis continua radicis multiplicatione ( ſecundum -recepty 
multiplicandi methodos ) procrear! ; fi nthil ultra intenderetur. Sed fingula mem- 
bra componentia, hic diſinfte proponums ; ut hine dwigamur, -ubt Analyſis us 
ſtituenda eſt, quibus paſſibus expolitz - Poreſtatis queſitz Radix fat : particulatim 


inveltiganda. 47 ol 
— > — TS — ! | 


De extraitione Radicis Dagdratica, Cubjce, x cafe 


1.4 


(MEGAN is oy W— bh OD dl _ ; \' 73-46 
IX Compoſitione: feu Genefi Quadrati, Cubi, & cxterarnitt Poteſtatrinr: dd 


tionti conformus. I lags. "I, 
Id cum (in Numeris) faciendum eft ; commodum et diſtinguere*(puta,, pats 
Qis ſuperne aut atiferne poſitis, aut alias} expofitum numerum 'in tua membry; 
pro natura Poteſtatis refolvendz. Hoc eſt, Quadratum in membra duorum Iv 
corum ; Cubum, ; triums; Biquadratum, Quatuor-locorum ; & fic dernceps : 1n1tyo 


fafto A loco unitatum. Verbt gratia ; Quadratunr modo inventtm, fic pundatt 


cunt &rit, 32 72 86 96 8x : Cubus autem fic, 187 237 601 58 329. Et quide 

quot-funt ( in quaque poteltate) hujufmodi Punctationes, ſeu mgmhbra fic pun 
Mina ; totidem futurz ſunt10 quefira Radice figure. . O70. 7 
"Ratio hujus evidens elt, ex poreſtatum - conftitutione Capite *przcedente' tra- 


i +:.. dita, | Nam poſita radige:(ut lic )'55209: Quoniath 


:15,0000, -* Hf ol rs —_ F polt':ſc habet'1n radice loca'quatnor 3 habitmium 


| $,0000. 7 hujus —— eng loca poſt fe 'bis/quatuor; hoc 
25,0000,0000, '' - OHto; & Cubus, ter quatuor, hoc eſt dnodecim. Quippe 


5,0000. -_ -numerus 5-cum quatuor-cephris; 'ductus/irr'5 cum quittuor 
—— ————--- | ciphris, facit 25 cum 1s octo-; atque* htc. iridem "ms 
12,5,9990,0009,9909. _ . 


cum quatuor ciphris, fagit' 225 cum ciphris' duodecim.' Et 
Eocor: ;  _ {inuliter ubique. Nempe, - quotcungue poſt fe habeat ij- 
diets figura quzvis ciphras, ſeu loca; bis totidem poſt fe habebit 'cjuſdem 'quz 
dratum ; & ter totidem Cubys; & quater totidem Biquadraruin ; & fic deinceps 
Atque huic conformes' ſ{tatuuntur punRationes,” - - + ne" +- Þ nu 
"Sx itaque ex numero expoſlito 3272869687, *extrahenda fit Radix Quadra Gat 


% | nm 


{ 


(c 


ſer 
Q 
po 
ur 
11] 
Q 
QU 


== 816 


Cap. XXIIL ALGEB R A. 
Cum Binomii quadrati conſtitutio, ſuperius tradita, fit Aq+2AE +E qs Pri- 
mam. ejus ( ad ſimſtram meam ) punctationem 32 perpendo ( five ea fir, ut hic, 
duorum locorum; five, ut aliquando contingat, unius; perinde elt : ) Quis nempe 
fit maximus in'32 numerus Quadratus. Inyenioque (five mente mea, five: ope 
Prioris tabulx Capitis przcedentis } cum eſt 25, ( quippe 36, quadratus proxime 
major, in 32 non haberur. ) Sunto wnaque 25=Agq, <juſque radicem $2= 
co prima figiira quzfitz radicts. | ( Quz tot habitura et .poſt ſe figuras in ra- 
dice, quot ſunt” poſt 32 prnacones im Quadrato: nempe quatuor. ) Quippe, 
ro 50000, in -radice, habebitur in quadrato 25,0000,0000: qut quidem in .32 
bak loci ( hoc &ft, in 32,0000,0000, ) haberi poteſt; non autem major. qua- 
dratus hujus loct., Nam 11 ( pro. 5) ſumeretur 2n radice 6; (hoc eſt 6,0000: ) 


_ Quadratus hujus 36, ( hoc eſt 36,0000,0000, ) in 32, ( hoc eſt in 32,0000,0000,) 


haberi non porelt. 


Hic itaque 25 = A q, ſubductus ( loco ſuo debito ) ex quadrato expoſito,, re- 
lnquit (pro 1ntegro Gnomone) 7,72 &c.- Qui itaque jam conſiderandus: eſt 
ut 2AE+Eq: adeoque E. ut radicis pars refidua ; puta 7209. oo, 

Sed particulaum exquirendys. eſt numerus; E. A primo ſumatur E 
pro Jus yd ogra quz. proximo poſt 5 loco ponenda eſt: quzrendo, quam ea 
na poſlic . elle. os | | 
Cumque AE, adeoque 2 AE, ſedem ſuam habeat 32[72[86;|96j8x ( 57209 

(per ante tradna ), loco poſt 25 = Aq proximo: fit- 251 [A 

ve. (ut jam inyenumus ) Ay, .adeoque 2 A=Sio; -—, > 
& 2AE =10E: Quzrendum eft ( ut in Divifione) #7[72|&c. Reſiduum. 
quotics in 77 ( numero ſupra*poſito) habeatur (d- "7, 12K Diviſor. 
viſor) 10. ' Er quidem fſcpties habert poſſe liquet ——- IE 
(cum notabili retiduo, ) ſed non ofties, (nam 10x o.|2 
—=80, major et quam 77.) Adeoque, poſt 5, ad- 49|Eq 
ſcribo in Quotiente, ( pro figura proxima) 7p=E, TT Go 

Signanrer autem dictum elt, cum notabili. reſidue. _749| OMON. 
Quippe {1 przcile, /epzzes haberi poſer 2 A in ſupra- 23|$6|&c. Reſid. 
po 


tis, ſed nihil tir reftiduum ( aut non ſufficiens ) — a1 A& Divide 


unde - ſubduct iridem potler Eq; moderandus effer 


ille quotiens, & pro 7 minor numerus ſcribendus. 228.] 2AE 

Quod & 1n {cquentibus intelligendum erit, ubi tale . . 4| Eq 

quid occurrat. | _ 3 — Gund 
; Subſcribo - 1taque (ſub 10,) 750=2 AE ; &, loco 23 $4]. s 

w_—_ ( per _— Ty ng uo x 02]96| &c. Reid. 

rum ſumma 749 Gnomon {( huic loco debitus ) 4 1ak Dia 


qui-(cum 25=Aq jam. ſubducto.) complet - quadra- 
tum-radicis 57, Hic 1taque ex priort Reſiduo 772 1 02'96|$3] Reſid. 
ſubductus; relinquit 23 pro novo ..( loci hujus) reft- "It a4 5 -[2A. Div. 


© duo. Cut ſubjungo punQationem ſequentem 86, pro .—- P.-C 


radicis figura proxima inveſtiganda. I02960.|2A E 


_ ein ( quod jam invenimus ) art, = ey "xj Eq: 
que 2A= 114. Et (polito E:pro radicis I Ie OOO 

proxma) 2 AE=114 E; cujus ſedes eſt loco polt 202-96 Sr | Gnom. 
punttum jam expeditum proximo. Et quzrendum ; oo00 _ Refid. 


quoties, 1n ſuprapoſitis figuris 238, habert poflit ( no- , 
vus diviſor) 114, ut inde conſtet, que fit E figura proxima. Liquet autem, 
bis —_ poſſe, ſed non ter: adeoque prius inyentis 57 ſubjungo (in quo- 
Uente ) 2 = E. | | 
Cumque jam (ex numero primitus expoſito) ſublatum eft quadratum ipſius 
A=y7 (hoc eſt habita loci ratione, ipfius 57,000 ;) auferenda porro erunt ( ſuis 
relpedtive locis) 2 AE=228, & Eq=4.: Hoc eſt Gnomon 2.284, qui (cum illo 
Quadrato) complet quadratum ipſius 572. Et relinquetur (pro hujus loci re- 
ſiduo) 102. Cui — 77s ( pro radicis figura proxima inveltiganda) ſequen- 


tem punctationem 96.- _ 

Poſito itaque jam A572, adeoque 2 A=1144, & 2 AE=1144 E; Quzro, 
pro iigura proxima E ; quoties 1144 continentur in (ſupra poſitis) 1029. 
Cumque nullies reperiatur, ( adeoque 2 AE +Eq jam nihil fit, —— 0 

| h ubtra- 


II2 


| ALGEBRA Cap.XXIT 
ſubtrahendum,) Radici prius' inventz ſubjungo 0; Reſiduoque priori, ſubjungy 


ſequentem pundtationem ; habeoque Reſiduum 193.96 $7: Et.propter 2A=11 440: 
quzro, quoties hic noyus Diviſor' habeatur in. ſupra politis 102968 ; reperioque 


- novies haberi poſſe, cum ali 6 reliduo; (ſed, an” tanto ut inde. ſfubduci ety 


fit Eq, adhuc profpiciendum :-ſecus enim, \minuenda erit hzc figura.)  Þy, 
ico itaque in quortiente 9=E; habeo 2 AE, = 1902p60. & ( 1n loco proxiny) 
81=Eq: Adeoque Gnomonem 1029681 : Qui cum, ex . prior Reſiduo, ſubrray 


_ poſlit, nec quicquam reſter: eſt '55209 expoliy. \' pe radix accurata. 


Hzc ita particulatim explicavi, ut vera procefſus ratio reCtius ntellgatns | 
_ Sed, in communi prax1, expeditius peragi poteſt' hxc - operatio, eodem fere 
modo quo Diviſio. Poſita nimirum, pro primo. divifore, Radicis  figura prin; 
Pro ſecundo; prioris duplo cum ſubjunCta figura ſecunda: Pro tertio; ide, 
niſi quod ſecunda figura jam dupletur, & ſubjungatur tertia, Et ſic porro. 


diviſores ſinguli, .uno loco promoti ut in divi _ Em ſunt in ſuan 
reſpetive _ Quotientis; factumque ſubduce 
one. | | 


um , & refiduum noratim 


ut in Div 
3.20 Sic, verbi gratia, m' caſu' przſenti ; Diyiſor :primys 
3: OW | ( ſub 32) ductus in's, & ex 32 ſubductus, relinquit 7, 
74302 Primique duplus (uno gradu promotus) 10, cum fb. 
3274869681 (57209 jundto '7, fit fecundus diviſor ; qui ductus in 7, & fub. 


5 duCtus ex 772, relinquit 23. Tum duplato 7 ( reliquz 
gs - manentibus ) & ſubjundto 2; - fir tertius diviſor” 1144; 
$56, qui duQus in 2, & ſubduftus, ex 2386, relinquit 103, 
T1142 FA 'Tum '('reliquis ' manentibus') duplato 2 ( proxime {ub 
11440 Jundto ) '& jam ſubjundto' © ( quia nullies reperitur di 
= viſor '1fle in ſupraſeripris numeris). fit quartus diyif 
To”; I1440. Qui cum nullics repertus fit,- adeoque nil hi 
SONSO ſubducendim'; promotus hic diviſor, novaque ſubjunk 

25 79/2 0.9 1 wwe arr aviet Uk 
* figura*s ; inovus hic divifor in eundum 9 ductus, & 
25 'ſubdudtus ex ſuprapolitis, nthil relinquit. T0 
3 | Sintjilis proceiſus adhibendus eſt- pro radice Cobica &s 
7] 7 49| | | trahenda ;- fed fic mutatus ur” diverſa Cubi conſtituti 
- WHEY 2 poſtulat. -| LY 
o| © © 102 9681 Verbi gratia; In cubo prius invento, 187 237 61 


327286 9681 580 329, lic punQato ut, prius. dictum. ( Unde conltz 
figuras Radicis fore quinque.) Cum Binomu Cubi oo 
ſtitutio, ſuperius tradita, fit Ac+ 3AqE+3AE _ Quaxo, pro As, 
1n punCatione ad ſini{tram meam prima, ( five ca perfecta fit, trum Ir urarum; 
five imperfecta, duarum vel unicz; prout contigerit: ) quis fit in 187 cubs 


maximus? quem ( ſive mente mea, five ope prxmifſz Tabulz) reperio 125==Ac; 


cujns cubicam radicem Ax, conftituo primam. radicis figuram. 

Cuboque hoe ( ſua ſ{ede) Tubducto ; reftabit (pro hoc integro Gnomone) 
62 237 &. =3AqE+3AEq+Ec.. _ 2. 

Quem ut particulaum inquiram, ſumatur E, (non pro. toto radicis reliquo, 
ſed) pro radicis” figura' ( poſt 5) proxima. Rn 

ut exquiram : jam cognitum habeo A=y; adeoque 3 Aq= 75, & 

3A —=15; & propterea 3Ag =75E & 3AEq=is5Eq Quzro (utm 
diviſione) quantus ſum poſſit E, ut hic duCtus in 75, ejuique quadratum mn 15, 
ipſtaſque cubus E c, i int (fingula ſuis ſedibus) in ſupraſcriptis figuris hy 
beri. Videoque, poſſe quidem- 75 ofties fumi in 622, pro 3AqE: ſed wm 
non ſuppetert unde etiam habeatur 3 AEq. Adeoque E nunor et quam 8. 
Sumpto autem E = +, res ſucceder. Polito itaque ( poſt 5) in quotiente, 7=E: 
fafta multiplicatione, habeo 3 AqE = $525, 3AEq=735, & Ec= 343 
Horumque ( ſuis reſpective ſedibus poſitorum) Aggregatum 60193, eſt Gnomon, 
qui (cum Ac-jam fſubduto) complet Cubum radicis 57. Qui ( ex be: = 


. poſitis ſubductus) reliduum exhibet ( hujus loct) 2244 ;.. cui (pro ſimuliter 


inquirenda figura proxima ) ſubjungo ſequentem punQauonem 601. 


umptoque jam, .{ecunda vice, ( ut jam cognitum ) Ay" : pofitoque E pro 


rYAdicis 


\ 


i numerus cujus radix quadratica extrahenda 


Cap. XXIV. ALGEBR A. 
dicis figura proxime ſequente. Quzro', ut ,g M1 oo 
is, quatien efle pollit numerus E, ut 3 AgE 1871237 ]60r 580 329 (57209 

=9747E, & 3 __” E ab, ( fin- 2235]. 6 | 

. oula 1uis locis) 1n ſupra poſito Reſiduo ha- Me” 

-" poſſint. Invenioque ( facto examine ) ſu- _62] "I | FR GC. Reſiduum. 
mi poſſe E=2, non autem Ez. Poſito igi- 7-4 3Aq 


tur 2 in Quotiente; factifque multiplicationi- IF:þ::-4 HY 
bus ut OPOrtult , .habeo 3 AqE == I 0494, & y 65 | Divifor. 
;AEq=684, &8=Ec; quz (ingula ſuis — Pe en 

| locis) addita, confictunt 1956248 Gnomonem © __ | ; _ 
complentem cubum radicis 572. Eoque: ſub- 2 3 Ec J 
ducto, reltar 88353 &c. pro Gnomone 1e- —— _ ON 
quente. 60 193]. ____ Gnomon- 

Pro invenienda 1taque quarta figura E ; ſum- 2 044/601] &c. Retiduum. 

pto jam A572, adeoque 3 Aq==981552, "—— , _ 

.& 3A= T1716: Quazro —ay div1ſoris ope ) » a | 3 Fi 
quantuas ele poteſt E. Cumque, ne ſemel qui- —— 


dem ( in ſupraſcripro 88353 &c. ) haberi poſit ___976 41 .| Diviſor. 


98155 &c- Polito 1n quotiente ©, ( unde m- I 949 4... "2 Aatk 
hil erit ſubducendum, ) Reſiduum habeo ( pro 6 84. _ A g q 
proxuma punctatione) 88353580329. - | Q Ms 

Sumpto itaque jam A=5720 : Adeoque "TED 
;zAq=98155200, & ;3A=17160. Hujus [£9560 Gnomoy 
ope Div1iſoris,, invenio ( ultimo loco ponen- 88 35 31580] Reſid. 
dum) E=9. Factiſqque Muluplicationibus & 98 1552.. 3Aq 


Ablationibus ( ſuo _ lingulis) nihil reſtar. 6 324A. 
Indeque liquet, expoſiti numer, ' juſtam radi» ""TIEITS rc 
pamay, Two. eſſe 57209. _ __ 98 17236. Diviſor. 


Simili methodo utendum erit, in extrahen- = 8 353 580[329] Reid. 
dis radicibus alarum Poteitatum : PunCtationi- 9 815 5200..j 3Aq 


bus, Diviſoribus, & Gnomontbus, lic ordinartis 
ut cujuſque poreſtatis conſtitutio poſtular. 


I — —— —— 


9 815 691 60.] Diviſ. 


In extrahenda autem hujuſmod1 radice qua- ——-————.— 
pram ; Poſtquam ( ut hic ) ad Unitatum locum 38 339 680 0... 3AqE 
(in Quotiente ) perventum et; {iquod adhuc 13 899 60. 3AEg 
*Refiduum eſt ( quod certo fiet fi numerus ex- 7291 Ec 


politus non {it 1ſu1 generis figuratus; hoc eſt; 88 3 53 580 329] Gnom. 
O20 000 Ref. 


eſt, non {it Quadratus; aut non Cubicus ubi | 
quzritur 'radix Cubica; & in rcliquis ſimiliter: ) Continuanda erit operatio ( fi 
_ accuratio requiratur ) in locts partium Decamalium ; ſubjunRis, quot opus 
videbitur, ciphrarum punctationibus, & fſimuliter procedendo (ut in integris ) 
pro partibus decimalibus .radict jam inventz ſubjungendis. - | | 

_ Eiſdem principus nitendum eſt in Extradtionibus Mixtis ; five ( ut loquuntur ) 
in Aquationum Afﬀectarum radicibus inquirendis. Quod proxime dicendum eſt. 


» — 


C A F:: AXIV. 


De Extra@ionibus Mixtis, ſeve Aquationum eAﬀe- 
Garum radicibus exquirendls. | 


—Rq, aut 185149248 =Rc ; & quzratur radix R. | 
Ka S1 vero poteſtas ea fit al:qualiter affeQa : Pura, fi exponatur numerus 
qut fit, non un: Quadrato Cubove zqualis, ſed Quadrati aut Cubi duplo, triplo, 
aut ſimiliter, ( Ur 654368=2Rq, aut 561447744 = 23 Re; ) & queratur va- 
lor radicis R : .Duplici i& methodo f ; 


ID E Poteſtatibus paris reſolvendis jam dictum eſt : puta, fi ponatur 327184. 


art. 


P Prior, 


113 


ALGEBR 4A Cap. XXIY, 


Prior, & ſimplictor, eſt; ut, diviſione inſtituta ( per eum numerum qui 
reftatem afficit , ) reducatur ad puram Poteſtatem. Quippe, fi 654368 = 2 Rq, 
erit ( dividendo per 2,) 327184=Rq. Et, 11561447744= 3 Rc, erit ( diy, 
denda per 3, ) 187149248 = Rc. Cujus radix extrahenda ut prius. 

Altera elt aliquanto magis intricata, {ed {zpe neceflaria, in Aquationibus (wu 
_— ) Afedis reſolvendis Nimurum, ſumendo., feparatim , fingulorun 
membrorum totuplum, quotuplum, Poteſtatis eſt 1d quod reſolvendum proponitur, 

Putg, cum ponitur R=A + k crit Rq=AqT2AE+Eq: adeoque '2Rg 
=2Aq+4AE+2Eq ItmRc=Ac+3AqE+3AEq+Ec, fed 3Re 
=3Ac+9gAqE+gAEq+þ+3Ec. Et umverialiter, fi Rq=Aq+2AF 
+E9q, erit »Rq=uAqþ2uAE+nEq; & iimvliter Rc=nyAc+zy 
AqE+3zuAEq+#Ec. Pariterque in alus Poteſtatibus. 

Eſtque hac poſterior methodus neceffaria in e1s —_— quas Aﬀettas 
vocant. In quibus, non poteſtas una proponitur re{olvenda, fed duz plureſye 
per figna+ aut — connexz, quibus ( {ic connexis ) numerus xqualis datur. 

Sic, verbi gratia, 11 ponatur 3Rc + 6Rq = 563410848: poſſumus quiden 
omnia per 3 diyidere ( ut Rc ſimplex ſit ) puta Reþ2Rq= 187803616 : ſe 
Rq adhuc afficitur numero 2. Quzrenda 1gitur eſt Radix R ; cujus cubus R c, cum 
quadrati duplo 2 Rq, conficiat 187803616. by 

Similiter, . {i ponatur 3 Rc —6Rq = 559484640: Hoc eſt ( diviſis omnibus 
per 3, ) Re—2Rq = 186494880. Quzrenda eſt Radix R; cujus Cubus Re 
dempto quadrati duplo 2 Rq, fit 1864.94.880. | 

Nec murum interim cuzquam videatur, quaſi Quadrata, Cubos, altaſve* Poteſhz. 
tes inter ſe addendo aut ſubducendo, addamus aut ſubducamus Quatititates Hete. 
rogeneas, ( quz nec additionis, nec ſubductionis, nec rationis ad invicem capaces 
ſunt: ) Quamyvis enim Latera, Quadrata, & Cub1, proprie ſumpta , ( ninurum 
pro Laneis, Superficiebus, & Solidis, ) fint revera Quantitates ( ſeu Magnitudines ) 
Heterogenex,  Jormaonce talis inter 1e comparationis 1ncapaces : ) Numer: tamen 
( Laterales, Quadratici, Cubicique dift:) ſunt Homogene1 omnes ; nec niſi figy- 
rative aut metaphorice dicuntur Latera, Quadrata, Cub1, &c. 

Atque hinc eſt, quod, quamyis natura . refugiat plures quam tres dimenſions 
Lixales ; longitudinem, latitudiem, & profunditatem, ( ut quz totam ſpatu 
pacitatem complent : ) Algebra tamen dimenſiones { metaphorice diftas ) admuttit 
quamlibet multas. Quoniam Numeras quiliber poteſt in ſe duci, ut fiat quadrs 
mucus, atque in hunc iterum ut fiat cubicus, & 1n hunc denuo ut fiat biquadraticus 
& fic continue, abfſque termino, | + 

Verum haCtenus cam analogiam fſolemus retinere ; ut omnia membra-ſic addita 
ablata, & fimiliter comparata, reputentur totidem dimenſionum omn1ia. Adeoque 
{icub1 deefſe videatur dimenſio una aut altera; putatur ea in Coefficiente ſeu pre- 
fixo numero ſuppleri. Ut, in caſu przſenti ; cum videatur Rc trium dimenſio- 

num; ſ{edRq ſeu 2Rqaut NRq, duarum : putanda eſt tertia ſupplers in pre- 
fixo numero 2, ſeu coefficiente N, quz: reputanda eſt unius dimentionis. Nume- 
ruſque abſolutus ( quod Fomogeneum 505. ron vocant) 18 &c. dimenſionum 
trium. Adeoque R c — 2 Rq= 186494880 , reputandum quaſi fore: RRR— 
NRR= BBB, aurB CD. Poteſt enim numerus quilibet ( ettam Unitas ) quot- 
libet dimenſionum reputari. Puta I=1IxI=IxXIXI=IxXIxIxI, &c. Et 
2 ZZTX2ZZIXIX2==1IXIXIX2, Gic. Atque hocquidem, obuer hic monitum, 
ſuum habebit uſum in ſequentibus: ur ſuo loco dicetur. ; 

Cum 1taque proponitur hujuſmodi Aquatio Aﬀecta ; puta Re — 2Rq= 
1864.94880 : Quo exquiratur R : gemina adhibenda erit PunCtand1 forma, ( & plu- 
res adhuc, {1 plurium membrorum fuerit; ) altera pro Rc, altera pro R q ; ſed to- 
tidem utrobique punQationes ; illic quidem, trium locorum ; hic vero, duorum: 
( atque Altera, fi _ ſuperne ; altera , inferne ; ut vitetur confuſio : ) Quo 
{uus cuique ,membro, utriuſque poteſtatis, locus rite aflignetur. Puta R c — 2Rq 


= 1 86494880. | 

Tum-exquirenda eſt ( eodem fere modo po in reſolutione ſimplicis poteſtatis) 
Radicis figura prima. Puta (1n preſfenti caſu ) Quis fit maximus cubus in prima 
( ad finiſtram noſtram ) punCtatione 186 : quem reperiemus 125 ; cujus radix 5, 


ſumenda eſt pro quzſitz radicis figura prima. 
: Verum 
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Verum hic monendum eſt; nonnunquam difficultatem aliquam hic occurrere, 
tum in aſlignando Punctationum ' numero , tum in radicis figura prima ex- 
uirenda. Preſertim ub interioris Poteſtatis ( uniuspluriumve ) Coelficiens ma- 
gnus eſt. Quippe {1 (_verb1 gratia) przter Re, plura forenc Rq, & cum ſigno 
+, quz itaque lint'( ſuo loco ) auterenda; fieri poteſt ut 125 fit cubus Jjuito ma- , 
- jor, quam pollit, cum ills 11dem quadratis, hic haberi; adeoque non 5, {ed nu- 
merus eo minor Quotient! debeatur ; aut etiam ©, ut jam rk, OR facienda fit ad 
proximam punctationem, aut etiam ultra illam. Si autem Coefficiens magnus it 
cum figno —; fier1 1t1dem potelt ( propter hanc Þ anger =o reſtitutionem faci- 
endam poſt ablationem cub1 ) ut 125 fit cubus juſto nuimos.; adeoque non 5, ſed 
major aliquis numerus Quotient debeatur : & quidem tantus ut major fit quam 9, 
adeoque aliam poſtulet punctationem ( nedum plures ) ex ciphris prafigendam. 
Ut moderamine non raro utendum fit. Qua de re poſt dicetur. . | 
, Sed, in prxſenti caſu, propter Coefficientem 2 non magnum, numerus 5, pro 
prima Quotientis figura, atis convenit. 
Sumpto itaque A = 5 hoc 1n loco, ( hoc eſt revera A = oo, ) Adeoque Ac= 
125, ( hoc eſt, habita loct ratione., A c= 125, | 
000, 000, ) {ubſcribo, pro Ac, ſub prima ad ſi- Reſolvendum. Radix. 
niſtram punctatione Cubica, hoc elt ( quod hic 186 | 494 | 88; 
magis refpictendum ) retrorſum a dextra com- | 494 | »50 | (572 


utando tertia, 125 =Ac: &, fub tertia iti- x25, Tis 
dem retrorſum punctatione Quadratica, — 5o —| 50 | [—oAq 


—=2 Aq,(propter Aq=25 , adeoque 2Aq= CE 
50; hoc ct, habira loci ratione 50; oo, oo.) Br 224159 |__ Ablaticium. 
| a expolitumR c — 2 Aq) illud cum ſigno _61,| 994 | 880 | Refiduum. 


oc cum {igno —. Horumque aggregatum A 
Rd & {ignorum ratione habita ) eo þ ; 5 : A ? 
. . . . ex ſupra politis 18649. . . . ſubdutum , 1, I 
Reſiduum exhibet 6199 . .-. . ſeu ( ſuppletis re- i [ya 
liquis locis ) 61994880, CRm— integrum. —— {2 
Pofito autem E pro radicis hgura proxima ; ——mmmt_ 
Gnomon partialis = ſpectans 5 INES Rc . L 639,18 | D iviſor. 
{pedtat , EET 3 A ECES noc colt 93H s [$2I3 
( propter A=5,) 75E + 15Eq+rEc. E, 7,35 | [3AEq 
quatenus ſpectat —2Rq, eſt —2x2 AE, — 343 Ec. 
2Eq; hocelt —20E—2E q. Aggregatis ita- 140 | —AE 
' que ( ſuis reſpective locis ) numeris notis, his — 98 [|—2Eq 


utor pro Diy1ſore ; cujus ope ( confideratione 60, 043,| 2 | Ablatitium. 
wo invenio E = 7, ( hocelſt, habita ratio- > 9514 580 | Reſiduum 


ne loci; 70. ) Indeque ( multiplicationibus rite 

peractis ) habeo ( ſuis locis reponenda ) 3 AqE * 9747 ' |3Aq 
+3AEq+Ec—4AE — 2 Eq Gnomonem I, 71 |34A 
hunc complentia. Eoque ſubduCto ; reſtduum — Tj I 
habeo Gnomonem reliquum 1954680. |  —2, 28 \—4A 
 Sumptoque jam A=g7. ( hocelt, 570,) po- _ £9-if4s . eitht 
Goo E pro _ figura pom : Gnomon , 974, 129 | Diviſor. 
crit ( propter Rc,) 3:AqE+3AEq+Esc . LY | 
Er ( pro Ca,) —cat-ale Hoc * "— $, rr 
eſt ( propter A= 75,) 9747 E+171Eq+1 F 28" Ec 
Ec—228E — 2Eq. Quzroque ( cogniti di- —4, 56 |—4AE 
viſoris ope ) valoremE ; invemoque ( confide- ff 6. Eq 


ratione habita ) E=2. Indeque (multyplicatio- — Dn 

mbus rite peractis, ſingulifque ſuo loco poſitis,) __Þ 95> 680 | Ablautzum. 

Gnomonem ponder : Quo ſubducto, mihil re- _ 000, 000| Refiduum. 

ſtat. Unde Iiquet Aquationis juſtam radicem : 

elle 572 =R. | "= 
$1 quod vero fuifſet Reſfiduum, ( & major1 abhuc accuratione opus efſet ; ) con- 

tinuanda effet operatio, ſubjunctis quotlibet Ciphrarum punctationibus, tum Cu- 

bieis, tum bs OH ( aluſque £1 plures effent conjundtz - any man- ſic infra 

unitatum locum prorſum ſumendis, ut ſumptz ſunt hz ab eodem Joco retrorſum. 


Tot nimirum quot in radice defiderantur loci fractionum decunalium. 
| | P > | Arque 


—_— 
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Atque ad candem formam ( mutatis mutandis) procedendum erit, quotcunque 


 fint in expoſita Aquatione Poteſtatres, Signis + — utcunque connexz. Eſtque 


\ $i R=2r: Tum Re—2Rqz1—2. 


Ap ———_— 


hzc ( quz dici folet ) Afeffarum FAiquationum, Exege/t; numeroſa. 

Notandum autem hic «ft ( quod & ante monitum ) prout magna elt yarietag 
Aﬀecarum Xquationum, tum ratione ipſarum Poteitatum, plurium aut paucio- 
rum ; tum Coeffticientium, majorum minorumye ; tum Signorum + — varie mj- 
ſtorum : Ita non mediocris inde oritur difficultas, non raro, in Radicis ſeu Quo- 
uentis figuris aflignandis, preſertim prima & ſecunda. =» nul 

Non enim 1d hic ſemper obtinet ( ut in {implicis poteſtatis reſolutione ) tot efle 
in Radice figuras quot ſuf» ( pro ſuprema poteſtlate ) Punctationes : | 

Sed, ubi inferiores poreſtates conjunctz plures ſunt, exque magnis Coettictents- 
bus affettz , preferum 11 & figno + afticiantur omnes : tier! omnino poteſt, ut 
quamyvis in prima ( ad ſini{tram ) punCtatione, fuppetat numerus pro ſuprema po- 
teſtate ſubducenda, tamen- pro poteſtatibus inferioribus ( ſingulis in ſuis locis ) 1ti- 
dem ſubducendis.non ſuppetat; ut punctatio prima ( ſinon & ſequentium una 
plurefve ) nullam Quotentt figuram ſuppeditent. Quem Devolutionrs calum vo. . 
Cant. 
Contra vero ; fi ſigeo — afficiantur 1l]z porteſtates mnferiores ; fieri poteft ut ita 
prevalcant illz prz poteſtate ſuprema, ur ( propter reftitutionem hinc factendam) 
prefigendz - fint una plureſve punCtationes Ciphrarum ; ut plures jam fint 1n Rx 
dice figurz quam prima fronte videretur. Quem Au7:cipazionis caſum vocant. 

Quippe cum inferiorum Poteſtatum Coefficentes multi ſunt & magni; inferio- 
res 11lx poteltates ( in Radice exquirenda ) przpollent nonnunquam ſupreme po- 
teſtati. Prefertim , cum tuprema (quod ut plurimum fit) praparatoria (1 opus 
lit ) operatione ita reducatur, ut fumplex 1a, feu non alia ( quam I ) coecthiciene ' 
afficiatur, | | 

Alzque etiam difficultates, in hujulmod!: extractionibus mixtis, orir1 poſſunt, 
que fagacitatem inquirentis exerceant : Ut taceam ( 1d quod plurimi non fatis 
attendifſe - videntur ) euſdem Aquationis, plures Radices efle poſſe. Qua de re 
tuſius dicendum erit in ſequentibus. | 

His obviandis aut ſublevandis difficultatibus ( prout varu contigerint cafus ) 
Pieta, Oughtredus, Harritas, aluque , utlia multa Prxcepta Monitaque noby 
ſuppeditarunt ; plura quam hic loci repetere viſum eſt; ab 1llis itaque querenda, 

Ego autem, ubi talis aliqua difficultas occurrit, hac obvia facilique methodo 
utl ſoleo : Nimirum; Explorando, num poſita Radice, x, 10, 100, ( & ſic deinceps) 
res ſuccedat. ( Quod fit, poſitis coeffictentibus non mataris; 'in tali loco fin 6 2 
qualem 1llz ſuppolitiones poſtulant ) donec inde pateat quz ſuppoſitio radicem 
ponat juſta majorem , quz juſta minorem-; unde Sedes primz figurz innoteſcat: 
_atque tum ( tentamunibus aliquot factis ) innoteſcet, quznam fir 1lla figura prima, 
hac ſede ponenda. : 


Sic 1n przxſenti caſu (in quo tamen non magna eſt difficultas.) 


' 

Si R=10: TumRc — 2Rq= 1000 — 200. 

Si R=100: Tum Rc—2Rq = ro00000 — 20000. | 
Quz itaque poſitiones juſto minores ſunt. Foret utique = 1864.94880. 
Sin R = 1000: Tum Rc— 2Rq = 1000000000 — 2000000. | 


Cum 1taque hzc ultima poſitio nina fit; concludo primam Radicis tiguram, ad 
locum centuriarum faltem aſcendere, non autem Millium. | 

Quz autem fit hic loci figura ponenda ; tentamimbus aliquot faftis, invenio, 
5 ſum poſſe; ſed non 6. - Adeoque 5 concludo radicis figuram primam, cen 
turiarum loco ponendam. | ; 

Verum quidem eſt, in hog caſu, non multum opus eſſe hac methodo : eo quod 
connexa 'poteſtas inferior, unica fit ; ejuſque apclicins numerus non. magnus, 


qu itaque fupremam punationem non turbat; ut de ſede primz figurz -non 
it ambigendum. Sed ubi res lexior eſt, -ut Devolutionis aut Anticipatio- 
nis fit periculum: facile hoc eſt, & expeditum, adminzculum. 


. Ubi 
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Ubi autem (quod ante monitum eſt) Aquationis Radices plures eſſe poſ- 
ſunr, & quidem Affrmativz, (quz itaque Aquationes &nbjzuz dici fſolent : ) 
poſſunt quidem ille fingulz hac methodo inveſtigari. Sed commodius eſt ( ut 
poſt docebitur ) poſt fic 1nventam radicem unam, Aquationem ( ejus ope ) ad 
inferiorem formam deprimere, pro invenienda proxima. Et ſic porro, prout 
opus fuerit. = TE ; * . 

Quodque de Mquationibus Aﬀectis jam traditum eſt; intelligendum eſt prex- 
cipue de es quz ſunt Quadraticis altiores. Pro Quadraticis enim, uteunque 
(ut loquuntur ) {ub radice aitectis ; potior 1n ſequentibus traderur methodyus. 


C A P.. XXV. 
De Radicibus Surdis. 


I numerus cujus proponitur extrahenda Radix, non fir ( ut loquuntur ) 
& ſui generis figuratus: Hoc eft, non Quadratus, ub1 extrahenda eft radix 
quadratica; aut, non Cubus, ub1 Cubica : ( & fic de cteris:) Non potelt, 
hoc cafu, exacta Radix exhitheri, numeris abſolutis, five Integris ſive Frachis 
(decimalibus, alnfve.) Quo cafu (pro radictbus juſtis) contentos nos effe 0- 
rtet Approximationibus, ( quz, methodo jam tradita, haberi poſlznt quam- 
bet prope ad juſtum valorem. ) Aut etzam (quod 1tdem fieri folet) pre- 
fixa nota Radicaliatis, 1d quaſi factum innuitur, quod in numeris accurate fierj 
non poteſt, Pura y/2, ſeu y/qz, pro radice quadratica numeri 2; Item yc 3, 
pro radice Cubica numert. 3. Quz quidem fuppolitutiz radices fic defignatz, 
non pofſunt mimeris (ur loquuntur) effabihbas exprimi: Cum nullus fit nu- 
merus ( integer tractuſve) qui 1n ſe multiplicatas Quadratice, faciat 2; aut, 
Cubice, faciat 3. Dicique folent Ragtces Sarde. & > | 
Hz tamen' Radices Surdz, kn non poffint veris numeris exprimy, ſunt 
tamen capaces operattonum Arithmeticarum; puta Additionis, Subduttionis, Mul- 
tiplicationis, Drviſionis, &c. Quarum operationum cum in Algebrz praxi fre- 
quens fit uſus: quomodo ullz 1tunt peragendz, jam exponendum eſt. 

Sed & veri numert ( utcunque effabiles) non raro ad eandem formam de- 
fignantur. ' Ut V4, v9, v2, /c8, yc27, yqq Br, &. Quippe y4 (radix qua- 
dratica numeri 4) elt 2, ( quia 2 x2 __ Item /9 =3, v2=3, y/c8 = 2, 
vVc27T=3, Vqqur =3. &. gn EE 

Si numerus figuratus, multiplicetur aut dividatur per alum ejufdem generis 
figuratum ( ut, quadratus per quadratum, cubus per cubum, & lic de czteris, ) 
producitur ejuſdem generis figuratus; cujus radix fit per finulem aut multpl- 
cationem aut diviſionem radicum eorendem numerorum. | Pata 4 mulrtiplicatus 
per 9 (qui ſunt quadrati radicum 2 & 3) facit 36 (qui eſt quadrazug ,numert, 
6=2x3.) Et 8 diviſus per 27 (qui ſunt cub1 radicum 2 & 3) fit & (qui 
et cubus radicis 2) Et, unverſaliter, AA. x EEx= AAEE, cujus radix quadra- 

»  _*. hy n F,. AAA A | 


A 
tica eſt AE. Et -—, eſt cubus radicis — = /c ——, Quippe 1i — ſat ra- 
EEE I EEE 'S 
A A: Aa |. a As 
dix, hujus cubus eſt — x — x — = —— = —. Atque in alus pariter. 


E E' E "BE: Be 
Et conſequenter ; {i ſurda radix per eju{dem generis radicem ſurdam, mul- 
tplicetur aut dividatur, prodibit radix fimnlis, cujus poreftas fir ex earum po- 
teſfatibus fic muhtiplicatis ant- diviſis. Puta, /2 x /3 =v/6. Quippe fi 2x3 
( qui ſunt quadrati radicum y2, y3,) faciunt 6 (qui eſt quadratus ipſius y6: ) 
etam y/2 x43 (quz ſunt ipſorum quadratorum 2, 3, radices, ) faciunt y/6 ( ra- 


| VC2 
_ dicem ipſins 6 quadrati.) Pariterque — = yVc3. Er, univerſaliter /A x /E 
| vVc3 -- 


F.1 = AE, 


\ 


\ 8: 


/ 
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"Ir 
—=+4AE, & —=/—. Nam, poſito, verbi gratia Abb, & E =F ff: eri 
VE E | 


1g1tur /A=y/bb=b, & /E =vff=f: Adeoque, - or 
| | f 

ſic (radices) /AxyE =bf=y bb ff =yAE. Paritergque — = — = y/ — 
oF 7 


=+4/—. Et ſimiliter in aliis quibuſvis Radicibus Homogeneis. Ut, {i A =, 
Wt . 
& E—=fff: tum eſt AE =bbbfff, & /cAxVcE=bf=y/cbbbffe 


=—=4/c AE. Et lic de cxteris. = | 
Ideoque, radicem ſurdam Quadrare aut Cubare ( & {imiliter de alus poteſta. 
tibus, ) eſt poteſtatem ipſam quadrare aut cubare, retenta eadem Radicalitatis nota, 
Pura, Q:y3: =y3xy/3=4/9=3. EtC:y3:=vV3xV3xV/3=v:3x3x3: 
=+4/ 27. Vel etiam (cum hier! poteſt) biſecando aug triſeeando exponentem 
radicalitatis Ur Q: /qqz: =v/qz=C:4y/qqqz. Et quidem, {1 umperata 
teſtas, parem habet denominationem cum radicalutate, delendo notam radica- 
Hfatis.. Ur Q:4/q3:=3. Et C:vcz=3. : : | 
Contra vero, Surdz radicis ( numerive {imnuliter notat1) radicem quadraticam 
cubicam, aliamve. extrahere; elt, radicalitatis exponentem duplare, triplare, aliaf- 
ve ( prout imperitum eſt) multiplicare. Sic iptius y/ q 2, vel y/c 3, radix, qua- 
dratica eſt /qq2, vel /cc 3- Aut ( ubl heri potelt) ex ipſa poteſtate cui 
przfigitur radicalitatis nota, radicem imperatam extrahere, retenta que erat, radi- 
calitatis nota. Sic ipſius y/ c 9, radix quadratica eſt y*c 3. Nam 1i ipfius y/c 
uadratum, hoc eſt /c3 xy c3, it (ut oitentumeſt) y/c 9; erit hujus qui- 
ratica radix y c 3. s 
$1 Radices hujuſmodi ( numerive ad radicum formam notati ) Heterogenez 
{int : reducendz prius erunt ad idem genus, quam infſtituatur ea Multiplicatio 


aut Divifio. Ut 24/3 ſeu 2x43, hocelt y4xy3, et vy (4x3=) 12. Et 


24 c3, ſeu 2x4/c3, hocelt yc8&x/cz3=yc (8x3=) 24. Etyqzxyc; 
=4/qqq8xyccog=y/qqqm=V/ccn. = 

Oughtredus radices heterogeneas ad idem genus reducendas docet, Dividend 
mnaices ſen exponentes a poteflatts propo/ite, per maximam eorum Ccom- 
munem menſuram ; oy multiplicando tum naices per alternos quotos, tum ipſas 
poteflates in ſpecies alternts quotts cognomines. Sicy/qqAxyccBq=ycecc 
AcxyccccBqq=yceccAcBqg. Hocelit yiAxy*Bq=y*Acxy*Bqyq 
—=y/*AcBqq Nam 2)4(2, &2)6 (3: Iterumque 4x 3=12=2x6: Cu- 
buſque ( ſeu tertia poteſtas ) ipfiys A, eſt Ac; & quadratum ( {eu ſecunda po- 
teſtas ) ipfius Bq, i Baq: | 


| R , : 
2)/*Axy*Bqz=y*Acxy*Bqq=y*AcBqq. 
Sic v/ qq'ro x4/ccT=yccccioooxy/cceeag=v cccc 4.9000» 
Similiter faciendum eſt, {1 Radix (five {urda fit five non ſurda) ſit duplanda, 


dimidianda, aut alias multiplicanda vel dividenda, per numerum effabilem, in- 
tegrum vel fratum; | . 


Ut 24/cz2=2xy/cz2 =y/c8xy/c 32=y c256. 
Et z/c32 =ixy/cz2 =y/cihxy/cz2=y/cx=yca. 


Sed in hujuſmod: caſibus; malim go ( niſt cum ratio particularis contrarium 
ſuadeat) partem rationalem ſeu effabilem ſervare ſeparatam, ex radicalitatis hz 
( gun vocant ). .exemptam, Adeoque pro y/ c 256, malim ſcribere 2yc 32, ve 
adhuc potius 44 c 4. BEG 


. 


Atque 1n hunc 7 wn poteſtatem ſoleo dividere per ( quam poſſum ) maxX1- © 


mum iſttus generis numerum figuratum; (hoc eſt, per maximum quadratum, fi 
ſit radix quadratica; aut maximum cubum, fi cubica; atque in alus ſimiliter, ) 
hujuſque 
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hujuſque Radicem notz xadicalitatis przponere, poſtpoſito Quotiente. Aut, ſi 
interveniat fractio ; in ea quz videatur comm forma, Ut 34/3; ty 3, 
2 


| 3V/ 3) G&c. pro V 27, V3 WP: 


3 | 

Additio & SubduCtio ſurdarum radicum, magis intricata eſt quam earum Mul- 
tiplicatio & Divi{io. Quz cauſa eſt cur de earum multiplicatione & diviſione 
prius dixerim, quam de additione & ſubduQtione. | 

Cum fſurdarum radicum inſtituenda eſt Additio aut SubduQtio, profpiciendum 

rimo num Commenſarabiles ſ1nt, necne; ſeu, ( ut loquuntur aliqui) Commu- 

nicantes aut 10n-Communicantes. Hoc eſt, num fſint ad invicem ut numerus 
2d numerum, aut non ſint, Quippe ft fint; tum & earum tum Summa tum 
Differentia, erit ad utramvis ut numerus ad numerum: adeoque deſignari poſ- 
ſunt urramvis multyplicando aut -dividendo, ſecundum talem numerum. 

Sunt autem Cormmenſurabiles, radices ſurdz, quando ipſarum poteFtates ( ſeu 
numeri quibus prxfiguntur radicalitatis notz )) ad minimss terminos reduttz, 
fiunt veri ſui generts numert figuratt. Quippe {1 poteſtates ipſz ſint, verbi gra- 
tia, ut numerus quadratus ad quadratum, ſeu ut cubus ad cubum; erunt earum 
reſpective radices, ut numerus ad numerum, ( nimirum ut carundem poteſtatum 
radices ) adeoque commenſurabiles. | 

Quo caſu earum Additio aut Subductio facilis eſt. Nam prout ea commu- 
nis menſura, duCta in los numeros ( figuratorum radices) producit illas radi- 
ces furdas; lic eadem menſura- communis, duta in illorum ſummam : vel diffe- 
rentiam, producit ſurdarum ſummam vel differentiam. 

Sic vqiz & y/q 147 (1 per /q3z dividantur) reperientur ut y/ qq. & 
/q49; hoc eſt, ut 2 & 7. Item /cqo & yc1715 (per y/cy5 diilx) 
uty/c8 & y/c 343; hoc eſt, ut 2 & 7. Adeoque (ive harum ſive illarum ) 
ſumma ut 9; & ditterentia ut 5. Et, confequenter! | 


Ut 2ad 9: fic y/qiz ad 2yq 12, ſummam. 
Et Ur 2adg: fic /q 12 ad 54q 12, differentiam. 


Vel, Ut 7 ad 9g: fic y/q147ad 2y 147, fummam. 
Et Ut 7ads: lic y/q 147 ad 5 y 147, differentiam. 


Ergo Vvq 147 +vqiz=2vV/qiz=?y/qiq =yvq 243. 
/qi4)J —vVqiz=v/qiz=34/qiqnezyq 75. 
Oughtredus exempla ſua fic exhiber. 
v 4147949. 7 vV C1715 (VC 343 - 
V43)yq i2(Vq 4.2 VDV q4ole 8 


vVqz4z vq8r. go ſumma vc 3645 Cc '729. 
vq 75 vqz5- 5 differentay/c 625 wen: 


Vi2ty7 V4 EZ ve 
Vel y% Zy7 


» 0| NA 


4 5. AL v 245 (V49. 7 
/ 3) 1,45 W116: 4 V5) y/ A "> 
SI 9-3 wv v64.8 
V4 v49.7 TP YV36.6 
— T8? 


Similique methodo alii Algebriſtz ( tum ante tum poſt Oughtreaum ) addendas 

& ſubducendas docent raqices ſurdas commenſurabiles. : - 
Malim ego, fſurdas ( ut modo dictum ) ad minimam ( quam poſſum ) irrationa- 
litatem reducere, eximendo ex ga quod rationale eſt. Quippe tum ſtatum patebat, 
num commenſurabiles fint, necne : ( quippe fi fic, pars furda componens, eadem 
erit : ) ſimulque, quz fit earum ſumma aut different. | , 
| ; uta, 


I20 
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Puta, yqi2=24q 3, & Vq 147 =7v3. Ergocarum ſumma 9y3, & diff. 
rentia 5y 3. | | 

Sic y/c1715 =7vc5, & /c4o0=2ycs. Ergo ſumma 9y cy, & differentia 
Svcs. | OPS. | 
ml /12=2y3, &y/7 =3}y3. Ergo ſumma 1y3, differentia jy3. 


Sic %$=1v3, & Vi=1v3. Ergo ſumma 5y;, ditferentia 5/3. Seu, ſumma 


4y3, difterentia 3y3. Vel ( multiplicando ſurdam per 3 =y/'9, quo tollatur fra. 
cho ; adeoque preftixum numerum per 3 dividendo, ) ſumma 4y1y , difterentia 
II. by 

Atque hactenus de ſurdis commenſurabilibus. | 

Rakices ſurdz Incommenſurabiles , Addi & Subduct folent per Signa + & —, 
Ut y/qz+vq3, vq7 —vq3. SicycioZycs. Etyqz4sZyvqi47; hoc t, 
z/q5Xi7vq3. Item2Zy3;. Ertfmilia. - i. 

Duo incommenſurabilia fic connexa, fi per ſignum. +, dict ſolent Binomia: 
{i per —, Aporome, leu Reſiduala. Sitria, plurave, connectantur ; dicuntur 7; 


 nomia, 2uadrmomia, &c. pro numero membrorum. 


Hujuſmodi Binonuorum, ſeu Reſidualium, Radices ; dici ſfolent Radices Uni. 
—— ; & fic notari, yu: (radix univerſals, )y b: ( radix binomit,) yt: (1a 
dix Reſidualis : ) aut linea ſuperne ducta compolitz quantitati : aut ( quod tolet 
Onghtredus ) duobus utrinque punctis compolitam quantitatem amplectentibus; 
aut {imili indicio ( pro ctijuſque arbitrio ) quo innuatur, que fit. ea quantitas 
quam ea reſpicit radicalitatis nota. ( Er f{imiliter alibi, ubi-quantitas ex plurtbus 


compolita, quaſi pro una habeatur.) Ut / b:2+y3. yr:2—v3. yu: 2ty; 
/ 2+y3. v/:2Ey3: &. | | 


Euchdes ( decimo elementorum libro) ſex enumerat Binomiorum genera : to- 
tidemque Apotomarum ſeu Refidualium : ( {ignts + — jam conneCti ſolita ; ) quo- 
rum 1lle membra vocat Rationahra : hoc eſt ( utille 1bidem definiendo exponit) 
quorum ſaltem Quadrata lunt commenſarabilia live ut numerus ad numerum. ( Si: 
utique Ratronale tbidem apud Zaclidem figniticat : quamvis nunc dierum Zrratis 
alia dici ſolent, quz 1pla ſunt ncommen wabilia. : 15 

Sed preter ea ( quorum membra ſic ſunt rationalia ) alia diciteſſe ( quod & 
res eſt ) innumera Irrationalium aggregata. h 

De tex hiſce Binomuis, & Refidualibus, ( totoque 1llo libro decimo) ſuccinEtum 
habet Oughtredas traftatum; quam vocat Element: decimi Enchats Declarationem, 

Sed & de his Binomus & Refidualibus, eorumque radicibus, agit item (inter alia) 
Clavrs cap. 16. fedt. 10, 11. Methodumque generalem exhibert ( quam 1nfra videas ) 
pro eorum omnium radicibus inveniendis. | 


Exempla horum, five Binomiorum five Refidualium, cum ſuis Radicibus; hc 
exhibet. . 


\ 


I. 27 Xy704. Cujus radix, 4 Xyirx=vy:27 Zy704. 

II. 446. Cajus radix, /qq 12 +y/qq 1=yV:v'P26. 

HI. ys # 80. Cujus radix, yqq 2+ yqq is =y: y*35 © y/80. 

IV. v7 Z£y20. Cuyus radix, vb. 4+ y. ph autmi: yir.1— 4/2. =y:y/7& v 20. 
V. v/20Z4. Cujus radix, /b. /5 +1. ph. aut: yr. 5. —=1.=y:/20t 4. 
VI. /20ty8. Cujus radix yb. /5+v/3. pt aut mi. vr. 5 —v3.=v:v20 ty8. 


Quomodo hc inter ſe Binomia differunt, & quibus nominibus diſtingui ſolent: 
apud eum & Zuchdem videas. | 

Quomodo hujuſmodi Radices Untverſales, fint Addendz, Subducendx, Multi- 
plcandz, Dividendz, &c. fuſtus docent Algebriſte. Sed eiſdem nituntur princi- 
plis cum ei{dem operationibus in ſfimplicibus furdis. _ 

Cura tamen adhibenda eſt. Nimirum, ubi nota radicalitatis Binomium aliudve 
aggregatum atficit ; totum 1llud aggregatum fic et mulgiplicandum, dividendum, 
aut ſimiliter tractandum, ut foret Wales quantitas, {i talem afficerer. 

Puta; 3: v 20+4:=v:3y 20+t:=1:/P+1i:=y:yi+r. Etin 
alus fimiliter. Ut novis przceptis opus non fit ; ſed cura & attentione. 

Exempli gratia, $1 jam expoſitorum Binomiorum ſeu Reſidualium cujuſyis La- 

cus 
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*  tusſeu Radix, ponatur A+E, aut A—E: Quadratum hu- 
EF Jus Lateris ( quod eft ipſum Binomium fi conneQatur per «+; 
E 


+ 
- S aut Reſiduale, fi per —,) eſt Aq+Eqþ2AE; autAq 
gz Mantfeſtum jam eſt ( propter A & E. poteſtate commen- 
+AETE4q__ ſurabilia; hoc elt, cm_= c—_ ſunt nmr Leere-—os 


2AE. quod Aq+Eq poſfunt in unum (quad vocant ) Nomen 
2AE. my (Elo E=Aq+Eq '% 2 


I2TI 


( huic non commenfurabile ) erit 2 AE. Adeoque totum Bi- - 


nomium, ex duobus Membris {cu Nominibus conſtabit : quorum Majus eſt Z, 


Minus 2 AE. Quod fic in lingulis comparebr. 


AZE  AtE 
EL 4-vir IL yagintyqq? © 
in 4ZyiT | in Vqqz22 aq | 
I6Z4yIL | v qiz £yqq8r 
_Evii+17 +TY/q47 Evqqss 
27 t 81x Hoc eſt 2yzi#z3 © 
Hoc eſt 27 Z 704 4V32Z3 | 
| Zt2AE Hoc eſt Jy3X+6 
Seu 4/4 6 
& X2AE. 
AZE AXE 
WM. vaqytvqgis IV. vb:3+v/4:2yr:3—v7 
in vqqa3tzvVqqis imnyb:3+/%:tyr:3—y* 
 vq34tY/qqzqoo 2 by 7:+y/:2.% © 
+v/ qigzv/qqg4o | +} —vV%:i4/:4—2: 
Hoceſt /q%*y/q 20 Hoc eſt, 5 Ez 2=)s5 
+vqytvq_20 Seu 7 Fa, 
Hoc eſt 4/q 3 £ . & X£2AE 
+3vqz ZE : 
Hoc eſt v/q 3 E 2v/q 20 
Su vqB tyV/q Þ$ 
& . E2AE. 
AZE 'AXE | 
V. vb:4g+1:+yr:v/5—1: VIvb:i'vs+Fvy3:iyr:y5s—y;. 
yd:iyger:tveivi—: inyb:V5+vV/3:i2y/r:y5—v3. 
/ 5+1:ty/(g—1=)4 wVvV5TV3EZ v(s—3=)l 
+1/s5—=1:ty/(5—1=)4 TF+v/5—=vV3E == 
Hoc elky/ 5 + 1:2 _ Hoceſt 2/5 Z 24/2 
V5 —1:t2 | Seu 20. 248. 
Hoceſh 24/5 #4 & FX 2AE. 
Seu y/20 £4 
& FKE2AE 


Quomodo autem, Propoſito hujuſmodi Binomio ant Refiduali, inveniatur ejuf- 
.dem Latus ſeu Radix : non hujus loci eſt, {ed poſt tradetur ſuo loco. 


Q 
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Varie Ligature, ſeu Charatterum Com- 

4. pendia 5 eorumque uſus. 
bh Onuimus jam ante, Zzgaturas quaſdam, ſeu Charatterum Compendi 
M Onghereds Equiliariz ; quorum Ss & trequens eſt & exim1us : "= 

inſignes utith{fimaſque propoſitiones derivatas, nuda terminorum ex 
ſitione , aut facili obviaque Additionis, Subductionis, Multiplicationas, Diviſions 
aliarumque operationum Arithmeticarum exercitio. Quarum ſpecimen exhibz 
ille Cap. 11." Clavis ; & alibi. | 

T7. Sunto duo:mumert ( ſeu magnitudines ) quorum A major, E minor, A. «. 
rum reQtangulum, Z ſumma, X different, Z q ſummez quadratum, X q differen. 
tz quadratum, 4 ſumma quadratorum, % ditterentia quadratorum, © ſumma , 
borum,  ditterentia cuborum, &c. = 

Cuibus poſits; hujuſmodt proponit problemata, quorum ſolutio eſt obyia ; in. 
deque Theoremata utiliffima ſponte enaſcentia. Pura, . 

2. Sunt duo numert ( five nitudines) quorum major A, minor E : Qu 
nam eft ipſorum ſumma? quz difterentia ? ms ſub ipſis rectangulum ? que qu: 
dratorum ſumma ? quz quadratorum ditferentia ? quz ſ{ummz & differentiz iph 
rum ſumma'? quz fa & difterentiz ipſorum difterentia ? quod ſummz & df. 
ferentiz ipſorum rectangulum ? quod ſummz quadratum ? quod diffterentiz 
dratunr? quz quadratorum ſummz & differemtiz ſumma? quz quadratorum f 
mz & differentiz | differentia? quod quadratum reCtanguli ? Quibus hzc ſubditr: 


ſponla. | 5 fog fe 
Z =4 7 _ Np A—E A=AE 
WA» E —=Aq—Eq | 
Z O05 Z —X =2BÞ 
1Z IX =A ZZ, —IX=E 
ZX =Aq—Eq =% Zq. %:: Z.X 
Zq=Aq+2AE+Eq=A+2AE £ 
Xq=Aq—2AE+Eq=ZA—2AE | 
Zq++Xq=2Aqþ2Eq=25> - : \ 
Zq—Xq=4AE 1Zq—}Xq=AE 

_ Aq=AqEq 


. Sunt duo numer! (five magnitudines quorum ſumma eſtZ, & major & 
1 i ponitur A. Quiſnam eſt minor? que ipſorum differentia ? quod ſub ipſisr 
7 6 2 ? quz quadratorum ſumma? quz quadratorum differentia ? 


—_ 


> E=Z—A: . K=2A—Z  A=ZA—Aq.:.. 

Si vero minor ex ipſis ponatur E : Og. 
A=Z—E R=EZ—2E A=ZE—Eq 
Z=Zq—2ZE+2Eq %=Zq—2ZE 


4. Sunt duo numer! ( five _—_— quorum differentia eft X, 6 maſt 
ex ipſis ponitur A. Quiſnameſt minor ? quz ipſorum ſumma? quod ſub ipſis re 
Qangulum? quz quadratorum ſumma ? quz quadratorum differentia ? 


E=A—X Z=2A—K A@A=Aq—XA 
E=2Aq—2XA+Rq %=2XA—RXq 
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Sj vero minor Cx iplis ponatur E ; | 


A=E +X Z=2E+X A=Eq+XxE 
=2Eqþ+2XE+Xq %=2XE+RXq 


5. Sunt duo numer! ( ſeu magnitudines ) quorum major ad minorem, rationem 
haber R ad S, & major ex iplis. ponitur A. Quiſnam eſt minor ? quz ipſorum 
ſumma? quz ipſorum differentia ? quod ſub ipſis rectangulum ? quz quadratorum 
ſumma ? quz quadratorum ditferentia ? | 


SA RA+SA . Ra 
E=—— _ —— Dy — 
R R R 
. $Aq 7, RqaqtSqaq Rqaq —SqAgq 
| $i vero minor EX ipſis ponatur E : 
RE RE+SE RE—SE 
== — — 2 = — ..—————— 
S S S 


RE '  RqEq+Sqfq RqEq — SgE 
S Sq Sq 


6. Sunt duo numer! ( five magnitudines ) quorum re lum eſt A, & ma- 
jor &x ipſis ponitur A. Quiſham eſt minor ? quz ipſorum ſumma ? quz ipſorum 
differentia ? quz quadratorum ſumma? quz quagratorum differentia ? 


— = Aq+&A Aq—A£ 
BE = — WF —_— Þ i + 
A ©  _ 
Aqqr#9q Aqq—4 
&= : — -. —— , Rana, 
Aq Aq 
Si vero minor ex ipſis ponatur E : W 
A, _ M+Eq A—E9q 
A —— <—— —_ —_ 
E-. E WW 
x NN _#q—Eqq 
—_ by 


7. Ex his comparatis, multz zquationes oriuntur, Cap. 11, & 28, ab ipſo | 
memoratz. Ut "2 


AzIZ+LXN=aIZ—E=E+X= 


| Aqb&A AbEq RAS4SA 
Z=A+FE=2A—X=2E +X= a = T T_ Ks: 
\ A E R 


RE+SE | 


S | | Q 2 : K= 


\) 


ALGEBRA 4A Cap. XXVL 
Aq—2A @A—Eq RA—SA 


& = A—E=2A— Z= TR On Oo I AEAGOTEEA 
A E ; 


RE—SE 


J 
Aq=ZA — — A=X. gent Za hitnn Q:Z—E: =Q:E+X: 


peaks a BE + 
=" Cn K 
A=iZq—jXq= ZA—AgzZE—Eqz=Aq—XA=Eq+Xb 
=3Zq—IA=jE&6=}Xq=}ZA—;XA=3ZE+F3XxE. 
ZA—=A +Eq=Zq—24A=2&+Xq =ZE+XA=ZA—XE=2Q 
17: 420:3Z—E: =3z2q+5; \Xq=—=2Q: 32: +2Q: 5X. 
%=Aq—Eq=ZX=2ZA—Zq=Zq-2ZE=2XA—RXq 
=2XE+Xq=ZA—ZE=XA+FXE=ZA+FXE—2A=XA+24 
E. 


ZA=AqQE+F+AE A=AqE- AEq. | 
ene en LoaAbotbe=I+aZ4 
Xe=Ac—3AqET3AEq— Ec=yq—3X4. ' 


{(VUnde ego alibi dedaco methodum meam refolvend!1 Cubicas xquationes) 


LM —= AcE+AEc. %A=AcE—AEc. 
EZL=qg7+Z&A=Ac+FAqtE+AEq+eEc. 

ZX=& —XA=Ac—AqE+AEq—Ec. 
%Z=q+XA=Ac+AqE—AEq—Ec 
%X= I E=AcA 10 AEq+Ec. 
£LZ+ Lay %Z+AX= 2 F. 
EZL—YX=22Z A. %Z — TC XSAIXE 


= e multx, ibidem & alibi, apud eum conſpiciendz. 

hanc formam. (in Clavis ſuz Cap. 19. Editionis primz ) exponit- ( inter 
ia) tum Inventionem tum Demonſtrationem primorum Decem propoſitionum 
lib. 2- Elementorum- ( quaruts magnus uſfus eſt in Operationibus Analyrticis) per 
nudum fere terminorum muluplicationem. 


Ie, Ii Z=A+E+JI, ert ZB= > mile Ke in Quod patebit mul. 
a utrumque terminorum in B, & fimiliter fere in propofitionibus ſe 
quentibus 
' 2e2. i Z=A+E. erit Zq=ZA4SZE: 
3e2. Z=A+E, erit ZA=Aq+AE&ZE=AE+Eq 
4e2.SiZ—=AS+E, crit Zq= Aq+Eq+2AE= E+2AE. Quz 
eſt Regula Quadrationis laterum etiam irrationakum. 
3 ©2. Si red] biſecerur & ſecns (Z=2S—=A+E,) Quadratum Bilegmeni 
minus Rectangulo ſub {6 _—_— inzqualibus (Sq —AE) zquatur Quadrato In- 
terſegmentt, ſeu ſemidifterentiz ſegmentorum inzqualum. ( Q: S— E: 
A'S: =Q:2X). Hoc ett, a A=A+E, &X =A —E, erlt ; $£q—32q 
=AE, &1Zq—AE =:Xq Nam. 


—_— )=Aq+Eq+2AE 
Xq=QA—E:)=Aq+Eq—2AE 
| Zq —Xq =4AE- 
17q—:Xq=z AE. 

EZ q— AE =;Xq=Q4X=Q:3 v'Z—E=Q: A, 


6 e 2..Si recta biſe&ta (R=2E) augeatur (augments X, ) 'quadratum Bt | 
ſegmenti (Eq) plus reftangulo* ſub tora auta & augmento (2 E +XainX) 
 #quatur quadrato biſegmenti audi, (=Q:E +X:) 


2E 


F 
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2E +X E + X 
= E + X 


Eq: pl: 2EXFXq=z Eq+2EX+Xq. 


Atque ex his duabus propoſitionibus ( 5 & 6 e 2.) deducir ile ibidem ſolutio- 
nes omnium Aquationum Quadraticarum, 

e 2, Si rea utcunque ſetta multplicetur in alterutrum ſuum ſegmentum ; 
reftangulum lud duphcatam,” plus quadrato alterius ſegment, zquale- erit qua- 
drato totius & ſegmentr multiplicantis. Hoc eft, $4 Z=A+E: ent 2 ZA+Eq 
=Zq+Aq: 2ZE+Aq=z=ZqpFEq . 

$82. Z=A+ÞE: ei Q:Z+FA:=4ZA+Eq Et Q:Z+E: 
—=4ZE+Aq: | 
oce2 I Z(=2S)=A+SE, &X (=2V) =A—E; ect Aq+Eq 
—2$q+2VqluzZqþ+ziXq. | 
I0 e 2. Si redta biſeta (R=2E) augeatur (augmento X}: Quadrata to- 
tius auftz (Zq=Q: 2E+X:) & augment: (Xq,) fant ſimul dupla qua- 
dratorum biſegmenti, & bifegment! andtt; ( =2Eqþ2Q: E+X.) 


2E +X ___E+X 
in 2E+X | m E+X 
4EqF4EX+Xq EqF2EX+Xq 
+Xq +Eq | 


4Eq+4EX+2Xq=Duplo hujus 2Eqþ2EX+Xq 


Reliquz ejuſdem libri propofitiones, alizque plures, ibidem oftenduntur, ſed 
proceſſa paulo magis intricato. Dequibus pal agetur. 

Habetur item tum ibxdem, tum aliquanto fuſi 
pite 18, pulcherrima Colledio ( brevi ſynopſi exhibita ) Theorematum Proble- 
matumque ( ex Euchide & aliunde) ad artem hane maxume utthum, quam. vocat 


Penum Analyticam. Non == Aer fint - _ ad R— hane abſolute 
neceflaria, & 1n promptu ut line quibus nop poſh Proce- 
dere ( quod nonnullos perperam cxitina? audzo -\ fed ut. cognitu Krlh ar 
nunc hzc nunc illa ( prout fert occatio) tanquam ex uberior: penu depromas, 
operationibus alus facilitandis. | 

Priufquam autem hoc caput dimittam, exhibenda eſt ( quam ante pollicitus 
ſum) Analyſis Binonuu quadrati; five Extradtio Radicis quadraticz Binomyi, aut 
etiam. ( quod fere tantundem eſt) Apotomes. 


Regula dt; pro Binomio, A+ 2 A=Zq. 
pro Apotome, A—2 A=Xq 


Hoe eſt ; Duorum Nominum ( five membrorum) «Majas, elt 3 (= AqEq ) 
ſumma quadratorum; «Mrnus, elt 2 X, duplum roftangul:; duorum membro- 
rum quz radicem conftituunt. Copulantur autem ca membra (tum in quadrato, 
tum 1n radice) in Binomio per fignum +; in Apotome, per fignum —. 

Quod autem nomen majus, e[t ſumma quadratorum; & duplum reQtanguli, 
nomen minus ; omnino patet, propter A—2 A=X q. " \ _ 

Sed & jam ante oſtenfum eſt, Zq—X q=4 A&A. adeoque Zq—jXq=4, 
&;Zq—A=ZzXq: Hoc &t, 54 Q; A+E: —A=;QtA—E. Wh 
, Quare, fi pro A & E (quz poſſunt efle qualibet. magnitudines) ſumantur 
| ne pos Aq&Eq: cit;Q: Aq+FEgq: —AqEq=jQ:Agq—Egq 

OC 149q—Aqz: Xq.' | | 
. Ex quo ," <ndy pro Analyſi Binonui ſeu Apotomes, deducitur hzc Regula, 
: Aq. | 
6X (Vq:3z4q—44q:=) He 
q. 


Q3 Quippe 


. « _ tae 
us 1n poſteriorum editionum Ca- 


I25 | 


WA. 
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.. Quippe cum fit Z4q—@Aq=;z%q; erit (ſumptis radicibus) yq: 3Z — &q. 
=(v; %q=).; > Et3A+3 % ral he & :&—j»=Eq. Hoc elt; Fs 
rum magnitudinum A q, E q; ſemſfumma cum ſemudifierentia, eſt earum major: 
 ſemi-ſumma dempta ſemidifferentia,” eft earum minor. . Idcoque cum data fin; 

( in Binomio | anon tum A, tum A.; adeoque ( horum ope) %= A q—E q: 

dabuntur itidem 3 AZ +5 %; hoceſt Aq, Eq; quorum radices quadraticz fun 
A, E, bina membra queſitz radicis, AZE. Nempe 

Z+(%=)v: 2q—4X9q: ZA—(X=)v:2q—4#4: | 
y: n—_ ad =yAqtiyEqzA+F, 
2 2 


Atque ad hanc normam exigit ille ſex Binomia ( ante memorata) cum eorum 
Apotomis; Radices eorum exquirendo: Ad hanc fere formam. 


L. 27 +4 704, eſt A+ 2. A. 
Ergo, Aq=729. 4.q=704. | : 
Zq—4&4q=(729—794=)25. v: þ—4&4q:=5=8%Y. 
A+% =2T+5=32=2Aq AL—Y=27 —j5=22=2Eq. 
Ergo Aqz16. Eq=1t. A=4 E=y11. AZE=4ty 11. Radix quaſit, 
Diciturque HBmommm primunm. | 

IL. v2 +6, elt A® 2A. 
Ergo, bbq ==. 4 A#.q= 36. 
Zq—4Aqz=(Y—36=)z: v:4q—4&4q:=yvi=i/;z=%. 
A+ S=V+VI=;zvV3+FivV3=4v3=y48=2Aq 
Z— = —vVi=iv 3—-jv3=3vV3=v/ 21e=2Eq. . 
Ergo, Aq=2/3=y12. Eq=3vz=v4% | 
A=yqqiz. E=yqqt7. AtE=vqq I2Zyqq?7. Radix quaſita. 
Diciturque Zrmeatale privs. 

HI.;y4 * y 80, elt AE2A@A. 
Ergo, Aq =. 4£.q=80. 
Zq—44qz=(%—CQ%0=); v:6q-—4&4q:=yv;=%. S.. 
z += + H=wWr+vi=lvia/r=Al 
Z — %=v/4} — i= Wi — vi=ovi=v/S=v/0=2E9. 
Ergo, Aqz4vVi=v3 Eqzzvi=v4=v1Is. Fj 
A=yv/qqy E=yqqis. AZE=y/qqytyqq is. Radix queſita. 
Diciturque Zimeatale poſterins. 

IV. ;Xy 20, eſt AZ 2 AM. 
Ergo, 4q = 49. 4A.q=20. . 
Zq —44&4q=49—20=29. v:Aq —4 Aq:=y29=%. : 
EE + v/ 4p mah Eb — »=7—y29=2Eq. 
Ergo, Aqzi+3iy/29=3i+ v4 Eqzi—1ivV29 =3}—v+ 
A=V:1+v?%: E=vV:1—vV%: AZE=y:1+v2:iy:1—v2 \ 

 V:14+2y29:tv:14—2y 29. 

Hoc 'eſt, — Radix quadira, 


2 


Diciturque Major. 


V. v20t4, lt At2A. ' 
Ergo, &q = 20. 4&Aq=16. 
£q—4&4qz20—16=4 'v:2q—4Eq:=y/4=2=Y%. 
EE J=i2=254 aan L—%=y/ 20-2 =2y5 —2= 2Eq. 
Ergo, Aq=y5 +i Eq=ys5—r. 
Amzyv:y5+. E=vy: v5—i. AZE=vy:y/5+1:+y:v5—1. Radix quzſita. 
Diciturque Potens rationale cum mealal. | : » 
VI y2o0Ty8, elt A £2 AM. 
Ergo Aq=20. 4Aq=8. | 
£q—4#4qz20—8=12., v:2q—4&q:=yiz2=2);3 = % 
LE 204-y I2=2/5 +2/3=2Aq. _” 


| 
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| Z —%=4/20—v12=2V5 —2vV3=2Eq. | 

Ergo, Aqz=v.5+vV3. Eqzys—vV3: l BY 

AV: /5+v3- Ev: /5—v3. AZE=V:V5TvV3: EV: 5—v3. Radix queſita. 
Diciturque Potens duo meadtalia. | 


Atque ad eandem formam radices exquirentur aliorum Binomialium & Reſi- 
dualium, quorum membra ſunt incommenſurabilia, fed horum quadrata commen- 
ſurabilia. \'. 5: wy 


| — 


CAP. XXVIL 
De Aquationum natura ; earumque Preparatione. 


Egulam (ſeu Methodum ) Aſebre generalem , Oughtredus ( cap. I6. ) 
{ic proponit. | 2h 
uotiefcunque problema aliquod ( ſeu quaſtio ) proponitur ; Pata 


pre{ticum efle quod poſtulatur : aptaque adhibita ratiocinatione , pro quzlita 


magnitudine ponatnr A ( vel alia aliqua Vocalss : ) pro magnitudinibus autem da- 
tis, Conſonantes : quo facilius magnitudines datz ab incertis ( ipſo ſtatim in- 
| tuitu ) dignoſcantur. 


| Deinde ; magnitudines, tam datz quam quzſitz, ſecundum conditionem quz- * 


ſtiont convenientem , efformentur atque comparentur ; addendo , ſubtrakendo , 
multiplicando & dtvidendo 3 donec tandem- aliquid invematur magnitudini de 
qua quzritur, vel ſuz, ad quam aſcendit, poteſtati zquale. = 

Et quia in omn! fere zquatione, ub1 primo ex involucris queſtions effulget, nota 

'cum 1gnotis confundunrur : termm1 ipfius ita ſunt ordinandi ; ur, que in data 
habentur menſura, faciant unam partem ; &, quz 1gnota quzruntur, alteram. 
. Hanc atique formam Oughtredus, Yeta, atque ante 1llos aliy, commodiſlimam 
cenſuerunt ; nimirum ut magnitudines adhuc 1gnotz , unam zquationis partem 
occupent; reliquam, abſolute notz, quod FZomogeneum Comparationts vocat Yie- 
za. Alu, poſt eos ( quibuſdam ſaltem in caſtbus ) aliam nonnunquam ordinatio- 
nem (ut ſuo loco dicetur. ) inſtituere maluerunt. | 

Quo autem artificio hxc fiat Praparazz, quinque Regulis docet Onghtredas.. 
Quas, quia breves ſunt, nec expeditiores alibt reperio ; hic exhibebo. 

Primo, $1 magnitudo quz{ita, vel aliquis ejus gradus, fit in fractione : fiat omni- 
um magnitudinum ad unam denominationem reduCtio : ut, omiflo illo communi 
denomunatore, 1n ſfolis numeratoribus zquatio cenfeatur, Ur 

Aq+Bq | 

A—C=-—- —+B+C; rt DA—DC=AqþF+Bq+DB+DC. 

| D | 


Secundo, $1, quz in data habentur menſura, ummiſceantur cum quefitis ;\fiat 
tranſpoſitio magnitudinum ex una parte in alam ſub contrario ſigno. ( Quz eti- 
am regula, de conzrario ſigno, in omni tran{poſitione ſervanda eſt. ) Ur, DA—-DC 
=Aq+Bq+DB+DGC: Et tranſpoſits DC & Aq, ert DA—Aqz2DC 
+ DB+Bq. | | | ; 

Tertio, $1 ſpecies altiflima quzſitz magnitudimis ducatur in magnitudinem' ali- 
quam datam : fiat omnium magnitudinum' zquationis ad Ylam communis applica- 

| Zc | 
uo, UrBAq+BqaA=Zc, &Aqþ+BA=—. 
B 


uarto , S1 contingat omnes datas magnitudines duci in gradum aliquem 
magnitudinis quzſitz ; fiat omnium, per applicationem ad minimam ſpeciem'-ſe- 
cundum ordinem tabellz, communis depreffio. Ut, Aqq+BAc=ZqAg, erit 
AqtBA=7Zgq, expundto in {ingulis Aq. Atque hoc modo zquatio queliber 
propolita poterit deprumi, five reduci ad minores 1pecies ; {i terminorum omnium 
nat ad eundem gradum communis applicatio. Ut Ac+XAq=Ne, drv1a = 
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Nec i Ne * 
A, fiet Aq+XA=-—; atdiviſa per A q, fiet EIT Quz quidem 
| A | 


operatio, in numeroſa affeftarum zquationum refolutione , uſus erit.non contem, 


' nendi: quia latus queſfitum facilius zſtumatur in minoribus potcſtaubus, quam in 


majoribus. | | 
5 wa Si magnitudo aliqua fit latus ſurdum : _— in ipſis poteſtatibus eſt 
inftituenda. Ut y q BA +B=C: vel, per tranſpolitionem, Yo GB» 
q—2 
Ideoque ipſorum quadrata, BA =Cq—2CB +Bq;vel A= = 


Itemyu:BA+CA:—D=B. Velvu:BA+CA:=D+B. Ideoque & 
} Bq+ 2BD+Dy 
iplorum quadrata, BA + CA =Bq+2BD+Dq:.vedA= wing 


B+C 
' A Ac | 
Denique y/ q —=yc 2 A: vel y c c — =ycc 4Aq.Quare Ac = 108Aq Et Ard, 


27 . 


3 | : . 
Quantitas abſolute cognita, prxſumitur Affirmativa, ſeu Pofitiva. Adeoque, fi- 


o_ ſecus contingat, redditur Afhrmativa, mutando omnia {igna : ſeu tranipo- 
tis partibus cum contrarus f{ignis. Ut, fi habeatur Aq—BA=—Zq: et 
mem —Aq+BA=+7Zq; ſuZq=BA—Aq. 


CAP. XXVIIL 
De Reſfolutine equationum Quadratiaorum. 


FP ms: ſic ut dium elt preparata : Si quzſita magnitudo reperiatur 


zqualis datz ; puta A=108 ; patet, rem quzſitam jam efle inventam, 

Pata 108, valorem efle quantitatis A quzſitum. | 
Si ejuſdem aliqua poteſtas, ſic zquetur : reſpeftiva radix quantitatis datz, eſt 
uzfita quantitas. Puta 1 Aq=z1o8, ſeu Ac=108; erit A=yq rod, aut 

= c 108. Et fſimiliter in alis poteſtaubus. | BE. 
Si inter quantitatem cognitam, & incognitz ſupremam poteſtatem, occurrat in- 

termedia potelſtas : dici ſolet Fea xquario. Puta, {1 Aqt2A= 108. 

Fquationes ( fic affectz } in quibus ſunt ( ut loquitur ) zres ſpecres equale- 
ter in ordine ſcale aſcendentes ; hoc eſt, in quibus quzſitz quantitatis dimenſio- 
nes habeant exponentes in progrefſione arithmetica conſtitutos ; ( puta A q, A, 1; 
autAqq»Aqg,i; autAcc, Ac, 1; &c:- ubi exponentes: funt, 2,1, ; 4, 2,0; 
6,3, 0; &. ) Aquationes Ruadraticz dici ſolent : ſed {i media poteſtas fit, non 
quidem A, ſed Aq, Ac, &c. dicuntur quadraticz- ex radice plana , aut ſoda , &c. 
Has #quationes Quadraticas reſolyendi methodum tradit 1lle; ſeu radicem 1n 


{ſingulis unam plureſve ( ut co) inveſtigand:. Affirmativas intellige. Quip- . 


pe talibus acquieſcit 1lle ; neglefts ( f1quz fint.) Negativis, tanquam non preſen- 


. tis an{{itut). 


Ub1 autem zres ours dicit ; non hoc ita intelligendum eſt, quafi non plura 
foxent al1quando hujuſmod zquationum membra : quippe ſingulz Species pofſunt 
plurium efte membrorum ; ut MAq + Aq+BA —CA=Fq+ Hq — MN. 
Ubi Membra quidem ſeptem ſunt ; ſed ſpeczes tres : feeundum wiplionn conſidera- 


. tionem dimenfionum quzſitz quantitatis, quarum exponentes ſunt 2, x, o. Quippe 


tis altiflmez MA q + Aq exponens eſt 2 , ipſamque ſpeciem dicit A q, & 
M-+ x ejus coefficientem. Intermediz poteſtatis BA— CA La nens elt x, ipſa- 
rr A( umiws dimenfionis, ) & B — C ejuſdem coefficiens. Poteſtatis 1n- 


quz elt quantitas abſolute cognita, ab Unitate denominata, ) F q + 


Hq — MN, exponens eſt o, propter nullam hic comparentem quzſitz quantitatis 
dimenſionem, 
Dum 


Atc 
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Dum autem hos Exponentes alligno , ut 2, x) o; ſe? 4,2, 0; (-& ſimiliter, ) 
ubi infimus eſt 0 : non hinc excludo alios in progreflione arithmetica ; puta 4, 3, 2, 
aut, 5, 3) 1 ſimileſve: Sed hos recenſere non erat neceſſe ; quoniam hujuſmod: 
zquariones {unt ( per ante tradita praxepta) ad "tales reducende. Puta A 
+BAc=ZqAq ( ub1 exponentes ſunt 4, 3, 2, ) ad hanc Aq+ BA=Z q(cu- 
jus EXPURENIES ſunt 2, 1, o,.) diviſis omnibus per Aq. Item Aqc++BqAc=z 
Zqq A ( ubi exponentes funt 5, 3,1, ) ad hanc Aqq+BqAgq=Zqq ( cujus 
exponentes ſunt 4, 2, ©, ) divitis ammbus per A. Er mn aliis ſinuliter, : 71 
Alias autem affeffas e&quationes ( 1n quibus ſpecies aut plures ſunt, aut non '#- 
qualiter in ſcala aleendentes, ) non hc confiderat ; fed ad alium Tractatum refert 
( Clavi ſubjuntum) Ze diguationum Affettarum Reſolutions in numeris. 
Quadraticas has #quariones ( in quibus tres ms xqualiter. aſcendunt ) redu- 


cit omnes ad has tres Formas ; pro ſignorum + — yariatione. 


1. A =BR—Rq. CE =ZA—Aq, ſu E=ZE—Eq 
z. Rq—-BR= A.choceltgAq—XA=@. 
3 Rq+BR=A. Eq XE=A. 


In quibus exponentes incognitz magnitudinis/ (R, fev, A, E, ) ſunt 2, 1, 0. 

Neque ab his aliter difterunt quz exponentes habent 4, 2, o ; 6, 3, © ; &e. quam . 
vod radicem habeanr planam, ſolidam, G&c. hoc eſt, duarum, rium, pluriumue —-/ 
imenſionum: ut mox docehitur. - 

In his omnibus : magnitudinem abſolute cognitam, A, oftendit eſſe, duarym 

( incognutarum ) RetZangruinm, quarum majoxem vocat A, minorem E.- Et B 

( cocficientern terminz medu.) effe, in prima-.forma, earundem- Summan ( puta | 
Z=A+E ; ). in ſecunda & tertia, Differentiam, (X=A—E.) Ec R radicem - 
affirmativam untellige ) 11 prima, de utravis ( indifferenter ) exponi A, vel E, 

= 1raque \& ex ambijguas vocat ;) In ſecunda, de A: In tertia, de E. 

Hoc demonſtrat lle, in Editzone prima ( cap. 29,') ex prop. 5 & 6 ſecundi Ele- 

mentorum. | 

In editionibus ſequenubus ( cap. 26.) idem fic demonſtrat- ( univerſaliter ) ex 
ropriis Algebrz principus, ( non advocatis in auxiljum Geometricis'illis;' quz de 
ineis ſpeciatim agunt. ) Aquationum, in quibus ſunt tres ſpecies zqualiter in 

ardane icals aſcendentes, conſtitutio liguet. Nam, quia © 44 


1. Z—A=E : ducatur utraque pars in A. 
Z—E=A: ducatur utraque pars in E. 
2. A—X=E : ducatur utraque pars'1n A. ' 
3. E+X=A : ducatur utraque pare 1nE. 
Et ſimiliter fiat in A & %, &c. 
Atque, ex hac multiplicatione, hujuſmodi orientur zquationes. ' 


IZA— Aq=A 2Aq—XA=A@£. 


ZAqg —Aqgqg=Agq. Aqq—%Aqz=@4q. 
7 Ac —Acc=2Ac. Acc—xAc=4Ac. 
Cc. E- On | 


ZE — Eq =&A. 3 Eq +XE =4&. 

ZEq—Eqq= #q. Eqq+ %Eq=4&q. 

ZEc—Ecc=£A@&c. E cc + xqEe == Ac. 
CC. Cc. 


Quortieſcunque igitur proponitur zquatio ex tribus ſpeciebus zqualiter in ſca- 
la aſcendentibus : Cogitabis magnitudinem abſolutam datam, effe reftangulum ſub 
duabus magnitudinibus quzfitis, ſive Iatera fint, five quadrata, five cubi, &c. qua- 
lis {cilicet eſt poteſtas mediz ſpeciei. In dk autem ſpecie, 11 altiflima ſpecies 
lit negata, coefficientem eſſe ſummam magnitudinum quzfitarum ; & ſpeciem ipſam . 
de utraqueexponi. At, fi altiflima ſpecies fit affirmata, coefficientem elle — 

R tudinum 


my 


tudinam .quzſitarum diffentiam ; ipfam autem ſpeciem exponi de majore, Negs. 
tam; vel de minore, affirmatam.., OO ut 
 Manifeftum utique eſt, ex conſiitutione trium formarum, quodnam ſuſtinet my. 
nus quzque magnitudo. Nempe, 1n- prima, termini-medi coefficientem Z=A4lF 
eſſe ſurnmam duarum magniadinum, quarum inter-ſe multplicatione fit abſolun 
quantitas data, A: ipſamquevqueſitam zquationis radieem, earum utramvis eſſs 
A velE. In ſecunda &tertia : coefficientem X = A —E, earundem efle differe. 
tiam : & quzſitam- radicem .effe, in ſecunda ((earundem majorem) A; in' tertia 
(mimorem) E. _ | of! ; IEC 

Verum quidem eſt, in forma ſecunda, ubi affirmatiya radix eſt A, aliam adhye 


elſe negativam — E:: &, 1n tertia,. ubi radix affirmativa eſt E, aliam'eſle epativ | 


— A. ( Ut pdſt docebitur ſuo loco. ) Sed has negativas ille nepligtt, de 
tiy1s tantum ſolicitus. +; 7 ay 5 3s 
Atque ob candem rationem negligit omnino formam quartam,. | 


4. A —=—BR-Rq. Hoc db A=—ZA—Ag, ſeu A=Z—ZE—Fq 


Quiz quidem duas habet radices, fed negativas ambas, — A, — E : Affirmativay 
nullam. Quod ipſo. 1ntuitu liquer. - Quippe aftirmativum &, duobus negatiyi 
—BR—Rq #zquari non poteſt ,*{i tam B tumR ( abſolute ſumpta) finr ( pro- 
ur. videntur ) athrmativa ambo.: (-Non potelt quod elt 97inus guam nib! ill quake 
elſe quod eſt pluſguam nihil.) Sin R ( quod prefumitur aftirmativum ) fit reyen 
negauvum, ( puta — N, ) tum — BxR ( hoc eſt =Bx—N) quod-videtur ne. 
2atiyum, eft revera athrmativum , (-nempe +BN ;) quod, cum — R q conn. 
Ctum ; zquare. poſlit athrmativum A. Sed R=—A, aur R=—E, non cur 
| Me; adeoque nec hanc formam quartam... Seg de rribus illis, fic pergit ; =. 
Tum datis dyarum magnitudmum fumma & rectangulo ( ut inccaſy primo 

datur earundem difterentia : vel, data'differentia &-re&tangulo ( ut in ſecundo& 
tertio ) datur ſumma. . Nam. (; quod-ante oſtenderat ) [= 1s "2H 


| QUZ:— A. =Q:4X:7 Sy 1.7% putt 
Q2X:+&. =Q43Z: IE V1Xq+E:=17. 


Denique, datis binarum magnitudinum } Z &X ( ſemi-ſumma & ſei-differe, 
tia, ) dantur ipſz magnitudines ; his duabus regulis, 
| | FM 
I Reg. zZZ vu: 42q—&:(1X)=p 


II Reg. vu:3Xq+E: (3Z) 3X = 


rma- 


Atque hz ſunt duz regulz pro ſolutione zquationis cujuſque, in qua ſunt ts 
ſpecies zqualiter 1n ordine ſcalz aſcendentes. BL 
Quod aliquanto fuſius fic explicemus. Cum fit Zqz=Aq+2AE+E q & 
Xqz=Aq—2&4+Eq: utex ipla operatione liquer. [ET 


Z=A+E. _X=A—E. 
xZ—AFE. xX=A—E. 
Aq+AE Aq—AE. 
+AE+Eq —AE+Eg 


Zq= Aq+2AE4+Eg. XqzAq—2AE+E of 
 Adeoque Zq—Xq=44. Et:Zq—iXq=A£. 
 Zq=Ag+2AE+Eg. | 
m:Xq=Aq—2AE+Eq 
Zq—XRq=z4AE- 


Ideoque 2 Zq—&A=12Xq. EtiXq+ A=17Z9. 


o 


> DB & Quins t» o& WW icroem .o mM wmobh ex 
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Ergo (ſamptis radicibus) yu:3Z q—A£&:=5X. Et V:5X qQ+&:=z7Z. 


Cognitis itaque Z, X, ( lumma & differentia,) ſeu (earum ſemiſſibus) 2 Z, 2X: 
habentur ipſz A, E, magnitudines, Nempe 3 Z +3 X =A, &: Z —1X =E. 

Z=A+E | Z= A+E 

RES —E  _. ——_— 

Z+X=2A. 7 — ms 
L+X Z—X 
IZ+F4LR= = A F'Z—iX= —F 
2 2 


Ex quibus R. ( radix affirmatya eſt, in forma tertia, E: in ſecunda, A; in 
prima, utrav1s, A vel'E. Adeoque | | 


In prima; 3Z+yv:3Zq— &M: =i1Z+3X=A. 
Vel, zZ—v:izq=— A: =j}Z—jX=E. 
In fecunda, v:3zXq+ A: +jX=3}Z+jX=A.- 
In terta, y:j3Xq+ &A: —jX =1Z—IX=E. 


Atque fic exhibentur Radices ( affirmative) Aquationum omnium' quadratica- 
rum, {trite ſic dictarum; puta, cujus altiflima poteſtas eſt quadratica. 

Sed cum hac cautzone. In prima forma, ub1 habetur y: 4 Z q — A: fieri poteſt 
ut caſus fit Impoſſibilis. Nempe, quoties AX major eſt quam 1'Z q. Quoniam, hoc 

ſu, 2Z q — & foret _—_— negativum ; cujus ( ſtricte Henndeg Latus 
fitf Radix haberi non potſet. Quippe radix omni, five affirmativa five negativa, 
in ſe duQta ; quadratum exhibebit Atfirmativum, (quia tam — in —, quam in +, 
multiplicando facit +.) Adeoque, hoc caſu, y: j Zq— &: eſt radix imaginaria 
quadrati negativ1. 


Quadraticz aliz; puta quarum radix eſt plana, folida, abit adhuc mags com- 


'poſita : Hoc eſt, ubi ſpecies ſunt Aqq, Aq, 1; Acc, Ac, 1; &c. quarum ex- 


onentes ſunt 4, 2, 0; 6, 3, 0; &c. A primarus non, aliter difterunt quam -quod 
ipfa Radix jam plures habeat dimenſiones; tot nempe quot habet media {pecies, 
Nam ( pofito, quod fint, ita ut dictum eft, zqualiter in ordine ſcalz afcenden- 
tes) ſpecies altithima Aqq aut Acc, non minus eſt quadrata mediz Aq aut 
Ac, quam eſt Aq ipſius A. Quippe, ut hic, duz magnitudines funt A, E, 

uarum fumma Z—=A+E, difterenta X=A — E, reftangulum. AE ; pariter 
f nantur illz magnitudines Aq, Eq, erit harum ſumma Z=Aq+E gq, 
difterentia % = A q —E q, rectangulum AqEq, ſeu Aq : fi ponantur magni- 
tudines Ac, Ec, fumma ern 7 = Ac + Ec, dittrentia q = Ac— Ec, rect- 
angulum AcEc ſeu Ac. De quibus non minus valet argumentatio, quam de 
A,E,Z,X, &. | | | 

Id faltem intereſt, ut poſtquam inventa eſt zquatiomis radix Aq aut Eq; 
vel Ac aut Ec: fi porro veil iplius A. aut E valorem habere, extrahendz 
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erit. hujus radicis radix quadratica, cubica, aliaye ut caſus poſtular. E 


Puta, f1 in quadratica zquatione primz forme habeatur ; 
—Rq+1o0R=2r. Hoc eſt —Rq+BR=@&A. 
Habebimus R=Z:B+ y/::Bq — &. Hoceſt, 5 tv: 25—21. Hoceſt 5 t y/4. 


Hoc eſt 5 £ 2; Hoc eſt 7 aut 3, quorum utervis eſt valor ipfins R. 
Sin ponatur, 


—Rqq+1ToRq=2r. Hoc eſt —Rqq+BRq=4&9q. 


 Hahebumus Rq=:Bty: :Bq—£44q. Hoc elt 5 Ey: 25— 21. Hoc elt, 5 X v4. 
' Hoc eſt, 5 X 2. Hoc eſt ( xquationis radix) 7, aut 3: (ut prius) =Rq. 
Adeoque R=y/7, autR=y 3. 


Simulliter, {i ponatur, 


R 2 —Rcc 
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—Rec+1ioRcec=21r. Hocelt —Rcec +BRe=&c. 


Habebitur idem valor ipſius Rc, qui prius ipſius R. Nimicum Rc = 7, aut 
Rc=3, quz eſt zquationis radix Sd R=y cz, aut R=yc3. 
Et 1n alus forms finuliter. 


CAP. XXIX 


Accommodatio Algebre, ad Geometriam, aliaque 
ſubjetta. 


Uz fit: Oughtredi methodus pro ſolvendis xquationibus, ejnique funds 

mentum ; jam exhibuimus : Yonge theoremara & problematra, ſunma- 

tim colle&a ; quorum, in re Analytica , frequens ft & egregius ufus 
Quz tamen ille ut Specimen exhibet plurimorum quz {edulus Analyſta, ex fu 
praxi & obſervatione, cumulatim fibz luppeditet. | 

Haber ile ( preter tractatus varios C/avi ſubjunctos; ) in Clavis ultimo Cz 
pite, Exempla varia ( variorum generum, ) de adhibenda Algebra (ic explican) 
ad Tnvenienda & Demonſtranda varia. problemata & theoremata ; tum quz olim 
ſummo cum plauſu & admiratione fuerant recepta; tum quz ipſe jam primo 
ſuppeditat. Quo minus poſthac miremur antiquorum inventa; cum videamus 
quomodo poſlimus pſi recta via eo peryenre ; aliaque ( ipfis non minus mj- 
randa ). pro occalione data, poflimus inveſtigare. 

Non autem id mihi jam propono, ut magnam hic colletionem exhibeam Cz. 
ſuum particulariuny, quibus, ſeu veteres, ſeu recentiores, Algebram adhibuerunt: 
infinitum enim eflet. Sed Artem iplam explicare, quz apta elt fic adhiberi ; & 
quibus paſlibus ad ſtatum, quem jam nacta eſt, peryenerit 

Pauca tamen non gravabor ex 1llo exempla exhibere, ex facilioribus praeſertim: 

vo quadantenus percipiatur lus methodus procedendi, Qui plura deliderat, & 
Eliehora: apud ipſum quzrat. 

Tpſius 1nventionem & demonſtrationem propoſitionum! decem ex primoribu 
ſecundi elementorum Zxchdis, jam exhibutmus, ex ipſius .cditione prima. 

Caput ultimum ( ſequentium editionum ) orditur ab inventione & demonſtrs- 
tione reliquarum quatuor ejuidem libri. Hoc eſt, oftendit ille, {i tuerint adhuc 
ignoratz, quomodo poſſent ( hoc aruficio ) directo proceſſu & inveniri & de 
monſtrari. Et ( ficubt opus) Geometricam conſtructonem adaptat,-veſtigiis Ana 
lyſeos conformem. | bes. 

Inventio prop. 11. lb. 2. Elementdrum ; nimirum, Datam refFam B, /ic ſe- 
care, ut reffangulum ſub tota B &y minore ſegmento, aquetur quadrato majt 
ris ſegmenti. Hoc elt ( prout alibi definitur ) 22 4extrema o& media ration 


ſecare. 
Ponatur majus ſegmentum A ; minus erit B-A. Ducatur B—-A inB. Fict- 


que Bq-BA=Aq Vel Aq+BA=Byq. (Quz et tertia forma zquatio- 
num quadraucarum. ) Quare yu: Bq+iBq: =5B =A. Quod Theorem 
verbis enunciatur, fic: $7 guadrato linez date, addatur quaararii if/ius guadrans; 
& e latere quadrato ſumma, tollatur ſemis lines date : reliqum erit ſegmen- 
tum majus. | 


( Ub: obiter monendum duco, nequis hreat ; quod, quamyis A ponatur ma- 
jus ſegmentum linez datz ; eſt tamen minor duarum magnitudinum-quas reſpicit 

c ( tertiz form# ) #quatio ; quarum rectaggulum fit Bq, zquationis expoſitz 
membrum abſolutum. ) | 


Geome- 


kk | A OO 8a 
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Geometrice autem con{truetur, fic. Fiat AB=P: 
eique ad angulos rectos ſtatuatur BC =z B. Er du- 
catur hypotenuſa AC= yu: Bq +; Bg. Abſcindatur 
CD<=BC. Erique reſiduuam) AD=yu: Bg + iBg: 
— 2 B, Denique, menſuretur AE = AD, pro majore 
legmento. 

Inventio 12 © 2. Nempe, Comparazzo baſts obtuſi an- 
ult, cum lateribus. : | ; 
Eſto triangulum BCD; cujus angulus interior ad B, fit obtuſus. Hujus ba- 

ſis eſt DC; & Jatera BD, BC. Hic (per 47 e 1) BCq—BAq=CaAgq 
—=DCq(—DAq=)—BDq—2BDxBA—BAg:(perg e 2, namDA eſt 
BD+BA.) QuareBCq+ BDq= DCq—2BDxBA. be 


( Nempe, extritis utrinque zqualibus, & tranſpoſitione facta.) Co 
Quod Theorema verbis enunciatur, ſic : 7 amblygoniis tri- p ( 


angulis, quadratum | ſubtendentis obtuſum angulum, excedit 
ſummam quadratorum laterum , duplice reffangulo ſub ung 4 
laterum circa obtuſum angulam. & ſegmento ipſins (continuati) Y . B = 
inter obtuſum angulum & perpendiculum. | 
Inventio 13 e 2. Nempe,. Comparatio baſis acuti anguli, cum lateribus. Eſto 
triangulum BCD ; cujus angulus interior ad B fit acutus. Hujus bafis eſt CD: 
& latera BC, BD. Hic BCq BAq=CAq=z=DCq(—DAq=)—BDg 
+2BDxBA—BAq (nam DA=BD—BA.) Quare BCq+BDq 
—=DECq+2 BDxBA. (Eodem modo procedet demonſtratio, fi D ponatur 


E* 


" 


inter B & A; quippe jam DA =BA — BD, & DAgq, ut privs.) In verbis, ſic: 
In triangulis obhuquangulis ( live lint acutangula, five obtuſangula.) quadratum 
lateris ſubtendentis acutum angulum, minus eff quam ſumma quadratorum [a- 
torum, duplice reftangulo ſub uno laterum circa acutum angulum, & ſegmento 
ipſtus inter acutum 7 angulum fy perpenaiculum. 

Hz duz propoſitiones ſunt apud Zxchdem Theoremata, atque ut talia de- 
monſtrantur. Hic autem proponuntur ut Problemata : quo conſter, quomodo ea 
Theoremarta potuifſent 1inveniri. 

Inventio 14 & 2. Nempe, Quadrati wgualis reffangulo AB x BD. Eſto 
AB+AD=2BM. Quare BD fſecatur zqualiter in M, & inxqualiter 1n A. 
erit 1gitur, per FE 2, ABx AD=BMq— AMgq. Jam ſupponatur ACq 
—=ABxAD. Fiatque triangulum MAC, cujus hypotenuſa CM = BM {e- 
m{ummz lateram. Cathetus erit AC latus quadratt quzſitz, per 48 e I. 

Complura habet ille exempla alia, ( acute Tl expolita, 1n 
varia materia, ). quz apud lum quzrat Ledtor. Ego unicum C 
adhuc apponam, quod 'elt omnium ultimum ; ubi, in unico \ 
Problemate, ( Probl. 26.) brevem ſynoplin exhibet SefZronum m_ \ 
Angularium. | Bj————— 'D 

Nimirum ; De angulorum ( inquit) five peripheriarum bi- L——— 
ſectione, trifeCtione, quinquiſeCtione, ſeptiſeftione, &c. pauca 
eram, ad Analyrtices preitanuam,, uſumque admirandum, oftendendum appo- 
nam. | 
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Diſtinguantur in peripheria ſeptem zquales partes, ab O fine diametri, lite. 
ris ABCDEFG. | nn {ſa hot. ſicut Fe {chemate. Sumarur (i 
OXRM diametro) MX —= MB. Ducantur wk -AX & XB rex, & 
meter, NRA. Etad OE perpendicularis CT; & ad OG perpendicularis J7 | 

oniam AB=ARX (utpote quz ſunt triangulorum ſimullum & - ualium 
AMB, AMX, hes latera:) erunt triangula BMX, ORA, X, i 


Aq 
milia. Lip ry —= OX. Sant etiam triangula O A B, A RM, ſimilia, Et, 
per 47 er, MA=yq: 4Radq—OAgq. 


His fic premullis; erit RA. MA (hoc, Rad. y/q: 4 Rad q— —OAq):: 
4Rad qx OAq— —OAqgq 


OA. OB. Ergo — — OBq Qurze eſt anguli Duphice 7 
- "Ty elt; i Radio,& O A x Obrenka arcus ſimpli, invenire O B ſubtenſam arcus | : 
up ; 

Et Naa qxOAq—OAqq=Rad qxOBq. Quz eſt anguli BiſeGiu C 
( Hoc eſt ; dato Radio, & OB ubtenſfa arcus duph, invenire O A ſubtenſam fſim- . t 


ph; reſolvendo hanc zquationem. 


) 
Deinde ; quia OS=OA, & SA=OR, & NS=MX= MB. Ergo, per 


C 
NSxS& Oaq. b 
250 3, — = SC. Hoc eſt, 2Rad — —);, ha ——, divida per OA, P 

| OS | Rad. Rad. | 
38 2Rad qx OA—OAc | | Wn 
| | vel - ———, =$C. Et, fi addatur (OS=) OA, fit h 
Rad q . v9 f 
3Rad gx OA—OAc | P 
_ —=OC. Qurz eſt anguli 7riphcatio. : 
Et Med 9x0 A—OActilied qxOC. Quz eſt anguli Triſeio. : 


Item; quia 2E'T + CB=OE. E: (MO. MB:: OC. OT. Hoc eſt, ) 2 Rad. 
Oo mY "IO qx OA—OAc 6Radqq«x OA — FRadq x OAc+ Oat 


2Rad — -— 
Rad. , Rad q 2 Rad A) 
SRad qqx OA—5Radq x OAc+OAgc 
=OT. E cujus duplo fi tollatur OA; reſtabit, — 
Rad qq 


= OE. Quz elt angul: Qamruplazio. 

Et OAqc—g5Rad qxOAc+ 95 Rad 19 x0 A=RadqqzOE. Quz eſt 
angull Ts. 
Atque 
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Atque hac forma progred1 licet ad SepriſefFionem inveniendam. Nempe , 
7 Rad ccx OA—14Rad:qqxOAc+7TRad. qxOAqc+OAqge=Rad.ccx0G:. 
(Ex ſic porro {i opus clt) | 
Nam MO. MB::OE. OK. Et 20K —OC=O06G, Unde inferantur re- 
ua. ; wy 
"—_— fi ( quod ille facit) Radiws pon I, (quz in multiplicatione & di- 
viſione nihil mutar,) Chordzque ad hanc menſuram taxentur : Idcirco, in hiſce 
omnibus zquationibus, Radius cum omnibus ſuis poteſtatibus omirti poterit. 
' Sed quo artificto i{truſmod1 operoſz zquationes ( in quibus non ſunt tan- 
tum tres ſpecies zqualiter -1n ordine ſcalz afcendentes) ſolvantur, non efle di- 
cit hujus inſtiruti docere : {ed ad Atectarum Aquationum ſohnonem nume- 
roam refert. I | | 
Cum ego hec- (de ſectionibus angularibus) in Oxghtred/ Clavi ( tum tenuis 
Algebriſta) primum. legerim: viſum erat ( vires tentand! gratia ) ibi procedere 
ub: defierat ile : fuamque merhodum imitatus, conferipli ( Anno 1648 ): de Set#io- 
nibus Angularibns tractatum. Quem eodem anno communicayi - cum D. Johanne 
Smith ( tum Collegit Reginen/zr apud Cantabrigienſes Socio, iftiuſque Academize 
:Matheſeos Profetlore, qut & .prius mihi fuerat avyzewey in Emanuelis Collegio : ) 
Simulque methodum meam pro fſolvendis Cubicis zquationibus, ( quam polt re- 
peri cum Cerdani Regulis concidere:) aliaque nonnulla mihi rum ' corhperta : 
quz videbantur il} m:nime contemnenda. Varixque de his rebus inter nos in- 
terceſlerunt Literz, menſ{ibus Ofobr: & Novembr:i i{kius anni. FN 
Et quidem literis &jus /\Vovemb. 28. 1648, datis, ( quas apud me adhuc habeo ) 
& poltmodum altis: obnixe pettit ut ea vellem 'Typis edere.- Quod & -aliz 
poſtea perierunt. Sed cum ego 1d tum neglexerim; varus poſt occationibus-in- 
rervenientibus prexpeditus eram-ne id fagerem. Poſtquam autem ea tamdiu' tae- 
rint ſepoſita, multa eorum quz tunc noya..v1derentur, nunc forte magis nota 
cenſebuntur quam nr prodire debeant. Adeoque abſtinuifſem plane, nift ettam- 
num fuerint qu1 editionem urgerent. WT 
Cumque ( quo illis obtemperarem ) putaverim hic eorum ſummam inſerere, 
(ut ſpecimen method! Oughireatans : ) veritus tamen ne nimia Digreflio vide- 
retur, potius putabam ad Calcem hujus ( inter alia ) Traftatum eum de Set71o- 
nibus. Angularibus rejicere. * | : ; | 
In quo quamyis occurrant non pauca, aliunde nota: non injucundum tamen 
erit,-corum cum als connexlonem obſervare, mutuamygue. inter ſe cohzrentiam. 
Sed & aliis Algebriſtis documento efle poterit, quo patto poſlint ( ut fert oc- 
caſio) de ſimil: ſubjeto Generalem Inquifitionem proſequi, alia ex aliis con- 
tinue inferendo. = of 
Id autem ( inter alia) miht minime diſplicutt: quod, ipſo operis procefſi, ne- 
cellarrum deprehenderim ( quod ante ſufpicabar ;) In {uperioribus zquationi- 
bus, non duas tantum ( ut in quadraticis) fed plures adhue Radices contineri 


. 

Verum quidem eſt, Farriozaum ( ut poſt dicetur ) & (poſt eum ) Carte/ium, 
hoc Firma. affirmare ; 1demque Vis” non _—_ Fs pod Gary 
hos ego non legeram, nec eram, in hiſce, ultra Owghtred: clavem dottus. 
_ quem binas radices ( in zquationibus ambiguis ) notatas videram : non 
plures. | 

Utor autem 1n hac diſquiſitione ( ut primario fundamine) ea Polemei pro- 
politione ; 2uadiilatert , circulo mſcriptt, RefFaugulum ſub diagoniis , —_ eſt 
bints reftangulis ſub lateribus oppoſitts. Quam per totam ditquilitionem . pro- 
ſequor. Ut ipfo traftatu liquer. , | 


C:'A ©. . XXX. 


| De Thoma Harriot ; fueque Algebre@ 
Seftione Prima. . 


'glus ; & Algebrz peritiiſinus; m_ eo Senior. Nun ſtbi fuerint familia: 


Ontemporaneus erat Owughtredo jam memorato, '7, ory Flarriot, item An- 
ortuus eſt Farriotus, die 2 Juli, Anng 


ritate conjuncti, plane nefcio. 


1621. annorum circiter Sexaginta ; ( adeoque natus anno 1560 circiter : ) Sepultyg 
Londini, in Eccleſia S. Chriftophort difta. Ut ex ejuſdem Epitaphio liquet ; quad | 


apud Jobannem Stow haberur, in ſua Zondint Deſeriptione. Onghtredus autem, 
natus elt anno 1573 circiter. Quod liquer ex pictura ſua quam apud me habeg, 
ex re excuſam ; Cui ſic adſcribitur nomen <jus; Gu/tehnus Oughtred, Anglus; ex 
Academia Cantabrigienſi ; Anno /HEtatis 73. 1646. W. Hollar ad vivum delines 
vit 1644; fecitque Antuerpiz 1646. 

Vixit autem, valde ſenex, annorum quaſi 85 : nempe ad annum Dom. 1660; 
quando Menſe Hai mortuus eſt; extaſ1 ſubitanea correptus, prz nimio g4udio, 
cum primum audiverat, > Conventu Parlamentario Weſtmonaſteri concluſurh elk 
( quod iftius mentis primo die fattum eſt) de reducendo Rege Carols II. Et in 
Eccleſia ſua. Adeburiz ( in Agro Surrezen/?”) cujus 2 multis annis Rector erat, {e 

tus Jacer. | 
re w 4 Oughtreaus autem an FTarriozns, prior {criplit Aſgebram ſuam ; ego plane 
neſcio : ( Certum autem eſt quod eorum uterque - jam x multis ante annis ſcripls 
rit, quam ex prelo prodierit utriuſyis opus.) Owghtredum autem ego priore locy 
memorav1; tum quia prius produt _ Clavis, L9n0 eodem anno 163 ;-) tun 
potiſſimum, quia propws adheret ile Y7ete# methodo qui praceſſerat. Cui us 
no Acceflionem fecit Farrio7nus, quam Onughtredum credo non vidifle, cuy 
ſuam ediderit Claver. | 2 

Hoc Harrioti de Algebra leu nalytica opus polthumum, edidit Yalteras Har 
xer ( {ed celato fuo nomine ) anno 1631, ( ſtatim poſt editam Oughrredi Claven 
eodem anno.) Qui ab Oaghtregi & Yieie methodo in plurimis recedit : Nam 


que huic - Arti acceſfionem-fecit : eaque poſuit fundamenta quibus Carzgfeus hi 


non totam, faltem maximam partem Algebrz ſeu Geometriz ſuz (.celato 


arrioti 
nome) ſuperſtruxit ; quz anno 1637 primo produt, & quidem Gallice. 


/ 


Et quoniam hic incomparabilis Algebriita Jones Anno.1631 Latine &ditus}) 


parcius exteris innoteſcit : operz pretium efle judico, acceſſiones.ab eo faftas (ut 
ut aliis nominibus jam circumferri cceperunt ) tuſius enarrare. 

In Harri; Introductione , & prefixa Prefatione Farneri, accurate traditut 
Aleebre teu Analytices natura : ejuique partes; Zetetica, Poriſtica, & Exegetica; 
earumque uſus ſpeciales.  Quz hic non repeto. 

Sechio prima, prime Partis; exponit operationes Ari7hmerice Specroſe, quam 

ille ( apto nonune ) Log:$7icam Specioſam appellat. 
Exponit tem © #quatronum /reparationem, ſeu ad legitrmam formam Red 
&ionem ; Quas ita, previis operatiomibus, ordinandas docet, ut {upremmns Gradus 


ignotx Quantitatis ponatur Afrirmatrvus; omnitque Aﬀetionis immunis ; ( hoe * 


elt, non in aliam quantitatem, quam 1, ductus: ) Membraque fic diſponantur, ut 
ea in quibus haberur ignota quantitas unam zquationis partem conſtituant; reli 
quam vero 1llud quod ceſt abſolute cognitum; quod Fomogeneum comparationt! 
appellat Yea. 

In his autem non multum addit eis quz ab alis ſunt ante tradita : niſi quod 
Notationem ante — nonmhil immutet : Tn his przſertim duobus, 

Primo ; Symbola ſeu Speciesquas Feta & Onghtredas literis Majuſculis ut plit- 


rimum ſignabant ; defignat ille Zfnuſcul;s : utquz minorem locum occupent ; _ 
preſertim ubi ſepius repetendz venzunt. 


Secundo : 
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Sccundo ; Quadratt, Cubr, Iimileique denominationes, in deſignandis Specicbus 
omittit, literaſque 9, C, carum Indices: & (harum loco ) Ragicis charaftercm to- 
it quot ſunt dimenſiones. TP | - . 
Atque hoc facto, collit ( primo) Ambiguitatem quam in nonnullis poteſtatum 
denominationibus introdux1t varius variorum loquendi modus. Verbt gratia ; 
Qnadrato-cubus , lt Diophanto, Yiete, Qughircdo, aludque aliquot; quingae di- 
menſionum : ſed, Arabibus, & pleriſque ( ante./7etam ) Zeuropers ; Phi , Str- 
pheho, Nonio, Hombello, T artalex, Cardano, Recor, Clavio, &c. ted & poſt Yie- 
/am non paucis; et dimenfionum Sex. Quz nominis ambiguitas tollitur , ti ſeri- 
batur pro altero a@aa4 ſeu @5 : pro altero aaa4 a8 lo af. | 
Item ( ſectndo ) ad oculum {fatum oftendir, genuinam iſtarum Poteſtatum com- 
ofitionem : Quz ml aliud innuunt quam PRazronem toties Compoſitam leu repett- 
tam, quotics repetitur ea Iitera que Radicem norat : Ab{que.ullo in ret natura fun- 
damine, cur bmatim aut 7crnatim ditinguantur dimenſiones, magis quam /inga- 
hatin, quaternatim, aut ſecundum alium quemvis numerum. 
Facitque ( tertio ) ut ſenſim delueſcat animus 2 prava conſuetudine, conſide- 
randi Rationes ſeu Proportiones ( quz funt pure Arichmeticz ſpeculationis, ) qua- 


{ dimenſiones pure Geometricas involverent; propter Qauadrati, Cubigne nomina 2 = 


Geometria mutuata : ut taceam ea nomina, A quibus abhorret Geometria, Quadyi- 
quadratorum, Super ſolidorum, Rugari-cuborum, &c. | 

Quippe cum rei natura, proprie loquendo, non plures admittit quam Tres (lo- 
cales) dunenſiones, (longitudinem, latitudinem, & profunduatem; in Lineis, Su- 
perticiebus, & Solidis; ) incongruum plane videatur ( & quod mens non capit, } 
ut ( quod zr/#9: ct dimenſionum ) Sohdum , adicifcat porro quariam, quintain, 
ſextam, aut plures adhuc dumenfiones. Lo | | 

Linea quidem in /ineam ducta, planum faciet ſeu ſuperficiem : ſuperficies hxc 
1m hneam Juda, Solidum faciet : Verum, {1 S9/;durn hoc in hneam porro ducendum 
fit ; aut ſuperficies 1lla in ſuperficiem ; Ecquod inde orietur ? num ( ut loquun- 
tur ) Plano-planum * At hoc ct, in ret natura, immane Monftrum ; omni Chime- 
ra ſeu Centauro magis impoltibile. 'Nam Longitudo, Latitudo, & Profunditas, to- 
tum wud quicquid eſt Spazz7 complent. Nec 1maginari poterit Phantaſia, quomo- 
do tribus his ſupervenire poteſt quarta dimentio localis, nedum adhue plures. 

Verum fi Numer naturam conſideremus ; nihil umpedit quin poſit numerus per 
ſe multiplicari, factuſque 1terum per eundem, & ſic continue quouſque livet; nec 
anquam eo pervenietur quin adhuc pollit aut per eundem aut per.alium quemvis 
numerum multjplicari. Pariterque in Ratzontbus ten Proportiontbus; poteſt expo- 
ſica quantitas d#plarz, atque hoc guphim iterum auplari, terumque hoc duplari; & 
fic porro quoties libet : Arque hoc demum ap/i guplum duplicatum, triplari pote- 
rit, & rriplum hoc triplicar: :- Ut tiar ( polito @pro 2, & bpro 3,) aa4abb. Ne- 
que ulla elit aut in re 1impoſſibilitas, aut dithcultas uo minus hoc mens concipiat. 
At nullo modo poterit mens concipere A cBq ; hoc eſt, ut Corpus Cubicum cu- 
jus Latus A, ducatur in Superftictem Quadratam. cujus latus B, Nec ullo modo fier: 
poteſt hujuimodi Dimenſtonum ſuperfcetaito. | W. 

Adeoque pro A, Aq, Ac, Aqq, 'Aqc, &c. ſubſtituitille ( ut naturz mags con- 
fonum) a, aa, aac, aaaa, a444a, &c. hive ( quod tantundem elt ) a, a?, if, 
&, a*, GC o- # | ", 

Idemque nonnunquam innuit Oughtredus ; ut in Clavis Cap. 15. ubi pro redu- 
cendis ad unam denominationem Radicibus Heterogeneis ut y qqA & y.ccBq 
( hoc eſt /*A & BB )) jubet Cubari poteſtacem primam, & Quadrari ſecuindam , 


audrs pariter Radicalitatis exponentibus ; quo itlis xquipollentes habeantur /** A? 


& /* B*: ( propter tum 4x3 rum 6x2 tantundem ac 12.) Nulla habira ratione 
notarum 9 c, ſed tantum numeri dimenſionum. = * 

Et utroque prior Dygge/ſtus nolter, in S?rattozico ſfuo ( cul inſerit Apebram ) 
pro notis % 8© 2& o Nee: maluit alias x figurts numerarus 1 2 3 4 5 &c. Dert- 
vatas, aut quz 1tHas repreſentenr, ( nulla vel Quadratt, vel Cubi inſinuatione in1l- 
his facia. ) Quas apud 1pſum videas. ne 

In his utrifque ( ponendo literas Minuſculas pro Majuſculis, & a a, pro A q, 
&. ) Harriotum ſequitur.Car/eſins, in Algebra ſen Geometria ſua, Gallice primum 


edita anno 1637 ; & polt ( x FFanciſco Schotento)) Latine, anno 1649, iterumque - 


anno 1659. 7 


S m_ Ub: 
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Ubi autem Y7eta & Oughtredus pro notis quantitatihus Conſonantes ſubſtity 
ut B, C, D, &c. & prp ignotis Yecales, ut A, E,I, &c.- Carze/tzes, pro notis, ler 
Alphabet: primores ſubſtituit, ut a, &, c, &c. &, pro 1gnof1s, polteriores, ut xy, 
2: Item 3 pro = Aqualitatis nota. Ipſamque =, pro nota Ditferentiz duaryy 

uantitatum, quarum utra major fit, non liquet: Pura a=b ( utegoa = b) py 
ifferenter pro «& —+ aut þ — a, prout 4aut þ major fuerit. oo 
Hatriotus item ( prater ante receptas + — y = Additionis , SubduCtions, 


 Radicalitatis, & Aqualitatis notas, ) addit MHajoritazrs Signum > ( 1majus 
& Moneritatis = guam. ) Pro quibus Onghrede habet a 3. mY 


. tres paſſus _ — 3 1nnuet totidem retrorſum : 


Onghtredns tem, prater ante receptas + — =y, habet ettam notam Mujz, 
plicationis x ſeu in. Et :: notam Proportionafitatis : ( Puta A. B:: C.D; by 
eſt, wt 4, ad B; /ic C, adD:) Et contmue proportionalium ( puta A,B, ( 
D. -- notat eas efſe continue proportiehales, five A. B :: B. C:: CD. ) Item, uy 


duo plurave membra junQim confideranda veniunt, quaſi unum forent ; Oaghtre. 
das utrinque ponit Color puntum ; quod alii linea ſuperms ducta delignant. Pun 


V:aa+dc: ſeuyaa+bc, pro Radice conjunttz quantitatis a a+ 6c. tem 
vu: 2a+bc. aut yb: aa+bc , pro Radice Univerſal , ſeu Radtce binomit, 
aa++bc. Etyr:aa—bc: pro Radice Reſidni ſeu Apotomes, aa — bc. 

. Johannes Pellins ( ut poſt dicetur ) reliquis addit —:— pro Drvi/tonrs nota (wu 
a -. b, hoc eſt « per b diviſam, ſeu ut alii loquuntur, a adb — ) Itm 
Znvolutionts notam &, ( pro Quadrando, Cubando, &c. ) Et Zvolationis, w ; py 
Extrattione Radicrs, Quadraticz, Cubicz, &. Er pro notis quannitatibus lugs 


allgnat Majufculas ; minuſculas pro ignotis: Quz, ut progrefſu operis innote 


{cunt, pro majuſculis nutanrur. | 

 Quz omnia quamyvis fuis etiam locis occurrant,” placuit hic juxta ponere, ut ys 

riorum variz notationes invicem comparentur. | $ 

\ #ermonins i tuo Curſu Mathematico, anno 1644. edito, alia habet ftgna fil 

peculiaria : aluquealia, quz apud ipſos yideantur. , 
= I Sol 


CAP. XXXI. 


De Harrioti Sedfione Secunda : Et ſpeciatim de Aqua 
tiombus Semplicibus, eg Compo/itis ; ey quo © 
modo ex ills he formentur. 


Rzter ante memorata Notationis' commoda ( quz minoris moment res elt; 
” In detegenda genuina /fguationum natura ( quod praecipuum eſt in 


gebra myſterium ) 1nfignes fecit progreſſhs, ultra quod ab aliis fuerat ant 


traditum : Detegendo genuinam Corpo/itarum Aquationum originem ; eas ad Or- 
ginales ſuas reducendo. Quod tur Sectione ſecunda. | 

Atque hic, primo , Przter Radices Poſitivas ſeu Affirmativas ( | = Prxcipu 
perſequitur;) A\egatrvas item ſeu Prevatrvas Radices expendit ; ab alus ut plyts 


mum neglects 


tuem item 1n ca re ( ut 18 alys) ſequitur Carze/is : nift quod quas (3 
vocabulo ) Priuatrvas radices vocat, Carte/ias appellat ( minus wy radices. 
ſas. Cum tamen ipſz ſint, in ſuo 'genere, ( non minus quam Afhrmative ) Rad 
CES Ver @. | | | 
Quippe cum Quanritates Negative ſeu Privativue, ut — 3, communi omnun 
ſe. admitti ſalent in cenſum eorum quz tractat Mods falrem Algebn: 
(ut quz tantundem tanuunt 1n contrarias partes ſumptum : puta fi + 3 inn 
| \ Filer poteſt, ut Radix 6 
quelita ( ut adhue incognita )) defignet non minus aliquando puniZum aligued t 
retro, quam alias puniZum aliquod ab ante. Quo calu a= — 3, non minus eſt ven 
quam alias = 3. Et quidem fi quzratur, Poſito a@ = 09, quis eſt w- 
merus 4 ? Indifferenter reſpondeas + 3, aut — 3: Quippe tam hic, quam ul 


numeruz 


.4 — 
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numerus, in ſe ductus, facit + 9. Uterque igitur numerus eſt Radix vere ; {ed 


YT we, 


altera pofative, altera privaliua. | ' 

* Deinde; Quo veram Aquationum Compoſitarum naturam inveſtiget, Simplaſ- 

que detegat 2 quibus componuntur, & 1n quas Kaquereſolvi poſſant : Aquatio- 

nem Simplicem 1ta ad unas partes diſponit, ut tota zquetur o, ſeu 91h1þ; duaſe 

aut plures fic diſpoſitas invicem muluplicat, ut quod proditetiam zquetur nibh. 
Yerbi gratia ; Si 4 =+b, &4=—C; hent (tranſpoſito termino ulcmo ſub 


contrario 1igno ) & — # =0, & a+ c=0. Quz 


{7 inter ſe multiplicentur , prodibit a4 —ba+ca - #=T b a—b=o. 
—þx—o00. Quam vocat Aquationem Originalem. #=—Y9 __ 4+ =0v. 
. . Atquetum;tranſj poſics incontrariam partem quan- 88 —ba 
titate cognita bc ; hanc inde deducit, a4 — ba + ca —db 
| +ca=be; © La 
F : aw aa—ba ==O00, 
uam vocat /Equa710e1 Canonicam. A as 


- Hanc autem, potius quam 1}lam. alteram ,, Cano. ,__ he 

nicam vocat : Tum quia Y7eta, aliigque hadtenus , wy _  IRTIY ed 
Equationem tum rite diſpoſitam'voluerunt, quando wo 
1gnotz qenn_ns omnes it2ad unam partem {eparantur,- utzquales fiant quanti- 
rati_ abſolute cognitz ad alteram partem ; & radicis quizſirz ſupremus gradus( us 
44) ab omni aftedtione immuns: Tum, potiſhmum, quia A.quationes fic Cams 
aces ditas, poſt adhibet ut Canones ſeu Paradigmata, ad quorum normam exa- 
minet Aquationes Communes ; pour forte obtingunr. | 


Hoc Artificium ( quod ipſ u 
detegendis Aquationyum oy Myſterus: Puta, quot ha 


ebemus Y 1lle ut Clavern adhibet __ reſerandis & 


Verbi Sratia 3 in Xquatione Compoſita jam expolita ; manifeſtum et (ex ipla 
compoſttione I2 7 

zqualis ; ) quarum reftangulum eſt-5c cum figno —; ( adeoque 1 farum ſigna unt 
affomilia :} & Coefficiens ( ſeu pars nota ) medii_ termini ; eft duarum um 


: s.) differentia: quz ipſz ( propter cognita tum rectatgulum 
tom differentiam ) inde cognoſcentur : Er ( ex prezvalentia ſignorum = ar 1n 
cocfficiente ) cognoſeetur utra duarum eſt affirmativa aut negativa. © Et ſimilirer, 


| Nempe : Verum-quidem <t*; poſitis ( verb! gratia ) utriſque radicibus Affirma- 


a—C=0. Sed & pariter verum eſt; quando ex his inter *— b=0o 4: 


lam 2 quzin priori ſimplicium-2quat b, non- efſe\candem | ag —ba | 11 


g—þ =0 
eE—Cc =0 


ambiguratem ) videbatur. ae —be : 
Sed quicumque rem tam ſcrupuloſe perpendit, ut hanc va- —ca+bc K- O. 
S 2 cat 


) Radices duas contineri, þ & c; ( quarum utravis ponitur Ip bh a 
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leat: Objedtionem facere : invenier, {i idem paulo attentius perpendat, eandem fi; 
ipli ſatisfacere. Nam ipſa valoris 2 ambiguitas 1n 1 nn {mplicibys, j4 
ipſum eſt quod xquationem compolitam tacit elle amibiguam, & duarum Raj. 
cum capacem. ' Indicatque, hzc Multiplicatio , modum conficiend: Aquartioneg 


cujus Radix ita fitambigua. 


i*Quod partins patebit ex ipfa ſubltirazione duarum a e = ambiguo valore ph. 


us.4. - Nam, propter &=b, fitut ae—be ſe mutuo deftruant; nemque <q, 
+bc: adeoque totum 2747/0 xquerur. Et f{imiliter, propter e=c, fit ut ae—g, 
ſe-mutuo Alfrunnc ; remque —be-+ bc: unde nerum totum zquetur 2747/0. ' F; 
quidem, propter .tum 4=4, tum e=c, fit ut quatuor membra ae, he, ca, \þ; 
ejuidem Far valoris omnia: quorum cum duo afhrmentur, -& duo negentur, 
mutuo perimunt ommi, fiuntque 74:0 zqualia. : "0. 1:3: 22.08 
Atque hoc in ambigua Xquatione Quadratica neceſſario fieri, manifeſtum & 
Cum enim, propter 4=6, ( ut jam oftenſumeſt) 2e— 4e femutuo deſtrizn, 
id pariter ftet {i utrobique. pro e ponatur a, hoc eſt aa—ba; ( quod comply 
#quationem quadraticam a&—ba—ca+bc=0, pro valore iplius @ =h,) 
Iterumque, cum' propter e==c, etiam 4e—ca ſe mutuo deſtruant ; idem high 
utrobique pro a, ponatur e ; hoc eſt ee—ce: ( quod complet #quationemqus 
draticam ee—be—ce+bc=0; pro valore ipſius e== c.) Conftabit itagiy 
Quadratica Aquatio ſecundum utrumyis valorem. + WT! 
-Etiam porro mamfeſtum ertt, ( pariter conſtare quadraticam illam zquationen 
| ſumpto per totam utroyis valore ipſtus 4 aut e : ) ſubſtituto 'ubique vel & veg, 
Pro @aut e. 7 | os af  . 
Quippe in hac #quatiove aa—ba—ca#bc=o. 
$1 pro @ ſubſtituatrur þ, fiet bb —bb—cb+bc=o0o. 
$1 pro- @ ſubſtntuarur c, fret ce—be—ce+bc=0o. 
Adeoque, utrovis modo, termini ſe mutuo deſtruunt. Unde conſtat; utrovis fn 
pto valore radicis a, quadraticam illam zquationem redte conſiſtere. tg 
" Idem pariter conftabit, fi utcunque varientur ( quos jam poſyimus affirmating 
ambos.) valores.illi ambiguz radicis a: wy fi - ter affirmativus, alter o- 
gativiis, aut etiam” uterque negativus. -Nam polito ___ , hg Ree nl. 
TL.b Eo = ——c. Quburiner & mulkiplicats ha- ne 
betur zquatio Quadratica, aa—batca—bc=o. WAY Page 
' Poſitoque, pro a, ubique 6, fiet þb—bb+cb—bc=o. - + -_ Jack 
Et poſito, pro a, ubique — c, fiet cc+bc—ce —bc=0. * _ 
Terminis, utrovis modo, ſe manifeſte deſtruentibus. | 
Simliter ; 114 =— 6, & | a=—b a+b=o. 
a=—c. Quippe tum fiet, OO a=-ce ab+c=o0. 
multiplicando, aaFbacabe=o. aa+ba | 
Et, poſito —b, pro a, fiet- bþb—bb—cb+bc=o. +ca+be=0 
Poſitoque —, pro 4, het cc—bc —ccbe=o. 


Terminis etiamnum ſe mutuo deſtruenubus. Unde liquet utrumvis valorem an 

biguz radicis a, inditterenter ſumi poile. | 
Idenique pariter conſpictetur, in quibuſvis Aquationibus compolſitis, quotcur 

gu Tadicum ; ſumpto per totam, pro —_— radice, quovis ejus valore. Ut nat 
| n 


metuendum, ne nobis unponat hic proceltus, : 


ati; . \ 
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CAP. XXXIL 
De _Equationibus Quadraticis. 


tone Quadratica, modo ir. poſibilis, ( hoc eſt, modo 
AJ fir impotlibilis cafus, ) das ſemper eſſe Radices, reales ; (tot numirum quoc 
ſunt dimeniiones 1n <jus {upremo gradu ) ut quz fiat ex duabus :zquatiombus 
ſimplicibus inter ſe multiplicatis, Nempe, vel duz Affirmative; vel duz Ne- 
gAtIVEZ ; (cnqus: vel zquales. vel inzquales;) vel duz quarum altera fit Afhr- 
mativa, altera., Negativa ; atque,.ex his, nunc Affirmativa major eſt, nunc Ne- 
gativa, Nunc. inter ſe. ſunt a re Quippe omnes ht caſus occurrere poſſunit, 
1n duabus - zquatzonibus. {mph 


Q wn Methodum jam expoſitam : Oftendit Anodons, In quayis zqua- 


ſed quz dict-:{olent 7magznarie. mY 
Exponit. item, f{ingulorum |horum ' cafuum Exempla; duaſque ſimplices inter 
ſe muluplicando, oftendit, Qual fit, in. quoque caſu, quz inde reſultac _ 
tio Compolita. Et, conſequenter; expoſita zquatione compoſlita, ex quibus lim- 
plicibus oriri cenlenda it. | 4-50 


% Expoſin caſus 'Tres ſunt, 


I a=+3. a—b=0. = 
a=+Cc.-- 4—c=0. .- . Radices; +6, +c. 


Vide Sc. 4. prop. 2. ag—da 
11" IIS TEAS. 
1 ads Eat 
a=—c. aFc=o0o. _. .  Radices; +b, —c. 
aa—ba- | 
Vide Set. 4. pr. 1. , +ca—dbe=0. 

III a=—6. 5++b=0. -: ME : 71 ( ftiart 
a=—C. .@a+C20. Radices; — b, —c.. ,. 
| aa+ba q-. 1458 | 

+caFbec=0o. 


In caſu horum primo, radix utraque: eſt Affrmativa. In ſecundo; altera 
Affirmativa, altera Negativa: fed non apparet, in hac forma, utra duarum ma- 
jor fit. . In tertio;-utraque eſt Negativa.. - T x1 

His tribus, duos altos addit (in procefſu operis) cafus ſpeciales, quas Aqua- 
tiones vocat Canonicas Secundarias, | ot 06315951413 * 3654 


IV. aa==—+bc. aa—bce=0o. ;. .: Radices; +y be, —=vbc. 
V. aa=—bc. aa be=0. 5 Radices; + y — bc, —y/—be. 


* Quarum prior, eſt Specialis ſub caſu Secundo; poſterior, ſub caſu Primo vel 
ertio. | I * 

Ex pa—_—_ lis Cafibus tribus;. patet, In Quadratica Aiquatione ( non 
unpoſlibili ) duas eſſe Radices ; quas appellabimus 5, c. 


Et quantitatem abſolute cogniitam ( +c,'in omnibus) radicum illarum Recan- 


gulum eſſe, ſeu fatum ex -carum_ inter ſe/ mulnplicatione. © 
Totaque zquatione ſic- ad” unas partes' revocata, ut: hip xquetur; & ſupre- 
mus radicis gradus affirmatiyus, & ab R—_ mmunis;. prout in xquatio- 
: 3. nibus 


us propoſitus, non 


4 tn nt ibus, fic inter ſe multiplicandis. Verum fi ca” 
ſus- expolitz-,zquationss f1;.- Impotſibilis; | Radices illz duz non Reakes.crunt, . 


I41 
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nibus Orig7nalibus ſupponitur : $1 be ( nota quantitas ) fit Athrmativa ( + UN 


duarum radicum fſigna ſunt /z9/a, ( utriuſque +, aut utrmſque — :) ut j- 


caſibus primo &. Zertio. | ; 

Et Coetficiens Medii termini eſt duarum Summa, "mutatis fignis. Adeoque 
Si Coefficientis ſignum fit — ; Radix utraque elt Airmarrua, ( ut in calu Prim.) 
Si Coefficientis fignum fit +; Radix utraque eſt Negativa; ut in cafu Terty, 

Si vero ( Aquatione fic diſpolita ) 5c *lit Negatuva, ( — 4 c,) Radicum ſigns 
ſunt Diſfemilia : (adeoque earum altera Affirmativa, altera Negativa) ut in caſy 
Secundo. OE. 

Et Coefficiens medi termini {:— & + c ) eſt duarum radicum Apgregatug 
cum contrariis fignis: Er conſequentey, {ecluſo figno;&t duarum ( feclulis tigny) 

\Adeoque {i Coefficientis, integre: ſumptz, ( hoc 
——_ fignum fir — ; radicum- major =" 
elt Negativa. (nam — b +c, 11 b: fat major, eſt quantitas Negatiya ; fed aftir; 
mativa-{i c fir major :'adeoque +prout: — aut + preevalet, it#& aut c major et} 
Quappe, ab origine, /þ- ponutur —_ tiva radix, '& £c' negativa ; - quamvis, his 


utriſque_ partibus 1n unam 


5 


figna ſunt contraria. Si. vero defit terminus medius;' ſeu lic xi&rh zqualis, run 
. 6:& c-funt inter fe zquales: unde fit — þ + c==0,' adeoque —ba+ca=g 
ue hanc originem facit zquationum Quadraticarum omnium. '-Ex quibuz | 


At 
eas” ſeligit ( pag. 27} ut potiort! confideratione-"dignas, quz# Aut: alteram -aut 
urramque- radicem habenc. affirmarivam/ Er. pariter in Aquarionibus altioribyl 
ay get ponamus,z Summam, & x Difterentiam, duarum 4c ( ſeclufis figns) 
res huc redit. Wt 4250-1000, 11,50| 207000 


Cafu I. aa—2a+ be=oa. Radices, 45, Se. | | "148 


Caſu II, . 48 7x4 bc=0. Radices, +6, —c. 
— x 4, quando & major elt. &, 


Nimirum JF x a, quando © major eft. 
- - « ©, quando ſunt zquales. 


Caſu IIT.: aa+za+bc=o0. | ices, — b, —c. 
5 3 


Tota igitur difficultas reſolverdr-xquationes Quadraticas ( poſlibiles,) huc re- 
dit: Datis z, bc, ( ſumma & rectangulo duarum 5, c) invenire x p04 ditte- 
rentiam, ) ut in cafibus primo & tertio: Vel, datis x & bc ( differentia & ret. 
angulo ) 1nvenire-s (earum' fummam ) ut in. caſn fecundo.” Nam cognitis z & x 
(nina & ditterentia) habentur ipſz #4, c. Nam | 


© Su=—oIgt Þ,- bs of ", : 
:2+4X, eſt duarum Major. 
©. $2$—4x; eſt -duarum Minor. :© 


27353615 $900 naiot 5ril. at IIIGs 5 b3t 18386 3 Þs .. A 
Num autem hec aut illa, aut utraque aut neutra, ſit' affirmativa, aut negatiya; 
ex; fam' diftis -hquet. (151, ( #1KG OD UK bt 313735 | 

Eaque difficultas ſic 1olvitur. 

Yay + + : Major 32 +2x, dufta in 

__ +, , Minorew 35 —3 2, facit _ 

| Rectangulum jSS—4XX=bc. 
Ec 'conſequenter F$2$— b©=h.a x. 
A 525i384..; Bt begs x=j3425 | 


p 


Hoc eſt. Si ex } 5 6 ( quarta parte Quadrati Sunmz, ſeu ſemi-ſunme Quadra) 
ſubtrahatur &c (Re ngulum); habecur { # x ( pars quarta quadratz Ditterentiz, 
feu;Quadratum -differcuriz : ), Cujus radix quadratica et $ x ( ſemi-differen- 
tas); rem, fi ad 4 xx ( quartam partem- quadrati ſemii-difterentiz, 30; ſera 

GT, , : cnuXZ 


» 


Afhrmativa: $1 ++; major 


44 F 


A. 
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- ts) fit ipſi bc (Rettangulo ſeu Quantitari al 
- ſe mutuo perimentibus ) y/: 4 $$ — bc: #quabitur 1747, ſeu evaneſcet ; erunt- 


differentiz quadratum ) addatur bc ( rectangulum, ) habetur 4 2's ( pars quart 
vadrati ſumme, feu ſemt-ſuminz quadratum : ) cujus radix quadratica, ef ipfh 
{emi-ſumma. © Adeoque datis 2, bc, invenitur x; aut datis ,x, bc, invenitur s : 
ſicur & datis 2, X, 1nvemutur #c. | 

Res rota, huc redit. 


Cafus. Radices. 

IL. aa—2za+bc=0. +iztviizz—bec: =+i2a tix. 
uh. aaFXa—bc=o0. +1xr+v/iixx+bc: —=+1x +; 
III aa+2a+bc=0. —istvV425—be: =—42 tia 


Hinc porro notandum occurrit; In ſecundo caſu, ſi defit x a, hoc elt, fi x 
(differentua) nulla fit; tum X 3.x + y: 4 xx + bc: tantundem eſt atque y/ bc. Ex 
conſequenter, Aquationis ( 44 —bc=0) radices duz, ſunt iplius bc radices 


quadratice Affirmativa & Negativa. Puta, fi 4c.=9; adeoque aa— 9 =o, 


aut 44=9: duz radices a, a, ſunt + 3, & — 3; que ſunt iplius + 9, duz ra- 


dices quadraticz. | : 
Patet item, 1m calibus Primo & Tertio, fi 332 ( quadratum ſemi-coefficien- 
abſolute notz ) zquale; rum ( hs 


que duz radices inter fe zquales. Sed in caſu pripo, utraque Aﬀfirmativa, +} 2, 
+32: in rertio, utraque Negativa, —z — 40 | 
Verum fi, m Primo aut Tertio cafu, — \\22 ( quadratum fſemi-coeffi- 
cientis ) mmas ele quam bc ( ry abſolute cognita ; ) caſus ille eſt Im- 
ffibilis :  eaque  zquatio ' nullas haber ( quas vocant ) radices Reals ; fed folas 
[maginarias. EF : - : 
Quoniam, hoc caſu, 32s — bc erit Quantitas Negaziva; ejuique radix qua- 
dratica v: 4 $$ — bc: toret propterea, Radix quaaratica Negative quantitatis. 
Quod fieri non poteſt. Nam quzcunque fuerit Radix, five Afirmativa five 
Negativa; Quadratum utcunque erit Affirmativum. Verbi gratia; quamvis 9 
duas habeat radices, (+ 3, & — 3 :) attamen — 9, radicem quadraticam nullam 
haber. Quippe fi radix ejus poneretur vel + 3, vel — 3; neutra harum in ſe 


_ dufta faceret —9, led þ+ 9. wa | 
Prog - {1 hec proponeretur zquato, — 4a4$ a==25, ſeu as —B8 a+25=0. 
Cu] 


itaque radix foret a=4Zy: 16 —25:. Hanc zquationem dicimus efle 
Impoſſibilem ; quoniam y: 16 — zy : hoc eſt y/: — 9: et Imaginaria tantum, 
non realis quantatas , ( puta, neque affirmativa , neque negativa, ) quz itaque 


- nec addi poteſt nec ſubtrahi numero 4, quo fiat vel 4 + / — 9, vel 4—y — 9; 


quz ipſz 1taque erunt radices 7mmagimaris. 

Huc etiam referendx ſunt zquationes hujuſmodi, az== bc, ſeu aa+bc=0. 
(Que pertinent 'ad cafum Primum aut Tertum , deficiente termino medio , 
aaToapbc=0.) Quibus radix foret, oZy:o— be. CO 

Sed utcunque fint Imaginariz, aut Impoſfibiles, xquationes hujuſarodi; non 


ramen nullius uſus ſunt: ſed ſuos habent uſus non contemnendos, ut poſt do- 


cebitur ſug Joon , 1 die - 2 has 
Quippe oftendunt illz, non modo caſum illum zpof/ibzlem efſe, qui 1 
Se. 7.6. &quationes deducit : {ed oftendunt TS Yo Btatts , 


- ku quouſque funt impoſſibiles ; & qua mutatione fa&a eyadent poſftbiles.. 
U "4 


ui item ſunt-in componendis Altioribus Xquationibus : quz quamvis quaad 
Wn n_ ſunt impoſſibiles, poſſunt tamen quoad alias inibi contentas poli- 
es elle. 

Atque has magznaries radices, ZZarrioturn noſtrum confideraſſe reperimus ; 
lpeciatim 1n ſolvendis Cubicis Aquationibus ; Exemplo 13, ſeftionis 6*, pag. 100. 
De quo poſt dicendum erit. _ : | 

Verum ea quz jam dixumus,' de Refolvendis Zquationibus Quadraticis ; Di- 
greſho . ſunt, ab ets quz de Farr; #quationum Ch Ccceperam enar- 


rare, Quamquam enim * Compoſitione dire&te con{equuntur ; erantque ei pe- 


nitus peripeCta ; atque ab aliis (rem iplam quod fpeCtat) ante tradita: Ile 
| - ramen 


tamen aliam habet fibj peculiarem methodum refolvend: Quadraticas zquatione, 
De qua plura poſt dicenda erunt, ad Exempla 11, 12, 13, ſeftionis ſextz. 

Ea ſummatim hac eſt. Aiquationi Quadratice (fic ab eo expolitz) aa + 2ba= +. 
utrique parti Addit guadratum ſemi-coefficientis medit termini, bb. Adeoque con. 
plet quadratum in ſpeciebus, quod erat ( in ignora parte ) imperfe&tum ; illudgue 
' exhibet dato zquale; aaZt2ba+bb=Ecc+8b6. 

Adeoque lus radix quadratica erit hujus radici zquali.. atb=y:;tc+yp, 
Unde iplius 2 valor innoteſctt. 
Sic, in fſingulis forms. | 


I. aq—2ba=-þic. aa—2ba+bb=+c+bb. a—b=ty:+c+þ 
Adeoque a=+b+y:+cc+Þb. | | | 


2, aa2ba = cc. aap2ba 4+ bb=+ cc + bb. a+b=EyV:+c+tþ 
Adeoque a=—b&y:cc+bb. h 


3. a4—2bg = — Cc. . aa—2ba + bb=— cc +b. a—b=ty: —Cc +þþ, 


Adeoque a=+b#+y:—cc+db. 
4. aa2ba= — cc. aa +$2ba+bb=—cc4+ bb. a+b=Ey: —cc +, 
Adeoque 4a=—bXy:— cc +bb. 


Eandemque methodum in ſais plerumque ſequitur Foharnes Pelres. 

Sed quicunque fuerit procefſus; puta, vel hic, complendo quadratum ; vel 
quem ante expoſuumus; vel tertrus (quem poſt ſumus expoſituri-) eximendo 
ſecundum terminum : eodem res redibit;. ut poſt expoſituri ſumus, ad ejus 


Prop. 1. Set. 6. 


CAP. XXXIIL 
_Aquationum Cubicarum derivatio., 


Xpolita (ut dictum eſt) Aquationum Quadraticarum Origine & Compe- 
FE 1tione; idem. in Cubices finuliter proſequitur Farreotus : Þaſttem com 
nendo, vel ex Tribus Lateralibus (ſeu fimplicibus) Aquationibus, Gl 
formam Binomu reductis, atque tum inter ſe continue multiplicatis: ) Vel, & 
Laterali & Quadratica; Quz quidem Quadratica (in Cubicam fic inſerta ) ret 
net ( quantum ad illas quas' in ſe continet radices ) eadem Accidentia ſeu Aﬀe- 
.Aiones ( poſlibilitatis, impoſſibilitatis, affirmationis, negationis , zqualitatis , inz- 
qualitatis, &c. ) quz ante habebat. 
 Hinc- ſequitur ; Aquationes Cubicas omnes, Radices habere ( reales aut ima- 


ginarias) omnino *-Tres ; nimirum vel aftirmatiyas omnes, vel omnes negatiyaz 


yel partum . has partim 1llas. 


Quod quidem neſcio an ante ZZarrio7um quiſpiam detexerit. Quem hic etiam, | 


ut in als, ſequitur ( celato ejus nomine )) Carte/zas. 
Cubicas Aquationes ejus, fic derivart. | 


L. wore 6c Sorbano,” , 
a==+c. a4—t=0. Radices; +6, 4c, +4 
a=—+d. a—d=0. FOE 
aaa—baaÞ+bca | 
. —caatFbda Vide ejus Se&t. 4. pr. 5. 
—daatcda—=bed=000, | 


IL a= 
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Cap: XXXIIL ALGEBRA. 

IH. a=+9%. #—$b=0. __ = 

— £ — ( _— QO. 7 — 
—_— ii. WG Ee 


aaua—baa+bca Vid. Sebt 4 pr. 4. 


. —caan—bada | Do 
+d'ua—cda+bed=o0o0o, 
5. : ot | 
g=—C. ' a+c=0, Radices; — b, — c, + d. 
a=—+d. a — d=0. Ut 
aaabaa+bca Set. 4- pr. 3. 
_ Kearna—bada | hs 
—daa—cda—bcecd=o000. 
i;:0V: $= —dbv. a+b=0: : [—— 
a=—Cc. a +C=0.-. Radices; —b,—<, —d. 
a=—d. a+ d=0, 
aae+baa+bca 
+caa+bda 


+daapcda+bed=000. 


His addit plures caſus ſpeciales. Prz czteris quatuor ſequentes Aquationes quas 
vocat Reciprocas. Eas autem fic vocat, in quibus quantitas Abſolute cognita, fit 
ex continua multiplicatione Coeffticientium cognitarum : Et incognitz gradus fſu- 
premus , fimili multiplicatione reliquorum graduum. Ut hic, 4c 4=bc xa, & 


, 444 =—A aX8. 
: 


a=—+bc. aa—bc=o. Radices. 4-y/ be. —y be. + d 
a=T & ,. a— d=0., WE... . 


a—ta—bcaFbcd=o. 
VI 4aa=—bce. aa+bc=0, Radices. +y—be. —F— tbc. +0. 
amt d. a — A—=0. UE LH 0 Ip | 49 
bees aaa—daabbea—bed=o. Sect. 4. pr. 18... 
VI. aa=+bc. aa—bec=o. Radice. +y/ bee —ybe.— d. 
a=—&4 a+ d=0. Y by: 
< agaadia —bca—bed=o.. 


Vel, 4a==— þ. a+ b=0. , Racices. "a b. + c. —c. 
a4==ÞFcc Aaa—CC="09. . * 


aaa+baa—cea—beec=0. Sect. 4. Pr. I9. 


VIIL aa=—bc. aa$be =o. Radices. +y—be.—v—bc.—d 
8=— &.,..:4+ d=0.: 


aaa+dia+beaÞ+bed=0. 
Vel, a=+ 56. a — b—=o. Radices. + 6b. +c. —c. 
ag=—+e. Aaa—Cem=0. Ny wt 
aaa —baa—ccahpbec=0. Sect. 4. pr. 20. 


 Quibus has tres addit zquationes; ex partitione ſimplicis quantitatis in formam 
Binomy, ormundas. | 


IX r—a=+9. rr —3rra+3raa—aaa=9qgqg. Radix, +r—9. 
noceſt, 2 —r + gzo. aaa—3graab3ria—rrr=0. | 


x 3 


145 


Rs 


ALGEBRA Cap. XXXIF 
X. r+a=T+9 rrrfgrreft3raetaca=tg90. TY 
hoceſt, a+r —9=0. acazraatzrraprrr =0. 
"ITAL 


XI. a—r=%9. aaa—zraathzrra—rrr=+999: Radix, + g +, 


| hocell, a—r —g=o. aaa—3raaſF;3rra—rrir=o. \ 


|  —2797 
Vel; ut has zquationes poſt repetit , 
IX.. h—a=þc. a=b—c. WIT 3 —W— Radix þ-, 


| Seft. 4. Pr. 12. 
XK. a+b=+c. a=+c—b. aaa+3 as bhe=md—diboh err Radix, 6, 
Sect. 4- Pr. T0. 
XI. a—b=te. a=+b+c. aaa— aha 3 bba== + bbb + ccc. Radix,b4x, 
| | | SecR. 4. pr. It. 


4=2b. e—b=ts. 194 —$h00+ 30 ha=2bbh | S.-13- Rat IN 


'CAP. XXXIV. 


 Alquationum Biquadrat! icarum derzvatio. 


\ Quations FY aticas | Guilier derivat: Vel ex quatuor Lacalas 
vel ex binis Quadraticis ; re a Lateral & Cubica, vel a Quadratica& 


binis Lateralibus. 
a=+. a —b=0. F 
a=—+c. a—C=0. Radices; +6, + c, + d, + f. 
=o "5 -aJfe=o, L + 0 + Tf 
a=+f. a—f=o. 
caaa—baaeF+bcaa 
—Cc aaa+bdaa 
—daaa+cdaa—bcda 
TN bcefa Sect. 4. pr. 20. 
_— Hes x 
+14 AGTIRN gas => 0D: 
IL a=+6. a—b=0. 
_g==+c. \a—c=0. Radices, + b, + c, + &, — f. 
a=—+d a—d=o0. 
a=—f. a+f=0. 


aaaa—baaadbcaa 

Tm —caaatbdaa 
/ —daaa+cdaa—beada 
+faaa—bfaa+bcfa 
—Ccfaa+bdfa 
wp +cdfa—bedf=o. 


_ Set. 4 pr. 22. 


A LiGi EB. R: Af. 


II g=—d. a+b=o. Sk | 
F, 4=—C. 2 C=0. Rp. »TH- 
| a= d. a+d=0. | | 
ES 2 
' aaaa+baaa bcaa 
bk F _ +caaaÞbHbdauy '” 
.; | —"Þ+daaa 4 ang 4of | | 
7 | Men ts, -  Selt. 4 pr. 21, | 
| | aa— & Ko, 
2, EPR, \"SE"Y 
V a=+6. a—b=0. ak 
—+t  u=6=0: ces; + b,+c, — & — 
_ - "eq ;+ mr -: *# 
=—h; a+f =0. 


ab a oo — 


aaaa—baaa+bcaa 
—caaa—baad 


+oee—rdaatbeda 
Cn Eefns ble Sect. 4. Pr. 23. 
—cfaa— 


|  Fefasmedfatbed =20. 
V. a=—d. 


"Pg 
a=—c. a+c=0. Radices: —b,—c,—&,—f. 
a=—&4  a+d=0. | 
a=—f f=0: | * D 
| auaa+Hbaaa+bcaa | : 
+ caaapbdaa 
+daaaſ4cdaet :$d$ | 
+faaa+bfaa+befa_ 
cfaa+bdfa_ 
| | Tefeeredfe tbe df=n 
Quibus addit has Reciprocas. | 
VI. er Fg aag—cdf=o. 
a=+b. a—b =o; ' ' Sect 4. pr. 40. 
aaaa—baaa—cdfaÞdcdf=o. * 
Vel | a= +6. 5 —b=6. Radices.+b.+c. +6. $6. = , | 
aaa=oece. aaa—cec=o0o. vel +b.+c.—c.—c. . | ; 


VII. 4 6PEE 


[= — 


aaan—baar—eecatbeece= 0, Sebt. 4. pr. 40. 


aaa—cdf=0. | Fm 2h 
, a+b==0. . > 


raan{baue—edfa—bedf=o: 
a+b=0. _ oo. + c. +c. _= 


_aa4—CCC=0. —b.+6.—6.—C 
aaua +baaa—ceca—beee=0. Se&t. ''4. pr- 39- 


aaah+ ol df=0. Radices+, —vicdf; ved veds 


a=— bb: 
aaa=+Ccc.. 


Vel 


VIII. aaa=—cdf. 


a=+ 50 +b,—y*Xdf—»*cdf,—»v*cdf- 
| mn 
Youu 3 
IX. pn 208 cc LY m——_— 4 AAS AA Fe 


ba di RE 
& Þ 


Atque 


A: LG E4BOR! Al: Fug 
=_ fe ARE has alias. COD 

_. @4 334 - 3 —= Om ee A = 

= R. = a. þ —@=0. 

ww c ==+ 4. C —&4=0. Radices; 43, +, o+v4f ye df 
- df = an. of —aa=0. *- 

bedf — bd a+ dfaaf 7 


ALLA EEE eemo. 


XI. bi=+4. b —a=0.” 
df = —aar © \ "of Faa=0." 


x PORE SC EASE 45pe=ms) 


| EC =—4&: c 4 a=0. | Radices; —b 6 +vdh—4 
bedf+bdfahdfaa—baaa 


TORITIEENE CEOE I 05 25==0. 


\ = 7.3 IM. 5 =-+< hb —a=0.” 


Ke 1-24, a—dfaa+baaa 


cdfa ita ea ing | 


+cdfa —braa—caaaþaaaa=0. | 


XV. bþ =—a.* \*þ +a=o,'" 


brdf +b df a+d baaa 
 Eolfet HarFenartannana 


XVI. 


Sas. bc—ag=0o. 


be = . 
f=Þ+ aa.” © of —aa0. Radices; +l be,—v be, +v df, —v 


—  _ co—u_—_—_— 


IP > bcdf — df aa 


"—beaa4aaaa=0. 
XVII bke= bas. Bbe—aa=0o. - 
© df=—as. df b4a=0. Radic; +v dvirs + v—df,—vV—o 

bcaf — df aa 
* + 6c44—4444=0. 
XVIIL be = — aa» -  bebaa=0. 

: 7 of =—aa. ,, ef +a8=0. Radices; +/—b—vV—be;+—df/of 
yy | Ht 


v4 bcaaFaaaa=0. 


__. 


—_—_ c =+a _. © —a=0. © Ratios; hobo —«"l 
= S712 97 ry PP PT ; 


Cc ==—8. © 0 pFa=0.” Radices; +b,—c, + v—df, —y—tf ' 
of faa=0. | 


XIV. þb =—4. þ +a=0. p=Xa ON 
k : - "a0 F—aa=0. Radices;, —b,4+=6, +vdf,— df. 
| | bedf —bdfa—df aa+baaa 


Cm —&. 76 pon. "> ELL PORT INRE EINPE > 
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= - 
_ «ay 7 


RE x "EEAZE oY. Ce 


CAE ISVS 


Aiarum Aquationum ſamilis Derivatio : &» Formatio | 


| ——_ Ct  <__ 


Tcut #quationes Compolitz jam memoratz, derivantur, vel a Lateralibus , 
vel falkem a minus Compoſius : 'Pariter qyz magis adhuc-compolitz ſunt, 
eodem modo 2 ſimplictoribus poterunt deriyart. 

Atquein hunc finem; exhibet ZZarriozus ( p. 49. &c. ) Catalogum plurium A- 
quationum, in variis formis, eo ſpeftantium, - 

Eumque, in hac methodo ( Componendi Aquationes, altiores ex minus compo- 
ſitis, ) ſequitur, ut in reliquis, Carte/tus. | 

'Ex his One, format FZarriozus ( quas vocat ) Canonicas ; tranſponendo 


quantitate fimpliciter cognitam, 1n alteram Aquationis partem. Pura, ab hac Ori- 
ginall, 
aa—ba 
+ca—bce=o. 
Hanc format Canonicam aa—ba=bc. 
+ ca 


Et pariter in c#teris. Quas quidem, 1lle particulatim exponit : ſed, cum res obyia 
fit, Leftorem eis recenſendis morandum non cenſu1. 

Radices cujulque Agquationss ( aut Reales aut Imaginarias ) tot reputat, quot 
dimenfiones haber Radicis gradus ſupremus. Quot autem ex illis fint Ffirmatrue, 
& quznamillz fint in quoque caſu, { ua notio hxc tum nova erat, fib1que pecu- 
laris; ) demonſtrat 2 Gag one . ſua quarta, (locis illis quos eg0iad . 
Capita przcedenua notav1. } Sed ego ( ne  nimius hic ſim) non repeto: Plura di- 
Qurus, ſuo loco, .cum ad eam S247. 4. peryenero, | 


CAP. XXXPT. 
De Compo/tis —Equationibus diſſolvendis. 


T, Multiplicatione, frunt, ex ſimplicioribus, bs uationes Compoſite : G Eq 
[ | Diviſione, in ſimpliciores las Giri, t prout, all 1 Mulipli WE / 
catione , eleyatur, Xquatio ad ſuperiorem ; fie, Diyiſione, ad | 


Inferiorem deprinutur ; exemptis, ex Compoſita, una vel pluribus'Componentram. 

Notum utique Diviſione Re olvi quod Multipticatione Componitur. Datoque Pro- 

dudto Muloplicationis, unoque ex Factoribus, habebitur Dividendo Reliquus,”/ 
Sic, verb1 gratia : Cubicarum Aquationum primus Caſus, R 


aaa—baa+bca—bced=o0o. 


—caa+bda 
— gaa+cda | 
Cum fit ex his Lateralibus compoſita  a—b=0o. + 
©... 8—C(=0. 
a—d=0, 


$1 per harum ſimplicium aliquam, Puta a — 4=0 dividatur; prodibit Quadratica 
( quz duas xeliquas continet radices, ) _..aa—ba | | 
Fa —ca+bc=0. 

2 | 


> 


Quippe 


'F 4 LGEBR A CapXXXYb 


Qui cum oriatur Hh Cubica, ex hac quadratica in 6—d=0 duc: fiper” 
Quaee cm a reliqua prodibit.- | a” 
es da. (in a forma ) hac Fquatio, > 


4a4—10 20+ 314—39=0. #/ 
FREAS y 50+ tila bra." Ted hy 
WD uamvis _ TE apparent coalve Coclfidientis gula membra, led eority 
wn%/ fg quogunque modo' unius radicis valor infiotelcat, put ' 
CO per 4— 2 =0, ow are} Cubica ad Quatraticany : 
6 Re 245—10804+314—30=0 (0a—Ba$15=0 
' 844— 244 | 
—"Baa+312 
| .— $aa+164 


"+15a—30 
+154—30. 
257% 100 1-00 


* 


Iterumque ; fi alterius porro radicis valor mnoteſcat, puta 4= 23 ; ; qual { 
cam lam per a—3= =o divideude, prodibur! Lateralis, , : 


a—3=0) aa—B8a415=0 (a—5=0 
aa—Ja OE 


'—$4a+IF 

—54+FIS 

| ©0 00 

Atque hanic etiam operationeit (poſt Hanriotom) imitantur Carteſins al 

Er nominatim Johannes Fudaenims, Belga; in Regults 1uis, 7 Tp 
bus Compoſitis n'-faas' Compo tientes di vendis/; quas ſuit Irie Cats 
fiane interuut Franciſcus Schatemins (Ks fine Doe caftracionidug) Anno r65y, 
Lugduni 'editz. | 
Eaſdem ingenioſe proſecutus eſt, multis abhinc annis D. Merrey Anglus, un 
cum annexis {ingularum Demonſtrationibus ; ( Nempe, formas = quas ibiden. 
habet Schotenzms a pagina A pag. 458. In opere MS. nondum edit. 
Quod putaverim aliquandv & {4p ple mortnus SM) ut hujus operis ap 
(311 9 ad —_ ſubj anger) 
Jongve, cevſcatur.” Quamyis chin ule cafus ſinguls 
= ſuis was At ba ey uccin&e exponat; cum tamen illi multi fint, in; 


ibrum ,per ſe non, contemnends . dinis excreſcerent. F | 
Ce Los itur .cro,, ſpecimen RE hic + 


| hic exhubere, methodiqu 
prour ;zpſum. | Merto mils, tradidit Fob. 


1 Na, Oxome (ne cat) re licutys: _uby, fiquag L 
218 EMI cit, haberi poſſic. De A TOW] 
Occ ipt, hujus hzc erat» FFranci ous  Schotenins 1 in Geometrie Ci 1 

fiane Tux | Sn P runs, Rag, 49H, Fang eruit craQatum quendam Joharnis F 


denti ( fiveg van HH 70017 ; anno tum proxume pris: 
terito, Belgic np tr male ogy ab Zuddenio conſcriptum; & a Schotemo La 
tine reddi in enm ordinem congeſtum qub jam comparet. 
Ubi, oft year #t——oen regulas alias, peculiaribys caſibus accommodatas, aoot-! 
dit pag- 439: ad Regnlam Undecimam; nempe "Que" madum docet reducend 

| omnes equationes, ſive literales; ffut- numerales, qnee produt? poſſunt ex 
catione duarum aliarum, in TUaTUm alterutra unus Plureſue termini defictun, 
In hunc finem; ſupponit ulle, fingalas zquationes ( trum compoſitas, tum cont | 
. ponentes) v7 al Fern partem reyocatas i nitulo zquentur ; & ns | 
ram, NOtatam Inera x}; þ ne termititin”'( quo x pluſt 
mas haber : nn, affirmative Eran e affeftionis itmunem, ( bn 
non aliam habear T jenrem quam I;) terminumque ultimum (00 null 


Cap. XXXYT. ALGER 4 

tur ipſins- x dimenſio) abſolute cognitum ; & quidem adefle: empet ; (rior 
_ Res zqualem elſe; quippe fi hoc forer, deprimenda forer Aa 
2d gradum-inferiorem: ) & co-etficientem- ſeu quantitatem-cognitam termini''{e- 
 cundi ( quo numerus dimenſionum x fit uno minor quam in primo) affectam 
ſuo figno + aut —, dict p; 'Terty (quo numerus dimenfionum x fit uno ad- 
huc minor, & fic. in. czteris ). q.3-quarti, r.; quinti /, atque'fic deinceps;; adeo« 
que —fþ, — &> —t — /, Sc. caſdem defignare quantirates contrariis ſignis 


Exempli gratia ; in hac zquatione 1% — 24.4% + 3b — 4 bbx x+6abba 
| a hs” on} Ert—2a+3h=p,—4bb=q,+6abb+2aab=r, 
—44=/, Adeoque 24—3 I + +4bb=—g, & , 

Hac conſtruQtione generali prxmutla, ils  formis 2quationym lateralium 
| & quadraticarum, ut fatis cognitis, ) Regulas- quz formas ſequentes ( quz ſex 
acme" non excedant ) ſpectant, in quinque partes diſtinguit. Quarum hzc 

ima elt ; | 

$; aligua 4quatio 6 aut pauciores dimenſioes habens, product t ex mul. 
tation Poe ==> alarum, quarum ahtera ſit units Cn 56 vero 
. uno pluribuſve terminis careat; erit ejus formula aliqua ex ſequentibus; op 

erit dividi vel per unamqguamgue aquationum .Jibi adjuntt vel per ah- 
quam carum. Niumirum per anamgquamgue, ub ha H—_— eu diy1fores | 
copulantur per yoculam @ ; per* aliquam. vero, ubi disjunguntur per vocu- 


lam vel. : 
r 
a, pPXX, 4%, I, =09. per #+p=0. &#+ — =0. 
7 
WE 
a, pX*, GXX, I'N, S, 0. per #+p=0. vel x +— =o. 
; _— Tr 
| | t : 
H, px, * IX, Ss, =O... .. peri.x+p=0. & x +— =0. 
: r 
| S 
NH, þ af, qXN, a Ss, = ©. | per #+p=0. & xTIy/ ——=0. 
| g 
| 
a, * qXX, I, 5, =O. per x+—=0. &xty/ —q=0. 
. £2 


Et fic porro, tres continentes omnino formulas 42. 

Fed tum ſtar « partem ſecundam, tertiam, rehquaſque ; quarum quz- 
libet multas contzner formulas... - 0 . 

Sed qua methodo ad has reſolutiones pervenerit, non dicit ; nec ullas earum 
| exhibet demonſtrationes. Sed eum invemiſſe preztumo omnes confide- 

_ hujuſmodi compoſitionum formulas , ooffitiles; indeque obſervatio- 


ns oo 4 

Has formas fingulas-, reliquaſque ordine ſequentes;' eodem quo eas ordine 
poluerat Finddenus ( quo oxy, pollen comparnones} prpendn Mer- 
| 1£45, earumque tum 2veniionem, mm ( ubi opus eſt) etionem, olten- 
dit; ad hanc fere formam : 


L pe, on, . 
x#+b=0. =} 


BFbxx+dafFbd=o. 
| r 
Ideoque x +p=0. & x + ==0. * 
DE. 


cn ke p cans clecunds een) =h, i 
OS ©3233 SOSICAC +85 268 3} | FeT4 
nem. a+ 2 ==0 -pHem, cum fit 7 = 0, & 9 =, adeoque == 


++ 


. 


fatis obſervatu obvia ; :; nomre oy! cenſuit ER _ | ND "> 


_— 


+ — 4 


Ideoque #+p=9... g 


"Ve, 4 Þexx*+d=0. 
"3Fo=0.. 0 
h Foxx +dx+bdeo. 
+3 


S 
Ideoque x +0. 
r 


ol. &**-4=o. 
x +b=0. 
w+bB *Fdxr+bd=6. 


S 
Adeoque ++p=0. &x+ —=9-- 
Fs r 


x 


E - 


” , © . : | 
SITIO Tit” Z p3. : 3 FS: 


p=4 Ergo { per hypoth Yoo; 


bu Moan" += 0. 


es 
HAR x +p=0o. & #—/ —— =0. o ; 
wt =—6. ergo-per hyp: #+p=0. Equ.r. = - 


an F 


Te 


P4  V.u—bxx "PIAN. » 
X#+Fb=0, 
Hoa Fdr + bd=s. : | 
Ideoque 4 &xXiy/ —g=0. - c | 
« 
Confer. j2 (3 d=s.. RE: 
: Conltr. | 2|d=r. | 
b: '2,) I. (13}—=5. HO 
$: X , 'r 2% . x: : ; - ; Gy 
| S | £ | »\s 9+ 7 | : 
3- byp. [4|/4 + — =o. qu. r. | i bay D 
j ; FF. ; | | X ; 
Contr. [5 |—g =+ 4. , 
V.$.16|/ —q=E6. 
6. byp. [7|x'Z —g=0. Aqu.2. 7 
. Nec alter eritfi.z*+- bx —d=0. , | 
| x#—b=o. + | 
ah *— bhxx—dvx + bd=o. 3 l { 
wt I ko! boar formas - ones, quibus ego (cum multz | | 
2 t e | "*. 
am hone {ab ſuccincte caditum ) paulo fulius explicare viſum et 
4 "mw eum r perciput. | n+ 
Cum ſupponatur, in omnibus, una componentium zquationum unius effe di- | | WG 
- menſionis, puta. x +b=0, ( nam de hujuſimodi' ſolis Rs hxc < regal) unuf- - = 
ue ſalrent 11. altera terminus. intermedius deefle : uatione cu- : fo 
Wa, unicum efſe caſum. Quippe cum altera an umatur late- | REA 


reliqua erit: quadratica ; quz ; cum terminum, intermedium Tabope ynicum, 
ain item unicam admityt , qui ſt caſuum 'hic 'memoratorum . primus. ''Tn 
quo - On inter { nll prodibit _—_ (ut multiplicando 
Fa "3 BY 


w 7 ; 


AL. 2 | We 


ALGEBRA. 
&f+bxx+dx+bd=0. 
_ Hoceſt Bf +Tpxx+gxÞ+r=0. 
pariterque in aliis caſibus. 
| Hic autem yel ipſo i intuitu manifeſtum eſt, quod pI; =þ; adeoque x+p=x+ R, 
i r "FI 


Tterumque, propter bd=r, & g==d, adeoque — = — ey : exit x — =x+þ I 


d 
Cum 1 fag horum utramque dn, fit copulatio per &. "OR. x + 2= 
& x Fad —=0. 


a Y 
Yeruas, 3 in biquadratica, ( ubi, przter componente lateralem, reliqua wy a. 
bica, ( duos tnbaww terminos imcrmmedioe,) ar wo caſus ; quippe vel p 0 E 
yel poſterior, yel uterque intermediorum deelle poteſt. we 
$1 prior defir : : ipſo patet intuitu, quod p=5, þ oqus x +p= *+b=al 


| $1. poſterior deft; tum s=bd, &r=<, Fae: 2” gh Adeoque +2) : 


r 

.=x+b=0. | Fi 
Cumque horum uterque caſus referendus fit ad noſtram formam ſeeundiy 
a $4.74 + 9gsxx+rx+5=0; potelt utroyvis modo'hzc forma prodire; ny 
oc, nunc ito » Ted non utroque: Conjunguntur yu per vel. Nani 


x#F+p=0 (ut in priori) vel (ut in-poſterior: ) £+— =0 
Si intermediorum uterque defit; prodibit {quod akipliado ET 
" ma tertia. Ubi (ſets patet) tum p=b, tum —=6; Adeoque £THSD «+ 


=x-+b=0. nas ergo per &; nimirum x+p=0, 65+ = 


Atque haQtenus proceſſus tam eſt aſpectu1 obvius, ut ulteriori dempnſtuis 
- Non .opus elle putayerit. 
Sed in compoſitz forma quarta, ub1 deeft terminus quartus ſeu cs mus: 
adeoque r=0 : Hoc non alio modo contingere poteſt, quam, vel faciendo d =o. 
' In forma tertia, aut poſteriori caſu form# ſecundx : ;(4 uod fieri non potelt; 
uia fic foret etiam bþJ=0): Vel (in [oy caſu Grlends þ ormz) + 4+ bc =0p/ 
deoque 4/=b© fed cum contrarus, {ignis IN ut ms 1ta To 
—— | 


(in priori caſu ulus forme) ut hoc prodeat. | 
Qui five fit + d five — &,- adeoque- ++ aut —8&, (utin cacbag 
gt oma _— res pan: x = , 

Qui rius ponatur : rem fic demonſtrat; patet intuitu, p = 8, adeoqp q1 
x + p= =; T 1 ye = o* Oat eſt Ak A adjundlarom prior. Lec = þ d====1} 
— — dh 8 


& 9 —_ * aeus bb=—, & es 3: & 2 NIMD FO Tl 4 


(18 


=0; quz et zquationum Fi unRtarut Slderion: Copulantur *tas bo &. 


Ss ſterjus ponatur oy —#&, & —b,): tic pariter demonſtrat ; Pater "Y 
tuitu  verefh adeoque. x p=#—b=03 quz eſt =quationum adjunds 


rum Prior Item S=b &, > OMe ; aeoque —=—b4, & — =3h,6. 
RMSE "8 


rk 00% | 355% if 
Sonka=b, & V — =—b: &propere #—/——=a—b=0; 
7 7 7 


Cap. XXXVI. ALGEBRA; ; 
eſt adjundarum #quationum poſterior! Copulantur itaque per &; nimirym 


—_— ak 


x+þ=0, & x X/—— — OO. 


In quinta forma ; li deeſt terminus ſecundus, adeoque p=0 : Hoc non alio 
modo poteſt contingere, quam, Vel ponendo b=o, in tertia forma, aut primo 
 Gafu Keundz, ( quod fiert, non. porcſt quia, zum forer item $4=0): Vel (in 
' ſecundo cafu forme ſecundz ) ponendo +b+c=0; adeoque þ=c\ſed cum 
contrariis fignis. Quod fiet, vel ſubſtituendo — & pro c ( manente ſuo loco +þ ) 
| vel14-b pro'C &- tubſtituendo;'—b: pro +86' loco poſteriore 3 quii- ſunt dyio 
| caſus:'quintz forme : Quorum ptrumvis lio- demonſtrat ;- + {/ 4 wo 
| ." Contpectu ſtatim pater #4 = 5 '& X ==, (hoc: elt, += "in priori! caſy, 
FOILS 111373341 Þ \F : £5: $74 Fete bb nat BRc3 


+4 


TY > O50) Pts r  FHETTRE (43 18351 fit 


MEIAESRE w_ ERA D Y | he -P ; _ 
 adjundtarum uationum prior. Item q =— b b ſeu —qg=bb; adec 
f—=q=Zb> FI —qgzxtb=0; quz et carum poſterior, Conjun- 


| guntur-itaque'per @'; nimirum x +—=0,& x+/ —qzo. 


--Atque hi'-quidem ſunt caſus omnes quos contingere © poſſe: fupponamus' in 
, a andbep Oihict & Biquadraticis ; Jnmmnods A 5 1.6 ſit unius 
'tantum dimenfionis, & in reliqua defit unus plurefve termini intermedii. 
:1/Sunt/ avtem,/ in: zquationibus quinque aut ſex: dimenfionum, -cafus multo plu- 
| res; quibus iraque i nimus 4m) reperendis. abſtineo. *''Sed 'corum omnium 
 dterminationes apud ZZuddenium confpiciendz ſunt, earumque apud Merrewum 
 demonſtrationes,” breviter quidem (/ut an his )'indicatz, fed-quz- ( per explicatio- 
nem jam daram ) facile intelligantur. to 

Sed 'monendum porro et; etiam in his quas 'expoſuimus,”*non putandum eſt, 
quod zquationes diviſive omnino omnes, que fint 1a fſingulis. cafibus poſlibi- 
les; hic- exhibeantur : aut quod hi fſint-omnino ' omnes 'charafteres qui 'poffint 
q 1 pro hujuſmod: compoſitonum forms.” - 

- Nam ne longs abeam) in 1pſa forma prima, manifeſtum eſt, quod non 


r 


=Y : : is ye” . | 
tntum' x4 +p=0, & x +—=0, cam divident; fed etiam xy + — =0. Nam, 


| Fa 
1} JS: LF bd 3W”.. Y 

| propter. þ4=r,, & b6=p, erit —= oe ==; adeoque x x +— =xx+d=0. 

By. 53 | : e #4 

' Verum hoc non eſt intra ſcopum fic deſignatum ; qui eſt, ut reperiatur, in alus 
literis, valor ipſius x +6; So autem 1pſius «>, ry ad hujus regulz 
4 ſecundam net. | | 
| > Trem, unus' ex charaRteribus' maxime obviis in hac compoſitionis forma, eſt 
bor, (propter p=b, & q=4, adeoque pg =#d=r;) quem pro hac 

ma characterem exhibet Harriozus; ut quz cadem eft cum iplius quina, 

ſexta, /ſeptuma, '& oQava, fuarum zquationum cubicarum, ( quas reciprocas vo- 
| cat, cap. 32.) yuz non aliter differant quam quod ipſarum þ & &, una vel 
y hic 1ncludere ſupponantur ſua figna + aut —. Sed nec hic charatter 
preſent ſcopo convenit ; quit fuerat, ut- modo in -fingulis uniform deſignare- 
tur componens #quatio ſimplex. Sed & hic character  virtualiter includirur in 


| r ny 
la forma-ubi exhibetur x + —=0; aut — =p==6, adeoque pgzer. 


' Simmliaque in aliis item fontois obſervanda- vemiant, 


fp 


my_ 


CA P. XXXVIL. 


- Oveffwiention Ompojs 


-" ing oa 
ava Comps ec Jaw- Ex "Gas caaline, 100- maj! 
tot nempe: quotdimer mak 
on ſed exiam, Exquibusmembeis : onlla G 
u liquet. 7 6 
icis munetur, dum ea an; Laterali A 


.»: +43 
4 4 5 
v! G 
i 
Py 


_ 


der ns: = | 

q iens Sorundi. (a ſapremo Jeermini aff Ant Radicum ounHMm qua) 
quot ſunt, cum ſigns ſic muratis, w- ki 

Et conſequenter,,li-omnes ſixzul-Negative ( ſecluſis fignis ) avpibys anb< 
. firmativis TE, Eo non ſingulz ſingulis reſpettive ſumpris, ) te 
ſecundus deeſt, zur,: (je mutuo perimentibus Affirmatuvis RK 
gatlv1s, ) orgs VIg8: aol, fi Ry 4 den koundus —— \ Affirmative: Negauvis ag 
TUTI. 7 «|; 

 Cockficiens termini. .Tertily: eſt, * Aggregatumanininni Rediangulorum ; que 
ex. quabuſcungye jBinis a” cumigns. fic mutatis:; quareunque = 
linac. Binz ſuru.;, Hoecelk; in quadrantica, unws';:w0 cnbice, truwt;: ao. 
tica, tex. reftangulorum:; in equatiane ray pune \gradus reftangularunt dee 
fic deinceps, pro ratione numerorum 7 r:angularzurs dictorium. ( ; Quippe 
dictum &{; binarum combinationes baber: pollune, uhi, radices funt. ame -2 
GER mania Gmul redtangula N ( ſectus fi Fi 

c9 » k;0 ya 
_ Affirmativis =quentur : deal. yerminus: 2” Ex, Q hc de 

"he g 4 fi ty nl 

Coefficiens Quarti termini, . eſt, Aggregatum omninm KETTLE: que fi 20 a 
quiduſcunaque Ternis -radicibus ( lzgns fic PII conginne multiphcais 3'qui 
cunque modis radicum Ternio fumi poteſt : Hoc eſt ; in Cubica, ara; n- 
wn, nh quztuor ; .in zquatione quiny \gradus, ſolidorum decem ; ; & lic 0 6 7 
nue, pro.ratione numerorum Pyramm x 

Er, confſequenter, {i omnia fimul hujuſmodi ſolida Negativa ( ſecluſis onK 
ſunul omnibus Afﬀirmarivis aquencur.: deeft terminus Quartus : & ; i def; 
xquantur 1lla, ' ih 

Ec fic porro : Coefficientes ſequentium graduum ſeu terminoruna ,: ſunt Agp 
gaia factorum ex comjnua multiplicatione radicum Quaternarum, Quinarumz;f 
quotcunque mods fiert paſlunt, ( pro radicum numero 1n quaque zquatione Je 
modi Quaternarum, Quinarum, &. Combinatianes. o-antem F aGta of "Oh 
mak Negativa fimul oma ( tecluſis fignts) #quantur f1mul omnibus Aﬀic 4 

; terminus ile deeff : &, {1 deelt ille terminus, illa fic 2quanxur. 8 

"Ou omma, ipſo es intutu, ſunt manifeſts : eorumque obier 
tio ( quam ZZarriezo debemus } magno emolumento &li inderegendis Aquatio 
mylterus. - Atque ex hac conlideratione Fuddemus, «Merriss, & fiqui aly, b6 
gulas ſuas deduxerunt pro diflolvendys Zquationihus compolitis. 

Quot-autem ſunt Combinariones Binarum , Ternarum, - Quaternarum, & | 
expolito quoque Radicum numero, ( quod hicy gratis atfirmatur abſque demonſiy 
tione) Demonſtrabitur in Tradtaru de Combinationibus © partibus Abyoatip 
n I rejecunus. 
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CapXXXVUL ALoanraA 
.C A P. "XXXVIIL = 
De mutandis Radiibus Negattvis in Affirmativas, ey 


ves in Negativas. 


| #4 W of qo 
[Xcode Compolitionum inſpotione;-[tatim-quer, Quam mutationem in- 
P Pi *Fquartone compolita, Uotatio 'fgnorunmin wna' vel plus Ra- 


E  dicum {implicium ;avr a0-uno vet plogbus membris Aquationum quarum- 
* .. vis componentium : mutato ſcilicet Affirmativo in Negativum, aut hoc in illud. 

| - _.Puct.cnimy jpſo. 3nmuru, 10 quo, membro eyjuſque termini quzliber Radix repe- 
' Tatu; Gepud. ande mutations acciderct ex, omeato iſtius radicis ſigno. . ,  ' 

* 4: Paket trams, ſpeciatum ;.$1,. in ejuſinodi membro quovis,-Puz, Quatuor, Sex, aut 
* aus radicumnutyerys. pay menbrum illud componentinm, fignum habeant, my- 


= 


| . ragum; mill ande mutations, origurym; in. ligno compoſiri: ( Nam multiplicando, 
 chinch alin, tantundem. fit; 6 limiter, — 1n,+, aut + m— : Adeo- 
que quicquid prima mutatione alteratum eſt, fecunda reſtituitur z quodque 1n jer- 
| . 12 mutatur, reſtiruitur in quarta; & fic ſemper.) Si vero Una, Tres, Quinque, 
-aluſve radicum numerus impar, {fignum habeantmutatum :- mntatur compoliti ſeu 


Facti fignpm; © 2 pe cum-mutationes Duz:, Quatuor , \Sex,/ aut aliznuniero 
: us xm quod mitio fignym'relinquunt; gs feperteus loco impari, 4liyd 
na1h ;5 thy Ty iomnimnm Ja: mutata Vo , uo radices nega- 
4 Su In aff mativz,' & athrmative fant negative; ): fiet ads | * v6.0 —_—_ 
in terminjs Secundo, -Quarto, Sexto,  aliifque im. locis paribus: | | 
© Cocfficientis membrx ſingula- radices ingrediuntur 1, 3, 5 6c ) Sed in Primo; 
” Tertio, Quinto, aluſque locis imparibus, ( ubi radices ſinguſa-membra/componen+ 
res ſunt numero o, 2, 4, &c. ) nulla fiet inde fignorum muratio. + | 
' Quodqueinuno cujuſque Coefhicientis membro cantingit, pariter contingit ( ob 
|  eandem _ ) ww | - bers in y=<rghylr=s aggregato ) Coefficiente. 

' © 2Adeoque, {1 1n locts quarto,: 1exto , reliquitqqe paribus, mutentur 
| Coefficiennum figna.; fed non item in | xs" —_ , eiuilue 1mpart- 
| bus : Afirmativz quz fucrant radices frunt Negative ; & | Negative, hunt - 
” mativz, ( Intellige ; ft fuppleantur loca amna, vel a numerentur. quz -unplen- 
”/ tur, - implerentur reliqua. ) Et, fi radices-ftc mutatas volumus ; 1ic -mytanda 


& ps j/\1n his, 


© -Hujaſmodi mutationum exempla videas,in Quagraticarum zquationum caſibus Pri- 
|... mo, & Tertio ; & Cubicarum, Primo & Quano;:xemque Secunda, & 'Tertio; pariter- 
P R_ & Decimo ; & in Biquadraticarum Primo & Quinto, itemque Secundo & 
' . Tertio. Et fimiliter (ſt res rite perpengatur) inCubicarum Quinto-& Septimo, { nem- 
” pe fi altero intelligatur +6 c hiert ex + b2z +c; in altere ex—b*#—c: ) 1 

- tem 11 earundem caſu Sexto. & Qctavo, (1iferi intelligatur — & c, in altero ex + 
in - Yo —_ ex oy in + c. + ue in _ & mano ramea—r 
rum, { #: £df ex +c, +d, +f in altero;-& —c dfin altero, ex —c,+— 

—f; auticum get aliqua variatione ; quod in #quationthus, ubi deſunt Wiqui 

termini, fieri varits mods poteft. ) Et ( fimili ſuppoſitione ) 1n Septimo & Octavo 

'  1bidem, Et ( ne plures nominem ) 1dem ubique continget ( ob cauſas jam expo- 

 fitas)f6 radicum ſimplictum ( ipſt jt CER, ſigna haheant in: mo , 

.. contraria eis-quz. im altero. -Yerum {1 1ta contingat ( ob | aqua loca vacua; :aut 
altunde, ) quod aliquarum radieum ſigna maneant indeterminata ( quod modo infi>_ 

nuatum eſt de +bs, —bc,+c df, —c df; ubi non liquer, num ipſarum 5, c, 

d,f, ſigna {int + aut — : ) idem pariter indeterminatum manebit poſt mutationem 

: Quippe eatenus hec in altero determinan w_ y_ 5 altero. _ 

+ Atque hoc in quacunque 2quatione Expoina: it ( 1gnotis 2 ra- 
dicum ey tn OMnes Apis in ns. Dh (' © > w Aﬀar- 
mattyas, mutare. 

U 3 | -  Cumque 


158 


ALGESBR 4. .' Cap. XXXIX 

* Cumque FZarriozus ( ſeftione ſua quarta ) datis Reguli determinat, Quot ſunt | 
in quaque Aquatione Radices (Teales) Affirmative: Eiſdem Regulis oor de. © 
. terminatur, Quot ſunt (reales) Negativz. Nempe ; - Tort quot forent Affirmati. | 
ve fi talis fieret mutatio. "Adcoques: port ommno tat Reales, & quot Lg : 
riz tantum- 
0 


'C AP: XXXTX: \\ 
. De Harriot1 Sed7:0:e Tertia: & Equationibus 


> w 
© EA 4 WW” 


, a 


'F 
Canonicis. Secundarns. £1 


' rivat Harr/otus, quas vocat Canonicas Secundarias ; m'quibus deeſt terminus 


N Settione ſua Tertia ; ab Z<quationibns Cithnbticit Jam confiituts; alias 
[: unus plureſve. Quz nempe abillis reſultant , fie con itionatis, ut omnjy 


Membra ativa (1m una pluribuſye Coefficientibus )ſint ( ſecluſis ſignis) i 


bus fimul Affirmativis zqualia : Adeoque ( proprer contraria ſigna') ſe'mutiio pg : 
rimant : Indeque Poaer, (unus plurchie) in cal #quatione-: ned - pr ; 
valore non mutato. | 

FH jus rei hc exhibentur excmpla.. | a 

I. Aquationum Quadraticarum Caronica Gaada: B4— oa a= 9% be. /$* 

Que. non. aliter dtterr ab Origzna; ſua, nift quod T=Ow "uy r 6436] 
quantitas abſolute cognita in oppoſitam zquationis par- ' 
tem ( loco ipſius o ) cum contrario {igno _— ('Et ſimiliter % ſaga 
reliquis intelligendum eſt. ) 

Sappolice jam b=c : tubſtinui ubique b pro c; Ga—b axe {bb 
mediumque terminum {ic deſtruit : unde hzc refuhat + S811 :* 
ſecundaria Canonuca ; 


aa=Þh, ' Cujus Radices, +y bb; — y/ bb. 


In hoc exemplo, procefſus eſt ſatis obvius : {ed in ſequentibus aliquot eſt mag 
intricatus. Ille proceſſum particulatim exponit in omnibus. Quod-cum in omnþ; 
bus particulatim repetere, tadio foret: Ego faltem ( exempli gratia ) in 8: 
cunao & Decimo 1d facere contentus ; de czteris, LeCtori permitto vel id ex Has 
riofo petere; vel, ad horum formam, rem calculo explorare. 

II. Cubicarum ſecunda ( quam fuo loco in antecedentibus videas, ) Si ſu 
tur 5+c=0d: poſiro nbique 6 +c pro d, adeoque excidente termino ky 
I:quiſque rite ordnatis; ad hanc reducetur ; ; 


gaa—bba=—bbc. Radices, ++, (ur ante;) & — + —6 pod} 


—bca  —bcc 


. —CC4 Vid. Seb. 4. pr. 6. 


Proceſſus hic eſt. Equatio propo aaa —beahbca=—bcd. ] 
lira eſt ; —Ccaa—bda « 
+daa—cada . f; 


Tum ( propter þ + c =d ſito aaa—baa+Hbca=—bbc. 
ubique #-5-c pro <, Rn Fit —caa—bba —bcc. 
+baa—bca 
+caa—bcea” 
—CC8 


Unde, deletis membris quz ſe mu- aag—bba=—bbc. 
tuo deftruunt, fir —bca —bcc. 
=C(C(4 


Cap. XXALX. ALGEBR A. 


bc 
HI. Eadem cabins: ; Suppolito be =b a+c4d, (adeoque — =; ) deleto ter- 
 mino tertio; &, pro &, ſubſtituto ybique ejus valore ; redubkſque omnibus ad 


- communem denomunatorem ; & reje&tis quz ſe mutuo deſtruuns: hancreducitur ; 
aaa —bbaa=—bbee —bc 
IN Py ' Radices; +6, TOS OTST 
,—cc bþe bc 
b+c Seb. 4. pr. 8. 
TV. Cubicarum Tertaa ( quam yideas ſuo loco. ) 
aaa+baa+bea=+bcd. 
+caa—bda 
—daa—cda 


*  Pofitob+c=d ( adeoqueſubſtitutoubi ue þ d, & deletis : 
two Np reducitur ad hanc ooque #-7-c pro queſemu 


aaa—bba=-þbbc Radices: 4 ; —&(pro-+0)-+b +0. 
—bca +bcc. _ 
—cca © Sect. 4. pr. 8. 
' be 
V. Eadem ; polito bc =bd+cd; 4 Arp reducitur( pariter ut in 


 harum redutarum ſecunda ) ad hanc ; 


- 


aaa+Hbbaa=+bbcec. = FOES +bc 
+bcas' —— Radices; —b, —e, & (pro |) —. 
-ccaa b+c : bekc 
We OE; Sk 4pr. og. 
b+c 


VI. Nona Cubicarum ; ( quam ſupra videas. ) - 
aaa—3 Bet 1b dbd<ece 
Reſumpto ( ex conſtruftione ) þ — &=+c; ad hanc reducitur ; 


aaa+3bca=+bbb—ccc. Radix, a=b—c. 


i | SeRt. 4- pr. 14. 
VILE Decima Cubicarutn, X 
aaa 3baa3bba=—bbb+ccc. 
Refumpto a + & = =þ c, reducitur ad hanc ; 


aaa 3bca=—bbb+ccc. Radix, a=b—c. 
Sect. 4. Pr. I6. 


Ubi notes; Harum ocnalan, Tertiam , & Sextam ; eaſdem efle ac Quartam , 
- Quintam, & Se i nifi quod Radicum ſigna ſunt contraria ; & zquationum 
_—_ locis paribus on defint ) mutantur. 
Kemque poſt o ME Nos & Doodectma item in Decima & Decimatertia ; 
pariterque in Undecima & Decimaquarta ; & ubicunque {imiles occurrunt caſus. 


'VILL Undecima Cubicarum ; | 
ICT 53a IIB I ck 
Reſlumpto 4 — b=c; ad hancreducitur; 
aaa—3bca=-+bbb Radix, a=+b+c. 


ccc. Set. L. I 
| | "+ 4+ Pr. I'5- PR 


ROS: Xo EIN 


ALGznn 4 Cp AXXIX 


Aut hanc aaa—3bba=2dbb. Radix, a=26. 
Set. 4. pr. IT. 


- 


IX. Secunda Biquadraticarum ( quam videas ſuo loco ; ; ). 


bed. 
—caaa+bdaa+bcfa 
— daaa+cdaa+bdfa 
Tae "OTIS 
—cfaa 
— dfaa 


| Pofito b++ + d=f; ad hanc reducitur. 


 aana—bbaa+bbcra=+bbcd Radices.+3, 6+ 80 
— ccaa+bbda +becd —b—c—d. 
—ddaabeca +bedd © 
—bcaa+ccda Sect. 4. pr. 25: 
—bdaatbdda 
—cdaa+cdada 

PROTON 


be-+bdhd 
X. Eadem ; poſito Etc tb bf off; —_— — 


= f: ad hanc-reducitur : E 


aaaa—bbaaa+bbeca=+bbecd Radices, +b, +c +64 


—ecaaa+bbdda +bbcdd —bc—bd= 

—ddaaaſ-ccdda +bccdd (pro —F) 

—Fanee TE —_— E b+c+d.. 2 

—bdaaahbecda b+c+d Seft4pr26. ” 

—cdaaaFbbcaa EN ; 
b+cÞ+d : 


Proceſſus ratio, hzc eſt. Cum Aquatio expoſita, ſir, \ 


aaaa—baaa+bcaa—beda=+bc df. 
—caaatbdaa+bcfa 
—daaa+cdaa+bdfa 
+faaa—bfaacdfa 
—cfaa 
—dfaa 


Polito bc + b4+cd=bf+cf+df, unde terminus tertius deſtruitur ; how 
net; - 


26s —becod rear det£ 
Ws © {09 
Ps argu 1 "x 
+faaatSc 


fa 


&'1 


i Cap.XXXLX. _-AwWannus IGT 


— be+þbda- 
Tum, Propter — 


oritur. 


+cd 


> —_— 


IN  _—daaarFbbccea 


d-bbcda 


4-bcaaaqbceda 
d4bdaaabbcda 
+ cdaaa+bbdda 


bbc+4d 


+bcdda. 
+bcecda 
—+bcdda 
+ccdada 


\ arepre 


} \ Hoc eſt ( reduCtis 4 aa a,caandauabcda, ad communem denominatorem_ 


b+c+4,) 


=; ſubſtituto ubt1que, prof, ejuſdem valore; hzc 


aaaa—baaa—beda = +bbced 


EN _ 7 


+bbcdd 
+bcedd. 


b+c+4d4 


> 


aaaa—bbaaa—bbcda=+bbceed 


— bc 

— bd 

me C 
; —C.C 
(: —CA 
1 | —bd 
oY —cd 
A — dd 
+bc 
+ bd 
+cd 


—bcced 
—bcdd 
+ #Zdcc 
+bbced 
+bceed 
+bbed 
+bbdd 
+ bcdd 
+bced 
+bcdd 
+ccdd 


bb+c+d 


+bbcdd 
S+bceedd. 


Atque tum tandem, deletis quz ſe mutuo deſtruunt. 


aanaa—bbaaa+bbcca=H+dbbecd 


—bc 
—CC 
— bd 
—cd4 
— dd 


+bbced 
+bccd 
+ bbdd 


+bedd. 


+cidd 


+bbcdd 
+beedd. 


Mr 


b +c +d 


Similique proceſſa utitur in aliis reduftionibus, ut fert occaſio. Verum ego 1]- 
lis particulatim repetendis ( ne nimius ſim) abſtineo : LeQtori permittens ut 1d 
apud Farriotum quzrat, aut ſua ſagacitate exquirat. 


ad hanc reducitur, 


— bbd 
— DCE 
i-bdd 
—CCd 
—cdd 
—2bcd 


aaaa—bbcaaa+bbccaa=+bbeedd. 
4bbdd 
b+ccdd 
d4bedd 
+4+beed 
+bbed 


| : | bed 
XI. Eadem #quatio ; poſito bo dna METRO TIM adeoque Leg 0 


Radices, +6, +, 5+ 4, & 


— 6c 


? (9—f)5rFgatee 


FI ky 3 wy a 


Sed. 4. pr. 27- 


X XII. Bi- 


ALGEBR A. Cap. XXXIX; 
. XII. Biquadraticarum Terta, | | 


Nt hraabFredehidom$Irar : 
+caaaÞtbdaa—befa __ : 
+ dacaa+caaa—bdfa © 
—faaa—bfaa—cdfa 
| —cfaa | 
* —dfasa 
- Poſito b+c+d=+f, ad hanc reducitur, | 
aaaa—bbaa—bbca=-+bbcd Radices, — b, —c, — d, & 


—-cc _—bbd —+bccd Po: ETEeT 
' =dd —bec w+bcdd. 


— bc: —CC(d: 
—bd —bdd 
BED —cdd Set. 4. PT. 28. 
—2bcd <F 
X11T: Eadem Zquatio ; Poſito bc+3d+cd=bf+of +4f;;, adeoque. 
ic 2a ds ROY ad hanc reducitur ; | 
b+c+4d 7 


heed bbceo-dfituintdbocs Radices ; — b yanG id; & 
4c —bbdd +bbedd bebbdbed 
+dd —cedd o+beedd. aoag th 


+bce —bcdd 

+bd —bced | 

+cd —bbcd © Set 4 pr-2y. 
btcÞ+d. 


XIV. Eadem Zquatio; poſito be 4=bcf+bdf+c df, te LH 
=f; ad hanc reducitur : 


aaaa+Fbbcaaatbbecaa=—+bbeedd. 
+ bbdd 


bbd . +bbd Radices, —b,—c, <4 
+Sbec m+ccdd +bed __ | 


b4+bdd +bced 
dcdd S+bbed 
? +abcd 


be+bd+cd SeEt. 4. pr. 30. 


XV. Quarta Biquadraticarum ; 
EO nanhs 


—Cana—bdaa+kbecfa 
+ daaa—cdaa—bdfs 
+f a2a—bfaa—cdfa 
.  —cfaa 
| +dfaa 
Poſito b-þ c =4+f};, adeoque p_—_— ad hanc reducitur; 
© #ant+bdau+bbca= —bbcd 
TT oboe. MY 
_ cad, —_— 
—bc +cdd $ pales 
wtf dS | | 
dd —Cccd pp 7 
| —bid Set. 4 pr. 31. 


XVI. Ex 


Cap: X LIN; ALGEBR 4. 
XVI. Eadem; ix wo Hf df e4bf+efe adeoque bc—b 4—c d 
=bf+ef—df; & "TE | _—=f; ad hanc reducitur ; __ 


cane—bbanabheca=—bhecd 

—bc bad Fbbcdd  Radices; +b,+c, —&& 

—ec + bedd +becdd bebbotes ; 
—dd +ccdd SEE =—f. 
+bd '—bbcd | 
+d —becd 


bÞ+—d A SO Sl Pr. 32. | 
XVII. Eadem; polito df — 7 ALape bot adeoqu == mt al =f; 
ad hanc reducitur ; 
aaaa+bbaaa—bbcca=—bbedd | 
+bþc —bbdd —bccdd Radices; +, +6, & 
tee —beodd F+bbecd.. —be+bd +cd 
+dd —ccdd | TEL 
—bd +bbed | 
—=Cd WB Gerd ON | Wb | 
mnt, og rn fy Oe" 
XVIIL. Eadem ; poſito bodtb cd dike at: ; adeoque hrd=h pfhdf—bef; 
bed 
&-=x: TY =f; ad hanc reducitur, F 
caaa+bhenaa—bbecaa=—bbeedd 
+bce —bbdd 
+Hbdd —bcdd ' Radices; 17.6, Mh — &, & 
+cdd —ccdd | | 
—bbd +bbcd =—£, 
—ccd —Hbccd = bdiecd—bc 
—2bcd ps” E: 
| ——— Sk. 4. pr. 34- 
bd+icd—bc Giant i 1h 


XIX. Eadem ; ; poſitis tum ke: = am b5+bc-þ0e=0f; ad hanc 


reducitur, 
ZIG 5 er 0; 


—bbc —bb6ee- 
— bcc —bceec 
TLC {746 © al Sect. 4. Pr. 35- 
Radices; +b, +c, & 
—b—+v:—3bb—2bc—3cc:1 
MM ! Imaginariz radices of mg 
—b—c—y:—3bb—2hbc—3cc: | aus quan, VIE  —=CC 
2 3 | 


Tr yrw poſitis tum bc + df=bd +cd + bf + cf; tum ETJ= 
c 
JE bodee reducitur ad hanc ; 


ALGEBR 4 Cap. XXXIX 


aaaa—bbbaaa=—bbbcec. Radices; +6, +c, & binz radicg 


'—bbec hujus zquationis aa + bbca =bby 
—bcec "HE EP G T#cc | 
I OETOSS bb+bcÞF 
. bb4behee Seft. 4. pr. 36. | 
XXII. Eadem; politis tum b+c=d+F, tum þc==4df}, reducitur ad hane; 
aaaa—bbag=—bbcc. Radices: +6, +c, —=b, —c. 
| FC | Sect.. 4. PT. 37. 


In tribus his poſtremis. exemplis, notat editor arnerus , deefle aliquid in 
Harrioti autographo; cajus tamen ipſe reſtitutionem non elt aggreſſus, ſed fe 
edidit ut ibidem comparebat. Erat autem ea, in fingulis, poſterioris Jimitatis 
' nis omiſſio, (que, puto, tranſcribendo exciderat ; ) quam itaque ad ZZarriott men. 
tem, reltityo. | es y - | 
' Exempla hexc Harrwas fulius expomt ; quz go in compendium redegj: 

Pluraque potuſſet ipſe ( aut poteri. quiſpiam ) fumili procelſu exhibere ; quo 
rum hzc ſunt ſpecumna. Et fimil fundamine nituntur Fuddenii, MHerri, & 
aliorum regulz pro diffolvendis compolitis &quationibus. _ 

His expolitis; ſubjungitur haram _Equationum Canonicarum Reductitiarm 
( hoc capite traditzrum ). RecoletFio. ( Quam ego non repeto. ) Item Collefty 
, nes aliz que hic-ſequuntur. | 

Collecio Aquationum aliquarum Canonfcarum cum tali diſpoſitione utk& 
facili appareat Generatio aliorum '{ublimiorum graduum. | 


+4 bc=+ba—aa. 
| +ca 


.+bbc=-Fbba—aaa. 
+bcc —+bca 
+cca 


+ bbbc=þ+bbba—aaaa. 
Þ+bbec +bbca 
+becec o+beca 
+ coca 


+bbbbc=+bbbba—aaaa. 
+bbbcc +bbbca 
+bbccce -þbbeea 
+bceeee Sbecea 


Et eldem in infinitum methodo. 


a Hd ans 
io Tofee 
Ty + ccaa 
b+c 
bbbcc=+bbbaa—aaas: 
bbccc +bbcaa 
4c X+vccaa 
FI'E T&crae 
+c 


+ Bbzbci 


| 


P.” & 8” 


Cap XXXTY. AT 


+bbbbec= + bbbbaa—aaaas. 
d-bbbecc ++bbbcas 
4-bbccec beeeaa 
"bÞ+c + Cceocas 
ay 
Et eadem in infinitum methodo. 


+bbbeee=+bbbaga—aaaae. 


4 bbcaaa 
tte + cc.  +bcecaaa 


+ cocoa 
bb+bc + cc 


+bbbbece=+bbbbaan—aneae 
+bbbeece +bbbceaaa 


+beccaaa 


Tecccana 


#FiÞFo Tihccaana 


bb+bc+ce \ 
Et fic de cateris eadem in cnffaicam methodo. 
+bbbbcccd=+bbbbaaaa—aaaaa. 


ppb+tho+tcecec bbbcaaaa 


-bbccaaaa 
+ bcceaaaa 
+ceccanda 


bbb-bbcbceetheee 
Et fic de cxteris eadem in infinitum methodo. 
Alia Colledtio & ſeries Canonicarum. 


| +bed=+bca—baat ae. 


bda—caa 


+ cda—daa 


+bbcd=+bbca—bbaa+aaaa. 

+cbed  TLbbaa—ccas 

+ dbced +ccba—ddaa 
+ccda—bcaa 
+d4dba—bdaa 
+ddca—cdaa 
+2bcda 


+bebed=+bbooa —bbaaaþaaaa: 
bdbcd +bbdda—ccaaa 
cdbced +ccdda—ddaaa 


| +bbcda—bcaaa 

6 eb Bad +cbceda —bdaaaa 
+dbcc da—cdaan 
b+etd bb+c+d 


+bedbed=S+bbecaa—b bcaaabagaa. 


| be+bd+cd + bbddaa-—bbdaaa 


+ccddaa—ceibaaa 
+bbedaa—ccdaan 
 cbedaa—ddbaaca 
+ dbcdaa—ddcaaa 


teÞid+od—2hbcdaaa 
.be +bd+cd 


be 


4+bbcbcd 


"7 $ 


Adeoque c=6.. & A=b. .non alia a &, ut ſupponitur. 
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+bbebed =b+$bbeca—bbbaaa+aaaaan 
+bbdbcd S+bbbdda—cccaaa 
S$-ccbbed —+cccbba—dddaan 
d-cedbed —+bbbeda—bbeaaa 
+4 ddbbed  S+cccdda—bbdaaa 
Sddebed +cecbda—cebaaa 
42bcdbcd ++dddbba—ccdaaa 

bÞEc44 + dddeca—ddbaaa 


+YJddbca—dacaaa 
+2bcbcba—bcedaaat 
+ 2 bdbcba” "I 7 

B How warn BR. 


 b+c+8 


CAP. XL. 


De Harrioti Setioue quarta; Deque numero 
q Radium: Reahum. | 


*N Seftione quarta , de Radicibus Afirmatrvrs ſpeciatim agitur : Ibique de. | 
 monſtrat FZarr:o7as, 1n pleriſque omnibus calibus jam memoratis, tot & tals 
elle Radices ( affirmatrvas intellige”) quot ante declaratum eſt. 
Quodque de Afhrmativis oſtenſum eſt, de Negativis pariter oſtendetur. Quippe | 
mutatis {1gnis ( ut ſupra ofſtenſumelt) quz jam ſunt Negative, tum fient Athirma- 


' tivz ; adeoque quot tum futurz ſunt Affirmative, totidem & tales jam ſunt Negs | 


uvez. Indeque conſtabit, quot ſunt omnino Feales ; &,  conſequenter, quot ſunt 
tantum Imaginariz. 56 | T7 NN DER 

In Canonicis Primars ; 1d ex 1pla Conſtruftione conſtat : faltem , eas efle Rz 
dices; quamy1s non tam liquet ( ablque demonſtratione ) non'plures efſe. De $ 
cundarits Canonicts , 1d ex ejus demonſtratione fit evidens. I | 

Demonſtrationes ejus, pro fingulis caſibus, (quamvis ſubtiles fatis ) non omns | 
repetam. Ratus utique ſufficere, quod ad zquationes . ſupra memoratas ( pleraſque 
faltem ) ad oram citaverim cam 3 rats quartz propoſitionem ,: ub1 demonſtran- 
tur Radices illz. Quas LeCtor, 11 libet conſulat. Paucas ramen, ut reliquarun 
Demonſtrationum ſpecimen, hic ſubjungam. | 4 


% ww 


I. uatio hujus forme, - aa—ba 
_ radicem habet a= 6. i+coam=bc.. 
Nam, pofito ubique & pro a; hc prodibit, | ' bb —bb | 
in qua #qualitas eſt maniteſta. 3-19 44 Jem eg. 
Sed non alia quzvis ( Afirmativa.) Nam fi c ( autalia uxvis , puta &, )pros 
| ſubſtituarur; > ern | TIT F 10rd 
cC—bc "aut #d —=bd 
+cc=be. 4 nan +ed==bc.. 


Hoc eſt ccb+ combebe. _ aut dd+cd=bd+be. | 
Adeoque ( dividendo illam per c +, aut hanc per 4+, )c=b,aut =. 


Nimirum, © c+c=c+c ved d+c=;d+c 
| im ce... 1m-#&; 54 in A. ..'\1n 6. \ 


HH. Aqua 


Cap. XL. ALGEBR A _ 7; 


II. Equationis hujus forme, aa—ba 
Radices ſunt b, & c, =8 —Ca=—bs, | 
Nam fubſticuta utrayis pro a, habebitur, , 
| bb —bb aut cc—bc | OT 
—be=—bc.. —C=—bc. 


Hoc elt bb —be=bb—bc, Aut CE be=ce—be.. : 


Ubi zquatio eſt manifeſta, 
Sed non alia quzv1is, puta d: quia dd—bd 


tum, -poſito d pro a, prodibit Fr RY c 
Hoo oft, dd —cd=bd—dc. Aut dd—bd=cd—br. 
Hoc eſt d—c=d—c ' Aut d—b=d—b © 
——— © m'<& Mm 
Adeoque d=b : aut 4=c. Non ab iplis radix diverſa. 
TIT. In hac forma Radix . aaatFbaa+bbea=-+bcd. 
( affirmativa ) lt /=a. + caa—bda 
7 —daa—cda 
Nam ( poſito ubivis dproa,) ddd+bdd+bcd=+bcd. 
prodibit, cdd—bdd 
| —ddd—cdd 


Hoc eſt ( deletis que fi mutuo deſtruunt) be d=bc & 
Sed non vel 6, vel c, Quippe tum 


bbb4-bbb4bcb=+bcd. every bee hbmnntNe 


4cbb—bdb ece—badc 

—dbb—cdb —dcc—cdc 
Hoc eſt 2bbb+2cbb=2dbb+2bed. 2cceþ2bee=2ccd+ibed "_” 
Hocelt 2b6b6 þ2bc=2bb+2bc. $c coÞ NREE TS 9 

m - 6, 7 


in d. n "A 1n 
Adeoque b=d. Etc=d. Non radix diveria. 
Sed nec alia quzy1s ; puta e ece+beebce=bcd. 
Quippe tum , ; +cee—bade 


—dee—cde 
Hoc eſt, ceebbeebceebberemeed+bedb&ced+bed. 
Hoc eſt, ee+be+ce+bemeebbebcie+bc.. 
mM: 6 in &#&. 


Adeoque e= 4: non radix diverſ, 
IV. In hac forma, anabbaa—bea==—bed.- 


—caa—bda 
— daa4-cdaa 


Radices ſunt c & 4. Qui ita utravis pro 4 & deletis quz ſe mutuo deftru- 
unt, zqualitas ps. 2 hy ah | "4 | 


| CEC 


168 


ALGEBRA. Cap. XL1 


ecebbec—bee=—bed, | ddi+bdd—bed=—bod. 
On —Ccec—badc —cdAd—bdd 
—dec+cdc | —ddd+cdd 


Non autem 5, aut alia quzvis, ut e. Quippe tum . | 
bbb+bbb—beb=—bcd. ece+bee—bee=—bcd. 
—cbb—bdb. —cee—bde : 
—dbb+cdb —deefcde 


Hoc eſt 2 bbb—2bb4=2cbb—2cbd, Adeoque b=c. 
Aut 2bbb—2bbc=2dbb—24bc. . Adeoque b=d. 


Item eeedbee—dee—bde=ceebcbe—cde—cbd. Et e=c. 


Aut ecebbee—cee—cbe=deebdbe—dce—dcb. Ete=d. 


V In hac forma  aaa—baabSbca=+bcd. 
| —caa+bda | 
—daa+cda 


Radices ſunt 6, c, & 4. Quippe harum quavis poſita* pro a, zqualitas erit ny. 
nifelta. - - | 
Sed non alia quzvis, puta f': Quippe tum-{imiliter reperterur ; 
Iff—eff+cdf—dff=bff—bef+bed—bdf. Er f=b. 
Vel Fff —bff+6bdf—dff=cff —bf+cbd—cadf. Erf =c. 
Vel fff —bff+bcf —cff=dff —dbf+dbe —dcf. Etf=4. 
Adeoque f non eſt diverſa radix ab b, c, & 4. 


Similemque methodum fuſe proſequitur ( per totam lam Seftionem qu 
oltendens Radices Affirmativas, —_ & ens 
rietate, totidem diſtinctis propoſitionibus ; prout cas ante citavimus fuis locis, 


| pm ——— 


"CAP. *XEEF 
De Harrioti Sedione Qunta, ev xAquatio- 


1:hbus Communibus. 


Oſtquam Xquationes quas vocat Canonicas ſic ſtatuerat ut dictugn eſt : Pro 
cedit Farriozus Sectione Quinta, ad Aquationes quas vocay/ Commun. | 


' Inca nempe forma conſtitutas qua folent uſu communi occurfere Aquatio: 
nes : in quibus Membra quz notas quantitates conficiunt, non ( ut in Canonics) 
diſtinfa comparenr, led fumul ommia in uno Aggregato confuſa. | 


Docetque, ( Communes eas cum Canonicis rite feletis comparando ) quomodo 


Imaginariz ; Quot item Afhrmanvz 6 quot Negative. | 

In hunc finem, hoc ſupponit fundamentnm ; Quzlibet Aquatio communis tot 
haber radices & taliter atfectas, cum reſpettiva Canonica fſimiliter graduata, fimi- 
liter affe&ta, & rue conditionata. 


in 1llis Radicum numerum determinemus ; Quotque ex 1llis Reales ſunt , & quot 


Rite conditionatam-. vocat, quando ita ſe habent omnes partes cognitz, hoe 
div1 


Coefficientes omnes , & Abſoluta quanritas, ) debite compararz, ( hoc 
quzlibet per eum numerum qul eſt numerus membrorum in reſpeCtiva parte Cano- 
nicz ; atque tum ad talem gradum promota ut utraque habeat eundem dimenſionum 
numerum); ) partes ( fic promotx & mutuo comparatz ) lint reſpetive vel xqu# 
les, vel majores, vel minores, in una atque in altera Aquatione. 

| | Hoc 


non alias, in magna Aquationum ve 


MM am 8_Qak 4s aa 


ter ſe yet Addendz, vel Subducende, vel utcunque 
 zqualitatem comparande, Homogeneas eſſe ſupponendum eſt. Quod eſſe non po- 


Cap-XZI ALGEBR 4. 


Hoc quo melius intelligatur, confiderandum eſt, you Quantitates quz ſunt in- 
ecundum zqualitatem aut in- 


relt, niſi idem fit. dimenfionum numerus in unoquoque membro : ( Si Numeros 


' falrem excipias; quorum quiliber ſuppon1 poteſt tot dimenſionum quor quiſque 


yolct. ) Es ; : 
Adeoque, verbi gratia, in Aquatione Cubica, 


aaa—baahpcica—ddd=uooo. 


Cum membrum' quodque Tres habeat dimenſiones : In termino ſecundo ( tbi a4 


duas dimenſiones occupat ) Coefhciens b habebit Unicam : In termino tertio ( ubi 
radicis a dimenſio el[t unica Coethciens cc ( ſive unica five binis literis notata 
rinde eſt , ) reputanda eſt duarum dimeniionum : Er abſolura quantitas 444 
F bi radicis 4 nulla elt dumenſio) reputanda eſt dimenſionum trium ; num vero 
una, 'duabus, aut tribus literis ( aut etiam pluribus ) noterur, perinde eſt. 
Et conſequenter, ipſius c c radix quadrarica, iplruſque /dd radix Cubica, cum 
ipſa b quanritare conferendz ſunt ; cum b -fit unius dumenſionis ; c c duarum, & 
dd trium dunenſionum. | 


Verum fi contingat radices iHlas (quadraticam, cubicamve ) Surdas eſſe : colla- 


tio ea commodius het 1n carum Poteltatibus ad zqualem dimenſtonum numerum 
omotis. Pura ; ipſtus cc Cubus( hoceſt, cccccc,) cum iplius {dd quadrato 
(dddddda, ) ipliulque b gradu ſexto ( bbbbbb ) confterendus erit. Quippe jam 
(abſque Radicum extractione ) idem habebitur in omnibus dimenſionum numerus. 
Hinc eſt quod ZZarrio7us ( quamyis 1d non fit neceſfarium, ) quo res evidentior 
compareat, tot literis {oleat quantiratem quamlibet defignare , quot haber illa di- 
meni1ones. - : 
Exempla hzc habet. : 
I. In Aquatione communi,  aana—3bba=+zccc. 


Diviſa Coefficiente per. 3 , & Abſoluta quantitate per 2, ( quia tot membrorum 


ſunt Coefficiens & Abſolura quantitas Aiquationis Canonicz cum qua compara- 
tur ; ) Si c fit mayor quam b: Unicam effe oſtendit radicem Afﬀfirmativam ( przter 
duas Imaginarias Negativas, quas hic negligit, ut in caſibus item fſequentibus ; 
quz duz Imaginariz f{imul ſumptz, ſupponuntur unam illam Affirmativam zqua- 
re, indeque deſtrut termunum ſecundum. ) 
Quoniam fic elt in Canonica, ' aaa—3rqa=zeHrrir+9%qg. 
Quz eſt zquationum Reductitiarum Octava ; AI Cubicarum Undecima derivata. 
Nam, preterquam quod fit /imiter Graduata, & /imihkter Afﬀea , ( utpote 
quz in lingulis reſpective parubus , eundem habet radicis 2 gradum ; ſimiliaque 
reſpective ligna + —;,) quod patet: eſt item rite conditionata. Quod fic often- 


ditur. 
Si Cubus 1plius rg ( quzelt teftia pars Coefficientis in hac zquatione Canoni- 


ca, & duarum dimenſionum ) conferatur cum Quadrato ipſius 


eſt ſemiſlis quantitatis abſolutz, & dimenſionum trium; ) Cubus ule eſt hoc Qua- 

drato minor : ( Quod 1bidem 1lle demonſtrat, ſed ego non repeto. ) 
Atque ita eſt 1n expoſita zquatione Communi, Quippe cum bit ( ex hypo- 

theſi ) minor quam c ; Cubus ipſius bb (5 Coefficientis ) minor erit quam Qua- 

dratutn ipſius c cc (3 abſolutz quantitatis;) hoc elt, b b b b b b minor quamcccccc. 
IT. Eadem, quoad formam, zquatio fi 1ta 


;  conditionata fit, ut c fit 92zyor quam 6 : U- aag—3bba=+z2ccc. 


nam habet radicem Affirmativam ( przter 
duas reales Negativas, quz fimul ſumptz funt uniilli Aﬀirmatiyz zquales, unde 


deltruitur ſecundus terminus ; ſed quas hic negligit, & in ſequentibus ſinuliter. ) | 


Quoniam ita eſt in Canonica, ( ſimiliter graduata & finnliter afteRa ) 


aaa—qqa=+gqgr 
—gra +grr. 
=— F706 


Y | Que 


or TI0Y ( SLE | 


I69 


- AHQETS9A4 Cap. XL] 
. Quz eſt Xquationum Redudtitiarum Quarta (% Tertia Cubicarum derivata 
Ubi Cubus ipſius 19797 If major-eſt quam Quadratum ipſius Lon Tore 
- ( Quod ibidem ille demonſtrat : ) Omnino ut, hic, Cubus ipſius 64 (hoc eſt bbbbls) 


major quam (cccccc) Quadratum ipſius coo. Propter b ex hypotheſi majo- 


rem quam Cc. 


III. Eadetp, quoad formam: xquatio, > z3bba=+z2cec. 


Sj ita conditionata fit, ut ſit c ipfi b zqualis; Unicam habet Affirmativam 4. | 


dicem, ( prexter duas Negativas zquales, quarum utraque zquatur dimidio affix. 
mativz, indeque deſtruitur fecundus terminus. ) ' 


Quoniam ita eſt in ( ReduCtitarum Octava, quz 2X Cubicarum Undecing 


derivatur- 
aan—34q994=2999 


Ubi cubus ipſius 9 9, zquatur quadrato ipſius 9 9 9- 


IV. Communis Aquatio aaa—3bba=—2Ccc 


A przcedentibus, quoad formam, non aliter differt, uam quod Abſoluta quan: * 
titas, qui eſt terminus quartus, & ( propter defectum 1ecund:) ſolus qui in log © 


par: conſpicitur, contrarium habet iignum: Unde quz in przcedentibus Radics 
erant Affirmative, hic ſunt Negativz; quzque illic Negative, hic ſunt Afar, 
_ native. | | 


Si ita .conditionata fit, ut & fit 2ajor quam ©: Duas habet radices Affirms. | 
tivas ( przter unam Negativam, fimul utrique zqualem ; quzque in Caſu ſecunda, 


fuerat Affirmatiya. 


Quoniam fic elt in ( ſecunda: ReduQtitiarum, a ſecunda Cubicarum derivata.) | 


aaa—JgJa =—qQqg7 
—qgra — FF. 
—rTT4A 


Ubi cubus .ipſius 77 u_ IE major Eſt quam Quadratum ipſius agrwqit. 
2 
( quod ibidem demonſtrat ille;) Prout hic eſt ( ex hypotheſi ) Cubus ipſins bb | 


major quadrato ipſius c cc. 

Similiter oftendetur ; {i (1n eadem forma ) & fit ipli c zqualis; radices erunt 
duz affirmative. zquales, quz fimul zquent unam negativam; prout, in caſu 
Tertio, duz negativz invicem. zquales, fimul zquabunt uuam Affirmativam. 
Quippe quz hic ſunt affirmative, thc erant negative: & vice verſa. 


$1 autem 6 fit . 9eror quam c: nulla erit radix Afﬀfirmativa realis; ſed um | 
Negativa (que caſu II, fuerat —_— duabus ſimul Imaginarus Aﬀrme- | 


tivis zqualis; unde ſecundus terminus deſtruitur. 


V. Communis Aquatio, aan—3 baa+3cca=+ddd. 


$i & fit major quam c, & major item quam 4: Tres habet radices affirmatiyas; 


Quia fic eſt mn, 


aaa—paapga=+pgr. 
—qaampra | 
—T44apgqre , 


(quz eſt Prima Cubicarum in aliis literis.) Ubi Quadratum ipſius £79 
majus It quam ELDEST; & cos guide © TLT ajor quam por; 


3 | 
( quz demonſtrat 1lle:) Prout hic þ& eſt major quam cc; & 446 major. 


quam ddd. 
| VI. ZAquatio 


\ 


Cap. XLE AGOoOEBEFER £. 


» 


VI. Xquatio Communis aana—4b bb4= —ZCOCEE. 


| &i þ fit major quam - Duas habet Affirmativas ( totzdemque Imaginarias Ne- 


gativas 5 quz fimul iplis Affrmativis zquantur. ) 


Quia fic eſt in Decima Nona Reductitiarum, aaga—bbba=—bbbe 
quz 2 quarta Biquadraticarum dertvatur.) —bbca —bbcc 
Nam utraque tum f{imiliter graduata eſt, tum —beca —bcec. 
Gmiliter affecta ut patet : Eſtque (quod ibidem — CCA 
pa bbbobbeo beer . 
demonlſtrat) Biquadratum iplius ——— ys — majus quam Cubvus ipfius 


bbbcEbbeeÞbeee 


(Ubi Biquadratum quantitatis 'Trium dimenſionum,- & 


- Cubus quantitatis Quatuor dimenſionum, ita promoventur ut totidem habent 


dimenſiones ; propter 3 x4=4x 3 =12. )' Prout eſt (ex hypotheſi) in xqua- 
tione propolita. Quippe cum 4 fit major quam c ; etiam Biquadratum ipfius 
þbb, majus erit Cubo iplius cccc; hoc elt þ'* quam 2. ; 
Eodem modo, in quacunque Aiquatione Communt, {i cum Canonzca ſimiliter 
graduata & ſimiliter aftecta comparetur, quz fimiliter Conditionata ſit quoad 
Majoritatem, Minoritatem, aut Aqualitatem partium cognitarum {ic ut dictum et 
comparatarum ; hinc comparebit, quot &-qualiter affectas radices reales. habet. 
- Priafquam autem hinc dilcedam; conf1derandum porro crit, Quod, cum nu- 
merus Radicum ( aut Realium aut Imaginariarum ) ex numero Dimenfionum 1n 


 ſupremo termino determinetur (ut jam ſupra oftenſum eſt: ) Quor ex illis {int 


Atfirmativz, & quot Negativz, ( dummodo int Reales omnes,) patebit ex col- 
Jatione cum Canonica ftmiliter Graduata & fſimiliter Aﬀecta. | 
+ Nam Mquationes omnes, fimiliter graduatz & fimiliter affeftz, preſumuntur 
totidem radices Afhrmatiyas, & totidem Negatryas, habere ; donec quid in con- 
trarium apparcat. | | : x | hs 
Reperictur autem ( inſpectis' variis formis ſupra traditis) quod ( Xquationis 
terminis omnibus ad unam partem revocatis, ut' nihilo zquentur, 1bique ordine 
naturali ſecundum numerum dimenſionum radicis in quoque termino difpoſitis,) 
quoties, in ordine {1gnorum - —, tranſitur ab in —, aut ab — in +; tor 
efſe Radices Aftirmativas : Quotics autem ab + in + tran{itur, aut ab — in —; 


tot elle Radices Negativas: Intellige, {i loci omnes compleantur, vel ita faltem 


numerentur ac {i complerentur. Quoties autem utrumyvis fiat, ipſo confpectu 
ſatis liquet. _. | 

Sed Regula hc, cum hac faltem Cauzone intelligenda eſt ; Dummodo Rad- 
ces ille ſunt Reales omnes, nen Tmaginariz tantum. - Nam de Radicibus 7ma- 
ginarits diftis, res adhuc eſt 1n 1ncerto. 4 2b 

Quot autem Reales ſunt, & _ Imaginariz, ex 1lla altera in arr: re- 

la lmiatione ; nimirum, quod Aquationes comparatx fſint re 'Conditionate, 
Coke Majoritatem, Minoritatem, aut Aqualitatem partium' cognitarum, inter 
ſe fic ut dictum elt collatarum. | 

De horum priore, Carte/i#m confſentientem habemus , ( ſed abſque Cantone 
Ila, perperam omuffa, quam interponere debuiſſet: ) De poſteriore ( {i bene me- 
mint) plane filet. > 

- Ex tus confiderationibus, variz deduci poſſunt Regulz, pro . /mitanats. Fqua- 
tiomtbus; five quoad radices Reales, five quoad Affirmativas. LS 
Aliquid hac in re preſtitit Eraſmus - Barthohinus, partim ex ſuis, partim ex 
D. de 5 makes obſervationibus. Eltque res ea. plurzum adhuc acceſhionum capax. 
Sed longum opus. efſet, & nimia foret Sto. ſi 1d hic aggrederer. 

Sed Cantionem 1llam. quod ſpeCtat ( ut ad radices PReales limitetur Regula ; ) 
_—_ «lt, yel cam, vel ejus lacs aliam' interponendam elle ; {ecus enum fallet 
egula. | | | 

Cum itaque Carte/ias in Geometria ſua, (a ſola forſan inſpeRione caſuum 
ab ZZarrioto enumeratorum, abſ{que ulteriori examine, ) hanc ( fine limitatione ) 
habet regulam ( lib. 3. D. ) nimirum, Tot #1; Unaquaque aquatione haberi poſſe 
radtces veras (hoc eſt, aftirmativas) guot variationes reperiuntur ſignorum + &p —; 

* i J 


172 ALGEBRA 
| & tot falſas ( hoc eſt, | negativas) quot wictbus ihidem” deprehenduntur dy 


, Unde Schootenms (ad eum 


cum ) nom limitandam elle regulam ad eas equa. 


a +6, +111 x* + 1993 x +35878=0. 
'dutam in x — 18=0. 


que facit x* —12'4* +3 x —5 x x +4. — 645804 =0. 


Prima harum, per eam-regulam, Quatuor haberet radices Negativas; Secundz 
unam Affirmatiyam; adeoque Tertia ( ex binis 1111s compoſlita ) haberet, unan 
Afhirmativam, & quatuor Negativas. ' Sed &, per candem regulam, hz qui 
Regula igitur erat Limitan 


diget. 


| UE .- Qa> ma 
De Harrioti /ect:one ſexta ; Ibique de Multiplicandi 


&» Dividendis radicibus ignotis; adeoque de 
. Fradtis Surdiſque vitandis. 


Radicis nondum cognitz mutart poſſit valor ( mulriplicando aut dividendo) 
in quacunque ratione. Quem' & in hoc ſequitur Carte/tas. 
Dico, multiphcando aut drvidendo: Quamvis enim folam Multiplicationem d. 
| ſerte nominet ; utramque tamen intendit: quoniam idem eſt Dividere per j 
& Multiplicare per 3 : Sicut idem eſt Subtrahere 3, & Addere — 3. 
Et fimiliter Zachdes, Rationam Compo/itionem explicat, non ' autem earhy. 


-_ Sexta ( quz eſt primz partis ultima) Oſtendit ( primo ) Quomody 


Quoniam ex ratione expolita, puta — ſeu a ad &, Eximere rationem c ad d, tat 
> 6 . 


tundem eſt ac Componere cum ratione & ad c.. 


dr if ad 
dd b6 * be b bc 


4 


Farriotz methodus hac in re, Exemplis melius patebit. 


Hoc eſk 73 


aa 


+þb'\=cc 


1 I. 


Sit expolita zquatio aa+ba=cc. 


Si multiplicanda fit hujus Radix per 2: Multiplicat ille fingulos hujus ter 
_ per tot reſpective numeros continue proportionales in propoſita ratiole 
I ad 2; ut Fe 


| 8 
I|+bi\<cc. 


aa a T 


Cap. XLIL 


Jigna o+, vel duo figna —; { ue ſe muicem ſequuntur : omnino erratum et, 
0 


tiones gue producuntur ex ſuis radicibus in ſe invicem dutf#1s. Ego ad eas ſal. ' 


bY, | tem 'lumitandam puto, quz radices omnes | habeant reaſes, non imaginarias tan. 
Quod -quo manifeſtum fiat, hanc Expono zquationem, WE 


forent Affirmative omnes ; > ag totidem ſunt tranſitus a+ in —, & a—in 4 
a. | 


Sed , fic limitata, nondum video quin ,vera fit. Sed Demonſtratione in. 


dem Divi/ionem aut ( ut loquuntur alu) Diminutionem aut Subductionen: 
& ; 


C0! 


Ad 


Cap.XLIL ALGEBR A. 177 
Cum vero hac  multiplicatione deſtruitur zqualitas ; eandem | 4 4 
reſtituit, contraria multiplicauone, per eoldem numeros, in- | I + b\=cc 

1 ; a 


verſo 6rdine. aj 4 TI 
| | | 4 2| T 
Quippe jam IXIX4=Z2X2=4xIXxI, Adeoque partes ſingulz in ratione qua | 
rimitus. | | | 
F Tum, ſumpta nova radice, e=24; adeoque x| 2 4| Hoc eſt 
ce=444; nova prodit zquatio; In qua radixe . x +5 =6C.|eep2 be=4.cc. 
eſt dupla radicts 4. eh © n 
Similiter pro, triplicanda radice Fquationis Cubicz, 
| JP; 1] +b [+a =ddd 
aaa+baa+cica=ddd Hoc et oc), 
5 | 3] 9 27 Et I 3] 9 27 
Adeoque. - 1{+b + cc,<ddd. I++ c;= ddd. 
aaa, aa 4a Fi aaa| aa a 1 
ls | 3 


Politoque e234, ee=944, ecem=2744a, 


I 
T 
eee 


3 
+6 
ee 


9 27 
+c cj=ddd. Hoc.elt, eee 3bee+gcce=27ddd. 
- I | , 


Idem faciendum erit in alia quavis Aquatione, per. quemcunque numerum 
Multiplicanda fuerit radix; puta per r, ſumptis tot numeris quot opus erit in 
continua proportione 1 ad x. | 


Puta, c005+bere+ccartddde=fFif. 
Hed x] +b+cct+404=ffif 
a I 


cc 
aaaa\aan' aas 


Ergo SUS ii ddd 

. I|+b+ccſ+ dHd<fFff. 
aaaaaaa aa a T 

, Et 8 | | FF Ads rrry 
1 +b+co+ddd=ffff 

aaaaaada, aa a L 

rr rritrr rr r I 


Adeoque ( poſito e=ra, ee=rran, eece=rrraan, &.) 


I rr] rrri rrrr 


* 
FI + d4dd;—=ff ff. Hoc elt ecee +rbece + rrecee + Pd? ent f4. 
L 


eeeeleee| ee Nl 


Ubi e ad a eſt ut xr ad x. + 


— 


Hoc <go .tam explicite declarandam cenſui, ut procelſus ratio pateat. Quz 
autem ,inde oritur Regula, hzc eſt. 

Multplicetar qutlibet reſpeftive terminus #quationis ( inciptendo 2 Radicis 
gradu Supremo ) per ſeriem continue proportionalium ab x orſam, in ratione, 
umperata ; Et provenientis Aquationis radix, eam habebit rationem ad radicem 
' Expolitz zquationis. Ph MM 

Hoc autem Artifictum ( quamvis alias utile fit) excogitavit #Zarriotus, pro 
amovendis aut pracavendis numeris Fraftis Surdifye ; qui yel jam ſunt, vel 
luborituri forent, niſi tali remedio'caveretur. 
| > # Eumque 


AL GEBR A. 
, ( Eumque hacin re, ſed ſubobcure, ſequitur Carteſius.) 


274. 


244 —Z a=35. 


Verb gratia; fi occurrat.quatio 
a4—za=3, 


Quz rite diſpolita, hc erit | 


Sed , quo fraftiones vitentur , O—_ terminos 
In 2,2, 4; ſubſtcuoque (.utcommodius ) e pro 4, | 
Lerque b- AREA | EL=—ZEDR 70, 


Ubi valores ipfius e dupli erunt yalorum 4. Eifque inyentis, corum {ſemiſkes e ? 


runt radices 4 quzlitz. , 


- Sic, pro - aaabtaay3=%YYy 3, 
Hoc eſt pro aaabaar3 Hoa=YJy 3. 
Multiplico terminos reſpective per I, 3)3-3y 3, &- 
'Habeoque ece F3ee +oe=20o. 
Et inaliis fimiliter. 


CAP. XUE 


De Additione &y» Subduftione radicibus Ienotis facien. 


aa ; adeoque auferendo fecundo termins: 


re, Addita vel SubduQa data quanuate. 


I) Ocet proxime ; Radicum adhuc Incognitarum yalores Augere aut Mine. 


” Et conſequenter ( fi 14 opus ſit ) Negativas ( vel 
Affrmativas reddere ; aut Affirmatiyas reddere Negat1 
Sed Radices Imaginariz, neque pe! 
. Capite przcedente, ) neque per Additionem aut Subductionem ( ut in hoc capite) 
fient Reales. | | | | 
Et, vice verſa; quamvis Aﬀirmative in Negativas, aut he in 1llas, mutari pof- 
ſunt; ( addendo ſcilicet aut ſubducendo, ſed non multiplicando aut dividendo:)* 
Reales tamen, five Affirmative five Negative, neutro modo fient Imaginariz. _ 
Hoc Artificuum ( quamvis & alias uſu fit ) in hunc przcipue finem introduxt. 
Harriotus, ut terminorum intermediorum. unus aut plures tollantur, ( praſertin ! 
Secundus : ) aut etiam ( fi 1d requiratur ) ſuppleantur. 
(Quem &hac etiam parte ſequitur Carte/ias.) | L 
Exempla (quibus res melius intelligatur,quam przceptis,) hzc. exhibet F7arriotw: 


tivas. 


I. In Aquatione, aaan—3baa=-+cecc. 


Si valorem radicis a minutum velit ( verbi gratia ) magnitudine 6 ( tertia parte ( | 
efficientis ; ) aut aliam ſubſtituere radicem e=a— 5: | | 


e+ 6=a, 
ao 2b e+ bb =ag. 
ece+3bee+3bbe+bbb=aaa, 
Adeoque Aquationem ad hanc formam reducit, 


eee+3bee+3bbeÞ+ bbb =+ aaa?) _.. 
—3bee—6bbe—z Ty ml oe; PCC. 


Ponit 
Ws: 


Et conſequenter 


Er 


Hoc eſt ('deletis quz ſe mutuo deſtruunt, reliquifque rite ordinatis, ) 
eeem—3zbbe=+Fcece+2bbsb. 


Cujus Radix e=4a—6b. Hoc" eſt 7 Quilibet valor radicis e, in hac zquatione l 
#quat reſpectiyum valorem 4 — þ 1 precedente. | w_ 


Cap. XLIIL 


aliquas vel omnes) | 


r Multiplicationem aut Diviſionem ( ut a } 


Cap. XL. ALcrBrA © 


Vel ponit —eq b=a. 
Et conſequenter ee—2be+ 'bb=aa. 
Et —ecefÞ3bee—3bbehbbb=aan, 


Adeoque —eceÞ3bee—3bbebbbk=: 4488T ,Q” 1 
y | LEbechabbemabtben Ghay $ bees: 


Hoc eft eee—3bbe=—ccc—2bbb. , 

Cujus radix e=+b— 4. 
Quam Aquationem, ſi radicem Afirmativam ſpefte pectenus ( de quibus hic ] 
impollibilem eſſe oftendit. Hoc eſt ( quamyis Radicem Negativam haben ) <2 
* admittit radicem Afﬀirmativam, 
Verbi gratia ; Eſto a=10, & bz='3, 


Adeoque #quatio aaa—3zbaa==+ccc; 


\ Exdem cum hac., aaa—9aa ==þ 100. 
Poſito jam —©- am=e+b 
Adeoque e=(a— =a—3=I0—3=)+z: 


Fquatio eee—3bbe=Tccco2bbb, 

Erit ece— 27 —=+ 100+ 54= I54- 

Cujus radix ez. | 2 

Sed, polito a=—e+8, 

Adcoque e=(b—a=z3—10=)—7: 

Equatio ece—3bbe = —ccc—2bbb, 

Hoc eſt ece— 27e = — 100 — I54, 

Radicem nullam habebit Aﬀirmativam ( quod: ibidem demonſtrat ile; ) ſed, Ipſius 
loco, Negativam, e=— 


_ 
Adeoque ( hoc poccnllly Ymutatur radix Allinaniv a in Negativam ſeu Priva- 
tiyam e. 


IT. Aquatis aaa+3 A MBF4Su6. | 


Polito a=e—b, 


Adeoque Feee—3bee+3 den ddomaitiges Mn : 
th F3bee=Ibbc + 00b=4 ghbay = Fee 


Fit, ece—zbbe=þccc—2bbb, Cujus radix e=4-+8. 
II. Aquatio. aaa—3baa==—cce, . 
Polito a=b—e; 


WE: conſequenter — + 5x8 7 LEES at) 
—3bee+ 6bbe — 3bbb == — "3baa ped == al 8 


W 13 eeem3bbe= i YG IGE A EE 


Vil, polito a=bbe, | +. | 
Ps on Adeoque 


O® fi 4 


, 


ALGEBRA Cap. XL 


Adeoque | +eeeb3bee+3bbe+bbb=Haaa? _ __ 
. — 3hee—6bbe—3bbb=— 3baas «hep 


Fit ece—3bbe=—ccc+26bbb. Cujus radix ea—b, 


Quz potelt eſſe Affirmativa aut Negativa, prout 4 aut þ major eſt : Ve, $, 
*qualis, radix evaneſcit. (_ altb1 intelligas, ubt tale quid occurrit.) Agy, 
que, cum poſitionum altera profert NegatiYga proferet altera Affirmativam, (y, 
tefius autem, dum hujuſmod! binarum poſitionum alteram adhibet, reliquam( " 
ut non minus utilem ) negligit ; nuſquam habet geminam. | 


TV. Zquatio aaat+3 baa+dda=—+ccc, 


Poſito a=e—b, 
Adeoque +eee—3bee+3bbe—bbb=+aaa) *© 
+ 3bee—6bbe+ 3bbb=+-+ 3baa% =+ccc. | 
+ dde—ddb=+dd@ = = 
Fit +Heee—3bbe=+ccc. Cujus radix e=a-+8. 
> + dde — 2bbb 
+ ddb _ ; ; F 
V. - Aquatio aaa—3baa+dda=—ccec, 
Polito a=b—e 
Adeoque —eece+ 3bee—3bbe+bbb=+gaa 
—3bee+6bbe—zbbb—=—ſbaa £ =—ccc, A 
— ddeddbk=+dda 
Fit eee—3bbe==-ccc. Cujus radix\ 'e=b—a Fi 
| + dde — 2bbb 


++ddb 
Vel, polito a=e+6b, 
Adeoque eee 3bee+ 3bbe+bbb =+ aaa 
==—=CCC 


— 3bee—6bbe— 3bbb = — 3baa 
+ dde+ddb=-+dda 


Fit eee—3bbe=—ccc., Cujus radix ea —b. 
+ ide +a 
—ddb. 
VI. Aquatio aaa 3baa—dda=-þccc, 
Poſito a=e—b, | 


+3bce —6Cbbe+36bbb=+ 3baa 


Adeoque +eee—3bee+3bbe—bbb=++ aaa 
=Þccc 
— ddebddb=—dda ” 


Fit eee—3bbe=-þccc. Cujus radix ema+b, 
— dde —2bbb = 
—d db 
VII Aquatio aaa— 3baa—dda==—ccc, X 
7 : 
Polito a=b—e, olin 
Adeo 


' —3beeÞ+6bbe—3bbb=— 3baa 


Adeoque —ece+3bee—3bbe+bbb=+ aaa 
EH ===, 
dde —=ddb=—dda) 


=» 8 oo 


Cap./XLE. AALG!EDB RA. 


_ 


Fit eee—gbbe=Þroec.  Cojus radix e=h<7; ** 
i Re” ko 


—d4db 
'Vel, polio  a=e+6, 
Adeoque cce+ 3bee3hbebbbb==dS ana Ss 
==ecc 


122 3660 6—>Cbbe— 3bbb ==<< 3han\ 
— the—ddb== dda 


Fit eee} droves) Cujus radix e=4a<F." 
— dde —+2bbb | RD. T1 
+446. 


VIIL Aquatio aaa—3baa—dda=þccc, 
Polato a=e+b, 


- Adeoque PR ef EIT 5 be np = 
| —3bee—6bbe— 3bbb=-—3baa E =+ccc; 
=_ dde—ddb=—4ds 
Fit cee—3bbe=bccc. Cujus radix ea —b 
— Ade + 2bbb 
+a14db 


Vel pofito a=b—e 


Adeoque —e5c4+3 bee 3bbeibbliz+ e052) 
— 3bee+ 6bbe — 3bbb =— 3baa + = ccc. 
+ dde—ddb=—dada) 


Fit ood inn cc Cujus radix PT RR 
— dde —2bbb | 
—d4db 5 
IX, Xquatio aaa+;3baa—dda=—ccc. 
Polito 4=—em—d, 


Adeoque ————tdee—2 ke Sites +aaa 
+3 bee +6bbed 3bbb—2 36 aa > =—C cc 
+ ddebddb=—dada' 


Fit eee—zbbe=+ccc. Cujus radix e=—g@g—b. 
— dde +2bbb 
+d4db 


Vel, polito =am=e—b, 


Addbaue +eee—3bee+ 3bbe—bbb=+ T *24ig 
a oc: Þ+ 3baa > =—cce. 
_ dde +ddb=—dda \ 


Fit ece—3bbe=—ccc. Cujus radix e=+a-+8. 
— dde —2bbb | 
—ddab \ 
X. Aquatio aaa—3baa+dda=+cce; / 
Polito a=e+b, ) ; 
Adeoque OT ET 25 POS 
—3bee—6bbe+—3bb Sik © ee 


+ dde - 4 db= +4dda 
Z 


EY OY 
HIPORLE, 


177 


EE! 
ITT | 


FE 178 - : AAiLaGE)BRAA. OCapiX1.1hÞ -. | 
Fit . eee 3hbe= EEC. Cujus rad; L 8=8—b.- > + F 
OY, EE. dde_ T5; - bh «Lag kf 
- ; —ddb LW 
RS. | ' Ve, poſito a=—e-+b; | A+ 1=a eviton oY 
"= Adeoque —eece+ 3bee—3þbe+bbb=H apa) ; 5 cipockt | 
| | Lg RE EE NF = gh = ccc. | ” 
| a dee ddb=S4dde | 


A | | Fit. eee—3bbe=—Ccc,.: Cyjus radix . e=b=— a.. 
+ | + "dde —wbb : 4 HR 

+ddb wil | [ 
XI. Aquatio aaa+3baatdda=—ccc; | by 
L120 (EW By oth tO 0 Exmg 


Pofito a=—e—b, 


i 
Adeoque —eee—3bee—3bbe—bbb=Haaa D 

+ 3 bee +6þbe<þ 3bbb = 3haa/> == cor; wy 
; i=: 1 — Age ddb=dda ; hn F 
Fit eee—3bbe=+ccc. 'Cujus radix i bb & q' 
] S+-Zde - +2bbb". FIST =o" [ 

; —d4db WT 
A Vel, poſito - a=+e—6, | | - |. Fo 
| Adeoque +eee—3beeFt3bbe—bbb=+aaa . 1 _ 

+3bee—6bbe+z3bbb=+ 3baa + =—cec; ul, 

= < $637 op dde—ddb=+dda 'Þ, 
Fit eee—zbbe=—ccc. Cujusradix e=+a+8. 
: +--dde . —2bbb.') | T 

+ddb 1 F: 


In quibus omnibus ( alir{que ) Aquationibus Cubicis, Addendo vel Subducendy A 
a radice ( aut radicem inde) Trientem-Coeffictentis fecundi termini ''( prout 4 
poſtulat, ) Secundus terminus ( in Aquatione nova ) deſtruitur, ejuſque locus 
Cat. 


Hoc eſt; Si exponatur zquatio 444—3+#aa &c. ponendum a= biz; 
( adeoque e=a—b , aut e=b—a.,) Si fit aaa+3baa &c. ponendim 
a=—bZe, ( adeoquee=-a+6, aute=—a—6:) Nam utrovis modo + WF pÞ, 
cundus terminus in nova-zquatione deſtruitur. 
Cur autem 1n harum Aquationum aliquibus, geminam ponit ſuppoſitionem; ca» W | 

fa eſt, ut conſervaret radicem Aftirmativam : Nam radices illz quz ſecundum als: WW #F 

ram {uppoſitionem forent Affirmatiyz, forent ſecundum alteram Negative ; & vi Wt ' 

verſa. Sed non in omnibus; quoniam, in nonnulls,  poſitionum altera folam Ne A 

ativam radicem exhiberer. Quod tpſe ad primam zquationem diſerte monet. 
P Carte/ius harum ws 07 ge non' nift unam docet ( non ut Harriorus dus;) : 

Nempe, Addendo vel Subducendo Radict trientem Coetticientis ſecund1 termin, \£ 

(-non item rrienti radicem,) adeoque non ſatis profpicit de Radice Affrmatm WM . {1 

ſemper habenda. | ors | b 
; Quod autem hic dictum eſt de parte 7Zerzza coefficientis, in zquatione Cute; 

pariter intell;gendum elt de parte guaria 1n Biguadratica ; & parte guinta in xqui 

tione guimt; ordinis ; & ſexta 1n ſextt ordinis xquatione ; & fſimiliter in ſequer 

tibus. ( Quoniam hujuſmodi numer1, in conſtitutione zquationis cujuſque 2 Pc 

dice binomia , ſemper afficiunt ſecundum terminum in ſua cujuſque zquatione.) 

Adeoque, in xquatione Quadratica, ſumenda eſt pars d1midia. Cujus exempla &- 

hibemus 1n capite proxime ſequente ; referyatis aliarum zquationum exemplis a 


capita poſt ſequentia. 


CAE 


Tm 2 Jn © TS we 


Cip. XLIV. ALGEmR 4. 


PY 


, C A P.. XLIV. 
 Hujus uſus, pro Reſolvendis equationibus Qudrati 


OC artificio (de Additione & SubduQtione inftituenda in radicibus non- 

dum- © ons, adeoque -ſublatione ſecundi termini) zquationes Quadra- 

tice Aﬀectz, ad quadraticas ſimplices reducuntur : Ut ſola radicis qua- 
draticz extractione porro opus fir. Excmpla hec ſunt. 


Xquatio pa—2ba=>ce; 


Polito OT Adeoque +ee+2be+ bb= + aa 
, —2be—z2bb==—26ba = <6 


Fit "ee=+bb+ce : wo radix ezZy:+bb +cc. 


Biove - | Yds) =32 V:+bb+cc 


— valorum radicis 4 reperietur alter  Affirmativus alter Negativus: 
e quod y: bb+cc: major eſt quam b—=y bb. 


» Aquatio aa2ba=+ce; 
' Polito a=e—b; Adeoque ee—2beþ+ bb =+ 
| +2be—2bb= EF abah=t 6c 


Fit ee=+bbcc. Cujus radix (ut prius) empty:+83b+ce. 


Adcoque a (=—b+0) =—bty: + #bFee. 


Quorum valorum ( = ;us) alter Affirmativus eſt, alter =" (ob cal- | 


fam modo dictam. ) hoc caſu, Major eſt Negativus; in priore, Honor. 
Xquatio CO ER —CC. | 

Polto a=e+b; Adeoque ee+2be+ bb=. SN 

| ", Nabeabb=—abat” EL 


+ Fir , eeEbb —cc. Coju radix e=z y;: FIRE 


Adeoque 4 (=+#3+e) =+btv: +bb—Ccc. 


Quorum valorum a ( modo ſit poſlibilis uterque eſt Affirmativus: ( pro 
vy: bb—cc: minus quam þ=y b5. Sed fieri poteſt, ur caſus fir Tndottibe 
. bis, adeoque radjx- 4 Imaginaria.' Nimirum, fi c major fit quam 5; adeoque 
bb—cc negativa quantitas; quz Tadicem quadraticam non admirtit. © 


- | quatio - aa+2ba=—cc; 


Poſito a=e—b; Adeoque ee—2be+ bb= Sh 
+2be—2bb= 1:5 


Fit ee=+bb—cc. 'Cujus radix, e=ty:+bb—cc. 


Adeoque a (=—b+þe) =—bty:+bb—et- 
Z 2 


ALGEBRA Cap. XLIY: 
Quorum valorum 4 ( modo fit poſfibilis) uterque eſt Negativus; ( pro 
v/: +bb—cc: minus quam b=y bb.) Sed (ob cauſam modo dictam) __ 
que Imaginarius, {i c major fit quam 6. _ CO”; W- 
Quod ſufficit reſolvendis omnibus zquationibus Quadraticis. | : 
Ile autem hanc ſolutionem 'non fſolet adhibere;; ſed potius Ylam alter 


(ut &, poſt eum, Peres) complendo Quadratum. Quam 1lle Methodum moy 
adhiber ad ZXquationes XII. & XIII mox fſequentes; & nos ſupra expoſuj 
mus. pg . % DINED k AS Ts 7, v4 ' WENT AEIS\\ > 


. \ OE» "BN - | $3 
Sed, quzrunque fit proceſſus forma; five complendo quadratum, ſive tol. 
lendo ſecundum terminum; ſive quam ego ſupra primo loco; memorav1; fey 
quzvis alia : res codem redit'(quacungque via co. perveniatur 4). Nempe, ... 
aa—2ba=þÞcc. a=o+bty/:bb+cc. Major Athirmativa. 
 aa+2ba=+cc. a=—bty:bb+þ+cc. Minor Aﬀfirmativa. 
aa—2ba=—cc. a=þ+bty:bb—ce.  Utraque Afﬀtrmativa, 
aa +2ba=—cc. a=—bXy:bb—cc. Utraque Negativa. 


Attamen; Quoniam Coefficiens«( quam nos 2 b dicimus,) quamvis Frafts 
non fit, poſlit tamen eſſe numerps Impar ;, adeoque b _ & [ 6 numert1 Frafh; 
Quando hoc contingit; commodius erit ( pro' vitandis Fractionibus in procelly. 
operis ) rem {ic defignare ( poſito, f pro 2b.) 

Aquationum,''  * ” Duplz radices. - 
aa—fa=+cc. 2a=+ftIv:ff+4cc.. . 
aa+fa=-cc. 2a=—fiy:ff+4qcc. 
aa—=fa=—cc 2a=+ftit/:ff—4 CC. 
aabpfa=—cc. 2a=—fit Vf f—4cc. 


Duplzque radicis fic inventz, dimidium ſamere pro valore a. Hoc eſt a= 


TIEVITTAeS, porins quam a=+}f* v:1ff +cc. | Et ſimiliter in te 


1. | \ 
| Atque ob eandem rationem; Quando ſuprema poteſtas radicis a affedta fus 
rit coefficiente ; pura' 3 I: d: ii m tals lit, ut non divadatly 
& » dd abſque fractione, quo fiant = =#. CALLIE cc numer! integri : Cone 
modius omittatur fſolita przparatio ( dividendo 'omnia per #2, quo fiat aa a 
affectione immrmis, ) rem ita deſfignandd ; | | 


Aquationum, Multipla radicum. 
maa—lsza=-Fndd 2ma=-lgty:llgg +4amndd. 
maalga=+ndd 2ma=—lgty:lleg +4mndd. 
maa—iIga—=—ndd. Yrma=-blgty:llgg —qmndd. 
maaÞHlea=—ndd 2ma=—letv:lleg—4amndd. 


Atque tum randem radicis —_— dividendo per 2 9; quo habeatur valor 


+ 4/+ : 
+/gt . UEE TARETS potius quan a=+ 5 


2.23 


iplius: a. Hoe eſt, « = 


ltleg  ndd #55 ON. | 
—£2 + Ws Quamyis enim valor utrobique idem fit.; operis tamen pro 


cellus fic minus erit impeditus. | | 
Atque hadtenus de quadraricis AﬀeQiis, ad quadraticas ſamplices reducends, 
 ſublato ſecunde termino. CAP 


Cap.XLV. AL G E BR A. 


4 
pp————_— 


- nA IV, 
 Ejuſdem uſus, ad reſolveudas aquationes Cubicas. - 


FN Zquationibus Cubicis (-eiſque altioribus) res operoſior eſt quam in Qua- 


draticis., Quamvis enim, in his, pariter atque 1n lis toflatur ſecundyus ter- 
minus ; hec tamen ſublato, reſtart alius porro intermedius (fi non & plures ) 
adhuc tollendus, -ut prodeat zquatio ſimplex. TS 
Hoc ut tiat,-*in -Cubicis; fublato ut jam dittum. eſt ( fiquis adfit )-termino 
ſecundo ; ſic progreditur ille ( exemplis XII & XIII. ) _ 


XII. Zquatio aaa 3bba=+2cec. 
Poſito, 7: te ARS 
ny 
Adeoque beecece—3bbeeee+3bbbbee—bbbbbb _ ) 
| IEEE. .- - 6s TTY. 
+ 3bbeeee—3dbbbbee hs” 

eee 

Fit +eecece=+bbbbbb+zccceee. 


Hoc eſt beceece—2cccerem=+bbbbbs. 
Quz eſt Xquatio Quadratica affecta, ſolidam radicem : habens eee. 

Hzc ut reducatur ad —_— ſimplicem; hae (pro more fſuo ) utitur 
methodo: Nimirum; Quadratum ſemi-coetiicientis termini medy, addit- utrique 
parti #quationis: ( quo pars prior fiat, Quadratum in fſpeciebus.) 

eeeeee—2Ccceeehcce cor=bbbbbb+cccecc. 
Adcoque radix hujus. | 
eee—ceec=tTy:+bbbbbb+ccceeee. 


(Ubi valor affirmativus aut negativus locum habet, prout ccc minor eſt aut 


+ major quam eee. Adeoque, hoc cafu, valor affirmativus ; quomiam, ex pro- 


u haQtenus przterito, jam liquet, e majorem effe quam c. ) 


Adeoque eeem+ccc+v:+bbbbbb+ceccce. 


Et © e=vC +ecc+viF3bbbbFcecee: 


—bb b : 
a - ſeue—=: Ad exquiren- 


Tum, quoniam ( ex conſtruftione) a xquat : 


| ; bb . bbbbbb : a 
dum valorem ipſius —5-DOtat eee. bbb. W—Fy elle quantitates continue 


TI% | 


proportionales. Adeoque & earum radices cubicas e. 6. = 


Indeque probat; =oG —ceeqvebbbbdb+eceeee: 
—_ zz. 6. 


ALGEBRA Cap. XLYV; i 


(Nam fi S+ccec+Svy:bbbbbbHÞeeecece: ; 

multiplicetur m —cee+y:bbbbbb+ceecec:. in 

fiet - bbbbbb. © N 

Adeoque, cum prior =quet eee; poſterior zquabir 5 Bo , Inter quas bb : 
2? 

{ei 


| eſt media proportionalis; ejuſque radix cubica zquabit = 


2 l bb, 
Ext conſequenter ; valor iplius 4 (=e — —) = 


NT ÞctcÞvbbbbbbhcccece. —vVC. —cectv/ HW + ccecee. 


| Eſtque hc una earum , quz dici folent Regule Cardani, Hujus ſolutiony, 
hc exhibet, in Numeris, Exempla, | 


20=6a+aas. a=yC. v 108 + 10, —4yC. y 108 —10. =2, 
26=9a+aaa a=yC y1i96+13. —y C. v 196—13. —=2 
7=6a+aaan a=yC. v% + 1 —vVC v7 — i x 


hoc eſt, a=y/C. 2+41 —yC. J<T —=y/c. $8 —yc. I. =2—1=1, 
' XIII. Aquationem aaa—3bba=+2ccc. | 
diſtinguit ille in tres cafus: Prout c- eſt Major, aut Aqualis, aut Minor quam, ; 


x. $i c fit major quam b: 


Tum,:polito =D 
Adeoque heceecof3bbeeeptzbbbbeetbb66hb "2 TRE 
eee 
—3bbeeee—3bbbbee =—3bhad>>þ2c6 | 
* —— t 
Fit ; . eceece+bbbbbb=+zccceee. 
Hoc eſt eeoroe—2CCCEeer=—bbbbbb. 


Additoque ( quo compleatur quadratum) ceccce utrinque 
| ececee—2ccceceeceece=—bbbbbb+cececoe. 
VYel (propter b minus quam c) polito + ddd dd d=+cocococe — bbbbbb. 
ECO pACECFEE ESC DAd Ad dd 


Ec radix quadratica, eee—cec=ddd. Hoc lece=cec+ ddd. E. 
In a 

Er fevVe cocÞ ddd. =yC. C. eco v/icooeec—bbbbbb. oa 
Q 


bbblb Gas . 
Tum, propter eee. bbh. = continue proportionales : Adeoque e. b. - Co- Caf 


onitis jam valoribus ece & bbb: oftendit _ Z==CCC — vf: b-cctccc — bbbbbb: ra 


=Ccec—ddd. Adeoque WW gati 


ALGEBR A. 


w_ "oo .664+bb. F i? 7 Wye 
:3hs an—_ - _—— + —}= : 
Adeoque ol O ,5144 K- OE. 


C. cor Þ+NieeeeoebbbbbbiktyCiooomlicecoeee—bbbbbb. 
FR VC cccÞddd +VC coco ddd mu” 


Quz eſt Regularum Cardant / altera. / + + © -- > 
Hujus Exempla exluber, .in Numeris, es 


| j=—6Ca+aaa. a=vC. 20+y 392. 44 C. 20—v 392. =4 

"22=— 244+ aa a=vC. 36+v/ 4 +vC. 36—v784 =6: 
g=—6ab+aaa a=vC. 3} +v%. . +y/C. ? —y/ 2 =. 

hoc eſt a=4/C:4++ +/C.3—3 =vC. 8: +/C.x. =2+1=3.. 


2. Si (in eadem forma ) c lit aqualrs 1ph b: 


Tum propter y/:cccccc—bbbbbb: 0: Hac parte evaneſcente fit 
a=vC. CCC. +v C. CCC. =&+e=2C. 


Enmque in his” ſoluciombus' (ut alib:) ſequitur Carze/ins :'(fſed abſque ulta 
indicatione quiomodo hz Regulz inveniantur :) ſab nomine Regaularum Car- 
dani. Quarum inventionem Cardanus alcribit Scipiont Ferreo. | 

Num has Cardani Regulas noverit Harriotus ; mihi non liquet. Sed ( five 
fic, ſive non, ab -iplius FZarroz? methodis = 50 derivantur, indeque-de- 
monſtrantur ; multum / diverſis x Cardan! methodis. 

Neque mirum eft, utriqque methodis ad 1dem perveniri. Sive enim Cara 
methodo, five #7arrzoti, five mea”. poſt tradendz' ſuo loco, five. alia demum gua- 
cunque aut antehac "reperta aut poſthac reperienda, res exquiratur : eodem per- 

' ventum 1rt (modo vera fit) necefle eſt, rem iplam {i ſpettemus ; utut aliis 
yerbis, aliave notatione defignetur. HEY of | 


3- Sed ahus ſupereſt caſus, cju{dem forms, 
aaa—3bba=—+ 2Ccc. 


Ninurum, fi c fit 292707 quam 6. | 
uo calu, Cccore — bbbbbb exit quantitas Negativa ; adeoque y/ : ceccee 
— bbbbbb: Radix quadratica negative quanutatis ; puta y —dddddd. 
Quam itaque volunt eſſe quantitatem Imaginariam, non Realem : adeoque | f- 
quationis hujus radicem non efle in Speciebus explicabilem (ſecundum ullam hac- 
tenus receptam Notationem, .) aliter. quam admittendo eju{modi imaginariam quan- 


titatem-; 


a=yC. ccc+v —dddddd +wCccc—il/ —dddddd, 


Eftque hoc ( quantum. ſcio ) ab Harri primitus detectum : quemin hoc ( ut 
n alus ) Carte/ius ſequitur. Neſcio enim an quiipiam, Harrioto prior, oftende- 
rit, non-poſſe hujuſmodi xquationis radices ( ulla recepta notations forma ) Spe- 
ciebus explicari, aliter quam per has Imaginarias quantitates, wo 
Que quidem Imaginariz quantitates, b1 occurrunt , haberi ſolent pro indicto 
Cafus Impoſlibilis. - Atque ſic docere ſolent Algebriſtz. | 
Non tamen putandus eſt FZarriozus, has cafus ut Impoſlibiles cenſuifſe. Nam 
ante demonſtraverat ( exemplo Secundo Roni quintz) Zquationem hujuſmo- 
d,, Radicem habere Affa matrvam Realem ; ( preter, quas ibi non quzrebat, Ne- 
| gatvas duas. ) | Eſtque 


Fr 


ALleEtBR 4k COap-XIy 


, Eſtque hoc item, inter res ab eo ſubriliter deteCtas, non levis momenti. Quin 
jam ante cenſebatur ( eratque pluribus Algebriſtis aperte ipronunciatum, ) yy 
(in Analyſeos prnect ) ad Conſtraionem Impoſlibilem pervencum 


cenſebatur 


quadratica quantitatis Negatvz, ) indicio 1d eſfet, pr, 


poſirum:illum Calum efle ]mpoſlibilem.  Cujus contrarrum hic patet- . 
Verbi gratia. Aquatio hxc 44a4—7 456. 

hanc haberet radicem, Bend ns 

a=y/C. 3+y/ —'8. +1/C. 3—v = 


qui habirus eſt pro caſu impoſlibilii — SO | | 
Habet tamen radicem realem aftrmativam, a=—+ 2}. Prexter duas item Neg. 


t quidem, {1 numer! a 
pari, non vacuus ; ) 


Aquatio . 


bſoluti Signum mutemmus, (qu ſolus eſt terminus, low 


aa4a—Ja=—0, 


duas habchit Afﬀfirmativas a= +1, 4=+2 ; prater Negativatn &'===— 3.-/ i 
Et fimuliter aliz ejuſdem forme, fic conditionate, 


aaa—Jbba=—ccc. 


Qui caſus eſt, Exempli IV, SeQonsquintz. | , --  ( 


! 


Non itaque tam deploratus eſt hic caſus, quam olim habitus eſt ( etiam ab iy 


Carteſio..) Et,.quomodoejus.exquirendz ſunt radices; Infra docehitur ſuo log, 


bet ZZarriozus ; in quibus 


Interun ; hec alia, Aquationum prius expoſitarum, Exempla in numeris ab 
in quibus Radices Cybice, ; mw 
$2=—3a4444. = {THESE OEELTY 1 ns 


aries a= {TYLIRT 135:=v12+ 3 $=6, 


40 = 


extrahendz, ſunt Binomiz. 
VC:26—y 675: =2—y 3. 


VC:vi8252—135:=vI2— 3+ 


—GCa+aan. TH 44 20+ 392: =2T V2. $ = 4 


+vC: 20—y 392: =2—wy 2. 


2=+6a+0a5 a= {+vC v108+10:=V3 +11, =, 


y21622=—G6aFaaa. a= : 


24883224 a-aaa. a= 


- 


—yC:vio8—10: =y; —1. 


+ y/C: 5498 + y5400: =y8 + y6. he 
+ v/C: 5408 —y5400:=y/8 —y6.s5 © 32: 


(+4/C:/62720 + 62208: =/20 + y12. 
<4 yC: roles ” Y62258, rm ang + Vo =04k 


Quoniam vero-non oftendit ille, qua Methodo invenerit Radices Binomaas, BY 
nom Cub1i : Ego meam mox exponam methodum ( quoniam aptiorem hattkenws 
non repert ) jamante multos annos excogitatam. 

Sed prius interponam ( digreflione faCta ab eis q@z de Harrioro traditurus era) 
methodum meam Reſolvend1 Cubicas Aquariones ; & quibus paſſbus ad 1llam per: 
Venerim. | | 


Cap. XL,VI ALGEBR A. 


C AP. XLVL 
Alia methodus Reſofvendi Cubicas Aquationes. 


zquationes; hic expediam. | 
Anno 1647, -leu ineunte 1648, ( tum noyus Algebriſta) incidi in Ough- 
tredi Clavem , anno 1631 editam: quam ayidus perlegi ; panciſque ſeptimanis, 
non magna cum difhcultate, mihi viſus ſum intelligere non male. ' 

Cumque Cubicarum Aquationum mentionem 1b1 faftam videram; nec tamen 
le regulas pro 1111s ( ut pro Quadraticis ) reſolvendis dederat : erat mihi animus 
( Algebrz praxin exercend! gratia ) experiri, num potuerim ipſe quicquam dete- 
gere, quod harum ſolution 1ubſerviret. | 

Eft ( apud eum) Duarum magnitudinum, A major, E minor, A re&angulum, 
Z ſumma, X differentia, A ſumma quadratorum , % differentia quadratorum, 7 
ſumma cuborum, .o; differentia cuborum. | 

Ex pluribus autem Aquationibus ( ab ipſo Cap. 18. memoratis, ) has duas ſelegi 
(ut huic negotio accommodas ) | 


Ze=#97g+3 AZ  RXe=q-—;A4Xk8 


()=» ſupra pollicitus ſum Methodum exhibere meam Refolvendi Cubicas 


+. 


' Conatus eas ad formam Quadraticarum reducere. Nec res male ſucceſſir. 


' Quippecum Cubus ipfivs Z=A+E'fit Ze=Ac+3 AAE+3 AEE+Ec: 
; Hoc eſt (compendioſe notatum) Ze=@ + 3&AZ: Adeoque Ze— 3AZ=9: 
oy 4% "206 


| wr In Cubica zquatione hujus forme, Coefligientem 3A. eſſe, Tri- 
plum Reftanguli duarum magmnitudinum A,E ; & abſolutam quantitatem 7, ſum- 
mam Cuborum, earundem. | rot 


| Jrem : Cum Cubus ipſins X= A —E, fit Xce= Ac — ZAAE + 3AEE — EEE:; 
Hoc eſt (compendioſe notatum) Xc=< — 3X: AdeoqueX c+ 3X =&0 : 


Deprehendi ſimiliter ; In Cuhica zquatione hvjus formz, 3A. eſſe triplum Re- 
Ranguli (ut prius) ipſarum A, E ; quarum eſfet oq differentia Cuborum. . 


In quibus — 7,— x, ſunt Negative quantitates : non aliter :differunt ab. lis 
ateris, quam quod quz in-illis eft radix Affirmatrva ; 1n his, eſt Negativa ; & vice 
verſa; page mutatum f{ignum termin1 Quart! ; qui, vacante ſecundo, eſt ſolus 
termmus reltquus m loco pars. ) | 

Cum itaque Cubice Aquationes omnes, reduci poſfint ( fublato, f1 quis fir, ter- 
una ſecundo )..ad harum formarum alteram ; | 


Zc—3AZ=i9g, KXcÞH;3 AX=txo. 
Tota quz reſtat difficultas, hee eft: Datis Huarum magnitudinum Refanguls, cum 
earundem Cuboruns vel Sunma vel Differentia : inuenire ipſas Magnitudines:; 
adeogue ipfarum Summam aut Differentiam. 


Quad fit, Reſolvendo Quaaraticam SEquationem, ex Radice ſolian. 


A, . Mc A.c | 
Nam, —=E, — =Eo Ac+-— =(Ac+HEc=) 5g. 
A Ac © | Ac | 


Item 


Aa 


| ALGEBR A Cap:XLYl C 
 &. AM.c Ac ( 
hem; —=A.  —=Ac. —+B=(Ac+Ec=) 2. 
E Ec E c "BO Y - 
FOR duftis omnibus in Ac, aut Ec, & ranſpoſitis terminis; fit, rus 
bat 

Acc—=ZAc=—A&c=Eccg7zEc. | _ 

| | Ti 


Cujus radices ſunt, 


| igty/:i7q—A£c: =Ac, Ec. ' dat 
Simili proceſſa oſtendetur ; a 
Ac A.c | {ci 
Ac— —— =(Ac—Ec=)yg. —— —Ec= :(Ac—Ec=)Xx. bet 
Ac Ec "1 WW 
| ſed 
Adeoque Acc—yqAc=+&Ac=Eccþ+yxygEc. 1 
Cujus radices . /: jy q+ Ac: #3q. =Ac. E c. no! 
run 
Horumque Ac, E c, radices Cubicz, ſunt ns A,E: "TAPE mque Summa & di lis 
ferentia, ſunt ipſz 7 = A +E X=A—E, Zquationum ubicarum Y Join 
quzlitz. Nempe E 
VC +iZ+vV:4zqa—4c. +vC3zZ-v:; 17q9—Ac =A+E= z.” 7 pl 
C+1x+v4x9+Ec —vC—5+v:1x0+&c.=4—t=00 © 
(S1 vero , in ZAquationibus Cubicis, habeantur —&. —%; | Radices 
— A E=—Z, &—AFE=—X.) * "M - bica 
Verum quidem eſt, quod in forma priori (Zc—3AZ=#9g,) non an) 
contingit, A c, Ec, elle ( quas vocant ) Ruantitates Imaginarias, ( my non 
ties Ac major eſt quain 3 $24; ;) aye in altis Quadraticis — us, lin - 
formz, fier1 ſolet. { Qui cafus idem eft cum FZarrio7; Exemplo XIII. ante mens! bo 
rato, quando c minos elt quam þ,) Quadere nonnihil dictum eſt; & plu ws 
dicentur. vel 
Monendum interim eſt ( ne id neſciiſſe videar; ) ubi ego ſeparatim, tum A, m hay 


E, exquifiv1 ; ſufficeret faltem corum unum exhibuiſle , ( cum X per utruns 
diviſum exhiberet alterum;) Pata 


A 
VC 3Z ty: 79—#c © 4 


VC 12+1:29 — Zc+ A+C=A+E = 


EELTT=Ee TG Ben +E=ASE=L 
- 
paris VC V:i$9 +4: Fiz 
EB. PMAHT th E ; G0 x 
VC. v: 59+ Ec —} * —vC.v:459 + £c: IK=E 


Sed cum utraque A, E, fint exdem facilitate reperiende : o_ eam poi 
Notationem, ut elegantiorem. Vel fic, {1 malis, 


por! 

VC iz +v:379—@c F/C3Z— —vie- 6c =A+E= Z. As 
/C:jx9+&4c: +38 NC v:igg+ Ae—i%: =A—E=X. g 
Aut fic etiam, | we 

| . retu! 

voZTYZ9 Z1— —— v:24— 4Ac; += A 
aun 

| : : : Ac— drat 
fate TX yo!” x9+4 <A A—E=X. tient 


þ 


 Cap.XLVIE ALGrnBRA 


Has ego Regulas ( tum-novas ratus ) Anno 1648 indicabam ron: Smith, 
in Academia Cantabrizzenſi Matheleos tum Profetlort publico ; & Collegii Regt- 
nenſes ibidem Socio:) literis ad eum ſcriptis, quibus ego ſuis ad me reſpondebam, de 
hujuſmod: rebus quibuſdam me conſulentibus': Una cum methodo extrahendi la- 
rus ex Cabis Binomis, ( de qua -mox agetur. ) Nec multo poſt, eaſdem indica- 
bam D. Franciſco: Schootento, Matheſeos tum Profeſſori, Lugduni-Batavorum. An- 
noque 1657 publice edid: ; in Epiſtola ad -D. Vicecomitem Brouncher , prafixa 
Tradtatui de Proportiombus. | 
Sunt autem hz regulz, rem ipſam quod ſpettar, exdem ipſze cum Regalis Cay- 
dani diCtis, ( quas ego tum plane nefctebam, nec de illis quicquam inaudiveram , 
quum meas excogtavi. ) Cum hoc faltem diſcrimine ; RT 
Cardanus ( 11 bene memini ) de {ublatione Secundi Termini, nihil dacet, ( nec 
ſcio, an quiſplam /Zar77oto prior : ) Adeoque Cubicas cas xquationes quz hunc ha- 
bent, Tub ſuts Regulis non adigit. - + | | | 
_ Sed nec easquz ſunt hujus formz, Zc— 3A Z=— 9g, aut Xe + 3X=—5x;: 
ſed eas folas quz habent +; 4+ 5; Puta, Ze— 3AZ =+7, Xe+ A X=+5x 
Et quidem, in forma Zc— 3 A Z—+ g, eas ſolas comprehendit quibus A. c 
non = quam 37 q. Quippe, quoties Ac major eſt quam 7 q ; tum ille, 
rum  a_m lum alu, catum eum pro deplorato habent : & Carte/ias 1ple, ſub Regu> 
lis cog! non poſſe docet ; lib. 3. Y. Et Schootenzas ad eum locum, & in ſub- 
1M ppendic ©.: | ; fr 2 
Et ego quidem ( fateor ) hoc in negotio, hxrebam aliquanduu cunftabundus, 
pter Imaginariam radicem Negativz Quantitatis. Nec dif plicebat tamen, quod 
Carte/ium widerim in codem lizrere vado: non tam ab hebetudine animi, quam 
er difficultate, 1d provenire reputantl, © Y 


. Sed poſt deprehend;, etiam hunc caſum meis ſubefle regulis: Adeoque Cu- 
- bicas zquationes 'omnino omnes: {ic ſolutum iri. Th : 

*-* Demonſtrationent quod ſpeftat: '&t ea Cardoni, tam perplexa & intricata, ut 
- note paryi fic laboris. eam examinare. Nee: molto melior Fombellii, ſatis item 
 peeplexa. Uterque ſcilicet per corpora ſolida. in plano expoſita, rem explicare 


it. Tartale#, 'qui fuerat, aut Scipionis Ferrer, ego plane neſcio. Carte- 


ws, nullam habet. HZarrio7 quiz fuerit, jam vidimus. Mea vero, tum In- 
veſtigatio, tum Demonſtratio, tam ſimplex eſt, & intelle&tu obvia, ut potiorem 


haud ſperet quiſpiam. 


a_—_— 


2+12C A'B;MEYIL 
| Extradtio Radicis, Binomii Cubi. 


i neceſfariam; de Extrahenda Radice Binomii Cubi. Quippe cum eo rem 


HF C Zquationis Cubicz Reſolutio, aliam ſuggeſſit Inveſtigationem ipſi 
- KL redire jam. oftenſum fit, ut Binomii & Apotomes Radices Cubicz, vel 


addendz int, yel hxc ab illa ſubducenda; omnino opus ele cenfui, hac de re 


follicitum effe; mechodumque excogitavi has radices exquirendi. Quai ren ali- 
cubi traftat Franciſcus Schootenius, in ejus iterata editione Geometrie Carteftane, 
Anno 1659, Idemque in Carte/i: Epiſtolis habetur, poſt editis. Sed ca tum tem- 
poris nondum extabant, quum ego meam methodum excogitabam. 
' Methodoque tune excogitata ( quia commodiorem nondum- comper! ) etiam- 
num utor., Ninirum; | 
$i Cubus Binomius fic Numeris fraftis, aut fſurdis, impeditus; alum reduco ' 
notis methodjs ( quales ſuperius tradidimus )' ut lis, quam fier! potelt, Iibe- 
retur, 
. Atque tum,” fi pars altera, vel 'utraque, fit adhuc irrationalis, eximo ( quod 
dune & liga, fiquod bi fit rationale: Diviſo numero non-quadrato, per Jua- 
datum quam' Nel ntaximum ; hajuſque radice notz Radicalitatis przfix2, Quo- 
tentem eidem notx poſtpong-—( Quod & _— paſſim facit. ) k 
: 4 | // a 2 I. vIC, 


Fg 
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ALGEBRA Cap. XIV 
x. Sic, n Exemplorum ante poſitorum uno z VC. 20Xy 392 : 


Pro y 392, ſubitituo 14y2.  Hocellt, pro y bba ſubſtituo by 4. 


(Eademque methodo utor in Radicum Surdarum Additione & SubduGtione 
Unde ſtatim liquer, num fint* commenſurabiles, necne. Ut in y/ 119 +yp 
hoc eſt 3/13 £2y13 : quas commenſurabiles efſe ſtatim Iiquet; earumque fun, 
mam elſe, 5/13; difterentiam 14 13 : ſedin y 24+ y/ 18, hoc eſt 2y6 + ;y 
incommenſurabiles eas efle 1liquet; quia fic funt y/6 & y2; adeoque in formy 
Binomii aut Apotomes connectendas. ) 

Reducto autem, ut dictum eſt, \ 


y C. 20Xy/ 392. ad /C: 20Z.14y2. 


manifeſtum eſt radicis Binomiz ( ſiqua fat ) F ——ran unam elle, yel yz, vel hy. 
jus multiplum per numerum rationalem. ( Quippe {1 /2 non ingrediatur Rx 
dicem, neque ingrederetur Cubum. ) Quam radicis partem appellabumus ve, aut 
Fy e; reliquam a. | 


Cum itaque Radix fit in hac forma atye; 
Cubus erit aaaXzaaye+3zacteve.” 
Ubi, aaagae et pars rationalis; & 3aayebeve, irrationali 
Hoc eſt (in prefenti caſu) ſi una pars radicis fit Ve=y/2. 
Tum eſt 3aayebÞeve=3aay/ 2+2v/2=14)2. 
Adeoque 3aay/ 2=1I2y/2. 344=12. 44=4 4=2, 


Ex, conſequenter, pars rationalis, aaa+3aec=8+12=20. 
Quod cum hypothefi conveniat, radicem habeo; aiye=2+y/2, 
Adeoque yC. 20+y 392. þl/ C. 20—y 392. =2+y2 plus 2—v2=4 


Si vero hoc non ſucceſlifſet tentamen ; tum, pro y 2, ſubſtituiſſem Flt ; 


dando ipli f majorem aut minorem valorem quam '1, prout tentamen il 
indicayerit. . 
2. Pariter in exemplorum altero y/C. y 18252 # 135. Hoc eſt,yC. 78/3719, 
Polito y z3== va; iplaque radice dy ate. | | 
Cubus erit, . dddayat3ddaeb+3deeyatcee. | 


Eritque dddavatqzdee/a=7Byz=3dddy/3+34eey 3, 
Hoc eſt ( polito =1:) 78=3+3ee. z5=3ee. 25=e2e. 5=e. 
Et pars rationalis, eee zddac=1izg +q5=170. 


Quod cum nimium fit, ( fore enim x35,) patet d ſumptum efle juſto minor 
Sumpto itaque d=2. adeoque da =2y 3. | | 

Erit dddayat3zdeela=244/3+6eey;=78Y3. 

Adeoque 24+ 6cee=178. Ceempgh een=g. e=3 

Er pars rationalis eee+3ddee=27+io8=135; ut oportuit. 

Radix -ergo eſt 2/323. 

Adeoque vC: y/ 18252 + 135: —vC: y/ 18252 — 135: 

ſeu wvC: 78)3 +135: —VC: 78/3 — 135: = 2/3+3, minus, 2/3—3,=6 
S1 in ſecundo hoc tentamine, pro 135, provenifſet adhuc numerus major; 


ateret ſumptum valorem eſſe adhuc juſto minorem, adeoque ſumendum at 
uc majorem. ' | | 


Sn pro 135, proveniſſet numerus minor; pateret valorem =>, eſſe juſt 
majorem; ſed 4/=1, juſto minorem ; adeoque ſumendum intermedium 4=1h 
Quo ſumpto, ft res non redte ſuccelerit: pateret inde, expoſiti Cubi Biww 
miam radicem, qualis quzritur, nullam <efle. 


Quipyx 


3 wh S 


: 
\J 
\ 
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—_ 


Quippe valor iplius 4, in hoc negotio, ſemper eſſe _ vel numerus in- 


teger ; ol faltem 1n rept! dimidius quo, geminatus, fiat in 


Er (ne vaga conjec! 
iſtius numer! qui1 prefigitur ſurdz radici, qut hic eſt 58. Quippe 58 = 
eſt diviſibilis per 4. Et ſimiliter in alus cafibus. 


2. Pariter; in hoc alio; ubi pars utraque ſurda eſt. 

yC. / 5408 Ey 5400. Hoc eſt YC. 52y/2+ 30v6. 
Poſito dy a pro membro majori; & fy e, pro minori; 
Radix erit dy atfye, 
Adeoque Cubus dddayat3ddafye+3dffevatfffeve. 
Tum, polito. YVa=y2, & /ye=y6. Sumptoque f=1: 
Erit 3ddafye+fffeve=3dda/6+6y/6=3ov6. 
Adcoque 3d4day/ 6224/6. 3dan=24 dda=8. 
Et ( propter 4=2,) dd=4. d=2. 


Ideoque membrum alterum ; dadaya+3ffeva=164/2+36/2=52y2.ut oportuir. 
| Ergo Radix Cubica, d/atfye=2y2ty/6=y8t/s. 


Et vC: CHEDE. $4001 +vC: y/ 5408 —v/ $400: =v8+v/& plus 
/8—y/6=2y/8= 
Vel etiam, ordir1 = ab a= 2. Sumptoque /=1, foret 


dibevaÞ 3dffeva=ava 3 ffla=22 +3 ffev2= 202 +18 /2=$2/2. 


Adeoque 18ffy/2=ygov2. 18 ff=50. R=ff=% f=+4 


Hoc autem ( przterquam quod nec fit integer, nec integri dimidius) 


Exhiberet 'fffeve+3ddafy/e=Hyv6. 
Qui nimivs eſt : ( foret enim 30/6, adeoque ſumptus elt 4 Juſto minor. 


' Sumpto itaque ( ſecunda vice) /=2, 


habebitur Jada a+ 3 df few a=1642+36/fl 2=5a/a 
Adeoque 36ffv2=36/2. & ff=1=f. 


Ideoque membrum alterum; FL FNE SAGA = leh 3adavg=6v6 


+24/6=30y/6. ut oportutt, 
Ergo, radix dy/atfye=2y/2EvV6. ot ut Prius. 
4. Similiter, fi proponatur zxquatio rrrþ+ gr =270. 
Qui caſus eſt Aquationis XIT. Ejuſque Radix, per has regulas , 
'r=4/C: +85 +y (71225 +27 =) 7252:—vC:.—85 +v 7252. 
Hoe eſt, /C: + 85 + 144 37: —vVC:—85+14v 37 
Poſito jam y/e=v/37, ſumptoque f=1 ; toret eye=37y 37: 
Quod fieri non poteſt. Quippe non plus haberur quam 14.4 37: 
Sumpto itaque Ff=3. ( Efſt utique 4, ſemiſſis integri. ) 
Erit fffey e=Yy 37. Quod ſubductum ex 14 37="Fy 37; 
Relinquit, Þy/ 379 =3aafve=3;aafy37T=iaav 37. | 
Adeoque 74 =3aa. %=a4 i=4. 
Ideoque aga+3 fe = ="Þ +5pÞ =P =85. Ut oportuit. 
Ergo wC: 85 Xy 7252: a3 fv e=ttly 37- 
Et Radix zquationis r =+j+3v 37, minus —5+3v 3% =y- 


5. Similiter, fi proponatur zquatio , rrr—gf =80. 


| Quicſt caſus Explicabilis, Aquationis XIIT. Ejuſque radix, 


Aaz 


ura _hi_s opus ir ) ſemper eſſe Ges =dbeta 
ee 


1 gyro gg 1 rn a Io one OY” OE WEE ITY oe oy oO Tm oImn——_— — x SO 9 - —_— > — 
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ALGEBRA Cap. XLVIIL 
r=4/C: 49+v ( 1600 —27=) 1573 : +/C:40—v 1573 
Hoc et, VC: qp+11y 13: +yC: 49—ILV 13. Wo, | 
|  Pofitoque ve=y/ 13. Manifeſtum eſt , f' minus eſſe quam x. Nam 13 y 1; 
=eye pluseſt quam ity 13 : quod foret minus. | | 


Sumpto igitur f=2 : Habetur fffe / e="1y/ 23. 

' Quod ſubductum ex 114 13 =Fy 13 : | 
Relinquit 7y 13==3aafye=3aafy 13 =jaay 13. 

Adeoque 'j=—=3iaa R=aa j=4. 

Ideoque aaab3 af fe="P+PF=P=40. Vt oportuit. Rs 
Ergo v/C: qo ty 1573; =atfye=3Xv 13. 

Et zquationis radix, 7 =3+3v I3, ples, 3—1v 13, =5- 


' CAP. XLVIIL 
Idem extenditur ad Ratices creditas Inexplicabiles. 


- Ddo porro; Quod. hxc methodus extendit ſe, non tantum ad caſus A, 
A quationis XII ; a@8a+3bba=+z2ccc: eolque R_ XW 
A. 2aa—3hba=+2cec caſus, ubi þ minor eſt aut zqualis ipfi c.” Se 
ad eos etiam ( qui pro deploratis haberi ſolent ) ubi + major eſt quam c. adev- 


que y/:ccceee—bbbbbb; ku / —dddddd; Radix quadratica Negative 


uantitatis. | 
TREG enim, utriuſque Radicis membrum, /C*: coo —ddadddd; & 
y/C: cccr—v —ddddadd; involvere videatur e/Equationem Quadraticam' Im 
poſſibilem, propter inexplicabilem radicem Quadrati Negativi y — 44d 4d «, ( & 
uo Harriozum intelligendum puto, cum eam dicit ( Se&t. 6. pr. 13. ) 7mpoffuh- 
| = propter Inexplicabilitatem raditis / — dd dd dd.) Non tamen Tmpoſtbil 
eſt ea Aquatio ; ſed Raatcem Realem habet. - Quod ante oftenderat Farriotus -al 
rop. 2.& 4, Setionis 5. Quz radix, non alia eſt ab ea quam hac notatione d6 


nat, ' 
FC cco+ Nt ror  =—ddlt422 
Quodque ſingulis membris videtur Impoſſibile, mutua connexione deſtruitur. 


Sic in Zquatione Cubica +». + |.» Frro—nGzraniea. 


Ubi b =y/ $=y/ 21, major eſt quam c=yC.'® —=yC. 81. ( Quod patebit Que 
drando 87, abando 2. ) Radixautem ( or eas regulas Qu patebit Qu 


r=y/C. 81 +y( 6561 —9261=)—2700. + yC.81 —y — 2700. 

Hoc eſt /C.8x +30 —3. +vVC 81 —zay —3. Ip 

Radicum Cubicarum forma, atfy — e. 

Et quadratum iplius fy — e, eſt —FfFfe. 

Ipliuſque a+fy —e, ELD. 

Cubus ann+3aafy —e,—zaffe,—fffer —e. 

Ipſiuſque a—fy —e, 

Eubus a4a4,—3aafy —e,— 3affe, +fffev —e. 

Adeoque, in przſenti caſu, | 
44a—3affe =81, atque 3aafy —e,—fffel —6,=304/ —3. 

Hoc eſt, polito / —e=y — 3 ; ſumptoque f=2; | 
z3aaf —fffe=;aa—e=3aa—3=30. 


Gf Es = 


_ Adeoque 
\ 


| 


Cap. XLVIIL ALGEBRA 


Adeoque 344==33- 44=IL. a= y II. Quod non ſuccedit. 
Nam ( przterquam quod a, propter formam Cub, foret rationalis, non ſurda ) fic 
prodiret 484 — 3 affe=2y 11, pro 87. 

Manente igitur / —e=y — 3; ſumatur f=}, 

Sicerit 3aaf —fffe =iIaa—j=3o0=#P. 
Adeoque | }48=P. aa=% a=}. ; 
Ideoque aaa—3affe=P— = P=8x. Ut oportuic. 

Ergo atfy —e=3Eiy —3. | 
Et r=2+3iv — 3, plus, 30 —3.=9. 

Ec ſimiliter in aliis cjuſdem forme. 

Quicquid 1gitur dicatur ; de utrovis membro, y/C. $1 + y/ — 2700; Er yC. 
81 —4 — 2700; hoc eſt, ?+3/ —3, &2—14/—3, ( quz ſunt Imaginariz 
Radices, hujus Aquationis Quadraticz 1umpothtbilis, « a — 94==—21 ; aut etiam 
;maginaria radice furda y/ — 3 ; ( de quibus poſt dicendum erit fuo loco : ) - At 
falrem Aggregatum, 


y/C. 81 +y — 2700. + yC. 8&t — y — 2700. 
eſt Realis quantitas, 1pſique 9 zqualis. | 

. Sinu)iter de ante memorata, aaa—7 4a=6. 
( Quz cadem eft cum jam expoſita ; nifi quod illivs radix fit hujus tripla ; ) Cujus 


radix eſt | 
OO WC 3+1=i2+vC3=v—'S, - 
Hoc eſt YC. 3+ 84 —3. ÞvVC. 3—%8/ —3. f 
Hoc eſt 4/C.S+8By —3. +l/C. B—8By — 3. 
8 GE - . TE — — wo 

__ YEP 
Su - . 34=vC 8&i+3o0y/—3. +yC. $1—3o0y/ —3. = 0, 

$i Zquationes 1llz, ſic fuiſſent propoſitz, 

rr7—637=—162, Et aaa—74=—6. 


( Ubi magnitudines abſolutz — 162, & — 6, ſunt Negativz ; ) 
Proceſſus omnino 1dem foret, niſi quod radices forent Negative , 

| pa=—s. FL ==. 5. | 

Manifeſtum igitur eſt , hujuſmodi Radices Binomias, Cuborum Binomiorum 
( qut harum capaces ſunt”, ) eodem plane modo detegi, acti nullum interveniret 
Quadratum Negativum ; Adeoque Aquationes antehac pro deploratis habitz, & 
Inexplicabtlibus, jam perfeCte reſolvuntur. 5 8 

Etquidem jam ante plures annos D. Johannes Collins (nl in vivis erat ) literis 
ad me ſ{criptis, indicayit tale quid 2 Zefa quodam, Aznkthuyſen nomine, deteftum 

Cum itaque Aquationes omnes Cubicz, poſſint ( dempto ſecundo termino ) 
ad harum  formarum alteram reduci ; | | | 


aaa+3bba=E2ccc.  ana—3bba=E2ccc. 


Hoc [<< ad harum alteram (quz ſunt Harriozi Aquationes XII & XIII ſeftio- 
0s 1extz) "or | ; | 


aaab3bba=+2ccc. 44a4—3;3bba=+2ccc 


_ vel faltem harum (quz ab illis non aliter diffterunt quam quod quz in illis 
funt Radices Affirmative, ſunt hic Negativz; & vice verſa,) 


aaa 
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aaa 3bba=—a2ccc. aaa—3bba=—2Ccc. 


Cumque jam oftenderim; ( partim ex /Zarrio#o, partim ex els que nos addidi. 
mus) quomodo -xquationes hz Cubicz AtteQz, 'ad Cubicas: fumplices reduci poſ. 
ſint ; five fit þ minor, five zqualis, five major quam c: : | 

Sufficiant hxc ad perfeftam Sohutionem zquationum omnwum Cubicarum, 
falten: quoad Radicum Unam. . EEE | 

Cum vero Aquationes Cubicz, omnino 'Tres radices habeant : Quznam ſunt 
ilz Duz reliquz, proxime dicendum eſt 


— —__ "" La X _— CT — 


C A P. XEIX. 
Dee reliquis Radicthus _Aiquationis Cubice. 


p Um- Zquationis Cubicz. Radices -omnino tres ſunt ( aut Reales aut fil. 
( tem Imaginariz) qu unam jam inveſtigayimus : Hujus ope, haben. 
tur Duz relique. Tn: Drvidendo expofitam Cubicam, per Lz 
teralem jam inventam; unde prodibit: Quadratica zquatio, qua duz rehque can- 
tinentur Radices. | | Ros 10 | 
Verdi gratia : Fn Aquatione modo expoſita. 


r77 —63r=162. Hoc'eſt rr 637 — 162==0. 


S1 hanc per jam inventam #= 0g, hoc eſt r= 9=0, dividamus; prodibit Q | 
dratica rr + gr +18==0. wy bs | 


r—9g) rrr —63r—162 (r7, +or, +18, =0. 
AA Aer -.*. NS ON el 
+9grr—63r 
| Torr—8r 
| + 187 — 162 
+ 18r — I62 
00, Oo 


; — 


Cuyus zquationis quadraticz, binz ſunt Radices Negative, 
 —3E3. Hoc ell 7=—3, & rz—6. 
Pe ib ill alters, 
2444a—714=6. Hoc eſt, aa#—7a—6=0. 
$ hec per jam inventam a= 3 ; hoc eſt a— 3 =o dividatur: 
Prodibit aa+3a+2=0. 
Cujus Radices; a=2— t, 432=——2. 


St autem, 1n his, pro. .162, & þ 6, poneregitur — 162, & — 6: Un& 
pro radicibus + 9, & + 3, prodirent — 9, & — 3. Tum ( facta diviſione) 
prodirent Quadraticx,. | | 


| | 71 —gr+18=0. > aa—3a+2=0. 
Et radices Affirmative; r=+3, r=+6.  & a=+1, a=+2. 


Cap.XLIX. ALGEBR A 


omnibus, radices hz duz ſemper funt - Reales. 


Similiter factendum 1n eis alteris, in quibus non occurrit ( in prime radi- 


cis inveſtigatione ) quadratum 1llud Negatiyum. | Sed tum, quod in prima in- 
uifitione vitatur, occurrit in ſecunda Quadratum Negatiyum. Et emergentis 
Quadraticz, Radices erunt Imaginariz. 


Ut in 1th 2aa—6a4—4g0=0, aut rrr—6r7—40=0. 
Quam fi dividamus, per r= (2+y2, +2—y2,=) 4, aur 7 — 4=0, 
Prodibir FIT 41 TIo=0, 
f —4) rrr —6r —40 (rr, +4r, +10, =0. 
ror —4rr 
+4rr—6r 
+4rr —16r 
+ 107 — 40 
+1I0r —40 
00 oo 


Cujus Quadraticz Impoſſibilis, Radices (Imaginariz ) Negativz, ſunt 

T=—2+y/ —6. r=—2—y/—6. 

Sic in 1lla altera, rrr +9r =270=0. | 

Quam fi dividamus per r= (y/ 12+ 3 mmus/ 12—3=) 6. fur—6=59, 
Prodibit rr+6r+45=0. 


r—6) rrr+ogr —270 (rt, 6r, +45, =6 
YY TY —6rVv | | 


cþorrbogr : 
IUVINERIUBIED T5 JON 1k A 4 ag [\ 
Þ+45r—270 
150-41 | T45r —270 
2-4 QO OO | | 


/ 


Cujus Imaginariz radices negativz, ſunt o— 

r=—3+/—36. & r=—3—v/=36. Vd —3*64/—r. 
Idemque continget in aliis ejuſdem forme omnibus. £5006 Es 
dem accidit in Cubicis zquationibus Simplicibus. Nam & ha habent Tres 
Radices; ut ſimplex Quadratica, duas. ' > of NNE . 


Puta rrr7=8, Cajus radix F=2 -Y 334 - C2210] 
S1 1taque 177 —8=0, per fr —2=0, dividamus; prodibit impoſlibilis 
quadratica © rr þ2rþp4=o; Se $ 1. ——v 1 1402521 

r—2) r7rr— 8 =0(rr,F2n,,+F4q=09. 
Tr —277 NG <q | = 
+ 2rr "It 4 == 2 \ 
2717 —4r 
;. _ JED | 
+4r—8 
» 


CO OO 


Cujus imaginariz radices negative, ſunt 


g=—ibHy/—3, & r=—I—V—; 
B b | 


Idemque 


"=p 2 193 
Er fic quidem continget, -1n- cafibus omnibus Capitis precedentis, in quibus 
Radix videbatur nn, propter Quadratum Negativum. Quippe 1n hiS 


1.94- 


& 


ALGESBR A. Cap.I, 


'-F&&mgue contingeret {i ponererur 17 =—8, cujus radix r=— 2; Nig 
_yos tim, inagiriariz radices, forent affirmative. Quippe f1, per r +2= g. 
iv | 


idamus rr +8=0; prodibit 77 — 27 +4=0. 
Cujus radices, r=+Ii+F/—3. r=FI—V—3: 

Sed , ne opus fit deyanery diviſionem in ſingulis zquationibus ſigillatin 
inſtitnere : Idem fic facilius habebitur. : ; | 

Cum Radix prima ( verbi gratia) Aﬀirmativa ( inventa ut prius) dicatur g: 
cui (-propter fublatum ſecundum terminum ) -#quales ſunt &, e, ſimul; fed cun 
contrario ſigno. Cumque fit, in Cubica , quantitas abſoluta = ze; eaden 
per 2 diviſa, fiet ae, abſoluta quantitas in Quadratica; ipſaque z, Coefficiens 


* medii termin1. 


Sic in modo expoſita xquatione 177 — 637 —I62=0. 
Cujus inventa radix 9=2, & 42 —=18=a6. 
Adeoque quadratica rr + gr +18=0. 
Cujus radices —2+} =—3=—4a —}—}=—6==—e. 
Hoc eſt ; Poſita zquatione Cubica rrrEIbr—c=0. 
Cujus maxima radix affirmativa, r= 


: 3 C 
Erit Aquatio .quadratica, rr +ar+ =—==0- 


. ES . | | C 
Cujus duz radices Negative, — j2ZvV:332— — 


_ 


CAP. L _ 
Extraftio Radicis aliorum  Binomiurums. 


Binomus ſimiliter accommodabitur, fi rite adhibeatur ſecundum verm 


M Echodus jam exhibita, pro invenienda radice Binomii Cubi : aliis tm 
cujuique Poteſtatis compoſitionem. 


x. Puta; in radice Binomii Quadrati, V:i9X8y3. 
Cujus radicem ponamus _. atye, aut atfye. 
Cujus Quadratum eſt aabeXE2aye. aut aa+ffet2afye:=1928%; 
Ub1 aa+ffe=19, & tafye=8y3;.. | | 
Poſito itaque /e=y 3. Sumptoque f=1. 
Erit. 24f=24a=8. 4=4. 
Adeoque aa+ffe=aape=16+3=19, ut oportuit. 
Ideoque Radix, 4Xy 3. 


2. Item; in V: 22 XZizy 2. K 
Polito vVe=y/2. Sumptoque f=x. -- 
Erit 2afye=2aye=1I24/2. 24=12. a=6. 


Adeoque aa+ffe=aa+e=36+2=38. 

Quod nimium eſt. Feret enim 22. X 

Sumpto itaque f= 2, ( ut quz eſt aliquota pars ipſius 12. ) 
Adeoque 24/=48=12. e=3;3. | 


Ideoque aa+ffe=9g9+8=17, At efſe debuit 22. 
| Sumpto 


a EE) 5. 


Cap.L A LGEBR A. 
Sumpto itaque F=3, (ut que etiam eſt aliquota pars ipſius r2, ) 


Adeoque © 24f=64=12, a=2, .. * 
Tdeoque aa ffe=4+18=22, ut oportuit. 
Ergo Radix > V:22X12/2: =atfy2=2t;y2. 


Vel (propter 34 2 majus quam 2,). 3vV/222. 


3. Sinuliter, in V:38%&12y/10: -- 1 
Poſito 4v@ = 10. Sumptoque f= I. 
Effet. 2af=2a= I2. 4=6. he | 
Adeoque ,- aatffe=aae=3z6+ I9=46. Sed eſſe debuit 38. 
Syumptoque f=2- : der] | 
Effet 24/2 £8=12, 4=3. | 
Adeogue , aaffe=9+4o0=49. Adhuc nimium. _ 
Unde ſufpicandum yvidetur, y/ 10, nec: eſſe. y/ a, nec ve, ſed potius va MG 2 
Adeoque formam -radicis efſe Jy atfy ex | WY 
Ipſumque quadratum 4d a+ffet2dfy ae. 
Ergo ae —=IO=IXxXIOZ2x5y. 
(nec /plures compolitiones, in integris, admittit numerus 10. ) - 
Et 2d f —=12. If =6=rTx6=2x3.: Ih =: 
Sed a, 'c, non Poſſiint eſſe x, 10; quia y/ 1 non eſſet ſurda. 
Sunt ergo 2, 5, puta Va=y2, & Ve=v ” | 


| Atque tum, $1 d=21, adeoque f—=6. 


Foret, ddaffe=2+180=182. Sed effet 36. 
Si d=6, adeoque f=—=1. 2 N 

Erit dda+ffe=12+5=757. Quod eſt 36. 

St Jan. mnue f= 3. | 

Erit dda+ffe=8+45=53. Juſto majus. 

$1 denique d==3,. adeoque.: f=2. 7 

Erit dda+ffe=18+ 20=38. ut oportuit. 
Ergo, Radix di atfye=3vatlys. 


- Atque ita, poſt aliquot tentamina, radix hujuſmod: Binomia, ( ſiqua fit) certo 
detegetur. Sin nulla' talis compareat, haud 1implicius res defignabitur , quam 
per Radicem Untverſalem: ut /:2Ey/2. '.. : 
Sed aliam habet Owghtredus methodum ( Clavis Cap. 16. F. It.) pro extra- 
henda radice Binomii Quadrati Quz magis Artficialis eſt, quia diredte pro- 
cedit, & non per. viam tentaminis. | J 
Sed hzc non raro expeditior : Nec plane rejicienda, quaſi illegitima, quia per 


 modum Tentaminis ; Quoniam, 1n . operationibus Reſolutivis, perpetuo adnutti 


folet hujuſmodi methodus. Ut, 1n extrahendis Radicibus ( quadratica, cubica, &c.) 
Iplaque Divifione: Ubi fſingula membra Quotientis, 'Tentando inveſtigantur : 
Er magis adhuc in, Aﬀeftarum Aquationum, Reſolutione numeroſa. Quip 
mn his omnibus ( aluſque paſſim operationibus ) rentando exploramus, quis Na- 
merus admitti poſlit, aut non poſhit :. Arque, fi numerus tentatus, reperiatur juſto 
major, minorem tentamus z fi juſto minor, majorem : Donec, factis. tentanumibus, 
d& juſto conſtet. | 1 

Oughtredi methodus ( ut ante declaratum eſt ſao loco) eſt hujuſmod: : 

Cum Radicis Binomiz ( ſub. qua, & Refidualem. intelleftam volo) AZ E, 
Quadratum fit Aq+Eq+2AE, hoceſlt AZ2 A; Binomu Quadrati, majus 
nomen eſt. A=Aq+Eq, ſumma Quadratorum; & minus nomen 2 AX, du- 


plum ReQanguli; ipfarum A, E. 
YE ; Bb2 Cumque 


ALGEBRA. Cap. 


Cumque 164 —A Eq =I% q & —— ſem-ſummz, dempto redan. 
lo, zquale quadrato {emi-differentiz, duarum magnitudinum ,; quzcunque ill 


erint, five Quadrata, five magnitudines aliz :) Ergo, y: 42q—A&q: =I% 


eſt ſemi-differentia Quadratorum. FOE, XN ; 
Quz itaque Addica & Dempta\ſemi-ſumme;, exhibet ipla Quadrata, 
| Aq=!Z+v:1Z2q—@& q | 
EqziZ—v:iaq=—44q. 
Horumque radices, A, E, ſunt dio nomina Binomiz radicis. * 
' T. Sic, in y: 19Z8y3: Si ab © =} Zq (quadrato ſemiſſs 19) auferaty 


438 = &q ( quadratum 1emiffis ipſins 8/3 =2-&, ) Reſiduum eſt 35" — '2— 


=Z:%q. Hujuſque radix quadratica '}= 3%. Que addita dempraque.ph 
2 = 4: Exhibet 4+ 34=16=Aq, &? — ,=3=Eq. Radicung, 
ſumma & differentia, ſunt 4Zy/3z=AZE=y: ig Z 8y3. fo 


2. Item in /:22#124/2. $1 ab 121 (quadrato ſenuſlis 22, ) auferatur» 


( quadratum ſemiſlis 12y/2,) refiduum eſt. 49; cujus radix _ 7; addy 


demptaque ipſi 11; exhibet 18 =Aq, 4 = Eq. Ergo vi832 =3y2t1; 


—=AtE=y: 221242. | ON 
3- Simliter, in y/: 38 £12410. Si ab 36T (quadrato ipfius 19) auferay 
360 ( quadratum ipſius 6 y/ gre” pens elt x; ejuſque radix itidem 7 : qu 
addita demptaque _ I9; exhibet 20 =Aq, i8=Eq. Ergo y/20tyjj 
—=24/523y 2=AZEz=y: 38+ 12.4 108, | , 
Eademque regula locum habet, etiamſi radix quzſita non fit ſimplex Binomin; 


fed duorum ſumma aut differentia.: 


4. Puta, V:7 ty 20: feu' vf: 5 & 2v5. Si ex (quadrato ſemifſis ipſius 7) 


auferatur 5 ( quadratum ſemiſfis 2y5,) Reſiduum eſt 2. Cujus radix 3/29, add | 


T—V29 


7 +v29 ors TTY 
— = Eq. Adeoque / — —» 


=Agq, 


demptaque ipfi 2; exhiber 


+4 29 =A tE=y:7Ey20. 

Si autem, in quoyis horum caſuum, ſumatur minus nomen pro Z, & mus 
nomen pro 2. ( contra quadrati naturam; utpote in quo partum, ſumma qu» 
dratorum , minus eſſe non poteſt duplo earundem Rectangulo : ) facit ha, 
Quadratum Monſtroſum ſeu Impoſſibile ; eritque Radix, ea que clici ſfolet 
dix Tmaginaria Negativ1 ; 4”"Y En 2 

Ut, in' caſu primo ; f1 a E ( quadrato ſemiſhis 8y/3) auferatur 3 ( quads 
tum ſemiſlis 19) refiduum el | | 
demptaque ipfi 4y3, exhibet, 4/3 434/—1=Aq, & 4/3 —3y —1=h 
Horumque radices, ipſz A, E.. | 

Atque de Radice Binomii1 Quadratz, hactenus. 

Radix Binomin Biquadrati; quamyis fimul & ſemel reperiri poſſit, {i que 
ſit, mea methodo, poſt aliquot tentamina: commodius tamen id fiert videatw, 


una vel altera methodo 2 inquirendo Radicem quadraticam, atqu 
dicem. 


Radicis hujus ( ſiqua fir )-ra 
Similiterque de ſex dimenſionum Binomio ; inquirendo radicem quadratic 
atque 'hujus demum radicem cubicam : aut etiam, primo loco radicem cubic, 
 atque hujus demum quadraticam. Secundum utramvis methodum . jam tradits 
rum. Atque eodem modo de aliis ub1 dumenſionum numerus eſt compoſitus. 
Ubi autem dimenſiones ſunt, 5, 5, x1, aut alio quovis)numero primo fa 
incompoſito numeratz; ( que Superſokda dici ſolent, primum, ſecundum, 


trum, &c.) Radix Binona ( fiqua {it ) poſt aliquot tentamina certo detegetup 


ſimili modo ac in Binomio Cubo. Quippe y a, aut y c, aut utraque, inſpetv 
ſtatim patebit, atque tum 4 & f pro cujuſque compoſitionis ratione. = 
Sic in Superſokdo, ſeu quint ordinis Binomio. Poſita Radice dy a+ fv*; 
Superſolidum erit, dddddaaya © 5 ddddfaaye + iodddffaey? 
ioddfffaeye+tgdffffeevatfffffeeyce. 


Adeoque 


— 59; cujus radix quadratica "3 y/ — t, add 


Fit 
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io 


nn Madcoque nomen unuth.— ddddd act 7 Alterum, -_ Sadfffet / 
| a. Cle 


410dddffae 3 7iHrec 


+5 dAffffee 
- rot 4, e, manifeſtas; &, f, facile detegentur. 

7 Ln "ſi non utraque, ſed altera. pars fit'ſurda: puta atfye: 

Saperſolidum erlt | | 


aaanaakts aaaafyeFfioaaaffet 10aafffe ve+5 aff ffeetffffFeeve. 


7 Et nomen unum aaaaa. Alterum Sana cafy e. | 
-& | + 104aaaffe. '+10aafffeve. 
hk no + Saffffee. _ FiffFeeve. 
* Wubi, poſt e ſeu / e manifeſtam; f, a, tentando patefient. Et ſimiliter in aliis 
 Wooceſtaribus. $075 jon | 4p 


7 Verum hxc omnia, de Binomus Quadraticis, Biquadraticis, & {uperiorum 
nm WM Potcſtatum ; ſunt Digreſſio hic loci: fumpta occaſtone ab inveſtigationei radcis 
2 WW Binomil Cubi, ad perteftam ſolutionem  Aquationum Cubicarum. Qua de re 
cpendimus quz tradiderat ZZarriozus ad propoſitiones XIT & XII. . Aliaque 
nos addidimus quz erant neceſfaria. | 
Quz fequuntur Aquationes, funt Biquadraticz. 


| ——— — b ti. a>. —_ — A 


can wm nw © 


WM Re/fedunmn Sectionrs Sexte Harrioti; de _Aquationibus 
| -  - Baquadraticis. NEE 


) 


didimus ) ſunt Biquadratice. 

Quarum quamvis* ille perfettam folationem in Specicbus non exhi- 
WY beat (ut nec ali ance lum Algebriftz; ) niſi quatenus ( dividendo) refolyi 
WH poſſunt .in ſimplictores , ex quibus ( multiplicando ) componuntur. (De quo 

ditum eft,) In ordine tamen ad faciliorem earundem ſolutionem, tollit 
ue ( ex carum plurimis ) terminum ſecundum : Quod ſimiliter in aliis ( ſiquas 


+ Quationes reliquz Seftionis Sextz | Farriot (poſt eas quas jam tra- 


.* . . 


omittit yle ) fier1 poterit- 
Ilz autem he ſunt. 


XIV. Aquatio aaaa+4baan=Fcccc. 
Polito a= +e—5b;: Adeoque 


eecee—qbeee+ Gbbee— 4bbbe+ bbbb=+ goeet= 
+abece—12bbee+þ12bbbe—4bbbb=+4baaasg=T cc: 


Fit ecce—6bbee+8bbbe=+þcece+3bbbb. Cujus radix em+ackh, 
XV.. Xquatio anaa—4baaa=-+eeee. 
Polito a=+e+6; Adeoque 


cceebqbere+ 6bbee+ 4bbbe+ dbbb=+ aaany__ 
decor be e-— radddec—gdbthene neces 


Fit eecem6Cbbee—8bbbe=-—cecc+386bbb. Cujus Radix e=4 —. 
B b 3 Vel, 


1-98 


 ALGarg8W"A Cap, Ct 
Ve, poſt \ =—e+h, Adeoque | | | Fit, 


e000 beee+: 6bbee— A O$be4- kb bb=+ aaaa 
| rr abt oe per peo Dee 


RR 
Fit - ceve—CbbeeB8bbbe=+ccco+3bbbb. er ey Polito 
XVI. Zquatio | 24aa—4baag=—Cece. oe 


Poſito « =+e+b; Adcoque 


ecee+4beee+ 6bbeeb 3bbe+ LUGHSD =+ "rY 
—4beee—12bbee—12bbbe—4bbbb== 4baaa " 


( 


Fit tece—bbbee—s bbbe=—cece+3bbbb. Cajus —_ ebay 


| X! 
Ved, =bfito a=—e+b; Adeogue Polit 
ecee—abeeel 6bbee— 4bbbe+ bbbb—=+ aaaa 
ttecct thorn tet tt: peer 
Fit ecee—6bbee+8bbbe=—crccc+383bbb. Cujus Radix e=—4j 
XVII. Zquatio aaaa+4baaa=—Ccccec. Fit 
Polito a=e—b; Adeoque -. 
ah Gp whe 6bbee— 4bbbe+ bbbb=+ 'aaaa V 
I heee tea de edidbon-ebapp Iran 000k 
Fit ceee—6IdbcedBhbbikiinrbced 33536. Cuyus Radix, e =+64 
XVIII. Aquatio - :044@8T4baaatddda=cccc. 
| [-: it 
Polito , . a=e—b:_ , Adeoque | | 
ecee—4beeeÞ Cbbee— 4bbbe+ bbbb=4+ aaaa ir 
"Elbe mbboryrlbbbe oabttb= a h2ceh ==þ cc, 
| + ddde— bddd=+ ddda . 
Fit eree—CdbeedShddeznd- cacc. Cujus Radix e=-+ a +8. p 
| + ddde +36bbbb UPS Ts 
+ bddd _ 
XIX. Aquatio aaaa—4baaa—ddda=+cccc. 
Poſito a=—e+b: Adeoqjle © _ Fi 


eeee—4beee+Þ GCbbee— q4bbbe+ bbbb= + aaaa 
+4bece—12bbee+1i2bbbe—qbbbb=—4baaa ==+coce 
+ ddde— bddd=— ddda 


Fit cece—Gbbee+8bbbe=+ ccec. CujurRadix e=—a+b. 
+ ddde +3bbbb Md 
+ bddd | 


Vel, polito a=+e+#, Adeoque 


eceeb+qbeee+ Cbbeeb 4bbbe+bbbb= + 2aaa 
TOON OO OTC =-þcecr 

— ddde—bddd=—ddda 7 

t 


Il Cap. Ll ALGEBRA 199, 


: —6bbee—8bbbe=+cccc. Cujus radix e=a—8. 
m_— — ddde +3bbb , 
+bddd 


ce XX. Equatio 444a+F4baaahffaa=-þcoccc. 
a pofito a=+e—#- Adeoque 


ecee—dbeeeÞ Gbbee— 4bbbe+ trttan 
Mc 12 Od mdbde-—obidd med =+cccc. 


+ ffee— 2bffe +bbjf=o+ffas 


t ecce—Cbbee+ 8bbbe=+cccec. Cujus radix em +a +6. 
fe ”" + ffree—2bffe +3bbbb : _— 
| —bbff 


I XXI. Aquatio aaaa—dbaaarrffaa=Þccce, 
 Polito a=—e+9#: Adeoque 


mn ceee—4beeeſF Gbbee— 4bbbe+bbbb= Faaaa 
+ 4beece—1I2bbee +12bbbe—4qbbbb =— TH & =+eces 
; AE Effee— nbffe + l1ff =+/fen 


Fit cece—Gbbee+ Bbbbe=-þcccc. Cujus radix e=—a+b 


+ ffee —2bffe + 36bbb 
buff 


Vel, poſito a=+e+6. Adeogue 


ecee+4beee+ 6bbee+ 4bbbe4+bbbb=-aaaa 
; —4bece—-12bbee—12bbbe —qgbbbb = — 4. hue hee 


+ ffeeb 2bffe+bbjf=+ ffas 


Fit ecce—&bbee—Bbbbe=+cece Cujus radix em-a—6. 
+ econ 7-337; 
/ & 


XXII. Equatio po+4 bee} ffect dddoun ns 
Polito. a= e —b: Adeoque - 


eece—4beee+ 6bbee— 4bbbebbbb=—= ou 
+ 4bcee—12bbeeþi2bbbe—4qbbbb =+4b = 76,990 


ee— 2b bb aa 
Ker” fret Hof =t foes 


Fit eece—6bbee+8bbbe=+ccec. Cujus radix, e=-+ a+6. 
Tef{90 rags p +: 4 : ng by 


XXII Acquauo, eee ces. 
Polito. 4=—e+b: Adeoque 


eeee—qbeeeÞ+ Gbbee— 466554 b6bb= yon 
Þ+4bece—IzbbeeqI2bbbe— yn NES 
+ ffee— abffe++bb ET. ==4HCECC. 
+ dde—bddd=— ddda 


Fit 


A 1L"GEBRA Cap. 


Fit cece6hbenb 855be=eccer. Cujus radix, e=— a+6. 


e — bbb 
+ ffee—abſfe "Ir 
+bddd 


Vel, polito a=+e "Eh ; Po 


ecee+4beee+ GbbeeÞ 4bbbe+bbbb=—aaaa 
—4beee—12bbee—12bbbe 


—4bbbb = — 
lac th f=t lfect Tis: 
dde —bddd=—ddda | 


Fit "ONROIPTTIRER ">= SIE Cuus radix e=+@a—b: 
+ Jen + 3bbbb + 


XXIV. Zquatio, aaaa—4baaaHffaa—ddda=—cccc. 
Poſito a=+e +9. b. Adeoque 


T1112. x 4beee+ 6bbee+ 4bbbe+bbbb=- aaaa 
—4bece—12bbee—12bbbe — 4bbbb— 


+ feet 2bffe+bb7 =Fffaae =—cce 
Ste —billd==J10s) 


Fit eecee—Gbbee—B8bbbe=—cecc. Cujus radix, ex a—8, 


eb2bff bbbb 
+ Ffe ro_ +3 


Vel, poſito a==—e. + b. Adcoque 


ecce—4beeeb 6bbee—' 4bbbe£bbbb= + aaaa 
Þ+4bece—12bbeerizbbbe—4. een 
= —CCC 


Sheen abifebbbrf= fas 
ddde—bddd= d da 


Fit CORNERS 7 EE, Cvjus ratlixs, c=—a+3. 


—2b 30bbb 
T FF 2 __ rr, 


XXV. Aquatio ann5+4ban—ffe mer ==þcccc. 


Poſito a=+e—b: Adeoque. 


eeee—4qbeeet+ Ebbee— 4bbbe+bbbb—= 
Tree NET ua Anh 


— ffeet Pabfre—FUf= fc 7 an 


ddde—bddd=+ddda 


Fit eeee—6bbee+8bbbe=-Fcecc. Cujus radix, e= b. 
— Ffeetabffe + is oa 
e 


XXVI. Aquatio cnet tbaaatffer—dddam voce 
Polito, a=-e—b: Adeoque 


ly 
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ceee—4bece+ Shou 4bbbe +bbbb==+aaaa bY 
+4beee—12bbeei2bbbe—4bbbh =, baaa | 


+ ffee— 2bffe +6 foolieifag =+þeccc: 


— —__ dd=—ddda 
Fit 7 enabler 4 3b bemiibicera Cujus radix e-badb, 
= ; = we 2b fo + 3bbbb : Pep 
| — ddde —bbFF 
—bddd. 


XXVII. ZEquatio 2205 —abane+ffaa+ddde=+cece 
Poſito a=+e+b. Adeoque 


ceece+4beee+ 6bbee+ 4bbbe +bbbb=4-aaaaN | 
OE ene one (Rn owe 
Ffree+ 2bffe+bbff=+ — 
+ dd EMSA) 


Fit _—_— ITT 55, Cujus radix emnba—b. 


4! tFfee+26bf#fe + 36bbbb E 0 
+ ddde —bbffF © 
—bddd ' 


Vel, poſito a=—eTFb. Adeoque X 


ecce—4bece+ 6bbee— 45bbe+03bbb={-aas | 
PRE 22 2000/1 ON 4 HD baaa = 
3 ffeen abffertoff= ff ar =trece 
| — ddd edna 


Fit ceer—Chbee+83bhe=Secee Cujus radix em—a+6, 


F_ 


XXVIII. Aquatio 4444 +4baaa—ffaa—ddda=Hcccc. 
Poſito, a=e—b: Adeoque 


ecee—4beee+ 6bbee— 4bbbe+bbbb= FED] | 
+ 4bece—Ii2bbee +12 bbbe— qbbbb = + qbana( 
— ffee+ 2bffe—bbff=—ffaag T6 
— ddde+bddd=—ddda 


Fit ecee—bGbbee+8bbbe=+cccc. Cujus radix e=—+ a+. 
— ffee+26bffe + 3bbbb 
+ ddde +baff 
d 


XXIX Aquatio, aaaa—4baaa—ffaabddda=—S+cccc. 
Poſito a=-+e&+b. Adeoque | 


ecceb4beee+ Gbbee+ 4 4bbbe+bbbb=+aaae) 
DE 7; 4baaa; 

— ffee— 2bffe—bbff=— ffaa = =+cccc. 
+ ddde+bddd=+ddda 


Fit ce 66S $33 box des Ciyus radix, ea —Z. 
— ffee—2bffe + 3bbbb | | 


+ ddde +bbff 
| —bddd 


Cc 
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Va, poſito a=—#+6. Adcoque 


ee <a badot 6bbee— Abbbedbbbb= DAS 
+4brce—12bbeopr2bbbe—ghthb=—4 _ | 
— ffee+ 2bffe —bbff= =þcece, 
| _ ddde+bddd=7+ddde 


Fit ecee—bbbeeF Bhbbe=Toge us radix e=—a+d8b. 
nk ffeetab[ie oF + p19. Gvjy ; "— 


| We »c {FY | 
Þ.0.0.0 "TA eter evce 
Poſito a=+e-+b. Adeoque = 
.eeee+qbeeet 6bbee+ 4bbbe 430d b= 4 aaaa 


—4bece—12bbee—12bbbe— 4 bbbb = _— =+ cc, 


— ffee— 2bffe—tbf ff = 
— ddde—bddd=—ddda 


Fit Cee cidce_ Cujus radix, e=-þa—8. 


"I He I vil rys: 
— ddade +bbfﬀf 
+bddd | ) 


Vel, polito a=—e +6.. Adeoque 


acee—qbere+ Cbbee— 4bbbe+bbbb=-aaaa 
+ 44cce—12 bbee+Ii2bbbe — 4bbbb = — 4 baaa 


— " Lbffe—bbff=—/fos —7 


ddde—bddd=—ddda 


Fit eceembbbee +8bbbe=-bccec. Cujus radix em=—a+b. 
— ffee+2bffe + 3bbhb _ | 
+ ddde +bb#7 
+#4ddd 


KXXI. Zquatio cona+4hans—ſfas=+ccee 
Polito a=+e—b. Adeoque 


ecee—dqbeee + 6bbee— 4bbbe+bbbb= Fogos 
Lge > 4px 1 aa hea + cc 


— ff eexp 2bffe—bbff=— ffaa 


Fit ecee—6bbee+83bbe=Sccee. Cujus radix e=+a-+8. 
— ffee+2bffe p of ce - 

+3b/f 
XXXII. Aquatio, 4#44—4baaa—ffaa=+cccc. 


Poſito a=+e+6#. Adeoque \ ET 


——_—C— OTTER baaa 
— Ffeg— 2bffe—bbff=— ffaa 


Fit eece—6bbee—B8bbbe=-—+rccc: Cujus radix e=b@a— 8. 
| — ffee—2bffe + 3bbbb , = To 
+6bff 


Vel, poſito a= —e-+b. Adeoque 


ecee+4bece+ 6bbee+ {96g = bead = JW 
+ ec 


nos ; eece 


P 


Fi 


Pot 


"Fit 
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ecce—4beeceÞ+ 6bbee— 4bbbe+bbbb=-baaaa 
+4bece—I2bbee412bbbe—4bbbb=— 4 baaa> = +cccc. 
I — ffee+ 2bffe —bbff=— fas 


t eece—GbbeeÞ+8bbbe=+cccc. Cujus radix, e=— a+. 
" — ffee+2bffe Þ+ 3bbbb ; " 
| +6bff 


XXXUI. AEquatio, aaaa+4baan—ddda=+cccc. 
Poſito a=+e—b: Adeoque | 


ecee—4beee + Gbbee— 43bbe+3bbbb=haace 
+4bece—12bbee+12bbbe—4bbbhb =+ ghaaat =+cccc. 
— dAdde+bbddd=—ddda 


Fit ecce—64bee+8&8be=-þcceec. Cujus radix, e=b a+86. 
;  ddde Þ 366k R RnreT 
| — bddd 


XXXIV. Aquatio, 4aa4 —4baaa+ddda==—bcccc. 


Polito, a=+e +4. Adeoque | 


beee+ 64bbee + 4bbbe +bbbb=baaaa 

eeee 

SSI .-.55-c--. bbb — — 4baaa == CCCCs 
+ ddde+bddd=+ddda 3 


| Fj e—6bbee—8hbbbe=-þccce. Cujus radix, ez a—8. 
6 EY + dade + 34btb : : oi 
—bddd 


Aliaque multa exempla potuillent addi ( aut etiamnum poſſunt , fi cui libet id 
proſequt : ) ſed hc fſuthciunr, ut quz caſus frequentiores attingunt ; viamque 
monſtrant plura deſiderantubus. 

Hz autem Biquadraticz, non ( ut Quadraticz Cubiczque ) ad ſimplices redu- 
cuntur; adeoque nec perfecte ſolvuntur : ſed Terminus tantum ſecundus abjict- 
tur. Quod & fimiliter fiet in Aquationibus adhuc altioribus. Atque fic delinit 
Algebrz Harriozz pars prima. 

Perfetam autem altiorum Aquationum Reſolutionem, refert ille ( ut ante 1l- 

_ Cr & Yieta ) ad ſuam Zxegeſin Numeroſam , quam parte ſecunda 
t 


CAP. LIL 


DeHarrioti parte Secunda ; Qug et de numeroſa 
 Reſolutione /Equationum e Aeftarum. 


. A Lgebrz Harrioti pars ſecunda, verſatur in Zxege/: Numeroſa ; five Ex- 
tractione Radicis Aﬀectarum Aquationum in Numeris, qualem in ſimpli- 
cibus Xquationibus, adhibere folent. Cuyus quidem infignis uſus eſt ; 

| _ in Aquationibus altioribus, quz difficilius admittunt alias Refolvendt 
egulas. | | 

| Hzc Exegeſis Numeroſa, jam olim cognita eſt, & paſlim adhibita, 0 Aqua- 

tombus Simplicibus : prixſertim pro extrahenda Radice Quadratica, Cubicaque ; 

: (raro aliis.) Eam.autem Aquationibus CY (neſcio an) Y7eta primus cu— 

E'2 adhibuit 


224: _ALGEBR 4 Cap. LIII 
adhibuit : Et, poſt eum Harriozus, & Oughtredus; additis regulis, quo id exye, 


ditius fiat. Nh ; 3 
-Extenditur ea ad omnes- cujuſcunque gradus Aquationes AﬀeCtas ; non minys 


quam ad Simplices. Et. radicis valor in Aﬀectis not minus vere fic exhibeny | 


- quam in ſimphlicibus. Aceurate quidem; ub1 numerorum natura patitur : &, in alj 
continua faltem approximatione ; ut in furdis Radicibys (4/2, 3, &c- ) per nume. 
ros abſolutos quam proxime exponendss. A | 

Adeoque {; libeat Bt ( aliamve ſinulem ). pro Nota Raatcahtatis in Aquationi. 
bus Aﬀectis adhibere , ut y/ in Simplicibus : puta MR. 42a4—74—6=0, ng 
minus ſic indicabitur radicis 4 valor, quam y/2, ſeu /: 4a=2. aut BR. aa—2=g 
Quippe, utroque cafu, per Numeroſam Exegeſin exhibebitur vel accurate, yg 
quamlibet proxime, radics valor. = | ol 

De hac autem jam ſupra aftum eſt, ubi de Zrrraf#ionibus mixtis egimus, ) 

. qua cum Methodus Harriozi non multum eſt diverſa ; eam hic non repeto. 


Sed cum ea magnz varietatss res fit, multifque cafibus & dithcultatibus obnoxy, 


( quz Exemplis melius quam preceptis exponentur ) Lectorem ad Authores ills 
remitto ( /zetam, Onughtredum, Harriotum, & I quos alios ) qui deea re fuſing 
ſcriplerunr, variaque exhibuerunt exempla : Qualia & ego in ſequentibus , pry 
data occaſione, ſum exhtibiturus. 


CAP. LIIL 


 Recapitulatio dictorum-de Harrioti Akgebra;, ſlatuque 
| ad quem eamaille reduxerat. 


Effeftiones Geometricas, 1lle in hoc opere non attingit : quales Gheraldy 
exhubet in ſuo De Compoſitione fy Reſolutione Mathematica Tractatu : Ouph 
zredus item in Cav; lua; aligque, «| 
Neque Algebram fuam peculiari alicui ſubjecto a, your ; five Geometrico, {in 
alii, Ut qui, in hoc tractatu, Algebram ſimpliciter & nude confiderat, ſuis ipli 
principus nixam, abſque ulla a puris Geometric dependentia, aut cum illis eo 
NEXIONE. | | ' | 
Hujus ad Geometriam aliaque _ peculiaria accommodate, Exend1a plus 
ma dederunt /7eta, Oughtredus, aluque ex modernis/plurimi ; ne & Veteres 16 
minem. Sed non erat illud hoc in opere Zarrio77 negotium. 
Quatenus 1d ulle fecerat 1n aliis ſuzs Operibus, mihi non liquet : ut quz nondm 
edita ſunt, nefcio an aliquando edenda ; nec ſatis {cio nuncubi jam extant. 
Quod fuexint quidem ipfius ſcripta aliquam multa, rarior: eruditione refert, 


[ Wc Jam prezcipua quz fant in ZZarr:07; Algebra. : 


« ſatis imnuitA qui camedidit ) Farneras, in Prefatione & Epilogo ipſius Alzetre: * 
quam ut Pfodromum aliorum polt edendorum premnuſit, quo ea melius intelligera- | 


<ur. Curautem Ila alia non ſequerentur, 1gnoro. . 

Sed phram Algebram, prout ca Rationum Computationem & Tractationemad 
{olute-fonfiderat, ab omni particulari ſubjecto Abſtrattam ; nullus eo prior auta 
1s aut plentus tradidit ; a-propriis, genuinis, verifque principiis deduttan 
Quzque Carze/zus ( qui ſuam inde Algebram mutuatus videtur ) aliique poſtat 

diderunt ; jactis ab eo fundamentss { certe non melioribus ) nituntur. 
Qua dere, non importunum erit, Narrationem hic attexere quam > D. Johantt 
I Pehhonuper accepi, de D. Carolo Cavendiſh Equite Aurato, (hints unico Gul: 
elm tum Comitis , poſt Dacis, de Now Cafrro.) Vir ille Nobilis, Matheſes 
etiam peritus, Par/i7s tum verſabatur. Et Colloquio habito cum D. Robervalls 
de Cartefii illo opere tum nuper edito ; Miror ego ( inquit Robervaliius ) Cartt- 
tz notionem lam de tota Aquatione in unam partem reyocanda, ut nihilo zqus 
tur; &, quomodo 1n hanc inciderit. Cur illud admiraris ( inquit Honoratiſhmws 
Eques ) eſt, quod Gallus es ; quippe fi fores Angus deſineres mirari. Quid 1a! 
mquit Robervalius. Quoniatn ( reponit Eques) nos 2g! {cimus unde habuerit 
| | | nemſe, 


C 


=. 
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nempe, ex Harrioti noſtratis. Algebra Ecquis ( inquit Robervaſtins ) eſt ille 
Liber ? Ego non vidi. © Cum proxime ( refponder Eques ) 'domum meam ac- 
celſeris, eg0 Ub1 lum oftendam. Quod paulo poſt contigir. Labroque in- 


fi o & evoluto; {// a veu! 7[P avea! ( vidit! profefto vidit ! ) Exclamat 


rotinus Robervaltas : Cum ea. iple apud Harriotum invenerit quz in Carte/io 
ris MIratus -Erat : non dubitans quin ea inde habuerit Carte/ius. Hzc ab ipſo 
Equite Cavendiſio accepta, mihi dictavit (ab <jus ore exſcribenti ). PeHlins ; yo- 
lurtque ut hic 1nfererem. - . : : . 
Acceſſiones itaque ab Zarrzoto ( ut jam dictum eſt) Algebrz fattas, has po- 


' tiflimum reputo. : : oY 
t. Literas Minuſculas pro Majuſculis fubſtituit, in defignandis Speciebus ; 


utpote minus {pactum occupantes: przſertim cum ſxpius repetendz veniunt. 

2. Quadratorum, Cuborum, Superſolidorum, &c. denominationes declinat ; eif- 
que delignandis adhibet ( naturalius) radicis notam toties repetitam, quot ejus 
;nnuuntur Dimenfſiones. Puta; a, 44, 444, aa4a, &c. pro A, Aq, Ac, Aqq, & 
Quarum numerus, cum plures ſunt, tompendtoſius appenſa figura numeral in- 
nuitur : ut 4), af, 45, &c. pro - aaa, aaan, aaaan, GC. | 

3. Equationem 1ntegram, ad unas partes revocat; mihilo zqualem- faciens. 
Atque (1n quem finem. id tactum eſt. ) : 

' + Oltendit inde, veram originem Aquationum ſuperiorum, ex Compoſitione 


Laeralium ( faltem fimpliciorum) Aquationum. Quz Clavis eſt infignis pro 


reſerandis abſtruſtoribus in Algebra myſteriis. Quam ipfi, credo, primitus & in 
{oidum debemus. ; 
5. Hine determinat, Quot ſunt in quaque Aquatione Radices; ( Afﬀfrmativx, 
Ive, aut Imaginariz diftz;) Nempe ; tas quot ſunt in radicis ſupremo ter- 
mino dimenliones. : 
6. Hinc item detegit, veram Quantitatis Abſolute cognitz ( quod Fomoge- 


neum Comparationts vocat /7eta ) conftrudtionem: Nempe, ex ' omnibus quot- 


quot ſunt radicibus continue multiplicatis. | 

7. Item Coefficientium omnium conſtitutionem ; mmirum, ex quot & quali- 
bus membris quzque Coefficiens conſiſtit; &, ex qua radicum inter 'ſe multipli- 
catione componitur guodque membrum, 

8. Et {divifione) reſolvitur Aquatio compoſita, in fimpliciores ullas, ex qut- 
bus ( multplicando  conftituitur. E 

9. Determunat item ( zquationes communes, cum Canonicts, comparando, ) 
Quot ſunt in quaque zquatione Radices Reales ( non imaginariz tantum,) quot- 


que ex illis ſunt Afﬀfirmativz, & quot Negative. 


10. Reducit on, vera Conditionatas, ad ſimpliciores formas; ex ſuppoſitione 
quarundam #qualitatum, ſeu proportionum , radicum inter ſe comparatarum : 
Unde prodeant loca quzdam vacua, aut taliter conditionata. 

IT, — ex locis {ic vacantibus, aut fic conditionatis, tales radicum col- 
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ligit inter fe vel zqualitates vel proportiones, utpote unde loct fic vacantes 


aut fic condittonati proveniant. . 
12. Convertit pro arbitrio ( mutatis ſignis Iocorum paruwm ) radices omnes 
Negativas in Affirmativas, & Affirmativas in Negativas. | 
13. Multiplicat item Dividitque, in ratione data, zquationis Radices, etiam- 


- NUM INCOgnitas, : 


- 14. Hoc artificio, Coefficientes > Fraftionibus & Surdis Liberat. | 
- 5. Auget item, minuitque , radicis nondum cognitz valorem, data magni- 
tudine. | 
16. Foque artificio, {i fert occafio, ex radicibus Negativis ( unam plureſve ) 
lacit Affirmativas; aut, ex Afﬀfirmativis, Negativas. 
I7. Eodem artificio, terminum unum plureſve, ex intermediis, Aquationt 
demit\; ue reddit pauciorum terminorum 2quationem. 7 
I8, Ra; Gain ſecundum terminum demit ; augendo aut minuendo radicis 


valorem aliquota parte Coefficientis, quz 2 numero dimenſionum ſupremi ter- 

mn: denomunerur. \ Wo 
I9. Aquationes Quadraticas affeftas, ſic reducit al pions ſimplices. 
20, Similiter Aquationes Cubicas Aﬀectas, ad duas 

ultertori reſolution; valde commodas. 


rmas reducit omnes ; 


Cc3 | 21, Reducit 


/ 


ALGEBR A. Cap. LI, 
>1. Reducit porro eaſdem Cubicas AﬀeCtas, ad fimplices Cubicas ; quateny 
recepta ſpecierum notatio patitur. | 

22, Detegit eas Cubicas AﬀeCtas, quz talem deſignationem non Patlunty 
abſque Imaginaria radice Quadrati Negativ Eamque incapacitatem demgy, 
{trat. Ig | 
23. Oftendit interim (quod ante haud credebatur) zquationes illas, Radic 
habere Reales, & non tantum Imaginarias. | : | 

24. Peculiarem oftendit methodum ( valde commodam ) reducendi Quadry, 
ticas AﬀteCtas, ad quadraticas ſimplices : complendo Quadratum 1n ſpecichuy, 

25. Aquationum AtﬀeQtarum Exegeſin numeroſam , a #7eza intrody 
promoyet ille & expeditiorem reddit : expoſitis ad eam rem varus Paragy. 
matis. 

Hzc omnia vel ſunt ab 1llo 'explicite tradita, vel ex ejus traditis {tatim ing, 
teſcunt, ipſi quaſi inſpeQtui obvia. | Eaque, fi non omnia, pleraque faltem 4 
ipſo videntur excogitata : utut, in paucis forte, preceſſerit Y7eta, aluve. 

Atque ad hune fſtatum reduxit Algebram, pofthumum Ylud FZarriotz op 
anno 1631 editum :. ſed multo prius conſcriptum; cum fuerit ipſe anno 164 
mortuus. 


de eis quz de Carte/io hic dixeram, Reſponſum interrogantt prefſtit!, quod 


Poſtquam hec fuerant Anglice edita ; 2 Viro quodam Erudito pony = 
cun 
ejuidem Epiſtola ) hic {cquitur. | 


Reverendo > Inchlytiffomo Viro , D. Jonann1 W ALIB, 
S. TD. Geometrie Profeſſori Publico, Oxoniz. 
S. | 


| OY * Zan. 8, 1688. 
Vir Reverende & Inclytilſume, 


M: nam fſpem habeo ( quz | tua eſt humanitas ) Te zqui bonique oy 
c 


ulturum interpellationem hancce, ab homine obſcuro, tibique prof 

© 3gnot9, datam. Ne longis & faitidioſis ambagibus te detineam, (+ 

Ecafio f{cribend: hexc eſt. Legi aliquo tempore abhinc in Libro tuo elegu- 
*tifhimo, planeque aureo, quem de rebus Algebraicis conſcripleras, Carze/ium i. 
lum Mlofoptum decantatiſſmum, eoque nomine prxcipue, quod nullis ul 
« ſublidiis Syſtema tam concinnum proprio Marte excudere potuerit: illum, w 
c quem, in Geometricis lucem maximam mutuaſle ab Oghtredo & Farrioto 
*ſtris; eorumque veſtigus inſtitifle, licet eorum nomina induſtrie ſuppreſſent 
*Cum hzc inter ſermones conſerendum Profeffori cuidam Ultraje&tenſi (ul 
*nunc verſor ) retuleram ; Rogavit ut. ego paginas utriufque Authoris ſubs 
© dicarem , ex quibus appareret vera” elle accuſatio. Fateor me non potuilk; 


© Quippe cut Carte/iz Geometria- non  fatis familiaris fuerit, licet in Omghtreh 


© mediocriter ſum verſatus. Rogo ergo & Te, ut hoc laboris Tibi imponi ſuft- 
©neas; faltem ut ad ea loca in utroque authore me remittas, ex quibus cont 
© parandis difcerni melius poterit Carte/iz Plagtum. Poſt veniam ſuppliciter &- 
© precatam, & vota pro Chile tua & 1n Jeculo & in ſecula ſeculorum fath, 
*nthil habeo quod addam, niſi me efle, 


Summum Pietatis & Eruditionis 
Cultorem & admiratorem, 


SAMUELEM MORLANDUM, 
Equitis Aurati nepotem ejuſdem nominis ; 
Scitentiis Mathemarticis addictiffimum 


Cut fic reſponſum eſt. 


Claril/am. 
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Cap. LAIL: _ ALGEBRA. 
Clarifſmo Yiro D. — MoRLan, Ultrajetti, 


; Oxome Marti 12* 1688, Stilo Anh. 
Clariffime Vir, Webs 
Treras tuas Ultrajeti datas Far. 8. 1688. ( neſcio quo ſtilo ) Accepi Oxo- 
nix Martii 7, 1688, ſtilo Angliz ; hoc eſt, Marti 17, 1689, fſtilo novo. 
Queris imbi de Plagio Carte/ii. Verum ego Plagii nomen ' Carte/io 
( ne parum urbanus videar ) nuſquam impingo. Hoc faltem dico ; Ejus, Al- 
zbrx pleraque ( {i non omnia) fuiſſe ab alus ante tradita, ( Farrivto prefer. 
un hos.) uibus tamen nominandis abſtinet. N " 
uod Algebra rebus Geometricis accommodari poſit, foleatque ; res *nova 
non «ſt. 1d fecerunt ( ne antiquiores nominem ). /7eta, Ghetaldns, Oughtredus 
diique Carte/io priores. Qui, Algebrz ope, & Arithmeticz Specioſz, Proble- 
mata plurima Geometrica expoſuerunt; alu alia, ut Carze/izs ſua. Novaque' Pro- 
hlemata, veterl arte, indies excogitar!, aut aliter quam ante explicari, nemo neſcit. 

Sed non jam agitur de Algebrz ad Geometriam Applicatione ( quz res yetus 
eſt) ſed de ipſa Agebra Carte/iana, pure confiderata. 

Oughtreat Clavis Mathematicz ( 1pſo vivente,) & Harri Algebra, ſeu Ana- 
Iytice, ( opus poſthumum, quod, ipfo ante decem annos mortuo, edidit af 
tras Warner , 1ed Tuo Editoris nomune celato,) prodierunt primum, Anno 163r: 
Gletaldi "opus poſthumum, De Compoſitione & Reſolutione Mathematica, pro- 
diic faltem Anno 1630; ( neſcio an prius; fuerunt enim 'plures ejus editio- 
nes; eratque ile multo ante fſcriptis Mathematicis celebris. ) © Y7eta his omni- 
bus prior. Carte/iz Geometria ( quam ego Algebram potius dicerem ) non ante 
annum 1637, atque tum Gallice : Sed Latine poſtea, a Franciſco Schootenio 
edita, Annis 1649 & 1659. Quam ego (juxta editionem 1659 ) fic ordine 

Curro. 

"Pap x. Quod Operationes Arithmeticz , Additio , Subtraftio, Multiplicatio, 
Divitio, & Radicum ExtraCtio; juxta Speciolam Arithmeticam, > Y7eta intro- 
&&am, ſuperiori ſeculo ; rebus Geometricis accommodart ſoleant ; fſiquis du- 
bitet ; /re/aum. confulat, Ghetaldum, aut Oughtredum, ( ne alios memorem : ) 
Ubi videat paſſim, Quz ——_ operationibus Geometricis reſpondeant opera- 
tiones Arithmeticz Specioſz. Et, poſt Problemata Arithmetice expolita, Ough- 
tredus fere ſemper ſubyjicit ( prout res patitur ) Effeftiones Geometricas, 

Pap. 2. Inventio — tribus datis proportionalis, aut datis duabus tertiz 
continue proportionalis, aut mediz proportionalis, in Lineis, ( quz Multiplica- 
tion!, Diviſioni, Aurez Regulz, & Radicis quadratic Extraftioni, in Aruthme- 
tica Speciofa, reſpondent ,) res efle novas nemo judicayerit; fed olim tritas. 
Eaſque ut res tritas memorat Owghtredus, prop. 18. Cap. 19. primx Editionis ; 
em Probl. 5, 6, 7. Cap. 18. ſequentium Editionum. 

Pap. 2. Subſtitutio notarum A, B, C, &c. aut a, b, c, &c. pro refhis, aluſve 
magnitudinibus - Geometricis, ( aut quibuſyis alus,) poſt introductam Arithmett- 


' cam Specioſam; res nova non eſt. Sed & ante obtinuit mos ule, utut minus 


frequens. Signaque + — y &c. jamdudum ante in uſu fuerant. Cur autem, 
pro antiquitus recepta Aqualitatis nota =, noyam fſubſfituerit Carteſtus », non 
video. Erat enim illa potior. , 

Pag. 3. Unitatem, Radicem, Quadratum, Cubum, cztera{que Poteſtates; Hoc 
&t, 7, A, AA, AAA, AAAA; ſeu, I, a, aa, aaa, aaaa, &c. continue proportiona- 
les, ſeu in progreſſione Geometrica conftitutas eſſe, omnibus eſt notum; & res 
ipla patet. Adeoque poſſe, vel per Literas fic politas, vel etiam ( 11 ibet) per 
reftas continue proportionales exponi ; aut ettam per alias quaſliber homogeneas 
magnitudines continue proportionales; quarum prima ponatur I, fecunda Ra- 


' Cx, tertia Quadratum, & ſic deinceps. Sed in Arithmetica Speciola, per notam 


aliquam Literalem plerumque notar: ſolent. Neque hc res nova eſt. 
In hunc uſum, Yieta, Ghetaldas, Onghiredus, aliique, literas Majuſculas ple- 
rumque adhibebant; puta A, AA, AAA, &c. B, BB, BBB, &c. : 
Carteſins malit literas Minuſculas adhibere. Sed neque hoc novum elt ; fed 1d 


ante fecerat ZZarriozus, per totum librum ſuum ;” puta a, aa, aaa, &c. b, bb, bb, Gc. 
| Onghtre- 


/ 
/ 


( 
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208 AL GE BR A. Cap. LIE « 
Onghtredus ,, quando eadem litera ſzpius repetenda venit, rem fic abbreyjy 
Aq; Ac,'Aqqz &c. (bi. q ſemper innuit duas dimenſiones; c, tres; ) fic dyy, 
ille Cap. 4. Sect. 8. prime Editionis: & Sect. 6. poſterrorum. Nec mult» Ate 
Vieta, Ghetaldus, aluque. rv, | | ONT 0 
Sed & dimenſionum numerum, alibi, Oughtredus figura numeralt indiex, , 
Cap. 12. Se&t. x. & in utraque 'Tabella ejuidem Capitis, ( Edittonis tum prin p: 
tum polteriorum : ) pro gz C, 7 GC. poſits 2, 3, 4, &C. TIrem pro Vg, Ve, va 0 
&c. politis y?, v?, /*, &c. & y5, /'?, pro radice poteſtatis ſextz, & duoderine 4 
Cap. 15. Se&t. 11. Atque jam olim Zombellzas, alugque. 


_ Malit Carte/tus, notas 9, c, omuttere z & dimenſionum numerum indicare tots V: 
repetita nota radicis ; puta, 4, aa, aaa, &c. Sed & 1d fecerat /Zarriotns, yer |, x 
brum faum totum. INE 5 ” 

| Sed & cum nota pluries repetenda venit, id ( abbreviando ) innuit adjungj & 
Sura numerali ; puta 4, a*, a5, &c. pro aaa, aaaa, aaaaa, &c. Quod & ante fi, 
rat  Oughtredus ( ut modo dictum elt ; ) ſed & Stevmmus, Herigonius, aliique. x- 
* Pag. 3. Quod eju{dem Aquationis membra elfent, Homogenea ; docuerat Hp, qu 


r10tus, Sebt. F. pag. 72. & ego ex ullo, Cap. 41. Sed & olim /7era, Cap. 2. Ilagops LH 
- | Pag. 3- Quomodo ad Aquationem pegveniendum fit : jam olim tradideranr © 
vgebrz ſcriptores ; & ſpeciatim Oughtredgs, Cap. 16. Clavis. Aluque qui de Equ. + 


tionibus przparandis, & ordinandis, ( prout cuique viſum eſt expedare, ) ſeri git 
runt; Sive autem ponatur, verbt gratia, 2 3z=—a 2b b, live 22+ az=hj ſas 
Penne eſt ; vel nunc hac, nunc 1lla forma, prout cuique Libuertt, aut expel 
vium Ut. EI ; ; in 
Pieta, Ghetaldus, Oughtredas, aluque, in Xquatiombus ordinandas, ſolenty, WF cixl 
rumque ( nec ſemper tamen) illas ita reducere ut quantitas abſolute cognita una dut 
occupet Aquationis partem ; incognitz, feliquam : puta, 22*a2=66b, Ih ent 
Harriotus in Aquatiombus quas Canonreas vocat. Cardanus, Hombellins, Cor 
ſic plerumque - membra diſtribuunt , ut, utringque Aftrmativa confpicuny ua 
ommi ; puta 22+ az=b6b;&, pro 22 —a2=bb, lic potius 22=+azhlj fa 
k Carte/ius malit quantitatem abſolute incognitam ſeorſim ponere, ut 23=5a24 MM und 
Et fic {zpe Bombelhus olim, alitque. ' Ut neque hoc fit novum. ran 
Pag. 5. Problemata Plana quz dicenda fint ; quz, Solida; quaque Altior; Ml tir 
olim docuit Pappus. Nempe ( ut ' 1d verbis jam receptis exponam..) Que (nM  « 
m_ ad zquationem Quadraticam revocanda ſunt, ſunt Plana ; quz ad(s que 
bicam, Solid; ; quz altiores poſtulant xquationes, ſunt magis adhuc compoln | 
Atque ad hunc ſenfum loquuntur Algebriſtz omnes, _ Et quidem Plana, ea & WW 77; 
uz ſolis Circulis & ReCtis lineis \conſtruantur ; Solida, ad quz requiritur Cu WW Alt 
{eftio ; & Altiora, ad quz opus eſt Curva magis compoſita, | 
Pag. 6. 7. Quomodo refolvantur problemata Plana, ſeu Aquationes omnes Qu W met 
draticz, oftenditur ( ut ab-aliis, fic ) ſpeciatim ab Oxghrredo, Set. 5, 6. Cap.y WM i— 
primz Editionis ; ubi reducuntur omnes ad prop. 5, 6. ſecundi Zuchajs. In po 
; _ __Ttortbus Editionibus, habentur, ſet. 9. cap. 16. Et conſtruftiones Geometin WF ** 
his conſonz, habentur paſlim, in Cap. 20. prime Editionis ; & Cap. 19. poſtes | 
rum. ( Priorem Editionem cito, quoniam oft Carteſi: {criptis antiquior : Poſte WW tiby 
res, ne prior non fit ad manum. ) > 
Et quidem Confſtructio Geometrica #quationis quadratic cujuſcunque, et n W mu 
tam trita, apud Yetam , Ghetaldum , Oughtredum , aliolque Carte/io priore, u W 0 
pigeat loca citare. S1 autem ( qugd putat Carze/ius ) hxc non animadvertennt WW { <a 
veteres ( quod ego non dixerim ; ) Certe Recentiores 1d, ante Carzefinm, animal WW con 
verterunt: Et conſtructiones has Geometricas non ignorarunt. Adeoque nihilw W «= 
Ctenus noyum eſt. hzc 


Num autem hc ex /7eta, Ghetaldo, Stevino, Oughtredo, aliove , hauſerit Cu- IM habe 
Zeſius, haud dixerim, ( ſunt enim pleriqque communia. ) Certe nova non ſunt; WW ©, « 
{ed jam tum trita. +6, 

Reliquum Libri primi, & totum ſecundt, impenditur in Applicatione jam trads iþ apud 
torum ad quandam Quzitionem Papp? ( quam late profequitur, & faris acute,)cum I quat 


aliis quibuſdam non abſimulibus. Iz. ) 
Sed non jam agitur de Algebrz Accommodatione ad res ſpeciatim Geometrics: I telt, 

{cd de Ahes ipla per ſe confiderata. © ES _Viw 
Libro Tertto, pag. 69. & feqq. ad Algebrica redit ; & Aquationum natural 

expendit. Et FZarrio7um quali per omnia ſcequitur, Py. 


Us 
&. 
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Cap. LI. ALGEBR 4 


Pag. 69. Dvcet, Aquationem totam ( quando 1d expedire videbitur ) commode 
pollc ad unam partem revocarl, ut fat xqualis Nihilo. ( Quz quidem magni mo- 

| menti res eſt , & maxiinx utlitatis.) Pura, pro y=2, #=:3, &c. ponendo 
x —2=0, #—3=0- Indeque elicit naturam Compoſitarum Equationum. 

Sed id ante fecerat ( 1n eundem finem ) FZarrzors , tota ſua ſeftone ſecunda ; 
pag. 12 & ſeqq.- Puta, pro a= b,4=—c, &c. ponit a—b=0, a+c =o. 
Quas vacat ille A.quationes Orygzrales. ITpdeque alias, quas Canontcas vocat, de- 
ducit : aranſlata parte cognita 1n alteram partem Aquationis. | 


Paz. 69. Haber Carzetus, preter Radices quas Peras vocat; (hocelt, Afﬀirmatiz - 


vas, teu Politivas, ) ut x = -Þ 5 ; radices quas vocat Fafſas, ut x =— y, adeoque 
x + 5=0. Sed & Harrirus ealdem ante notaverat ; ſed aptiori vocabulo Prz. 
Vatruas pp0m Os 27. Nam non minus Yer ſunt he; quam illz alterz. Cur 
iraque Cartel1us alſas dixerit, non video. 

Pag. 69. Carteſis , ex duabus hujuſmodi zquationibus Simplicibus ; puta 
x—2=0, & x—3=0, inter ſe multiplicatis, elicit Compoſitam xx—5x + 6=0; 
que binos habeat valores ipftus x ; nempe 2 & 3. Que f1 porro multiplicerur in 
x —4=0, het x*—gxx+26x4 —24=0: in qua. valores x ſunt tres 2, 3, 
4 Quodſ1 hc porro multiplicetur in x+$5=0, prodibit #—4 x*— 19 xx 
+ 106 y — 120 = 0: quz radices habeat quatuor, 2, 4, — 5. Indequecolli- 

it, Screndum itaque guod incognita quantitas ( in Dl equatione ) tot diver- 
ſas Rrdices ſeu arverſos Lalores habere poſſit, quot ipſa habet Dimenſimes. 
Noto autem, Car!e/ium valores hos | 
in Numeris hic exhibere, ( non-in Spe. x — 2=0 
ciebus. ) Quod conſulto factum effe non ' xy — 3—9 
dubito ; ne Membra cujuſque Coeftici:. LETT Ta 
entis ad oculum compareant ; quorum WM J A " 30 
Compolitionem celare maluit. Regulas FR den de. 3" v8 
uaſdam inde deducens, quz magis yi- # —9 XX 264— 24 =0. 
| mirandz, propter celatos fontes * + 9 1 
unde fluunt. Quos itaque, & tradito- 4% — 4.x* — Ig xx + 106 x — 120=0; 
rum Demonſtratzones, L=&tori permut- 6 'f. PST 
tit {uo Marte 1nveſtigare, pag. 85, 96, & 106. | | 
Sed hoc totum ante docuerat /Zarr7o7ns, ( &, credo, omnium primus, ) Magnum- 


que ita Myſterrum Aquationum primus patefecir.: 

Eſtque hic przcipuus Cardo, quo vertitur Xquationum dodtrina ; tum apud 
Harriotum primo , tum ( poſt 1flum) apud Carte/inrm. Nimirum Aquationes * 
Altiores, ex Simplictoribus compomi : adeoque itt has Reſoly1 poſſe. | 

Idque in Spectebus peragit FZarriotus , quo 1ingulorum + - 
membrorum compoſitiones ad oculum pateant.* -Puta, ex. #—#=0 
a—b=0, &a—c=0o , inter ſe multiplicatis, fie! _£—cC=2 

"> aa—ba - «© 


aa—ba 
—ca+bc=0, Cujus radices ſint ( ut in componen- __—_———— 
tbus) a=+b, & a=-þc. . a—b=0 
= [i hxc denuo in a—d=0 #—C£=0 
multplicetur, habebitur Aqua- geen > FH | 
no Cubica ; tres habens radices —ca+bc=0' 
{ ealdem cum tribus radicibus Pas Bk 


componentum ) a = +6, -7 
a==+c, a= da. A ſi aaa—baa+bca—bed=o 


hzc in a+ f—0 multiplicetur ; —caaTbaa 

habebirur #quatio ens  —Aaa-rcda 
| @, cujus radices ſunt quatuor ; a+f= + NEE 

Th+c, +4, —f. - ( Quick, aaaa—baaa+Sbeaa 

apud eum, {ecundus Caſus A- —caaa+bdaa” 

quationum Biquadraticarum,pag. —daaacdaa—beda Y 
13.) Et fic porro augeri po- +faaa—bfaa+tbefa _ a0 
lt, tum Dimenſionum, tum Ra-. |  —cfaa+bdfa _ 
dicum numerus, quouſque libet. |  —dfaahcdfa—bedf=0. 


Dd Unde, 
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ALGEBR A Cap. LIIL 


Unde, {i Radicum una plureſve cognoſcantur; adeoque una plureſve com. 
ponentium #quationumn : Expoſita zquatio ( Diviſione) ad inferiorem deprime. 
tur. - Nam, fi a+f=0 compolitam dividet;, tum eſt hxc, una componentium: 
Ortaque reliquas continebit, una pauctores quam prius. | 
- « Hance rem. ample proſequitur #arri9tus, per totam 1lam Sectionem ecundan, 
in xquationibus Quadraticis, Cubicis, Biquadraticis; & ego ex 1\lo, in Afehy, 
mez Cap. 31, 325.33» 34» 35 36, 3 35. _ | + 

Pag. 69. Quo numerus Radicum zqualis fir numero Dunenlionum ; dove 
Carte/tus, prater radices Atirmativas ( quas Feras vocat, ) admittendas lc quay 
vocat  Fai/as; hoc elt Negativas ſeu Privativas, Et recte quidem. 

Sed addidifle etiam oportutt, quas vocant /magrnarias; que calus Impollihj. 
les putantur indicare. Nam nili- has item accenteat, non ſemper erunt tor Rz. 
dices quot ſunt Dimenſiones. Sed exculandus eſt, quia 1d ple poſt agnofey,. 

. 76. Mirum interim quod Radices hujuſmod1 /maginarias & {mpoſſibiles, l 


5, ways Fl ee = Wipe 


1bidem le radicibus : Yerzs annumeret, dum AVegazzvas ( utur Realcs ). pro Fil. g 

fis habeat. Vult- enim, 1bidem, tum Falſas, tum Yeras ettam, nonnunquam t 

nonniſi /magmarias. a L ns V 
 #arriotus , (quo juſtum Radicum numerum ſuppleat ) etiam has accenſtt: 

| ponendo, non tantum 4+ f =o, adeoque 4 =—f : fed ettam as + df =q, al 

( pag. 14, I5..) adeoque 44=—#f, & a=I4 — df. qui tunt (ur loquunay) . 


Zmaginarie ; & Impellibiles habuce. 4% | 
Re ſic, ut dictum eſt, ab FZarrioto expolita : Eſt, iplo ſtatmm confpettn, ms. 
nifeſtum ; Magnitudinem abſolutam ( feu Homogeneum Comparationis ) hieri & 
continua muluplicatione radicum omnium inter te. Puta — bc df ( in aquatione 
jam expolita,) ex —b in —cm —d in +f inter ſe multiplicatis ; ſeryay 
fignis Radicum ut in zquatione tran{poſitarum quo tota fiat = 0. | 
_ Patet item, ex quot membris; & qualibus, intcrmediorum . cernunorum Cock, 
cientes conflant., -Eft'emm termint ſecundi Coetticiens — 6 — c — 4 +f aggie 
gatum omntum Radicum, retentis f1gnis radigum us, ic —— hoc & 
contrariis juſt valpris 1jgnis.. © /Tertu:coetliciens,; eft, Aggregatum omntum fat. 
rum ex quibuſque Binis radicibus, ( retentis ſignzs ut pris.) Quart Coctiicics 
aggregatum factorum ex Terms quibuſque,,., Qyintz, ex Quaternis. - Ec fic & 
MNCEPS; {i phares-finte;;, Et ficubi membra Negauya,#quipollent Affirmativis, 0 
neſcit ille terminus : fin mmus, retinetur figaum, przpollentium. 
Aa: —_ fang'membra primi Coefficientis, quot ſunt Radices ſingular: 
'T Ot: un | 


1. membia, quot mogis ſum pollunt radices Binz: "Tot tertu, qu 
ties ſumi pollunt Tenn; he {ic de ceteris. .;.- _. k 

Et quidem cuju que Coefticientis fingula Membra, ſecluſis ſignis, eadem fun 
quzcungque fint radicum figna + ayt —. Signa yero cuique.. membro preps 
nenda, ea ſunt quz Multipheationis ſpecioſe. leges poſtulant:; pura — b in 
in — d facit—=#6d; ſed —bin—c in +f facit +bcf. Quz omnia yb 
conipectu patent. | : : 

Patet item, quomodo, pro variatis radicum”ftgnis,  varianda ſunt: ſfigna's 
juique membri; nempe, prout illke-multiplicandi leges poltulant. ' Sic, verbige 
ta, ex —b1n —c In — d-fiet—bcd: 1ed (11. rachcis  lignym mytatumye 
lim, ut pro — & habeatur + &) &x —& in —c:in+ &d hieret + 4c d. 

S1 vero plurium -radicum, idem aliquod membrum component:im, lignans 
rata fuerint, ſ{intque illz nuinero  Imppares; mutabttur {ignun tus membri; mb 
nebit autem ft, hs {int numero Pares, quia etiamnum tigna crunc {imilia fl 
nz ue prin % | 4 

Et quidem f1 velimus. ommum  radicum ſigna mytari : Cocthcientium mk 
bra facta ex radicibus bins, quaternis, aluſve numero paribus, ( qualia ſunt 
minorum tert11, quint!, aliorumye” toes 1imparibus politorum, } cadem obtinebui 
{figna que prius ; puta. — &'in icon —d in +f=—bcdf=+b8 
+c in +d in —f' Sed facta.iex-ternis, quinis, alufve numcro imparib 
( qualia ſunt terminorum ſecundi, 'quarti, aliorumve locis paribus poljtorum) Bk 
bebunt figna contrarna, puta — þ :in-—c in —d=—bcd, fed +b int 
in + {= bed: mem —b-in —c in +f =H#c>f], ted +6 in+{( 
—F== b cf; \ Nam ita poſtulant multiplicandi notz leges in Arithmeid 
Speciola, (ſecundum quas + in +, aut — in —, facunt +; ſed + 5 


all 
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aut — in + factunt —;). quas nemo” harum rerum peritus neſcit, 

Totum autem hoc negotzum, quod eſt 1n- Z/arrioto conſpicuum ( expoſita ad 
oculum cnjuſque membr1 compoſitionetn Speciebus) quod quidem maximi momenti 
res eſt ; maluit Carte/ius (omnibus in numero confuſis) celare. Nec 'tamen 
tam 1gnoraſſe cenſendus eſt (propter ea quz mox dicentur ) quam potius apud 
Harriutum vidille, & diſhmulaſſe. 104-1 

Pap. 69, 70-.'Docet,, quomodo Diminut poſfit Dimenſionum numerus, cognito 
radicis uno valore ; &, qua ratione indagari poflit, num data quantitas fit unus 
valorum. Nempe ( per modo. tradita ) fi..a— $6 =o dividat zquationem com- 
politam, tum ft ea una componentium ;.& xquatio dividendo orta, continebit ra- 
dices una © pauciores. - | | 

Pag. 52. Docere iatagit Carte/ius, Quot haberi poſlint, in Unaquague Equa- 
tione, radices Verz; &, quot Falſz: ( hoc eſt, Quot Affirmativz & 'quot Ne- 
gativz:) Nunirum, Tot effe veras ſen affirmativas, quot variationes reperiun- 
wr {ignorum +. & — :. & tot falſas, quot vicibus deprehenduntur duo figna 4; 
vel duo —, quz fe invicem fſequuntur. | , 

Ar ille Regulam hanc non, Demonſtrat, ( fed przſumpſifle videtur; ut” alias 
aliquas, ex inf{pectione quarundam &quationum ZZarr:ot7.) ' Sed neque vera eſt. 
Quod ego: demonitro Cap. 4.1. 'Nam ( fecundum hanc Regulam ) hujus Zquatio- 
nis,-4* + 6 x3 + 111 xx + 1993 x + 35878 ==0, radices effent Negative qua-. 
twor ; eademque ducta 1n y — 18=0 (cujus radix unica eſt affirmativa )- pro- 
duceret compoſitam, cuus radices effent una Afﬀirmativa, & quatuor Negative. 
kd, quz ſic componitur, eſt x5 — 12 x*+ 3.3® — 5 x x +4 x — 645804=0. 
os ( per candem Regulam ) Radices efſent Affirmative Quinque. Ergo fallit 

R | 


Hunc lapſum Schootenzas animadvertille videtur:&(in Notis ſuis)interpretamento 
quodam palliare fatagit; De eis tantum zquationaibus regulam exponens, qu 

nducuntur ex: ſuts radicibus in ſe inuicem duttis, panics, pag. 69 &-70 
oftenſum eſt. Sed tales efle vult 1bidem Carte/ias xquationes Ommes.  Sciendum 
eft, quit, quod ncognita guantitas, in Quakber © Aiguatione, tot diverſas radi- 
ces ſeu arverſos valores habere poſſit, quot pſa habet dimenſiones. Et pag. 50. 
Aperte dicit, In Qzacungue Agquatione tot elſe radices veras & tot falſas.- Et, 
ne dubitemus 1nter has non - annumerandas radices /maginarias ; aperte dicit 
fag. 76. quod ha radices tam Fere quam Falſe non ſemper ſunt Reales, ſed 
alquando tantum Jmaginariz. Fallit ergo Regula. | | 

Harriotus certiores .habet Regulas hac de re, ſe&tione fua' Quarta & Quinta : 
& ego ex1llo Cap. 4o, 41. $1 bf 

Pag. 70. Oſtendit Carte/ius, Quomodo tractari poſſit Aquatio, ' ut quz jam 
ſunt radices falfz evadant verz ; & verz, falſz : Hoc eſt, ut Negative evadant 
Affirmative, & contra. Nimirum mutando ſigna + — in loco ſecundo, quarto, 
ſexto, aluſque paribus ; reliquis manentibus. | | Mn 


Hujus 11le Regulz nullam rationem reddit. Paget autem. ex Harrioti dodrina + 


modo expoſita ( quam reticet Carzeſius; ) Quia ſingula membra coefficientum 
In els Jocis, componuntur ex factoribus numero imparibus ; quorum fi figna 
omma mutantur, mutabitur Fai fignum ; adeoque Aggregati ex membris fic 
factis. Secus autem ubi FaGtores ſunt numero Pares. * . 

Pap. 71, 72, 74. Oltendit quomodo Augeri Minuive poſfint Aquationis Ra- 
dices, etiam nondum cognitz. Hoc eſt (prout ego rem explicandam ſentio ) 
Aquatio alia formari, cujus Radices omnes' fint data magnitadine majores aut 
minores, quam expoſitz xquationis radices nondum cognitz. Puta, pro Aqua- 
tone cujus Radix ſeu ignota quantitas fit x, ejuſque forte valores ( nondum 
cognitt) + 2, + 3, +4, —F, Augendi fint numero 3 ; alia ſubſttuatur — 
1gnota quantitas; fit y = x + 3; adeoque y —3=x. Et, pro , Xx, #xu, &cc. 
ubique ſubſticuantur pares poteſtates ipſius y— 3. Eruntque Aquationis hinc 
emergentis, radicis y valores, = x + 3. Hoc eft (licet-id nondum - innoteſcat 
T2+ » +3 +3, F4+3% —$5+3; Hocelt, +5, +6, +7, —2. Sin 
Minnendi {int valores numero 3 ; ponatur y = x — 3, adeoque y +3 =; 
unde prodibunt, novz radicis y, valores, + 2 — 3, + 3 — 3; +. i ns av © 
noc eſt —x, + o, + 1, — $. Unde fiet, ut radices Auctz fant, vel majores 


athrmativz, yel minus deficientes, vel ex negativis fiant affirmariyz, vel eyaneſcat 
d eZ £ una, 


mg 
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una, prout res contigerit : & Minntz, 'fiant, vel affirmativz minores, vel ex aff. 
matzvis fiant negative, vel magis deficientes, vel evaneſcat una, ieu fiat zquali 
nihilo. Et quidem {i Additio fit fatis magna, fient valores omnes Aftirmatiyj, 
{i Subductio {it ſatis magna, fient omnes Negativi. | | | bW 

Sed hoc totum ante docuerat ZZarrzozus, ſecone 1exta ; & ego ex 1llo, cap. 4, 

Pag. 72, 73. Oltendit, Quomodo tolli poſſit zquattonis Secundus Terminy, 
Nimirum, Augendo vel Minuendo radicem, aliquota parte Coefhcientis ſecundi 
terminy. | 

Sed hoc idem ibidem oftenderat ZZarriozus ; & ego ex ulo. Et Yeta gy. 
dum, De Emendatione Aquationum, cap. 1. *' ; 

Pag. 52. Ubi dicit, Dum Verz radices Augentur, Falſas ( hoc eſt, Negatiyg) 
eadem quantitate Dminu ; dixifler potius 1mns deficientes fhieri. Sed miny 
deficiens, elt major quantttas. ; Pe Or, 

Pag. 74. Ubi dicit, Radices omnes fieri veras' ( hoc elt, affirniativas, ) dun 
valor augetur quantitate majore AMignua ex fallis; Pro ahgua, dicendum erm 
quacungue. 


Pag. 74 , 75. Oſtendit, Quomodo Augere poſſimus dimenfionum numerun, | 


Nempe ; $1 multiplicetur, verb1 _ xquatio Cubica ſupra tradita in a +f =, 
fiet Biquadratica ; ut ſupra oſtenſum eſt ex ZZarrioro': & {1 hxc porro multiple. 
tur in 4—g =o, fiet zquatio Quinque dimenfſionum : & fic quouſque hbert. 

Item; Quomodo Repleri poſſint ___ {int loca vacua. Cum autem ( ut fupn 
oſtenſum eſt ex AZarrv7o ) ideo fit locus vacuus quia membra Negativa zquipel. 
lent Affirmativis ; Ecquis non vader, quod {i tantillo augeantur aut minuantur rad 
cum valores, altera pars przpollebunt. 

Pag. 75. Oſtendit quomodo Multplicari aut Dividi poſtint Aquationum Radi 
. ces adhuc incognitz : Et, hujus ope, tollantur numer1 Fracti & Surdi, Sed 
ante docuerat /Zarriozus , 1ettione 1ſexta; & ego ex allo, cap. 42. & dudum Yi 

Pag. 756. Docet, Radices nonnullas aliquando efle tantum /1agmarias. Et hk 
quidem. Sed 1d ante dicendum erat, pag. 69. ut ſupra monitum. Et his proſpic: 
endum erat pag. 70, ubi radices Veras & Falſas numerat. 

Pag. 76. .Oitendit, quomodo poſſit zquatio Cubica nonnunquam reduci ad Qu 
draticam. Nempe, fiqua reperir poſſit Aquatio ſimplex quz eam dividat ; ut 
pra monitum eſt. Id autem exploratur examinando {ingulos Divifores Ulrimi te: 
mini. Cum enim ( ut ex Harrio7o oftenſum et ) terminus Ultimus fiat excont- 
nua multiplicatione omnium radicum ; Radix abtoluta( ſiqua fit ) erit unus I 
viſorum hujus terminu. 

Pag. 77, 78. Oſtendit , Quomodo ejuſmod! Diyiſio inſtitui poteſt, Nempe, pe 
notam praxin Arithmeticz Specioſz. Ag 

Pag. 79. Oſtendit, Quznam Problemata, quando zquatio eſt Cubica, dicend 
{int Solida. Nempe ea quz fic non poſſunt ad Quadraticam reduci. | 

Fag. 79. Oſtendit tem, Aquationem Biquadraticam reduci nonnunquam pol 
ad Cubicam. Nempe,' fi reperiri poffit zquatio ſimplex que iplam dividat. 

Suntque hz, caſus aliqui particulares, generalis Methodi ſupra traditz , Di 
dendz zquationis Compolitz, per unam Componentium. | 

_ Pag. 79, 80, 81, 82. Oltendit methodum ( & bellam quidem ) reducendi zque 
tonem Biquadraticam, ad duas Quadraticas, ope Cubicz. Quz apud Farriotun 
nn habetur. Quomodo autem ulla, ex Farrio7z traditis deduct poſlit ; oftendi p 

P- 55: :. , 
Sed fimiles methodos ante oftenderat Zombe/lius, pag. 353, & ſeqq. Editions 
1579,, Xx Ludouvico Ferrario. Et Yieta, Cap. 6. de Emendatione Aquati6num; 
Edit. Anno 161g. | ; | 

Pag. 8x. Ubi tres radices Falfas (hoc eſt, negativas) recenſet, /7 — 2, 2+v2 
2—y2; dixerim ego potius, —y/7T+2, —2—y2, —2+y2. Er finite 
ub1 talta occurrunt. Nam quas ille recenfet ſunt” Atfirmativz. 


 Pag. 83, 84. Accommodantur hx ReduCtiones ad Problema quoddam Geome- 


tricum. Quz confideratio non eſt hujus loc, Nam hic pure Algebrica cot- 
fideramus. | 
Pag. 84. Dicit, ( quod verum eſt, & ab alus receptum,) Aquationes quz Bt 
quadraticam excedunt, nec poſſunt ad inferiores deprimi; referendas eſſe ad Po 
blemata rmagis compoſita quam que Selzde dici ſolent. Sed hoc noyum non A 
| 2 


\ 


\ 
e 


- 


Triſettionem Angult amandat ( quz eſt co 


edita, Anno 1685.) Harrioto noſtro afleruerim ( prout res et) eorum 
( | pan Alebram 1peCtantua ) quz m Carteſtz Geometria comparent : 
; | 
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Pag, 85, $6, 87, 88,' 89, go, or, 92. Oftendit Geometricam CoriſtruRionem 
Problemarum Sohidorum, ope Parabolz : & ſpeciatim, Inventionem duarum Me- 
diarum Pcoportionaltum; &, 'Triſectionem Anguli. Atque ad hzc duo reducir 
conſtrutionem omnium Problematum Solidorum, ( hoc eſt, Zquationes omnes 


Cubicas & Biquacraticas.) Et fic Yea, prop. 2x. Supplementi Geometrix 


Anno 1593 edit. Sed neque hoc eſt prafentis confiderationis. 
Pag- 93: Xquationes omnes Cubicas, reducit ad tres formas ; abje&to ſecundo 


termino. Quod ante fecerat ZZarriozus, ſedtione ſexta, pag. 89, & egg. Aluque. 


Paz. 93, 94, 95- Expendit Regulas Cardani diftas; que ſunt pure Algebricz. 


Quas Scipio Ferreo tributt: Cardanus. Atque per has, ſolvendas elle dicit Xqua- 
tiones Cubicas 2onnul/as. Quas 1tidem 1olverat Farriozaus per Regulas his £qui- 
pollentes, . Sect. 6. probl. 12, 13, pag. 98, 99. | 


Alias autem, gue per Regulas Cardant Cur pag. 95 ) exprimi nequeunt, ad 
111 am: tructio Geometrica, non Algebrica,) 
ut Algebricz folutionts incapaces. 

Verum ego, etiam Has, oltendo, ſub Cardani Regulis cadere. Ut habean- 
tor omnzum Aquationum Cubicarum, adeoque & B1quadraticarum, folutiones 
Algebricz. - Quod cum fer? ou poſſe putaverit Carte/ius, reponere liceat ( quod 
haber ille pag. 79,) nou mmus vtmm eft, quam ad conflruttioem iflorum, in 

tus - nonniſt Circalts opus et, Setiones Conicas adhibere :* Sigmadem quic- 
wid ignorantiam aliguam teitatur, peccatum dici meretur. 

Er Harriotus 1bidem, pag. 99, 100, idem docet, fi admittatur radix Quadrati 
Negativi / — 4d dd dd. Quodque Radices talium Aiquationum non fant ali- 


| ter 1mpollibiles, quam _ cju{mod: Radix Quadrati Negativi inexplicabilis 
1 


cenſeatur ; oltenderat 
ego. moneo Cap. 45. | | 
Pag. 96. & quz ſequuntur, Conſtructiones Geometricas {pectant,. & non ſunt 


czſentis conliderationis, 
Atque hzc ſunt que ad quzfita tua ſubito reponenda cenſuir, 


le, prop. 2 & 4 Sections quintz, pag. 8x & $3. Quod 


Tuus ad officia, 


FOHANNES WALLIS. 


Ad D. Preſtetum Re/pon/o. 


Tall 4. 1692. 


Oſtquam ea quz precedunt fcripta ſunt, erantque ſub Prelo: Mihi nun- 
clatum eft quendam D. Johannem Preſter, Gallum, in iterata ſua Z/e- 
mentorum Mathemaricorum FEditione, nonnulla habere quz me ſpectant ; 


| In Przfatione quadam ſua, quz ſecundo Volumini prefigitur. 


Librum lum ego non videram, & apud Bibliopolas noſtros fruſtra quzſi- 
veram ; miſeramque Londinum ut apud Londinenſes Bibliopolas quzreretur, ſed 
& hoc fruſtra; Cum mihi tandem dictum eſt, haud ſpem ſupereſſe aliunde me 


| comparaturum, quam ab erudito quodam Viro Gallo, D. /# Cog ( mihi quidem 
1gnoto ) apud quem eju{dem exemplar ( quod putatur Unicum in 4:gha extare,) - 
haberetur, Ab 1llius itaque humanitte (interventu Egregii Viri Galli D. Z«/teMr, 
& D. Thome Smith S.'T. P. Angli ) obtinebam iſtius uſum mihi concefſum i 
aliquot dies. 


Invenio ibidem D. Pre/iet male habere, quod ego ( in Afebra mea 


( ut ait ) vanizs conjefturis fecerim, przxque nvidia oy AEmul, 


cane Gloiz in rebus Mathematicis. Quodque ita renovarum Hverim ( prout 
le loquitur ) ridiculam iHam accuſatimem. Cui ( cum ego abſque ulla proba- 
war” id dixerim ) non efſe vult credendum. Ad quz ſingulatim reſpondendum 
cenſu1, | 


Dd 3 Quod 


d ego fie,ahorwns Zavidus Shri, nemo, de me (qui me overt) ig 


/ABGEBRKA. 


dixenm;” Qui- an: 4040 1llo o' ſumma qua -potut fidelitate, .: 


CN folicitus cram. ſy - 
| 1buſque: au 1071 co pervencrit.: wt; | 
Lpſam)-ni{i qui forte , fint ( quod ommino fierr- poteſt) quosigg. 


enique tribuere; & quibus pall 
bra; ubi- jam  confiſtit,, indicare;: 


vrum: pre czteris Glrie fucrirm invidus, nemo certe Conia. 
= mib1-D. de #7eta ( homint Gallo?) in ow | 
{pecutim Algebra) tribuerim z _ de _ nuſpiam * non honorife 


it Prefletus) molliflime ſemgs 
fuerim locutus; nec uſquam durwus quam ( quod. res eſt ) quod ea ficrinc hs 
umo'( cum 1lle per: decem ang 
. complures anng 


Fg ng viderit quantum 
thematica (& ecbra) 4riby 
fuerim locutus, - Deque Aedorgio fimiliter alufq 
- Ex quidem de Carze/to ( quem lzſum 


tzgto. prius cognita, & {1n- ejuidem opere pol; | 
Ns "Ibo WW arnero-edita,; ( & quidem Latne) per. con 
-antequam Carte/ius de his ediderit quidpiam. ( Eaque laude Zarriot, 


um trawdan 


non Hebui.) Quod,nemo dubitare poterit qui- utrumque viderit. ' Ecquid chin 
elk, corum que ego Zair1079 tribuo, quz 1m <jus opere non comparent;'{. 
apertis verbis tradita, 'vel {altem. oculo confpicua. ) Ecquis item ſafpicari polſh: 
Harriotuns hc: Carte/ii {criptis didiciſſe, qui per annos plus minus Vain: 
 neſcio an plures:)-ſeripſerit,. fueritque jam ante 1exdecem annos ——_ \ 
ua ſ{cripſerit Carze/ivs | Cujuſque opus polthumum > Farnero editum ra 
int 2631 ( Latine, ) cum Carte/iz nihil quicquam de his extabat ( ne qu. 


dem- Gallice ) ante annum. 1637 ;. nec Latine ante-anfwum' 1649. | 
$1 Carte/iurm ego- Plagii accuſaveram, aut aperte dixeram hzc i 


pſum ab Ha. 


rzoto 1uffuratum ; effer forte cur alle me durins locutum quereretur : Cum 
dixerim, quam, quod hzc arte fuerint ab Han. 
lum fuiſſe ſecutum ; ( certe non prxceſlit : ) ecq uid! 
poſſem mollius dixifſe ! Quod quis de his judiczum fuerit faturus, penes quay. 
que eſt. Mihi quidem vdebatzr. ( atque etiamnum yidetur ) Carte/ius ab Harm 
hzc mutuaſle, ( erat utique ZZarrioze liber per plures annos editus, & Parjiy 
notus;) Idemque credo  aliis wm ir; qui utrumque contulerit. Sed ſuum fi 


ego nihil durius de 2 
tradita, Cat tefaum 


falvum fit cuique judicium. Ego nihul pronuncio. 


 Certe nollet a me diftum (alter ego nollem dicere ) nil tale ab Harrioto iy 
iſe ſcriptum, aut > F/arnero editum : eo quod Preſtetus maluerit hoc 1gn08 | 


S1 vellet me faltem Zacaiſſe, ne hoc magis innoteſceret : Potuaſſem quidem pai: 
ter reticere eos omnes qui ( polt Driophanium ) ante Yietam excoluerint Algebnm; | 


quo cenſeretur /7eta ( quod vult Prefletns ) ommium hominum Primus qt pdt 


Diephanium, ( quem forte nemo eorum viderit, > Mauris edoQorum, 


Twi 


Algebre ſubvenerit. Potuiſem item totum illum librum non edidifſe ; quo Fx 
Fteto faveretur. Sed cum ego Z7iſtoriam ſulceperim harum rerum ; omnino uh 
dus forem, {1 tam inlignem Algebrz promotionem, ab Harr:oto fattam, .reticyi 
efteto ( qui nuhi non magis erat 4+ mominze notus, quam @ 


ſem ; Ne fſaltem Pr 
li ) diſplicerer. 


Cumque non diffteatur Prefletus ( ſed aperte profitetur, ) quin tum ille, tun 
ipſum preeceſſerint ; net th | 
e nota) facem lit ft 
u a peu ) pailatiom rev. 
par &t ur nos eos abill 


Carteſius etam, ſubſidia nattns fuerit a viris dottis gui 
bitet quin tum veterum tum recentiorum muenta (ifſ1 
Zulerint,, eaque detexermt unde potaerit ipſe Carteſins 

las promovere, ( quorum tamen u 


reticet nomina ; 
haufiſe putemus, apud quos ca quz hi habent ante comparebant. 


. Quiod {i Preſtetus non' ea viderit apud Zfarriotum iple, fed apud Carteſrum 
quz Carteſaus 1nde compilayerat ; vickade elt. Et quidem fi ne Carzeſius ( que 


vult. Prefletus) Harr o forte quopiam 


ACCEIR 


it, fed ab ali 
enunciaverit ; eodem eres redit. 


Quappe non jam agitu 


Tit, 


r, cujus interyentu habuerit vel ipte vel Carteſzas, ſed at 


ſpicua, arque? 
; quz ſunt apud Cariehrn obſcura, colt 
eſta, ut non fit (quod queritur'ipſe Prefetit ) 
bique laudi puter quod /ebz multam faceſſerit # 


erint ab . ZZarrioto ante tradita. | 

Quique rite perpenderit quam ea fant apud X{arriotum clara, 
| pls juſto ordine derivata 
tunc inde corrafa, & in 
cujuſque hominis ea inte/higere :. 
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7 Cap. LIL ALGEBRA 

qotij carum principia exquirendo, ( quz nullo negotio vidiſſet apud Harriotum.) 
Qui, inquam, er nia ( ut Preflett verbis porro utar) riteque attenderit 
nam ſt inmanis aifferentia FED diſproportio inter ipſorum ſcripta ; ommino mirabi- 
fur quod anji! guiſpiam horum tam atverſos genios inuicem conferre, quorum alter 
ulterum tam longo aperas mntervallo, ( tantoque tempore przcefſerit.) Nec ullam 
video caufain cur hac in re PreFezus Carteſmm pretulerit Harrioto, nifi.quod (ut 
' ſais adhuc utar verbis ) mudert Gents noftre gloriam in Mathematicis. 

Er quideni cgO Carte/to tam non-inquus fm, ut 1d Unicurs hujuſmod; quod in 
Carteſro habetur, NCC ErAL 1N HZarrioto, ( Nempe Regulam de reſolvenda AAxquatia- 
ue Brquadratica, = Cubice, m duas Quadtraticas,) ego Carte/io nominatim ( nec 
fine laude ) aſcripterim ; & ( cum itlud _ non tecerit ) ejuidens originem & De- 
monſtrationem appoluerim. Ut veram efle oftenderem, undeque derivetur. 

Quamvisenim firmile _—_ Lombellius olun, & nuperius Yieta ; non gra- 
vatus ſum ſuam Carte/ſto laudem concedere. | Mt 

Verum & tle FZarrio7o tam #quus elle debet, ut hanc ipſam Regulam agnoſcat 
ex Harrioti traditis factle derivari. Quippe cum ille doceat duas Quadraticas inter 
{ mulciplicatas efficere Biquadraticam ; Ecquis non videt hanc mn illas reſolvi 
| poſſe. Huc utique tpectant iphtus zquationes Biquadraticz primores Quinque 

(quasego cap. 34- expono. ) Cum enim 1n harum {imgulis fint Aquationes Late- 

les Quatuor ; hoc clt, bis binz ; h# binatim ſumptz conficiunt duas Quadracicas,” 
quz compolitz faczunt Biquadraticam. Nec multo aliter, Aquatio X , cum {e- 

nentibus. | | 

Quum autem in Carzeſzo hoc unicum efle dico quod in ZZarriofo non habetur 

(ve expreſſis verbs, vel ipſo oculo conſpicuum, ') cam excipio Regulam quam 

habet Carteſtus pro #itimando numero Radicum Attirmatarum, & Negatarum, in 
rungue Aquatione ( nempe , quoties + 1equitur — , aut — ſequitur +, tot 

es Athrmativas ; contra vero , quoties + {cquitur +, aut — ſequitur —, 

tt eſſe radices Negativas. ) Hanc Regulam agnoico in #Zarr:oto:non haberi. Car- 

tefranurn utique hoc eſt. Sed Falfum eft. Habetque ZZarrio7us regulas certiores. 

Excipio item quod alibt habet de Cardani Reguirs : per quas refolvi poſle vult 

uvationes Cubicas —_— ( quod dubutaverit- nemo ) non Ommes ; fed, ahas 
elſe que per Cardani Regulas expont nequennt, ( quod falſum eft, ) quas naque 

Ul 7 ſun P ad Angul T1 rifettionem —_—__ ut Algebricz om abr Le aka 

Ego contra oltendo, etiam illas fub Cardani regulis conrineri ; idemque FZarrioto 
' cognitum ; admiffa radice Quadrati Negativi, / — dddadd. | 

"Huh autem cauſatur me vans conjeezuris,. nullague probatione dixille ( apud 
Harriotum ea prius extare quam Carzeſzm ; ) miror ego qua fronte hoc dicere 
ſuſtinuerit. Annon prolatis Tabulis 1d dixerim ? oftenderimque ubi apud Harria- 
tum habeantur ſingula ? Num hoc elt ex vanzs conjetturis , & nulla probatione 1o- 

qui; cum poſit quiliber loca conſulere, ſurſque oculis fidere ? Cur non etiam-pro- 
os exigat, 11 claro meriaze dixerim ſplendere ſolem ? quum id omnium ocu- 
Ir conteſtantur. - _ | 

'Quodque cadem fuerint jam dudum apud ſnos nota , & Carteſto objeta, agno- 
ſeit ſe : non enim cauſatur me am primum excogitaile , ted renovarum ire hanc 
accufationem, m_ 

Quodautem ait, Harriot; famam ad eum nunquam peryenilſe, imo nec vel Ns- 
men cujuſpiam eorum omnium ex Avg/zs quos ego recenſeo ( ne Unius quidem ) 
auditum fib1, quum Liber 1lle meus tuit et prumum 1ndicatus : Id neque HZarrioto, 
neque mihi, imputandum eſt. ( Audiverunt alii & Noſtrorum fſcripta teſtantuz. ) 

* Utt nee Euchdt aut Archimed? imputandum foret {i Preſtetus eorum nomina non 
audrvertt, | mc 
Part jure loquitur quum at: ( poſt Diophantum) Yietameſſe omnium Primum 
gut Albee rumam reparaverit, idque noftro ſeculs. Certe Frater Lacas de Hur- 

20, Bombellires , Nunnes ſea Nonims Salacienſts, Stifehus, Cardanus, T artalea, 
Remus, ( ne Diggeſmm, & Recordum. noltros memorem, ) aliique multi, tum erant 
Algebre probe gnari, eamque {ſcripris ſuis ( quz etiamnum extant ) excoluerunt 
& promoyerunt : tum erant #7eto priores. ( Nec tam > Diophanto quam ab. Ara- 
bibus, Manriſue in Fiſpania. doEtrinam ſuam dikes Quos {i neſcrvert 
Preftetus, ſuaſerim ut cos ante legat,. & probe intelligat, quam de eis judicium/ fe- 
rat. Et quosfi ante non habu:temus ( faltem aliquot corum) metuo ut habuifle- 
mus Z77etarn. Quod 
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ALGEBRA Cap. 


Quod non eodiftumeſt quod: velim Y7ete quicquam derogare, ( quem fi gu 
alius veneror, nolimque Carteſio, quod facit Preſtezus, poltponere : ) jcd precip. Me 
tem Preeti rotam ſufftaminare. ' Qui de ets pronunciat que non novir. ; | 

Er, {i ad poſteriores deſcendamus , Cavallerins, & T orrice/lzas, ( quibus dy MW s 
.mus Geometriam Tngtviſebilium, cui ego ſuperſtruxi meam 4r11hmeticam Typ, p 
torum, ) Sluſmus, Hugenius, aluque ( quibus nthil defuit quin fuerint Magi vt f 
nift quod non fuerint Galli, ) fuerunt Algebrz periti , eaque penitius anfſtryg} Ji 

” Addo his ( ne noſtros nominem ) Franciſcum Schootentum Belgam, virum mode. MW 5; 
ſtum, induſtrium, in Algebricis peritifſimum, cu: plus debet Geomerria ( que 4. MW 
citur ) Carteſzana, quam ipfi Carteſio : Ted Pauperem forte, aut faltem non Jy, qu 
tem, quique. co nomine non dedignatus eſt Carzeſzo fuppetias terre, ejuique fu WM © 
ſervire famz. Adeoque ipſius lacerum opus & indige{tum, nulloque ordine dif, WF «> 
ſitum, edendum ſuſcepit. & excolendum ; Latinum reddidit, Noutque dodtifling WW þa 
Wuſtravit ; aliorumque multorum ſcripta ( Carteſzano potiora) ſub nomine Gy, W- fu 
metrie Carteſiane edidit, quo Patron ſui fame confuleret. Cuus quidem Can. WW 76: 
fiana Geometriz, qui contiderat, quantula pars {it id quod 2 Carze/zo icriptun WF 4 
perhiberur, laudabit forte forrunam' magni Vari, cut hxc omna detulit Schooteny, Wt que 
Quod ni feciſſet ; fueritque tum in vivis Harriotus, & Schotenimm pariter obſtring WW -- 1 


erit beneficus, meliori jure diceretur Harriotiana Aſgebra , quam Geometria Cats: 
ftana. Sed fic olim; Novus Orbis, quem Columbus detexit primus, Americe ng; 
men ſorcitus eſt ab Americo Yeſpuſro qui ſequebatur. 4, 
Er quidem, f1 ad Gallos deventendum <t, ego Sachetum, Midorgium, Paſeap: 
um, Dettonuviliium ( 11 1s fit alius 2 Paſcaho,') Robervallium, Sullialdum, I. 
matium, Frentclium, alioſque, Carte/io( in Matheſi ) haud omnes poltpotuero.Np 
lifque ut Preſtetus, quo Carteſram fuum illuſtret, Gaſſendurn aliolque {uos Gb 
lospbſcuratum eat; quaſi ipli nulla pars fint Gloria Galhicane. bo 
Quz non dia ſunt cual mihi gratum -lit Carteſium depretiare, ( quippegy! 
eruditorum ſcripta laudare multo malim quam ſugullare, ) Ted coaCtus faciozm 
PreFtetus pre le terat, Carteſium & ſeipſum ſolos ſapere. Ego quidem Geomet.} 
am quam vocat Carteſiauam,. non minus forte intelligo quam Preſtetus iplezt 
eam ab Onughtredo, Harrioto, Schootenio , magis didici, quam vel 2 Carte/io yell 
PreFeto. Et velim patiatur ille me-agnoſcere per quos profecerim. — +: 
Interim ego nollem Carze/tum juita ſua laude fraudare. Erat utique ſubtili, &: 
gact & acri vir ingenio ( quod non ego uſpiam inficiatum iverim. ). Algebramqy,! 
quam ante excoluerant alu , rebuſque Geometricis accommodaverant, novis thi 
propolitionibus accommodat , & fatis feliciter ; nec {olus ramen, ſed & alum! 
ante, tum poſt iJlum, ſimula prazſtiterunt. . Nec ego Preſtetum culpo quod Cat! 
ſium predicet, ſed quod hunc ſolar ; alios omnes habens deipicatu1 & v1li penden? 
quaſi tum alu, tum etiam Ga{{z reliqui, nihul preftiterint: quali Carte/ts nihil gn? 
raverit ; aluque nihil noverint , nifi quatenus ab 1llo edotti. Nec Mathemaugy 
ſolis ſuam admovit manum Carze/ias, 1ed & Naturali Philſophizz operam umpety: 
dit, ( quam feliciter in omnibus, non dixerim ; ) fed & Gaf/endus etiam ex 1uyj! 
nec inter ſuos Gallos ſatis convenit uter utri ſit prxponendus. Qua de re, viderw: 
ipfi : Ego me arbitrum non interpono. Ar certe, in Naturali Philofophua, Galle: 
& T orricellio debemus Contrapondium Aeris quo ullt Veterum Fugam Yacui fugs | 
runt. Quod in Agua primum detexit Ga/i/eus ; &, poſt, in F7yarargyro alulge 
—_ EXPErtus af Torricellias ( cut OR quod dicitur 7 orrice/llanmn 
debemus, ) qua re nihil grandius in Philoſophiam Naturalem introduxit Carteft,- 
Tifdemque debemus Leges Staticas Naturali Philoſophizz accommodatas. Er quidelt | 
{1 non ; urn in /zalia ) Galileum, & (in Anglia ) D. Franciſcum Butt. 
num ( Yerulamum dictum) torte nec habuiſſemus Carte/tum, Ga//endum, totamqut * 
(quam vocant)/Vovar Philoſophiam. Quippe 111: hujus fundamenia potuerunt prut | 
Sed hoc omne elt extra prziens negotium. Quippe de puris Aſebricis jam agitut 
num ab FZarrzoto an Carteſzo prius tradita fuerint, quz ſunt utrzque Communna., ; 
Verum aliud eft quod Preſterurm male habere video. Inter + rok {criptores nw WM 
peros de Algebra quos memoray1, dixeram produfle tum nuper ( ne quemquam pt: ! 
terire vellem ) librum cui titulus Zlemens des Mathematiques, cu non ad{criptuit 
erat Authoris nomen, ſed apud nos ferebatur ſub nomine D. «Ha/branche. ( 51 4 | 
neſciverim 1d Preſtezz elle, 1d mihi non imputandum eſt, cum nomen ejus non ad 
icriptum tuerit,) Intbi recolleCta dixeram plurima quz apud altos ſcriptores ( pi#- 
ertim 
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Cap-LIIT. ALGEBRA 


ſrtim poſt Frere tempus ) ſparſim habentur. Quod non malo animo dittum 

erat; Fx1 {i lle maller non dictum, per me licet expungat. Ego id et laudi fore 

putabant, non- vituperilo. Sed dixeram etiam (-quod verum of ) quod Lettorem 
non detinuerit recitandis nominibus eorum apud quos la haberentur, ( niſi quod 
| Vietam & Carteſtum aliquando nomingrent\ nec multum de fſuo addiderit nov, 
BM quod non fucrat- ab alus ante: craditum. - Dicit, me. potuiſſe quoſdam alios addi- 
: ET - Sed, quinam 1111 alit fuerint, non.dicit ille,. nec ego memineram aut. etiam- 
num recordor. + Quod autem'de noves additzs dictum eft: 'Mihi'certe non videba- 
rid pre ſe ferreaſtius Iibrz Author, ſed potius, Nora tradere, ſua methodo. Cum- 
que ego librum lum eo anumo* perlegi ( non admodum ſcrupuloſe quidem , 1cd 
curſim potius, )- ut fiquid deprehenderem noyi quod artem ipfam promoveret, id 
1 cxteris ante obſervatis adjungerem: nihil quicquam occurrebat quod mihi vide- 
8 batur novum. ( Sin forte occurrebant nova | Zxempla, veteris Regula ſeu proceſ- 
M /4; aut, ante cognita, novo jam ordine diſpolita, id ego wovan Artth promotionem 
WH 200 exiſtimarem : Id utique. = 5c foret ; eltque rizs Exercitmum, potius quam 
8 4.) Numquid Novi habeat hzc iterata Editio ; ego nec ſcio,nec ſum ſolicitus ; ne- 
 .queJam yacat (currente preloJinquirere; cum liber 1ntra paucos dies fit reſtituendus. 
- Ubi autemde { gloriari videtur, quaſi tantz-indolis fuerit .Iple, ut ( Libris: non 
 Jconfultis, aut faltem preter Carte/zum pauculinus ) | Spe le, ante quatuor an- 
|. nos( aut eo minus ) ex quo {e primum applicuit ad {tudia primorym Analyſeps & 


Geometriz principtorum, Iibrum 1llum prelo mandare ; ( cum ego annos quinqua- 


wy 
 B- 


gina his ſtudns impenderim : ) paſſumque ( in hac Prafatione ) infinuat quanto 
Po ple. melius rem peragit, quam aut #7e/a aut Carzeſtus iple : Si vellem _— Ii- 


q 


0.” OE 
2 3 * 
POTN 7 "S - 
NIE ®' 7 FS 

» + #1 

: W 

* $86 
A Sev 

- t a, w 4 
IT F 

Pa) a 


Yo 


applicuerim ) peregerim, recentere ; duorum forte 'Thraſonum yelitationeni 
- rideret Leftor. - Quicquid autem 1d fit, Lectorum eſto judicium. Qui noſtra forte 
" legermt eco tempore quo Preſieius ne num quidem ex noſtris vel 4& nomine audi- 


tradica .quam 2!Carzeſzo, meque null: 
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Iropreauilque \ &6-u{ti itatenn humanam m non ommnms homo \pote 

Ty | |! -Eralibs, Pletcher? doftring eft Summa /ert- 


«etate altingeres. Pe 
14s; quontant ejuts te Jews \ fait fins bhumani intellefFus ;, quare bene dicitur 
a uo, quod ipſe fuit creatus & datus nobis divina providentia, ut non iguore- 

Arifioteles fuit princeps, per quem, perfi- 
E e 
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Bas poſ/ibilia ſeire. Ex: poreo alibi, 


we. gloriabundus ) quanta ego... quantillo tempore { poſtquam me ſtudiis hiſce {e- | 


> Quod autem ille me cat, laudetque, ut clarum oo perſpicuum in rebus ab- . 


ALG E B R A. Cap. LIIE. 


| | 
cinntur omnes ſapientes, qui fucrunt pot eum ; hicet differant inter ſe intelh. 
genab verba ejus, & in eo quod ſequitur ex ets. Videat interim Preflczus anngy._ , 


ipſe pariter preoccupazus cenſendus fit, qui 1ta deperit 'Carteſrum, & ita pro. | 
x we, acti hic' Unicas fit Gallicana Gentis Gloria; pre quo ( ne exteros nomg... 
nem ) Yieta, Bachetus, Midorgins, Gafſenas, Paſcalins, alitque Galli vilelcunt,” 
Er quaſi piaculum fuerit ZZar7ioro, eadem ante fcivifle ( alioique ex illo) quy 
{t Carte/zus forte foret traditurus, ( aut forte, fi ſecus, non forer rraditurus:) ; 
aſi quicquid fit 1n poſterum proditurum, Geomerria Carteſ1ana lit dicendy, © 
ut_ſunt ea omnia que craffis aliquot Voluminibus Schootenzus edidit ( ſub g - 
nomine ) quorum minima pars elit Carzeſ7e. | Ww- 


At vero mirari ſubit, que pravoceupazio, aut ſugillandi prurigo fecit, ut Seri 
idem, taliter pravccapatis , Honoratuſſimum Equitem HENRICUM SAVILIUM- 
accenſeret. Erant certe tum ArifForeles tum FEachkdes, tua tate, Magni Vii. 
( atque ut tales hadtenus cenſit, & olim cenſebuntur. ) Fieri _ poteſt x il 
( quod Proverbio dici folet ) Bernardus non viderit ommia , Num: igitur /oops. } 
temiiendi ſunt ? aut defpicarui habendi ? Apage ! Sed non id hic agitur uty; 

Ariffotelem vel Euclidem ego jam laudem : ({ nec mea quidem laude indigent); 
De £Znchae tamen ( quoniam hic ſpeciatim nominatur in Savifi -negotio') wel 
petam quod. de eo habet Petrus Rarmns vir Gallas '( qui tum de gi aa7 wn. 
de Ae fait, data opera, 1atis 'ſeverus Cenſor, ) nempe, Se ne //um in mic. 
Elementis ' Mathematicum Euchdis Errorem propomere. Aullus ( inquit ) phe; 
logiſmns, nulla wdrywqie, im totis Filementis nobis, quamqguam ſevere inquiteatic. 
bus, animaduerti portit : nam lenders ' (inquit) "ſrngularem e profiteor ; aut 
gue null adhuc neque Grammatico, negue Khetort, neque co, concedere put. 
at in Grammatici, Rhetorica, Logica, nibil fall aocuſſet. Quz quidem ab 
verſario-( ſatis oculato & ſatis fevero ) Confetfio, eſt 'Teſtimoniumhaud cont? 
nendum. Putat quidem 1lle, potoifle Zauchaem, aut etiam debuiffe, ( & forrew 
| ler, fi jam effet in vivis, prout res nugc ſunt) alio ordine, methodoque potion, 
nonnulla diſpoſuille, ( qua de realualrer centere ſolent, ut vix: duo 1n- ondiy: 
dicendoram per omnia confentiant; ) At certe vivlaras  erhodi leges not: den? 

uiſpiart Zuckd/ objicere, qui Carteſu laudat Geometriam. Sed  quicquid dels; 

t:- Quid hoc Savihiym fpettat ? Num ille aut  h1/forelern aut Hntledow imme. 

dice landavit ? aut de hoc 1lla dixit que vera- non ſint?: Non hoc: air hic Aw. 
ſaror. Quid igitur- eſt quod imputat, cur in Eads favorem Prooccuparus ot 
ſeretur Savi/us? & quidem eo uſque ut inde in Zrrorem mciderit; ( nai 1& 
tali pravecupantia tbidem agit hic Scriptor, quz Errorems inducit.) Nempe qui 
cauſatur, hoc eſt ; Dignarus elt Yr /7uſtris ( pro ea qua erat' in Euclidem, 
hwic Scriptort videtur, propenſione } Preciethioues treſdecem habere, 'in pi 
pinm Elementorum Enclidis ; quibus ejuſdem explicat Definitiones, Pettis 
communes Sententias,' & offo promores Tropalitons tibri primi, catera poſt a 
nientibus rehifFurus. Hoc utique ab initio dicit Sawitns fibi fuille Prop mm 
atque hoc tandem in fine ſe ab/o/u;ſſe dicit. Eſto.. Et quidni hoc facerer? quid 
diceret ? ,£ ( inquit. hic Scriptor ) erat wc wr enter. eraditos 7liuftris (ant 
erat quidem : ) callebat linguam Gracam, ( &.-quidem optime : ). atbernus ili 
ram Chryſoftomt edxttonem Gracam ( deberus omnino, ſed & alia. ),» Arexitt 
duas Cathedras, Aftronvmie & Geametris ; ( grati agnoſcimus. ): Sed efto;"iFunlt 
ile alia licerarora inftrudtiflinus ('& quidem erat anftrudtiflinus; )- Num itt 
ili vitro dandum eft quod arheſer:atem intellexernt.? Fiers guide poreft(ik 
quit hic ) zz ille veteres legerit Geometras. ( Omnino fierr poiclt. Sed & falta 
et, Nec Gepmetras tantum, fed & glios Matheſeos Scriptores ; Verres, & Mp; 
- dernos ; tum legerat tum intellexit probe ; deque '1llis poruit fatis acure judi ol 
ferre. ' Quod {i _neſciat hic Scriptor, nos-certi.ſcumas, qui | plura vidimus val 
mina, ipſius mana fcripta, reconditiora © Matheſeos:contimentis. .'Erarque wt 
Mathemarica, ztate ſua, vix ulli--ſccundus : Sed; quid. porro ? ) \ulom ah: 
fubej/e poſſe canſam, purat hic Scriptor, quam Pracoccupationem , utque murdtt- 
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tam de Fuchde eftimationem, car voluerit ille hanc am porere.. an i. 
re afficihh, cum ea non ſont tam intellet#a abffoikes 00, i ſt 60 accaſt 08, 
toms, 4 oF 3 al 


Sed omnino falfus eft Vir eruditus. Nec enim ob' inmoderatum Backs off 
| mation, 


F 


Cap. LIT. A:LGE BR A. 


uvatiauem, neque #t-tu re difficih, ponebat operam. © Quod ipſe, <eredo, mecum'ju? 
dicabis ubi exe (fiante neſerverir) rem geltam audier. /*: pt 
EratSevilius ( quod alt ille ) mer Firos Erudines illuftris; eratque tum rerum 
agendarum Prudenua,tum varia Literatura inſtructus; Familia ſua; F-ocoque quem, 
occupabat in{ignis. Studia rerum Mathematicarumi'( quarum ipleperitus. Is A & , 

- £qu4k eſtimator, ) putabat ille nimus:neglecta. Cui ret ut ſubvenixer, duos: awe 
vat Joſtituendos Matheſeos Profetlores, ſais fumptibus alendos--"('Quod, ſpero, 
pon. wt partem Crmments recitat hic-fofipror,ſed ſolummodo ut rs, RT) ) 
 Cumgue £0 res proceflerat ut jam inchoandz-forent Prelectiones ;' le 3 non-4ram 
' Euchdem, quam Przfectos Acadenuz, eoſque qui aderant-illuſtres/Viros, hoc ho: 
© noxe Ml pandos cenſuit, ut. Prelettiones, ille ſuas ('Vir ſimmus )cnchoarer pri- 


mus;.;/Cumgue 1d 1n:Schola Geomerrie placuit ordiri' x quo potius quam 'ab Zu 
Ml 44 ordiendum-erat.? Eamque delegit {ibi tractandam, Fackdrs-portionem, non 
WH ut 4jeier, fed: ut: roman ; cetera relicturus Profetlort ſuo Geomerrico profe- 
MM quends Cumque hoc. Specimints loco. fecerit. Vir Magnus , honorem exhibirurus 


| wm;Acadenuz, & Iiluftri qui tunc aderat Auditorum ccetut; tum hiic quam erexit 
" Gathedrx : Ecquidihic eſt Indecori ?: aut, quod fuggllare debeat hie Seriptor ?'. Ego 
| giyl Cromwys! video Erat:quidam Magni Viri evyzgmifans, quod voluerit Cathe- 
” dram quam exexerat:,- iple cohoneſtare.: fed vitto dandum, nego. 'Quid ab lo 
| jhidem temports, expettatum vellet ;-1d 1pfis fub initium ( quod ſolent Geometrz ) 
- zndicabat : Non ut 111is oftentaret quam magnus ipſe fuerit Geometra', non ut alle 
- aqua Geometriz jam -aggrederetur, ſed prima quzdam principia, 'Speciminis loco : 
| (tam quia hzc primo veniebant exponenda, tum oo quz de his didturus erat 
| putaverit his Auditortbus forte furura magis grata”; cn abſolutis, dixit ( pro 
\ more Geometrarum ) ſe quod ſuſceptum erat abſolyiſte. ue Preleftiones ( tum 
_ quod eifdem Auditoribus gratum fore perſentiebat, tum in Jn cohoneſtamenti 
memoriam.) po pornuctee Hme Hz Lacrymz ! Hinc ca ( quam ſcriptor hic ad- 
- "00; ) Tragcean ! 
" Ar(inquit ) porucrit medtocris mmgentt Vir, vel ſuo Marie, vel Geometre cu- 
aj 9: [ac hore / rs has Des Axiomata, Poſtulata, ty 
Propoſuttone's mntelligere. Ut non fit tanto opus apparatu. Hui ! quam ſagaces 
* ſnot; [qui yolunt in: ſcirpo nodum quzrere ! + 
... Audivit ( credo ) ſcriptor hic, non raro, Concionatorem aliquem, cum ad po- 
| pulum Sermonem habiturus eſt, Lemmate quodam (pro texru) fumprto ( nec longo 
-forſin nec intellefty diffictlt ) concionem ordiri ;- Pu 
1 ©: ue vehtis ut vohis faciant bommes, ws ths facite. \ | 
-Quod [Thema nec adeo longum eſt, nec <jus verba intellectu adeo <difficitia. De 
- ls tamen ad populum habiturus forte et Concionator Sermonem. 'bene longum, 
- nedumy plures. Num hanc ule Concionem propterea perhibebit Ridiculam ? eo quod 
ym. Thematis Verba ſingula, tum integram Sentenuam, Auditorum nemo non 1n- 
| tellipat,quamprimum audiverit? Non certe; { modo que dicta funt, fint fana 
' omnia, ad rem przſentem fatis apta, & cognitsy uttha ; ) imo Se potius Ridendum 


.C ul argueritr. 

Par) ; atrin Sk Conctones habiturus erat ( non Sacras: quidem, fed ) Ma- 
" thematicas, ad Populum Academicum : $1 ( poſtquam ea prezfatus fuer que fint 
' ants Auditoribus debita , prxſentis- convencus rationem expoſuerit , cauſamque 
-carulle ad promovenda - | ergo war __ Ps cates a 
"alaquedixerit quz Matheſin generatim fpectent, ) illis fpeciatim expoſuerit, Quis 
| ner Eachids, Qua zrate ar & Ubi loc1 , did demum fit quod "bun 
| dicimps;. Quid tum per Definztiones fib1 volunt Mathematicz ; Quid per Axromata 
"(eu Communces Notioxes ; Quid, per Pof7n/ata; Etquomodo hc ab1llis differunt ; 
In quem afar; item hac inferviunc-apud Mathematicos, & cur premutr! ſoleant : 
| rewque particulatim expoſuerit ttiones ilas 7riginta-qumgue, Poltulara 
 Yengue, & Novems Axiomata : trons = dem ad Props/13z0nes, tum Proble- 
' ate tum T heoremato ; oftenderirque quid hxc interfit ; Cortbdh rem Conflru- 


£48 
we 
= 
he ) 
oe... 
7 


q 


da ſint Problemata , & 'Theoremata Demonſ/tranda ; nequid deſit, aut redun- 
der; atque ex Antecedentibus prohanda omnia : Tum Propofizrones illas primores 
00 particulatim Conſtruat & Demonſtret ; Oſtenderitque quid in Conſtractionibus | 
& Demonſtrationibus Euclideis (-quz quis forte non animadyverterit ) ſint oppido 
notanda : Paffimque interponat' ( ex reconditiort literatura } multa cognztu Ju- 

Ee. 2 | 
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bobadkenus dent cc as, 


2 A - xum reverentia,{ive alwunde,).in Zrrores ipſum-abduxerit plures} ibjque detinivery:! 
"= s \ *.oeulolque finer trinxerit_ne- lucem videab, viiam __ agnolcat ; quz, fi dhalſ;. 
prxjudicum,;ans forer confſpicua. . Atque :(;ſepoſitis 's. "ks. 


quam jam dentit ; (an .rebus Gravioribus,quam ſunt noſtrez Noge..*" 
Sed ad. Herrgotwn redeo,: bj oil Thane? 
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- Acomwiodatio Gufilgne ad MTRMer Juliet 


( | "pb Algebram fuam ZZarrivtus nudam expoſuerit y\nullis additis "Rita 
{ ., -plis de. uidem ad /particulare ſubjeftum applicatione*: liber hic filme 
c gere.exemplum , unum aut alterum z' unde 'pateat\, non: modo dua'W 
tres propoſitiones fic 1n unam compingi pole, fed; & integros tratatus. 'Ciyt 
hoc. tentamen jam dudum" feceram, anno 1649, aut 1650,*cum*mihi noys fit 

: Notaveram, apud , ZZer;gonium ( Curſus ſui Mathematici, volumini primo 

Kt | h jaudam ) Synopſin trium HF/Hlebrordj Snelli traftataum :(quorum Primus 
tur, Apolloni Pergat, de Determinata Settiont;i'Geometria : Secundus, Apol 

« * Pergai. de Proporttoms Sectione, Geometria : Tertius, Apollonii Pergai, de pil 
Seftione, Geometria, ( 4 Willebrordo Snellio reſtttuta. ) © Qui'{inguli plura © 


FI 
G44 


tinent Problemata, quibus ile totidem Singulares Solutiones exhibet, *' 
Ego ex illis- unum {eligebam. ( arpote-.in quo rejqua -fere'contineri/ vil 
bantur, ut ſpeciales cafus ; aut,inde, levi mutatione, derivari poflent :) niminuy 
Tractatus ſecund!, Problema Terttum. Quod, ad hanc methodum exploratit, 
videbam elſe. Quatuor Solutionum capax. -/Quod oftendit , .Sne//zz ſolutianed 
( faltem ut eam, exlubet FZerigonzus) utur Veram, Imperfetam tamen efle, * bh 
: que finuliter, oſtend! gun in Variorum ſolutionibus Problematum : quz yas 
bk quidem ſolyuntur, ſed non perfette, - 8 
Problema illud eſt - verbis) ad hunc ſenſum ; Duabus in codem lit! 
Reftis ( ut BI, C H;) poſetione_datis, oy duobus inibi afſignatis punts ut! 
| B, G:) per datum nm codem plano puniFum (ur D,) reftam aucere: ( ut I DH): 
jy ew datarum ſegmenta abſcindat ( punttis aſſjgnatis adjacentia) i data rat! 
 Puta, CH ad BI, 1n ratione r ads ; ſeu potius ( quo in Speciebus vitetur "nom: 
fradti-formis ) utr ad x. : ; 7 
nppameces BI, CH, rectas, {i fieri poffit, ( hoceſt, modo non fint parallels): 
coire in A. _ | | . x 

Earumque alteri ( puta ipfi BI )'parallelam DF, alteram in F ſecare. 
Ponamus item AB=b. AC=c. FD=#9. FC=f. Et r exponentem ti 
as; 


o 


, pnanone, } aut citra B ( verſus A: ? ſu; ponemus ultra Bj 33 r= 
\ ficontrartum 
| Fenmuc, wracungus Tir rs | yi { PERS 


Ex 
bs”. 


Cap: BIV. A Li'GiE B Ri\A:. 


nis datz. ( Quz omnaaidata ſunt, cum fs "__ fignis + —, ). Et ( __ 
wag BI=s: ILY CH=r4. 


—_ ”- HAVE. 0 _ CY 
Is \y : rh: 3.71 


| 1011p Y. 
| 358 291845 


011931: 5A 


311141 £1 $UD emi) 
| 4 lex Cin AB 


ddeoque, 
le verumcontingat, id fatta folutione | patebit EX radicts, @. Yalore 


 Cumque ex Datis non conſtet, num ſumendum fic 1 


terumque , utracunque fuerit ipſius fitio ( ultra vel citra B, ) pundti H 


pareſt clſe vel ſimilis ( "= ay a pp BY t Teſt ultra vel citra B ) 


; nd contraxius ( puta H cutra it ultra Sd. tra C, fil fit hs B.) 


* Priori caſu ;r 4 1dem haþebit Tab cum a. Adeogue cum pons cum ponatur A 1b + a; 
aA H (=AC+CH J=c+ra; Et FH ( C4-CH)= on ly | 

"Sdafii poſteriori ; 7 4. contrarium habebit ſignum FAST Ho, habet a, Micoqus, 
' cum ponatur AlI=b+4; pay ny ai ErFH=f—ra. AY 


Tum ( propter ſimilia Triangula ) erit m— 
RY - 8 AH, 'ad AI: fic FH, ad, F D../ ; BO £25; j 
Hoc eſt; ctra. bþa:: fira '.d. ' | | both ) 


| Ku {cum ab extremis zquale facto a medus).., mY 


als Sa **] 


det rda =bf+fatrbatraa aut23 21214 avit qt 


| Quod, rite ordinatum, \duas exhibebit Quadraticas zquationes, ( kun allis ca 


{bus convenientes. ) Et( quia Problem neutrum excludit caſum ) utramque uti- 
Malo autem utramque ſeparatam confervare, quam ambas in... Biquadratica 


| CG e: quippe {i hoc facerem, negotuum mihi tacellerem, caſdem poltea le- 


| Urpriorem caſum reſpict ( ub1 LH, fimilem forciuarur ur politionen ) hzcelt; 
HS 18 +ba=<+ gc. OP " 


4 
Fu f 
* 
F DU \ 
: hos r 
r 


Þ Cojus radices duz, ſunt duo 20 EW8 iplius 4 = BI. Niuwrum 


=Ot+rd—ftv: ce Bhs ar Aldo Ar, 1a ng 


27 
Quz cafum polteriorem reſpicit ( ubi LH, contrarjum habent Frum Tl he elt. 
: ar+be= == dc. 4 rt 
_ + bf | 
Eoone 


—— — 


r 


—_ 


AL GiEB RUA. CaplLIW CG 
of > Ciijus dhe Fadhors fair agus valores ihius «=BI -Nimirum ._ 
v4 = E110 —[tvordbt nad ff amb ban + 11 — 4 EF: 


WW. To 


quot &-quznam ſunt. A ffrmariver” ,\Negative 


et EX Pea magnitudinifus, diverliſque f | 
Verkighna A ii 8s & 


ribs x: ry ths "S ) OS Os 
dquato prior, a a+48y=+ 312 

Cujus dil radices ſunt a=— 2320 

Hoceſt =+6. Et a== 52. J 


 Mquatio poſterior, ..... "17 #3 ;ba: po == J0M,_ | 
ANEIO 


Cujus duz radices ſunt a= 19 + bh L | 
Hoc fs == + 26,"8 & =+12: Piraque Alhrmatva.” E a I Ing 1 


Adcoquey; fi prorſunra/R ſumarur BI,==6, aux 26; aut12'; aut ron] 
B I=$5 Singul1s his cafibushabebirar pron L 69 4a I D. H pr thy 
nay ( | I | 
[3:3 
L pm eff ; Angyli A airifinem, uecunque mutatam _ ual; 
f (ove TE non- aan 'valorem radicig: eo quod An _ K 
a 0. go 


Rs equazionen, } Pt pace in premills Figurs 
qoibus Ange 


Averſs eft, D, Cu rectarum I H in ve tis 
ml 43n quzItone non quzruntyr:: ſed re 
fr hahblc ke = us longitudines : I adeoque & CHcte. d 
referunt expoſiti valores. ' 


Eas' meg Ju 

Idem intelligendum de-pundto FP, live ſupra Gs ER SkBibcr A comin: 
( dummodo non fit altius quam C.) Qyamyis enum lieuilket punctum F. defi 
per ipſius ab A diſtantiam ; in hoc tamen proceſſu, Species - deſignat, : non quy' 
fit ſupra puntum A, {ed quam fit infra Poreft autem infra contingere. ſie 
fit ſupra tive infra pun&tum A.' Nec quicquam hine noy1 contingit, quam quod [ 
fit F infra A Om f major uam Cc. 
Sin ſup ra C caderet P, habebit- f” valorem negativum, ( quippe ipſius ink ( 
— Ga Rn Fey ©.) Sn F & Ccoincidant, exaneſecr f t , propter fo 
=f=0o, Y adeoque | 
Similiter; fi D, quod ki prefunitar ad eaſdem cum B partes iplius A C ck | 
ad contrarias ejus partes afſignetur, habebit 4 valorem negativum : ( quippe jan; 
ejus inde\diftantia ad has partes ; minor erit quam nulla ; 5 0 elt, cont1 | 
quod przſumitur citra. ) Sin aflignetur ubivis in A C redta ( utcungue oy 
vaneſcit &, ( propter FD=d=0: ) adeoque & de. 


Quod fi tum 4c tum bf evaneſcat utraque, aut ſint inter ſe zquales, ( unde: m4 
ſterior pars utriuſque zquatioms fit = o. ) Deprimentar duz Graeaticn ( pero! 
diviſz )) ad duas Laterales. 1 
$1: punQa B & A comcidant : evancſcet b ( propter AB=b=0) adergs ' 
bF. 1 
Si C'#* coincidant ; evaneſcet c ( propter AC=caz0; ) adeoque Je. -- | Hoc 

Et quidem in duobus hiſce -caſibus poſtremis ; prohlema reddicur ſimplicws- 
Quippe jam. habemus, grate duo puntte B C, in eadem refta; ACaut AB. 

"Prout autem, in variis cafibus, variantur magnitudines & figna datarum quat | 


titatum, magna conitrucionum orietur yarietas. Cujus adhuc alia exhibemus {pt * 
cimina. 


þ, c, 4, 


Il 
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1]. Si fis þ=7. £=3. &=6. f=zy, yy. (otra ad A) 
Fquationes crunt, 
aa+16a=—5r. & 24=-I46= 52. 


Prioris radices erunt— a=—8+y/x;. 
Hoc eſt, 4=— 454» & 4=—11,6, fere. 
- Poſterioris radices, a=+7#20. 

Hoc eſt, a4=+17, & 4=— 3. 

TIL $i b=4 c=8. d=—}, f=2, r=x. SH 
aa+g9a=—32. & aaþga=— 32 

Radices prioris, 4=—45Zy — 11,75; utraque Imaginaria. 

Palterioris, a=—2, 5X 2B. Hoc eſt, -+ 3, 685. & —8, 685, fere. 


uy 


\ WII Bo 


IV. Sib=16. c=8. 4==—3. f=3,5. r=+ £quationes erunt, 
\2a426a=— 160. & a4a+12a=Þ+160, 
- Radices —=13 43. & —6E14. 
Hoc eſt, — 10. 6 +8. — 20. 
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ALGEBRA , Cap] 


T.S=se=r. d=3. f=—4 r= Hemet erunt ( 
2-4 4417 a==+ 44. & A ——_ | s 33 R 
Radices, +8, 5Ey/ 116, 2x. & —ÞFF335- T 


Hoc eſt, + 19, 282, & — 2, 282. tere: Atque,— 11, & — 4. 


R 
It 
R 
Tt 
R: 
It 
VI 
4 - WE! 
I = F 
tr; 
VI. $i b=6. c=4. d=—4. f=—8. r=2. Aquationes erunt, | 
SET NEITIY & aa+144=— 16. 
Radices, —3X5. & —7Xy 33. 
Hoc eſt, +2. —8. & — 1,25. —12, 75. fere. 
Atque his ſex caſibus, figuras aptayimus. 
VII. $i þ=28. c=80., d=35. f=40.'r=3;. Equationes erunt, 
a a+ ngn=>Þ 3360. - -&-44— $2.4=— 3360,., 
Radices, — 36, 5X68, 5. Hoc eſt, + 32. — TOF. 
Item, 43, $EV/— 1467, 75- Imaginariz. ” 
VIII. Si b=28. c==80. d=2x5, 5. f=40. r=}. Aquationes erunt. | 
a a+ 85,5 a= 1360. ; & 10 yori nM , 
Radices, — 42, 75 £v 3187, $625..,, Hoc el, +13,7. & —99,2, a 
Item, +3725 5,25 Hoc eſt, +42,5. & _ od 
IX-- 1 .=8.c==6.. = 256 f=—2. FT. Aiquationes: eruns E 
aa+3, 6a=-+30,4 & RB Re R Wy 
Radices, 1,85, 8. Hoc &t +4. & —+5,6. Reals. 
Item, — 2,8y/—15,96, * Tmaginariz. 
A 


X. $1 b=49. c=149. d=45. f=76. r=4, Aquationes erunt. 
aa+I56a=—+x5152, & a4—148a=—FI5. 
; . Radxe, 


Cap. IV. ALGEBR A. 

Radices, — 738X106. Hoc eſt, +28. —184. 

Ttem, + 7418. Hoc eſt, + 92. IF 56. | 

XI. $1 6==7., C20. d=—2, 5. f= =13- r=. Equationes crunt, 
aa +3 50=—2b. & aa——16 5a=43S. [24 


Radices Ih £5,755 Hoc et, —12. — 23,5" 
Item, — 8,2 225 LV 350, ops: Hoc clt, + 26, 96: 7 * 53 FQ, 46. fere. 


XII. $i b=55. c==220. d==65. f=264.:r =1I. Aquationes erunt; 
aa + 276a=— (p28. & 44 —2524=r 6028. 
Radices, —138+y 13916. Hoe eft,, — 23, 91. | 252, 09. fore. 
Ttem, + 126* 148. Hoc e&ſt, +274 — 22, | 
XIII. Si $7. e514 d=8 fanQ q. r= FAquationes erunt, 
aa 24, fa=+I57,5. & 44—26, F4=—IF",, F. 
Radices,  —12, 25X+y 307, 5625. Hoc eſt, +5; 3. & —29, 8. fere. | 
lem, + 13, 25,*4, 25. Hoc e&t, +17,5. & 9. 


Et ſfimiliter- in caſibus aliis. Quibus figuras facile accommodes. 
Verum, {1 rectz CH, BI, ( polweons datz,) fint Parallelz: adeoque undla 
hot non habeantur, ( qui ex {uppoſita rd inclinatione orwntur : F ro- 

am fit fimplicius, nec nzf1 duas radices admittit. .Quz fic habentur. 
No am CB ecet, in Gy reta DG expoſitis parallela. Poſitiſque ut prius 
© ln eee 'prefumo ad eafdem ipſtus CB partes cum D; adeoque fi ad'con- 
 trarias partes cgntingat, id indicabit radicis # valor negativus:} & CH=72: 
- pono BC=4#, GC=2%8, (quam RN citra 'C; adeoque, {1 ultra C, «YAorem 
fabebi negatiyum,) & GD= 


> Ago 96s, 
B Tx 


Tum ( propter parallels ) fi ſupponantur IT, H, ad eaſdem partes retz BC 
erit - \ 
| U: BC, ad GC: /ic BI —CH, ad GD—CH. ; 
Hoc eſt &. g :t a—re . | — x8. 
Adeoque 4/—rka=ga—rga Hocelſt, k/=ga—rgabrka. 

| &1 

| Et =] 
 - g—rgeT rk up ; \ / 


1} Sin ſupponatur H ad contrarias partes: Erit, M4 


U: BC, ad GC: /ic BI+CH, a&# GD+CH. 
Hoc eſt &. 3 -::' 68. 3 + Fe 
Adeoque 4/+rka=ga+rga Hoc ell, k/=ga+rga—rka. 
tI 2 | 
gtFrg—rk 


: Et 


IF 


226. ALGEBR A. Cap. LIV, 


Val, junftim utraque, 


I 
þ. 7: exfE0;. F376 . 
Adeoque #Ixzrka=gaqrgea Hocedlh, K/=gaxrgatria. 
el 
Et —— 
- gpxrgark 
Sic; i fit BC=4=g. GC=g=7. EGD=/=x5;. r =4 Tum 
kl gn "FE. 
— == = 
gazrgtre 75333z44 }6 
Et ſimiliter in alus caſibus. | 
| Veiun ft 4=1 g=4 /=6 r=} 
> Radicum altera erit 6=4. Propter &#/==48. & g—rg+r&=8. | 
| Altera 4, adeoque /rfimire. Propter þ/==48. & gÞFrg—rk= 0. | 


Quippe tum IDH foret eadem cum DG infinite producta. 
Ec pariter continget, quoties GB ad GC, eſt ut xad yr. 


tu: 

Si D & G coincidant: erit DG=/=0; Adeoque & &/=0. & conſequen. | f 
ter, utraque radicum eyaneſcet; pun&tis I H, .cum BC, coincidentibus. '\W ; 
Fimiliterque zudicandum erit, 7 au res tulerit, 1n aliis cafibus, . | 
Demque fi refz ( poſitione datz) BI, CH, non modo parallelz fint, fe. gt 
coincidant = eadem recta infinita jacentes : ) coincident item IH punQa, Nan Y 
F- 


rea > D (pundto extra illam) non poteſt eamr niſi in unico punto ſecars 
( Idemque caſus eſt cum ſupra memorato, ubi B aut C coincidit cum A. 
"FU Quod commune punctum IH cadere ſupponemus ultra B verſus C; ( adev- 


que, fi citra contingat, hoc indicabit valor negativus radicis a=B1I.) 
Cumque, etiam fic, cadere poflit vel citra C, vel ultra C; ergo ( poſitis, nt } 
prius, BC=4, Bl=a, & CH=CI=ra;) habebiur, | | 


3 þ ; & ' oh 
Priori caſu, +—a=ra; adeoque k=a+ra, & =« * 
I +Yr 7 
E- | þ WH dat 
Poſterior caſu, a —k=r a; adeoque a—ra=k, & -=4a ory 
qu 
Hoc eſt; In prior: caſlu, 1+7r.1::&, 4 4 
In poſterior1, I—rT.1::4.4. Al 
. Quo __ caſu poſteriort ; fi ſit r minus quam x; cadet punctum IN | oy 
( prout ſupponutur ) ultra C ( propter 1 —r quanritatem poſitivam : ) fi yer * 


r plus quam 1; cadet punctum IH (contra quam ſupponitur ) citra C, imo 
citra B, (propter 1 — 7 negativam quanrtitatem:) fin y =, ( adeoque 1 —_ 
erit hic caſus ( poſterior ) 1umpoſſibilis, ( propter a—=BI infinitam. ) Quippe 

& ( poſitiva quantitas ) per ig cum Sdane; Quotiens ( ſeu tra&tioms vi 
lor ) eſt poſitiva quancitas: $1, per - negativam, negativa: Infinita vero, fi per 0. 


Sic, 1 BC=&4=6, &r =4. Tum crit; In-priori caſu 1 +7 =3: & a=h 
In poſterior, x —r =1: & a=12. 


Si, BC=k=6, & r=2, Tum, in caſu priori, 14+r=3: & a={=2 
In poſter:ori, 1 =r =—1: & a =—6. | 


OT 


' | Cap.EV- ALGEBR A 


Si, þ = 6, & 7 = 1.. Tum, in caſu priori, 3 -F=2:& g = — 


In poſterior, X —r=0: & a=5$ 


cy 


i 
-”_ \. 


PA %Y F. +6 B I 
C 


"ooe 


R | 4 — 


—— — ws wh — FT HE po SEN ——_—_ 
D « 


: T y þ T af of 
K "x —Infini P 
_ B WE 
48 "\ CG 


D 


Atque ſic quidem fiet, ubicunque allignetur D punftum, extra BC retam ut- 
cunque productam. Nam diveria poſitio puncti D, non omnino afficit xqua- 
tioneM. oy 

$i; vero affignetur D ubiyis_ in p infinta )* recta BC: caſus eſt indetermina- 

tus. Quippe tum { ubicunque in illa infinita ref aſlignentur ea B C pundta } 

torum IH utrumvis ( puta T) ubivis in ea _refta _—_ atque tum a C 

i cſfum vel retrorſum pro arbitrio ) ſamas (in eade rea) CH, quz fit 
6 afſumptam BT, in ratione # ad 3; puta ut 3 ad xz aut 2ad T, aut ad r, aut 
WF lia quavis ratione data. Nam neque diverſa poſitio puni D, nec diverſa lon- 
| | tudo rectz- BC, 1a 10am _ or ;'Neutra enim afficit. zquationem. 
s | Ep teta a Di( ubiy1s in. by a ita) ad omnia ejuidem pundla Per- 


F4 
f 


MEL tet My ——— ? 
re: FT ” m_y ES F F3] 


__ hi quidem caſus | acct omnes ; quamyis ſub problemate generaliter 
ropolito cadant ut caſus 1peciales; ſunt tamen ( propter appoſitas conditiones ) 
- licioris' naturz, nec tam 'altam poſtulant. Aquationem. | | 

oc interim ego Specimen; a Ftarriott ad rem Geometricam accommo- 
datz, exhibeo in re facili, ne Lectort moleſtiam crearem : Quod autem'-ca pollit 
rebus longe difficilioribus accommodari, ſatis comprobavit Carte/ias qui eandem 
quzſtionibus ſatis intricatis adhibunt. + 

uibus autem cam ipſe Zarrioaus adhibuerat rebus vel Geometricis vel Philo- 
ſophicis, ( erat enim ipſe in utriſque verſatus ) non valeo dicere. Varia quidem 
le ſcripſerat, quz Yarnerns item edenda in animo habuit: - Algebramque hanc 


edidit ut Prodromum ad alia quz poſt erant infſecutura, + Sed, Yarnero mor- 
tuo, tum reliqua ZZarrzozz, tum ipſtus FYarneri ſcripta aur latent, aut perierunt.” 


et 
— TC 


CAP. LV. 


Carteſii regula, de Aiquationts Biquadratice 
in duas Quadraticas reſolutione. 


rat, Carte/io1ta placuiſſe comperimus, ut in ejus Geometria ( Gallice pri- 
mum edita, Anno 1637; & poſt :Latine, > Franciſco Schootento, Anno 
1649; iterumque Anno 1659, ) cadem plane retineat ; ZZarriozum quali in a. 
Ff2 us 


AS FHarrioti promotiones Algebrz, {tatumque ad quem eam __—_— 


— 


ALGEBR A: _ Cap.;}C 
'- bus ſecutus:; . vis quicquam de ſuo. ſuperaddens: ('{i unam-de qua mox dicethns W au! 

4 on jas } quod fit pure Algebricum.' ot 

| Habet quidem ille, Effetones Geometricas, Algebrzque ad propoſitiones Geg. | 

metricas aliquot accommodationes : ut ante illum /7eza , Geraldus, Oughtreay, * 
aliique ; & poſt illum alii. ' Eumque hac in re plurimum illuſftrayit Fraxciſcu W 
Schotenias, ( vir modeſtus, induſtrms, & rerum mathematicarum apprime gnaryg; 
variis TraQtatibus ( tum ſuis, tum aliorum, ) Geometria Carteſtane ab iph | 
editz ſubjun&tis. Yerum de hoc non hic agitur : ſed de'pura Algebra, abtrate 
con{iderata : omnique materia pariter applicabili : quam, ab FZarriozo traditam, aj 
ſuam ille rem accommodat. | 

Unam tamen. hahet le Regulam ( quam in ZZ7arrioto non reper1o : ) De diflal. | 
venda zquatione Biquadratica ( cui deeſt ſecundus terminus ) in duas Quadra. | 
| cas; ope Zquationis Cubicz ex radice plana. Quod & ante cum. fecerant 
bus lib. 2. pag. 353. & Yeta alicubi; neſcio an alli. 

Cart?/ii Regula eſt ad hunc ſenfum, 

Pro expoſita xquatione Biquadratica, 


pM PHN. GH... 1=0. - 


Duas: ſubſtituit - Quadraticas, 


palin: 


THAI ATI «oe 3þ n+ 


= Q, 
In quibus utriſque- p retinet ſuum ſignum ( + aut — ) quod in Biquadratic ; 
| buerat. Sedg n priori ( ubi habetur —y x ) ſignum retinet quod m Biquals 


tica habuerat ; at in poſteriori ( ubi habetur + x) afſumit fignum contrary, 
Sed ad has reſolvendas, inveniendus eſt valor ipſius y; banc cubicam reſolyends | 


+xx+t 3 +I) «oo Fþ vs Z = | "4/1 


$0: 20 +PPY Y—=99=0. 
FFF 


In qua 2p fignum retinet quod un biquadratica habuerat p : ſed 4r contrarumal : 
mt ejus quod habuerat r. - 4 
Qua methodo hanc 1invenerat regulam, non dicit Sed nec eam demonſtrat, _ | 
ex Farriott puny eam facile deducas. Quod ego pridem feci, (aw 
1648 ) in Epiſtola ad D. Fohannem Smith, ( matheſeos tum Proteflorem Cantaty: ? 
21# ) hujus regulz tundamentum a me ſciſcirantem. 
Przſumendum eſt ex Harrzotj methodo ( quam & Carte/zus ſequitur ) Tot &&* 
in quaque zquatione radices { reales aut imaginarias ) quot ſunt in <jus ſupreno 
termino ( rite, ordinato ) dimenſiones ; factumque ex his continue iwlciplicuke 
abſoluta magnitudo data. Er, ſuperiores zquationes ex inferioribus ( inter ſeaub 
_—_ ) "—_ ca{dem radices habentubus : Adeoque in illas ( apta diviſions) 
* reſolv1 polle. 3 th | 
Ex * acaeBY , conſequetur : Siqua radix ſingularis, aut ex radicibus compdl- } 
tum, fit rationale; erit abſolutz magnitudinis datz Diviſor, aut aliquora pars. 
ring. facto tentamine ( pro cujuſque ſagacitate ) numqua pars aliquora ſeu dv 
ſor abſolutz magnitudinis in #quatione compoſita, fieri- poſlit x77 20 magnitudo | ; 
quationis inferioris ( ſive fimplicis, ſive minus compoſitz, ) quz expoſitam div» W #% 
dat, exquirendum. Quippe fi hoc contingat ; certum eſt, tum zquationem dividet 
tem, tum diviſione ortam, componentes elle expoſitz zquationis. Qua in re, eu ab « 


BY E B83. 


= 


bd 


coethicientium debita confideratio, adjumento erit fic inveltiganti. elſe 
Puta, 11 proponatur hec zquatio { quz eſt Cubicarum quinza, ) "1 ol 
aaa—daa—bca+becd=o. " 9 


Si tentamina fiant, de a#4, a#c; aut aa+bd, aa tc, ( qua non ſucoxdunt) 
a 


| Cap: LV. ALGEBR A. 


| aa—6a+ 


t4—d, 48— bc, ( quarum utraque ſuccedet : ) reperietur diviſione fadla . 
18:—bc=0, prodire a — 4=0; ( & {i per hanc fiat diviſio, prodihit 11h : ) a- 
deoque utramque elle expoſitz partem componentem. - 

aa—bc)aaa—daa—bcabtbed(a—d . 
aaa —bca 
—daa '  +bcd 
— das +bcd 
00 00 


Sic in numeris 3. | 


Quz et Biquadraticarum prima ; poſitis x,2, 3, 4, pro a, 6, c, d. Abſolutz ma- 
gaitudinis 24; diviſores ſunt I, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24. Tentata diviſione per a— r, 
4—2, As; 6 4—4444—34Þ2, aa—48Þ+3, aa—5a+4aa—sa+6, 

1 44—714+I2,04a4—64aa+Ia4—6,aaa—7aa+140a—8, 
aag— 8 24+ 194 — 12, 444— 9444426 4—24; reperietur rem rite ſuccedere : 


| Unde concludendum erit earum quamlbet zquationis expoſitz componentes ele : | 
 falaque per unam aliquam divifione ( puta per a@— 5 a +6, ) prodibit alia ( ut - 


44—54+4=0 ) quz cum i} expoſitam componet. 


44—ya+6)aaaa—10aaa+35aa—g0a+24(an —5a+4 
0 OY 1955T7 O68; 


— $aaa+294a—50a+24 
— $aaaF2544—30a- 
+ 44a—20a+24 
£: = 
00 | 00 00 
= 


Eſtque hzc methodus fatis expedita, ubi reperiri-poteſt zquatio ſimplex, ſeu h1- 
membris aliqua, quz expoſitam diyidat. Quoniam abſoluta magnitudo ut pluri- 
mum, non multos habet diviſores, ut non fit locus multis tentaminibus. A 

Sed ubi talis zquatio bimembris non occurrit ; magni laboris efſer omnia tentare; 
niſi fubvemiat alquod quo hac 1n re dirigamur. 

Cui rei inſervit ea Sombelliz ( quod ſciam ) primo, & poſt Y7ete, dilfelutio 
Biquadraticz in duas Quadraticas ; & tandem hzc Carre/iz Regula, quam jam ſpe- 
ciatim confideramus, 1 2 

1. Certum eſt, {i zquatio Biquadratica fir ex binis quadraticis compolita, id ad 
hujuſmodi formam fier! ; | yy 


42...ma.., b=0 + 
4a4...u4...4=0 


aaana...maaa...baa...bna...bd=0. » 
«.uaaa...daa... dma 
« - » 112444 


2. Supponimus item - ante tradita ). zquationes fic przparatas elle, ut tam 
aa 1n al pang a in biquadratica, habeant ſignum +. 

3. Quoniam ſupponitur terminus ſecundus (aaa) mn biquadratica, (f non 
ab origine defuerit, —_ jam ablatus : 'oportet 92 & # tum inter ſe zquales 
eſſe, tum habere contraria ſigna. Secus enim, non evanelſceret ille terminus. 

t Ponamus igitur ( quo caſdem cum illo literas adhibeamus ) —y & ++ pro 
m&n; & x pro a; &pro Coefficientibus, , ſeu notarum magnitudinum in quo- 
que termino aggregatis, P, 9,7. Quo reducuntur omnia ad hanc formam : 


Ff 3 + XX 


+}. $0 ALGEBR A Cap: LY; 


+xx—yx $b=0 
+xx+yx 8d=0 
+xxxx $bxx Sbyx bed, 
SAxXxX RANK : 
—JJ 3X R. 
+xxxnx* Span 59x 8r=0." 


Ubi primus terminus - habert + (quia faftus ex- + in +:) Secundu 

ropter —y x* & +7 x* ſe mutuo perimentes;) In tertio, yy habet 
L ra =p — y ' +yx;)# & d idem quod habuerant in WE 
( quod five fuerit + five —, pro eo ponimus, 5; & & pro contrario;) hy 
quarto, þ retinet quod habuerat fignum-( quia fit-ex '#-in + y4i)-ſed 4 aff 
- mit contrarium ( propter multiplicationem in —).  Atque hactenus .res conflay 
eſt, quzcunque fuerint ſigna 1plarum p, 9, 7 nth, 014210 372-0 
5. Jam vero, {i habeatur-+ 7; imdicio eſt, wplarum þ, 2 (in Quadraticy) 
figna fuiſſe fimilia, ('ſecus enum, non foret in biquadratica + þ {= 7. ) Ad: 
ue 1n termino tertio ( quippe {ecundus deeſt ) 5 5" & v5 d ſigns itidem lime! 
imilia. Et propterea' (cum fit 6 af RL hm? 92) erit 6p +yY=Vb.,v0; 
(Hoc ft +5 +d f fuerit +p; & —b— 4 fi fuerit — p: indeque conſt 
num - b, 4, habuerint utraque +, an utraque —. ) Et in quarto termino y}! 
gd (quia & dufta in + x, retinet fuum fignum, fed mutacur fignum iplins4: 
propter. ductum in — # x) Adeoque ( propter & by RAY =v q) crit vy ; 
=8v4..8g4d. (Et propterea, fi p q habeant idem fignum, þ major eſt; {/ 
major fi habuerint ill - ſigna contraria. ) Adeoque F + zy clt ſumma, &4 


differentia, & + r redtangulum, duaram & @ ſecluſis fignis. Hoc et ; «6d 
rit + p, - | 
+xx—y)x#+b=0 
+xx+yx#+d=0. 
+xxxx'+bxx+byx+6bd 
tFdxx—dJ x 
—yJ xx 
+xrxxx*+pxx3gxa+r=0 


Sin fuerit — p; erit 
+xx—y x—b=0 
+xx+yx—d=0 ' 


+xxxx—bxx—byx+bd 
dares 


. CHEESE hb 
+XXXX* —PpXXFgaFrm=o 


6. Sin habeatur — 7: indicio d&, iplarum & d ſigna fuiſſe contraria. k 
Propterea Bp +7 7 elle duarum b d differentiam, ( Earumque majorem > 


- athrmativam fi habeatur + P3 Ted minorem, {i 498 p. ) Et 7 DOSY a Ub 
mam ( ade ue +84, — &, 11 fit + : {ed I 4 1 _ 4. Et —f I 
| non. Hor ſt; fi +5, — 47 FS 7.) ; fo 
Txrx—yxTb=0 hujr 
'+xx+y3#—d4=0 P 
XX xx +bxax+byx—bd | FP 
—AXX $ By ba duſli 
— FF 5, | 


+TXXXX" EpxXtFtqa—r=o 


= TERS 


ht 
- I——_ 
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Sin —b, +4; ri 


bxx—=)Jxu—b=0 
PETIT TE=0_-_ 
zaxn —bax—byx—bd 
—dxxX—dy x 
—YYxXX "4s 


FxaXX PAX —gx—r=0 


7, Habenws itaque utroque calu, { hoc eſh, five fit + 1; five —1) .—_ 


1 . 
þ, d, (fecluſis ſignis,) funmam, di crentiam, &. R—— modo cognitus 


7. differentia : In poſteriori, p + 7 differentia, & 7) ſumma : & in utroque '+ 
/ angulum. bs | PWT 
8. Cum itaque fit utcunque, duarum p+ yy *& L, altera ſumma, altera dif: 


ferentia, duarum & 4; harum ſemi-ſumma cum ſemi-differentia, eſt duarum b 4 
major; & ſemi-ſumma dempta ſemi-differentia, duarum minor. Hoc eſt duarum, 


wTI/L 42) (EY) :-827 +7 
2 2z 'Y ( Hoc eſt } 2Y 

8p T// __ 26 (4227 Bp —2 
2 2) 2 


tera eſt b, altera 4, & propterea carundem redangulum £b = x. 


PROS ZZ ZL2EOLT LL Le of d 24 Aank & POO 


47 Y 


Hoc eſt +. B2pf+PPYY —179=0- 
R477 


Ubi p* ſemper habet ſignum + ( quia fit ex + in +: ſignum ++ ( quia 
ex "ue Failibus vI oner —— habuerat ſignum : af r ( propter tran{po- 
fitionem ) fignum ſuum mutat. | : | | 

g. Si igitur, reſolvendo hanc zquationem Cubicam ex radice plana z y; ha- 
beamus valorem ipſius y : Habentur inde duz quadraticz , ( nimirum , propter 


tit, —b,d.) Puta 


Harry a+) -- 3p. pro XX —Z M..b 
+ ; 
unpbr AT * pro xx +y x..4 


Ubi p retinet in utraque quadratica ſuum quod in biquadratica fignum habue- 
nt: ſed q in priori retinet, in poſterior! mutat. oe At . 
110. Harum quadraticarum radices bis: binz ; ſunt zquationis biquadraticz ra- 
dices quaternz. | 388 
Hzc ego fuſius & particulatim expoſui ( quz reticere malmt Carze/zus ) quo 
hujus Regulz origo percipiatur, methoduſque pateat eju{mod! plures inveltigand:. 
Poteſt autem idem fic brevius exhibert. = 
Poſito & pro reſpetivis ſignis ipſarum 5, d, ( five ſint+ five —, fimilia aut 
diſimilia, ) & & pro contrariis, ( & pariter alib1 : ) Compolitio fic inſtituetur. 


XX 


-nN 


# 
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#X—yx Vbh=0 
xx +yx' Vd=0. | 
ANNKA—YPHN Bop s "Bd gd. E190 yy +8p=35+80. 
J» 


Bhxx Rays | Ih fe 5 PROT Oe 
. Xxx x* pax | 8qu Sr =0. Is 
& $23. Et y 41 I b 
Adeoque Te +; —Y26d. Et 37» 'V3p =» 


10g ptripei=trd iy vip Z=vs 


3 | þ CT" *i4 FRITTEZ 4} ? &'4/ . 


Ltaqye (cognito -valore y ) habentur b, 4 cum ſuis Gignis.  Jplieque zquaing 


quadraticz; 
XX —P & +iY) vie of =ax—y x Bb =o. 


BY 
o> 
Ubi 1 7 ſemper haber 4: & £p: retinet fignum quod habuerat p: ſed 9 inyrin 
(in qua habewr —y x & bh) retinet mai, wreak. figaum ; in often (i 
habetur + x x & d, ) mutat-{1gnum. ' | oe 
Sic autem invenitur F. | 


x # +yx +i,7 Vip XX +3% &d=o0. | 


&7 __YYY Vp, V7 =Yd 


Quoniam T3/S3/ m— yy 
Þ+3Y) 832 = FINDS | | 


Ergo, horum rectangulum 
322 TLPIF SIS = ww dobWtr, 
479 | 
Hocelt * $82p)* FOp py =979=854r yy 


Hocelt * B2þ +pppy=929=0. 
R4ryy. - 


Ubt z* habet +; 2p retinet fignum quod habuit p: 2? habet +: 9 9 habet n 
& 4.7 _ contrarium el quod habuit r; in biquadratica. ji 
 Hujuique zquationss cubicz folutione habetur valor y, ejuſque ope, xquations 


convenuunt. 


binz quadraticz, quz uni biquadraticz quipollent. Quz cum Carte/u rradls 


hed ——— 


CAP. LVL 


2 


! 


De Regulis Huddenii, Merrii, Bartholini, a/::/que. 


Rzter eam Carte/iz Regulam, modo memoratam ; ejuſmod: plures aliustt- 

didit Johannes Huddenins ( live Yan Fudde ) Belga,” pro dillolvends& 

| quationibus compoſitis. 'Quas ( inter alia ſui ipſius opera ) edidit Fra 

ciſcus Schootenius ( five Yan Schooten ) ſed abſque Demonſtratione, aut indica 
methodo qua ad eas peryenerit. 


2 ©. 3 0D. 483 


.asn PELLDOS. 


SY OSERE 


Ur: 


[= 


—Q 
= 


= 
= 
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Cap. LV .ALGEBR A. 


Que quidem Regulz ſunt optum uſus in reſolvendis Mquationibus altioribys. 
Sed nimia foret digreſſio. ( cum multz ſint.) eas hic particulatim receriſere. 

Pares habet Merrizs ( Anglus ) in Tractatu nondum edito ; una cum Demon- 
{trationibus ſuccincte adjunctis, methodoque qua ipſas ex #Zarriori placitis ( jam 
ſupra traditis ) deduxerit. De.quibus item jam ſupra diximus. 

A Er quidem haud fperaverim alia Algebre y_=_ incrementa, quam quz funda- 
mentis illis ab Zarrzo7o jactis, & 2 Carrze/to alliimptis, nitantur. 

Sed largus adhuc {uppetit campus ampliandi, & exemplificandi ; quo Generalia 
illa ad particulares catus accommodentur, Quod ut Albi factum eſt, fic ſpeciatim 
in Regulis modo dictis, pro diffolvendis zquationibus compoſitis, five ad fimpli- 
ciores reducendis ex quibus illz componuntur.Quibus & plures adhue addi pofſunt. 

Verum, fi generalis excogitaretur methodus, inveniendi, in magnitudine phuri- 
membri per Species defignata, Divifores omnes quorum illa capax eſt, ( pariter- ac 

W in Numero expolito inveniendi Divifores omnes aut partes Aliquotas : ) Hoc de 
WW Zquationibus diflo]vendis artificium, foret ſub illa generali caſus particularis, 

Eraſmius Bartholinus, varias item exhibuit Regulas, ( partim ſuas, partim ex 
D. a+ Seaune,) de Limitibus Aiquationum determinandis. Quz res etiamnum pro- 
mover! meretur. | 

Sunt & alia incrementa plurima, quz ( poſt Arithmeticam ſpecioſam X Yieteo 
introduttam ) natta eſt Algebra.  Przfertim in hac ad Quzitoges Geometricas ac- 
commodanda, aliaſque plurrmas mq——_ non abſimiles. - Quarum rerum ma- 
ona ſuppetit copia in ſeriptoribus Mathematicis ex eo tempore confpiciengia. 

Talia ſunt quz habet Renatus Franciſcus Sluſius, Canonicus Leadienſts, ( vir 

crime ſubtilis & ingeniofus ) in Meſolabo ſuo, alnique Capitibus exdem annexis. 
ide: em plurima Franciſcas Schootentus, tluque Authores ab ipfo editi in ſaa 
 Gnmetria Carte/iana ; aliifque ab ipſo libris editis. | 
- Jtem Chriſlianus FHugenus ( vir item ſubtilis & curioſus ) in operibus aliquam- 

multis ab ipſo editis. ef od 

Item D. P. de Fermar, ſupreme Curiz Toloſane nuper Preſes, in ſyis ad D10- 

tam notis, alnſque. 

Et ( ante horum plurimos ) Petrus Ferigonits, in ſuo Curſu Mathematito ; alii- 
que plurimt. . | | 

Atque, ex noſtris, ( przter Oughtredum, Harriotum, '& Warnerum, ante me- 
moratos )- ſaacus Barrovins, S. T.D. nuper Matheſeos Profellor Zaca/tanus apud 
Cantabrigienſes, & Collegit Trinztatis diftt ibidem Przxſes, ( Vir alia item literatura 
cumulantfimus, ut ex ſcriptis <jus Theologicis quz extant liquet, ) in Przle&io 

'nibusejus Mathemarticts, alifque ab ipſo editis, ( magna varietate & fubtilitate re- 
fertis, ) rem eandem multum promovt. 

Johannes Kerſeius item, 1n Afſpebra 1ua, duobus Voluminibus edita, quibus hanc 
artem fuſe atque dilucide tradit; & abſtruſa Driophant; Problemata, magna perfpi- 
cuttate eXxpontt. | : 

Et D. Serhnes Yard, non ita pridem Aſtronomnz Profellor Savilanns, Oxome, 
nuper Epifcopus Sarisbarien/ts : EtD. Chriflophirus Yren, Eques Auratus, nuper 
Saulahus Altronomtz Profeflor, & nunc Regiorum Adifhciorum Superyifor Ge- 
neralis : Et (qui utri{que ſuccellit ) Zdwardus Bernard S. T. D. Aſtronomuz 
nuperrime Protefior Savihanus. Viri, tum in alia hiteratura, tum in Algebra, tota- 
que Matheſi optime in{tructi. Dictiſque Aſtronomiz Proftefloribus (Sernardb ſponte 
recedente ) fuecedit David Gregorius ( Scotns ) Medicinz Doctor, Facobr Nepos. 

 Quibus accenſeo Johannem Caſwell Oxonienſem ; qui eſt fcientia Matherniatica 
—_ inſtractus., aluſque m{tiruendis (jam a multis annis)) bonam operam 
COLIOCAVIT. | 7J 
_  Ttem Joannes Pellins, '& Tſaacus Newtonns, de quibus poſtea dicturi ſuns fu- 
fins. Et D. Carols Scarbrough, Eques Auratus, & Medicinz Doctor, quique fuit 
duobus Regibus Carlo fecundo, & Jgcobo fecundo, Medicus Primarius : Gui, quam- 
vis whil hactenus ediderit, eft ramen ( fuirque A multis anmis ) ſubrilt ingemio, & 
Matheſeos peritiffimus. Et D. Gu/iehmus Vice-comes Frouncker ( Vir fi abriliffimo 
1 hujuſmodi rebus ingenio ) #egie Socretatis, Londini, ( per plures aniios') Pre- 
ſes. D. Zdwardus Davenantins, S. T. D. Eccleliz Sarisbwurienſrts nuper Canonicus. 
Jacobus Grezorims ( Scoto-Britannus, ) Nicolaus Mercator, Fohannes Collins, Eamun- 
aus Halley, T homas Strode, T homas Baker, Michael Darey, Joſephus Raphſon, Ada- 
; mus 
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mus Martindale , Gilbertus Clark, N. Hanbury; Item Guhelmus Moline, 
San-Georgrus Aſh, (Dublmenſes Fiberni;;) aluque ex noſtris, rem candem ſcripts 
rtim edits, partim nondum editts, promoverunt maxime. 

_ Hisaddend! ſunt, Claudius Midorgius, Gregorius a Santto Yincentio, I ajmy 
PBullialdus, Rebervaliins , Paſcalinus, Yunus, atque ex exteris alt! : Qui hes, 
in editis, ſuis operibus expreflam Algebrz mentionem non taciunt ( ſeq q,, 
opera celare malunt;) ſatis tamen- ex re ipſa liquet, eadem eos plurimum uſyy 

ineis inveniendis, quz alias ( hoc celato ) demonſtrando oftendunt. Qugg 
Sluſias fecit in Meſolahi {ui editione prima ; cujus Editione ſecunda, oltendit, &« 
quitbus principus Analyticis ea deduxerat. Ut & Aewtonns noſter in ny 

opere, quo Motus Cceleftes ad leges Staticas Exigit. Aluque multi, Architeony 
inſtar, qui conſtructa oftentant xdificia, ſubducts quibus in conſtruendo utchy, 


tur pegmatis. 


CAP. LYIL 
De Alzebra D. Johannis Pellii; ſpeciatim de 
Problematis imperfette determmatis. 
P Olt Oughtredum & Harriotum, eſt ex noſtris Johannes Pell, S. T. D. in hx 


literatura jam 2 longo tempore verſatifhimus, jam nuper anno 168, Loy 


dini, mortuus fenex. Non multa autem ( quz potuit optime ) typis edidit 


Extart tamen ejuſdem Tractatus, lingua Germanica primum editus, 7 724i, ann 
I659; ſub nomine Ahonz7, qui ejuidem olim fuerat —_ Idemque ( vel igh 
us magna pars ) in Anglicanam linguam converſus a 7 homa Brancker, M. A, 
Collegio Zxonzenſi dicto, Oxome ; atque ab _ Pellio recognitus & non 
immutatus; Zondmr editus elt 2 Hoſe Pitt Bibl: 

&tioms in Alſgebram. 


Haber ille methodum, ſibi peculiarem, accommodandi Algebram ad varii gene 
Problemata ; adjuncto ad marginem Indice tottus procellus. Quam rectius intel 
ges ex ejuidem ſ1pecimine mox exhibendo , quan ( abſque illo ) verbis commok ? 


poſlit explicari. 

Arque, inter alia, oſtendit quomodode expoſito Problemate judicium faciendun 
eſt, num plene determinatum fit, aut non 74 Numirum ( {1 ego illum rette a 
quor) ad hunc ſenſum : 


S1 numerus Zatorzm ( inter fe independentium ) minor fit quam Qze/itaum: * 


quzſtio plene determinata non eſt ; {ed eſt Solutionum innumerabilium capax. 
St vero Datorum & Qux/itorum numerus lit zqualis ; quzitio pertette deter 


minatur : Nimirum, ad unam aliquam, vel determinatum Solutionum numerun; | 


puta ad duas, tres, plureſve, pro numero dimenfſionum in zquatione congrua. 
Quod 11 47a plura ſint quam guayita; ſuperflua ſunt ea que exſuperant;& 
talia forſan ut czteris {int contraria, nec cum eis poſlint confiltere, adeoque Pro 
blema reddant 1mpoſlibile. | 
Quo caſu autem Quzſtio lic expoſita, eſt imperfeCte dererminata; poſſunta 
quz deſunt Data, ita pro arbitrio ſuppleri, ut preſenti Inquiſitioni ——_ max- 


me videbitur : Sed intra certos limits, & fic conditionata, ut expolitx Queſtions: 
natura poſtulat. Poſlunt enim expolitz 'quzſtioni tales annecti condiriones, que © 


quamy3s cam non abſolute determinent, reſtringant tamen,. & quadantenus limitent, 
Verbt gratia: Si quzratur, Quis ſit numerus ( integer ) qui poſſit ( abſque fi 
ctione ) divid! per 3, 4, & 5 : Solutiones ſunt innumerz: nimirum, numerus 60, 
hujuſque multipli omnes. | 
S1 petatur diviſtbilis per 2, 3,4, & 5 : numeri 2 mentio, redundat plane ; ut qul 
in 4 includitur. 


S1 petatur quis numerus _ fit 1ta diviſibilis: Hzc nova conditio eſt plane 1n- 


congrua, & reliquis inconfi{ 


abſque fractione diy1dt. 


ens; cum numerus 7par non pollit per 2, aut 4) 


$1 


1opola, 1668 : ſub utulo 7nirads. 
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- Si petatuly Quis numerus .q#adraras lic poſſit dividi: Hxc interpoſita conditio 
zz{honem Treltringit, ſed non determinat; Sunt enim innumeri Quadrati qui lic 
funt dividt : Niumrum, numervs 900, hujuſque = quadratum mulripli omnes. 
Sin quzratur, Quis fit 92777ms numerus qui fic poſlit dividi-: Determina- 
tar quzſtio ad numerum 60, = = | 

Pariter; pro determinando 7 riangalo, requiritur, ut data fint tria latera, puta 
a b, c, aut quod -his datis xquipolleat. Requiritur igitur, ut data 7ria int ; 

o ilud derernunetur., _ 

Si itaque data tantum {int a, b, latera; poſſum, pro tertio c, latus ad libi- 
wm aſſumere, ( quod cum datis #, b, contineat triangulum : ) Cum hac tamen 
conditione, quod affumptum latus iflud fit linea rea. ( Quippe, hoc innuitur 
 ipſo Triangu/l nome, prout ab Zuchde definitur.) Item, quod duabus datis 
rectis, fimul ſumptis, minor fit ; ſed major quam earum differentia : -puta, mi- 
nor quam # +6, ſed major quam a—6; ( fecus enim non conficietur triangu- 
lym, ) Sed (intra hos limites ) quzlibet affimi poteſt re&ta, pro defectu deter- 
mination!s tertiZ. : $1 | | 

Sed {i, preter a, b, detur terttum aliquod ( ab iHis —— quo c de- 
terminetar ; quzſtio ct perfecte determinata. Ur puta, fi detur angwlas ipſis a, b, 
comprehenſus ( nam He determinabuntur extrema punCta redtz c. ) Vel ratio quz- 
fire c, ad datam a, aut 6, ( aut horum fimile,) quippe hinc determinabitur ipfius 
e longitndo. Sed non ex ratione ipſius & ad þ : quoniam hzc non eſt noya 
determinatio, ſed 1n datis @ & þ 1ncluditur, 

$i, preter datas a, b, requiratur ut Triangulum fit acutangulum, vel ut it 
 tuſanguium ; Hoc queltionem reſtringit, ſed non determinat. Nam varietas 
' aqhuc 1innumera relinquitur pro longitudine lateris c. 

$1 requiratur, ur nn fit RefFangnium : determinatur ad duos caſus. 
Nam vel ille rectus angulus continebitur datis &, b, ( quo caſu, propter angu- 
lum datum, dantur extrema pundta tertu lateris, adeoque ipſa c recta: ) vel 
daarum longior ( ut 4) erit trianguli quzeſfitz Hypotenuſa (rectum ſubtendens 
aogulum _ caſu tertzum latus determinabitur. Aut etiam, fi a, b ſint inter 
ſ zquales, determinatur ad caſum unum ; quippe tum necelle eſt ut hz contineant 
angulum lum rectum. ; 

$1, datis a, b, requiratur ut triangulum fit £quzlazerum: tum vel res deter- 
minatur, (f1 {int a, 6, inter ſe xquales, & utrivis c tertia;) vel (f1 ſint a, 6, 
inzquales ) caſus et 1mpollibilis. | | | 

$1 requiratur ut fit equrcrurum ; fintque a, b, inxquales:  —_ c carum al- 
terl #qualem ſum1. Sin zquales ſint @ 4; ea conditio eſt ſuperflua ; ut quz 1pſis 
datis a, b, includitur. | 

HujuſmodL zndetermmate queitiones, ſunt, multz ex Drophanti quzitionibus 
Numeric, Multxque harum {imiles, que ( ad imitattonem Drophantt ) trata- 
runt Yreta, Carte/tns, Pellins, Fermatins, Fremiclius, Billius, aliique. 

Harumque zndeterminatarum quzſtionum ſolutiones : vel tales ſunt ut cafus 
ones polſibiles comprehendant: Ut puta, cum dicitur numerum 60, _—_ 


multiplos omnes, nec ullos alios integros, polle Jer 3, 4, & 5, ( abſque fractio- 
(Ss . 


ne) dividi, Quo caſu quzſtionem dixerim perfe&te ſolutam. | 

Vel, tales ut reſponſum exhibeant unum, aut plura: forſan _ ſed non 
omna. Ut puta fi quzratur, ( quod dict folet ) Triangulum rectangulum in 
npmeris exhibere, ( hoc eſt, tres numeros tales exhibere, ut quadratum untus, 


duorum reliquoruam quadratis ſimul ſumpris, zquetur: ) & reſpondeatur, nume- - 


ros 3, 4, 5, hoc przx{tare: ſed & ipſorum zquimuluplos quoſque. Continet hoc 
reſponſum ſolutiones innumeras, nec tamen omnes. Nam, przter expoſitos, & 
corum #quimultiplos, ſuppetunt innumerz numerorum triades quz hoc praxfta- 
bunt, Quo caſu problema vere ſolvi dixerim, fed non perfefe 1olvi. 
Perfechor, hujus quzſiti ſolutio eſt quam habet Pellzns ( probl. 17. pag. 86.) 
alnque. Nimirum i aſſumpta ſint latera in hujuſmodi ratione, cc + d 4. 
(c—dd. 2cd. Hoc eſt, ut duorum quorumyis quadratorum numerorum 
Jumma, & differentia, & duplum refangal: ſub eorum lateribus. Quippe ſic 
fumprti numer, nec ulli ali, exhibebunt ( quod atunt) triangulum rectangulum 
mn numeris. Hoc eſt, his caſibus, nec alus, latera Trianguli reftangul: erunt 
ter {e commenſurabilia. | 
Ge 2 Sunt 


2J5 
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Sunt autem ejuſmodi zmperfe ſolutiones, plurime ex 1llis .quas haber 9, 
phantus, reliquique ( illum mutant ) authores modo memorati. Ubi totum lag 
artificium, in prudenti deletu magnirudmum pro arbitrio ſumendarum, 1g, 
deficientis alicujus determinationis : 1ta numirum, ut, in proceflu agony wn] 
tudines aliquz le mutuo deſtruant, indeque fiat zquationis deprefhio ad inferig 
rem gradum ;. vel in. commodiort 1altem forma compareat ' xquatio, quam for 
fi non ta fuerit ——_ tractata. SELTO $i 

Hujuſmod: Solutiones ſagacitatem arguunt in exquirenda ſubſtitutione cy, 
moda ( pro deficiente determinatione: ) fed queſtionem propoſitam non per. 
fete ſolvunt. Et quidem, ubi iſtiuſmod! inquiſitio factkenda eſt in ordine y 
al:ud. quid porro inveſtigandum; omnino Her: poteſt ut nullum ex reſponſi 
excogitatis preſent: ſufficiat occalioni, Quod mox de A/zgationis Regula ofter. 
ſur! ſumus. | | ; 
 Iſtinſmodi itaque Regulz, ſunt quzſtionum ſolutiones 1mperfectz ; reſpon 
forſan aliqua ſuppeditantes, ſed non omnia; nec ullum forte illorum quz px, 
ſens poſtulat occafio. Ld 

Atque hoc pouſſimum nomine, minus deamare ſoleo 1{tiuſmodi queſtions 
earumque ſolutiones {ic excogitatas, ( apud Drophanium aliolque ,) que rm 


quzelitam imperfete folvunt: ut quz accurationem Mathematicam minus 
_ plune.. 


Eas autem nemo ( quod ſciam ) felicius expedivit quam Aerſexs noſter, in 
Akebre tux volumine ſecundo. Ubi Drophanti, Biliz, aliorumque, problemay 
i{tiuimod!, utcunque 1ntricata, diſtinfte & dilucide enodavit : & tanta feliciay 
ut vix {ir cur quis in poſterum in hac arena ſe f4tiget. : 

Ubi autem ejuſmod: quz{tionum 1olutio perftecta c{t. & juſtis lmitibus & 
terminata, ( ita ut ad omnia re{ponſa pollibilia, nec ultra, ſe extendat, ) adea 
perungit accurationem quam poſtulat Mathefis, non minus quam ub1 quaſty 
vel unum pat:tur, vel certum numerum - ey gy I Suntque ejuſdem nature 
tales inquiſitiones. cam es quz Loca dixerunt Verteres. | 


CAP. LVII. 


De Alligationis Regula; prout ea vulzo trad: ſolet, & 
prout a Bacheto perficitur. 


ditur, eſt iniigne ſpecumen ( quod modo dixi) Problematis 1mpertetk 
ſoluti, .Ut quz Refſponſum nunc {ingulare, nunc aliquammulca ext 
bet, ſed non omnia ; & {xpe ne 'unum quidem eorum que preſenti compett 


\ Lhgationis ( quz dicitur ) Regula, prout in libris Arithmeticis vulgo ts 


. occaſionl. 
Exemplum eſto familiaris hxzc Quazſtio ; Anci/la emptum mittitur 20 Alt | 


20 Aſſibus; Anſeres pretio quatuor affuum, Coturnices ſemiſſis, Alaudas quaaiat 


tis pretio ſingulas; Quaritur, quot cujuſgue generis emende ſint ? Hance dl 
Alhgationis queltionem manifeſtum eſt ; N, | 

Juſque generis numerus ( pretio- inzquali, ) ut zquipolleant expoſito pretio me 
dio. Cut quidem reſponſum exhibebit Alligationis Regula in numeris 

{ed non ( quod hic deſideratur ) in integris. 

Numerus omnium propoſitus, eſt 20: Pretium medium quod imperatur, 
unius aflis : Pretia data inzquala, ſunt, unum imperato majus, 4 affium; & 
minora duo, 5 & 2 afſis. Hac data pretia ſunt ( per Regulam Alligationss) ii 
Alliganda, fefi invicem comparanda {ſingula, majus cum minare ; {cu excellivun 
cum deficiente aliquo. Quod quidem nonnunquam (ubs tym exceſliva tuil 
deficientia plura fint ) pluribus modis fier: poteſt. Hic autettz cum pretium 
exceſlivum {it unicum, unico modo fiet; quia deficientium utrumque non aliu 
habent excelſivum quicum comparentur, quam hoc unicum ; cum quo 1taque 


comparandum erit utrumque. Inque hac comparatione inftituenda, ( {ic mn 
oce! 


imirum, quomodo moderandus {it a : 
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t regula,) Excefſus' majoris ( ſupra medium pretium ) & minoris defects 
EE ſunt adfcribendz, ( exceflus adverſus 1d quod Jt minoris pret1, Fy 
Jefeftus ex adverſo ejus quod eſt majoris preti, ), quotcunque fieri contingat 
alligationss- - Arque tum demum ; ut ſumma omnium differentiarum, ad nume- 
rum expoſitum ; {ic differentia (ſeu differentiaram ſumma fi plures ſint ) cuique 


eneri adſcripta, ad ſumendorum. ex eo pgenere numerum. * Quippe hic eſt il[;us 


Regulz tenor. Hoc eff, mn preſenti cafu, Ut (2+3+3+3=) 7, ad 20; 
le (1+3=) Iz, ad 333, numerum Anſerum; & ſic 3, ad 8%, numerum Co- 
turnicum ; & fic item 3, ad 83;, numerum Alaudarum. Eſtque hzc unica ſo- 
lutio quam hc exhibet Regula. 


Pretia mequalia. Differentie. Numerus. Pretium. 


; __ 1 ” 
NNumerus omnium,. 2.0, " 3+J3- | 38- 4 133 |d4uſerwm. 
4 I | "© OS . 

Medium pretium, 1. | y) I 445 35 4. \Coturnicum. 
L 
I $ 
p a 83; 1_25 Alaudarum:. 

( - - 20 ; 


Interea tamen ( przter alias innumeras in numeris fractis ) admittit ea quzſtio 


hanc ſolutionem 1n 1ntegris ; . 


 Anſeres 3". Prev ' 22. 
Coturnices I5 . Pretium *Þ. 
Alaudz - 2. Pretum &Z. 


— _ — W— __ —— 
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Simileque oftend1 _poteſt in alus hujuſce Regulz exemplis. Ub1 plura nonnuh- 
quam ſuppetunt Reſpontſa, ſed nunquam omnia: : | 
| Impertectionem hujus Regulz notavit Bachetus, in notis ad Queſt. 41. bb. 4. 
Diophanti.: Eique medelam ſupplet, ſua Merhodo,: ex principus Algebrz peritam. 
Cujus exemplum unum aut alterum ic ſubjungo. Eſtque ea ad omnes hujuſmod 
ay applicabilis ; ſed majore cum glifficultate, prout creſcit numerus terminorum. 

Primus eſt 11le adem cafus quepr modo memini ; fed quem ulle alus verbis expo- 
nit; ad hunc ſenſum ; A\aumerum 20 21 tres partes ita dividere, ut prima 1m 4. du- 
Ba, ſecunda in 5, tertia in }, conficiant 20. Solutio cjus eſt ad hunc ſepſum. Eſto 
pars prima #,, ergo duz relique ſunt 20 — #, (adeoque # minus quam 20.) Cumque 
prima 1n 4, {1t.4 #2; ergo 20 — 4. ,, ſunt 5 ſecundz, & j tertiz. (Adeoque 4.7 minus 
et quam 20, & 2 minus quam 5.) Cumque fit 20 — 4 2 =} ſec. + } tertiz ; hujus 
quadruphum 80 — 16 z, contincbit tertiam ſemel, & ſecundam bis. Unde i ſub- 
catur (20—# ) ſumma ſecundz & tertiz ; Reſiduum 60 — 15 », erit ſecunda 1e- 


mel. ( Adeoque 15 #2 minus quam 60, & # minus quam 4.) Atque tum demum . 


hoc ex 20 — # ( ſumma utriuſque ) ſubductum, relinquit tertiam = 14 — 40. 
( adeoque 40 minus quam 14 #, & # pluſquam 25.) Cumque nulla porro occur- 
rat Iimitand1 occafſio ; numerus quilibet ( integer fra&tuſve aut furdus) qui minor 
lit quam 4, & major quam 2, allot poreſt pro # parte prima. Atque tum 60 — 
I5 #, pro ſecunda ; & 144 — 40, pro tertia., Quz eſt perfefta quaſit ſolutio, 
& intra juſtos rerminos limitatio. Eſt autem, intra dictos limites, unus numerus 
integer, numirum 3, ut qui major eſt quam 25 fed minor quam 4. ee - 

| Creſtente autem numero terminorum, procelſus eo fir perplex1or, ſed erfdem 
nixus principius. Ut in exemplo 1bidem ſequente ;  \amerum 100 ta dtvidere in 
quatuor partes ab,c,a, ut fit 3 a+ b+5i3c+3d = 100. Solutio ejus ad hunc fen- 
lum breviter exponetur : Quoniam roo =a+b+ c +d; ergo 100 —a=b+ 
c+d. ( adeoque 4 minor quam 100.) Et quoniam 3 a+b+ic+jd4=100, 
ergo 100 — 3a=b+Z3c+3d. ( adeoque 3 a minus uy 00, & a4 minus quam 
72333. ) Tum ſumpto 100 — 4 quaſi cognito, dividatur in 6, c, d. Ergo 100 — 
4=b+c+d, hoc et 100—a—b=c+d. ( adeoque a minus quam 100—, 
& þ minus quam 100 — a. ) Ita tamen ut fit 100 —3 a=b+ic+22: hoc 
ell, 100—z3 a —b—=4ic +39. (adeoqueb, minus quam x00 — 3 a, & 3 4 


minus quam ri00 — þ,” & @ minus quam 333— 4$#.) Ductiſque ommibus in 5, 
G g 3 fier 


237 
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fiet 700 — 21 6 —1b=j6+4 Indeque ſubductis I00 — a —b=e4q 
—=5b. 


manebit 600 — 20 4 — 6b ( adeoque 6 + minus quam 600— 25 g, & 


'- minus quam 100— 3} a: item 20 @ minus quam 600 — 6 b, & a minus quay 


30—+&#.) Diviſdque omnibus per 5, fiet 240 — 8 a — '35=c. (adeoqueg, 
minus quam 240 — '2 6, & a minus quam 30—4; &, ut prius ; 6 certe nuny 
quam 30, quantumvis exiguum {upponatur 6. ) SubduQto. igitur hoc valore ; 
ex 100 —a—d$=c+0&, manebit 74a4+3b — 140=4. ( adeoque 75a+14, o 
pluſquam 140, & «+16. plus quam 20.) Sumendum 1taque pro 4, quidliby 
minys quam 30. { Quamyis enim oporteat elle, ut prius, minus quam 30—}, 
non-hinc oritur nova limitatio; nam quantumyis exiguum {it 3d quo 4 defigy 
2 30, poteſt tamen 3; 5 co minus ſumz, cum fit þ quoad parvitatem indeterminag,) 


Eſto 1gitur 30 — e = &@ (ſumpto e quoyis quod minus fit quam 3o.) Proj 
To quidlibet quod minus fir quam 100 — 34 a, hoc «lt; ry 33e.' Ely} 


ſumas 


« 33e—fþ, (__ F quovis quod minus fit quay 


a=30—e. 33e-) Pro c, ſumas 240 — 84— 236, hoes 
b=...zie—f. ( ſubſttutis, pro 4 & 6, eorum valoribus) 23f. þ; 
7 ONES 2zf. pro 4, fumas — 140+ 7@+ 134, hocelt (tubſt, 

=70—2ze—1IFf. tutis valoribus a, b,) 70 —24e—13f Quz & 


 — L317 problematis plena ſolutio, & juſta determinatiz; | 
OY INr IO. eſponſa continens innumera, prout { intra eos ter. 


minos )-pro arbitrio ſumas a, e, f Hacherus exhiber, 1n INtegris, reſponſa $i, 
Quibus addas, in fraCtis, quotlihet. | : : 
Sed Alligationis regula, etiam hujus quzlati, non nift unicam ( reapſe) þ, 


lutonem exhiber ; cum nonmfſ1 unicum {it pretium, tupn 


medio ſunt minora) abſque ulla variatione. Adeoque a, 4 
in eadem utcunque ſunt proportione ; nimirum ut 1g, 

c x | 2+ |% 28.. Et quamvis & (cujus pretium, idem eft cum medio 
"SE _ cum reliquorum vel quibuſvis, vel etiam onritege 


gart: poteſt” quidem hoc ommum aggregatum augere (ad 


a 8 2.5 ' 2 medium, cum quo alligar: poſſunt pretia. detectiva ( que 


a 37 2.5.02 dendo plus minuſve magnitydinis med!1 Preti1 ; ) non tz. | 

þ iS 2.4.49 == hoc immutat ; than in. reliquorum inter fe qr. 
7 ) ©2:7,# portione, in quo. confiſtit totum' Ailigationis my{terium, 

c x 2.0 { Plura poſſent inde huc transterri exempla : ted hzc uf 

df 2.0 j$ cant ad indicandum, quid inter{it inter ſoluttonem veran; | 


& 1olutionem pertectam. - 


CAP. LIX. 
Methodi Pellianz Specimen. 


unum prout apud ipſum comparet. 


()* methodus Pe/tana melius percipiatur, libet hic ſubjungere exemplun | 
Exponut 1lle primitus, rotidem diſtinCtis lineis, omnia Quazſtionis Dat | 


ſeu datas zquationes, ( ut hic ad Num. x, 2, 3, 4. ) erſque ex adverſo, in rens 
tiore margine, omnia 2Qz/iza, totidem item dictinCtis lineis, & fi contingat Que 
ſita. Datis efle plura; tot quot opus eſt relinquit ad calcem Datarum loca vacus 
Aſteriſco notata, (ut num. 5,6, 7.) Quz notant, quzſtionem eatenus eſſe,n- 
determinatam ;* adeoque tot polle poſt aflumi ( fuo loco ) politiones pro lib 
oe Num. 13, 17, 29 : ) ita tamen conditionatas ut patiuntur conditiones quz 
{tioni annexz, quz illam ( ut ante dictum eſt) quadantenus Iimitant, fed non 
abſolute determinant. | | 

Tum procedit, argumentando A datis, ad novas #quationes exquirendas, © 
ordine quo expetlire viſum eſt,. (ut Num. 8, 9, 10, &c 


numerans ( in media columella ) quo poſſint commodius citari- Notarque bre- 
vibus indicus ( in remotiore margine ) ex qua precedentium, & qua argumet- 
tatione, infertur ea quz ex adyerſo eſt xquatio. | 


Siquando 


.) Omnes &quationes | 


«- "of 
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fattis communibus additionibus. Num. 89. 83 + —ex Au.88. tranſpoſius 1" ay 


BS T = T.,Þ TT. 
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Cap.LIX. AL GEBR A 


Siquando viſum eſt novum introducere ſymbolum, ſeu novum characterem, 
ro antepolius ſed nondum cogmus'; notat, ad marginem, hinc exortum ef{e no- 
yum Quzſitum ; ut Num. T1, 12. Et ubl ( pro defectu determinations debitz ) 

Grionem pro libitu atfunur ; notat, ad marginem, pro quo defeftu ; hane fib1 
fumit libertarem 3 ut Num. 13, 17, 29. Et uby, in procelſu operis, quzſitorum 
aiquod innoteſcit ; literam minuſculam exinde commutat, in majuſculam; quo 

teat” ( inſpectu ) cam magnitudinem jam efle cognitam :. ut Num. 51, 58, &c. 

Notz quas adhibet ; preter Oughtredt, + — x :; = y (pro Additione, 
$ubductione, Multiplicatione, Proportionalitate, #qualitate, & Radicalitate ;) & 
Harrioti >< ( pro Majornate, & Mainoritate; ) ſunt, + pro Divifione ; & g 
ww, pro Involutzone & Evolutione ( ut w—_;} hoc ot. pro Conftructione 
Poteſtatis ex radice data ; & Extractone Radicis ex data, poteliate : ( puta & 2, 
& 3, &c. es Quadratione, Cubatione, &c; & w 2, w 3, &c.. pro extratione ra., 
dicts Quadraticz, Cubicz, &c.) & .*. pro £720, Teu Ylationis nota. Numeri- 
ue in remotiore margine 2, 3, 4, &c. innuunt ut plurimam zquationem ali- 
yam antecedentem eo numero notatam, quz hic citatur. Ubi autem pro nume-- 
ris abſolutis occurrunt, punEtulo ſuperne polito 1d, infinuatur. Ubi arguit ex 


 &rmini unius plurmmye tranſpoſitione in xquatione alia ; {i unus aliquis ter- 


minus tran{ponitur, 1d innuitur nota + feu — ( prout contigerit communis ad- 
ditio aut ſubduCtio ) adjunfto- termino fic tranſpoſito ; {i vero plures int tran- 
ſponendi ( nec locus fir ſcribendis omnibus ) notis + — ſimpliciter poſitis ea 
plurium terminorum tran{poſitio 1nnuitur, 

Sic (10 preſentt quaſtione ) 4 =? ( 4 #quarur cumam ? ) innuit 2 efle quzſito- 
rum unum, ſeu magnitudinem cujus valor quzritur. Cumque hujuſmod: occur: 
runt ſepterm, data vero nonniſ{t guazuor : Num. 5, 6, 7. tot ponuntur aſteriſmi quot 
deſunt data ; poſt citandi Num. 13, 17, 29. pro adſumendis totidem pofitionibus 
zhitrariis. Sed Num. 11, 12, # =? p =? notant 2, p, non arbitrarie lumptas, ſed 

uirendas, in ordine ad primitus quzſita detegenda. Num. 8. ddd — 2, notat, ex 
ddd, ſubducendum eſſe {eparatim utramque partem zquationis fecundz. Num. 14. 


11@ 3, Aquat- II, utraque pars cubanda. Num. 19. 18—14, Ex duabus parti- 


bus £qu. 18, ſubducendz duz partes A. 14. Num. 22. {equitur ex 8 & 19 com- 


paratis. Num. 25. ex additis Aquationibus 22 + 23 + 24 Num. 28. 27 - n, 
utraque pars Xq. 2.7. per z dividitur. Num. 33. 32 + 10p, utrique partl qu. 
32, additur 10 Pp Num. 34. 33 — I1o* utraque _= Aqu. 33. dividutur per ( nu- 
merum } 10, fuſpenſo ad frontem punctulo. Num. 35. probatione non indiget, 
cum ſe probet ex calculo. Num. 55. 54 w2. extrahitur utrinque radix quadratica 
Fquat. 54. Num. 56. 55 x,10* utraque pars qu. 55. multiphcatur per ( nume- 
rum ) 10” Num. 83. 82 ++, ex Au. 82, tranſpoſitis aliquot terminis, indeque 


terminis, indeque factis urrinque partim additionibus, partim ſubduQtionibus, Num. 
go. 89+ 121, Aquationt 89, additur ( non zquatio 121, ſed, propter apicem 
in vertice ) numerus abſolutus 121. Et finuliter alibi. 

Quod autem hic habctur Exemplum, eſt illus Prob/. XXYIII ( ſuis ipfius ver- 
bis.) Quz eſt ejus {ccunda folutio Rue Frionrs 19. hb. 5. Diophanti. Nunurum, 


# ” * . . . . . 
Irvenire tres numeros, quoram ſmngul: ſeparatim ſubdutti ex cubo ſumma 
ommnium, relinquant tolidem numeros cubos. 


\ g=? | Ia+b+c=d 
| þ=? 2ddd—a=ece. | 
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c==0 ddd —b=fff 

| d=? 4ddd—c=geg | 
Fenn? 5+) 

Free? 6 M ) 

g=! IC) A. | 


ddd—2 to =ddd—3270 
ddd—3 | gb=ddd—fff 
ddd—4 |19e=ddd—ggg 


n=? |r1Sit e=p—#x 
p=? © |naiSit f=q4un—p 
5(*) [x z/Sit = 238 ix @ 
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EE 3 EE= 2352637 


| 39304 - 
67 & nFFF= 
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"2 — 62 |16|512000— 494424 =17576 


» [z2— 63 |[|77}512000 — 4.72696 = 39304 
72—+ 64 |\78'512000 — 448000 = 64000 © BE 


' Pellius ibidem hzc addit. 


« In Franciſci Schootenti libro, SefFiones Meſcellanee difto, Lugduni Batawruy 
« 1657 edito, Sect. 13. hxc habetur Quzſtio cum zica ſolutione ; quam fe ax 
" deſumpſiſſe ex Epiſtola Zudojphi van Ceulen ad Nicholaum van Per/un \cting, 
© Zudolphi procellus idem fere eſt cum methodo ſupratradita ; ejuſque valores ipk. 
«rum A,B, C, D, E, F,G, iidem cum hiſce; niſi quod faciat G=38. Fe 
« preli menaum % ponentts 240 pro 40 ; quod mm iterata editione emenaatar.) | 

&« Probabile eſt, plura eum quzſiifle reſponſa, fed deinile priuſquam ea 1nvene. 
& rit, deterritum numeris ſubinde provementibus qui {int minores quam ©. 

« $i in Agquatione 29, pro 11#+1p= 2, fcribatur 11» + 2p=2, (& 
& hoc poſito procedatur ut prius:) prodibit 4a minus quam 4, adeoque 


Ee Si {cribatur 1x # + 0p = 2,, prodibit ddd minus quam & ; indeque 


Ef== _ Ut Luabiphum putes , bona tantum fortuna , inter duos hoke 
&« ſcopulos feliciter navigaſle , vitatis utrinque numeris negatiyis, adeoque incan 
«© poſ1tionem incidifſe fortuito, quz numeros {bi exhibeat poſitivos omnes. Ind | 
& que ib: ſumplerit ſic concludendi anſam ; ConFta? ergo numeros rite ef/e ment: | 
© Crus rei ſolt Deo debetur gloria. Schoot. pag. 4.36. lin. 1. 

« Hinc «ft quod Nicho/aus van Per/im, rem magnam ſe preſtitiife putayert, | 
&« quod unam adhuc aliam reſponſionem invenerit : quam fic exhiber Schootemw; 
«© amnurum, | "Io 


15817815000 ,  gg68152000 , Bygz5120000 
86526834967 © 86526834967 © 86526834967 


« Sed nihil addit de methodo inveſtigandi : Neque conſtat Sehooteninum ipſum en 
&« minaſſe, num verz fint necne hz reſponſiones. 
«Sed ex ipſo aſpectu manifeſtum eſt, non ex optimis fuiſſe illus exquirendims 
« thodum ; ut quz illum deduxerit ad Frattiones tam magnis numeris exprumet 
= : cum aliz interim methodi refponſa ſuppeditarent numeris multo breyit+ | 
us. | | 
« Methodus ea quam ipſi indicaſſet Zudolphus, facili additione promota, L + 
&« ſubmuniſtraſſer reſponſa in Fraftionibus innumera, excluſis numeris tum 1 
© tum negativ1s. 
« Pro excludendis negatiyis, ego ſic procedo. 
< Inveſtigationem ſupra poſitam prolequendo ; pro Aquatione 29, hanc ſubll: 
« tuo 11+ p= £ 2, vel — 2. Arque tum inquiro, Quis numerus 
«fit valor Q, quo tum e tum f major fit quam o. Atque in eum finem reſum 
« antepolſitas zquartiones, 11, 12, 28 ; indeque fic arguo, 
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5 2 potelt eſſe x; vel fraftio quzvisinter - : 


— 5,882.91 —23,52.996. 
9 &c,& 3z —+ He. 
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I14 as Q poteſt eſſe, quiliber ex 18 integris, inter — 5, & = 24 : vel 


Hh 2 


7=— 6, ur qui eft integer proximus poſt — 5. 882 9c. 


Haſte” . 


ALGEBR A Cap.LX 


HaQtenus Peflirrs. Qui deinceps proſequitur duas illas poſitiones proxime me. - 


'moratas. Quibus tamen recitandis 1upertedeo. 


Procedit porro ad Tabulas conſtruendas; quarum ope magna Refponſorum yz. 


rietas prompte ſuppeditetur. Sed quiz jam diximus fufficiant ad ipecimen-Fy. 
hibendum_ method1 Pe/hangu. Ire ; 

De hoc autem {pecimine, hoc viſum eſt annotare, vt precipuum hujus pro. 
ceſſas artificiam. Nimirum; Ad zquationes 17, I2, 13, I7, 29; ubi ſubſtiyy 
ſeligit pro aliis quantitatibus exhibendis : Non 1d utcunque factum et, & fine 
delectu : ſed: ſumma cum cura. 


Ad ZXqu. 11, exhibet p cum +; ſed, cum ſigno —, .ad Aqu. 13. Eo fine, 


ut, cum hz poſt comparandz ventunt, ad Aqu. 14, I5; iterumque ad 

I9» 20, 22, 23: + f* & — p ſe mutuo deſtruant; eoque Aquatio Cubica 14 
Quadraticam deprimatur : ' Indeque ad Aqu. 25, ( czteralque. quz hinc depen, 
dent ) p3 non compareat: Et proinde ad Zqu. 28. diſpareat etiam #, & zquati 
 dehinc fiat Quadratica. q | TM 


Tum harum - ope ( », p, ) expungit, ad qu. Ir, 12, 13, notas e,f,g; & x | 
_ 17. notam d. Ut jam poſſint magnitudines omnes ſolis x, p, explica 
& is} 


x ſolz jam mancant 1nquirendz ; &, poſt Aqu. 34, fola ». Atrque 
inveniendis, novam adſumir politionem ad Aqu. 29. indeque expungit p &qu.z, 
Er tandem Aqu. 57. habetur AV perfe&te cognita ; &, hujus ope, reliquz ons 
ſuo ordine. | 

Item, Xqu. 12, 17, ponitur 4 #; & 2 #» Mqu. 13; & 1# qu. 11, co fin 
ut ad Aqu. 20, evanelicat 2, & ad qu. 28, habeantur 121 2», & 4, numer 
quadrat!. 


Tum ad ZXqu. 29. ponit 1x # & 2 (eorum quadratorum radices) ut har 


quadrata (Aqu,zo.) poſlint (Aqu.z1.) deſtruere ſimilia quz fuerant ad Aqua 
Nam abſque a9 provida cautela, haud facile procefferit opus. Via 


tem artificio opus eſt, indic1o eſt has ſolutiones, utut ogg we ele, n«. 
uz{ttonibus & Sol. 


ad omnes caſus de extendere. Quod fit in Driophantezs 
tionibus quamplurimis, aluſque ad earum umtationem formatis. In quibus pr, 
cipuum negotu myſterium. confiſtit in hujuſmod1 cautis proviſionibus que tr: 
ſponſa exhibeant caſibus nonnullis, nec omnibus tamen, accommoda. be 

Verim quidem eſt, Pe/hum in Additamentis Aqu. 79, &c. ſatis" determindf 
magnitudinem gz que fit cocfficiens iplius p, Xq. 29. politis eis limiribus qua 
ultra citrave non poſlit (*manentibus ante poſitis) adlum1 g; & eoutque foluw | 
eſt perfeCta, non zmumeras tantum ſed omnino omnes ſolutiones exhibens. - & 
11la ante-poſita Aqu. 11, 12, 13, 17, manent adhuc indeterminata; innumeraa 


mittentia varlietates; pro quarum 'f{ingulis, novi ponendi erunt limites mags | 


dinis 9. Quz omnia ad perfectam ſolutionem dererminanda forenr. 

Sed & Tabellas ——_ 1lle ( quas ego, brevitatis cauſa, hic omitto ) Qs 
bus ad alios item catus limitandos proceditur. Quas, qui volet apud em 
quzrat, | | 


# 


CAP. LX-- 


Specimen alind Methodi Pellianz. 
()- methodus Pelhana plenius explicetur, libet hic ſubjungere exemplun 


aliud (ad fuorum imitationem ; ) bm exhibens, non (ut eat 
1lla -alia ) indeterminatam,” ſed ( ex 1e ) perfefte determinatam. V 
mihi dudum propoſuit, D. S/as Titus Chiliarcha {Regii Cubiculi rum miniſter) 
vir 1ngemioſus, retum Civilium & Militartum gnarus, & in Matheſi aliaque |: 
teratura varia peritus. 
Problema.. 


 (aabbe=16 
Poſitis 24 b+ac= 17> Quzruntur Numeri a, 6, c, 
cc +ab=18 


ki 


Sn 


=þ 


wt 134 14} | 


[18x16 fho8B B=a4mne +4 ae —36/mnae+izllmna 


 ax8wa ſar 898 abc=8wl/a—81 4? 


"'Y 
4 
iſ 
) 
I 


ki 


Fe petebatur, ut paribus ſaltem decimalibus numerorum valorem yero proximum 


* 


em. "OM E | 
con. { literis ad eum ſcripts Zunz 12. 1662) hanc dedi Reſponſionem. 


 {a=2, 5255 + 
Sunt numer! « þ = 3, 9692 —> proxime. 
by "(f=3, 2406 —} 
cant utique, illorum numerorum, hc Quadrata & ReQangula ; ' 


aa= 6, 3782 + bb =8, 8161 — CC=1T0, FOIF — je 
be= 9 6220 — ac=8, 1841 — ab= 7, 498) — 
aa4bc=16, 0002 — bbFac=17,0002— ccþab=r 8, 0002 — 


Procelſam operis ( quoniam 2 Chiliarcha intellexeram, Queſtionem > D. Pell 
fuilſe primitus propolitam ) in Pelhana' forma ( cui alfueverat Chiliarcha ) lic 


yniverlaliter expoſut ; prout in {chediaſmatis meis reperio. 


= | Iaapbc=/ I—aa4bc=l —aa 
—? 2bb--ac=m = j2—ac\ifbb=m—ac 
=? ze cFab=nl 2 — pd CC=4n—ab 


þ6 
2 ;zbbec=l]—2laabaaaa 
/ T5 
, 8 oll—2laa+aaaa=nbb—abbb 


+ — loabbb=nbb—l]/+2laa—aaaa 


\ab 11 abbb=mab—aabcc 
10, 11 [122bb—114+2laa—aaaa=mab—aabc 
—_ 134abc=laa—aaaa 


ab— 131 mab—aabc=mab—laataaaa 
12, 14 {ig#bb—lI4+2/laa—aaaa=mab —laa+aaaa 


15+ — 16ubb—mab=2aaaa—3laa +11 


mmaa , 2aa&ga—3laa+ll , ma 

bpr=Zy: — Sm —_ 

16 Reſol. |17 v + - += 
| .matky: mmaa4+8nd—12Inaa+4 lin 


2.4. 


— __ _ —_— ” IA — 
1x2 [182ub=maty: 8$nad*+mmana—12/naa+alln: 
8&2 ſig4nnbb=8nad*+2mmaa—1IziInaa+qlln 
t2may: $8na*+mmaa—12Inaa+4ttin: 


plus: 82 af + 4mmaa—12Inaah+4lln: 
in:ty:; 8nd*+mmaa—12Inaa+411:: 


2x81 b 2281 6+ 8wabc =8mwb 
20, 21, 22 228mwPb=24mna +41 &—8 ra*—36 mna*+12 lmna4-8la 
. plus: 8: a+ 4mmaa—12/naah 411n: 

, in: ty: 8na*+ mmaa—12Inaa+411n. 


18 x 4.911 248 m w þ = 4mmuna T4 mnny : 8 1 a* -1mmaa — 12/naa+4/: 
23, 24 [2524mne& + ami —8wB&—36/mne*+12lImna+81n*1 
= 40mm =: — 8 ng* — qmmaa + 121nas—4lln44mnn:; 


=: —2na*—mmaa+3inaa—lIn+mnun: (A) 


@&@2 a$Aqzq4nnd —12lf af am nd +1; llune — CImmna' 
6, 27 Jpn —4amwee—6/Punaah2llmmuaa+ 6hnwa 

bh —2mnnaca+Hl ff —2//mw+ nn 

E @ 2 29Eq =8ne+mmaa—1izInaa+mmaa+ 41/11 


Hh 3 28 x29 


ALGEBR A. 


Cap. LX 


23x29 


AqgxEq=321m 0 — 144/12 + 264111" ab 252 FT 
WOO + 36 1 1? — 108 Im + 117 Hng* 
+ 12m —18/mby 
—z2mu* + o6lmn 

w_ 


— 20 43 


+ 132/*%2 a — 36/* aa + 41% 
—S4ePnfr + ol*m * —B8/*myp 
+ 6l/n*'n +48/*mn#? +4 llmy 
— T04 1mm — 10 1/1? 1 
| + zo ln —12In# 1 
| —2mn* 8 -pnm*# 

+ 892 


FT 


Zo —3I 


Eq=zzemmnuna” — 108 /mmnud* + iinl[mmund 
. +1i2/m#n — 18/11 


— $41 n* 1 a+ 
+ 61197 

— 481] m1 

+ 22 [mn 

— 811 

— 27 


+ 4 177 


OS 


321 a* — 14411 a* +2641 a* —252 18 af + 132 Fu 
8m — 361m" 
— 4m 1 


— 3615waa | 
' +36 mn | 
— 4HIne w TR” 
— 4 MI — $1* m1 
— 8m H+4lIm 


+81 
T4 


— O 


— z 
— i” 


+ilm —jPm +}Ine 
+3 —4P 1 


one ee=244 + gm nn —j/m* 


—mu +Folmn —28lImn +36 mn — 16 m 
—_— | 
— 


— 4111 
+29 mn —8/m FF. 


3+ 


| 


| 


256 —gl& +gle —zÞ& +21% =o 


Divide zquationem illam per & — 21 + 4 11=0, ( Cujus nl? 
dix e=24, atque tum locum habet 'cum 2 Cn | 


yel c =o.) Unde prodibit, 


—mn +5lmnu —a4l]/mn 
> | —_ + 31 1 
— 


Quez eſt 


totidem v 


jocto. Qui (numerica exegeſ! invent!) totidem + — a valores 


per /Egquat. 17. totidemque c= h_ per /£quar. 4. 


A A AAA 


CAPE 


— 56 /[mi\ 
+ 8 Im | 


2 —2{p" FANG SPE FRU GS —;/ as +31 = 
—imn +;lmn —Mmn+;Pmn —}; my |: 


= glen Fall —GPf +6 E670 For= 
—4l/Im +81 


uatio Diquadraic ex planis radicibus quatuor, quz fun 
ores ipſtus: ee ſeu 248: adeoque ipſtus 4 valores hi 


Cap. XL ALGEBRA, 247 © 


D 
oN 


» 
WV 
$5 
>» 


CAP. LXL 


Idem alias exphlicatum. 


Poſitis 4 4, 7, pro 16, 17, 18 Totoque proceſſu in Settiones partito, 
meltus citentur. Et aff umpta Pez nota Divifionis, ——, ut yitentur 
aliquotics nee duplices, quz in divifione ad fraftionis formam expolita Ty-- 


pothetas turbant. 


Fs ſolutio, rem ipſam quod ſpeftat, in forma ordinaria fie exponatur. 


7 aabbe=]I 
Pofitis 2b b+ ac => Quzruntur numert a, b, c. 
cc+ab=n 
1. Quoniam aa+bc=/: Ergo be=l—aa; Et c(=bc=—=8b) =l—as: 
ES comnl[—2laa+58: TI 2s ) 
2 Quoniam cc+ab=x: Brgo-cema—cs 
þ Sproues pd 7 $ 1,2.) //— 2laa + af: —- bb = (cc =—ab=) 
ih a# | 
4 Et propterea H—2laa+o#=1nbb—atP 
5. Et nbb —II+2laa—& =ab. Et nbb—lI+21aa—6: — ab; 
=bb. 
6. Sed bb +ac=m. Adeoque bb =m —ac. 
7. Ergo bb —II+2laa—a*: = ab, =m—ac. 4 
8. Sed (per$1) c=/—aa: —b. Adeoque ac =/a—#@: — b. Et m—ac 
=m— jperdy —b. =mb—la+#: - b. =mab—laa+&: —ab. 
9 g9. Ergo nÞ —II+2laa—&a*: ab, (=m—ac) =mab—laa+a: 
| Rol7/ tnÞP —lI+2laa—&=mab—laoa +0. : 
24%—3lag+ 
10. Hoc eſt, »Þ —mab=24 — 3laa+1l. Seu — Ep 
11. Cujus Zquationis, Radix — eſt 
y - 
mmaa 24 — 3Taa-fll 
ſ == 4 / + 
Fang? 4nn T ir 
ey: See cone "9% 
24 : 
(Sd & radicem habet Negativam, 924 — y : &c. quam ſuo loco ends) 
12, Hujuſque quadratum bb = 
$0d=12/naah 217 25+ 4lln, 42may: kun ki 


1 


: += — Hoceſt 


Se 490% 
ns | 2Ina—2na 
E = — ang wd 
EY (= "mai: 8ne—12inaa + mmaa + alln: 
14. Sed ( horum = aggregatum ) bb +-ac=m, Ergo 
89% — 121naa-4-2mmaa + 4.11, + 2mav: 8 na'—12. Inaa-4-mmaa + 4s: 


4.99.42 
2114 —2nNaaa 


plus : 


mav/:8ni*—12Inaa+mmaa+4lln: 


15. Hoc 


* \ 
5 aA 
WO Os 


248 


'6mnae*—glmnue nf —2w + 311m pw org 
A 


32 10*— 144hwa”* + 264hfd* — 252Pwa* + 132/rfa* — 36 waa + 


ALGEBRA. Cap.LXjll a: 
15. Hoc eſt; ReduCtis omnibus ad communem denominatorem ( 4, # 4 BD 4 
+v:8ns#—12/naabmmaat4lln:) eoque 1ublato; My 


4mmuna, +4mnny:$na — 12/1naa4mmaart4lin: = | you 

24mne—36Imne+4m &—8f&+1211mna+81#2: ry) 
Safer $244 —12 In aa+4mmaa{+4lin, mv: 8 1a —121nao+mmayg Sb. 
' 16. Et ( tranſponendo 419797174, ) {f, 


mna' — 36/mna*+4m w.— $1748 +12l/mna+81wa— 4 wp 
aa,” 12/14 a—4m* aa—4 tl +4 mmm: in v8 14 —12hue-+1was\a 3 


x7. Et ( zqualiter utrinque dividendo ) : (6 
24 11 a — 36Imne + 4m i — 81 i +1r2l[mna+81wa—aypp, 
0c  =—8na* +12/naa—4ammaa—4lln+4mnn 
=vV: 8$n& —12/naa+mmaatÞ4 lin. *Je 
18. Et ( abbreviando fractionem per 4. } 


———— 


— 


—2nd*+3;3/lnaa—mmani—lIn—mnn 
=y:8na—12/nag+mmaat4tthn: V:Eq) 

19. Tum , utrinque quadrando, ( quo tollatur nota radicalicatis ; ) puta 
= —=E q. Iterumque reſtituendo multiplicationem, AqzAqzeEq. 


20. Sicfiet Aq=4nund* —12I/nna*+4ammua*+131lIuna'—61mmy 
+ mas — 4mn*a*—61*unaa +F2l/lmmnaa+61/mwiwaa—2n nn 
+ 1*nn—2/Imw4mmin. E > : 

21. EtEqz=8na—12/naa+mmaatd+ 4t/n. 


22. Et factumex his, AqzEq,= 


+ 36 1? — 108/n*n* + 117hnf— 54min + ohm" — SAme 
+ 129% — 18h1%n +  6lin*n + 48/1 +a ints 

— 3201 + 9g96/min —104limn — 10lIm*w wi. 

+ m5 + z3olm®u* —12 hn” 

— 200 — 20%” + mph 


+ 8&1 
23. Et A q= | 
36 11a'® — 108 InPra® + 117 niwaf — 54 Prin? + one wan 
+ 12m%n — 1I8/m*n + 6llm®n + 12ÞFmmn 


— 24m ' + bohm*' —48lmf — 6lmwn 
+ ns + 22 bw —þ+ 4 lin 
— 16 4? — 8&1 — 4 Inn 
+ 4u — 2m” —- mip 
+ 4n1 


24. Cum itaqueſit Aq xEq = &q; ſublato hoc exillo, reſtart 
32 1a? — 14410 o+ 2264/1 = 252P14f +7 32Þw6 — 36Þ1Pgab4aFi= n 


d 


— Em + 36m ry pooh + 36mm —8hmmb 
— mw — alin mn 
— 491 + $41 — Hs +44 
| + 401 — 8$Inn* 
25. Omniaque dividendo per 32 #7, be 
Ben Mp* + 2H — Pa + FB — $faa +1 = 0 F 
— Im — hmm — 1mm + | Pmn — : Amn _ 
— im + Im — |} lm +1 ln T 
— i + 1 —h 
+ 4mm — 1 in 
26. Poſito- 


5 LC 


" Ys Lc, 


,26. --Pelljope ( quo tollarttur:fradtiones ) Ennis 5 prod - ""INET 


nl ghe +-23Me 63 Þ- 4+ 66* RL 6þ aa +3 —=09-  « £016: 


m_{{ "8 +91 — 18 /Inbn 4 2 oa al 16A mnt 102 © 


1. 
.atts 2i£2f% &S $9 20-719] 14 4 hagO a 4 HP COD. 
Ky 28-75 il eſ(191 (ideo:s TIED; ) 3; 2 1 of w Bl np nd Js 5.001 31 
3 Habet hee” tris Swirto Fae planes, conv EE & AO 
&f nod patet EX &"?, ſexta pot odeR, £7: Le quorum, Rom lf vnvs, alguis 
ſ1non & pars ) ptzſenc. road Cc caogt, otelt aurem duas #qua Res 
elvis fi per #— 41+ 41=s divi IS em ſequirnr Spe 
© quatio- mpg; \'> 
heonle”Þ 33 He —8BG + 66" — 2637+ 8 =o(q 
n + 91M # — 28 Mmm 3 > 05 adi 
— mw + 4 = 4lImw + $I 
$5.5M __ YT T5 Poe gat. 4 41 41 ip 4118. FRE þ .; 
it) 'EUDEUSP 2 rare. . 2mwW— $ Ini ny _ - 
« $DU Us 4 yy; ;1Hioq L4H 533 $34 34 1.504 1 OSLO 1 JI 145-4 fIFOTE £7: 
; Divid nittogq tt 20 1 Ortya.; vrrren irlituo « «Says {8 


d=g/& +4 {=0. = 5p wg Hd ple Þ bies hs ui 
__ ITY EIT 127 TEN arena» 19 


—_ mw th: 


$4 == 2M i10'ſky cimaded ; 45 22h 1OISY fo «gat 770 Bs £ 
| 5 2+ a F YETY POT7 Lange Zu FAY 2 AG AT" #: " (| 3 SQ - I. 2{*{ . 
py Iron —_ oo FP _—_ 
©"Dividens, bf ev 101GU $205 1 
Worean, - THe 334 RE 
EE 3-46 


Ortiva, Ablat. pry — 4l e'? += Ir NS © 
+ [Refid. Dhe$: 20 [77 Mg 53 Ge. 


"S926 
nl 998 04 ee _—_ 3. Fas 


"Sh =" v\ 3 3.4 == dV —\: TH dur? =p 1 COLGLLEONS it 1 Qs 
| «te \ blat: — wad Lo EDH=s TM uo {DET | þf 3 
0902 T2097 #3 20 239 wat ola; — Q% 
+_ OOTY EN + 66þ oh &c.; ct) WIE! 
(0130120 £015 edi c7. mnT 9lmn— 28 lUlmn. tiis £6 
_ + 41m, TIOTOHT; 
=" 2231Þ 1033980 ;3 S=2vSd—\-9 TD tf — +416, G1GOWE all} Þ< 
| o+ 2011 = 
+9? & [Ablat. +ollf® —j6PF &Þ 3687 -- 
v7 AO | — mn + 4I/mnu— 4m 
Reb, RI — 7h <&+30 &—36 Þ &&. 


+ 5 Im n— 24 lmn4+- 36 Þm1n | 

m + 4in? — 4h 

$1 P « i —_— Yo + i ms Ihs 
Wh, * 2 Py? — "Fac 


—7Pae [Abate IRORITTT. eo I UT ID TY FINS 


WY" 44 
Ty/ws & LAN a / Mt "ys mn] 20 Poms 
; + 4i/m — 4 ln 
_ DS a” + + 4/8 IE 4 1hi? » 
of Ref 7 T77! 4 070 ATR 06] 6 my 8 6. & } 
| | CET aldt of on9 -5M F2Faz 84 $8 xp 
beg Alas. 1-1-1 ry +; thn 16 Pron— 16 Þy 
| + 2 2m — 8 Inn 8/l Em 


| _ - : 5 ; yn ye 4 s Jn MELAGES 5 
HaG. - |ABlar- i Liemgt. 6 501 cit m_—_ E 2M G FETTF = BP on 


= : } 

ama Oo nk 208 1— 8hnt er + Blber 
——_ Reſid. | [3 HT 00: (010) oo. 

» It | 28. Divi- 


UMI 


27 Von alli —_—_ Sg BLIIGs 2 718% Ie? SHA 8 Haw" þ bi 


iihazes 4. dorm 16mm — 16 Aw | 


24.9 


%* 


2/=38aa [Sas 


<A :L GOE.'B RA. . Cap.L.XH 


28. Diviſione ſic expedita, + tio! compolitz'in'duas reſolyitur; "qQuarumae 


ram ut + ., Pxior, ex {ex. 1111s radigibus plani 

as continet. ; - Pe 10r., rag Quatpor. _Sed .neutra rbebus 50h 

(& — lee+4 | =). Þ oqgygnitoccaign! Sunt enim tllz, e* =2]0 
=2/, ( inter fe = det ropter Qyadratup ſemi-coefficienris 2 /, *quale ts 

luz -Aimer- 41) ). bs *< cum, pe r conſtructionem, ic = 


"Qua eri non poet ( propter . J=848+bc) kf 


- {8 a © NY #1L10. 00H pe teat. Praſumputyr WA [Ex ity. 
Jan @b ©, Numerl þ 
5 Reſter ignur, ut, quzſita ge tit Gicem ya alarum quatyor LY *quatian 
ortiva oY ; 
: e gif doll AnmipPre+ als = 
9 5+ mn +5tma Ns. - *\\ pe -þ 
| Eros. +amvens — 
—\ .. K 


30. Aquatio kc - Bina £y.Þ pig facile ividimus) 1n duas Qudrning (fa 
n Specie 


rem non univerſaliter, prout 1 us comparet ; ututhert poſlit ut.in 
laribus quibuſdam _s hu palwgge divifiont locus elle poſit. Sport © 
tur ( numerica i) valorem? \vago proximum'exquirere-:—atlque| ex Qua 
( quas conungy ). x 1c1bus, caja ſgligere-{ unam vel plures) quz prefenti negoty 


{it accomm q 

31. Cumque ſic ven—s eſt valor radicis ee; habemus valorem ie 
adeoque 4=y 3 ee... Qui unus &lt-ex numeris qualits Ingeqer Ts 
& c, per 11, & 13. Nmurum, 


mat v: pn $5/5: 1+ 


= + \,- dh] 
- + 


_2ly—2nas_ OY LAT? 
ma v: nd mara/ngapmment 4/1m: 


32, Vel fic. Quomiam wy adec el—aa=bc, & la —& =ht 
Iteru we bb +ac=m, adeaque hb =ac,"& mb —Bazxzbo;' 
mb—P=la—a. Cum! Nagy as nowſcane m1, a; Maa +, reſolve 
hanc Cn Aquationem 18 — b==}a — a, * 

33: Hujus zquations Cubicz radix (fakem ex tribus una, ) eſt þ W. 
numerorum ſecundus. © 

34- Tum, propter a#+bc =1; adeoque /—aa=bc; Ravetar tertius (=: 


— 44 
3— Adeoque rrez a, goſh OF EA. " bis 


b= 


"\ 
— 


F4 ' x t3$ \. 
— 7 
, ; J\IY 


y x \'P. -LXII. | 
Generalis fiat accondiatdaris ad cafum 
nem Generalem, exponunt. Cum hac faltem limitatione, ut {int & h6 


P Fg 50g pplithy, am folucio 
nem, cxpolito caſui particular; | accagm 
wr ( vod uſure _— Ps ſpeciminis loco, = fimil: in als 'problemats 


preſentem. H 


Rzcedentia dug capita ( diverka; deſcribendi , forma ) Quaſtionis folds | 


bt (pro commodiori Citatione ) Setionum numerps (ap 


poodle} in inc nh continuamus, 


P 


35- Qi 


V 


Mc 


UMI 


Cap.LXIL ALGEBRA 
35- Quia {= 16. M= 17. __n=18. 
Ergo I/=256. mm=28g, nn=324 mu=306. 
| [11 = 4996. m=4g913. m=5832. Imp=4896. 
1*:3 65536-. n= 58336. m#f=93636- 5p. 


ue c/=$0. 9/[/= 2304. —7/* =—28672. +2[4% = r>1052, 
Adeoque 5 — mn=— 306. + 5 hn —=+ 24480. 2) Sllveny #ougthr 
— 1998. — Mp ==, 4913- + 201 = + 187272. 
— MX =— $832. / + 5002. 

— 14937. 


Ft Propterea, © — 516 poll —7 Pe +214 =0. 
—mn —Þ+'5Imn— 4llmn 
— m' 2m” 
— /50 


Fi, 4 — 806+ 1998 ef — 14937 e* + 5000 =0. 
Puta, E —Be +C&# —De& +F =o; 


36, Zquationis hujus Biquadraticz ſunt omnino quatuor”radices planz 


ee=34, 33) 
©©=32, 06 proxime 
FE== 12 7560 P : 


EE== O, ZJT 


| Nam fi, per numeroſam exegeſin, inveniamus radicem unam, puta e e = 12,7564: 
Et hujus ope (ne fit opus, pro ſinguhs, Biquadraticam refo[vere ) zquatio ad 
Cubicam deprimatur (tres reliquas radices' continentem, ) puta | 

| $0 e&+1998 e&—1 +; 63: - 

& —80e*+199 4937 ee5000 . 

Ee err er ee Fn =E* —76,24.36c*+II40,21T4 e* — 392,=0 

2 —i2 i508 7 , 1243 TII4O2II4 f — 39 

Atque tum ( per ſimilem exegeſin numeroſam ) hujus unam radicem invenia- 

mus, puta e* =0, 35T7. Et hujus dein ope { ne Cubicam #erum refolvere fit 

opus ) ad Quadraticam deprimatur ; puta F? 


OO — 67 6 64 I140, 2114 &* — 292 + hy. | 
—_ ESD : — ==/e% — 66, 892 e* + I116,733. =0 
2-0, row 


Habebit hzxc Quadratica duas Radices, ee =34; 83, & ee= 32, 06 proxime. 
37. Ex quatuor his radicibus ( ne fingutzs. incerti proſequamur ) manifeſtum 
et majores duas 34, $3, & 32, 06, inutiles fore przſenti negotio ( dummodo 
ſupponatur quzſtio ad numeros po/z77vos reftrjngi. ) Nam, fi ce {it vel 34, 83, 
vel 32, 06:;.erit ( hujus ſemiſlis) aa, vel'17, 45, vel faltem 16, 039. Qiiod 
her! non poteſt, cum {it ( ex hypotheli) aa FIc= I6; adeoque 44=16— bc; 
mnor quam 16, | 2 - 1 E 
" 38. Omnjum minima, ee =o, 351, uſitt eſſe poteſt; * Nam poſito aa= 
(3ee=) o, 1755 : Reperientur þ & c, queſtioni fatis facientes, hoc modo; $1 
#4=0, 1755; adeoque bc (=16 —aa) = 15, $245 : duthis..omnibns 10,45 
04190, tet abc=6, 6305. Cumque lit{ per ($2,) m#— &=abc, hoceſt. 
i7 b—ÞP=6, 6305 : hujus Aquationis radix, exhibebit valorem b. Habet au- 
tem a (prxter negativam, 4 == — 4, 3058, quan#ſeponimus, propter fuppoſitos 
LY, 44 » numeros politivos ; } duas radices affirmativas, 6 = 3, 9122, $! = 
0,3936. | ; 


_ pug . , "$e**© 15245 
uarum.:1na uſfui efle potelk;-Nam f & = 2.0122: erit c={— = 22 = 
; , | | BE 54 - ? Os ab I 6 $8 
#9449; & CCD 16, 3612; & ab=( 18 Lioe=)1, 6333; & — = IILD 
c a , 4190 


= 3, 911 Þ=b= 3, 912. Quod fatis convenit. t 
112 Altera 
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Altera vero non convenit. ' Nam G b=o, 3936; tum e={=< (= — E5245// S 
6 
o, 20; '& cc=1I616, 040 = 1$ — 4b. Quod fieri non poteſt; Lac 
Ut numeri pofitivi 7 
39. Similiter reperietur radix reliqua uſu1 eſſe. Ninurum e e =12, 756 proxing 
| Quan proſequi libet ad majorem adhuc accurationem ; continuata exegeſi ad plurg 
locos partium decimalium. 


40. Xquatio igitur expendenda, hzc eſt 
& — $0 of +1998 & — 14937 & + 5000=0 
Pata, & —Be* + C&# — De + F=o. 
Hoc eſt, —&#+ Be — C& + De \'=F. 


Et radicis membra A+E—e, Extrachtio ſic procedet. 


" 


E.-” +:PE, 
Reſolyendum 0,5000. (7. 15649417 944907 44 aa=6.3782,2089,7240,37; 


= RT I: 
— I9,98 Cas — A838. 4 4 AE | 
Diode, EY DA 7 $36 6A 
& Ablat. © _ 1957 _ (x = = 4 
TEES. mo 2401, 
Rehid, — T4570. _ — 33566. 4 cf 
-_ 4 Ac — - 079.02 
— |... 6 Aq IT 24192.0 Ko 
_ 4 4A T JI4I1I . 20 3 BA 
_—_ C: I 27 . 440 BE: 
—_ 3996 2 CA Fs T 1,0455 - 9 DE 
ty 199 . at. Row 337 37 : 3441, ws 
; Byrd 3a) Relid — 298. 65590000, 
+ |: 805 B — * Bx.93532 , 40. 
TÞ+_ 14937 . D om 967,74. 6 Aq 
Diviſor, —- 25182. (2 A ,5o8 4A 
__ + 4 ACE — $07.492 ” 1C 
| "3a i % OR A 
397 . 0960, 3 | 
—_ I6. E rl 
— 7,992 2CAE Þ bs 0450 0 
— 47992 
+ 48 3BAgE Divi, n= = 
+ 9g60 ” BAL _— 7 Y 6481, ( (i | 
+ 640. c — 409. 6766,0 4M 
| + 2,9874 . DE — -< 2.419350 6A 
Ablat.' — 10534 x 62,500 4A: 
,/,7— 2009T.2 4 Ac — 4. 9950, 
—. 8,64 6 Aq + 33F. 4800, 3 BAG 
ge 4.8 4A Þ * 7. 6200,0 2 BAEG 
— I I es © 
—_ WI -2 60A FE +. 746.85 DE 
i x 56.0 BA Crt Pei een 
+ NE ko TT% Reſid. — 34+ - o585,9375,000 
+ 8 = ——* $.2906,8750,0 4A 
+ 21493 -7 Dos TT 9,7 537350 6 A 


— þ 


D1 


Rel 


Dt 


8 


1 _EBrQ” KS © Mm ty 


= | 


| 


win © 


ſy 


qt OS, AD OBS: EOetd 2d A 


+ 
+ 


+ 
+ 1 
—_ 


— 


— 


_—_— 


— 30F . 6940,0 


+ 234 . 0900,000 


+ 


+ | 
+ 89.642 


3 9. OI 5 0,000 
39,6000, 
8,0 B 
14-937 __ D 
5-2 «. 2876,0084,6001, (6 
1,2500,0 4AcE 
bs ems 359,00 6AqEq 
,TIo1,600 4 AEc 
1296, Eqq 
2 CAE 
CEq 
3 BAqE 


719,28 


. TIOI,6000, 
,£728,0 BEc 


DE 


Ablat. —_3 - 7239,992337296, _ 


Relid, — 


++LIIELI, 


++ 


— 2. 33595935 121249 
. $302 2,3975,98386, 4 Ac 
976,2932, 6 Aq 
Sl, 4A 
=. $ 
5 . 0972,976 2 CA 
"1998, GC 
3 - 9051,7286,40 3 BAq 
,3061,449 3 BA 


$, B 


T . 4937) £ 


& 

-_ 

=, 
| 


. $286,636 ..... (4 


wit | ETISE 


3 - 3209,5 900,3546, 4ACE 
1,5620,6915, 6AqEq 


43265, 4AEc 


- » £4q 
2CAE 
3,1968, CEq 
IF. 6206,9145,60 . 3BAqE 
4,3983,040 3BAEq 
$120, BEc 
—_— 
2. 1146,4400,2206, 


0 . 3891,904 


Oc ——— 


= 
=Y 5 
[|] 


. 220949 51,0498, 


830,3178,5679, 4 AC 
9,7635, 6 Aq 
= > 4 
. $097,457144 2 CA 
19,98 C 
- 3905>41 77,9304: 3 BAg 
30,6154, pu 


—_— 


Divil. — 


. 0528,65744-... (4 


| | ipreee roo 
| 


oor 4ACE 
I FIT 6AqEq 


3 BAEq 


—2.0389,8297,6 
319,68 

+ I . $621,6711, 23216, 
489, __ 


Ablat. = 2114,6286,6008, 


Reid. 
Divil. 


__ 948664,4490, 
"52,8656 56,8... 


WAR 


| 


$3,0329,6077, 
976, 
$09,747 3424 
,I998, 
3 90,5442,27 545 
23067, 
_ 149537 


Ablat. 


52, 52,8656, $076, 


Reſid. _ 42,0007,64T4, 


8,3032,5 $63, 
$0,974753 824, 
I9, 

39,95 44,2887, 


39, 
_ 14,937 _ 


Duvyl. _ $,2865,6798, | 
58, 1228,1041, 
478, 
356,$231,6765, 
979, 
273,3810,0214, 
1500, 


T104,55F9 


Ablat. 
Relid. 


4299478865, _ 


23830 3,2600, 


| , 
599747410, 


n 
3,995454331) 
_ 1,4937) 


OO ——— — 


3 


—— 


3700597549, 


Diviſ. $286,5679, 


7A 393405) 


Io, 
35,14 89,8985, 
25, 


134433, 


p, 
45:8772,6693, | 


45157 9,L T0, IO7, 
_ 2367756, 


LLEE+LLLIEHH | 64 L+++11 1 oy ll VP | | 


p—_ 
[ry 
wh 
| 


$30, 


 _ALGEBR A 
$30, 3265 14A Refid: 


Sos 5097, 4741. 2CA S—_ 2 +> FINE FF: 
 F oogtrry 34g Dit =———— 9, 
11.046 oF 149397 © + D CN ES poi 23/700, x 
Diviſor. — "528, 6568, (4 _ Rehid. 234, -< 1.® 
ane... ME_- + 
Relid. — _ 254,1486, 4 ERC ARM. ath, 
DR” Ee - _ ib, R..— 22, | —"M 
Ablat. — 214, $627, _ David. — 5, ke - 
Refid. — 426859, _ Ow — 3s, | 
_ xr. > — =» _"I 
Ablat. '— 42 2925, "i r= 
141; Habetur ( hac inquifitione) ee = 12. 7564, 4179, 4480, 744. 

Adeoque aa (=3 ee) = 6 rb tab ror Proxime, 
Hujuſque radix, a= 2.5255, 1398, 6744, 158 
42. Et propterea, I6 a= 40. 4082, 2378, 7906, 528 
— 444==—T1IG6. 1082, 8608, 6524, 4.32 


I64—a444= 24.2999, 3770, 1382, 096 = 17 b —bB}. | 


43. Habet hxc zquatio Cubica omnino tres Radices : Unam Negativan, 
þb—=— 4- 797634 ; ( quam jam ſeponimus, utpote Afftrmatiyas inquirentes :)k 
Affirmativas duas, þ = 1. 738481, & þb=2. 969153, proxime. FR. 

44. Harum una reperitur inutilis. uippe, cum fit aa=6. 378221, adeoqy 


”— EE, be 9.621779 
bc=(16—aa)=9.621779:Silit b= 1.738481; eritc=(—= == =. 
( J=9 £ YA. G 1.738481 


o 


5. 534589; : adeoque ©e= 30. 631676; Quod fieri non poteſt ; propter cc=! 


18 — 4b, minorem quam 18. 


© 45: Reſtar ipitur nt ex tribus (zquationis cubicz)- radicibus, preſenti competx | 
negotio hxc unica, þ =2. g69153 proxime. Eadem ipla nimirum quam ( ablqe- 
hac #quatione'cubica) ſuppeditat $ 31. Sed hac libut via procedere, ut hine oft. 
dam , zquationem 1ſtiuſmod! , utut ſpem facere videatur plurium reſponſon 
( propter plures radices ) reapſe tamen unicam/ exhihere, cum radices reliquz {ut} 
inutiles. Quod 1pſumin alus item caſibus evenire folet, ubt altior zquatio adhs , 


betur, ad id cuiſufficeret inferior. 


46. Cum itaque hic fit ipſius & valor ile, qui przſenti convenit occaſioni: þ | 
bet hanc radicem ulterius proſequi ( fimili extrattione ). ad majorem adhuc aces | 


rationem. Aquatio itaque jam confideranda, hzc elt, 


17þ — 6 =24. 299, 937 701, 382, 096. 


Pata, Ch—=Z=D. 
Politique radicis quzrendz membris A+E=b 5\ tic proceditiopus. 
—_ | x 
Reſolvendum ;; 24. 299, 937, 701, 382, 096, (2.969, 152, 768, 619, 848, 
IN = olly con?” I — 1.2 3Aq 
$506, + 17 - W-- Ea 6 2A 
Diyzfor + x6? -//. :.- (2 —_ I, I 


Fg 


WE — Þ$, FS ob = EASING 20. 
ME 4:7 CA Divalor. + _.. Pa” 


Ab 
Re 


Ab 


Di 


= &Fo 


co 2& a» 


Ablat. w_ ="t; 089, Pe td 


mL HI 


5 & wb a a. as "Y Chaos 


© Ablat _ 5,145,964 7 


Reſid. — = Aha en et mr he "Reid." — — 7,261,611,0644192; | 
L ner FLEET}. — 2644,75997971, "3Aq 
FN » 87 3A 89,075, 3A 
- _ I, G08 wy yY 157 >> 3700s C 
Sy. mY F {VE pg _— — Divi <xh 5944» EW NOS; A 
TH it —__ob,1h= 5-0 <2 A807 —18;513,33,556.x 118, 3Aqg 
I.513,8 3 Aql > $364654, 3AE 
Kay _— p | SSI ,07Y £0. .0 Z4z4q 
. — Ro SE: 
i: 1 _— »2I6, Ec "* Ablat. _— — "6,613, Gr3,317 922,722 
- T.02 | - "Oi : 
: perennial, == SSP IIS, 
| Ablat, =" © 525 336, . 326, 6.0 2.67: 
= wn $5,726, 298, 0 peo 3 _ 
00, RI | _ yo 23700 90, 
_—— 3Aq. Divi, © | 2944 - (s 
_ 8, 88 3A 
EF I, I w—_— rg $6 876196065 
+. 17, 0 P 1,02 ' — 325007, +4 JH 
Divil. — 9, 293) + -+ = (9. Ablat, — — $6685 56,228,1 I32, 
7236, 5632 Ag Refid. — |  8r,436,953,288, 
—_ $71.9, 28 3 AEq — © 26,447,604:336, 
n, —_ 2729, Ec a bot EDS 
D + OE oo Be > en 
OE: $3209 oe 50 0005 ALSO, 
od | Refid, — I, 443, 089, 617, zT 36, fo, 5 
NM — ©2644-4883 © 7Aq+- Ablt— 75;5860,835,263, 
=] _ 89, f _> Rofid. — 5,8 56,0 78,025, 
_ Th x 2 27 RE 
Cc _ 2,644,7 60,448, 
"l gas T7 $77,977, (@t Lug i en 
: Refid FEA ie _ 1m _ —_ _ Shy Gorey : 
SOT 5 249%, $L24246, 90G —"0yr —= r5,86856.,688, 
A fs —_— A TY mw ro *,-—6 "IN 
_ FvuY Ab q- - lat. — * 5,668,5$62,691 ._ 
* EC ONE: HE ; Ree = { IO J9936 
(+ ? ; Divil. << 94, 4+ gy BY ; = * | 5" x oi 
| "a: I | 221. A E c_ LPT TOEEDY ins Ly. ag WT 
_ m m 268, £ TO Coen =_ 94,476,045) (x 
_ - 125, Ee Relid-—___ _ 93939289, 
+ -.,8g CE Diviſ— _____ 9,447,606 (9 
APs. 49m 15409 B75, Ablat. = 
—_—  Refid, = Ho10gh, 


Relid. 2026,.156, 757, 929, 000, 7 


26, 447, 555, 167,5 3Aq 


8, 907 A | 
3 — Refid. —.__....__ 4525764 


— 


| 
| 


364 ith wn 


/ RF. RTE 


6-9 17, CENTS 22> ro — 
—— Ee 
gs —_ 860 | 
= 52, 895, 19, 33560 Refid. __74860, 
_ , 35,629,$0 Fr Diviſ. — Ke 9,448, (8 fere. 
+ =" "0g 5,581, 


ALze&B3xA OtbhTay 


np h I6 — 
AE BLLSE? en 


P. "44 EDS 621, 7p, 102, 759, 628” 
£01 b =2. 969, £52, 768, 619, $,.. 
"ogy 


=S0, £171 


= 3. 240, Ny 5 v0 174;<c. 


_bb.=-8. $15, 868, I63, 402, 909, 2H eli 


ab = 498 » 636, 8452 9294 F67).- <0 Q 
by % ah — _ =I7; 9992999, 999, 999, 997, z= 18. proxame. 


\ 


Py 


0 Reſid. 


ter 


"7 © | #7 Hans gitar pac inqiſhione) b=2:909, 15% $619; $48. 
ER ny _ 48: Hine andem habetur ur C... Now enim fit (extryporheſi Y:24+be= *« 


I ons OE _ 
Wot - deoquexs — aa Fra = - Wo Joris a,b, [Dm 
; BTL.4 — : | ; Fl is - WJO,02 ——_ r * : a 
— de Og er ES. Ws 
bot” : <> > . ha e _ j 
"I JED 6:37 220, Bon, 240, 37H ORG. 
We eo 0 + 4. TC COR —— —_— bo 
; —_ 9- 621," 719, 1 TO, 759, , 628 = =, — ti 


49. Toyeniaws itaque (quod, itoperarum era) tres NaMETOS 98h, c. Ninn 


3D \g=2; "S252 $23,936,744 5h = 

9% gp, 969152, 56 p 

fa=s Ho 5h a6 2647 : 
: m, ut ex calculo patet, «© 
5O 'Et praſtar "qupticum, y 0 pater. = : 
<: . a@=0G. 378; 226)$97, 2; 240372, - 5-3:+ £$0QQQ 420 4170 | 
G8. ; be = Fe ' 9. 621, 779, $02, 7.5.9, 628, ED Sg ac EI ds < 
I FTI —I——_ EEE eVe = » 

Df! at Hbepa 00, ©OO, OOO, AQ, GOO, | Ye QT, 

wm QS5 wh 


Te 
<= 8.184, 122/046, $97,093, —- -qo< ole pd _ 7. 
2A WEE EFF: 500,000, 000,000,002, eng 40 
cONJC eve? c i eS3O'! FO TEL — 
: £2. (4 0070: $01, 3635 1545 970,430, © 84-420 © 


: ST. His i ita INES pro tina numerorym ads 6c; qt ab ce = ex it 
derivantur :. Ejuidem alterum valorem ee = 0. 35 Hy Nd ro r; um. 
- item ($38 ) inyenumus negotio accommodun. Se eqterum: {it opus, 2qu- ; 
tionem Biquadraticam, relolyere ) ad ajpem Teenie en reducermis 'Y 
valorss jam INVENtt. c | 
52.. Ope zquationis. ($ 49 >) ] Ja” invente,; ee = 12. 7564, 4179, 4480, F' 
Biquadraricain (535, ) c ($06F 19996 FT 5000 = 0, 
mus ad, Cubicam....FJoc modo; iy ha if ] 
F3. Aqua Druidens, * ee — T2, 756, 4414 704 480, = =0) 
$\ 46, runs ”y 73, Ye e&Q ; 
h Ih vY WW 86. £99, 990, 009) os 5 + I 9985 000, 000, 00 6 i | 
| — hi + — 14937. 000, 098c0f + |Þ 
7b rl it; — & -$9PP; Wpnn <2 (v: 
"LEE? Ph rms | > Onto. af 
F 754 e— 67. aaporbaoier Þ+ 1140. 211463576 Lo _ —391 958, $29 
4299 TA KIM LETTEEKX 
Dividend. ef _ TY 000,000,000,00' 4 (Gee. 5.00 +6 
: _Ablat. - &—12. 756,441,7 9448 6 : 
_ Rea. * = 67. 2431558,205;52e*Þ 1998. 000,000,00 &, &. FS 
2 & ;—Ma. 7 - 567 2435 58205,FL + B57 - 788,536,300 
ES Refid... ; + 11407 ang61p3 3 &. 
5 -Refid. _ ,. +1140; POTS Sk 104 Wh eg SEE + &c. . 
| Ablat. +1149: oO. 211,463,70 & —I4545 . 041,17O,T & (2; - 
'_ _ Refid. "= 3919588299 +&c. 


_— 


Diy 


A:L 6 EB RA 


Reſid. 
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— 39T., 95S, 829,9e* + 5000. 000,000 
bl 


_ Ablat. Shi 
= 391, 958 2.99 Ef +4999.  - 999,999, 
MF DO TLEY 0. "—_— 


55. cis i reovendy 


&—67. 243 8, Dy A pans: Z 


” radic! 
Cis  inveniende membra ( ut prius). A 4 E= 
=, Res S 
procedet. 


wt 


"OE 


D 
», ( | "A 


: aa= 
Few II4. 921,146,370, = my "—_ 
Dyor. +17: nt 672,435,582, B D DYE EZ] 
-II3.3.c... "0 =D -_ +-9# : ; ” 
+. a 3 _ Refid. +.0 I = 
F200! « 063,439,110, CA Pp. = J 
So OFI,920 _— 7 
att. + 336.0 Z. Wi bi pur 54 
38,518,872, 4 ' 
oo 2 I1,402,115 
Y Þ+ 55- 920,3I1,078, — ray” 2 
"CIEESST wit E agr .\.0 
H *; = . wy 4M = @ 
"8 : - ; b 7 
| 2 bes B=x { Pr5ts 3 AqE 
j  — 2BA 7 | -v6onn a 
, ' Din — = 24335 B Fo * 377 $3322, 2BAE 
ba, © 4 A 
j I3,5 LM E Ablat. + 87,470,723 = 
| 2,25 JE Relid. + 2 -— 
oF zI25, 3; a, | -Þ "= _— 
þ . 010,573,185 : 21 ' 
i ans &, © " < 
TE = _- 168,108 ) 896, = —_ 'B 
: =" Re” . o a 
Reſid. + © = $41,032,543, Divi T___ 19933379, ET 
Wei 1 079,278,535, © gs, s 
pk + 1.09. bt T with o 
| ; T 29 02,400 
2 D ITT - 73 30,416, 2BAE 
+ 367750, 3Aq Ablat _— 
+ | 20, 3A Rehid = GED _ 
i | ca | T DiviC I FO,IF6, LE 
$797,049, 2BA Divi + TOE —— 
OT — _ . .. B Ablat. +. 29349 =. 
E- wo - _ 3 432735» _ 
+ 330,750, 3AqE » Divi. - = 
+ es zAEq __—_ 
+ Ablat. + : _ 
I. gods = Ra: =: = 
| a »139, 


FO OL”. 
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56. Habetur - (hac inquifitione)*#@==c0; 350,987,046,): : 
" th 7a =(28e=Y0. 1754935230 | proxime nigh 
_-&4.=0.418,919,470, | 


+ 5, Javento, ate, valore a ; -habetur b;. vel. per numericam. ſolutionem 1 
terius..2quationis , Cubice, ( propter. I168—#=17h—Þ,) ut Kadturh oſt Fly 
& ſeqq. Vel'(quod malim,), per quadiaticam SIN $49, th IF 
tam ; ut inſinuatum eſt þ 31. « 


A | 20% Habermas 1 __ F IT, | 
TFT E | ma y;! 3n 6 —11nd + ne &+4Þ# RS 


dT 


Aw oO mm Sci 


_— ( propter /= 16, mM = 17, n = 18, ) 


= | 17 a+y: 144 4 — $167 « 18432: W 
J E | : 3 G: 


1 $8 Eit autem ($56) gs = 8 TER Poon > Ss ws 
a = 0. I75,4935F235 GE £3 | 
Adeoque | Sw=x=d; 03079797667 * FO KIT = 


__ + 18432 = + 18432. | | rata ac 
. +144 #=+ * '4.4349908,635, | | 
— 3167a4=— _ 785,987, | | | Fl) 

_ + 17830. 646,921, | 


Cujus Radix udtarca = 133 718,536,191, | CEE Gre wo | | 
+ ma=o- 7 121,630,99 +. . Ib 


6. -/ | 140+B40j167,18/ = 366, 
: Adeoque 3 - 912,226,866, = 6b. 
I6 — ag 

FH 
be= 16 —aa= Is. $24,506,477, 
Hoe eſt, + þ =" 3. 912;226,$66, 


&0. Cognitiſque &, #, habetur c= 


= 4. 044,884,670, = c.. 


BE 0 | 61. Habemus itaque ſecundam numerorum triadem, pro a, b, c. - Nunirum, | | 4ll 


| þ — 3. 912,226,866, 
0  ©£=4.. 044,884,670, 


_ 62. Et preſtant queſitum ; ut ex calculo patet. Nimirum, 


a=0.418,91 9,470, 
proxume 


aa = "0. 175,493,5235 
be 15 « $8241596,477 | 
aa +bc=16. 


bb ==1y. 305,519,052, 
ac = 1..694480,942, | 
 BFa=16.9 999,999,994, | 


Ade 


> proxime. 


cc=16 . 361,091,994, } 
ab— 1.638,908,005, 


" " £©©+ ab =17 . 999,9999999,) 
63. Superſunt adhuc ( zquationis Biquadraticz F 36.) Radices duz : Qus{\ (s 6, 


37 ) ſepoſuimus, ut. preſent! negotio minus inſeryientes ; eo quod ag exhubcatt 
majoret 


hd 
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een quinn }, quem nm Quart minorem eſle, Propter as + bc =]. Ha- 
bent tamen etiam 1llz, ad plenam Quzſtio nis ſohttionem 

enim videatur Queſtto numeros Aﬀfitmativi 
poſitivis intermuxtl rem. imperatam preſttrey qiibus. : 
, erunt hz ; nay Quas 1taque paulo accuratius determinabi 

a. 64- In hunc finem 7 tinetn Cubicattih55- ihenratit, ops radicis ibidem 
o WM invents, ad Quadraticam deprimemus reliqyas radices duas c continentem. 
lt 


font tam Negativi, 
 Inveniendis, uſu 


ce —0. 350,983 046; =g)* 


"ef — 67. 243,558,205,5 & + 1140211463, 7 ee — 391. 958 29,9: (F 
& — 0.350,987,046, & 


NN =£:5929m% #4, 2: PET ; 
by | TSS -'55B,830,r 
PR ' ; =, Relid. —1z » 
| (ef — 66. 892,571,160, ee + II16. 73337 8=0. 
P. A e — Bee : Y C Torts 


| 65. Hujus zquationis Quadratiez; ' radices duz funt ; Nittirum. 


| es SITITE93/L 5 720 cee = 34. 832,280,28. 
at? | 1BEyqBgq—C: ROO, Hoe eſt, fee=32. O80 20088. 


| <AR = 17]. 4I6,140,I4. 
Hifumndue Ethiffes $1, — Wh 030, 145,44. | 
"ei + 1118. 654,019,0 _ 832,280,28 =er.. Stitma. 
=—TIIT6. 16. 733,037-8 DR. ghd D 
I. 1. 920,981,3 : $5,994.70 


7 $2. 060,290 $8 =ee. Differentia. 


I cior , & = 34 8$32,280,28 


exhibet a= 17. 416,140,I4. 
Adeoque a= 4.1 73,264,926, 


& a*=303.321,937,4 


| 67. Eſt autem (uth 58,59) m=17. 2#== 36. Bn=144 12 lh —aom= 1167 
W | 4lIn= 18432. | 
Et (per$11 )ma+yv: $96) — t2/naafmutta+4lin:=2nb. 


Hoc eſt, 


4th —+ 
{net Har 456.358,g05. 
| —Ithd' bra =—316708*=—55156.915,823.,4 
y : © 6933.443,15%$: =83.387,308,140, 
ma = 174 70.945,503,7425 
154-332,811,882—2ub=36b. 


Adeoge + 332,817, 0D = 4. FO Fo. — þ. 


LES, B 
68. "8 autem 4, 6; habetur ( ut prius ) e= — | 


Hoe eft, I=+316 
—44=— 17 . 416,149,I4 
— I . 416,140,14 = 
1 4 4+ 287,0 902235 J —_- -F 
- Y ©: Habemus itaque jam tertia vice, nutneros-a, Þ, c. Nimirum 


m—_ Kk 2 4a=—4. 


= —0. 330,331,815, =Cc: 


ALGEBRA 


map a=Þ+ 4. 1732644926, 1 
more b= Þ+ 4. 287,022,553, & PrLoOxume. 51 Ka 
is 6 C=—O. 339,33Hb15, | | nies | 


70. Bt prefiang quzſitum : ut EX calculo Part. ' Nimirum 


; ; =: 
48=+11. 41614024)" 7. .. = 
- = = 141614014 | 
$>----\ aa + be = I6. | | | =. : 
EE | th =+ 18. 37056237 NE MN 
= ac =— I. 37055029374 -+-.. Re£Q5 . 00; | 
= — > Proxime. | 7 
: bb 4-.4c = I). X | Ft BB |- 
cc==+ © - TOS, TIS, 14 | 
ab = Þ xx. LI > 135 
= | c++ ab = 17. 99999999} -: | wo 
7A | 71. Quippe, hoc caſu, tantundem eſt, ſumere | | [49 _ 
3 aa +bc=16.bb +ac=17.cc+ab=18. per c Negatiyum ; 3 ag 
3 Et aa—bc==16: MONCSR cc+ab=18; perc A ayum, —_ 
72. Simuliter ; fi pariter confideremus poſteriorem | duarum radicum. n $4 | 81 
Nimirum ee = 32 . 060,290,88 © I 
Quippe tum a= 16./030,145,44 a 
Adeoque a= 4. 003,766,407, ; Wy. 
Et af =356: 965,562, E-5} 
73- Verum, tum, pro radice 6, zquationis quadraticz $ Io, —_—-. 
maty: 8na—1Inaa+mmaatdq4lin:=2nb. | BY 
Que vel affirmativa eſt, vel negativa, prout + aut — notz radicalitatis 
tur ; Sumenda eſt, hon ( ut hattenus )' athrmativa, ſed negativa radix: quo 
beatur valor & negativus. Nimirum, Und 
ma—y: ;8nua'—12Inaa+mmaatalln:=2nb. - 
74:Sic habemus,” 4lIn =+18432. " 
j + $n&=144. = + 37003 - 041,05 | ; 
— 12 [na a+ mmag= I67 44 =— 50767 . 470,61 x 1] Y, 
— 4667 . 570,44 | 


75. Adeoque —y : 4667. $7044: =—68. 319,619,72 | 
Ma4=174 —= +68, 064,028,92 | 4M Ta 
2ub=36b =— 0..255,590,80 x 


Adeoque-; þb=— 0. 007,099,744, Ade 

76. Inventis autem «, & ; habetur ( ut prius ) === Nimirum, 
i | E 
| | [=+16. | yo 
—4(a——T6. 030,145,44 \ MH .5 

be=I—aa=— 0, 03014544 
— X L —_  $ ” 
oy owe; o+ 4+ 245,989,3 = mw 7: 
7. Habemus itaque Jam quarta vice, numeros 4, 6,c : Ninyrum 


— 


=-+4. 003,766,40"), 
=— 0. 007,099,744, £ Proxime, 


C=F 4 245,989,3 4.B 


CT. : 
Wee 2 I OF 1 Tr 
* FP" el; 


- - - 


-_ OC. 


INE ALGEBRA. 
78, Et prefian c quzſitum, ut ex calculo patet.” Nempe;] 
bo aa=+16. 030,I453441.” | 


-" HR | _ be 
bb = +: 0: 0000504 1 bac nk 
? ac =+ 16. 999,949,3_ 4 
bb 4c = 16 . 999,999,7 | 
CCD + 18. 028,425,2 | 
ab =— 0©. 0284252 | 

cc + ab = 18. SOA 

79. Nam hic etiam, 1dem valent, ' | 

aa +be = 16: bb +a&= 17. cc Fab==18. per b Negativum & 
aa—bc=16. bb +ac=17. cc —ab=18. perb Afhirmativum. 


proxune- 


| 


$0. His peraCtis, jam libet retroſpicere ad eaquz aut fecimus aut conſulto omi- 
fimus, in ante traditis ; -ut-juſtam eorum conſequentiam confideremus. 

$i primus valor ae ( y41 inventus ) ad quadraticam age (F 20, 21, ) 

peretur ( ut factum eſt in tribns reli1quis,) pro inveniendo 4: idem prodiret'va- 


or, qui prius, per xquationem Cubicam. 


$1. Nam, fi ; aa= 6-37 8,220,897 24 
Adeoque HY {— 1% $ 525,513,986,7 44, 
- Et: a* — 40 : 681,701,813,99 


Tun 4lln=+18432 


+814=1444%=+ 5858.165,061,22 | 
Ian 1ma*—=—316744—=—20199.825,581,56 gf 
0103757) 7 V : + 4090:339479,66:= 63.955,761,895,6 
= rm = 42-9337 3777456 | 
I nub —106.889,4.09,670,2 


} 3-4 969,152,768,6=-— 4 


 Unde reliqua conſequuntur, ut ad þ 4.7, 48, 49, 50. 


$2. Si vero ſumatur radix Negativa ;. &, pro 9a +y : &c, ſumatur 2 <= 
ma—v: 8nd — 121na* +1? a* +4111: res non {uccedet, Hoe eſt 
S, +42. 933513777496 -J8 
=63: 9557 6L395.6 * 
36.) —21. 022,024,121,0==36 b ( —o. 583,945,114,5 =b 
Tum —c— R— IG. 477,197,709,9 = C 
| —0. 583,945,114,5 =b. ft, : 
Adeoquebh= ©. 340,991,896, Et cc =271. 498,044,371, 
= —4T1. 613,393,278,7  #b=—1 . 474615533 
bb+ ac = —41 . 272,401,382, cc+ab=270. 023,282,818, 
Quz non ſatisfaciunt quzſito. Y 


* 83. Similiter , in ſecundo valore aa=0. 1754935232; $1 pro Aﬀfrmativa 


ndice ( F 59 inventa ) ſumatur Negativa. Nimirum, 
Sipro  ma= 7. 121,630,99 
1.133 - 72,F3G19 . 
36.) 140. $40,167,18 (+3. 912,226,866, = 6. 


Sumatur mM a= 7 « 121,630,99 


—133 - 718,536,19 
36.) — 126. 596,905,20 (—3- $76,580,700, —b. 
Kk 3 | 


ALGssRrA Cpl 


= I6 — 44 =1y. 82455 o6 473,== be X od Eos Een 34 $ 
> Tum "73: $16,580,700, = 4 $92 9 Wy F. 
Adeoque bb= + 12. 66,339,82 \"Br- cc = + 20. 2494726,995, 8 
a =— IT. 85,124,901 ab = — "1 « 47331645123, ; F 
bb +ac = + 10. 481,214.91 m4 ab= + I$ : 77 6,562,872, A < 
Quz non ſatisfaciunt quefito.. * "- : | : Ws | | "68 
: $4- Similiter, in tertio valore a@==17 . 416,140,14, adeoque 4=4. 17a g 
W 926. Si pro affirmativa radice ($ 67.1nventa ) ſumatur negativa : res non ſug, iff 
; det ; Hoc eſt, | ODS ) —= MW #1 
bs Si pro mMma= 70. 945,503,742, * 
24 +_83 . 387,308,149, _ reobi 4 
4 36.) 354+ 332811882, (+4. 287,022,522, =b. 
: Sumatur #4 =70. 945,503,742, 08 foo 
| ; Sh =: 387,300 ;I40, | * 
36.)==12. 441804398, (— 0 . 345,605,678, = b. ” Wo 
| Tum-16 —a9=— I. 416,140,14-=bc j : ow N 
p ILFEIISL = .O 60,40 = C. Vs 
— 345,605,68 —þb : + o 975 + a Hoc 
Adeoque bb— + 0. 119,443,284,5 -'Et. co = 16. 790,001,23 6-7 if Hoc 
THER" | ac — I. 100,205,099, Ref ab ==— 1  IFDISHOF et p2 
XC bb + ac =+ 17. 219,648,384, &+ a= ts. 347,697,18 . 
7 Quz non fartisfaciunt queſito. 24D | 1 | i 2 
; 85. 'Denique ,- in quarto valore aa==16. 030,145,44; adceoque #+=#:w7 x 
766,407 : Sl pro negatiyz radice . (4 75 inventa ) umatur afhirmativa, ry 6 


ut prius, affirmatiyo valore a,) res non ſucceder. ' Hoc eſt 


& St pro mM a=68. 064,028,02 = 
| — 68. 319,619,72 | | 

36.) — 0. 255,590,80 ( 0, 007,099,744, =. ” ® 

Sumatur 124= 68", 064,028,902 | | S 

| + 68. 319,619,72 WW = 

. 36.) +136. 383,648,64 ( + 3. 788,438,684, =6b. s | 4 
Tum 16 —aa= —0. 030,145,44=bc __ _—_— 

+ 3 . 788,438,68=b © DE Fre Yale Es 

{ Adeoque bb =14.. 352,237,358, 'Etcc= 0. 009,063,317, c 

0 EIS ., 2 OOrfRG: al = 

bh + ac = 14. 320,378,492, cc -+ ab = 15 . 168,070,841, - 


Quz non fatisfacunt quzſito. my 


86. Pro zquatione igitur F 40, ( quz eſt Biquadratica ex radice plana. ) Q | 
ruor invenimus yalores ee, utiles omnes : ( quorum ſemiſſes, ſunt valores «; W Sd 
. quorum fingulis aptavimus refpeQtivos valores þ & c ; nunc affirmatiyos, nunc nt 
gativos ; ſed retento ubique affirmativo valore a. ) Quod certum eft indicuum, 
quod, ad plenam problematis ſolutionem, non ſufficiet zquatio inferior quatt 
Biquadratica. . | 
8+. Conſtat item ad fingulos valores a,non alios admitti poſle valores þ & cquil WY ,,. 
quos aſſignavimus. Quamyvis enim Quadratica zquatio F 10, ( pro invemiendal 4 
ex 4 dato ) {pem facere videatur plures fore, propter illius duphcem radicem : # 
tera tamen duarum ſemper et inutilis, Ut, pro fingulis valoribus 2 , jam: oftetr 


dimus. _, | 
$8. Idem 


-F 54 


4 


z 
; 


{Aipniat? poſito aa = 6. 378,221; 3 


I cap 1A0.  A:'L G6 EB RA. 
_ $8. Idem;yatot in _—_— Cubica ($32. ) ex cujus radictbus tribus, nori- "* 


nifi_una <>, utilis. : 8 ; 
Sumpto cnm (per 4x 44= < \6.378,220, 03.24 : 
| Tm ( per 32) 16 4 —P= =1T17b—8ÞP. 
Hoc t (pL $-42) 24-299;9939,701,382, = 17. b — Þ. 
 Cujos eqQUATZONIS. cubicz' radioem unam jam. invenimus ($ 46;) eandens_ ni- 


/ mirum quam (F 8x ) invenimus per #quationem quadraticam, b = 2.969,152, 
768,6. Sed reliquz ſunt 1nutlles. 


89. Nam hujus ope ( ne opus {it radives xeliquas fimili reſolutione cubicz 
 zquationis EXquIrere ) cubica ad quadraticatn ho — wp. 


W- 


b — 2. 969,152,768 6) * 
*)Þ—17 b4+24-299,937,701,382, = 0 ($ 
T(46 " 2.969,152,768,620, b —8. apa 1,936,597, = 0. 
go. Hujuſque emergentis zquationis EE: duz ſunt radice; hin 


Ton altera negativa. 

Kinicum, þ=—4 C2 /:4 Cq+D: 
Hoc eſt, þ =— 1.484,576,384,310, E 3. 223,053 80,415. | 
Hoc eſt, þ—=+ 1.738,480,996,1055 Et b=— 4,707,633,764,725. 


jr. Harun Priocom, que eſt affirmativa, Jam expendimus $ 44, & inyeninus 


Adeoque be (= 16—aa) = 9:621,779: 
Si fit b=1. —_— : 


#137195 


SO =5.53459; & cc = 950.631,68. 


_Ert c= 


a. \; 


'F Quod A non. poteſt; 'modo a & þ ( adeoque ab) fint poſitivi; propter 
"ec{=18—ad) miorem quam 18. 


Sed neque fieri poteſt ( manente b affirmatiyo ) etiaiſ1 foret a negatiyus; puta 


ws rp” 
| tum 
FN CeE= 30.631,68 
| Þ$ab=— 4.390,56 
ec+ab(=18) =126.241,12 : 


92. Earundem poſterior, quz negativa eſt, exhiberet b negatiyum ; nempe | 


b==— 4.797,633,769,955- Adcoque 


16—44=9. = 9.621,7719,102,760, ==Sx | By | 


——= ST = = — 2.043,867,380,7I4, =. 
pl Son : 


Sed, ex calculo, reperietur inutilis. Quippe tum, 


aa= 6.378,220,897 2.4 bb ==. 22.161 ;$15,662,78 
__be= 9.621,779,902,76 4c=—5.161,$15z662,78 * * 
aa be=16. ©  bb+8ac=. x7. 


Atque hattenus recte. Sed tertium membrum fallit. Nempe 


co=+ 4177,393)879,2 
ab—=— 11.889,194,917,2 


cc+ab(=18) =— 7.711,801,038,05 


93. Similiter 


264. ALGEBRA Cap. xl 


93. Similiter; ſumpto (per '$ 56) ſecundo valore 44a= o. X75 49352331 


Adeoque a=0.418,919,47; & a*=0.073,517,65 ; & 16 a=6. T271y: : 
Erit (per $ 32,) 16 4—&=6.629,193,9=17b — bp. 4 ic 
Cumque (F 59) invenimus unum valorem þ = 3. ina; 366; huj "r 
depinkebur Cabic ho C———_ RP metas radices duas © _ -f 
. tem; Hoc modo, - | - 
bþ— 3.912,2269=0)* | D 
*)#—175+6. 6,193,9=0(T Ad 
T (33+ 3.912,226,9 b— 1.694,480,9 = 0. 
Puta bb + Ch — D. =o. © 
- o5- Hujus zquationis quadraticz, duz ſunt_radices ; 
Nimirum, b=—ICty: 1Cq+D. / 
Hoc eſt; — 1.956,113,5 * 2.349,6F1,2. | þ 
- Hoc eſt; +0.393,537,7 =b. Et — 4.305,7647 =6. I 
Sed utraque inutilis. oY 
96. Nam, poſito þ—=0.393,537,7 : Erit 
FR [—aa=bc=1s. GE 40. 210897 8. 
b = 0.393,53"7 | | 
Adeogue aa= 0.175,493,5 Et bb== 0.154,872,0 Sed cc=161 *-916uay Pub 
/ c=15.824,506, 5 ac=16.845,1280 —  ab= ft It 
aaF-bc=16. bbpac=17. ccd-ab(=18= = En Wl toc 
07. Et, polito += — 4.305,764,7. Erit Hoc 
]J—aa=bc=15.824,506,5 __  Inut 
= | = — 3.675,190,8 = 
C | bh — —4.305,764,7 3-075,I9 1 dg 
Et aa= 0.175,493,5 Et bb= 18 $39,609,0 Sed cc == 13.5070; ; 
| be = 15.824,506,5 ac=— 1.539,6090  —_ab=—1.80z,06 En 
aa+bc=16. bb + ac= 17. cc—ab(=18)= 11.703 
o8. Similiter ; ſumpto ( per $ 66,) tertio valore a@=19.416,140,14; | 
| Adeoque a4=4-173,264,926; & 164=66.772,238,8; & 4* = 72.682;16) 
Erit 164—#=—5.909,928,0 = 17 þ—Þ. | = 
99. Cujus ( per F 67 ) «adicem unam invenimus þ— 287 022,55. Hujulg wb 
oe, —_ o Quadraticam, fic, deprimetur ; ai joe Erit 


b — 428702255 =0) * | | | Ade 
*)# —17b— 5$.909,9298,0,=0 (q | 
qT (64+ 4.287,022,55 b + 1.378,562,4=0 
Puta bb + C6 + D =o 


00. Cujus xquationis quadraticx, duz ſunt radices ; utraque Negatiyz. tevts 
b=—1}Ciy:1Cq—D: pol 

Ak & | con 

Hoc elt, ==—2.143,5I1,28 Z 1.793,342,75 | fum 
Hoc eſt, — 0.350,168,52 =b. Et —3.936,854,03 =6. -" FC 
Inutilis utraque. Mani 
plect 
Io1, Nam, polito þ= — 0.350,168,52: | tieam 
Rrie © = I6—aa=be=—1.41 6,140,T4. EP OEEP) | —_ 


þ = — 0.350,168,52 | 
350,T00, ; Adeogu elle ( 


k 
Y 


tk 


3, LAH. AL GEBR A. 


| a6="17.416,140,14 Er bb== 0.122,618;0 
": *, Re=1.416,140,14 | ac=216.877,382,0 


| athe= 16 — © Baa,” © afalr8=14 893944 
- 102. Et, polito b=—3:936,85490, F arts 
I6 —#a=b C=— I.416,140,14, 


Erit 62S — þ =—3:936854,03 = 0.359,7 13,65. 


Adeoque 4452 1.2.416,140,14 Etbb= 1 5498;819,7 Sed ec== 0.129;393,9 
ve b=—1.416,149,I4 . ac=TI.F0IL,180,3 FN ab=—16.429,534,9 
apFh= 16.  bbta="17, cha(=18}=—16.300,1449 

703. Tandem, ſumpto ( per < 72) quarto valore aa= 16.030,145,44.: 

Adeoque 4=4-003,766,4.; & 16 4=64.060,262,5; & a* =64.180,957,8: 

Erit 164—& =—0.I120,695,3 =17b—P. | 


104. Habemus autem ( per 75 ) valorem unum b=0.007,0997 : Cujus ope, 


fic deprimitur #quatio cubica ad quadraticam 
b — 0.007,099,7 = 0) * 
*) 5 — 1zb—0.120,695,z—=0(T 
T (54— 0.007,099,74 b— 16.999,949,9 =0. 


Put bb — Ch — D =o. 


rog. Cujus duz radices. ſunt 43 C # y/:3 Cq+D: =. 
toe oft, þ= +0,003,549,9 £ 4.123,201,2. 
Hoc eft, þ= + 4.126,651,1; & b6=— 4.I19,551,3- ; 


' Iavtilis unaque. 


' 106, Nam, polito þ=4.126,651,0; 
Eric 16—ea=be TEIN, 
þ = 4.126,651,z © | 
Adeoque aa= 16.030,145,44 Etbb= 17.029,248, Sed cc= 0.000,053,4 


—0.007,305,I =Cc. 


__ (=—0.030,145,44 ___ AC=—0.029,248, : ab=16.522,146,7 
aabc= 16. bb+ac= 17. cc+ab(=18)=16.522,200,1 
207. Et, poſito b=—4I19,551,3: | 
\. I6-a4a=bc= =—0.030,145,4 
Ent —— = = = Q.007,317,7 =. 
 b=—4119,551,3 £90078 Te 
Adeaqueaz= 16.030,145,44 Et bþ=16.970,7025 Sed cc= 0.000,0534 
bd=—0.030,145,44 ac= 0.029,298, | ab=—16.4.93 721,0 
ack-bc==16. bbbac=17. © cobak=18Þ=—16.493,677,6 


x08. Conſtat jgitur, ex jam oſtenſis; ſumpto eedee a ( primo, ſecundo, 
tertro, quartove, } valorem þ { five per quadraticam, five per cubieam zquatio- 
nem, queſitum, y nonnift umcunr effe, ( cum radices reliquz fint = ag Ay, 
conſequenter, valorem c, unicum item effe: Et propterea, potiorem elſe procel- 
fur per quadraticam ( ut ſimpliciorem Y quanr-per cubicam zquationem. 
- 109. Sed pro valoribus a, (qui omnino' quatuor ſunt, & utiles omnes;) 
manifeſtury et, xquationern principalem (que nz{tionenr untverfaliter com- 
plecticur, m omni fua varietare } fimpliciorem cle non poſſe quam biquadra- 
team; (ut eſt ea in F259, &'35: nulla enim, hac fimplicior, quatuo? 
continet. | TE : | 
110. Conſtat porro; xquationis hujus biquadraticz, oportere, radicenr pianam 

Kira th Fn > ana: quo Loft # in fingulis du- 

> Wi 


elle ( hoc eft, doarum dimenfionum) ur 


plicem 


D 


. 


? ALGEBRA. Cap. LXiI 

licem- vatorem- ſortri, affirmativum '& negativum. Nam, utrumvis ponany 
EO TE-eo ad: prodibut + a4.” { Et .ſimiliter de 4.4. & cc; five-habeant j p 
+ aut —.) Atque idem per omni prodibit, fi, prout in 4 mutatur {igaum 4. 
pariter-in þ & c mutetur. Nam, mutatis omntum fignis, eadem, que yrs 
erunt Quadrata & ReQtangula, & cum eiſdem ſignis;: Ut quz non tam depe; 
dent ex + aut — in hoc aut lo componentuum, quam ex eo quod {int in yy, 
que componente ſimilia aut diffimilia” Nam — in —, non minus quam +- in4 
facit + & + in —;, pariter ac — in + facit —.* = ; 

ILL. -Sic, in primo valore- 495=6.378,221; Perinde elt five. dicatur, 

a= + 2.525514 = 2.999,153- CA 3-240,58r. 

| Sive' 4=—2.525,514 b=—2.969,153. cC==— 3.240,58r. 
Et, in fſecundo valore a4=0.175493: | 


Sive a=+0.418,919, b=+3.912,227. c=+ 4.044885. 
Sive 4=—0.418,019, b=— 3.912,227. (=— 4-044,88 5. 


Item, in tertio valore a@= 17.416,140: 


Sive a= 4-173,265- b—= + 4.287,023. c=—0.330,332. 
Sive 4=— 4-173,265. b=— 4.287,023. c= +0.330,332- 
In quarto denique valore a4 = 16.030,145 : | 
Sive a= +4-003,766. bþ= — 0.007,100. C= 4-245,989. 
Sire 4=—4.003,766. b=+0.007,100. c=—4.245,9809. 
Nam, utrovis modo, eaden1 prodibunt ſigna a —, planorum aa, bb, cc, ab, «k 


112. Atque hoc Yer ex ipſa quzſtionis natura dirette ſequirur. Cum en. 
in Quzſtione nil alud datum fit quam tria planorum aggregata, aat+h; 
bb+ac, cc+#b; atque, his datis, numer! ſeu. quantitates {implices, a, h 
poſhint elle” vel affirmative omnes, vel omnes negative, vel mixtz : Hanc ori. 
tur ( prout variari poſſunt figna + — ) caſus ofto; quibus variari poffunt fyy 
ſimplicium quantitatum a, b, c ; & rectangulorum, 4b, ac, bc, manentibus 46 
bb, cc, affirmativis. Nimurum, 


Simplices quantitates. Quadrata & Rectangula. 
F = 1-:2:  G. wwe =1. bb+ ac=m. cc ab=i 


[1 + *, +8, +y. ea+Ey=l B8+ey=m. yy +ab= 
IL +4 +&—y. wa—by BB—ay yy +ab-. 
Valores pro | III. + 4, —b Fy. ea—Pþpy,,. bB&þ+ey yy —ab 
diverſis ca-S IV. +4, —&, —y. wa+by BB—ay yy —a«b 
ſibus. | V. —<4 +4 +y. a«+by BB—ay yy —aſ 
L - i1VE —& +&—y. aa—by BBay - _ yy—eb 
VII, —a, —&, +y. a«a—bþy BB—ay y ea 
CVIIL— a, — ÞB, —y. «aa+fy BE-Fay yy +46 


II3. 45 py hos ofto caſus, ſupponere oportebit radices ofto pro valoriy. 

4 exprimendis; afhrmativas | June, & totidem negativas. Fr 
114. Cum vero hi caſus ofto, binatim' ſumpti, eadem habeMc quadratorum:& 
rectangulorum. {igna; Nimurum I & VIIL It & VII. II & VI. IV & V-(o 
quibus,  binatim ſumptis, non alia occurrit difterentia, quam quod unius ſign 
pro fimplicibus quantitatibus fint in altero mutara omnia, ſed eadem utrobiqy 
uadratorum & reCtangulorum ſigna: ) Hinc manifeſto ſequitur; Urut pros 
nt valores ofto, pro aa valores erunt non nifi quatuor. Quod, itaque- poſt 
lat zquationem b1quadraticam, fed cx radice plana, pro aa ; quarum quzlis 
pro a duas continet + 2 .& — a, adeoque oamnino ofcto. + it 
IIs. Sed, quamyis hoc problema, abſolute confideratum, contineat hos + 
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, 118, Idem alus item caſibus contingere poteſt, pro diverſimode variatis /, mn, 1, 
Gtis : & fimiliter demonſtrabitur. # 

” 119. Sed monendum porro ; Przter hos ofto caſus, alios adhuc eſſe quatuor , 
ſea bis binos, ad abſolutarh Problematis ſolutionem ſpeCtantes, (-qui tamen prout 
4h n, hic alſignantur, ſunt impoſſibiles,) manente valore as aftirmativo. Quippe 
ve ponatur @ aftirmativus, five negativus, potelt aut 6 aut c evaneſcere, ſeu ni- 


hilo zquari ; manentibus 4, 22, 2, atftirmativis. Unde hi quatuor oriuntur caſus : 


Simplices quantitates. Quadrata & ReQtangula. 
a, bc, aanrbc —=/, bb+ac = m. cc +ab =1n. 


Valores/ IX, + «9, +» wHto =/ o Hay =m. yy o© =n. 
- W prod-)X., —4,o, =» Zo oO + ey yy XZ 0 
k verlis IX. +a +80 wto BE o o + ap 
MW cfibus. (XII. —«, —&,o ato 88+ 0 oO + af 


120, His quatuor caſibus conveniunt duz radices planz zquationis mp 

&—4/ee +411, ( quam, ut inuulem queſtion prout erat propofita, ſepoſuimus 
F 28 ; quippe hi caſus omnes ſunt 1mpollibiles, poſitis pro 4, 22,9, numeris x6, 17, 

18.) - Quz tamen #quatio quadratica, una cum biquadratica Q 29, complent Qua- 
dratocubicam F 26. ( radicum ſex planarum ) ut 1:iquer ex analyſt $ 27. Cujus ſex 
radices planz, ſcu valores ee ( quorum ſemutles ſunt valores aa, bis totidem exhi- 

| _ valores a, ) ſuppeditant duodecim valores 4 pro cafibus his -duodecim, ſeu 
Is ſenis. 

121. Nam zquationis & — 4./ce +417] radices duz ( ut oftenſum eſt 28) 
lunt inter ſe zquales ee=2/, ce=21; x Gl ca ſenuifles a a=, aa=/. Adeo- 
quea=+y/,a=—yh, a=+v ,a=— y |, pro quatuor hiſce cafibus. Qui- 
que lus yaloribus a, conveniunt reſpeCtve valores þ & c haberi polfunt ut privs, aut 
adhuc expeditius ut mox docebitur. 

* 122, Hi, qui contingere poſlunt, caſus duodecim ( manentibus valorfbus 4 m2, #, 
attirmativis ; quod hactenus ſupponimus : ) totidem requirunt valores a- Quos ex- 
tubere non poteſt una ulla zquatio quz as eſt quam Quadratocubica ex _ 

2 Ice 


V2 To BB © 2- s 


SS 


> 


4 


ice plana ; qualis eſt illa $ 26.' Sed ex illis, nunc hi, nunc 1lli caſus, ey 
bat Fibiles, So varia nw he datorum /, 92,9; adeoque, quz1llos hots 
inutiles. | | | | 
_ 23. Quod autem poſteriores caſus quatuor, prout jam ponuntur 4 2, u, (x 6 
+17, 18, ) {int impollibiles, ( adeoque, quz'eos ipectat zquatio, recte {epolna $1, 
28, ) hinc patet. -Quoniam, ubicunque hoc contungit, alter duorum mn, , eſt wy, 
dius proportionalis inter trium 4 #12, duos reliquos : Nimurum, In Catu Ix & 
 propter evaneſcentem þ, ( adeoque ab, bb, bc,) erit /=aa,n=cc,m=ar=y}, 
In caſu XI & XII ,-propter evaneſcentem- © ( adeoque ac, bc, cc) erit /= 


1m =bb, n=ab=+y/ [1m. Hoc autem, cum in expolitis numeris 16, 17, 18, (as? 


Lm,n,) non contingat ; certum eſt, cafus cos, prout jam exponuntur 4, m;; w, 
poſlibiles elle. Fi —_ RON | 

124. Hinc igitur, ubi cafuum horum aliquis contingit, ( hoc eſt, ubi yel },w; 
yel 4n, m, ſunt continue proportionales, ) expedua- patet methodus ' pro inyen, 
endis a, b, c. Eſt enim in omnibus ae =1; adeoque a=Ey/: Adeoque 
mMm=)/ In, erith=0, c=y n: Sin=y Im, erith=\n, c=0, » 
125. Sed & verum eſt, fi /=y/ mn, ( hoc eſt, t1 9,4, {int continue propyy 


tionales , ) unus trium evaneſcer ; nimrum, unus valoruum as =o: ( adroqy © 
a=+0o, a=—o, erunt duo ex duodecim valoribus a. ) Sed hic caſus none 


vat zquationem ad altiorem gradum, ( quod factunt-b =* o, & c =>, )quon 
am a ( F 25 ) ejuique vicarws e (F 26 J 
quam non ingred1untur 6, c. 


126. Nam quandocunque hoe contingit ( quod fit unus valorum aa =0,) aj 


ee=244=0 unus valorum ee in xquatione biquadratica Q 29, 


E—glf+9ll &—7lI +28 =0. 
- — mn +5 mn —4lImnu 
. — mn +2 17 u* ": 
— * 


Et propterea ( cum fit unus valorum ee=0; adeoque omnia membra quihusy 


betur ee evaneſcant , quantum ad hunc valorem, ) prodibit terminus abſoluty | 
21 —4lImn+2mmnuu=0. Quod ſemper fit, in omni zquatione, ubi | 


dicis unus valor =o. ( Eo nimirum quod terminus abſolutus eſt factus x conting. 


multiphcatione omnium valorum inter ſe ; quorum {1 unus fit o, etiam © Sa | 


factus eſt. ) Adeoque & <jus ſenufflis # — 2//mn + mmun—=0o. Hujuſque 
tus quadraticum //— zu =0. Et /[]/=mn. Adeoque | =y mn. Et prom 
( exumendo ex quadratica valorem % eo ) zquatio ad cubicam redigetur ( diyils 
ommbus per ee ) Nimirum, 


 E—5l & +91] *—7/1}] =0 4 
— mn +5 lmn 
— yy} 
m—— 


127. Et ( & converlo) fi /=y mn; tm//=mn; & l/—mn=0;t 
E —2/Imn+mmun=0; &2þ —4l/mn+2mmun=o0o. Etpr 
Compron termino ultimo, cxteriſque per ee diviſis) biquadratica in Cu 
eprunitur, reliquos tres valores ee continentem ; ut ſupra 53, 54, 55.' Et quiden 
{1 duo valoresee {ic evaneſcant; redigetur ad quadraticam. Er lic porro. 


x28. Pro hoc valore aa=4ee = 0 ; valores b &c reperiuntur ut prius, nimk 


ealk/Cher'6 ir ) bas EEDLTEECS 2/ncoreFa' 4s; 


by | LEY Hor (pr0- 
pter evaneſcentem a, cuni ſuis multiplis omnibus) b = Lo = Vn= b- Vd 


etiam ( uth 123, 124,124 ; ) propter eyaneſcentem a, ( adeoque aa, ab, ac,) eſit 
mM=bb, n=cc; adeoque b=y m, c= yn. ( Qui quidem valores mditterentet 
ſumi poſſune affirmativi aut negativi, þ =# y/ m, c = yn, ut poſtulayerit oct 


t10. ) Idem autem utroyis modo provenit valor : pura, - = 1m. hoc eſt ( dudlt 


utriſque 
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ingreduuntur #quationem principalem; : 
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Cap. LXI. ALGEBR 4. 


atriſquein V# ) [=4/mn. Quod verum eſt propter / (ex hypotheſi ) mediam 
pro rtionalem inter 22 & 7. | | ; Fo 

Quomodocungue | nr contingit, tres datos 4 2p, n, quocunque ordine, conti- 
__ proportiona es eſſe, unus quz{ttorum 2, b,c, eſt = 0. Nempe, a {i /med1us elt; 
& þ, {i my medius ; G © fi z fit meds. | : 

129. Non erit necelfarium hic-notare, ut noyum caſum, quod fieri etiam po- 
reſt ut trium 4, #, c, duo vel omnes” evaneſcant, ſeu ſint nihilo*quales. Quippe 
nihil de novo hinc conſequitur , niſi quod hoc caſu duo vel omnes datorum 7g, 
ariter evaneſcent. Et fiquis omnium non evaneſeit, obvium' eſt obſervam quis 
" eſt; & quantus. Nempe, vel a=y//, velþ=y m, vel c=y n; prout con- 


| tigerit- 


130. Denique notandum erit : Quoniam dati /, », n, proponuntur, ab origine af- 
firmativi, ( neque erat datorum —_ mutandum : ) in toto jgitur proceſſa 
rxſumuntur tales efle (adeoque vel addend! vel ſubducendi, prout innuunt prafixa 
:) & non ſuppoſition: contraria. _ tamen 1n quzlitis a, b,c, ſepe con- 
tingit. Sxpe enim que-queritur ( aut prefumitur) radix affirmativa , prodit ne- 
ta; & vice verſa. Adeoque, inter cafus poſſibiles, non eos enumerayimus 
uibus trium /4, 792, 7, unus aut plures ſint negativi. 

131. Potuit autem , ab origine, fic propont quzſtio, ut horum unus aut plures 
Forent negativi. Pura, f1 a=+«, b=—8&, c=-+y. Quippetum foret bc = 
-þy ; poſlitque tantus efle ut prevalcat afftirmativo az: adeoque aa + be = aa — 
&=—/ Verum hoc non elt ex varietate caſuum ſew radicum quefitarum de- 
xrminandum ; fed eſt pars Datorum. Sed in Quzfitis a, &,c, non tantum ſingu- 
lorim magnitudines, ted & Signa, + —, ſunt quezfitorum pars. | | 

132. Quo caſu autem datorum /,, #z, unus aut plures aflignantur negativi ; 
( quod ex propolita quzſtione ſtatim liquet : ) Inquiſitio ab origine ſic inſtiruenda 
eritut his poſitionibus congruat. Quod tamen non alter differt > jam traditis pro 
afirmativis, quam quod, ubi horum aliquis ponitur negativus , puta — /; ubique 
mutanda ſunt gh in 4, P, Þ, &c. ubi numerus dimenſionum elt impar : fed reti- 
nenda in P, #, F, &c, ub: dimenſionum numerus eſt = Quodde — /dicitur, pa- 
riter intelligendum eſt de — 22, & — 2. $1 vero plures ex his | 5g negativ1, 
puta —/, & — 7; eadem tamen ratio obſeryanda eſt; nempe, 11 factum ex nega- 
tivis ( five ejuidem five diverſarum ſpecterum ) inter fe continue multiplicauis, di- 
menſiones habeant numero pares ;  retinetur idem fignum quod foret {i ponerentur 
afficmativi; mutatur autem 11 dimenfiones fint numero impares. Puta, pro + //n, 

nendum ( {i fit —/& —#) — / /z: ſed, pro + /n retinendum etamnum + / z. 

tio omnium hxc eſt : Quomiam — in — (| quotcunque fuerint, & five ejuidem 
live diverſarum ſpecierum ) continue duCh ; {i ſint numero. pares, tantundem 
preſtant ac totidem + 1n + : contra vero, i {int numero 1mpares. 

133. Atque jam, expolitum Problema profecutus ſum, per omnes ejus caſus & 
varietates, ad abſolutam & univerſalem eorundem determinationem. Quod 1deo fu- 
lius & explicatius factum eſt, ut ſpecuminis loco {it pro alus ejuimod: Problematis 
ntricatioribus pariter examinandis & proſequendis. 

134. Notandum denique; in toto hoc procellu , numeros 4 m2, z, reputandos 
eſſe duarum dimenſionum, qualium 4, 6, c, ſunt uns, ( Quod moneo nequis ſu- 
ſpicetur me heterogenea heterogeneis comparalle.) Quod pariter de e 1ntelligen- 
dum foret, fi ($ 26) pro ee = 2 aa, poluitſem e= 2 aa, ( quo xquationes quadra- 
tica & biquadratica \ 2/7, ex radice plana, ſpeciem prz ſe ferrent tinultum ex ra- 
dice {implice ; ſed quz reapſe foret plana. ) Er 9} an {i libuifſet ( pro ſpeciebus 
modernorum ) rem expolutfſe ( ad morem veterum ) lineis & figuris : Exponendt 
forent a, b, c, per lineas., przſertim re&tas ; 4 m2,», ( & e pro 2 aa,) per figuras 
pr ( puta, quadrata, parallelogramma, reQtangula, &c, ) faltem - ciales ; & 
1 quando ad tres dimenſiones aſcendatur, per cubos, priſmata, parellelipipeda, alia- 
veiolida: Ubi ad plures aſcendttur, res foret turbatior ; ſed utcunque exponenda 
per lneas, ſuperticies, aut ſolida, ſumpta in ratione ( lineis, fi libet, plamis, ſolidif- 
ve exponenda } ex rationibus duabus, tribus, pluribuſve ( fimiliter expoſitis ) com- 

ta: Quz omnia nos ( ſimplixiflime ) per Species expoſuimus, hoc eſt reprx- 
entayimus. Sicubi, in multiplict calculo, numerum pro numero poſuerium, aut 


<0 aut typographus; condoner lector & emendet. 
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ALGEBRA , Cap.LX 

By | 5” 
CAP. LXIIL 

Alia methodus pro erſdem Queſtionibus, 

P Rzter methodum ſuperioris Capitis, ( quzeabſolura eſt & univerſalis;) j, 


bet aliam hic ſubjungere ; quz quamyis minus fit artificialis, ſuum 
- uſum haber in caſibus  parucularibus non contemnendum : przſertin yj 
non requiritur yon determinatio caſuum omnium poſſibilium ; nec exigiuy q, 
proximatio- in longiuſculis numeris plurium locorum partum decimalum, 
paucorum faltem. | wt; | 7% x 
Reſtringenda primum erit quzſtio intra quoſdam limites, 'quos ſuppediahyy 
uzſtionis circumſtantiz bene perpenſz : Deinde intra hos limites tentamina gy, 
20m facienda : Eaque denique continue corrigenda prout antecedentium ſuch; WW Nar 
indicaverit. CE | 6, 
Horum fſpecimina exhibebo quzdam in quzſtione jam propoſita ; non quida W 16, 
uaſi ca omnia ſint neceſfaria, ſedquz ſubminiſtrat quzſtio, ex quibus ea (diyy 6 
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agax explorator quz magis cenſuerit expedire. Quazitio. Cun 

; tur-l 

aabe=16 ; By 

Poſitis 4b + ac = 17 F Quzruntur numer! #, b, c. pF" Quy 

cc ab = 18 | | «> 

| | 8 

Inveſtigatio. | FP 

I. Quoniam aa + bc = 16. Ergo 16 —aa=bc. Et 16 4a—4 = | of 

bb ++ ac = 17 Iz—bb=ac 176b—P =. abe. WM in 

cc + ab= 18 18 —cc=ab 8c—& =, = FP 

2. Trium a, 6, c, null: duo ſunt inter ſe zquales, Bl Pro 

Non 4—6. Quia tum aa + be = bb + ac. Hoc eſt, 16 = 15. | | I 

j=2C. aa + be =cc + ab 16 = 18. Nan 

(= bb + ac =cc + ab 17 == 18. bb- 

/3- Numerus c eſt trium maximus. | 4 Nan 

Nam | poſito minimo « e& 

medio «+ 6 I: 

maximo a+68+y: | 

: | Nan 

Erit, 0. eo b 

xa e+8+y —_ Quadratumminimi cum | I, 

I Aggregatum,az: + : «+ 223+ 88+ ey + y: Reftangulo reliquorum. op 

_ L "hs 

| « + 6 pe « + 6 US .-: Quadratum med11 cum W 1 

Il. Aggreg. a+ 2a8+ 68: +: ct + ef + ey; Rectangulo reliquorum. . _ 
3 — 

«+ &+y a | wm Wav! 

p bode whale ot Er - | « + þ Quadrat.maxium cut WW Nan 

IT. Aggreg. «a + 28+ 68+ 2 &y +2 &y + yy: +: ax + as: Refang. reliquoru. / aC 

; o p { 

Cumque hzc tria Aggregata ſeparatim zquentur numeris 16, 17, 18, ( minima Adec 

minimo, medium med1o, maximum maximo ; ) ſitque tertium ( quo haberur math V 

m! quadratum cum rectangulo reliquorum ) aggregatum manifeſto maximum; I ..' 27 

(nam primo majus eſt per « Þ + « y + Þ » + 7 y; ſecundoyper« y + 2.85 +39) I 

Eſt ergo tertium illud zquale 18 = ce + ab: Adeoque c ( cujus quadratum WT 

continetur ) eſt numerorum quzſitorum maximus. | | depr 

4. Numerus þ elt medius, & 4 minimus. "_ 

Cum  *v2 
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enim egara tria ( tribus'x6, x7 18; xqualia )' fint in progreffione' A-: 
Ow 75: fubxluemar quod cmntum commune, 2«<a+2c8+88 
+ a "- Refidua' 1tem Ecrunt'in progreflione arithmetica, &1 n eodern cum 1ntegris : 
Eee dlWp, ak, fe hopanſ-2 ByÞ 35 gorum cum ultimum; fitima- 


| ko maximum ( ut quod-duo reliqua 'contineat & - plus inſuper':')Ergo 'vet'8 y 


vel « eſt medium. Sed non. & y. ( Quippe'tum-foret hujus duphum/duobus-'re- 
liquis zquale ; hocelt 28&y—=2«8+ay+28y+yy; totrum" 'parti. ) *Eft : 
of reſiduorum medium. Ideoque i egatum ( cujus hoeeſt refiduum'} 
oft, aggregatorum medium 1n: progreſtione-art «co adeoque 1dem cum bb ac 
vg rg POORER sy Ta ;numerorum queſitorum ; bop 
"F " Exceſſhs apgrepati ſecundi ſupra primum, eſt, . aþ—pby=r. 
Fettii lap ſecundum,-: ay +26y+yy=7T. PO IEEDY 
Tertu fupra primum, ' ” «8+<y+ by +yy=2. Q 317] 
Nam ſubduto quod elt omnium commune, 2a +2e6+ey +66, ſitua: Gong 
by, «þ, aB+ay+287 +yy; quorum JT exdem func que Numerorum 
6, 17, 
Slag = =e&y+38by+»>Y Eteb—26y= ey +8y+y J= cy. 3- avi] 
Cum enim fit 46 —by=1=e2y +2þy+yy: Cn vel ſubduca- 
tr. 64, res patebit. Eſtque «+ 8+ y=c. 
7. Elk5a >c— b. Adeoque 4 a+ b>c; &b>c 14. 
Qppecum «Þ—26(=cy) ſar politiva quantitas ; adeoque.& & —27: Crit * 
£>2% &z i* > Y» hoc elf £ La>c—6b. «x45 
L Et bc >8. 4a<8. ' Adeoque a < / $=2y/ 2=) 2.828427. 
Nat propter, c > ES elt þc > aa. Et, propter 8a+6bc = 16, 


"lt bc>'4, 44 ; ſeu bc >8, 4a<8, Quod affirmatur. 


' 9. Eſt ab<9. - pe Eg Adeoque Cc >J.” 
Nam, propter c>b>4a, et cc>ad. -Et;.propter corn b=18, 
<> ab<(2=)s9. co >(2=)9.. Quod aftirmatur. -, - | 

10. Eft-cc-<< 18, Adeoque c < (/ 18 =3v/2=) 4242642. 
Propter ce=18 —4 

11. Eſt þb<< 16. Adeoque þb<4 Et ac >n. 
Nam, propter þ <c; Adeoque 5b < be (=16—ac) <16: Es, proprer 
bb+ac=17, eſt ac > 1. 

12. Eſt ag < 12. b&'> x. . Adeoque b>(v 5 =) 2.236068. 
tha, grper <3 v 2, &e<z3v2: elt ac <12. = propter bb + ac =17, 

>5 
13. Et aa >44. Et go / 2=) 0:235702. 
ac >1 | ; G | 
"Ea >(55; = )4v 2. Et aa>'7x | a + 
4. Eſt TRIG is. "Nimiru =T-+6bc. 
Nan bb þ ac — aa—bce= (17—16=) 1. Et, propter b>a, adeoque 
hte, lt bb-bc—aa—bo (=bb—aa)>r. Nimirum 1+8þc, AB @X; 
a=, 

"IF. cc—bb>1x. Nimirum, = 1x +y a. 
Nam cc + ab — bb — ac (= 18 —17)=1. Adeoque, propter c(>0) 
=b+y, eſt cobac—bb—ac(=cc—bb)>1. Nimirum, =1+y 4 

I6. cc—-44>2. Nimirum, =2+8b+yb. Vel 2*þ8c+ye.' 
Nam cob ab—aa—be(=18— 16) =2. Et, proper e (>a) =a 8-3 
dt cc+þbe—aa—bc(=ce—aa) >2. Nimrum, =2+6 

Vel fic. Propter þ= a+8, & c=b+y=a+8+», lt þc=ab+66+1þ 
Adeoque 'be—ab=8b+y, CC. 

.Vel fic. þbb=aa+1+8c. Err c2db rb 40=ab hab #046. c. 

17. Poſſunt hujuſmod: plures limitationes 2 circumſtancus 'queſtionis obſer- 


val. Atque ex his illiſve limitationibus dirigi poſſumus: in tentaminihus fa- 


cendis intra limites fic inventos : eiſque tentaminibus corrigendis prout fadta 
deprehendantur aut majora' juſto aut minora, Pari modo ac 1n quotientum 
membris inveſtigandis, aut membris radicum five ſimplicium -poteſtatum, five 
zquatonum atfeQtarum. Quamvis enim hujuſmodi ' proceſſis/ $2250; =_ _ 
jecturales, 
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beri polle deczes & odfies, feu''victbus 18.} Et quidem, fi mm. Diyiſione yy. 
ceffus hic fit rite admittendus, .imo. neceſfarius; certe multo magis adnimendy 


five ex poteſtaaubws- fimph 
intricate. 


propius accedere-ad ,verum valorem; mdeque de. & & b- determimandis proce 
dere. | COT 


I9. Sed cum haCtenus ab a mceperim ; libet 1d item hic facere, quaniyieks, ; 
Jus viderim lnutesi-magis diftantes. Ut qui (per 8, x3,) minor & quam, =1 
ſed major quam'i4/44. - Adeoque inter 2. 9, & 0.2, Unde. fic proecdinns, Wl *%* 


20. Quoniam (per $8) 4a <$-Pone 44 = 7.9; adeoque {per\ 1419, 5 
bb >$.9; Etee > 9.9; b>2i98+; e>3.14 +: deoque-þ 0 > 6ph =9. 
aa+bc(=16) > 17.25 + Quod mmium &ft. Ergo «4a <7.9.. -: WM. 

21. Pone aa==2.55; adeoque bb > 8.5 ; & ce > 9.5; b> 2.91 +; c>30f: Ergo 


adeoque bc >8.96+;'Et aa+bc (=16) > 16.46 + Quod mum | 


Ergo aa<C7.5. | | Rn IOC | 2 

' .. 22. Pone 4a==23. ( hoc elt, 4==2:646—) Adeoque bb>9®. ce >9. b51Ml._ 

8+; c>3. bc >8$4+; aa4+bc(=16) >715.4.+( quod hadtenns fietiy Wil '*<. 

. teſt.) Imo bc (=36— a8) =9g. be >b=e<3.2—; c(>9)<1025; WM; 


- (per haQtenus fieri poteſt. ). > Adeoque 1&8 —ec=ab (<9) > 7.84: be = 
ab—a=b(<3.4)>2-9+. Et quoniam hoc ( quantum adhuc liquet) fi 
poteſt ( nam per politionem þ > 2. 8 EE) 4 
Ponamus porro 45 (>8.) =8.2; (adeoque += 2.86 þ+,) Unde- fequim FIRd 
cc>9.2; & c >3.03 Þ. Et quoniam be (=16—aa) =9. Ergo « (==) WG 


| N 
=3.14+; Etcc=9.88. Adeaque ab (=18—cc) =8.12; Et h=29; ; 
pluſquam ponitur, Ponebatur ergo & minor. : wn 5 


- Ponamus ergo 4b —8.5, (adeoque 6 = 2.915 +) unde ſequitur cc >qp 

Et ( propter bc = 9,) erit bc + b=c=3.087 —; Ertcc = 9.53—: by W Þ 

ab(=18—cc)=8.47 +; Adeoque 4b—a=b= 3.20; plus. polito. tip Wl Y 

(4 maneat 2 ut prius) augendus; eſt þ. | $44 
Ponamus ergo þb&=8.6, (adeoque bþ= 2.93 +:) unde ſequimur co>96; 

Et ( propter bc=g..) Erit 66 b=c= 3.07 —; Et cc==9:42 —: Sed 

cc> 9.6: (Ergo- politus eſt þþ nimius, unde :provenit cc, juſto, minor.) "i, Wl - p, 

hoc polito, erit a& (=18—cc)=8.58 +. ' Adeoque ab —a=b= a .255; 

plus poſito : elſet igitur ( manente 4) augendus. - *y & jam oſtenſus dt jalb W £: 

major. Non eſt 1gitur aa=7, Var pomtur ) ſed adhuc munuendiis. s 
23. Pone: 484 = 6@= 6.5; ( adeoque @ = 2.550—;) Et bc (=16—64 

=9.5 ( & quazrendi ſunt. b, c, ca faltem inter ſe diſtantia ut fit cc —bb>1) 

Ergo. (per 14, i5,) 64 >7.5; (adeoque b>2.739 —;) Er cc >8.5: Inv & 


, (per $9) co>9; Etc>3. Er quidem (4 lic polito) c>(v/bc=) zob+ 
Item, c (=bc—b)< 3.469 —; cc < 12.034; 4b (=18—cc) > 5-96 
b(=ab—=a) >2.3404. | | 


Cumque nitul huic contrarium hatenus compareat : Ponamus porro b(>2739) 
-=2$ 
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'=2.9: adeoque #þ= 8.41; c(=bc>-b) =3.276; cc= 10.731; ab (=18—cc) 
—7269; Et þ=2.851; minus quam ponebarur. 

” Ponanus ergo # ( >2.9 ) = 3. adeoque c (=>) =3.167; CC=10. 
028; ab = 7-972; b = 3-127: plus quam ponebatur; . adeoque þ — 3. mi- 
- nuendus. | 

” Pork itaque 6 (<3. ſed > 2.9) =2.95; (adeoque vb=8.502:) Ergo 
c (=bc—d#) = 3-220; CC=10.37I; ab = 7.629: b=2.992; plus poſito. 
Ergo þ=2-95 minuendus. Sed, hoc manente, erit ac =8.198: adeoque (propter 
þh=$.702,) 65 -ac= 16.900 << 17. adeoque 4 manente, augendus effet 6. 
Sed &, 4 manente minuendus erat. Ergo, 2a4=6; non conſtabit ; ſed minuen- 
dus eſt, quo augeatur be. | 
| Pone 4 (<W2-549%) =2.5; adeoque aa=6.25, =6;; be=9.75; Tum 

ſt þ<, & c >, (V #c=) 3.1225, 

Ponamns = 3-12, adeoque C ( == te —8) =3.126; bb =g.73 : cc =9.78 
Sed effet co —bb >1. | : 
 Ponamus þ=3.1; Tum c(=3.145) <y 10. & >>4/9. Ergo b adhuc 
gimius, & c juſto minor. 
 Ponamus 6 = 3=y/9. Tum c=3.25; cc = 10.5625; ab (=18—cc) 
=743"5 3 þ=2.975. Ergo jam c nimivs, & þ juſto minor. 

- Ponamus þ = 3,02: Tum c=3.228; cc=10.423; ab=7.577; b= 3.031. 
2-00. deblto minor. | | 
| "An b=3.01: Tum c=3.2392; cc= 10.4924; ab =7,5076; b=3. 
$03. Ergo & debito minor. 

* Ergo (bc fic manente ) eſt þ = 3.01, debito minor ; & c = 3.228, debito mi- 
nor. $ed, his manentibus, 45 = 9.0601; & ac = 8.070; adeoque bb + ac 
=17.13 > 17. Ergo 5c tic conſtare non poteſt, ſed minuendus eſt, quo a a 

tur. | 

_— Pone 4 (<< 2.549, ſed > 2.5,) =2.52; adeoque aa=6.3504; & bc 
=9.6496, ( minus quam prius : ) & quzrendi ſunt 5, c. 

- Ponamus þ=2.95 ; Tumc =3.271; & cc=10.699; ab=1.301; b=2.897 : 
Eo þ ponebatur debito ' minor. 
© Ponamus b=2..98: Tum c=3.238r; cc=10.4853; ab=75147; b=2. 
982, Ergo 6 ponitur debito major. ; 

Ponamus igitur & = 2.975: Tum c== 3.2435; cc=10.5203; ab=7.4797 ; 


a a I RD CE OW" 


FEE > 0 Wenn an 


4 =2.968; ergo b ponitur juſto minor. 

Sed polito b—=2.975; & c=3.2381; (utriſque juſto minoribus; ) & retento 
{Wy 1c = 9.6496: erit 66 = 8.8506; & ac = 8.1599: Adeoque bb þ+ac=17. 
\ Wh 0105 > 17. Ergo bce<9.6496; & aa >6.3504. 


26. Pone a=2.525; adcoque 44 =6.375625; be=9.624375. 
, Ponamns þ = 2.97; adeoque Cc = 3.24053; cc = 10.5010; 4b = 7.4990; 
= 2.9699. 
} Sd bb—=8.8209; ac=8.1823; bb+ac=17.0032. Ergo a > 2.525. 
27. Pone 4 =2..5255; adeoque aa=6.37815025; bc = 9.62184975. 
Ponamus þ = 2.96918: Tum c=3.24057475; cc=10.501323; ab=7.49867;7; 
b=2.969185; numius. 
. Ponamus þ= 2.969178: Tum c=3.24057694; cc = 10.501339; ab=". 
498661; b— 2..9691788; aliquanto nimius. | 
. W _. 5, hoc polito; erit 4b —=8.816018; ac=8.184077; bb+ ac=17.000095 : 
, Wl £30 4, aliquanto major, fed pauxillo major, quam 2.5255. ' Nam 


"Polto ' a=2.. 5255 + þ=2.. 969178 — ant ns EY 
. Et aa=6.378i5+ H#=8.816018 + ce=10.501339+ 


be = 9.6218 — ac=8.184077 + ab= 7.go8661 — 
: I6. 00000 7.000095 + . 18. 000000 
| 
N Saltem aa=6. 37815 + cc=10. $01339+ 
| be =9. 62162 + ab = 7 . 498659 


5.99977 + 17. 999998 + 


ALl6EBRA Cap.L Xa 

Ex quidem fi hoc non cenſeatur ſatis accuratum ; potuimus, pari proceſſy, w, W - 
Jorem accurationem obtinere. - /5 . (_ 

Potuimus item, per majores faltus rem eo perduxifſe; ſed libuit pedetency F. 

procedere, ut modus approximandi melius perciperetur. Nl & Z 

| | "WW fition 

TT I OE ii peri — Þ wc 


CAP. LXIV. * 


De eis que Loca dixerunt Feteres. 


 D hanc,Problematum imperfecte determinatorum dodCtrinam (que, pray 

Datorum defectum, funt folutonum innumerabilium capacua, ) [3.x 
'Þ. ea quz Veteres vocarunt. Zoca; ut ubi agunt «t Trmy avanoyity, 

Hoc eſt, Problemata ( Geometrica ) cum latitudine-quadam propoſita, ita nin. 
rum ut ſolutio non ad unum alzquod punctum, aut certum punCtorum numay: 
determinetur, ſed ad omnia intra.certum f{patium puncta ſe extendat. = 

Utpote cum quzſtzoni ſatisfactum fir per punctum quodvis in quadam wh 
( terminata ſeu interminata,) aut in Circuli peripheria, aut Ellipſcos, Parabgy 
Hyperbolzve curva, &c. qui {ct ad {neam dicebantur ; & S_—_ ad line 
 rectam, aut ad Circulum, { qui dicebantur hoc? plant, ) aut ad __, P 
—— » ( qui 4x: joke dicchantur, ) aut ad hlineas uc magis on. 
poſitas. 


Aur per pundtum quodyis in ſuperficie ( plana aut curva, termivata aut ini 
minata; ) diciturque /0ac4s ad x $1 mat ; Aut denique per punctum quadyis þ 
Solido ; ( puta, Cubo, Pyramude, &c..) diciturque locus ad Solkaron. _ * 

Exemph gratia ; Data rea ( terminata ) ut AB, tu 
um inuenire, unde demiſa in cam. perpendicularis fi ms 
aia propertionalis inter ſegmenta datzz. Hic ( ut dot by 
zocrus tub 1ntum commentari 10. ApoHionii conica ) Gray 

tris dicebatur Zocus. Eo quod, non unum aliquod punthy 
( aut certus punftorum numerus,) propoſito fatisfacit; Wi 

integer Locus, ( omniaque in eo punCta :). Nimruw Cram 

ferentia Gon diametra A B hone act Nam, fi _— 

13 Dancto. C, in diametrum AB demuttatnr perpendicularis C P,. crit a (yt 

Fn elehe) media proportionalis inter | 2b ſegmenta A P, PB | 
Suwliter ,, hxc altera, ibidem memorata, propolity; 

Data retfta ( terminata) AB, mutt, , ut 
gue ad date extrema ducantur refte PA, PB, ſunt ult 
Je <quales. Quippe non unum aliquod punctum, W 
omnia perpendicularis ſuper dauz punttum medium ll 
ere, ( utcunque in. utramvis_ pariem produttz) ub 
_* faciuntquaſito; per 4 primi Zuchidie.. 0 
& *.% Artque la altera, ibidem ex. altero Apollontt libro.& 
£——X K fata, Cul titulus dyaaululgr mms: ( ndeque, quamvis.Wd 
| {1 deperdatus, propoſitio ulla conſervatur;) ad hune ſeu: 

Datis duobus pun&is ( ut A, B,) terimm invenire (ut D,) wunide rele « 
aata puntta dutte ( DA, DB,) /int m data ratione. Meg 

6 data illa ratio fit ratio /&gua/izazzs, Punt quaſiti heus eſt, Peay 
dicularis re&a ſuper redtz ( jungentis data punCta ) punftum medium ereu; 
ut jam. oſtenſum cft. Fs ' 9 

St vero, data, fit ratio /n&qualitatis ; docet ( ex Apollonio ) locum illum & 
Circuli, Peripheriam. © 

Quod occafionem fecit huic Problemart!. Ko 

Dutis duobus punttis ( ut_A, B,) circulum deſcribere ( DD,) a cujus 
pheria . punt#is ſingults, refte ad aata dutfs ( DA, DB, ) /ent in data Inequ 
litatis ratione. Dilerte autem dicitur /naqualitatis ; quomam, 1i £qua/itatis 1a 
data fit, non erit locus alle Peripheria, led? infinita recta perpendicularls. ll 0 


RS 
Ls 
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Hoc problema ſolverunt Zatocius 1bidem ; Oughtredus in Clavis ſux prop. 22- 


Gp. 1g, &Galthens 1D! ming pag; 45-" Es(4 bene UE ge rus alicubi * 
WM & forte al Mm 
ſpeciminis loco ro | Hnilib Ie _cXaminabo ; inqui- 
fitione a; pens ide fum ay Ye, crcul 3. wo  quomodo 
ducatur. £5 8 2 2% Q : & — ym £33150 } og: 
| | OEOOTIOST } 33 


- id PR 
_— 3 


"PROBLEMA, 


Datis ( FE duobus pun#is, AB; ta S ſeribere + in | coders plan) c CIYCH- 
knD D, ut, ad ejuſdem peripheric þ nam. guodurs D, dufte refs AD, BD, 
fat'in data ratione, m ( majoris ) ad ( minorem )! _”:* 


Meu TNFESTIGAT I cb 


' Puta fatum effe : Et ſit C centrum talis circuli. 
Tum ( propter data pundta A;'B, ). datar A Breda ; Et ( propter datam ratio- 
'nem #; ad ,) punCtum E quo circulus eam ſecar, (ut MY, &lt ynum pyndgrum 


D;adeoque dantar etian A E, BE, redtz.. Ss _ 
"Fondndr AE=e. BE(=— =b. ABULa 453M 5; fins apa; 
differentz. Adeoque 4— d=b. 4-41.71 


gens Lay ter AE. BE :: AD. BD.) dt, alternatim, AE. AD::BE. BD. 
Eſto :; 5p, Long ue AD=ay.BD= by. 
6 ( quia. AD, BD, non poſlunt eſſe —_ uam AE, BE; adeoque y non 
minot quani-z,') potiamus'{ ob commodigrem 'calculum ) » y —1=e. 
 Intelligatur a D ( ubicunque ) in A Bi(produdtam £1 ——_ perpendiculatis 
DP; palque ( ad oppolitas partes Fe AB))-AD= Ad; ” ade RD =Bd; 


ap. ad oppolitas reftz AB partes ( pro qualia latera, & zquales ang 
los reſpeQive pf: ſimilia, & oat Adeo be DPd una clay biſedta 


© cencrum-: Ex, diameter E CF. (.cujus vente 'F eſt 


( 'boc cafu\) B D quam A D.; contra quam ſlypponitur. 
'Ponatur DP =p. PEDC. Adeoque ni i 
h%p,c, variaburt prout aliþz,atque alibi ſumitur D punCtum, / 
Er ponatur radius CD (=CE =CF ) =;  Adeoque EF =27r. 1: 


-Tumeſt, pp =(Q,DP=LAD—QAP=wny y — — a+ Lc: =any) <a 


; —24C—CC=) a4&e—24C—Cc. 
0 : 
Hoc M m 2 PP 


B-E S. 


Y reQa AB ( continuata {1 opus ): ad angul 0-908 1g1tur, continuata,: my 
:ud-punttum D) jacebit 
pats B, ( non ad partes A) Secus enim BE, foret A AF; id. eſt 


| C. BP =b=c.: ( differentia 
& WI diizrum b,c; hoc eſt b— c, aut, c— 6, prout\6,gut c major elk, ) Valores. akiten 


$51. wk 


4 
C 4 
- + 3 - on = _ v 
4 with « p = X " 
” wa LIES wo fs, . 
——_ & $ 
. 2 a0 Kon. . jag." 6% 2g 8 puree KO Wren : 2 W = : 
F- Aw $4h nn OT 4 
— N as 2th, obs ane nat's > . 
gy IP Cor oO, wry 4 PU 94s 
ws PR $"=4 4a ve My . b # 
oY F. « go IS bes 4 « - jZ 
moms, whe VEE RE: | | k 7" | ' 
- " p 
_ I. 4 ſ : <- a . p : 4 F = _- 
PE has . \ _ 
is: eel 4h Tp e, "oy - F , * WW Lud 2: 
- 7 . : | 
- ee” 
, Fi RR v I 3 \ 
. " 6 o* 
X > / . 
b , : 
. . etnage 
? * 


= 


ft vg) a7 ax922'4* We"; ff9Lt: Ia po BUT, "Karhs 
: iduotls wo PPFELDR = BD=2.BP=bbyp—2: borim By 
Es 2 ule net 

SY od 


| c—Ccc=) bbeq2be—ce. 


-iupni : OUT IGLTÞ (llipp/2,'s, oO 108 PTE PENS: 
obomoup Pp Y » —BPEEE =c m 27: 2 A's "CC. : 2 
Ergo. (deletis —cc ubique) 48e—24c=bbe+2bc=arc. Ga fe 
Et ( tranſponendo) aze—bbe=2ac+2bc. ET 
as —bb od _ 
Ergo dre (=2rc=4a8e—2ac) =aac—ade ( propter dem2c) b Ty 
dr =aa —ad. q hs; | 45 
aa—ad a—d ba % | WF (9 
Hoc eſt, Fe — 4=—=—6=EC=CD. q 
Invenimus igitur tum Centrum tum Radium peripheriz. DD, ad cujus fingy Fs 
punCta coeunt AD, BD, ut erat imperatum. WW ſin 
* Quodque non aliud aliquod ( in codem plano ) punctum {it ( prezterquam vil 
ripheriz DD pundta ) ad quod coire poſſunt ( ab A, B, punctis) tales red; 
le demonſtratu eſt ex 7 primi Euclidis. Adeoque hac peripheria, locus et ({ y 


adequatus locus) talium. occurſuum in codem plano. 
S1 autem eadem peripheria, circa E F: axem conyerſa, deſcribat ſphzriam þ af 


perficiem : ſingula hujus ſuperficiei pun&ta priſtabunt quzſitum. Quique jy ; 
elt hocus ad circumferentiam carcul,, tunc het locus ad ſpharicam ſuave (q 
CYS). 2a hk CONSTRUCT TO. > 3H 
$1 ſumatur m_ in AB) ut + # ad mn, ſic AB ad AE : Iterumqus,u - 
m—# ad n, fic AE ad EC: Centro C, diflanua CE, defcripta periphera WM 36, 
eſt - locus 1mperatus. | — 
EXEMPLUM. 7 fm 
Si fit, 2 ad's, ut'3 ad 2; fitque AB=15: Tum erit AE=2AB=9;4 _ 
BE =}AB=6. Et, ut (3—2=) x, ad 2; fic crit AE=g, F ECel all 
Adeoque AC=27; BC=12; EF=36; AF =4s5; BF = 30. _ [hs 
- DETERMINATIO. = BY 
IEA | | {2 [,: ut 4 
x. Manifeſtum eſt, ex Analyſi; opbrtere rationem datam mw ad-1, elſe 1nzqi I 
Irtatis -rationem. Nam, propter 3 — a; hocelt, utm—# ad » (far - 
a—badb) ic a(= AE) ad r= CD: fi efſet =, adeoque ”— 1=0b8d 
ret F=EC infinira. Hoc eſt;\quz preſumitur circuli circumferentia EDD, & - 
-generaret in (Samide rectam infinitam. © »” 4 Tart. 
7 2. Omnium, AD & BD in ratione data, breviſſimas efſe AE, BE : (nam, hk ©" 
breviores, -non Ppertingerent ab /A ad B:) omniumque longiffimas AF, BF: (wm 9, 
{ forent his longiores, & 1n ea ratione, carum differentia major foret quam Jus 6p 
-AB,: ut cut jam/#quatur; adeoque non pofſent ad D coire: quoniam, AB+ "6k 
ſimul, non minores efſe debent quam AD.) Utroque caſa, (breviſſimarum, mtcllg; 
'& longilhmarum ,}- degenerat triangulum ABD, in lineam re&tam; cadet fn 
:BD-:1n-1pſa. A B:faltem produfta. Prior: quidem, per replicationem ( iphs _ 
BD ſuper BAY'm BE: Poſteriori, per explicationem ( iplins BD in cont ; 
nuatione rectz..AB) in BF. _ '* pt 
-Labet hic ſubjungere Problema quoddam, non magni quidem momenti, ut ; 
magnz difficultatis ; fed ſpeciminis loco pro ejuſmod! Inveſtigationibus inſtituet mo 
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ns, fie $oooatbece D005. AE. 5. AY. . OR. IIS. >... ITE 


oO Fs. 


F 


hk PROBLEM A. {6 | 
Novem numeros. digitales, 2,'2, 3,4, 5, 6, 7, 8,9, totidem ſedibus in - a & c 
forma quadrata politis,-ut-a, 6b, c, 4, e, £ 2, h, 1, eo ordine: diſponere , ut /d & f 
omnes triades in {ingulis ſeriebus trantyerfis; ereftis, & decuflantibus po- * # þ 7 
fitz, 4, #, C, & a, e, f,.& gyh,1; nem a, 4g, &b,e, h, & 6, f,'1; item- 
que 4, & tz & C6, & lint inter«fe zquales. | 


INVESTIGATIO. 
x. Cum ſedibus a, b, c, 4, ef; 2, h, i, qui ponendi ſunt numeri ſint, ex hypotheſi, « 


1,24 96 $9: crit omnium ſumma, ; 9 ordine diſpoſitorum , 
45 =1+2+3+F4+s+6+7+8+9. Quod addendo patebit. © | 


2. Cum omnes hi, tantundem {int ac tres triades 1n a, b, c;& d, e,f, &g,h,i; 


( quod in{pectu, pater. : ) etiam hz triades fimul fumptz, ſunt indem 45. 


3. Cumque hx tres fint, ex hypotheſi, inter fe zquales ; erit earum quzliber 
5; utpote triens numeri 45, quod dividendo patebit. | 

FR ___ triades relique, 1n 4, Ag, & b,e,h, & c,f,i, & a,e, i, & c, eg, 
fint, ling tim ſumptz, cearum ſingulis ( ex hypotheſt ). zquales » etiam harum 

unt IF. ; Aut 
. Cum 1n quatuor harum triadum ( quod inſpeCtu patet ) a,e, 7 , & 6,e,h, & 

4 ,& &, e, f, reperiatur e; numerus his {ingulis —_ relinquet "rotidem 
zquales dyadas a, 7, & b, h, & c, &, & FA +. ; quarum quzlibet erit I5 — e. 
©. Suntque hz quatuor triades fumul ſumptz, 60 ;  utpote quater 15 ; quod mul- 
tiplicando patebit. 4:5 246 I ES 6 | 

7. Sed & his continentur, numerus e quater, reliquique oo digiti ſemel ſinguli 
(quod inſpectu patet : ) hoc eſt omnes novem ſemel POrro & ter. 

8. Cumque {int ( ut ſupra) omnes novem ſemel fumpt 45 ; erunte ter ſumpti, 


15 : utpote 60 — 45. | 


. © g. Adeoque e ſemel ſumptus eſt 5 ; utpote triens numeri 15. 


* 10, Ergo numerus 1n e ( centro omnium ) ponendus, eſt 5 : reliquique . a þ c 


| ot digit ponendl in orbita: Sed, quo ordine, ſic porro 1nveftigabitur. d 5 f 


1, Reperuntur 1n orbita (. quod 1nſpectu patet ) quatuor fitus angu- g + 7 
angulares &, c, g, 7, fimili ( reſpectu tottus ) poſitu, adeoque ( dumadhuc 


' yacui ſunt & inoccupati”) indifferenter ſumendi : totidemque in lateribus inter- 


medii b, 4, f, 5, ſimili item ( reſpectu rotuus ). poſitu , adeoque ( dum adhue / va- 
cu) anditterenter ſumendl. | 
12. Numerus ergo ( vcrbi gratia ) 1 ( in orbita ponendus ) ponendus eſt, vel in 


| una-aliqua ſedium angularium, ( adeoque in earum quacunque cum indifferenter 


ſe habeant ) putain a: vel in intermediarum aliqua ( adeoque in earum quayis ) 
ut d. | 
13. Eſto( fi fieri poteſt ) x in «, fitu angulari. | 
i Es in ( A hay diametraliter __— ponendus erit nume- I 4 c 
rus 9: ut qui cum I, compleat in a & 7 dyadem 10 ; & ambo, cum  1n e, Os F 
ladem 15. obotl ri: zhy 
15, Cumque jam reperiatur 9 in fitu angulari duobus Iateribus commu-. | 
n'9,f,c, & 9, b;g ; & quidem indifferenter ſe habentibus reſpetu hactenus poſt- 
torum : gas erunt 1n corum alterutro, puta in'c, f; non quidem I, aut F, aut 
9; qui fedes ſuas jam na&ti ſunt ; quoniam, cum novem digit {int ( ex hypothelſt ) 
diſtinQtis ſedibus ponendi, non' poteſt 1dem numerus duas occu- 
pare : Sed neque 8, aut 7 ; quomiam 9 cum utrovis horum numerum 15 ſu- 1-4 4 
it : Sed neque numerus 6; quia 9, & 6 cum quovis tertio ſupera- d 5 2 
unt I5. Ergo, fi ulli, ponendi efſent in c, f, numeri ( qui fol: ſuper- g + 9 


ſunt) 4, & 2. 


16, Sd neque fic fieri poteſt ; "Tum quia, eodem argumento, udem forent in 
65 akogue binad ſedes occuparet uterque, quod ( per jam didta ) fieri non de- 
;: Tum guia, poſito utrovis, puta 4 inc; non ſuppetit numerus in þ ponendus 
qui cum 4 & x ( nedum qui cum 2 & x ) compleat 15, quod oportuit. 
17: Cumque eadem pariter arguentur, quocunquealio fitu angular! ponatur I : 


conſtat numeram x non ponendum eſſe in fitu aliquo angulari. 
Mm 3 18. Eſto 


RX 


angulares.c, z, YoneT li funt in his, non -quidem 1,'59'9, 877, aut's, (ob 14, 
modo dif, )ſed;1i ulb,:4 & 2. 
_ fimilemutriuſque fitum re 


a. Eſto 4. in c, G& 21n #: qui, cum 9, complent x5. IF9 


. » 


22. Ergo, in firibus hiſce oppoliris, 6 ing - &8in a. uo complean- 8 by 


=15, & $+5 +2 =If55 ſimulque 8+ I + = IF. . 6h) 


que 7-in b, quo compleatur tryas 6 + 7 + 2= 15. ut oportuir. | 
25. Paria prodirent, fi ponerentur'2/in c, & 4 in 7. Quippe tum po- _15,9 


in d, poneretur in alio cujuſvis lateris Bco intermedio 56, f, aut þ, ( ob. timilen 
ſtructto patet. Numurum, | 
CONSTRUCTTO. 


intermedio; eique ex adverſo numerus 9 : & huic utrinque 4&2; &. 75; 
6&2: res tota ex yoto ſuccedet. ' | 
SCHOLIUM 


( numeris 1imparibus; ) reperientur li, non 1n ſitu alqno angulari IOp'> fd 
cuyjulvis lateris loco intermedio, ( ut ſpeciatim de't jam oftenſum e 
4, 6, aut 8, ( numeris paribus ) ordiamur ; reperientur hi-non ponen 


ut prm1s ;-- Prout res __ _—_ o 
( Pluraque hujuſmod? problemata,  apud- S7ife/rum, reperias. 
Nec multum his abſilem Fail. f n ccx ira, 

pro inveſtigandis Problematum ſolutionibus. | 


C-A-<Þ;.  XV-; 
Exempla Locorum atia. 


Jeftionum Mathematicarum Lib: VII. (ubi de his agitor. Er apod 


( Inter quas eſt quz dicitur Apo/onii' Pergei loca; plana' reftituta: ) atque, adhvc 
cittus, in Commentariis ſuis in Geometriam Cartcfianam, editis 'anno 1649; ili 
| quorum 


ic 9, utrinque adjacent ( quod peel pre) ts fiker'., oh 


862. 
tur dyades 4 + 6 =10; & $+ 2 = 10: rs ie 6 4+5+6 13g. 


23. Superſunt--adhuc 3 & 74 ponendi in'b> & þ, complentes dya- $24 
dem 3-+ 7 = 10.: adeoque compleftes tryadem 3 + 5 + 75 = 15. I 59 
24. Et quidem 3 in &, quo compleatur trias 8 + 3+ 4 =1yx. adeo- '612 


672. 
nendus eflet $ ing, & 6ina; & conſequenter 5 1n b,& 3 in þ. 7 
26. Cumque paria arguerentur,/ eiſdem paltibus, 11 numerus 7, qui jam ponityr | 


omnium fitum refpectu tottus, ) ceteraque quz inde {lmiliter con{equerentur : Can- ? 


© Si ponatur 5 in e (loco omntum medio : ) & x incujuſvis Iateris loco 618 


his ex adverſo refpective 6 & 8,. & tandem 3 inter 8 & 4, atque 7 inter 2 g4 


Quod jam imveltigando proſecuti ſumus ſumpto initio ( in F 12 ) a numero _ 
pariter procederet f1 ſumeretur initium a quovis alio horum numerorum, in orhia 
ponendorum. Cum hocfaltem diferimine : Nimirum, { ordiamur ab r, 3, -, att | 


) Sin az, | 
| ( 1 in alicup | 
lateris loco intermedio ; fed in angulari quoyis. Czteraque pari ordine profequend | 


uſpicor methodum Analyſeos apud veters; | 


Ujuſmodi Exempla plura, habentur apud Pappu Alexandrinum Ol: 


Franciſcum' Schooteninum, in' Sedtionibus MiſceHlaneis' anno © r657 edits; 


£m 


utr 
pre 


yd Ge CI 4 wane © 


Cap. LXV. ALGEsBR A. 


quorum iterata editione, anno I659, ſubjungit pag. 235, ex meis unum, quod 
Zr ſe 2 me ifle ante tres annos, ( intellige, — ea ſcriplit, ſed plures 
ntequam a efſent  FyPl edita,) in Epiſtola ninurum ad illum ſeripta Feb. 25. 652, 
(Scilo Angliz) r ponſoria ad ſuam Jan.s. (Stilo novo ) {criptam. Ad hunc 


nnd PROBLEMA. 


Dato circulo, ( cujus Centrum C, Radins R;) PuntFogue A ubivis in codem 
plano aſfignato (/ve intra ſroe extra datum circulum, ) per quod tranſeat rea 
circumferentian ſecans m HB, D: [uvenire puntium £ ( aut ctiam taka quoth- 
bet,) per quad e iranſeat rea ſecans circumferentiam illam in L, M; Quadra- 
tum diftantis A E, aquale erit vel ſumme vel differentia Reftangulorum 


BAD. 
| Hoe &ft, O AE=LEM + BAD. 


CONSTRUCTIO. 


$i Diametro AC, deſcribatur circumferentia circuli AEC, _ ne tangens EAE 
utrinque continuata infinite : Singula hujus Circumferentiz 5 dns punQa 
przſtabunt quzlitum. 


Fl 


E A 
Nempe; $1 A fit intra circulum datum; & E in 


1. AEC, circumferentia duQta, | SLEM—mBAD. 
2. FAG, tangente intra 7? circulum>tumn AE=<2aBAD —a LEM. 
3. FE, GE, tangente extra F datum ; =BAD + aLEM. 


Si A ſit. extra circulum datum; & E in 
4 EAE, tangente deſcripta, | SLEM—oBAD. 
5. FAG, circumferentra extra 2 circulum%. tum nA E= 


6. FCG, cucumferentia intra { datum, J 


=BAD—oLEM. 
[1 


279 


Q 


280 ALGEBRA Cap. L XY, 
Sr aflignetur A in ipſa dati circuli circumferentia ; perinde eſt ad utrumyig @, 
ſum referatur ( ubi intra, 'vel-ubi extra: ) Et ſimiltter tt affignatur A in centrg (. 5 
aut fit E in circumferentia vel [centro circuli dat, vel cum A coincidat. Quiz "I +18 
nulla hinc evenit variatio, vel in conſtruttione vel in demonſtratione, > cafibys 
expoſitis; nifi quod magnitudinum aliquz evaneſcant ſeu in nihilum degenerem 
Sutficit 1gitur = ſex caſus memoratos demonitrare. | 


tt 


DEMONSTRATIO. 
Reftz AC, EC, ( produftz) ſecent circumferentiam data, in HK, ST. Tun, W 


In primo caſu, | 
=aLlEM=(oSET: = REC. a 35tz, 
DBAD = (=HAK:z=pR—oAC =) oR—oEC—oAEc, &, ger 

Ergo SLEM— =BAD = OAE. , 47eL.. 

| @, 36ez,. 

In ſecundo caſu, | e, 602 
SBAD =(mHAK: = JoR—oAC?, 
PLEM#+(oSSET? =oR—oEC =)oR—oAC—oAE, 

Ergo DBAD — =LEM =p OAE. - 

In tertio caſu, : 

5 {4 
=BAD Ts = )JoR—nAC. | | 
SLEM=(aSETi=oEC—oRe =)oAE+oAC—oR 

Ergo BAD + SLEM = nAE. ID q 

{ P 
4 FR 
Hoe 

E 

prel 

erit 

| P 

In quarto caſu, | £ 0 
SLEM=(=SETi=oEC-oR=)oAE+oAC—ok, Ml #* 
DBAD =(mHARK. )JoAC—oRe. _ 

Ergo a@LEM— —SBAD = oAE. =} 


Cap. LXV. ALGEBR A. 


wet 


ſn quinto caſuy | | | 
det 44:33. F53LF4 'S - \ £. Fes >, 6,9, 
A D=(=H Aki=q AC—aoR=)oA E-+oGEC —0Rc:;: 
EM=(eSrT: = Wy ) akEC—oRy :: - 
Ergo BAD — aLEM. == OAE. 
In ſexto calu, | | | 
| BAD cn ore; Ki=nAC—oR =" oAE+oEC—qgRe. 
SlEMECSED- 1 JRSgES 
Ergo ©BAD + ALEM a." oAE 
. | 


| Quod erat demonſtrandum: ©. 


c; autem jan {upponatur, Planum hoc integrum circa Axem AC ( continua- 
war) converti: tum puncture quodvis in + =pagps ſuperficie, & in EAE 
infiuto plano 'tangente, fimuliter preſtabit queſitum. - Adeoque, qui ante fuit 

lexus ad Circumferentiam Circult & Reffam T angentem, jam fiet locus ad Super- 
fem Sphearicam &y Planum T angens. 

Aliaque mula, ex eo tempore, {unt edita de Locts Geometricis; prefertim in 
ordine ad Aquationum ſolutiones Geometricas, earumque limites determinandos : 

uz apud cgs conſpiciantur qui de Z7mitibus SEquationum {criplerunt. 

Ego faltem duo ſubjungam, ( alterum de Parabola, & de Hyperbola alterum, ) 
& ex utriſque compolitum. | 


PROBLEMA. 


' Data rea terminata FO, punefum F invenire ( ſeu tahia quothbet) unde in 
row ( 7 Gang /t $*) Wo” of menaparyh 17: R ( triangulum faciente 

re reftarum «mma vel aifferentia, aquet ipſam FO. 
Hoc elk, FO=FSESR. ep I I f 


CONSTRUCTIO. 


Eſto F focus parabolz, FO ejuſdem ordinata, A vertex : fingula curyz punt 
t quzſitum. Nempe, $1 fit S ſupra O, exit FO=ZFS+SR: a infra, 
at FO=FS—SR. | 


DEMONSTRATTIO. 


Ponatur enim Parameter ſeu Latus re&tum 7; erit 
ergo (ex _natura Parabolz, ejuique Foct) AF=1,, 
FO=3/ Ponatur FD (=RS) =a; Et DA (=FA 
IFD=!/74a) =e. Eritergo FR(=DS)=ye/ 
=4/:}/IF al. Adeoque FSq(=FRq+SRq) 
=1IFal+aa: Ejuſque radix FS=3/xa, Hoc 
FS=1/—g, i ſit S ſupra O; adeoque FS +SR 
=zjI=FO: vel, fiS fit mfaO, FS =4/ +4; 
ne « — SR =;j/=FO. Eritque /ocus ad 
Parabolam. cok 


Quod fi ſupponatur, circa F O ut axem, convert! Planum: erit Jocus ad ſu- 
ſolidi parabolici. Que fuperficies, erit convexa , quatenus ab ASO 

(fupra FO) deſcribitur : ſed concava, quatenus ab O'S ( infra F O) defcribitur. 
Idem continget fafta converfione circa axem AF : Niſi quod, tum, tota ſuper- 
licies deſeripta, futura ſir convexa: Et, pro FO refta (in qe perpendicu- 


laris FR,) fubſtiruendum fit FO planum, converſione r 
COROLLARIUM. 


S1 conſideretur E SR ut ſemiſlis trianguli zquicruri, verticem habentis F : 
c omnia triangula #quicrura ( ſumpto S ubivis in ſuperiori ſegmento AO) - 
FE: - ' N n erunt 


ALGEBR 4A Cap. LXV, 8c 
erunt inter ſe Tſoperimetra : totuſque ambitus ( numurum, ſumma baſis integre 
& duorum crurum) 2 FS+2SR=2FO. : £5460 | 

Quod fi ſumatur $ in ſegmento inferior OS (infra F D;) tum different 
baſis & binorum- crurum' ( nimirai, duorunrerurum exceſlus ſupra baſin ) ex 
2F S—-2SR=2 FO. "$5 % 


AQ 


PROBLEMA. 


Dato quadrato ſeu paralleloagrammo A FRF ; muenire ( ſub coder avon | 
AFR) parallelagrqniimnum FS (ſea talia quothibet ) aquale dato. 
CONSTRUGTIO, ET DEMONSTRATTo. 


Intra Aſymptotas F ok 8 deſcribatur ( per V" 


F—— _— hyperbola VS. Singula hujus punRa preſtant 

| m4 4g ( Nota enim-eſt hyperbolz affoQio, quod omny 

RK 7 inter aſymptotas & curvam iſcripta parallelogranmy 

Ts  ſuntanter fe ons Eſtque Locus ad hyperinlny, 

7 07 s Quad fi fiat plani circa utramvis aſymptotarum cn, 
| | verlio ; erit locus ad ſuperficiem ſohdi byperbolici. 
W's | 


COROLLARIUM. We” 7 


 $ angulds A FR fitrectus, & ( ducta diagonat F' S) confideretur.F SR ath. | 
miſſis trianguli #quicruri, verticem habentis F : Hzc omnia triangula zquicua Wl :: ; 
erunt inter ſe wir = Utpote zqualium triangulorum dupla. | OL 


a COROLLARIUM. | 
| Ex horum Problematum proxime memoratorumſs. ; 
lutione, hoc ſequitur Corollarium : $1 fir F, focus : 


rabolz, & centram hyperbolz, ſe mutuo in SV 


terſecantium ; fiantque F Ss, F V v, triangula zqui 
crura : | erunt ea ( propter hyperbolam ) agus 


| | 
& ( propter Parabolam ) 1ſoperunetra, Quod | 
mihi infinuavit D. Chri/tophorus Fren, Equss hs ; 
ratus, Aſtronomiz dudum” Profeſlor Oxoniz, nuns 6 
Edificiorum Regiorum Generalis Superviſor. p 
Cumque ad eundem Focum duct poſſint Parabolz innumerz ; atque ad harm 
ſingulas infinitz numero Hyperbolz, quarum centra fint idem Focus : hinc pai 
varietatem efle poſſe dupliciter infinitam, binorum euiſmod! triangulorum quien: 4 
rium, quz & zqualia {int & 1operimerra : 1dque 1nvariato puncto F, aut FS). 5 
I 
4 


plano, fituye rectz F A in eo-plano ; _en intermm {ingulorum variatio inf | 
tam adhuc variationem inducat. Sed & hzc porro infinities adhuc variari po 

ſunt, {i omittatur ea conditio, quod fint zquicrura. Quippe tum nova ſemi-pate 

bola, cum nova Hypexbola, novas adhuc portiones exhubebunt ( ex oppoſita rele WW -, 
perpendicularis F R parte ) RO Cage #qualium & 1ſoperumerrorath Wt - 3 
utut non zquicrurium,- Infinities S. 

Huc ſpeCtat Problema illud quod narrat Franciſcus Schootenius ( tm Seftiomun | '$1 
Miſcelanearum duodecima, anno 1657 editarum, ) Pari/tzs ftuifle publice prop: Wl "Is 
{itum, Anno 1633 (an. 1634, ) atque 2 Carte/to lolutum. Znvenrre duo tri | 
e&quicrura ejuſdem area fy ambitus ; ſed cum hac porro reſtriftione, ut corny ts 
gula latera > perpendiculares ſint inter ſe ut numerus ad numerum. Quz quid W 12- 


conditio, reſtringit quadantenus quzſtionem ; ſed non ita determinat, quin etilts | puct 
num capax fit {olutionum innumerarum. | LACS 
Solutionem hujus Problematis ſubjungit ibidem Schootenins, ad mentem (credo) —_ 
Carteſii ; Quam ipſam ( retentis eiſdem literis ſymbolicis ) ad ſuam methodui a Cc 
redigit Pelhus ( Algebrz ſux Problemate XXIX, ) & fuſius proſecutus eſt. Eg I © 
candem, paulo contractius, ad Pe/hanam methodum hic exhibeo. | 


PRO 


UMI 


ALGEB8B R A. 
PROBLEMA. 


'T by” 
; AF duo trianguls equicrura,. ejuſdem Ares & Ambitus ; 7". 
: Fa rnd perpendiculares ſent mier ſe ut numerus ad numerum. = | 2 
P..S._M 
[ FO "1" TS 
h Ie . : 
Eo HR 
a7) - 7.P. Na 
; B i: 
l [11 : : 
- N i : 
n, | ; 
J LE mim \. 14.14: 
ALE ADS i CIWS G 
Preſumo, ut notum: Quo Triangul: Rectangul:i latera fint inter ſe ut Numerus 
/ Wi Numerum ; ponenda ſunt, ut, Duorum numerorum quadratorum, Summa, Diffe- 
b a, & duplum ſub Lateribus R alum. Puta, aa+ bb, aa— bb, 2 ab; 
'Þ ory + id kk — dd, 2 kd. Quapropter ſic ponuntur, Aqu. x, 2,3; 6,7,8. 
1=2 | J]AB(=2e)=aa+# ABq(=ece) =) + 2aabb+# 
=! | 2AD(=)=24) ADg(=F)=4 cath | 
b I,2 31BD (=ez) = aa — bb*.'BDq (=egg=) of — 2 aabb+64 hb, 
f  1+2 4{AB+AD(=e+f) = aa+bb+ 2 ab =13 Ambit. per Fig. 
þ 2x3 S[AD-BD (=) = 24% — 24H = Arex. 
* —? | 6 G(=))=4Ak+ dd y FGq(=/I)=Þ-+ 2&dd+ d* 
: d=?,, | FH(=m)=24d -- FHq(mm)=4hb4dd Ys 
c 6,7 8/GH (=?) =&&—a7. GHq(nn)=4— 2 dd + 
: 718 oFHu GH(=me)=bd—> LÞ= Arce, 
4=9 P[laa+bb+2a =k+dd+2t4 Per Probl. 
g=10 [1224%h—2aPÞ=2kd—2 kd? | 
ns [5þ:+3=4+4 
b =! [I4a+x=4c: aa+2axr+xxr=bb | 
13=14, [5þ—x=dca bb —2 bx xx =dd = 
' 14x15  [=SIFH(=24d Y=2ab—2ax-+2bx— 2xx | 
"W $1417 |: H(==tk—dd )=aa—bb+2ax+2bx 
l = 17, Ii 8|FHxGH==24%-- 24.x+64*bx--6aaxx--2ab*4-6abbx--2Þx+6bbxx 
* TO, 12 — 448 — 4bx =(28d — 2&= 26% — 246? 
nn 12—18 © |1944x%+4b1%+6aaxx—6bbxx4+20x+21x — caabx—G6abbx=0 
* Bocharbabrlacker + lax — Px + las —2ab +pb=0— 
g) 20+ | [a1lyx43a4—3bx=—2a4+24b—4hb. Ergo (complendo Quadratum) 
g 21, Compl. | x4Hax —ix+ic0a—tab44hb-=ijaaHabrgb =2 rh 
+bb ty: 14 ab + bb: 
22 w meaty CER YR F 
\ ”— N | v Un1 
| n2 IVEr- 


a83 


ALGEBRA Cap: IN'4'd 


=? Univerſalena Radicem24/irmativan hic proſequitur Schyts 

EY 5s; &negativam PO 3s etiam 7 Apr rm p 
' n+ = 34+ 3 - + 

224 Me LEED TERED 

8 ft + 1 
| Cumque fit aa + 14434-bb> (aa-+2ab-bb=) 2:a+: Porn 

C=2 hR6Viaabiqgab+tbb=abkc if —viaariqabFtbb=—a—þ, 
26 & [7aa+2ab+bb+2a+2bc +im=aaÞ+14ab+bb * 

23 + ſ28Rbc+ia=12ab—2ac 
2bc+cc 

-— Pg 290 I2b—2c ; 
7 lolee—tb>0 7 a>t:a>b>0. = - 

29, 20 . [31 uiliber ergo numerus pro þ & c ſumi poteſt, modo a exfing LY 

3 major quam b. Hactenus Schootenns. Pelius limuationem fic fy 
proſequitur. "7 I 
1, } Jabc+cE© fe? 

25, $0 © {3 EE E(=9) >h>0.  Þ 
Wt __ : «|33 2bc4e>120b--24c>0..* i2bb>2bc 12b>2c > 2) G 4 
33+24c, (3 hc+cc>12 bb ©: Complendo Quadratum 3 
34 C9. 54 $5++4 beer > 166b 

35 w {362 bÞe>4b :c>26, 
$3, 30, 2 SITES Eq 
- 55 [28] Cumergo, ab initto, _ fint __— a,b, +, d. Dana 
| nonnifi duo ( quod-quezlita triangula ime tum area tum any 
| fzquala ): poſſunt ( manente @ adhuc quzrenda 
| - fpro arbizrio, dummodo fitc > 2+ >J3c. Ergo 
38 39| Sumpto, pro þ, numero quovis; fumendus eft 'c, major qu 
b, 1cd minor quam 66. EO I 
38 40|Sumpto, pro c, numero, quoyis ; ſumendus eſt , minor quan % 
| ſed major quam Z Cc. Sh racy ' 
Poſteriorem valorem x, quem ( diſtin&jonis gratia) nos y dicimus ; peo 4 
Schootenius, ( ut qui pro Bate exhiberer quantitatem negativam. ) Sed Pelru WM 
ſaumit. Indeque pro &, 4 novos valores exhibet, quos nos 7, , dicemus. Tera Wi . 49 
ue conficit triangulum, in quo, pro FG, FH, GH, fub{lttnemus PQ = p,S$P=g 
S =r. Quod, cum ſemi-baſis 9 prodeat negativa. quantitas, fitu. inverko potes 
dum ;judico, ( propter contraria figna Baſis & Altitudinis ) : aut etiam ut trany 
lum bifidum, cujus membra diverſo fitu ponantur, crara & baſin habens afimnu- WWF 
va, ſed altitudinem negativam : fed pris pretero. Quo quadantenus exhibeanwn W 1 
figura, quod exhibet (1n analyſi) quanutas negativa. Se Crura & Baſis coat an 
ria haheant ſigna : Semi-ambirus, hoc eſt unius cruris & ſemi-baſeos aggregunn: " 
exit ( hoc calu ) tamundem ac, ſeclufis fignts, cornm differentia ; ſeu excelfus as 
ris ſupra ſemibalin ſeclufs figs: -- ..).- | Sh 
_Tommque hoc negotium- proſequitur PeHzus per multa folia ; novamgue dw: 
ſolutionem ſubjicit ejuſdem Problematis, Probl. XXX. Tertiamqueej ; Pl 
XXXI, ſed abſque hoc quod latera fint commenſurabilia. Singalifies mulos ins 
'rit' Fabellas, pro folotionibus plurimis expedite -exhibendis un numeris nagat! 
magnis.”-Quz, lic omila, quzrat apud eum qui hec defiderat. | 
Lihet tamen hic ſubjungere (quam omicrit alle) Probationem in mor uot WY 
pateſcat; numeros ic. ſumptos, triangula zquicrura exhibere ejuſdem tum Ar i W 
$922 | .. 6 


tum Ambitus. | 


Sumpts, W gul 


CapLXV: ALGEBRA hs 
TE” 0s Le 
Fe pg 


9 {A =2BC+C, B=12BB—2BC, C=12BC—20CC, 
| F I2B—2C 12 B— 2C 12B —2C 
| — D32+3b+2+#3+c, __ x2BB—CC. 
ca6gale2x (= | 4 wo | Jan wa 
| —zaT 35 —a—b—0) __ 6 BB— 6BC—z CC. 
n arpbgalhat (= ww = Iz 
WY 12BB+ 2 BC 
14:4 1,42 (=a+x )= 12 B >-3C. 
6BB — 4BC +3 CC 
144143/45[T (S449) = SE TI 
« D(=b—x __—2BC+CC 
gl EF 12B—2C = 
_ 6BB + 4BC+}CC 
#143 #0E NA 12B—2C 
48 A= 2BC+ CC. X—12BB— CC. Y=6BB—6BC—:CC. 
Wt Hoc eſt, B=12BB — 2BC. K=12BB +2BC. T=6BB—4BC+ICC. 
WHAT | C=12BC—2CC., D=—2BC+ CC. U=6BB+4BC +3CC. 
07 Cum communi denominatore 12B —2C. 


i le RA=BBOCH4BO40) = AA+BB=144B—48BC+SBBOCH4 BO 

BB=r44B%—48B*C4+4BBCC. AA—BB=—1448B4%+48BC+4BC3+ C5 

2 AB = 48B*C + 16BBCC — 4 BC? | 

Cum communi denomunatore - 144 BB — 48 BC+ 4 CC. 

is |0KK==144B4+-48C+4BBCC. KK-+DD=144B+48BC+8BBOC—4BC-+-C+ 

"1 DD=4BBOC—4BC+C*9. KK—DD=144B+-48B*C+4BC' — C+ 
2KD=—48B*C4-16BBCC+4BC?. Cum eodem communi denominatore 

af 51 TT=36B4—48B*C+22BBCC—4BC34+jCt. T'T+UU=72B4+-44BBCC-+:C* 

| UU==36B*+48B*C+22BBCC+4BCG+j}C). TT—UU=—g6BC—8BC?. 

2TU==72B*—-20BBCC+:C*. Cum eodem adhuc communi denominartore. 

52AA +BB+2AB= KK +DD+2KD=TT+ UU+2 TU =: Amhir. 

= 144 B* + 24 BBCC + C*. Cum eodem communi denominatore. 

5 3 SONS AA—BB in 2AB)— 2K*D—2KD*=2T3U—2TU3= Arez. 

— 6912 B'C + 1344 BC + 112 B'C3 — 4 BC'. Cum denomina- 

| * == 20736 Bf — 13824 BiC-+ 3456 BBCC— 384 BC? + 16 Cf, 


thjuſmod trinorum Trianguloram multa Pellzes exhibet ſpecimina ; quorum deſcri- 

ban panea; Ubi e, 4; p, eſt crus; f, m2, 9, ſemi-baſis ; g, n, r, altitudo, in ſuis reſpettive tri- 
8; & 4,6; &, / A afſumptorum ;m——— latera ; - puta aa+#b=e; &1n 
relquis fimiliter. 


CFAFHOOTEALIENL 

29120 21|[5|[2j]| 37 12| 3 351.5 '$ 
218|120|182[20| 61! 233i105| 208|2115 || 394 {— 56 | 390[14l x 
386|336|190 24/14] 617105 608[35| 3 |; 802 [|— $0] 798|20| I 
709|660[2 x5(11229/140[1221]35| 2 []14843|—1153]1480[771 3 


| 4950,F1 


| 49,50,5 I 


= = > RO 


Oe 


CAIDEF 4 He 
| S6gl— 731 F6.I15[ IT 


259[22 


KY = VV FEES 


i plura petit, apud PeBzum ibidem quzrat, ppg. 166, 167. Primum horum cum Schoo- 
tenu ſive Carzeſii numeris coincidit; quantum a duo prima CHAI: tertium yero trian- 
gulum hi negligunt. 


x * 


Nn 3 | 7 Eſt 


4 


| 0 * 
* 


' ©». Eſt .utique/ 29=þ20= 374+12= 56; — 2; =49, ſemi-ambitus. 
eſt 
Al 


ti ) © Et 1n exteris pariter. Atque de his hatenus. 


o 


- - « N * 
: 
_ —_— — - 
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C A P. LXVL 


De Quadratis Negativis, eorumque Radicibus difty 


DImaginaris. 


rum, faCta eſt nientio de Nyadrarts 


x in ſolutione quarundam Aquarionuem Quadraticaram & Cubje' 
| ezatrvis eoraumque Radtcibus Imas,. © 
narizs dici fſolitis; prout contradiſtinguuntur Radicibus Realſrbus, five af, I 
mativz hz {int five negativz. Sed quorum pleniorem traftationem in hune hq 


- 


cum Tejecimus. 


Hz quantitates /maginarie ( ex ſuppoſita radice guadrati Negativi crimd | 


reputantur indicare ( quoties contingunt ) propolitum cafum Impoſlibilem « 


. Quod & verum eft, {ecundum primam ftrictamque notionem rei propelits,” 
Fieri enim non poteſt ut numerus aliquis ( five aftirmatrvus ſive negativus ) nþ | 
ductus, conficiat ( yerbi gratia) — 4. Quippe ſigna ſimilia ( ſive fint + fie 


ſemper confictunt +; adeoque non — 4. _ | 

. Sed & omnino unpoftibile: eſt, | rar vllam ( utut non fit - negatinum 
quadratum ) zegarivarn - elle. Impofli 
guam nihil, aut ullus numerus, pancior Guan 0. 


Nec tamen eſt ea ſuppoſitio ( quantitaus Negative) aut inutilis aut ablandy'! 
modo rette intelligatur. Quamys enim, quoad puram Notationem-Algebricm, | 


;nnuere videatur nota — magnitudinem quz.minor fit quam .»7þ;/; cum 


Phyſicam ſubit conſiderationem, magnitudinem non minus Realem denotat, quan 


iplum +; ſed ſenſu ſuppoſition! contrario  ugerpretandam. 
Verbi gratia : Si quis promovert ſupponatur q 
atque- tum retrocedere (a B ad C) palli us 


Quanto promotior fit (in C ) quam ub1 fuerit in Ay Dicetur. 3. pafſibus promy- | 
tyor, Propter 5 —2=3: | - 
FRE Sw >104 Re. , 
0 ny RY J ; j Fo. 


Si autem, poſtquam procelſerit (ab A ad B) 5: jaſfbes ; retrocedat (a Bad) | 


in D) promotior quam in A 


palſibus 8 ; atque tum 1nterroget quis, Quanto fit 


reſpondebitur — 3 paſlibus, ( propter 5 —B =— 3.) Hoc eſt, M bus mins | 


promotus: Quippe hoc intelligitur, cum - promovert dicitur paſlibus — 3. . : 
Quamyis enim, ſtricto ſenſu, non poſlit efle {pactum quod fit tribus paflibus 

_ nus quam nthil; adeoque, quantum ad ream AB :pror/am, caſus {it impollil 
lis: Si ramen ( contra ſuppoſitionem ) intelligatur, ab A, recta illa contin 


F 
1 


retrorſum ; reperietur, 3 pailibus retro ab A, pun&tum D, de quo ( quaſi rw | 


Jum) quzrebatur. Adeoque,, proceſſiſe paſſibus — 3, tantundem eſt ac 3 


bas retroceſſiſſe ; ſive minus eſſe promotum 3 paſſibus quam ubi fuerit in A. ' * 


Adeoque *quzſtioni non tantum refpondetur Negative ; Non omnino 


( quod lupponebatur ) promotiorem: fed porro'( contra quam fo 6 ara 3 | 


, Paſhbus 9274s promoturi. ITndeque, Puncum D non minus | defignatur,, - 


- caſu, reſponſo — 3; _ caſu priori, reſponſo + 3. Non quidem prorfum, | 


led retrorſum. Utroque ſcilicet modo deſignatur, in re&a infinita, certum putt 
tum, & gm unicum. Similiterque contingit in #quationibus omnibus L#* 
teralibus diCtis, ut que unicz radicis ſunt capaces. Quod & communiter admitit 
ſolet abſque ſolceci{mo. | X | 

, Qu A 


Et 2021 =12x35=7;x56=420, Area. (Sed Area tertia interpretangy 
_ triangulum inverſum reprzſentans, propter diverſa ſigna Baſis & - 


ibile enim eſt. ut ulla 9agnitudo ſit many 


(pura ab AadB) 5 paſſin 
2; atque tum —_ quiſpan, ; 


q 


- 4m ratione )\admitti deber. 


Cap.EXVI. ALGEBRA. 
Quodgue 13) rectis admitti folet linets; pariter & in Planis ſuperficiebus ( ea- 
i oratia:;.S$1 ſupponatur nos, uno in loco, 2 Mari lucratos effe 30 (quas 
I Y cras terrz; abitulifle autem > nobis Mare, alio 1n loco, Sn Sm : 
Queratur autem, Quantum, = computo, / cenſendium fit- nos lucratos elle ? 
Relpondebiur, 10 acras, {en + Io, ons 39 —20==10:) five ( quod'tan- 
rundem eft ) perticas quadratas 1600. ( Quippe Rectangulum 40 perticas longum, 
& 4 latum; oc elt, x60 pertiez  quadratz ; Anglis cenſetur Ara terrx © adeo- 
ne Acrz 10, ſunt. perticz quadratz 1600.) Quod quidem ſpatium, fi-qua- 
jo forma. Lys latus habebit 40 perticas longas, ayt etiam (fi admittatur 

IX Negaliva ) -— 40. Rep LE 
__ —— tertio loco auferat Mare Acras alias 20, idemque quod: prius 
interrogetur : Reſpondebitur, Lucratos nos elſe. — 10 Acras (propter 30— 20 
—20=—10;) ſeu 10 acris. minus quam mhil : ſeu — 1600 perticas. Quod 
tantundem eſt. ac+ nos perdidufſe 10 acras, ſeu 1600 perticas quadratas. 

Atque haftenus nihil nove difficultatis obortum eſt, preter id quod ante 
acciderat, ( ſupponendo quantitatem : negativam, ſeu minorem quam nthil;) niſi 
quod y 1600. ambiguum fit; poſiitque vel de + 4o vel de — 40 expont; nam 
ntriuſque /quadratum erit 1600. _ 

Jam-yero, {i ſupponatur hoc ſpatium, — 1600 perticas, ſeu 1600 perticas de- 
rditas, quadrata forma Jacere ; annon habiturum eſt latus quadraticum? Et, fi- 


PR 


quod habeat, quodnam erit? Certe, nec erit + 40, nec —4o ; nam horum u- 


crumvis quadratum exhibebit + 1600, (non — 1600.) Sed potius y — 1600 
(ndix ſuppoſiutia quadrati negativl, ) {eu ( quod tantundem eſt) x0 / — IG, vel 
204/—4, aut 40 —L. ; | 
' Pariter; Plans Negativi, puta — bc, radix quadratica eſt y—bc. Nam, 
prout nec þ nec © dividi poltunt in-duo componentia zqualia, quo ex liga ( quod 
int) eximantur; ita nec poteſt ſignum —; adeoque omnibus prxfigenda eſt 
nota radicalitatis. Quod &' Jam olim fecerat ZZarriotus, cum plani negativi 
— dddddd radicem facit y — dddddd;, ut jam ſupra oftenſum eſt, ſuo loco. 

'\ "Quo caly, / innuet mediam proportionalem inter Poſitivam & Negativam 
quantitatem, Nam prout y/ bc {ignificat mediam proportionalem inter  þ & +c ; 
2ut etiam inter — 6 & —c, ( quorum utrumyis, multiplicando, faciet : + bc: ) 


Ii 
ita —bc ſignificabit mediam proportionalem inter + þ & —c, vel inter — 6 


& +c; quorum utrumvis multiplicando faciet- — bc. Et hoc quidem, quan- 
tum ad conſiderationem pure Algebricam, veram exhibet notionem Imaginariz 


Radic y—be. 


CAP. LXVII. 
Eorundem Exemphjicatio in Geometria. 


Verbi gratia. $1 ſumatur AB 
=-+bprorſum, & AC=+c ſurſum, in C 


eodem plano; erit quod ab his continetur _ 1 

quadratum ſeu reftangulum, BC=+ bc; be: ES 

= ter {inulia fi . in +: Simuliterque, , — XS © 

1 ſumantur ( ſitibus contrariis) A 8 =— b K---”; c| TOC 

retrorſum, & Ay==— © deorſum; erit qua- FB —B 

dratum ſeu retangulum 8y = + bc, (pro- | Hh A Ms g 

oy figna adhuc fimilia, — in —;) ſed = i —C_! 
lametrice contrario. : + bc i —hc : 


St vero ſumatur A B=-+b (ut prius) 
prorſum, ſed Ay = — c deorſum; erit By 
=—bc (propter contraria ſigna + in —) 


Uod diximus de y — bc in = __ media proportional1 inter & wad ; 
tatem poſitivam & negativam ) potelt etzam Geometricis accommodart. 


287 


. * [T- 
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ALGEBRA Cap. LXVIy 


ſitu quidem, non diametrice contrario, fed ſubcontsario; prorſum' ('ut-privg) ; 
A, FE - ed fimiliterque fi ſumatur A&—=— 6b retrorſfum, & Fon 
ax priys) ſurſum; crit 6C=—Sc (propter contraria figna — 11+ ) {ity inp 
thcontrario ; Jurſum (ut prius ) fed retrorfum. bs £5372 wr_d 
Hahbetur itaque ( utcunque ſumantur a, b,) Quadratum, ſeu Rectangulum, (a 
codem Plano )' reale : Affirmativum quidem fi ligna fint fimilia; fed tit dune, 
trice contrario fi fit utrobique —, 1ll: qui forer 11 utrobique + :- Negativum very, 
fi diſfimuia; & fitu fubcontrario; nempe, yel prorſum fed deorſum, vel ſurjyy | 
ſed. retratſum. - OY | 
Jdem fere conſpicietur, 1, pro quadratis his five rectangulis, fumantur mejy 
proportionales ut horum planorum radices; quarum i1taque noyus -Orietur earyy, 
dem fitus, prout figna ſunt fſimilia aut diffimilia. f*7 | 
Verb1 gratia; Si prorſum-ab A fumatur AB 
& prorſum adhuc ( in eadem reta) BC=+ 0h, 
que AC (=AB+BC=+b+c) diameter G ; 
culi: erit ſinus rectus, ſeu media proportionaly, 
BP=y/ +bc. HE at 
Sin retrorſum ab A (adeoque cum contrario {pug} 
ſumatur — AB-=— 6; &, a B prorſum, BC=: 
manente eadem circuli diametro AC= — AB4F* 
, =—b-c: erit Tangens, ſeu media proportions: 
bs, BR=y/—vbc. EY 
Adeoque y +bc ſignificabit Simum rectum,” & y — bc Tangentem, ejuldey; 
in eodem circulo )' Arcus AP;, ab codem P punto ad eandem AC dame: 
altem produtam. Ipſumque ( ad centrum O) triangulum OBP reQangulay} 
quod prius erat reHtangulum ad B, fiet ( caſu-poſterior: ) rectangulum ad P,'* 7 
- Ponamus jam ( majoris 1lluſtrationis gratid 
ſuper retam politione datam AC, TH Wpuing 
P  conſtiturum ABP, cujus datum fit crus alteniy/ 
3.P AP= 20; una cum (angulo \PAB, adevqut}; 
A & Arttudine PC=12; rel:quiquecruris long 
+ BC dine PB=15 : & quzrendum fit, punch 
| | feu baſis AB longitudo. "0s 
Manifeſtum eſt ( propter APq=400, & PCq= 144) horum quadratatay? 
differentiam fore 256 ( =400— 144) =ACq. +99 
Adeoque AC (=y 256) =+16, vel — 16;-prorſum vel retrortumabh 
prout ſumere libeat radicem afhrmativam, vel negativam. Labet jam affirmatina” 
{umere; adeoque AC ( prorſum ab A) =+ 16. 
Tum, propter datum BPq=225, & PCq= 144; horam quadratorum dh 
rentia CBq = (225 —144=) $1. Adeoque CB=y $1; quam indifferents 
dicamus + 9, aut — 9; adeoque vel prorſlum a C, yel retrorſum, pro arbity” 
ſamendam. Unde duplex oritur longitudo rectz AB; ninurum AB = 164+9=xj1 
aut AB=16 —9="7. Afhrmativa utraque. | "IH 
Quod {i ante ſumere hibuiffer, retrorſum ab A, AC=— 16; foret AB==16? 


7 1 
oo, 


T : 
% ny 
I} 


FF. 
\.. 0-2 
_ +8 

'Y B 

* 2-6 


. eg _ A - - = . n a x ; ; 
% ol wag ey | Be 4 ” F . I ? Is : 
- - "el o <*, bY n—_ : 
CI wY ky .. . LS... . ; * - 


+ 
j==Y 


4g =—z7, & AB=—16—9g9=— 25. Utraque Negativa. Es 
Ponamus jam AP=15, PC=12, ( adeoque AG" 
=y: 225 — 144: =y/81=+9,) &PB=m 
( adeoque BC=y: 400 — 144: = y256=218)" 
Tunc ert AB=9+16=+25; vel AB=g—I" 
=—7: altera affirmativa, altera Negativa. Tide” 
ue valores prodibunt fi ſumatur A C=y 8: == 
ed alternatis ſignis. Nempe AB= — 9 +16} 
& AB=—9—16=— 2x. re 


r- 
T7 


Et in caſuum horum ſingulis habetur B punctum ( aut prorſum aut retrorſum 
ab A) in cadem expoſita AC recta infinita. v2 

Et hujuſmodi ſunt X.quationes omnes quadraticz, in quibus Radices ſunt Re: 
les, (ſive fint affirmauve ambe, five ambe negative, . ſive alcera affirmatis 
altera negativa ) abſque ulla inde impoſſibilitate alia quam ( quod in lateralibw 
item zquationibus contingit) quod Radicum vel altera vel utraque nonnut 
quam prodeat Negativa. y 


PTTFRFT. 


y Ver um, 


4 Gp-LXVIL A'L'G'E'B RA. 

| 6 ponamus AP == 20 PB=12, PC== 1x5, (adevque AC=y 275: ) 
of ple datum fucrit PCq == 225, ex PBq = 144, quo habeatur / 7 

© adn ner 144 — 225 =— 81== BCq. (Quod Vote pm 
81 meno, ples e manor. ) | 

fl 

Is P 

0, 

n % 

IJ 

3, —_— (I _ 2 —— 

| = B _—_ = —5 =—___ 


— Adeogue BCq  erit quidem duorum PBq, PCq, differentia : ſed differentia ne- 
ws ger PC rad Log minor ſu _—_—) ) majorem quam PB. Ec 


my m ado Wh non {( quod lupponebatur ) ad C, 


- Indeque A ( ut ante) prodibit valor re AB, nempe, y/ 175, +/—B8r ; 

E179, —v —- $1. Sed —_ hinc eme —_ impoſlibilitas in Algebra, (prater 
emquz ctiam Lateralibus zquationibus eſt communis, quantitatem Negativam, 
ſo mmorem quam mhil, ) nimirum Kadicem quadraticam magnitudints negative ; 
que firicto ſentu haberi non poteſt, ne ſuppoſita quidem negativa magnitudine; 
wok: five ſupponatur ea _ negativa, five p_— quadratum faltem, ex 


le car (pr ia ſigna) prodiret ativum. 
in Alger pn AL arguit in Geometria impoſlibi- 


"ner Nempe, non police. punftum B uſquam reperiri ( quod 
I = AC poli Nempe, non in utramy1s partem prod = 
- Duo tamen { etiam. hic) punda B de tur, extra quidem .cam lineam, fed 
yr plago; ad quorum utrumvis {i ducantur AB PB reQz, habebitur Tirian- 
um Saccedaneum; cujus latera AP PB int qualia imperantur, anguluſque 
G: fd & unperata  altitudo PC, non quidem Gm AB ( quz ſupponebatur cum 
ic coincidere ) ſed faltem ſupra AC ad quam factus elt angulus unperatus; dno- 
quadratorum PBq, PC, differentia elt 
prout, 1n. calu primo, duo valores AB (a uv1) ſimul exhibent. 0 
eG (aefo tn ret umga) fic hic, y 175 + v/-—$1, 
5nd} iofe AB-AB duz rote (quz cal 
It in Figura, quamy1s -00n ipſe uz I uz caſu primo 
oy in ipſa AC E ipiz ramen quibus imminent A8 AG Tolls I 
is, ful ale rags du ipſius AC: Hoc eſt, £ utrivis ipſarum AB, adjun- 
is & cum ſua declivaare, tota, ACa (punorum Aa 
) Eit wer zqualis\duplz AC, prout.1n primo caſu A Ce. 
"Facpan dilcrimen, hoe eſt; quod, in; caſu primo, jacenzibus in AC Tots 
B, rectz AB AB exdem ſunt cum rectis ichnographics ay AB; 
"palin  ultimo, ub} B B pundta- punctis ichnographicis, 88 ſuper Na 
gene, ( nempe, quantum eſt finus verſus rug Arcus' CB, diametro Þ C deſcripti,) 
| fo caſus reddatur ' poſlibilis : ſed utrobique./A E: « (linea ichpographuca iplius 
ABe) ya du | AG, 
uury” NO ons quadratic wi prodit, negativa; dicetndum 
(nes) Punch B ( p59 eo ſhaty;) habeti,non [poſſe (ue ſapponicur), in 
fra; AC prorſum; ©.camen retrorium ab;;A in cadem_refta ;.. Hic vero 
'Y = rm radice quadrati negativi) dicendum; Non haberi quidem polle pundhum B 
EY aa ſuppoſicum) in AC:'reda ( vel ane vel Fetro 8 pole tamen (in! engkenn 
- WI po) fupra reftam illam. | 
p" ego + proſecutus ſom quoniam nova ft (quantum ſcio) hac no- 
$ 
5 


to; nec viderim quomodo diJucid! flem eam exphicare, aut Cn vocant ) 
ED nt quz hic 


- ) 'B, —_x Y De i LA —_ Ko 4 > o if $ ſp be — — = 4 4 "4 
= EE” "BS. Cong 7 8 — 2% . HS. Eo. 2. - Ge. 
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RS. RS 


— 


ticarum : quales quidem fu 


4 adi es maginarias #quationum q 
tur, 


O o Verb: 


A: L:GEiB Rial CapiLiX 


* £ 


_ Verbi-gratia :- Aquiationis: + 0a < 175+ 256 =0, malic dry 
amy he & a= 175 —y — 81, ( qui-{unt valores AR-in', 
proxime -propoſito.') Quippe ſi ab 175 (quadrato Sequoia medi ©. 
mini ) . auferatur abſoluta quantitas 256, reſtabit —8x: ba ot itaque Ne 
quadratica y — Br, addita vel dempta ſemi-coefficienti , XQuations 
radicem a=y/ 175 X4/ — 81. Eodem- plane modo quo, in Aquatione mu 

324+ DS 7 ab 256 ( quadrato ſemi-coefficientis 16 ) auferatur ( abſoly 
Guntcns ) I75 , reſtabit + 8x; Epus radix 9, addita vel dempta coefficien; 
32 dimidio, jg 16T9; hoc elt +25 aut + 7, qui ſunt valores red 4 
in caſa primo. 


C AP. LXVIE. 


EffeTiones G eometrice his accommodate." 


Stenſum eſt, ezpite PRA Quid, in Magecels, rehond 
quadrati negativi in Algebra. * 
.Exponend#: jam _ Eftectiones quzdam Geometricz adn 
nem - empgrers == zquationum ' ſpeCtantes, quze radices habeant (qua i 
imaginarias, > quadratis negativis oriundas. 
Genuina conſtitutis hujuimodi zquationis eaxba a= o, hxc a © 
 ciens b,' eſt: Summa duarum gm quarumRe 
gulum eſt" quantitas abſoluta. Quod'm magn ti 
us _ aptius explicabitur, quay fi' fiat'> (= 
diameter circuli, cuz accommddetur y/ & (=BS)w! 
- nus reds, ſen ordinatim-applicata, Eft i 
ex notiffimis Circul: affetionibus, quod ſinus re 
'  ordinatitn' ad pwondry applicara, eſt media roporty 
nals inter ai quz _ O—_ duo. | 12-0 
Potelt autem B S ( Saldent'] _—_ is) indifferenter ſumi' ex 'utravis xn 
retz" CT centro: ntis. D hes in . Diametro, duo pon 
(duobus in ſemiciteumſcrentia SS 7 reſpondentia ) quorum utrumr 
mit diametrum in duo ſegmenta AB Ba; quz ſunt quactns radices duz. 4 
tmativa utraque, ved utraque a, prout. in © Aquatione hebetar = 5 
+54.” 


__ 
EY. 0 £000 


B/ad'C; adeoque decreſcit' CB eco- ſeu ſemi-differentia- radicum. 
' Quoniam vers 'BS major 'elſe'non poreſt quam CT ſemi-diameter :' 
igitur * major” Lo quam +56, -culgs alle, ſecundum hanc confiractionen, # 


E Hujus Haque Equarionis wErbed-aid! Geomerrich Effettio ( lp 


alli flibiles tum'impoſlibiles una comprehendam; wi uibus "7 

Rear fic major 'q Nga fn Þ poterit. ; a ER 
Super ACa==b, biſ | 

PB=; 5, frat (in utramvis ,partem 

GR Taque 


um 'PBC/ 


a ipſivs GP) rriangu 
angulus erit' vel ad C vel ad B, prout 'PB aut. POW 
; Adcoque. BC' erit yel. Sinus vel Tangeis' (ad Radium PB) m POR 
ef Meg ; 5088, 0; tl 

ks G conſtratits; { AB B « fant; duo valor! ; ; 
- mativus in #quatione) fit — ba; uterque tiyus ( ba: i 
que (vt dict foenr) Reakes , * 7 py roi ; ad C bes 
ad B, | 


SE 


'Prout autem es rectz B S lo , 1ta propius accedit ( ex utrovi | 


CP== V3; | mY 


- Utroque caſu-(five ad C five ad B fit reftus angulus) poteſt pun&tum B 
ad utramy1s partem reftz -P C) indifferenter ſami, ſ{imili ſira. Duoque punca 
3B ſunt quz- deſignat hac zquatio. : 

In primo caſu; ABe« eſt una linea refta, eademque cum A Ca. | 
-Jn poſterior! cafu; AB tali ad B angulo incuryatur, ut punftorum A « di- 
ſkancia xquet rectam A Ce; que eft linea ichnographica, in quam fi ichnogra- 
plice projuciatur | A B «, pundta BB in fubjeda 88 cadent. * '- | \ 
$i mitur, 111 Problemate unde hec emergit '#quatio, ſapponatur A Bzyaa 
jo, aut punctum B in ipfa A Ce rea, aut cum 8 coincidere, aut A Ca zqua- 
Is agpregato A B+ Ba, aut. aliud quid quod horum aliquod includat: Indicat 
ac co , caſum (fic intelletum) impoſfibilem ets; fed &, quomodo 
tem fit ut fiac pollibilis. | TI "20 
Zquationibus eſt 


 Altera- Aquationis Quadratice. forma, aa F ba — & =o, ſic ſimplicifhime 

ſtrutur. , Sumptis CA, vel CP, =35; & PB=y £; angulum, rectum ad 

P conftientibus : Hypotenuſa” BC. continuata, ſecabit circulum'P/A's th Aa; 

Eiintque defideratz radices AB, Be; inter quas DE gs eſt media proportis. 
a 


mls, & Az carum differentia ſecluſis figris. cim- altera exponenda 
Wrmative, altera negative. (Quoniam fi AB intelligatur prorſum, erit B « 
gforſum : fi illa, recrorfum;, hc, prorfum.') Nimirum, + AB, —Be, fi ha- 
beatur (in ZFquatione) +#a; fed — AB, +B#, fi habeatr —5a: adeoque 
A utriuſque  ſervatis fignis aggregatum.” ''. _ 

4 , Eſtque hec, hujus form, bor ot maxime naturalis: propter BP (extra 
TY ceulum ) mediam proportiondlem inter radices affirmativam & negativam: prout, 
© i altera, PB.( intra circulom )- erat media proportionalis yel inter affirmati- 


© Ss ambas, vel ammbas 


negativas. | 
Y 5cd hzc conlſtructio, oT toes locum, haud ſpeCtat : Quoniam, in hac Aqua- 
Wy fonis forma, nunquam pervergerdt ad hujuſmodi valores imaginarios. Nam 
YI? = 2, cujuſcunque longinidinis, poteſt utcunque dati circuli Tangens - ; 
Oo2 e 


292 


p Impoſhtbilis. 


ALGEBRA . Cap.LXI 


£4 non poteſt ea ſemper efle (quod in altera forma ſupponitur ) dati vs 
Ordinata, ſeu Sinus refus; unde provenit ea ( de. qua jam agitur ) conſhy fy 


{ 


"CAP. xx. | 
lie que huc ſpent Conſtrultiones Geometrice, | | 


Unt -& aliz quz huc referantur Effectiones Geometricz , (ſed quzz wy 
| prztulero- i” quam, in precedente capite tradidi,) quibus. imaginari yy 
res hi utcunque explicentur : Quales ſunt 'quz ſequuntur. Tr 
wo II. Cum Aquationis hujus 447 ha + =0 ntrk 
conſtrucio ( prout jam oltenfum ' eſt ): hxc fit: Ing 

* culo cujus radius lit: CA, vel CT, =$&; Sinus nt 
SB =y & ſecabit Diametrum AB«=4 1n duo ſome 
AB, Ba, (qui ſunt ipſius 2 valores.). Cujus Colm 
; ( ſeu finus complementt) SP ſeu BC=y: }bb—2:@ 
| . tinue decreſcit, prout'B punCtum props accedit ad 
uſque dum ( fatto y £ =4þ.comncidunt B Cpuncta, & PT. x 
St jam ulterius @felcat & ut major fiat quam 344; adeoque, non paſlit þ 
v 2, "nk re&tus, nec CP eredta infiſtere quin ſuperet T circuli verticem: Oy 
hoc. utcunque accommodetur, ſupponenda ef 

inclinata- jacere, ut ( pro finu) in Secantem dy 
neret. Et, pro Co-ſinu SP ſeu BC=y: 4h 
( radice Quadrati Affirmativi ) habeatur Tan 
PT = y; 4bb— #2, radix quadrati- Negatvi;q 
guod fir (ex hypotheſi) £ major quam 3 \.(Q , 
pe tale ſupponendum et Tangentis ' Quad 
| ubi S mrs ſinus: habeatur /pro- Afftmmaml 
TYLOY | Quod quidem quadratum Negativum oftenditnes 
ſuram impoſlibilitatis propoſitz” cafus : hoc oft, Quanto majus fit #.quam its 
ſus fiat poſſibilis. , 204 
Adeo ut, pro-Sinu & Co-finu, ſubſtituantur Secans & Tangens, in quas (pp 
pter ones * £7 Sans ) li degenerant. . "BY 


E 1 


w Gn 
2 y 


B = 5 | "ING: a.” | 
—ol P VER GS. > "6 


Neque hoc reapſe differt > priori conſtrutione. Quippe, fi” inibi tr 1 
+ of fi C=34, deſcribatur circulus; CB ( qui in cafu poflibilivws 


G4 " o 
 aenct 


MP m©©=n2rntJ9JY__ ww we =» ©o0 A 


eſt het ejuidem circulzi Tangens. iT wo 

4 P | va IIT. Vel idem hoc modo explicetur. QUE ma 
- quam y/ & (fi major fit quam } +) non pownt | pe 
intra ſemi-circulum in codem plano jacee: 1h 7; 

' tamen ſuper hoc ſemicirculo erigi intellignWy” 5 
* ſemieylindris, cujus altitudo fir TY=f 

—:bb+#, (aut v: 3 bb — &, radix Ng 
uadrati:) CP =y/ & erit (in hoc UW qu 
ro ) obliqua linea cujus fundus C8 A 
horizontalis) fit CT = 4b. Red ve TH mi 


 Juadratum, erit gm mentun. . 


Quz non aliter 2 priore _— * 


Wy Gap LXIN. ALGEBRA agg 

un quam quod triangulum C'TP quod jacebat illic in eodem plano, hic devatur | 

Tu in Cylindro. _ Eb 76, | 
D T4 Vel fic-etiam. . $1 fic conſtructus Semicylin- P 

| drus ſecetur plano APa: Ellipſeos, hac ſeftione fate, | 

© ſemiſſis axis brevioris erit. AC==35, & longioris 

' CP=1/ 4; <juique ſupra baſin elevatio TP=y: 
—bb+#: ſeu TP=y:jbb—#2, radix qua- 
drati negativ Quz. a priore conſtructione parum 


V. Vel fic. Si, pro ſemicirculo, ſubſtituatur ſe- £ ” LY 

mi-elliplis AT $—- pay gd minor CT=3h 

jo ſemi-axis major LCO=y £4 cul zqualis et 'T F diſtantia conjugati SY 

+ Foco Ellipſcos; elt utique, ex natura Ellipſeos FAf—=FTE:) = 


| | E11  erit CF=y: 
 —j6b+e, ſeu ( radix quadrati negativi) y: 390 —#. Pundtaque FCf quz 
| Y | Re 


amoans SRRas 


ER my 
 & & E 
& bh 


=> MF”: 


- nCirculo coincidunt ( cum Focus circult non alius fit quam centrum ) idem- 
que ſunt, jam fiunt (degenerante Circulo in ,Ellipfin ) punRa tria. Sin habea- 
06 gel OY 00S 

wr FT=CT, degenerabit hzc Ellipſis in Circulum. 

- VT Idem fic _concipiatur, Fafto A« = b El 

 lipſeos axe breviore, & AB=y  diſtantia verticis 

- uiriuſvis 2 foco; habetur CB = /: — 3 #4+2, 

ſeu (radix quadrati negativi) y/:445 — <&- Men- 

| ſuram extubens Impoſlibilitaus, ſeu patentem 'Hia- 

' tum _requifitum quo caſus deveniat poſſibilis. Quz 

# oonlientis 10 non multum differt 2 przcedente, 

\ - Caſus hic haud aliter differt 2 primo ommum fe 

- (precedente Capite expoſito) quam ut caſus parti- 
cularis-2 generali. ( Quippe CB, quz ibidem cum 
bat ACa angulum quemcunque faciat, hic erigitur | 
ad- angulos rectos.) Et quidem conſtructio hc, 
cum przcedentibus quatuor, ejuſmod1 preſertim ca- 
{us relpiczunt, in quibus imaginariz radices duz ſup- 

- ponuntur inter ſe quales. 

VIL Eft & alia conſtructio, non abſimilis na- 
turz 2 przcedentibus. Nimiram; $1 fit  & ma- 
Jor quam z 4; adeoque non pollit BS efle ſinus rectus, 

- teu ordinata in circulo: Si ramen, pro circulo ullo, 
fubſtiwatur concentrica hyperbola zquilatera ; erit 
BS ordinata in hac ones. of ad conjugatum axem, 

laltem protractum. 

Nam quadratum rettz CB eſt = hac hyperbola, 

, Non minus quam in circulo, ) ditterentia —_— 

. rum recarum CT & BS (e&t enim, in hac Hy- 
perbola, BS=BT.) Hoc eſt, ditferentia,,ipſorum 

{399 & £. Sed BS, in hyperbola, eſt duarum major; in circulo, minor. 

; Adeoque xquatio quadratica, umpotſhbilis facta, hoc faltem innuit; Id quod 
1 Curculo ſuppenebatur, habendum efle in Hyperbola. | | 
Atque hic quidem, quoties & ( hoc eſt BSq). majus eſt quam Z þþ; hoc eſt, 
_ quadratum red B $ majus- quam duplum quadrati re&z CT; hoc eſt, BS 
rec (ſeu, huic xqualis, B'T') major quam TA: pun&tum B cadet (extra li- 
mites A«) in conjugato axe protracto. 24404 | | 

VUL. Vel etiam ( abſque conſtrufta Hyberbola, ) ſumatur TB=y £. Quz 
quidem conſtructio, . cum ſecunda "ſuperius tradita, coincidit. Nam 'T B, CB, 
Qo 3 in 
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ALGEBRA Cap. XI 


1n bac, exdem ſunt -cum CP; 'T'P,-in/alla. Atque tom T'P mn ills, ranyCp | 
in hac, menſuram exhibent unpoſhbilitatis. | heb | WE | 
-, TK. Aut etiam, adhibita hyperbola, idern fic 
- alias exponatur. '$1 {upponatur {5 prius Yew 
-..,.2cul: diameter A=&=A B+Ba'{ qui ſunt:gyy 
;\ == Walores radicis a} quibus ſit. media proportigt | 
... nals BS=yw; inque BS major quam 
poiſit antra circulum erefta conliſtere : pajelp * 
ramen confiſtere ut ordinata in collateral; Ry. - 
 perbola verticis oppoliti ; eltque media propor. ' 
--nonalis inter AB, Be, quarum aggrepatum-& 
£ 21937 | . | Ae; earumque'r ulum ABa==B $q, (tic | 
ntinus in hyperbola! quam in Cireulo:) Quoniam, cum AB nizjor elt.quam Ad | 
recta Ba retrocedir, ko fit. quantitas negativa : Ideoque BS q elt negativam } 
quadratum, propter BS mediam proportionalem inter affirmativam +AB, & } 


— Be negativam. 4 
X, Vel etiam (ab{que conſtructa Hyperbola,) fi, pw . 
Hyperbolz ordinata BS, ſumatur BP circuli "Tangens; yt: 
quz pſi BS ordinatz fit zqualis; ( eſt utique iplis ABRa. 
media proportionalis ; 1pſumque BP quadratum,, zquale ? 
_rectanguly' AB«.). Atque tum coimcidit hc conſtruthy” 
- cum ea quz in fine ſuperioris Capitis exhibetur, pro aþ 
4.'/rera #quationis forma '4uF þ2—4ae==0. Adeoque tha . 
-Jam fir difftrentia duaram AB'Ba lecluſis ſignis, qua fp 
| poneretur ſunktia : Aut-etiam Aggregatum earunt cum hott. 
contraris, quz {umilia ſupponebantur : 'Indeque 'hzc forma in 1llam :alterahi > | 
generat. * : wy <= SEP | Vo p wit 4 
Patex 1gitur, quod 1n omnitbns "Aquationibus, five Lateralibus' five Quadis 
ticis, quz ſtricto ſenſu & primo-intuitu videantur Impoſlibiles ;- admitteri 
micro ledges evadant- Poffibiles; in qua quidem mitigata - inte 
poſlunt adhuc uſu eſe. Puta, - +- | | 121.1100 
I. Admittendo valorem negativum', pro eo qui preſumebatur :affirnuitiyw: 
Quod zquationibus Lateralibus commune eſt cum illis ſuperiorum ordinum!- 
2: Admittendo punctum in eodem plano, infra 'vel ſupra expelitam redtaiyj 
quod in ea recta przſumebatur. Ut in prima conſtruttione quadraticarum ww 
g1nariarum. | 5 a} 
3. Admuttendo 'Tangentem &- Secantem, ' pro Sinu & Co-ſinu. 
& octava cearundem conſtructione. 


conſtructione _ | | 1 
6. Admittendo Ellipfin, loco - exrcali, in eodem plano. Ut in conſtrutiont 


8. Admittendo Hyperbolam, loco circuli. Ur in ſeptima & nona; ; 


elle, quoad rigorem, im 
conthtas. polle. + 1 , 7 FSbY 
{Quiz quidem {olutiones, prxterquam quod oftendant caſum expoſitum, farmmo 
rigore ſumptum, 1mpoſlibilem eſſe ;' oftendunt etiam gradum impoſflibilicatis; & 

quo fublara, pollBites. exaddar | % 


. 
: 


ibilem ;\ ſed, admiſſis hujuſmod: mijgationibus, th 


Simulque ad cas operationes, loco expoſitz ſuecedaneas digitum intendunt, Qs 
utilia- ea detegant, quz, ut erat primitus pripety non erant-obvia! - 
Hinc ſzpe fit, quod, ubi circulus prazſumebatur, reperietur Ellipſis vel Hy 
erbola; quz pofſine iterum in Parabolam, aut Triangulum, aut etiam b 
Etam quandoque degenerare; prout, quantitatum aliquz, quz prifſamcney 
in 
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{Cap ASL: GiEDBiRAA, 


mer oprndi evaneſeuns, ane in_condcionem preſmptxcomprariam degne 
-4ant. : ajuimodi cafus in Geometria paſſin: occurrunt. V0 m4 mabngs | | 
- Verum hoe totum quicquid'eft. quod de conſtruftionibus ſeu effeftionibus.Geo- 


B .rics-jon diximus, oft d prefenti- negotio 'alienum.  Quippeid hic- agituriv 


puram m” prout 2 nativis ſais principiis emergit confideremys, abit: 

> Geometria elec fabjattie gaiiorS—dan doi potelt, (05368  OSETRTALOO 

.  » Ecquidem, prout ita confideratur, tota quz in zquationibus Zazerahbus emer- 
git impoſſibilitas eſt imaginatio quantitatis Negative : &, in Quadraticis porro, 
Radicts quadratice quaniitatis Negatrue ; ſeu media proportionalis inter poſit- 
vam ( negatroam quantitatem. | 


__ 


CAP. LXX. 


' Aquationum Cubicarum &» Biquadraticarum Con- 
i - ſtruttio Geometrica. 


OnſtruQtiones Geometrigas in ante traditis, ut plurimum, conſulto decli- 
nayimus; ut quz puram non tam Algebram ſapiunt, quam ejus ad Geo- 
metriam accommodationem ; hujuſve ad illam. Cum tamen eo jam ali- 
_ quotes digreffi ſumus : libet, uno adhuc aut altero paſſu, digrediendo procedere. 
| -Geometrica conſtructio zquationum quz guadrazicam non excedunt, intellettu 
_  icilis eſt ex jam traditis. Siquis autem eam plenius exhibitam velit ; Geraldum 
deat, qui de hujuſmodi rebus jam dudum ſcriplit; aut (ne plures nominem ) 
 quz nwper ſcriplit Aer/aus noſter. Poteſtque hoc totum 1 Geometrice , 
Fic: {iniffimo ſenſu; ſeu ( proat olim loquebantur) ope Repuls Circim ;, hoc 
* eſt, ſolo RedFarum linearum & Circalorum deicripuone, abſque curyis ulterius 
x compolitis b - . '- ; 
$1 yero#quatio Cubrca fit, aut Biquadratica; opus erit (preter rectas .& peri- 
pherias) falrem Cenz-ſefZione aliqua: Sin altioris adhuc ordinis, ( puta, quz ad 


* quintam aut ſextam poteltatem aſcendat, ) opus erit curva magis adbuc compoſita: 
* vel faleem (quod intelletum velim, quamvis non meminerim hanc limitationem - 
” a alis interponi ſolitam) pro curva ſic magis compolita, phuribus coni-ſet7io- 
” wibus. Quippe duarum com-ſeftionum ope, con{trut poterit zquatio ad quin- 
- tam ſextamye poteſtatem aſcendens. ; = 
Er quidem in altioribus zquationibus, opus erit lineis magis adhuc compoſitis, | 
+ aut majore faltem compoſitione lincarum. : 
- © Pro #quationibus quz quadraticam ſuperant fed Biquadraticam non excedunt, 
- (pro Cybicis nimirum & Biquadraticis, ) Generalem tradidit conſtruendi metho- 
- dum Carte/ins ( ſub finem tertiz partis Geometriz ſux) per interſectionem Circul: 
| & Parabolz. Sed, abjecto prius ( ope calculi) ſecundo termino. 
Thomas Bakerus noiter, in ſua Claui Geometrica 1dem prxſtat generaliter ( ſimili 
- Parabolz & Circuli interſeftione) abſque ea prezparatoria ſecundi termini abje- 
Rtione, ( vel, {i 1d mavis, abjeftionem hanc ipſo opere Geometrico peragit : ) Ad- 
hibita nimirum Parabolz diametro quavis; ub1 Carze/zas folum adhabuit Axem. 
_ 'Id ego dudum prafſtiteram ( in Prefatione ad tractatum quendam de Proport:o- 
wins, anno 1657 editum ) interſeftione Rettz linex & Paraboloideos Cubicz. 
. Sed, ſuppolita redutione zquationis Biquadraticx ad Cubicam; hujuſque ab- 
{{tione ſecundt termini. | ; | | 
Carteſii methodum non repeto ; utpote in Geometria ſia, quz paſlim extat, con- 
—_— & quz in ea ZHaker: continetur ut caſus particularis fub Baker: ge- 


n 
Mea, erat hujuſmodt. 
Lemma. Prazſumo ( ut notum) /Equationes Biquadraticas reduci poſſe ad Cu- 

_ &' Cubicas omnes '(abjecto ſecundo ———_— ad duarum tharum formarum 

Bram,  ..-. ., D Tp FL. WLSOEET” 8 «V, | | pl 
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Confirudtio particularis. Pro caſu quovis particulari  expoſito ;_ Sumatur (i 
ea Tangente ) ut y —, ad — fic aF, ad FH; (citrd F fifit + #; 1ed_ultn, 
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Cap. LNX. ALGEBR A. 


i). fg —#:) Er HT (ax! parallela) fecans, in T, tangentem TAT: Et TGO 
wy pſi « parallela ) axem. in G ſecans; & curvam « A aQ ( ſemel aut pluries ut 
7 _— in.O ; curvamque alterne poſitam B A 2, in s. | 

» MW. 5s ;s: Quzliber rectarum G O ( five plures ſint, ſive unica,) eſt zqua- 
MW. nis in prin? forma Radix; & G  (quz nonnifi unica eſt realis) in forma 
a feriori, Suntque Tadices hz Affirmative, ubi O yel « ſunt mfra "DAT ; Ne- 
vvz, ubi /4pr4: 


mn prioris ER 
Ch s 6 G. 6 A — R ; 
«F,FH 2 G5 V _ ' _ 


Nemonſtrationem non repeto; citato loco petendam. F-258 
Sunt autem Radices G O ternz, dummodo contingit G inter A F ( duz affir- 
native & una negativa;) vel ( ſumpto + tantundem infra A; quantum et F ſu- 
pra A,) 1nter A + ( una affirmativa & duz negative.) Sed binx, quoties G 
cadit in © ( propter duas attirmativas in, contactu coincidentes ) aur in © ( propter 
coincidentes duas negativas. ) Er binz fimihter fi contingat G in A ( altera afhr- 
mativa, altera negativa ) evaneſcente tertia, & zquatione Cubica in Quadraticam 
erante. Sed ( realis) unica, {1 G fuerit ſupra F (quo caſu erit negativa ) 
vel infra # (quo caſu erit altirmativa;) duabus rel:1quis exiſtentibus imagimariis, 
reftaque oppoſitam Paraboloidem 1ntactam pretereunte.) Et Ge ſemper unica 
{ob parem rationem ) duabus rel1quis ſemper imaginariis exiſtentibus ; Eſtque 
hze unica Affirmativa, fi fit G infra A; ſed Neganva, fi ſupra. Harumque de- 
teminationum ratio, ex inſpectu Schemartis, fais patet. / 
' Objefv. Contra hanc Conſtructionem Objict poſſe przvideo; Quod, ad Pro- 
ble quod per Coni-ſectionem conſtrui poſit, adhibeam ego lineam magis 


tam. 
"tion Art hec _— (hoc in caſu) me non multum 'movet ; quo- 
aca compenſatum elt propter adhibitam Ream lineam loco Circuli. Unde 
& hzc conitracio non mags fit compoſita, quam ubi Cuculus ſecat Pa- 


lam, | 
' Quod ut explicem (quia nova videatur hzc notio, utut conſideratione digna 
6 Yo co * Lineam recam ( hoc in caſu ) eſlimo tanquam unius cio) 
Arn orum ; Sectionem conicam, trum; Lineamque uno adhuc gradu 
magis compoſitam ( inter | quas Paraboloides cubica eſt {impliciflima) quawwor ; 
fic porro: Et duarum ex. his quarumvis 1nterſcttionem, toridem graduum 
q - ſimul utrwſque. Verbi gratia Lateralis zquatio ( cujus radix unica 
duarum rectarum intcr{ectione determinatur ; Z a ct compoſizio ex i+1 = 2. 
/Quadratica ( cujus binz ſunt radices ) anterſectione Rez & Circuli ; puta 
1+2=;. Aquationem Cubicam ( cujus radices ternz ſunt) expettet quis 
folyendam ( par: analogia ) = interlefctionem gduorum circulorum { propter 
2+2=4,) ſeu refz & lefhonis conice {propter 1-34) mit quod 
nec circulus circulum, nec re&a com-ſectionem, ſecare potlit in >. Oak guam 
duobus punctis : adeoque ad banc { non minus quam ad biquadraucam ) promo- 
venda erit compolitio uno adhuc gradu; ut conſtruenda fit vel interleftione 
com-ſeftionis cum circulo hn 3 +2 =F5) aut Paraboloidis ſaltem cubicz 
(linexve non minus compolitz) cum linea refta ( hoc eſt; 4 + 1 =5.) Quam 
ego compoſlitionem ( ob cauſam affignatam) non magis compoſitam reputo , 
quam eſt ila per 1nterſectionem com-fectionts & cirenli. Arque hac hacte- 
ns. | 
| Bakeri methodus ( propter quam hoc interpono caput) jam ſequitur. 
Supponit ulle, zquationes ſuas ( ad Carze/ti aliorumque formam ) lic de- 
narl ; | . 


Cubicam, A. PXX.qx. =O, 
Biquadraticam, &a*. pa. q 3x. 7.x. $=0. 


J Ub; 2, qr, 5, ſunt notz quanttates ; y radix quelita. 
P p 


2.98 ALGEBRA. Cap. LAX © 


| Has omnes ille conſtruit, ope unicz alicujus Parabolz; cujus Paramewlfff 
(ſeu latus rectum ) Axi convenientem, appellar L=x; (eo fine ut pow. 


_ an : 
® L : ; hal 


 . -_ 
w « © 
” 2 . © 
"cues 


omnes ipſius L, nullam inter operandum creent moleſtiam 5 axiſque vert 
conſtituit a. Sed A, verticem Diametri cujuſvis ( five axis fit five alia qu 
quam AD appellat, quam ſpeciatim adhibet prout expoſita zquatio poll WF P" 
Parabolam c fecat aut tangit Circulus ( cujus centrum H ) mn tonkoi P* 
unRis quot ſunt #quationis expolitz Radices Reales ( non imaginariz,) al # 
{pra totidem Rectz a Sections ſeu Contaftus punttis in A D pepablill P' 
culares. 5s 
Diametrum AD fic determinat. Infſcribatur Parabolz, ad angulos axinty | 
BA=}p; cujus punctum A { ad dextram noſtram ) eſt Vertex diametri V8 "a 
axi parallelz. ( Hoc eſt, diametrum llam afſumit, cujus ab axe diſtantia ki" 4. 
ſeu pL: Quod zquivalet Cartefianz abjectiont fecundi termini. ) Adeoqu _ 
p=0; hoc eſt, {1 ſecundus terminus defir, (qui Carteſ1: caſus eſt, poſt abjiis _ 
ſiquis erat ſecundum terminum; ) diameter A D cum axe coincidit, ( puns} 
cum ipſo 4 coimcidentibus, evaneſcente diſtantia ; ) fin adit p, alia eſt b® 
diameter AD. b 
In hac diametro, determinatur punctum D, per reftz AD longitudinem; 
(in recta huic perpendiculari ) punftum H {centrum quzfitum ) per long 
dinem rectz DH; ſecundum (quanr vocat) Regwulam Centralem. Num, 


OW 2 $2 
I. 5 Tar =, = =AD. 


PP. Fats oc 
2, Tab 7-H 


In cujus Regulz priore parte ; + ſignificat Dearſum ab A; & —, Sum 
Adeoque D eft in AD ( protradta f1 opus) infra vel fupra pun&tum A, p# 
magnitudines notatz f{igno +, aut ſigno —, majores fuerint. , 

In poſteriore parte; + ſignificat verſus ſiniſtram noſtram; & —, verſus 
tram. Adeoque H eſt {iniſtrorſum yel ſiniſtrorſiugn ab A D, prout magnitvuats 


Afirmauyz aut Negative preyalent. 
\ 


TEELSESS -_ _ 


Cz p.LXX. ALGEBR A. | . 299 
*oT . 55 utraque parte, fi aut 7 fit = 0; nbrum quo itur 
» Er, 1 v7.5 Ro 4% rg , + rum - qo acreage jos 
que in hac Regula fic diſponit. '. Magnitudo p. fignum retinet--quod 
'habuerat. 18 =quatione expolita : 9 contrarium. ſignum fortitur. ei -quod: habae- 
rat in expoſita zquatione : r ſemper haber +, mift cum p, 7, diffimilia fortiun- 
- tur ſign; : go calu 4 habet ſignum —. 
Centro H ita determinato; Radius (ſeu punctum per quod tranſeat circum- 
ferentia ) fic habetur. - Rr | 
Jungatur HA. Quz, ft Cubica fir xquatio' ( hoc eſt, ft 5 defit, ) Radius erit : 
cranſeunte circumferentia per A. Tr 
Sin Biquadratica fit; & habeatur — s: ſumatur in AH ( utrinque, fi opus 


is produtta ) ex uno latere AI=L; & ex altero, AK = _ Atque diame- 


- ro TK deſcribatur ſemicireuſus : & AL (ipli TK perpendicularis) fecans peri- 
eriam in L- ( Hoc eſt, fit AL, fic eretta, media proportionalis inter AI & 
AK.) Et per L- tranfibit peripheria.., 
- $i vero, 1nBiquadratica, habeatur + s: tum diametro HA alius adhuc de- 
{eribendus eft ſemicireulus; exque aptanda AZ=AL. (Nam, hoc cafu, qua- 
4ratum AL ſeu AZ ſubtrahendum eſt ex quadrato AH; quod, in caſu priori, ad- 
dendum erat.) Er 'peripheria, per Z tranſibit. . "RR 
|. Denique, Centro H, defcribatur NM circulus, tranſiens per A, vel L, vel Z,- 
prout caſus poſtulaverit: Qui Parabolam ſecet tangatve in pun&tis quatuor, tri- 
3s, duobus, unico, aut nullo. Totidemque erunt zquationis znlh at Radices 
Rats; totidem defignatz rectis perpendicularibus 2 punftis illis ad AD: Puta 
NO ad finiftram, & MO ad dextram redtz AD. Atque ex his quidem ; 
"$i defit p, ſed habeatur — 7: erunt NO affirmative, & MO negative. 
' $f habeatur — p: erunt NO affirmative, & MO negativz. Contra vero fi . 


—Eſtque hxc ſumma totius conftruftionis: | 
 *Hujus vero Demonſtratio; Varizque Figurz hinc ortundz pro varia poſitione 
ponſhgun D H (deorſum, ſurſum, dextrorſum, aut ſiniftrorſum;) & prout una 
 phirelve magnitudines defint, aut varie fignentur ; methoduſque hanc. inveſti- 
' pandi conſtructionem (quam & 1n altoribus xquationibus perſequi- licebit : ) 
 zprd Authorem ipſum videancur. 


bl 


- Libet hic exhibere, Conſtructionem quandam Geometricam Aquationum Qua- 

' draticarum; quam mihi nuper exhibuir (ut rem novam) dum hc in editione : 
 Anglicana ſub prelo crant, Venerabilis Vir 7 homas Sirode ( de Maperton in Co- 0 
mitatu Dorſeren/i ) Armiger; ſuis verbis ( Latine redditis) una cum Epiſtola | 

mea+reſponſoria, poſtero mane repoſita. : | 


| -Reverendo Yiro, D. Johanni Wallis, S. 7. D. Oxonie. * 
Dabam Mapertone, Novemb. 3. 1684. | 


Reverende Vir, 


Uem mihi nuper preeflitifli ( ſokvendo nodum quendanm qui mihi occurre- 
| bat, in eximio tuo De Arithmetica Infinitorum Tra#atu) favor ; facit 
| ut non refugiam, incluſam chartam t1bi exhibere. Quippe fi rtibi grata 

fe poſſit res' ita tenuis, ut eſt Problematis Plani ſelutio Lmearis, non dubito 

qun bac ita ſit futura. - Eft utique methodus hac ( prout mihi ſaltem wvidetur ) 

Wl re nov; oy guidem quam ſperari poſfit facils. ( Ecquid enim eft fatilius, 

wolf 1%: 7 riangulurm Tfoſceles conflituere ? ) Efique tam untverſalis, ut ne m unam 
mciderim Surdi Radicem -untverfalem, quam hac methodus mh . non 

8 dif /Ppeditaverit ; utur Problemata apud me habeam pluſquam 270, que Trian- 
vdinsy £42 /peZant, ſurdas univerſales continentia, quarum non pauca ex 5 aut 6 mem-. 
| s conſiituantar. . ; 
Fp 2a HED Pro- 


» 


rn Problema 
. Wm Zan thlaum @1r0 
eft, þ Poeb] i 


— wt 


«T, Tri 


AutGEBRA Cap.INY 
; fed non ita modus Reſobvend:. Senna ws. 


poſſe, per hanc methodum, varits modis peri, | 
ertizem ſubjunxi , jam primitus excogitatum poſiquam Precedentia #7 


zum” &y  Reſolutio; quam duobus modis 


Tuus ad officia, 
* T hom: 


« tranſeunte, 1ta dividere, ut fit in ratione & ad / 


« A punto D, ducantur duz 


« dividens OD. Dividatur .CB in G, w 
* tione # ad 7; ut fit 4./:: CB. CE. Ju 
== FG. Et huic parallela Fee, 


« diſtantia CE, ware nE) arcus duo 5m 


" Na aim ABC in @ = 
T um ABC in duo | 
6c hs a, refta quz parallela ſy: 
«lateri BC; 1ta tamen ut ad tr q 
« interius AN E, reliquatur communsad. 
& tus, later: AB AB adjaens quale elt PL 
& parallel um ( cujus dari ſuppons 
«© tur BL as; ) fl ue ANE :trianguln” 
G "Dbiſ trapezio CLPN, be 
Biſecetur CB in D; & BL in & hw 
ve DM =—BL. Centriſque M &D;& 


«FG=BR; & GE parallela reftz CA; & NE ipſi BC; & PL i 
© parallela. Eritque triangulum ANE =quale trapezio CLPN; G.. « 


6 UMPErArum. 


tia DR, ducantur arcus duo e runs 
Marne at in-O. Fiat CF = —— 
fi 


« Yel ſic alias. Biſeca LD in R: Etc. 
& tinuetur DC ad A; ut fit CA=i} 


ut erat imperatum. 


R « anguli Ifofcelis. Nam, in Fi 1gura pris 


ER Ba 


t in duo Gs 
« inzqualia; puta, ut BE. dividit, AC bali 


«mnE: Tum rectz BE quadratum, 
* cum ſegmentorum -re&tangulo AEC; * 
Exe quadrato retz BA. (Eſto 4M, 
AE, n==EC, b=BA : erit dhe) 


». 


bomas Stn, ; 
lum ABC, rea OD, 'per datum extra triangulum D punfh 


.. «DF'D » quz parallelz fint = | 
«CB per uz tranfire Pn en Mt 


iatque EH=4CV. Centris. C&p : 


« Centris A & D, diſtantia CR, ducanur 
&« 2rcus duo ſe mutuo interſccantes ink 
« Fiat CL=CE: & IO=L R. Duca 
«OM retz CF: & MN 
a LP redz FD parallela. Exit 


 g—_ NFM zquale Trapeas 
+8 gr Ihe hec Problemara, ope Tit | 
- D © foret CWH Lloſceles Tinngwhnh) Ty 


& cerentur latera CW, HW. . Ec fimilit 
En fecunda, MOD: & in cerra, AD: | 


Fra aw i Que hee _—_ ret? | 
iv 


2 — 


Cap. LAX. ALGEBR A | 3ou 


oh Fein wr BA, minus r ONS AEC, zquale quadrato BE. ( Hoc 
þb—In= 


ao - A \ 16 aa (ut rg o (AEC).a r; tum 
F difterentia laterum —_—_—_— ek xs »/.) Eſt Baſis EST itoſcelis, 
hs "EBF: & BE, BF, = Crura: Et BA==5, quzſita radix qua-. 
« drati. ED BAc 5  Rectangulo (AEF ) minuatur : tum AC ſumma 
« guli, Ifo __ } TI Baſis: & BA, BC, =b, ejuſdem 
« ©Non tho. «ſt ut demonſtr RS Lloxdh Sed expolitis Figuris rem ac- 
*co 

_ «Tn: prima | figura: Fafto, Gp. CG::CA.CE. Efto Ch, & m—=CV. 
«Fx ponatur OC Et. hzc prodibit analogia, 

2.1::#%y (it+4mt});a=OC. 

"#Haberur igitur, in Surdo hoc, quadratum ZZ, cujus latus =d=CE:; & 
" lum 4 #22 7, cujus latera z=/=CE, & 4m —=#=EH: Et CH=»n—/ 
elf baſis reianguli iſoſcelis CWH; ejuſque he it CW, CH, =CE =z. Adeo-. 
«que EW =E N=y: 11+ amr. Et CN=2+y: {1+ amt. Que bilecta 
«Kin O, exhibet CO=zZZ7+3v: 77+ 4 m7. ut petebatur. 

«In ſecunda figura: Elto c=CB; 4=BA; /=BL. Tum, re rite ordi- 

"ata, reperietur, 
Ch: —jd—v (t1ccb+idd—cad). 4 =BE. 


"Sfunduca hoc conſtat to x rp 1cCFidd—fcd; cujus radix eſt 3c — 
 G6/=DR=9: '& reftangulo 3cc—Zed; cujus Jatera + ic =CD=», & 
4 d=CM= { Ergo bafis MD=d4=# — ]=BL, Er CO—CF=y: 

Iecb:dd—cd. Et FF G=BR= n Et CG=v:3oc+tdd—ca': Ts d. 
ak 'BE= BC—GC=c—=id—v:icc+% dd—cd Ec BC.BA::BG. 
| &BE=a. quod petebatur. 

"En tertia figura ; Eſto c =DC; þ=DF; d4=DL. Ponatur +=DM. Tum 
Co lhi.c—id—y (Giectidd—cd). a=DM. 

*(Eadem Analogia que prius: ) 

 *Syrdum hoc v: $0C+idd—cd:  conſtat ex quadrats eo +4 4d —c4, 
© cujus latus eſt c—L}{/=b=CR=AE;) minus re&tangulo 4 cc, cujus la- 

; <er2 c=CD=4, & 3c=CA=xn Et AD=c+1c=1++0, eſt baſis tri- 
AED. Ergo CE=CI=v: jcc+idd—cd. ErtCO= =V:40644 dd 
=d:+id4 Et DO=CD— COmc—1d—v/: ice+idd—cd. | 


CD.FD:: DO. DM. 


ED Tn Anon 


= "4 4 Ta " 
=S mm  S=5 Rx 
Co”) £ CIs 26: & Og 


= >» Ss RS 


" | | | 
at C6.+þh :: c—td—vy:icc+idd—cd. a. quod petebatur. _ 
E ; : *IlL. —_— mediam proportionalem inter duas rectas abſque Perpendt- 
wr © cularis ereCtione. 
LW *mtor=8, & 5=2, rex datz. ; 
\'P «Fit AE=r=8$8. EC=r—5s=6. Centris  *B- 
we *A&C, diſtanta AB=r =8, ducantur arcus BY 

"Wl <quok mutuo interſecantes in B. Jungatur EB. Bl ih 
'Y @ =yr 5 *quizſita. a f , 
uw H ©Demmfratio. Rekingulo r 5 addatur rr —rr. A bs = 
Y | ; Tum err +rs—rr: eſt quzſita refta. Hic uti- 
» |} que habetur quadratum 77, minutum rectangulo rr — rs, cujus latera ry =/=8, 
& \=S1=7x=6. Ergo invenietur BE. Nam fi jungantur AB, BC, habetur Tri- 
fo- ulum ifoſceles. bs 

| olc 
2) *Poteſt itidem fieri addendo $5 — Ss ipſi r 5. Sed tum ſxpenumero non <on- 
, Ermget intra cohditionem requiſitam. ; 
mn | Ad hanc E Epiſtolam ( veſperi acceptam ) mittebam, poltero Mane, Reſponſo- 
+ 7am In qua; intaftis manentibus .! wen eas acceperam) propolitionibus par- 
FE wc ref expolitis ad principale quzlitum (de uſu Trianguli Aquicruris) fic 
y, t reipontum 

Et 


Pp 3 Fene- 


mx -gro Porſetenſ - 5. M 
| O:xonii, Novemb. 12. 1684. 
Clariffime Fr, 


Fi - 


© rependo 


O® Literas tuas humaniſſimas, Novensb. 3. datas, heſterna nodte act, | 


«ram elſe & Pofleque-non incommode ad Geometricam Co onem 
« Fquationis Quadraticz accommodari. Et, confequenter, 'ad *Problemara (e. 
« tas ſpeftantia) quz quadraticas..quationes non: excedunt. Et quidem j 


© recepta hujuſmod: zquationum conftructione yirtualiter (quod aunt) cont | 


«© netur. 


| RqzZR =—4&, 
IL RqpXR=+#... 


« Ubi Z eſt Summa, X Differentia, duarum Magnitudinum, quarum A 1 4 

 & ; zliber hujuſmodt Aquatio duas habet ; | 
« dices, A, E: Que ſunt Afirmativz. ambe, aut ambe Negativz, ut in form 
« Priori; Vel, altera Affirmativa, altera Negativa,| ut 1n_ forma Poſteriori. | | 


« E minor, A. rectangulum. Et qu 


—'Y STS A i Kean + 
« Omniumque Refolutio , hoc  fundamento mtitur; =", £1 
« Adeoque EI "6 L 209 J = X. Seu (quod codem recidit) | 
Zq—Xq=44. 


* Adeoque, in priori forma, dais Z & £, haberur X=y: Z.9 —4 @ b/ 


&« in poſteriori forma; datis X 


A, haberur Z=y:Xq+ 4 A. Habiulq 
«7, & X, habentur A, E.. | | 


«I. +jXtv:4Xq+&A:=+A—E 


AB CC D' E wVd-}Xx3y:1Xgqb 4:=—4A+E : 


© Omniumque Geometrica Conſtruftio hoc uno Schemate continetur.. In qui | 
< duorum* Senucirculorum Concentricorum, Z' eſt diameter majoris, X niinors, - 
*& y 2 cn alteroSinus rectus in alrero Tangens, (ut BG ſeu DF.) 
&« jus ope, una cum Diametro ( ſeu "x Mrangy, unius, habetur alterius I 
© meter ( ſeu Semi-diameter.) Puta, fi detur AE, <juſve ſemiſſis CF; low 


*F D; habetur inde CD, ſemiſlis retz BD. Dataque BD, ejuſve ſem 
© una cum DF; exhibet retam CF, ſemitſem re&tz AE. 
« Et quidem, in priori forma; Radices R ſunt + AD, +DE, ( prorſum) 
« Affirmativz ambz. Vel ( retrorſum) —E D, — DA, Negativz. In poſteriol 
© forma; Radices ſunt +BE, —E D: Vel +DE, —EB. | 
| F 


* 'Tuaque Conſtruttio ( per Triangulum K 


& quicrure ) eſt omnino eadcm: nili quod, py 
< commun1 Centro C, adhibeas tu puncum Fins 


«CY. Atque tum, habita differentia quadrald 
| : « rum reftarum AV, BY ; adeoque & rectarm 
A. B C D E *AC, BC; (Nam quadrata illarum, cadem gs 


ALGEBRA Cap. LXY 
Penerabili Viro, Thome Strode Armigero Mapertone- 


& Quam , 54 ds Triangulo /Equicruri ſpeculationem, a5 oſco ye. | 


« Quippe tales Aquationes omnes, ad harum formarum alteram reducuntur; , 


«L. +3ZivV:42q—&A:=+A+E | 
«Ved. —1Zx3v:3Zq—E@A:=—A—E 


« y1s ( prout forte contigerit ) in perpendicun | 


cc 


8 


= "S 


8 
— 


BS ELSE 5 


BE 
= 


*J Mew £ os FRI Ls » 
. £7 : & * 
pF : 
_ * Aj ad £ 
| LY - 
” 


— T8 


TOTAL 


; my quatuor formarum aliquam; quibus ad 


Cap. LXXI ALGEBR 4. 
* &cum quadratis harum, auctis commun1 quadrata, rex CV; quod quidem, com- 
«mane augmentum, quadratorum differentiam non 1ummurat;) nimirum A, (hoc 
«eſt, retangulo ABE, ſeu ADE, ſeu quadrato reftz DF :) Hujus differentiz 
« quadratorum ope, una cum utriuſyzs latere (AC vel BC, hoceſt: Z vel: X,) 
« habetur reliqut latus; omniaque puncta ABDE: exdemque quz -prius Ra- 


« Jices.. Quarum nunc hc, nunc ula, folvit quzſitum; & aliquando utraque. 
- &Cum itaque Conftructio tua eadem fit ( reapſe) cum hac: Ubicunque altera 


« zccommodari poteſt, potelt & reliqua. Hoc eſt, in zquationibus Quadraticis 


« quibuſcunque ; & Problematis Geometricis non altius aſcendentibus. 


Tuus ad officia, 
Fohannes Walls. 


C A P. LXXL 
De Radicibus Impoſſibilipus Altiorum Equationum. 


75 Quatio Cubica nihil habet peculiaris Impoſlibilitatis ( hoc nomine ) ul- 

tra Quadraticam. | 

| Nam Cubus Negativus, Radicem habet Negativam, non minus quam 
tivus Afﬀfirmativam. (Eſt utique — 2 radix Cubi — 8, ut eſt + 2 

Cubi + 8. )- Idemque pariter — elt de poteſtate Quinta, Septima, 

& ſequentibus, in quibus numerus dimenſionum eſt Impar. 


| Eaque quz cenſetur Impoſſibilitas propter' Radices ( quas vocant) /magina- 


rias, oritur ex Impoſlibili Quadratica zquatione, .indeque derivatur , ad ſupertores 
zquationes quas ingreditur hujuſmodi Impoſibilis Quadrartica. 

' Et, conſequenter, quot Impoſlibiles Quadraticz ſuperiorem aliquam compo- 
nunt zquationem; totdem ſunt Imaginariarum Radicuin Paria. 

' Adeoque, in ZAquatione Quadratica; Radices Imaginariz ſunt vel Duz, vel 
Nulla, 


In Cubica, ſimiliter; vel  Duz, vel Nulla, ( non vel Unica, vel Ternz. ) 


In Biquadratica; vel Nullz, vel Duz, vel Quatuor. Er finuliter in ea quin- 


que dimenſionum. =» | 
In zquatione Sex dimenſionum; Nullz, Duz, Quatuor, aut Sex. Et in {e- 
quentibus ſimiliter pro ſuo cujuſque numero dunenſionum. 


Adeoque in harum nulla ( alave qualibet) vel Unica eſt, vel Ternz, vel 
Quinz, aut alias numero Impar! nominandz. , 


C A P. - LXXIL 


Recapitulatio diftorum de Solutione _/Equaitionum Qua- 
draticarum & Cubicarum. "= 


de. Reſolutione Aquationum Quadraticarum & Cubicarum. 
Aquatio Quadratica reduci ſemper _ (per ante tradita) ad 
criptz ſunt ſux cujuſque Ra- 


| ; Iber jam ſummatim Recolligere eorum przcipua quz ante tradita ſunt 


Ces. 
Aqua» 
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Mgquationes. | Radices. FEY 
aa—2ba—e=o +bXty: bb+e. Major, Aﬀhrmativa, h 
an +2ba—e&=0., —bXivy:bb+e. Major, Negativa, , 


an—2ba+ =o. +bXy:bb—e. Urtraque Affirmatiya, 
aa+2ba+ e@=0. ' —bIy: bb—&@. Utraque Negativa. 


& Vel ( poſitis vs pro figno cujuſyis membr!, five fit TN five —; & 8 pro en. 
trario) ad hanc Unicam, (in qua fi fit 4 =o, deeſt ternunus medius,) 


aa Yba Is =09. Qb+y:bb g#: =0. 


In quatuor formarum duabus poſterioribus, contingere poteſt ut Radices fin 
( quz dici ſolent) /maginariz. Sed, in duabus prioribus, ſemper fant Reabs: 
Affirmativa puta, vel Negativa. 

Atque ad caldem formas {pectant zquationes omnes, in quibus ſunt ( ut Ogg. 
zredas loquitur ) zres termini aqualiter aſcendentes in ſcala. Hoc elit; 1n quiby 
numer! dimen{ionum ignotz magnitudinis ſunt in Progreſſione Arithmetica, Pura 
2, I, 00. aut 4, 2,0. aut 6, 3, 0. Et finuliter. 


Quales ſunt eeet....2ÞN....0=0, 
Aut F* ooo 20) a e0. 
Simile{que. 
Quz quidem non aliz ſunt quam Aquationes Quadraticz, ex Radice pla 
ſolida, pluriumve dimenſionum. jokes 7 
Natn, poſito ee=a, aut = a; quatio et, ut prius, | 
Os | aa Y2ba Ye =o. 
Ejuſque Radix, Qbiy:bb ga: =a=mec=ppy. 
| Quod ſi porro defideretur ipſorum e, z, valor me ne habebitur extrabend | 
radicem congruam, iplorum e e, LA 'Y, Ge, ( puta quadraticam, cubicam, alianye, 
prout numerus dimen{ztonum poſtulat. ) Adeoque 4 
y*. Qbty: bb Re. =ya=e. 
vV*. gbty:bb ge. =Vamy. 
Et in alus finuliter. 


Aquatio Cubica, Radicem ſemper haber, faltem Unam , Realem : Ro_ | 
duas, vel Reales ambas, vel ambas Imaginarias. Poteſtque ( abjedto, ſiquis fit, þ 
cundo termino ) ad harum quatuor formarum aliquam reduc. | Fab 


Aquatio. Radix. he LS 
aaa +3ba—24=0. +". +d+v:ad + Bb. —V'.—d+y: dd + bh.=« ne} 


aus +3b1+2d=0. —+d+v 74h. + —d+ 4 a7M=s Nl "oh 
aaa—3ba—2d=0 +. +d+v:dd—bbb. +. + d—v: dd —t.= if nia 


ata — 3ba +24=0. =. +d+ ad —B#. —v. += Ha _ 


Quz Radixſemper Peaks eſt. ( affirmativa aut negativa : ) quamvis in duabus A 
formis poſterioribus ( quoties bþb major eſt quam a ) utrumque membrum (& = 
paratim ſumprum ) fit /y0aginarirms; (eo quod v/: dg — bbb : fit, hoe calu, ral I 
Quadrati __ ) =_ , Dor obſtante, ( membris imaginariis fe a tica 71 
opter contraria ſigna deſtruenti Afﬀirmati | Fry 
ne and ll Beate” xentibus, ) Aggregatum ( five ciyum five N Em 
Vel( politis 3 & 8 ut prius ) ad has duas formas reducentur. wk 
| Pr 


ur +3b0 $24=0. 844+ dl FRE. IEAM =a. 
a —3ha $2d4=0. AV. +d+v:dd—b. gv. +d—v:dd—bbb.= a. 


brum eſt Imaginarwum, quoties 4bb major eſt quam 4 
Atque tum demum, ,uno valore Radicts.@ fic invento ; putag=VYz : duo re- 
* WW tqui in hac Quadratica zquatione continentur : | 
| | 24 
aa $24+ wg Qgizty: a --—* 


Quz Radix ſemper Realis eſt ; quamvis, in poſteriori forma, utrumque mem- 


Cujus quidem #quationis quadratic Radices, tum ſunt Imaginariz, quando 
2 jor eſt quam 322. Quod ſemper contingit in hac Quadratica , quando id 
Z Els | 


non ante contigerat. in binis Membris radicis ante inventz. _ 
| e hxc brevis Synopſis plenariz Solutioffis Aquationum omnium Quadrati- 
, WE cxrun & Cubicarum : cum qualitate ſeu conditione Radicum 'ſuarum pro fingulis 
clibys: Puca, quz fint Afhrmativz, que Negativz ; quz Reales, & quz Imagi- 


narie. | : . 
Quomodo Biquadraticz poſtint, ope Cubicz, ad Quadraticas reduci ; ſupra tra- 
ditumeſt. * | | 


« 


Que ſunt 1111s altiores ; poſſunt, in multis calibus , ad ſimpliciores Xquationes 
reduct ex quibus iqvax rowmar og Sed quomodo M fiat ( alias quam faftis Tentami- 
nibus inferiorum oxdinum ) operofius eſt quam ut hic inferatur; Quam ad rem 

» BY Haddenit aliorumque Method, apprime conducunt. 
| __ autem omnes ( non- mpoſſibiles ) cujuſcunque'forme, ſubeunt Le- 

os Numero/e Exegeſeos ; leu Extrahendi ( in numeris ) Radices AﬀeQtarum A- 

___ ( continue faltem approximando ; ) > Yieteo, Harrioto, Oughtredo, aliil- 

be =, | | ; 
Dequibus nos in ſuperioribus egimus; tum exponendo Przcepta ; tum varia 

( me. tulerit occaſio ) Exempla exhubendo. Quod tamen fort: tllw Wain factum 

' BY «tt (quo proceſſus ratio melius percipiatur ) omiſfis ( quz exhiberi pofſent) ope- 


waa ) neego rem in longum producerem. 


CAP. LXXIIL 
De Methodo Exbauſtionum. 


A Upereſt, ut de Serzebas /ufinztzs ( prout jam dici ſolent ) verba faciam ; 
Y quam exiſtimo non exiguam eſle rerum. harum promotionem. Sunt autem, 
— ſeu Magnitudinum ordinatz;Sfries ſeu Progrefliones, certo or- 
dine procedentes, & continue appropinquantes, que, fi ſupponantur in infinitum 
contunuatz, future ſunt zquales queſitz magnitudini. | | 
Speculatio haze ( prout ea-jam promoverl ccepit ) originem duxit 3 mea /nfi- 
taum Arithmetica ( anno 1656 edita ; ) quam promoverunt egregit aliquot ex 
noſtratibus, Yiri, quamvis parum - adhuc {it ,quod ea de re Typis editum exiſtat, 
Quam igitur de. Seriebus Infinitis ſpeculationem..quo melius antelligamus, operz 
prgtium erit, de Arithmetica-:Infinitorum aliquid prefari. | 04 + 
;Atque in hunc finem przmittendum aliquid de. Hethodo Exhauſtionum ( quam 
yocant ) qua nituntur ; merhodogue {ndtuiſibilium > Cavallerto introdutta, ( que 
dn ala = "porn Exhauſtionam:methodus compendiofior; ) noſtraque Arithme- 
ia Infinitorum; qua Methodus Indiviſibilium promoyetur. | | 
£uclides. ( def, 3. lib. 5. Elementorum ) Rattonem definit Duarum magnitudi-' 
"em Homgenearum, unius ad alteram, Relationem illam qua eft ſecundum us- 
uphcizatem, ( vel, f1 mavis, Quantuplicitatem. ) Adeoque folz'* magnitudines Z7o- 
Q qg mMogenee, 


' WY cationum compendiis ( quz fibi comminiſci poſſunt ali alia, ex his principus deri- 


£ 
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ZO 


6 


| BY pl. * 0 
mogenee, ( ſeu quz ſunt ejuſdem naturz ) ſunt Ratronzs ſeu ( que Cireromiyyy,! 
elt pro Graco xby@) Proportionts capaces. Idemque def, 5, ( prout 2 Clavio wi | 


ratur, aluſque poſt- lum, ) vel ( ut- in Greco ) def. 4, Homogeneas 
es; eu ( quod tantundem eſt.) Razronrs mmter fe _— definir, cas eſſe, 


utravis ſic pleas poſe ur reliquam ſuperet, Et, conſequenter , nulla pry wy. 
efſe magnitudo-( cujuſcunque generis ) tam exigua, quin poſlit nultiplicando! fs Ml &'c: 
major quacunque ejuſdem. generis magnitudine, quantumyls magna. ( Quod' jy, Wl ſeu C 
clades 1pſe: ( ex ea definitione ) afſumu, in demonſtratione prop. 8. lib. 5. & jy MW qz 
Et ao anvlh as tam cxiguum aut nihil eſt in cujuſcunque generis magnitudine/y WE: 
non poſit multiplicando majus fieri quam expoſita magnitudo ; eft, 1n eo gene if tim 
magnitudinis, hl, ſen N\on-quantum. © _ - "Ea goric 
Dico, 7.0 genere magnituaimis. Quoniam, 1n alio genere, ſuam adhuc habe WY velit 
poteſt magnitudinem, ſeu Quantnatem. Wo Þ - Q 
Verbt gratia.. Zznea, utcunque longa, cum nullam habeat Latitudinem, Jy; mod: 
- que uteunque agg nunquam inde fiet Lata ; ( Nam, Nihil, urcungue my Wl <xpo! 
tiplicatum manet adhuc- Nihul-: &, Nihul latitudinzs , utcunque multipheaun Wi cxpet 
erit adhuc Nihul Lazitudinis : ) . clly ad Superficzerm, Heterogenea. Et quantyny WY 1s | 
habeat Longitudunis ;- Arez tamen, ſeu wed gate ay => SANE nihil haber 6 WY 
nuda Linea ( latitydinis expers ). etiamſi ad multa Milliaria continuetur, nunquy WY pure! 
conficiet. Jugerum Terre." OP Wal 
Et, pari ratione, Swperficies ( non minus quam Lanea ) eſt, ad So/z4wn, ha WY 6% 
rogenea. one "oh wo 
Sic Numeras elt, ad Longitudimem heterogeneus ; & utrumque ad Pongus: x Wl 1007 
que hxc omnia, ad Tempus, &ic. ® WM; 
.Quamvis enim hec ſingula habeant, in ſuo genere, Magnitudinem : non; tang Wl ficus: 
ſunt, ad altera comparata, Rationis capacia. Nullus enim Cinaram numer wa Wi Meu 
ficiet Zoram ; nec ullus Zorarymnumerus conficiet Uhnam. Et Super ficies, quan Wl Dr 
( 
ſtrifh 


_—__ . 
+ 
F.2 
: 


_ cenſeri volumus Homogeneas; & quz non ing. 


Sic cum Archime weed 
inter data Puntta : Non tam RefFifudinis efſentiam Phyſicam defini Q 
celſarium ej AB. 
nar poſh. _ 

Pariterque nd 
gre; ulCunque rantur , u E744 

arallehſmi exponere ( quz 1 i. 5 
comitans neceſarmm-; quod luperc 
fint( apud lum): cen Ef) 
* aq zqualem ubique inter* ſe-diſtantiam ) 'pro Parallelis habert ; non talleſt pay 

rille Parallelz- quas hic definit,- & de quibus ('in' ſequentibus)/ verba faftuns Of ® ” 
fir = aut rn he, 684105, | 7.4 Ek : 2A 

-Cumque ille 77:angulum definit tribus Reffis continetur ; manifcihmd, YN 4 
Trianguli voce, non alia apud rt ont wh £4 y_”w RedFifinea Tring; je % 
( non Spherica, aliave Curvilinea ;\ quamvis & hze, fecundum vim vocis, 'Frew- E. 
gula vere fint, &abaliis alibi fic dici ſoleant. ) | np 


Paritergue cum Cora '& Cylinarum definit ille, ex circumlatione Tri P + 
b jog | 


Cap. LXXTIL ALGEBR A. 
Parallelerammi Refine: : patet Euchdem mntelligendum efle de Eres tantum 
Conis & Cylindris ; non de Sca/ents. Quamyis apud ApoHhonzum, aliolque aliquot, 
wes ills etiam de Sca/enrs lint intelligende ; & propterea, apud 1Ilos, aliter deti- 
niuntur Conus & Cyhndrus. | OE. 
© Atque hioitidem ; /Zomogeneas 1lle magnitudines ho quz fint Rationis inter 
&-capaces) non per Phylicam 6wzw4as ellentiam, ſed per talem Characteriſticam 
kn Criterrum, unde {atis determinar! polſit quz cenſendz ſint Homogenez , & 
z non {int. 
Ft paulo polt, Proportionalia definit' per Confequens five Criterium fatis remo- 
am > Proportionalitatis natura : fed ( miſla diſceptatione de proportionalitatis 
notione Metaphyhca ) quod ſatis diſterminet, quz 1lle Proportionalilum nomine 
xelit incelligi ab 11lis quz non velit. | | | 
Quod ideo factum eſt ( tum his tum als cafibus confimulibus) quoniam hujuſ- 
mod: Character ( cum opus fuerit ) facilius demonſtrari poterit ( non raro ): de 


& zgre demonſtretur. ) Sic, verbi gratia, Rectarum non-concurrentia taci- 
Jus probatu vadebatur Zaci/#7, quam earum e&qualis ubique diſtantia : adeoque per 
jam potius quan hanc definivit Para/clas. Er ( non diſceptando num aliz tint 
paallelz 11nez- preter haſce ReQtas, ) ſufficit, quod ille per para/le/as non alias hic 
on_y Cumque magnitudines ZZo-ogeneas definit eas guarum utraghe poſit 
fe multiplicari ut reiquam ſuperet ; nul porro probandum haber ( quo conſter num 
mm, "OY {int, aut non fint,. expoſitz magnitudines ) quam quod poſlint aut 
non pollint {ic mulciplicari, Atque hzc ita diltincte monenda dux1, ut videat Le- 
for, quibus de caufis Veteres Mathematict fic definiverint nonnulla, quz Metaphy- 
fius forte aliter definitenda cenſeat. Quippe cum, alio & alto intuutn, res dehiniat 
| & Mathematicus, utrique permittendum eſt ut ſuis ufibus intenti ſint. 
"Dum hanc Zomogeneorum notionem I Euchdes; Cum ad lb. ro. 


; vis Zomogenee int adeoque Proportionts capaces; cum tamen Com- 
#enſurabiles non {int, non poſſi garum inter ſe ratio ſeu proportio veris Numeris, 
frifte fumptis, exhibert,: ) Cumque, libris ſequentibus, frequens occurrat occaſio 
as magnitudines 1nter ſe conferendi, quarum zqualitas non ita facile oftendatur 
ets Baenſtracione : Hoe ſib1 ſunut ( hiſce caſibus ) proceſfus fundamentum ; 
| Mapnitadimes eas ( ſeu Quantitates ) guarum arfferentia probetur minor guauis 
efunabih, /Equales efſe. Quippe, li inxquales ; poterit earum Differentia, quan- 
' tumyis exzgua, fic multzplicart ut utramvis fuperet : {in ita non potfit, nulla lt. 

- Atque hoc quideny ( abſ{que novo Poſtulato, quod Claus nulla neceſſitate pre- 
mittit libro Decimo, ) ex 1lla FZomogencorum definitione modo memorata, aflumit 
_ IP an: prop. I. lib. x0. Elementorum : ( quod & ante fecerat 

rop. 8. tb. 5. 

- Zalg £2 o/itis duabus magnitudinibus inzqualibus, ut AB & C; 5 ab 
AB majore , auferatur pluſguam dimidium'; & a reſiduo , pluſguam dimazum ; 
Þ /ic ſemper : Reſlakut tandem Magnitudo qua: minor erit quam C minor expeſt- 
i Quad fic demonſtrat. Nam ( inquit) C multiphcata, tandem major fiet quam 
7 (Na Quod "_ alſumit, ( non ex novo Clavu poſtulato, ſed ) vartute 5. det. 5. 

"Nam fi A 


1 AB & C magnitudines fint, & 1nzqua- 
: rationem inter ſe habent, fſaltem Inxqualitatis 


|  Rtonem , per 3 def. 5. Et conſequenter , per 5 A wh — 
WJ #5, utravis ira mulctiplicari poteſt ut rcliquam 
| Y fperet.)) Quo quidem afſumpto , ſic procedit. Cp ——4 
( 4 /ic multiplicata. Sitque D E ipſins C multi- 
| (puta tripla ) 2ajor guam eff A B. Et drvidi mp 4 h— 
Fi 7 i partes qua: /int ſmgule ipſi Caquales, ut ”- <> 


PF, FG,GE. £7 auferatur.ab AB pluſquam 1iþſ1- 

x « dmdium, BH : atque ab. A H ( relidua ) phiſguam hujus dimidium, H K : & 
i fu | emper , uſque aum rpſius AB part tones fa "numero tolidem quot ſunt. tpſius 
NPE. Suunto AK, KH, HB, 79tidem quot fant DF, FG, GE. Cumgue fit ( ex 
conſtruCtione ) DE. major quam AB: atquea DE auferatur E G, non arr 
LY 9 armidinm. ; auferatur autem, ab A + ( pluſquam dimidium hujus ) BH : ht- 
, | q 2 Ge us 


expolito ſubjecto , quam Metaphyfica Efentia ; ( que & pla forte non fir litis | 


xeryentum eft,ubi de Quantitatibus ſeu Magnitudinibus Zucommenſurabihbus agitur, 
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us igitur reſadurom G D, majus erit hujus reſiduo H A. {terumgque-; quonian 1 A | 
major eFt _ AH; & a DG aufertur ( non pluſquam ejus dimidinm ) Gy: 
fſed'ab AH ( pluſguam ejus dimianum). HK : reitur reſtduum DF majus Jun 
reſeduam AK. ( Atque fic porro procedendum erit, quotcunque adhuc ſuperiy 
partes. ) SedD F of ( per conſtructionem ) 7pſe C aqualrs. Ergo C mujy' 49 
guam A K. Ergo AK 7 ibding expoſite AB) minar eft quam C ( expy Hem 
' maguitudinum minor.) Quod erat probandum. Atque 1dem ( 10quit) Fs oh m 
babitur, ſi ablata ſint Dimiaia; ( non, pluſquam dimidia. ) BEE. 
Sed & vera'foret propoſitio, fi, pro 3, ſumeretur 3, auty, ( aliave pars hwy 
modi, .) & {ic continue. Quippe i ( verbi gratia ) auferatur 3 ( & ficconting\M 
Refiduum primum erit } ; ſecundum 3x3 : tertium 3x 3xJ; &lic porro, donecy 
dem reſter magnitudo quavis afſignata minor. Simuliterque {1 fumatur }, ayyy 
adhuc minor. | pts. "os 
© Etmulto adhuc magis, {i continue ſumatur 3, aut ſegmentum alwd majus qua 
3. Quippe, ſumpto continue 3 ; Refiduum primum eſt 3; ſecundum, 3x1 : tegiy 
3x33; G& lic porro. | ; bat | 
Aflumit autem ille 3; non ex neceſſitate, ſed pro arbitrio ſuo : quoniam by 
commodius applicabitur ubt hac propoſitione opus erit. $a 
Dicetur forſan ; fi ablatio Dai fulhen, ( 1plo fatente, ) aut etiam adly 
minoris : Cur jubert ille, utauferagur continue p/uſquam dimidium ! quaſi Giquidy 
minus auteratur, non ſuffceret. h | | 
Reſpondeo. $1 propofitionem hanc propter ſe przcipue intenderat Zachkdes:ny 
dubitandum eſt quin dixi{fet potius, S1 2 toto auferatur ſut dimidium, & 2 rey 
dimidium ſui, & ſic ſemper, &c. Aut etiam adhuc univerſalius; Si 2 Tata 
ratur pars {ui proportionalis ; & > Refiduo, fimikis pars {ut proportionals, auteia: 
major ; & {ic continue ; &c. Nam, etiam fic, peryenietur tandem ad partem 
quavis minorem. | ; 
Sed propoſitionem hanc intenderat Zxc/zdes non tam propter {e iplam, fed 
Lemma ad ulteriores uſus. Et ob eam cauſam, non omne 1l]ud hic dicit, quoddy 
potuiſſet ; ſed rantundem, 6 in tali forma, ut gptiſſime poſer ad cos uſusamy 
modari. Similemque cautionem paſfim adhibet in aliis Lemmatis exponends, þ 
caute abſtinet ab es untverſalius proponendis quam erat ad rem ſuam neceffarm 
Quod moneo, nequis cum negaſle piyet aut 1gnorafle 11lorum unveriah 
minus -univerſfaliter pronuncat ; aut neſcire, quz tacet. Sed hoc obter. 

; Prefentis ret exemplum hoc efto. Jn ſegmay 
Circuli ABC; inſ{criprum Triangulum AC}(+' 
jufdem bafis & altirudinis ) eſt pleſguam dai. 
am , ( &t enim dimidium circumfcripu paralk* 
gramm : ) hoc 1gitur exempto, re{idua. fegmay 
AC,CB, ſimul ſrmpus, ſunt 17271245 quam dit 
wm. Similiterque, infcripta 'Triangula AD(8 
CEB, ſunt phuſguam dimidium viorum leghet: 
torum; adeoque refidua ſegmenta quatuor A D, DC, CE, E B, ſimul fumpta, lm 
145 guam dimidium prim1 refidui. Et fic continue: Ur tandem perveniatura 
refidua ſegmenta tam exigua ut eorum aggregatum ( hoc eſt, ditferentia expalii 
iegment! -ab infcripta figura re&tilinea ) minus ſit quovis allignato. 7 

At vero, fi requiratur ut inſcribantur Triangula ( ſuper «cas baſes) quem 
O RM preciſe dimidia illorum ſegmentorum, (a 


eorum certa pars aliqua) 1d zgre obtinebiw. 
- _ Aus Prudenter naque factum ft, ut ulud Lemmals 
verbis exponatur, ut aptiflime poſfic his ulbu 


DO 


K 
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P | accommodar1. 19A 
X Propoſitione hac ( ſic accommodata ) nit 
rl. JG ea ( quz dict folet ) Methodus Erhanttimm 


( Qua paſſim utuntur Zuchdes , Archimeds 
alizque Mathematici ; tum Veteres cum Rect 
tiores. ) Cujus Specimen exhibere liber (W 
ftrationis gratia ) ex Archimedrs Prop. 1. 
Dimenſimec Circuli, Numirum; 
Cirenlus aqualts eft Triangula Wife 
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 eujus Later angulum reftum continentia , 4qualia ſunt , alterum Semidiametro, 


alterum Perimetro ifttus Circuli. Quod, expoſiti Lemmartis ope, fic demonſtrat. 
Sumo AB CD circulus, oy E. iriangulum, ut ſupponitur. Fuic ( inquit) Tri- 
angub 253nalks'< ille Circutus. ( Neque Major, neque Minor. ) ik, 
Eto enims, /i fiert poteFt, Major itle circulus triangulo. Sitque A'C quadratum 
riptum. Surge arcus continue bifettr, ( & lic porro, proutjam oftenſum eſt.) 
ſegmenta reſiaua (per ie 10) minora ſumul quam excelfus uo ſupponitur Circu- 
lus excedere triangulum. Ergo, fic inſtripta figura rettilinea ff triangulo major. 
Ham vero, a Centro N, eſto NN ad mſcripte Reffilines perimetrum retta per- 
cularts. ug ( cum minor ſit ſemidiametro circuli ) minor eF# altero laterum 
emtimentium T t1anguh reftum angulam. Et Perimeter mſcripte figure rettilinee 
atpote Circuli perimetro minor ) minor corum religuo. Et, conſequenter, illa Re- 
rap minor triangulo. Quod eft abſurdum. (Nam ante preſumebatur Major. ) 
Eflo tum, [1 fiert potes?, Clrculas ie Triangwlo minor. Et cirtumſcribatur Qua- 
dratum. Sintgue arcus continue biſeetr. Et, per biſettionum puntta, Tangentes 
af. ( Er lic porro, ut in figura. ) #/? z2ztur OAR angulus refFus: adeogue 
OR major quam MR : ( ſuntutique RM & RA aquales.) Ergo Triangulum 
ROP eff pluſguam dimiaium figure © F AM. Et lic continue. Fruntgue tandem 
(per. ero) reſidut Seetores, quales PF A, minus quam exceſſus quo ſupponitur 
riangulum excedere Circulum. Adeogue circumſeripta rettilmea minor erit expo- 
fits triangulo E. Quod oft abſurdum. Major enim eft: propter N A aqualem ca- 
theto triang #17, O perimetrum ( rectilinex rs majorem baſe irianguh. 
{ Major enim lt perimetro circuli cui circumfcribitur. ) | 
Caeulus igi7tr ( cum neque major fit neque minor ) equalis eft Triangulo E. 
Monendum hic eſt ( quoniam 1d uſui erit in ſequentibus ) quam facile poflit 
elud: hxc demonſtratio (-alizque huic fimiles ; ) Si objiciendum forer ( quod vult 
Clavixs 1n alio caſu ) aur Circulum majorem efle Triangulo, aut Triangulum cir- 
culo, Arguanto quidem: Sed 11llud Alzguantum tam elle exiguum, ut fit (propter 
paryiatem ) Hetcrogeneum, nullaque multplicatione reddl poſſit vel Circulo vel 
Trangulo zquale aut majus. Adeoque non cadat ſub propofitione x e ro, qua ni- 
titur ea demon{tratio. Sed hujuſmodt objechio nihili eſt, & contemnenda. 
Adeundem modum ( cum Gs Archimedes ) ſolenne eſt, tum apud Veteres tum 
Recentiores Geometras ; dum aſſignare ſatagunt figurz Curvilinez, aut Solid: Ro- 
tundi, magnitudinem, (aliſque cafibus non abfimitibus ; ) Quo hoc demonſtrent, 
oltendere, Quod exhber! poſſic, rum figura Infſcripta ( quz itaque minor eſt, ) tum 
Cucumſcripra ( quz 1taque major eſt, } quz tantillo inter ſe difterant ( adeoque 
minus utraque ab expoſito Curv1lineo ) ut differentia minor fit quavss allignabilt. 


Fl 


On concludunt , eam efſe magnitudinem expoſitz figurz quz aſhignatur. 


Ippe quz nec minor eft, nec major ; per affignabilem quamvis magnitudinem. 
' Exhoc fundamento; Approximationes Continuz omnes, 1n quibus appropinqua- 
tlo fic continue fit, ut-diftantia tandem proveniat quavis aflignabili minor ; Cen- 
ſendz func, fi in infinitum forent continuandz, tandem coiturx. Diffterentta tan- 
dmin nihilum evaneſcente, ſeu ( quod Geometris tantundem eſt ) mm quayis af- 
abili minorcm. 

Sic Hyperbola ejuique Aſymptrota, cenfendz ſunt f1 in infinitum continuentur 
coiturx. Similiterque Conchoerdes ejuique Regula. Pariterque Alymptotz omnes 
1n Geometria, quarum ingens efle poterit multitudo. ; 

Dico autem diferte ( quod apprime notandum eft ) Sic EE ws: 

7 


dum eſſe, ut diſtantia, feu difterentia, tandem prodeat quauis 4 
Quippe, nifi hoc interponatur, fieri omnino poteſk, in itum appropinquatio , 
quz tamen non cenfenda {it evanitura. - 


Verbt gratia. $1 extra Hyperbolz A O Afymptotam CM ducatur huic parallela 
Qq 3 | a 


refta P; quz, unacum Hyperbola, ſupponatur in infinitum continuanda: Ce. 
tum eſt, -Hyperbolam, non minus ad Parallelam hanc, quam ad Afſymptotam ſy. 
am,” continue appropinquaturam in, infinitum : nec tamen cenſendz ſunt tandgy 


coiturz; ſed diftantia ſemper futura eft major, faltem non minor,” quam eſt&. | 
ſymptotz diſtantia ab illa Parallela : cum Hyperbola, etiam in infinitutncontinyy, - | 


ta, nunquam tranſitura fit Aſymptotam ſuam. Saltem, nifi, poſt decurſam inflgi 


tatem, adeoque occurſum cum Aſymptota, rediri tandem {upponatur in Conjugaq® | 
Hyperbola: Quo caſu quidem {uppoſito, occurret huic parallelz Hyperbola cop. | 


Jugata;; Quz- non incommode cenleri potelt pars Sy/tematrs Hyperbohici, ex qua. 


tuor Hyperbolis conjugatis compoſiti, ut eſt Ellipſis Circuluſye ex quatuor Cyryy | 


arcubus le mutuo continuantibus : Ur in Figura Cap. 93. 


Pariter in Hyperbolz Plano. Si, intra caſdem Atymptotas reCtas, CM, Cy, 
intelligantur deſcribi plures Hyperbolz Aſymptotz; quz omnes intelligende ſun; * 
{i in infinitum continuentur, 1ibi-invicem & cum Aſymptotis re&&is coire, Nog - 
tamen cenſenda erunt Spatia Hyperbolica, utut in infinitum continuata, aut in. 
ter ſe, aut cum Triangulo Aſymptotis 1ncerjecto, xqualia. Sed ea quz in ig. 
choaus eſt inxqualias; - propter ſpatia. hyperbolarum diverſarum curvis inter. 
jecta, perleverabit ( & quidem augebitur) | 
in progrelſu : Nec unquam eo pertinggt, 
ut differentia fit, quam data minor. Acts. 


men; £1, intra ealdem Afſymptortas retlag 


lures plureſque continue interpolitag intel. 
"ms Hyperbolas Aſymprtotas, quz ( de 


tandem proveniat {patium dato minus; adogue, exhauſta infinitate, ultman 
hyperbolam cum rectis Alymprtotis coincidere ; 


ſcente continue diametro tranſverſa, & tandem evaneſcente, degenerabit 


in Triangulum : quo continue proptus accedunt, prout decreſcit tranſverſa dis * 
meter: Et quidem, {i ſupponatur Hyperbola cujus tranſverſa diameter fit D=0; | 


hec Hyperbola, eſt 'Triangulum. - 
Hac igitur conditione omnino opus elt ; ous ita continue atpropinguetur, u 
differentia tandem futura ſit quauis aſſignabilt minor. Sed, hac cautone interjetk, 
- valet la de. conunue appropinquanubus Propolitto. 
Hine eſt, quod Circulus cenſendus eſt coincidere, cum ( Inſcripto, vel Cirews 
{cripto) Polygono regulari laterum numero Infinttorum. Aliaque ſimilia, 


Poſtulatum hoc, ( Quod, Duarum Magnitudinum Inaqualium, exceſſus mw | 
Jorts ſupra minorem non poſſit eſſe tam paruus, quin pojſit ita MHultiplicart # | 
utramuis ſuperet, aliamve quamurs ejuſdem generis maguitudinem,)) Non te | 
clides tantum- ( ex deft. 5. Iib. 5.) Sed Archimedes pallim allumir, prout fert 06 ? 
calio, in quocunque genere magnitudinis. Ut, (1n przfatione ad ſyam Pat * 


bole Quaaraturam,) de Spatits magqualbus : limulque indicat, id ipſum (ablque 
omni ſcrupulo) ab aliis ante Geomerris uſurpatum tuifle; probando, Circubs eſe 


in Duphlicata ratiome Diametrorum fuarum ; Sphearaſque, in Axim ſuorum Th 
tione Triplicata;, em, Pyramidem eſſe trientem Priſmatis, &» Concm Cylindth | 


ejuſdem baſis ty altitudinis. Quodque Propeſitiones ſic demonſtrate, nn ms 


nus pro demonitratts habit ſunt, apud Geometras, quam in quibus demonſtrate © 
arts hoc lemma non adhibetur. Idemque (in prefatione tua ad librum de Lines * 


Spriralibus) poltulat, de Zzners megualibus, & inaqualibus ſpatiis Er (1n pit: 
|= up ſua - librum de Sphara s 5 4 1 


lidis inxqualibus. Er ( 1n prop. 2. ejuidem libri ) idem probat univerſaliter, & 
5. cy rarer guibuſcungue ; Numirum, Expoſitis duabus magnitudinibus md: 
gualibus ( cujulcunque generis) af/zum?' poſſe duas Lineas, quarum major ad Me | 
norem, proportiouem habeat minorem, quam habet magnitudinum itlarum maſs 
ad minorem. Manifeltum itaque eſt, ex opinione Archimedts ( aliorumque, Ut 
att 1pſe, ante ipſum Geometrarum ) non polſe duas Magnitudines one 


s taft 


tillo 
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creſcente rran{verſa diametro) continue pro. 
ptus accedant ad eas Aſymptotas rechas: 
{patia, his curvis & rectis 1111s interjtta, 
continue decreſcere manifeſtum eſt, ta yt / 
patiumgue hac ultima hyperbglz 


incluſum, idem fore cum Triangulo Aſymptotis rectis unicluſo. Sive, quod idem | 
eſt; Hyperbolarum 'intra eaſdem rectas Aſymptotas deſcribendarum feries, dame: | 


Cylinare, ) de | Liners, Superficiebus, & 8 | 


Qu, + 


-—_o ay x- 


IPA 


EE 4882 -£28 agua. 


| Cap. LXXIV. ALGEBR A. 


© calle inter fe differre, quin poſſit earum differentia fic multiplicari ut major eva- 


cults confici, quorum tinus 


S 7 3-6 0 > , Ee te Et Toys i dt nk Yo 2 RO OS. Es od "ud 


Jat earum utravis, aut alia quayis que ad illas ullam habeat proportionem” 
Conſequenter ad | hane notionem- ( quod —_ magnitudo cujuſcunque 
eris; qu# probart -poteſt minor quayis aflignabili, nullam haber in eo ge- 

ore magnitudinem ; quzque tantillo differunt, omnino non differunt : ) ego an- 

in tractatu de . tag ContatFns (anno 1656, inter alia edito) oftendi 

( cum Peletario contra Clavmm ) quod (qui ſuppomitur ) 4ngulus contatFus eſt 


: nullius magnitudinis angulus ; eltque ad angulum realem ( five reQilineum, five 


cyrvilineum , five mixtum,) ut o ad naumeram:; aut ut PruntFum ad ' Lineam, 


(quod & Clevius admittere videtur in Scholio {uo ad prop. 8: lib. 5. Zacldis.) 


videm cum videatur nonnullis Paradoxum, fuitque Objeftionibus aliquor 

:mpetitam; Putaverim hic loci nonnihil addidifſe quo diluantur objeCtiones illz. 

cum a videretur nina digreffio : rejicere- viſum. eſt ( cum aliis tracta- 
-tiunculis) ad Appendicem, huic operi fubjeclam. Wig g? 


"I 


» 
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CAP. LXXIV. 
De Cavalleru methodo Indivi/ebilium. 


'Ethodus Exhanuſtionum ( per contmuam Infſcriptionem & Circumſeri- 
PF tionem figurarum, donec carum inter ſe ditterentia evadat quavis aſ- 
LY fignabili minor )'eft aliquanto deformata, in ea quz dici jam ſolet Geo- 
metris Indrviſabiletum ſeu Methodus Tndruiſibilium;” A Bonaventura Cavallerio 


| prittitos igcroduidta, in tractatu ab. ipſo prinum edito, Anno 1635: Et poſt- 
| modum > ZorzceHo illuſtrata in operibus fuis Anno 1644 editis: Et gorrs 


lo Cavalterio, 1n alio Tradtatu ab illo edito, Anno x647. Eſftque ab 


 etempora, agnita & approbata. 


Eſtque. reapſe, non alia ab antiquiori Exhauſtionum methodo, '(-ab Ati. 
1s par Recentioribus admiſſa, ) codem nixa fundamenito, & inde'demon- 


: fb: Sed: aliquanto deformata, & obſcurius = ſed compendioſins/ tra- 


ita. Quod ego antchac oftendi, in principio Cap. 4--traftatus De Morn. ' 
\$cundum hanc. Methodum, confideratur Zizea, quaſi ex innumerabili\Pundto- 
rum multitudine conſtans ; Swperficies, inearum ( reftarum aut curvarum ut oc- 
alio wlerit;) Solidun , Planorum, aliarumve Superficierum, ut res ' poſtula- 
vert, | = 

Aut circulus ( forte ) ex innumeris SeRoribus, five Triangulis: Sphara, ex 
innumeris Pyramidibus : fimiliaque prout conſtrutori cuilibet expedire vide- 


. bitur. 


| Sie (verbi gratia) ſupponendo Parabolam AP BB, ex Py 


mumeris Rectis confici, baſi BB parallelis, quarum una | | 
fit PP; atque Triangulum inſcriptum ( <juidem bafis & 
atitudunis ) ex rotidem quarum una fit 'T'T ; & circum- Þ 


ſcriptum ReQangulum ſeu Parallelogrammum ex totidem C C 
Jeng" 8 fit & Jam, {1 probetur, Rectas illas omnes .._ I / _ 

"FP in Parabola, ad omnes TT in triangulo, *efſe ut 4. 
al 3; & ad omnes. CC in. Parallelogrammo, ut2 ad 3: ... B_. 


Hinc concluditur, Parabolam ad Friangulum effe ut 4 ad 
3; & ad Parallelogrammum, iut 2 ad 3. _ joel \ 
Pariterque in Solidis : parndo Conoeidem Parabolicam ex innumexis Cir- 


unus fit TT ;1 & circumſcripram Cylindrum ex 1otidem, quorum 'unus He'OC 

Jam, fi probetux  omnes illos/ circulos PP, ad omnes TT, effe ut 3'ad 5 x 

a omnes. CC, yt.3 ad 6: Hinc concluditur, Conoeidem Parabolicam; iti eiſdem 

Rtombus. eſſe ad Conum' & Cylindrum..  * $) ofa T4 

page, in aliis caſibus, de Superficiebus, Solidis, aliifye maghtdinbus 
Iuicunque, n 


| = 


PP; & inſcriptum Conum ex totidem, quorum 


JIq 
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Jam vero hec non ita intelligenda ſunt ( quamvis verba ſic ſonare videag.. © 
_ quaſi Linez illz (quarum nulla eff yn complere poſſent __ | - 


' ficiem; aut Superticies planz alizve (quarum nulla elt craflities) complere- gg. | 


lidum; Sed, per Lineas, inteligendz erunt minutulz Superficies ( ejuſdem cn 
lineis illis longitudinis, ſed latitudinis exiguz, ) quarum omnium ( quotcungye 


fuerint) latitudines fimul ſamptz, altirudinem zquent 4llius figurz quam ſupp. W. "y 
_nuntur ,complere. en FI 


Er fimiliter, per Superficies illas Circuloſve, intelligenda ſunt Priſmata Gy. 
lindrive, ea tenuitate, ut ſimul omnium.. Craffities ſeu Altitudo, zqualis fir g}. 
titudini 1llius Solidi quod ſupponuntur complere. * WM & 

Cum. igitur dicitur, Parabola, Triangulum, aut Parallelogrammum, ex totiday WM ta' 


_ Lineis conſtare; aut Solidum ex totidem Circulis ; ( fimiliaque:: ) tantundenis WW Cy 


- ma Jus recs adjacentia, '( five eximatur, five non eximatur, minimum maxinnitt- 


acſi diceretur, Conſtare  quidem illa ex totidem tenuibus Parallelograminis, Soi; W' Co 
dumque ex tetidem tenuibus Cylindrulis, ' (pariterque de aliis, ) ut eorum omning WM ens 
( quotcunque fuerint ) altitudines, ſimu] ſumpte zquales fant'altitudini illius figy, Wl Sp! 
r= quam componunt. ; __ | 2 oe 
Jamquidem verum eſt; Ejuſmodi minuta- Parallelogramma complere poſſe &: } 
afte grandius 1llud quod compohunt .Parallelogrammum, . Cylindruloſque Cylin. © 
drum , etiam ſecundum Geometricum rigorem. Sed in 'Triangulo Parabolayg 
aut in Cono ſeu-Conoeide, 1d quidem fier: exacte non poteſt : ( ut quz & Ps / 
rallelogrammis aut (gn non componuntur. )  Attamen eatenus verum eſt; 


A 


nga; ins }:09 042, 05 2:46:59 Deo. i haruny Cinglis, excepta maxiny 


- aptetur tale Parallelogrammum; habebicur figura Circumſcripta. Quiarum qu ay 


minui latirudo Parallclogrammi ) ut tandem fiat Parallelogranmum illud aw 
minus. Et quidem {i re&tarum {ſingulis ( non excepris minima maximave) ap. 
tur' ſaum /Parallelogrammum : figure ſic confettz altitudo, ab altitudine expolite 
non plus differet, quam eſt unius Parallelogrammorum altitudo; quz ( ſuppolits 
rectis numero infunutis) minor erit| quayis afſignabili. | 5 
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* Adeoque, omnes hujuſmodi trianguli Reftz; hoc eſt, omnia illa Parallelogrih I += 


ve ; } dummodo ſupponantur illa numero infinita: differunt dato minus ab expe" ' tin 
ſito T oO. ( Pariterque in aliis cafibus-non abſimilibus, de Superficiebus, & fi it 


lidifve. ) Quz non alia eft quam Exhauftionum methodus, aliis terminis expoſin, N ©41 
& compendiofius, | 


Potet # * 


_ 


4 \ 
4 
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* B - poreſt igitur hc loquendi formula ( redte intellefta ) tuto adhiberi ; ut ſana * 
| qu idem & fatis demonſtrativa : cum non alia fit reapſe, ( utut compendiofins 'ex- 
polita, quam recepta dudum'methodus Exhauſtionum.- | ;£ 
| ela] Atque fic celebris illa 4chimedis propofitio; Spharam 
| efſe Duos Trientes Cylinari circumſcripti ; facile demon- 
{trabitur. Suppoficis enim ( ut in figura')' Cylindro; He- 
|C  miſphzpio, '&-1nverlo Cono, / ejuidem bafis & altitudinis, 


_ 


; 4 


CA FP. LAZY. 
De cArithmetica Infinitorum. 


(yAX codem fundamento cum Exhauſtionum methodo, ſeu continuis Approxi- | 
4 mationibus : oftenſum eſt, in mea /nfinitorum Arithmetica ; «1% 
Primo; Quodin ferie magnitudinum, in Arithmetica Progrefſione ( ab © 

"fu nhilo exorſa, ) ut o, 1, 2, 33/4, 5, &c. quarum ultima-fic ,& multitudo' ſeu nu- 
 Wfos terminorum'a: Aggregatum omnium eſt 592 /; hoc eſt, Semillis totidem 
maximz zqualium, = Es Regs ni bes 

 - Unde infertur; Triangulum efle ſemifſem Parallelogrammi eu{dem baſis & alutu- 
-dims, Tem, Conoeidem Parabolicam, ſemiſlem efle Cylindri, Aliaque ,cju{modi. 

" Deinde; Illorum omniwuim quadrata, fi fint numero finita , majora ſutwl efle 
"quam 59774, ( trientem totidem maximo #qualium;) exceflum vero ſemper /efle * 


ROY) 


=E” , , > —_—_ 2a 4.4 
| ge” vel ( polito » = 1 , 


mll : : 
m1, 1eu mo '( cam partem totidem maxt- . 
mo.zqualum, quz eſt x iplius 6. ) Hoc elt, Si n= — 1 ( numerus termi- 


4, 


4 
> 


norum dempto uno, ſeu terminorum conſequentium 0) lit x ; ſummaeſt 3+} - 
wwll: $1, =2; ſumma eft3 +1; iplius 11: $iv=3; ſummaz+;4 ejuidem 
m/ ; &c. Qui quidem exccſus 4, ;5, 33, &c. 1ta continue decreſcunt, prout auge- 


| trnumerus terminorut inter o & / interjectorum , ut tandem fat = Minor pro- 
Sinks #457 - p " H . 
portio quayis aflignabili ; &, ſi in infinitum continuetur, evaneſcat. 
+ ; FF Pine © og I x 
Adeoque, Omnia Quadrata ejuſmod: ſeriei infinitz, 43192 //+ _ 111, tantundem 


"WI cunt atque 3-74, Hoceſt, Triens totidem maximo zqualium. 

WM  Atque hinc infertur ; Conum aut Pyramidem, efle, 'Frientem Cylindr1. aut Prif- 
"- WH matis, cjuſdem baſis & alticudinis. Item, Complementum Parabolz, trientem eſle 
- MW crcumſeripti + ua LE Et Parabolam ipſam, efle ejuidem Duos trientes. 
© WJ Aliaque uſmodi. | | 


"WW Similiter; Quoniam omnes Cubi eorundem o, x, 2, 3,4, 5, &c. ſunt pluſquam 
= 8b nimirum 4a 110+ = 111: Hocelt; Sin=1 ; 3+ ipfius 7/7: Si 


#=2; i+h cjuſdemm 17/7; $1 1=3; : +  <juſdem, &c, Exceflu = IC.CON- 


' Unue decreſcente prott angetur #2, ut tandem fiat minor quavis parte affignabili: : 


BI WE WWE > 


fi _— numerus terminorum ſupponatur infinitus'; cenſendus eſt exceffus 1lle | 
tyanelcere, : | 
ava Rr Adeoque; 


x E728 
5 


® 
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Adeoque;- Cuborutiz illorum infinita ſeries, erit 4921/7; pars quarta togey 
maximo #qualium. DOI ' 326) 52. 9nany! 
Atque hinc infertur ; Parabolocidis Cubicz complementum clle, 7 Parallelogray, 
mi circumſcripti :- Ipſamgue igitur Parabolocidem, 4cjuſdem Parallelogrammy, ,. 


Similiter ;  Quoniam Series Biquadratorum, aliorumque aſcendentium ad pot, MW 
tem Quintam, Sextam, Septimam, &c. ſunt pluſquam 3, z, 5, z &c. {criet, tote MW ©) 
maximo-#qualium ; ſed exceſſus continue decreſcit yore augetur numerus terming, WW * 
rum, & tandem eyaneſcit.: Sunt igitur ſeries 1]Ie, ii fupponantur in infinitum gp, 
tinuatz,- 5, 4, , &, &c. totidem maxumo xqualium. | | ” 


Nimirum ; Pro Biquadratis, fi ſeries finita fit, Aggregatum eſt —mm A+ — | .. 
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; _ I 1, 0 
Pro Superſolidis, ſeu Quintanis ; aggregatum et Gs "+ = mb 4+ —— | 


I I " Be I #4 : = 7. 
_ — Þ. Hocell, —-+—+-—— ſerie totidem maximg Dn 
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ualium. | 


Pro Sextanis ( hoc eſt Quadratis Cuborum, ſeu Cubis Quadratorum ) Agpreg. 


mF, Sen ( poſito /=n, ) jm/*+ gm +jmb—jmbÞ— LmF +: qaml. 
T x | 


LR ETA Ws j 5 I =. 
( & pariter in aliis.) Hoc eſt, : T5 Tm _ —— a 


ipfius #x F, 1eu ſerie totidem maximo xqualium. 
Et pro alus tibus ſinuliter ; ut 1bidem docetur. . ' 
Ub1 manifeſtum eſt, quod ( prout numerus terminorum creſcit ) excelligh 
Pra, 4, b Þ & Þ ( & fie de ceteris ) ita continue decreſcir ut tandem fiat quany 
nabil: minor, adeoque fi in infinitum' continuetur evaneſcit. "BF 
eſt ( univerſim ) U? 1, ad ro reſpettrve poteFatrs ( {eu numenm 
dunenſionum ) ano autZum ; Sic eff hujuſmodi mfinita ſeries pro ea potefiatt, i 
ſeriem totidem maximo < W152 
Quod intelle&um velim, non tantum _ firorum arithmerice propotts. 
naltum ) Quadratis, Cubis , czteriſque po us aſcendentibus : ſed de cont 
dem radicibus Quadraticis , Cubicis, &c. item de Compoſitis ex his aur lat 
utriſque ; & horum omnivm Reciprocis. Intelligendo, per Exponentem Lat, - 
rows wat Cubz, &c. numeros integros, I, 2, 3, &c. Radicum vero ICarum, | 
Cubicarum, &c. numeros fractos, z, 3, &c. Et Compoſitorum ; puta, cum Que | 
draticarum Cuborum , Radicum cubicarum Biquadratorum, &c. 3,4, &c. Et Ret: 
procarum, — I, —2, — 3, —H —þ — = þ &c. "HS ck 
Hinc 1bidem 1nfertur ; Quadratura Parabolarum & Paraboloeidium otititum;: 
Magnitudo Spatiorum Spiralium ; Item Figurarum interminatarum, quarym Lot 
g1tudo —_—_— infinita fed Area finita ; Figurarum em ſolidarum intermwtt» 
rarum. Alaque hujuſmod: mula. "1 
Vel etiam ( miffis nominibus Quadratorum, Cuborum, &c. ) idem {ic expotatit 
ſimplictus, & unzverſalius. Serzes magnitudinum ſeu quantitatum ( 94e70-Me - 
. wiarum) mm ratione Simpla, Duplicata, Triplicata, aliaſve multiplicata, Arithm: 
og -O, I, 2, 3, 4, &c. (intelletis vocibus Duplicata, Triplicat, | 
Multuplicata, &c. eo ſenſu quo definiuntur ab Euclide, 0 def. lib. 5. quo vos. 
Jam uſitatis Quadrati, Cubi, & czterarum poteſtatum zquipollent : ) aut Subd 
phicata , Subtriplicata , aliafue qg® 751 nan aut Subdep kcata triplicate ul 
Sabtriplicate, altafue compoſita ; aut in harum quarumvis cries: aut in (&. 
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rundem. 0, I, 2, 3, 4, &c. ) ratione ſic a numeris integris, frat#1s, ſurdis, vel ny 
tivis denominands : Eft ad ſeriem totidem Ultimo equaluen ; ut 1, ad ſerie exps 
nentem uno autFum. | 
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. Poteſtates. Exponentes. Rationes. 
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af Indices ſeu E ntes retinet Vir Cliriffiams Foe Newton ( Ma: 
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wnEtues -+/>*<rait 
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4 "chi # " Sa” Fr CH az . . ax". — &, rib: 
1 | | inlarge an magnitudinibus Compoſitis ſeu Phamkie; | 
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| (Qwan latitudinis ſit hec una Prop ofitio ; : ql ue < innumerabilem inſe 
 ntriet multitudinem earum - rerum  quz ebantur. _ plume ox 
| 6 ſatis ſtupendz ;\ dudum m—lled: exhibito/;am 

iſtiulmodi, tum in. Arithmetica Infinitorum ;, tam in tu NE Chet 

e ill fubjungitur de Curvarum hInearum oy Juperfic TH refratiene ua. 
/ -.in Mechanics item five.De «Motu ru, ( Cap. 5. &c.): al 
[reporangy Quod & plerique omnes leq i jam intelligunt,; & 
ſonte admittunt. Quzque-mn 'Contrarium . 2\-nonnullis: olymoens, funt;nullus 
moment! : neque me magis feriunt or dem, A cxtexos qui ul 
fe mehoda Exhauſtionums. wy gh 
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pave fea. 


Onſonanter ad NT JoEfruan fic tr Exhib Judum an Y 
Qatu brev1 ( aha cum' Arithmetica mia); B edito'Y CT £1] 
uidem, 1ed &: perſpicuaiy, traditionetn -doftrinx deu.Spi# Conn 
(.prour ct ſolent ) ſeu Curvis ex ſuperficie Conica plano ſ&ta —_—_ ; by 
quz hujuſmodi Curvis termuaantur ; aluſque que co ; rw | 
we quidem doQrina, tam perplexa & ntricata fuit ante habita; ut urinj 
Mathefin affeftantes, inde fuerint deterritt; difficultatem inſuperabilem is. 
tes. Et quidemeo uſque, ut, ob hanc ( credo ) caufam, perierint poſterior gy, 
tuor Iibr: Conicorum Apolontt #1, (quippe, ex ofto quos ſcriplit ille, W 
niſi quatuor ſuperſunt : ; gn non Ting qui operx pretium putavering ol 
( parum intelleftos ) ex{cribendo 2d poſteros tranſmittere. «+ 
Verum quidem eſt ; FE _ ow magna. cum, fubtulitate, & profunda _ 
ditione, accurate traditamm *elle 'ab Mollenio, ( nomen inde obtin ths 
 Geometrs:) Quzab aliis ante fuerat A au wang impertefte _— 
qui ante eum fuerant, videntur, non alum Conum Conkeng 
Conum ZFreZum = Euclide d anon 
* Con Cong) er en ans, {cpu A per af Ris Nm 


yy 


pence y-T _= _ i—_ EEESLCESSLBREPE __ Q 


os us + 7-cogfhas AXem Aron cn "axe verticem > Rs Obt 

in Cono Fn fiimilem cauſam ) Acutangulari dito. 

art hinc eſt, gquod-Archimediy.. Apers Rpeai acts Parabole jam 
bolam non illam cit, {ed RefFangul Quippe, nomen 
nondum obtinuerat ea: 7 gas antequam 1d ps Þ elegs fucrat :eidem indi 
qui itidem oftenderat eam in omni Conorum genere ( non minus quam Rath ( 
= ) repertum iri.; IN” nn & 4, es. 
1n = | 


- ” 
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- _— demonſtrationes qe ue, ! 6o\ ordine. inyenire *quo ad-\nivs perveaitll; 
abſque — a Iwveniends Arte . nats. eſt quam noe QAlgebram | 
mug £11- 1: & 3lgmr « ira 
algo te obs ay par Cn S—_— 
tan 45Primo;'Quz Figurz [aur Curve: ornintur-”.ex- Sen 
Coni"(& Cylindrefimilner) Plano fafta, pro varia Plani: poſicione,  Secandy 
Queaam-et natur»lzrum Figatarumdive Corvarnm lincarum, nem Go & 
arum, abique quad fo Haditd: ad fuppoſitam' hane: ſeftionem 
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| _— Gin Catſionr ris nts Si-Chwas plario: Cinch ons 
das inde ( przter - 7 riangulum & Circulum ) tres illas, Parabolam, Fyperbolan,/ 
& ZEllip/in; non alias. Et Serenus Antinſenſis ; 1i Cylndrus plano ſecetur, or W 


undam inde (prezer Cireulum & Parallelogrammum Ellip/in lolam: a ve hx | 
Elliplin ejuſdem effe naturz cum ea- quz ons Con! off ; | 


| e Par Hyperbolam, & Ellipſin, fic > ſeRtione Coni derivantiti; 
rage ipſo Cono emonſtrant (& cite quidem) ſetionum harum Naniran W {1 
AﬀeCtiones. 


Fon 

(Er Claudius Midorgius, qui. Apolonii dorinam in artiorem aliquantoin- Y Arg 

mam contraxit, id ipſum fibi habet propofitum. ) tio 
Rationen 


Gap LAXND AL 5G4E BRAG 


©" Rorionew cur'fic proceſſerins,  hane ujllsjudico.. Cura Exckides (in Poſtulat 
af folane: be GR: & Circult, +67 197 renA es rm in 41d nes 


Jucit Poſtalawumn : ' conrverfiouens. Et (hog ſyppaſito ). Corum 
cy converlione + Rectangle Triangult y & Cylinotwn, gonyerlione Retlan- 
pF Parallelogrammit ;».phoremeguc, converſione Semicirauli.;/ 

-Qui vero (:quas: Jiouqua}i awicas SetFzones: fibi conliderandas propoluerunz. ; 
09%: OP ſpexerin non poſſe illas his modis co ( quippe: Regaa &: Circino 
conſtrui non poſſunt ullz Curvz ; ſed neque Conver/ione plant : ) neceſlarium fibi 
viderunt ( pro lis conſtruendis ) aliud porro affumere Poſtulatum: Adeoque in 
hunc finem introduxerunt Solzas SeeZionem a Plano faffam. Aliique, in alios 
fines, alias itidem conſtrudgtiones admiſerunr. Ut Archimedes, Compoſitionem Mo- 
mon; Pata; motum R Enwlque awtum' Puntti in ca recta {ic mota ; pro 
conſtruenda linea _— tum quz et in Plano, tum que eſt circa Cylindrom, 


A one "Haric Settio! Yn $a plano Ram conſi ordverlat ut fimphicifft E 
- mary harum Curvaram -— aol ſeu-efſeRionem ; {ray per talem Cont 
: ous has _ confici : hanc afſumpſerunt; indeque has 
| __ ue ex» Cano. demonſtrare.- ſategerunt earundem Ones. 
tape h = prague = 0 quan pop_ 
dlique nicorum tptores. quamyvis uidem {it ; eft ta- 
of 'preter : = a han Line Sin _ I cſt 
| tam hanc-Linex Figurzye con 5 rro aliquid 
an conſtru&z. natura, quod: poteſt abſtrafte ab tea canſtr nam parts gn 
qaigs cam omit etiam alias conſtructam quam ut pon Verbi gra+ 
ta; (ſecundum Zachdis conftruchonem) talts eſt figura ut qua de- 
{eribi poſſit circumduGta refta ( donec eo redeat = movert coeperat.) ciyus ex- 
reettium agum mancat fixum:;( co Joci quod Centrum dicimus ) reliquumque ( in 
| endem{plano ) deſeribat curyam; ( quam dicimus Circumferentiam.) Sed & poteſt 
| Circulbs aliter conſtrui ( monſtrante 4paffent ) Seftione Com! plano baſi paral- 
loi! Vel (ut oftendit Serewas ) Sectione Cylindri oo itidem baſi parallel : 
| Vel:ctiam (quod oftendnnt. al) Seftione::Sphzrz plano utcunque polito. Ar 
| ; omnes: ht C:rculi ( utennque conſinag,) __ ſunt naturz, eaſdemque 
affftiones co ſpeCtantes.; \Idemque \de 'Priangulo. aut Parallelogrammo 
m erit::;Sive conftruantur ( ut Zauchats docet ) dudtu Rectarum in Plano ; 
ts Cono, per axem,.aut alias, per: Verticem, pro 'Trangylo ; aut ſefto 
ndro per | axema,, aut fitu_huic: — pro Parallelogrammo.. 
hes, Secyndum glud- :quod 1n Coni-ſettionibus conſideran- 
0A pms ;carum\natura , abſtratte conſiderara , ab.hac 


| ſpponicr A | quzeque £AS. abique cominatur " GINO" Ccon- 
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.;; Hoc didem { brevizer ſed perſpicue ) conlideravi.; 1 undo eas A Cans, 
IT conſiderando ut __ in. Plano: deſeriptas, ablque ills cum: Cono 


«86d & finul oftendi, Hzs-iplas Biguras fs in Plano ablratie cnſuterna, cal: 
dem.efle cum ills, Seftione: m. factig. | ng a 
| a ———__ _ Coniaratt Elemevas 5 abltraHe; adore, facile per: 


| alus: ante: readieg 7 
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| og 
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Argue, ad a os f 
ones confiderare:; 
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3: canſ{trut - non_palier:.( hac ales as p. abſt . 
164 ID ):dicebatur. come: Sr £7 op qrg: Vers 15 Gone 9- 

| ys. 17a intelligebanc et, Adeoque : Ne | 
"2 | peri — & T1 ayneey, pkg Cs pn Geometrice. fieri 
de won poll, Exchdes ud Sol ad Solidarym libroz! pervenr; 2 naw bt (racite) intros 


| caſus: varii poſtulaverint. Ad quod: quidem ego pricipue intentus eram in ke 


Ejuſdem ad Reftificandas Curvas Lineas, ef» "Ws 


1-H' arimerica Infinitorum abſtratte confideratas, adhibeo (inter alaJal 


 A:L/G\EB/R A- Cap. Vp & 

Eſtque hzc Abrafio Mathematica (prout loquuntur Scholz) eximir iy © | 
in | omnigenis rebus Mathematicis:\'In \qua,, ſeparannis 1d quod elt pary Fn | | - 
inquiſitionis, ſubjedtum; & de quo ſpeciatim quzritur, ab eis materi impligy i 5 | 
tionibus ( alienis--quidem -& accidentarus) quz-in preſent caſu &, particulay W ni 
conſtruQtione ſunt: cum quzſko principal! connexx. | 2 25 ind) 
Atque ob hanc rationem, cum alios videam (quo a grandws-appareat;.&, W 72 « 
1gurarum magnum apy. at 2 


od pſi putant, magis Geometricum ) Lincarum & 
con offothare : Main: ego (cum hc fint plane accidentaria ) rem uniygg, 
lius -demonſtrare, ex-abſtrata Proportionum confideratione, & regularium Py,” 
oreflionum. + Quoniam "Demonſtrationes Arithmenice (ex proportionum: natyy 


petitz ) magis Abſtr ſunt, adeoque magis \univerſalier applicandz; py 


Infinitorum Arithmetic. - BH 
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CAP. LXXVIL al 


cies Curvas Complanandas, Accommodatio. 
TAnc eandem do&trinam proſequens; Has Seties ſeu Progrefliones inng 


BL Lineas Curyas Reftificandas,; 6 Curvas Superfictes Complanands: Que: 
bus non minus accommodari pofſunt 1llz Series, Fe ad ah viliney 
Quadrandas. Quippe exdem ipſz method: quibus-( hujus ope doCtrinz.)Figun- 
Curvilinez ad Ret lincas reducuntur”: . pariter  inſeryient” (41: rite adhibeanmyr)}: 
pro: reducendis *Curvis Lineis ad Redtas; Curviſque Superticiebus ad Planaz/i(7! 

Hujus ego ſpecimen primus: inſinuavi in Tribus Propoſitionibus, in-Scholy,; 
Prop. 38, Arithmeticz Infinitorum. . | i 00 
Quippe ego tynt anmadyertt; -quod, &i Gur? 


PER LENE SESSEERE: 


va ſic tuerit conſtutpta, ur ordinatarum ada | 
; difterentiz (five ad concavam five ad'ew Wl 165 
{|  yexam Curvz -partem ) zqualibus / incerllns WF dica 
; ſumptarum, ſint ut Radices Quadraticz ns Wh mea 
|. rorum in Arithmetica Progrefſione, * wiv WH vs 
| 4/1, V2, y 3, &c. ( prout: ſunt ordinarel. 1 
. ——]- Parabola, ) adeoque ipfarum quadrata, ws WW mm 
AE; 'T, 2, 3, &. Hzc quadrata, aucta quad Wi De 
FAMP —2 communis intervalli ordinatarum, (puta, 4 W yan 
wilt] :.. 4 drato numer! 2,) erunt zqualia Kar.) rum 
gi TAY __-— + tenſarum onkfenralereay Caveat his ordicas WW «xc 
5 interjectarum ; quz itaque erunt' ut quad Wt proj 


ordinatarum in ejuſdem Parabolz Trunco; puta, ut 4, 5, 6, 7, &c. Que-4u: 
dem ſubrenſ# in' partibus infinite exiguis, cenſendz ſunt cum 'curva portlliiti- 
bs cvincidere. - Adeoque erunt/ut; ordinatz in trunco ejuſdenx: Parabo w#Þ | 
conlſequenter, - Ut talis Parabola; ad ejuſdem Truncum quendam zquialrumjils 


erit Baſis ( ſeu'aggregatum omnium tiarum): ad Curyam ; (ſeu, ad agyieps 
tum omnium Gro harum, ſeu porttuncularum Curyz..) Qu quidk! 
ratio -{\cum-nota-fit Parabolz rura T et nota': ratio. ; JO 


Non autem-tum/temporis ſatis conſideraveram, cujus generis#foret illa Cur ; 
Cutaque non'itum 'vacabat ( carrente prelo, operi{que mm dum hep 
mum-cogitabantur )/ rem preffius: urgere : Specumina faltern aliquot quz huc Wt * 
deban Cora a1 inter ſe-comparatis ) :exhubere contentus;  poſleque*WF * 
vatis.rectz zqualem dari, aperto profiteri, & demonſtrare, + wa 1bi factunvelt;) | 
rem /prout tunc erat/)crudamiadhuc& unpertectam ibidem reliqui ; 'poſt aliquaiidd | 


eſumendam, Proutibidem liquet; 'in' Ar:ithmertica Infinitorum ,- Anno ,1656 wel 


| Sequente Anno 1657 Guilichnus Neil, Equitis Panji filws, - (hoc 1 


ndiciwn 
nattus) 
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«tas, Curvain i{tmſmodi/ 2 fe conſtruftam, zqualem efle expolitz rediz; de- 
monſtrabat: &, poſt cum, alu: D. Chriftophorus Wren; D.Nice-comes Browncher, 
D. Rook, & ego, (1i non & alt, ) Sed, cujus nature fuerit ea Curva, nondum 
rn Ha ill! | ( nec erant folicict ) done” ego, inſpefto operis proceſſu, 
*ndicaham , Parabohoetdem clle;\ e1que nomen, fect, Parabolociats Semicubicalts : 
Tn qua, nimirum, Cubi Ordinatarum (A cury# convexa ad tangentem verticis, 

ot axem ) ſunt ut Quadrata Diametrorum (in illo axe ) interceptarum : Adeoque 
i; __— in Diametrorum'Mlarum ratione Triphicata-ſubduplicatz,, ſeu, Sub- 
| cn miplicare Sumpto autem Axe altero, ad Curvz Concavam partem, Or- 

natz ad \hunc axemerunt in Diametrorum ( 1bidem ) interceptarum ratione Sytb- 


i 


AS, #8". 2 


- 
- - 


giplicarz-duplicata, ſeu Duplicarz-ſubcriplicata, 
SEſque. Yelzes hic ( quantum ego quidem ſcio ) primus omnium qut+ CiFyam 
afſignavit Retz xqualem; , quem Iatim exciptcbant ( ut ' diximus ) his ex Gre- 

w Sora { quz polica,, Socrezas. Regia dici coepit) cui Societati res ea 

hatin erat 2ndicatay atque ab. allis agnita & approbata, & publice pallim ttora. 
Non 1 erg guidem, Clar. Chri/tranum he org ( ad prop, 9.' partis tertiz 

8 Horologis OſcrHatorr: )- fabdobitare num Nezhus eo tempore Caryam itlam 
Reflifcaverit,. an.co tantum prope accellerit. ” Sed res- erat-notoria, plurimiftic 
nota ( ut -quz.. tnerat in Soctetate Greſbamen/? palim expolita, ) arque'Y mutt 

altmodum codem anno demonſtrata, ut res tum effe noya delierit. Atque. Z74- 
gens tple. (.literis mox ea, occalione ſcriptis ) hanc ſuam 'fuſpicionern 'cito re- 
| madtavit: &, exprelfis verbis permiſit, ut ſcripts publice editis' res ea Neth de 
auo- alſerererur. - Qua occaſione "Tres ul Epiſtolxz ( Brouncher;, Wrenni!, med- 
iy) Paloporcs Tranſattjotibus. infercbantur, nienſe Novertbyi, Anni 1073., 

"Poſt hoc 2 eh primo. indicatum, - atque ab aliis confirmatum; nite 
anno: 1658, idem, D.. Chriſfophorus Yren, oftendit, Cycloidis Curvam effe fui 
Kits Quadruplam. Quod. & alt! poltmodum- parnter demonftrarunt. "'Eftque 
" ke (quantum fcio ) Secunda: Cirya cut reftam quiſpiam afſignavit zqualem. * 

- Sequente Anno 1659, D. Heuract incidit in_<juſdem Carvz redtificationem , 
ante. rectificaverant, Nehtes, aliique, { Nelcivs forte quid apud nos Fatumn 
fnerat; faltem Curvam {tam non animadvertens eandem illam effs quam” tot no- 
ſtratum reCtificaverant. ) Quam ZZearaeti! reftificationem eodem anno edidix, - 
Franciſcus Schootenius 1n parte prima ſuz Geometric Carte/tane. 

Quorum omnium particularem Narrationem exhibu1, in 'Tractatu ( eodem anno 
| 1659 edito ) De Reetificatione Curvarum, ( Tractatui de Cychide fabjuncto : ) in- 
 dicara fimul Methodo, pro reCtificandis als innumeris; ſecundum doctrinam in 

mea Tnfinitorum Arithmetica expolitam.. ' Simulque oftend1 methodum; pro Cur- 
| ys Superficiebus Complanandis : qualtum 1bidem exhibetur magna copia. 

Tandem, D. Fermmar, anno 1660, in Tractatu ejus eodem Anno edito ; ( 1te- 

mque, inter 1plius /oi7huma Opera Mathematica, Anno 1679; ) cul titulus 
Wo irmn lmearum cum Ref1s comparatione : Eandem 1plam Rectificat Cur- 
yan, quam AVe/zzes ante, &( polt cum) alit ram mult , recttficaverant. Nimi- 
rum ( ut ſuis verbis id exponam ) cam Parabolam, in qua Cubi Applicatarum ad 
axem, ſunt inter ſe, ut Suadrata portzonum Axts; ( utiua verba funt in calce 

| Prop. 2:) Sed hoc ſimul addir ( ſub finem prop. 5.) Z£x ana hac Curva derivari & 
firmari alias numero inflhitas, non ſolum ab ipſa, [ed inter ſe ſpecie differentes , 
fue tamen [ingule ref71s datis aquales efſe demonſtrentur. 

Sed hizc Curva ſua ( utut id ipſe forte neſciverit ) non alia eſt quam illa Nez; 
que eſt ( yrſupra diftum) Paraboloeides, cujus ordinatz (ad axem ad concavam 
curvz partem poſitum ) ſunt in axium imterceptorum ratione., Subtriphicata-dupli- 
«x. Atqueinnumerabiles illz ( quas dicit ) Curve ab 2/a differentes ſpectre, non 

Aaizſunt quam cadem ipſa Curva, feu cjuidem curvz partes, ſumpto initio ab 
Uis _ aliis in ea Punctis. Quod ego ſtatim animadvert, ubi Traftatum 11- 
hm inſpexerim ( > D. Kenehno Digby; cum primum prodicrit ad me mifſam )quod- 
W 9 (intra biduum ) literis ad enndem Dygbaum Equitem ('2 quo libfum accepe- 
peram ) Pariſezs tum agentem fſcriptis ( & cum D. Fermartio communicandis ) ind!- 
aam : Ur qui intermedius erat in ca Literarum communicatione que tum, inter- 
ellit inter D. Zremar, & D. Frenicle ex una parte, atque D. Vice-Comitem C- 
& & Me ex ali parte ; caique tim 'itly, mm nos, literas ootrutmnicandas ded?» 
ans. Quaram gh haberer' copia 1 ard Commercto'  Hp/lotico, m—_— 

yam 


lu Ld 
OE Be OF OE 


&y 


1 


Eon Soon EE. I.E ES: 
_ 5 0 Pe noo ot ODE. $4 uk ts £24 Ws 2% '; a5-- 
© "0 R Roy 902% gee! 


_— *%, 
Mn . A 
OOPS, +449 


uy A ** 


© _ 


o 
d | 
y 
{1 
| 
3 
p. 
4 
þ- 
þ 
'Y 


edito, * 


719 


ww 


_ 4Quam'quidem Epiſtolam , quoniatn; pot fcripta' et quam ederetur illyd, as 
mercium,. libet hic verbatim inſerere. PRESS... - 


Illuſtriſsmo Nobiliſomoque Viro, D. Kenelmo Dighy,, 
= Auguſti 24. 1660. Landini ut { 08 
WMuftriffime Vir, OE 


AVE ego nudins tertius Fermatii guod miſeras acutum pus ;\ gu ( y 


LE ESE 


FS 


vam Parabolocidem, quam ego Semicubicalem appe/to, ( cujus Ordimy 


r= 
wh 


_ _ applicata ſunt in Diametrorum ratione Subiriphcate-duplitata, ) 2au- 

lem Ref7# oftendit. Quod acute quidem Genleriice | ut ſua ſolet ) peragits 
Unum autem eft aut alterum, quod monendum aux 
Primum quidem, Eandetn ipſam Curuam "Ret equalem, primus ( ral 
omnium oſtendit Gutliehmus Nelius, Zquitis Pauli fins ; ſuamque  bujus don; 
frrationem jam Anno 1657 divugaverat : quod & @ phuribus apud nos pſt "ily 
deneufiratorn oft, & paſſes math. Tl Nine diva poſt andtint ire 
Heuratio Batavo perattum eſt, quod ( jel. puto, guid apud nos: fultun flu. 
rat ) iterate ſue Carte/tani Operis Editioni ſubjunxit Schootemns. *' Eandemyy 
rem in. Epiſtola, quam Trattatui de Cycloide (,annopreterito a me edito)) Jubj bs: 
fuſins proſecutus ſum. uz tamen omnia cum Fermatio, credo, minime my. 
rint, nou mirum eFt [i ipſe ſe primum inveniſſe ; Petar ws W.. 
Alterum ef, Qua, cum ( prater Primas illas) Secundas, 7 crtias, Suntit' 
aliaſque in infinitum a Primis derivatas, in Diſſertatione ſua memoratias, quasithw 

_ a Prmis Specie differentes appeMat, RetFis equates dederit : Non videtur Vir ay. 
þ upon animadyertiſſe, nou alias illas eſſe Curvas, a Primis atoerſas ; ſed earns. 
nz partes, ab aliis aliſque punttts mchoatas. Quod ſic brevi demonfiro. * 
Eto, i ipſins Fig.11. Paraboheides ſua Semi-cubicalis, cujus Yertex A, Latur 
reffum AD, quod. /it, verbi gratia 9; ( qua nempe Reta, in Auadratum itt 
cepte diametri dutta, Solidum efficiat Cubo orainatim- T3, equalem,) fil 
ſemibaſis EF. Formenturque ad mentem ſuam ES,E R,E L, Secunda, Tath, 
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& Quarta, ab iIla Prima derivate. 7" autem Parabola G d, cujus ahi; 
rectum GH /it 4, (nempe 4 refte& A D. ) Sumptiſque (im Diametro) GK 4 ps 


6 
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NIEL ALGEBRA 


hs, Lateri re&o;"\o& G Y ejuſdem quadruple, continucntur K Q&YY, 0. tru 
a | + fit eG 6D F. 2quals.. {t ordinatim-applicentur K 1, QP,; ym T; vx. 
©} Cert ita admentem'ſuam conFirutts ; Alfums,: tanguam ad VILE meayfrane, 
Bone AE porticulas, quoniumuis minutas, (vel potzus harum:\ Tangentes,")-e- 
#is duets ron <bſes ſas," reſpettrots in| Trunco Parabolico: K LP Q: ordina- 
tim-apphicatis porttonales effec 5, (nempe | Curve particulas, ſive harum Tangen- 
ad: reſpondents particulas: Baſis , ita-efſe; ut ſunt” reſpettruc Ordmatin- 
tate in Purabola ad ſurm Latusrettum :) [tem, Curug EE {my ngs re- 
in Trunco \ 7 >0 oramatom-apphcatis ſinliter proportionales, OOROT 
es poſits; AE Curua.couſgue acor ſum \cohtrmurtur donec baſun Wy quali; 
hubeat toti Kb. Eague 1tainvs. arviſa, ut mm QY dividiter K 0, Criganiur Mee 
es; quarium altera occurret Curoein Eq occurratialtera int; \\> 
%\ Hat fetus eff, ex furs. ng ut A E:Curoe Trunco KIPQ, /z6- EY 
Ar Trunco K1ad correfpondere, O par! es: partibus: > Adeogne . F. 7 'Ciavam 
\QPÞY, © Curvamx.» Zrunco Y, Tal & partes parts reſpettiue. 43 
ew Y Tab 7 runco ſimiliter correſponde? LE Curva ,\ guod ex" io 
Po offenſum eft,) & partes partibus. Ergo ( wo zpſins conce/ſa 4% 276. 5h 
is) Curve LE eadem eft atque Tv. 
pc pore oftendetur.; Si ſumeretar t © aupha rele GH ( th o# ut prins 
kr ref EF,) effect Tr Cura cadem 'atque RE. Sin wa rel? G  #- 
Br. offet.r.0\ cadem atgue SE. Et mrehi >_—_— Wa mahiter\ ls 7 
4 Now Net zzitnr ES, E REL ale ab AE Curve, ſpeci dflindte ; fed of 
ih cmtintata', ale algue "off 
thane! bac funt, Yir 1HuFtrilfe ud impr eſentiorum 1 monends aha. Cote 
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3\Out Epitoliz © cum ſubjungre eretur Epiloghs infra | Gripeas: libet & illunehic 
jungere *Quamyis ille ad thunc locum' non+ proprie {peRetz/Reſpiciarquept- 
tins D. Frenichum quam D. Fermatium:. 


D meam Cireuli Quadraturam guod ſpetZat, quam ( ex 'mea Arithmetica 

A Infinitorum pen {#46 finem Epilt. XXII1, ſzc atſagnaveram : Ut ta- 

rats numerorum imparium, 3, 5, 7, 9, &c. in infinitum, ad 

kitum ex-ci{dem quadratis unitate minutis ;- S1c Quadratum Diametri, ad aream 

Cireuli, Puta, ut 9x 25 x 49x81 x121, He. in infinitum ;, ad 8x24. x 48 x 80 x 
120, Oc. in infinitum. ( Que quadrature mea nouniſt uu eft; quatenus nem 


tum ex qua 


ad numeros abſolutos, reduci poſfit. ) Aud reponit Freniclus, Hanc aliam non elle 
quam Methodum Approximandi, qualis &ft illa Archimedis per Inſcriptas & Cir- 
RS; &, ut nunquam perventuri / fumus ad ud Infinitum, ita necad per- 
cul: Quadraturam hac via pertingemus : Om2n7n0 verum nn oh prout hic 
-Wimeres :abfalletos: deſignarnr. © Sicut nec:poteFF numerus Surdus', pura' v2, 
TE dſever in-numeris abſalutis, puam ſimi noone in infinitur > 5 pris 
rw annexis garithus decimalibus, ut | x 356d Fi rw 
cnc 112 6 mn ow ec ms +: "hairy 


lonenagh. - ny 
Jofkul ular: Ibanty. 
prop. 189, T9S, 


Cubicis = 


7 Fol + equales acidater;; rn OR ons 
4 jr Apadtratica utenmedta ; | 
7 Way: Lad pancrores quam duass. 7 wer arrumeuc car”) H Frafſibl oe —_— 


be oft mg yarn To Rua 
tur, rm I 92, I93 94 autem memorat 
TT, ques ; be oy | 


Sed ad Airnatit Curvas redeo. 
Prxterias, quas'vocat Primarias Curvas, (ut AE in'ſua 
vextex A,) quz non aliz ſunt quam. Ne/z Paraboloeides : Alias | 
dicit, « uas VOcat Secundas, Tertias, Quartas, &c. (ut ES, ER, th, ws 
tas ab E, punto; Baſis,:)-quas :hoc charactere deſip deſipnat; $7 er rater a4 
| puntto retta, u NMOVX 4 wy rallela; NO. /ecunde of Sins 
prime ;\ oy NN tertice, ipſe E ſecunde; '&. NX gquarte, pſt - 
FL, Ji c "deinceps in infinitum. Has Curvas. Feputat ille ut ſpecee 
: Cum ramen non aliz fint quam partes ejuſdem continuatz, (ab als "is bs 
qpuaathrar ag ut jam oftendi. Nec magis dicendz ſunt ſpaie dif 
recs ua uam guen arabolz alia atque alia fegmenta, 
ge! calcem ejuſdem Difſertationis ( quam, iri ſubjeta Appmdn 
 proſequitur, )' Alias adhuo exhiber Curvas; ter 2 Curve vertice A, ut« 
illz alterz, > Baſis punto E, derivatas; quas hoc Charadtere deſignat; N Ny 
rum, f quevis in Axe: punt?o, ut D, ducatr nets. DOLG: -bafi' paralieie; 


gue, DI ſecunda,' equals ifft AQ prime; £1 DG m_y ſe ATh mms; 


TS 
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©: fie dtivceds-in inflnitaws.  Arcjue hz curve ae fo 
ab.AQOC ſpecie zes, ſed" etiam ab Hlis alteris 
baſis. E -dertvats. Huj | 
inter je, & # on y 
XI71KS. "Gar non al Car htm a 
— —_ caruin una fit ex\qur 
araboleeides Semicabicals; ; lic" ermir. lz omnes'{fic 5 Po ny | 
cum hoc ſolo diſcrimine ; quod Latus Rem: 1n fl 
rcun,..in: ca inter ſe ratione pu Y D_—_ 
Dl, DG, ſen BC, BF, BE. ; a 
in communi 
bolz bolz ecu Adeoque: Abs hg 
dum = | | " 
untus etiam omnium vacrarara 
tacunque fit Paramerri. ſeu Lateris-Re&i.  varictas. T = 
0 
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...;Nolioi interim ego 'D. Fermarn inventum depretiare;: aut" illius|ejuſdem' De- 
nonſtrationem- /+Scd-Jubens 'admutto inventum' 1llud ingenioſum elle, ejuſque'il- 
{ns demotiſtrariones {anas" folidaſque; ( nifi quod Curvas illas habeat pro/ ſpecie 
_ >rentibus, que {unt —_— ipla,) Neque etiam ipſi vitio dare,' quod 
— «ff {o-/priores 1dem- prefiicerint. Auticetiam quod habuerit: ipfe (-faltem« ha- 
w 8 7 crit) primam- hujus -1nvent!- Anſam ſeu intimationem ex mea ('quam 
depreciatum ic ) Arithmetica Infiitorum, quam - ipſum legifle certum eſt;! ©: 
{ Atamen Ie&oris interim - judicio permitto i ( a 1ll:us cum noſtris comparare 
Jionabitur' demonſ{trationem; ) 'Annon una quzlibet illarum Trium Demonſtra- 
-tionum, quas ( pro eadem curva rechificanda ) in ſupra memorato Traftatu 1pſe 
recitaverimy ___ longiflima non excedit- duas - paginas ( ut loquuntur ) in 
marto ; omnefque tres v1x ultra quatuor paginas ; tam plena, clara, & perſpicua 
fir, mentique Lectoris Mathematxct vel modice periti tam plene fatisfaciat ; quam 
Jongas ille ipſius procelius:, qui. pluſquam decuplo '( nedum vigecuplo ) excedit 
wes/ las omnes {imul ſumptas.” 
- Quod cum ita {it; non; video cur depreciatum ire debeat Vir Tlluſtriſlimus 
breviores haſce methodas pre 1ua prolixiori. ( Qua dg re, plura mox dicenda 
eunt.) "Ego certe Demonttrationem, modo fir firma, cogens, & perſpicua, eo 
zorem - habere ſoleo quod Brevis it. | 
Sed nec culpz infimulandus eram, quod oftenderim quibus. paſſibus ad noſtr 


ol 


*pecrencrim, poſlitque alius ad inventa-ſimilia pervenire, - Certus ſum, quod, poſt 


 mrodutas hujuſmodt methodos, majores 'progreflus fecit Matheſis hoc uno 1e- 
' eulo, quam '1n preteritis multis. 

Todos, inquam,, tales; +,quales {ſunt Peter & aliorum Arithmetica  Spe- 
mſe; Harriori nova /Equationum traditio, quam & Carzeſmas amplettitur, alii- 
que; Covaflerii Methodus /naruvi/ibilium, > T orricellio aluique promota & illuſtrara: 
xe & meam annumerem Arithmeticam Znfinitorum, cuyus ( nequicquam 'refra- 
gzntibus nonnullis, nec multis tamen,) uſus efſe non contemnendos, eoſque - late 


Cap(EXNVHL AUGEBR A; 


Methodis;' talia que olim cenſebantur, fſingula, egregia inventa & fatis miranda, 
jam-innumera ſponte prodeunt, directo Calculo, fimul & univerſaliter demon- 

Nec dubito, quin 1d quod ego ( loco citato) infinuaverim, anſam dederit, 
wn Neho tantum noltro, ſed & ( mediate vel immediate ) eis omnibus qui-ex 


HY quay aggrefius fuerit.) Arque 1d ipſum quod -cenſet Fugenius anſam ZFeu- 
$ ratzo dedille inveniend1 ( polt nar} rectam zqualem Curve ; nimirum, quod 
A oltenderit Zugenins, Curvam Conoetdis Parabolict ſuperficiem Curculo zqualem ; 
| of 

} 


Quam hoc direte 1equatur ex mea methodo, oftend: Epiſtola privata ad illum 
= ( ſux reſponſoria anno 1659 ea de re fcriptz) aliaque (eodem anno edita,) 
tut de Cyclorae lubjecta. | 


C AP. LXXVIIL- 


+ De Demonſtrationibus in .- rithmetica Infimtorum 
adhibitzs. 0 


Ropolitiones in mea Arithmetica Infinirorum nonnullas, oftenderam ego 
oF- per Induftionem. Quz'methodus.eſt plana, obvia, & facilis : &, quo- 
A ties res inibi regular ordine procedunt & obſervatu facth -( quod hic+fit,) 
MY tisfaftoria, ci ſaltem cui:non: «ſt animus+cavillandi ; fimulque oftendit veram 
all veltigand! mechodum. . Quod mihi quiden+ omnino gratius eſt, quam operoſz 
Demonſtrationes: Apagogicz, : (. ad abſurdum -ſeu 1mpoſfibile deducentes )-quod 


bars J magis affeare videntur nonnull:: Quodque Veteribus in uſu fuit, ob rationes . 


Ml 4u® ( magna. ex parte ) jam ,defierunt, poſt introduCtas Figuras Numerarias, 6 
3 | pefertim Arithmeticam Specioſam. 


Si 2 ' S1quis 


tentes, etiam nolentes agnoſcunt; eaque ipſ1 ( tacite) utuntur. His utique - 


eo tempore - Curvis Rectificandis operam dederint, ( cum nthul tale antea quiſ- . 


323 
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AuGetBR 4 Cap. 


(Siquis  hujuſmodi Demonſtrationes, co 2g on ny = Zxgrrmun & TM 
| pompy ay minorls Ons ego plane Quan ou 


FRE 9 SJ 


\  Verbi gratia obandum ms 5 goed 7; a gualucr ſunt Dunn, (iy 
de Sando five: Obie Angelis, ſive < & alus quibuſyis rebus que ſunt nun. 
20 les;) muktor a ms magls gennine, woe M1. 
es [ = merorum 6& cg ny 4 natura ; quam k Fo 
[ ] > | 1, fcripto ReCtangulo clogrammo,.« cujus Latin " 
#1 | | 3 {ic Unciarum rum, & Longitudo Unciarum: 


[/ I | - oltendatur, Arcam elſe onciarum quadraticarum guy: 
- dn dd  decim. Quamvis enim hoe verum fit; clt tamen ay. 
T nino przter propoſitum :. Rs hinc protatnar 2 

quatuor Angelos, eſſe duodecim Angelos, ( ubi nihil eft Lanearum, | 


Parallelarum, -aut Reftorum angulorum;,) neque etiam quod zres drachne Tp 
dicuntur ) monetz 'Anglicanz, conficunt (quem. vocant) nummum Suk; n; 
& ne quidem, quod Ter quatuor milliaria conticunt Duodecum Mularia, (qu; 
vis cnim hic Linez funt, mhuil ramen Arez, pra: nrnonay From magnirudns) 
ve maxime, hoc rantum probat;; nimurum, Propoittionem -4llam elle, uno 
caſu, veram: quz'ctiam aliis omnibus , clt umverſaliter vera. | 
teſt inde probaxi | hxc univerſalis' propolitio, niſi id aliunde allumendo-{ex' y 
merorum & Ratio Ratonum 'natura } quod univerſali probandz ſufficeret —_ 
Te uh particulark. yy 
_—_ hoc ego eximwum_ Algebre ce pivilgun exiſtimo, quod ea Proy poſing 


confiderat { non ad iguras, alave particulaix {ubjeQta re 
adeoque ad omne genus magnitudinum , ut poltuler, pariter wr 


biles. 

$1quis- autem nccelſarium putaverit, aut opers um, ut illz. ipfz 
litiones, quas ego. per Inductionem probaveram, | mera forma ;« 
tur: Labet, ex Archrenede demonſtrationem unius exiubees; quz ſpecimins ly 


poſlit effec, volentibus wnitari. Iilius nempe quz/ ſpectat A ſeu Su 
mam -Quadratorum ex Arithanetice-proportionalibus ab o inchoatis, { ut G14 


3, 4» &c.) Quam ſummam ego dixeram eflc Lan 11+ 5 mill Hoe dl, & 


tiam partem totidem .maximo zqualium ; fimulque cam partem totidem aq; 
on maximo, quz ad 'ca et ut 3 ad ſextuplum. numeri terminorum uy: 
empto. 
Eſtque hec propofitio, rem = jplns uod ſpear, eadem cum Archimedis , 
de ln Sprralibus ; nili. quod ys Hes inchoetur ab o, ilius autem 1% 
ea magnitudine que &t, Mihs* on progreſſions Arithmeticz, communis : 
quodque 1lle ſpeciatim ad Lineas accommodat ( ut ſuis rebus congranl )e | a 


omne genus. magutudmuy,' Arichmetice' propartionaliuw, 
PROPOSITIO. - 


HArchimedis prapoſitio hec _ Expoſitis aitowaue Retais, amalie's a” 
dentibus 2 con! Fregreſfunc » Juaryum Jas ana exceſſus fat: aqualis ilaw 
Tunimne; totidemgue quealbet fit equalis Wierum \ maxim: 38 
mane aha qualum ; ſemul cum uno adbuc —_—— & Relias 
go gued Contineatur ab ry munnma, reetague trs omnibus expi* 
tis equalt;, ſunt 111 onmum: guadratorum iHlarum i  primant of 
Foſttarum fo £quaiier  excedentium.  Quam ego. words = ee fic expo 

Sunto magnitudines quotlibet in progreflione artthmetica, a, b, 6, a ; 0508 


4 
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XXVIL' Alena 4. . 325 
maxima, ,e minima je communis .excelſus; onniumque mune- | 
—— 'Eft, inquam, #4 4, Pas, e in «HBO EY 


Y | Hecht Wes. ' "4g 


DEMONSTRATIO. 


"Nam ne=04. Adeoque n4c=4. | 
[rem a=h+em=e+2c=d+ze=eb4e. 


Hoc ot, 6=b+e=c + d=d+ 'c=e+ 3. 


a Adtoque,na=4+2b+2c+2d+2e0 


|  Caa=- et = =} ec 
em ”"< 
4 ww 2d Fd ER3 


{+96 /= = 4a 


GW MILI 


be 7 STO | 4 
 "'y=e 1, 3 rob rd 06 


th arforper peter 


- . C 


"9 an+ bbÞ cc+ dd+ ee 
rerratdbrcctadhact © "6 
=346+3bhb+3cc+3dd+3ece 
es in, aa + bb +cc +dd+ee = 
| PROS Fears in, a+b>+c + d+c. 

* God erat demonſtrandum. 


COROLLARIUM 


_g<; in, aa+bb+cc+d4d+ee 
fy FEY "a " Id i-red ters propter « | 


vein a+b+c+d+e< (em a45$b455+ 2d42e=e0<): 2.68. 
Hoe et; Quoniam ( quo fiat _—_ triplum ) aſſumendum aliquid &lt, ſed 


minus quam - 3 4 8. 
Ackedes fic enunciat. Z7go, | guachate 07418017 equalium maxime, minus 
ſunt quam iriphum quadratoram Theme mage wen ( numirum, quia affumendum 


| _ eſt quo fiat ary ) ) {ou moms ” iriphum omnium excepio quadrato 
umitur eſt minus 


ons { Crane, quod | triplum maxim quadrati. 
de quadratis djcitmn, paruter valet -e ahis 1s- qnter ſe ſmulibus py. | 

criptts : (co. quod hgure | ſimiles or acer 8 we 
quadrata laterum homologorum, ) Ex talibus erat ille poſt uſurus. 

Monendum hic eſt (quo conſtet Archimoas arcpofirioncks” cum mea coinci- - 
Gre) quod Arbimed:s ud 224+ aa iden oft cum meo: 3/7 ( adeoque } <juſ- 
bm = ;-21],) Nam illus '# + 1 et meum #2, (qui repato + o in nv- 
mero terminorum meorum qui in numero terminorur_Archimmed?s non numera- 
tur.) Ejuſque-(@; eſt meum 4 ( maximus terminorum arithmence proportiona- 


ou) Ejuſque e in a+b+c+d+e, idem eſt cum meo — m1, (adeoque 


. $f 3 3 ejuſdem 


AuGEBR 4 CapikX 


weft ore vtga er t tif £ WOT INT 2 > WE 342 (UOERTED. «he IIS lo. nt WF +: DE 
t equide St =—m//:) Nam :fumma progreſſionis , Arithmericz a+hd; 
+ d+e ( poſito termino minim #quali communi exceſſui, numeroque tehit - 
norum z;) vel (quod tantundem dſt) etrbTe +4 e +: 0(polito o pro 


JP, | EI © p23 "44 R <2 
minimo, & multitudine terminorum 92=# + 1,) dt ———> ſeu ima ; at 


hoc in e ductum, eſt 2-2 ae :. atque hoc (;ptopter #e=4, adeoque e= —)i f] 


. F We. b 


-TPLOELLD &-©d 


a 


— ma a, hoc eſt — m1]. Adcoque eadem eſt, reapſe, illius propoſitio cum ma, 
20 24 | wat. : E2% 


utut aliter enunciata. EN + eb 22S be =ny _ 
Verum quidem eſt (nec pudet fateri ) quod, cum primum- deſcripft illam Is 
finitorum Arithmeticam, tamjnovithis Eram Mathemaricus, ut; 44 meats librun 
illum non legerim. Sed in illum prius incid: quam Iibrum meum ediderim. Nee 
' tum difplicuit, noſtram illam cum hac Archimedea propolitione coincidere.. * 
Huic aliam {ubjungit propofitionem Archimedes 4 prop. 11. de Lineis Spirah. 
bus) quz rem eandem 1] bethar ; nempe Ruadrata \recfarum Arithmetice propurtn. | 
nalium, ſed abſque illa reſtrictione,, quod 1inime /it xqualrs exce(/ui communy:; | 
poteſt urique vel major eſſe vel. tninpr qifam le communis excetfit$. Quod d&} 
ſerte moneo, quoniam non video quod frcimedts Editores atque Interpretes (ple. 3 
rique faltem) ad hoc attenti fuerint; Sed & yerba & {chemars fic aptant, qua” 
etiam hanc progre{ſionem cenſuerint ſaltem partem 'efle ejuſmodi progreflions @. 
jus minimus terminus fit communi exceltu1 zqualis, -Gum tamen 1d-potifimum ap. * 
tur  hac propolitione, ut, ope precedents in qua-progreſſionis Arithmerice nun. Wil 
- mus terminus eſt zqualiscommunt excelſuz, res adem-ampliecur ad eas. itemyro. Wt -«: 
\ grelliones quibus hoc non contingit; qualibus eratille polt uſurus. Ft 
PROPOSITIO. 3 | 
Propolitio ejus hxc eſt ; Expoſitts guothbet rettis aqualiter excedentibus mon Wh 
tinua progreſſune ; altiſque totidem minus una, quarum quahbet \/it equals ils Wh H 
rum maxima; Quadrata harum omnium equaluums ad quadrata | omnium lam 
naqualium (/ic aqualiter excedentium) excepta Minima ; Minorem habent j- 
portionem, quam quadratum maxima, ad Aggrezatum Rettanguli ſub maxiny 
minima, tertiaque partis Quadrati Exceſſus guomaxima excedit. minimam:, My 
gorem vero, ad ata illarum ommnum inagualium ( /ic equaliter excedentiun) 
excepta Maxima. Quam ego lic expono. | 
Sunto magnitudines quotlibet 1n progrefſione Arithmetica, a +f, bf, c+f, 
d+f, e+f, f: quarum maxima fit a+f, minima f, & communis exceſlus e, 
( qu1 = lit ipſ1 f xqualis, five non, _perinde eft,,) numeruſquggmnium n+1=m | 
um EC | et ; 


»Qa+f, 5 UH/+WhſWkf+QoHf+Qetf,. ene .<1 x. 
Le OTE GA TQT + GS Ft 
:: Q:a+f.fmia+tf}, +;aa, i: 4 | | | 
DEMONSTRA'TIO. 

Hoe eſt, (ducts utrifque in » ) ; NE 
«:;:uQa+f. wfm a+f,+jnaa,=)nff+nfi,+inaa=8 . W' 2 
\_ <Qtf,+Qh+/+Qrbf+Q=bHf+Qetf, - 1 =7 
"- > ACEITE Q44/+Qc+/+Q#+ TO af=, 

+ f+ + + f+ f=nff. 

y= + aa + bb + cc+ LT . Jax: {pa Coroll. prop. preced. 

+ 2af + 25f + 26} o+ 24f +24 > naf, propter +. wv W 8: 


Fi | f+ + f+ f+f=nf 


\.. 


PRcd 
= 


wi Ges a 

arts h A IIs x y : — 
4 4 Rr. 

* . & 


--0-1-- fv 


|+ 


+ # + + dd + ee... <Inaa, per Cor. prop, 
+ 2bf + 2ef + 2af + 2ef.... <a of propecr EE ee 


 a+2b+2c+2d+2e=n4. ut oltenditur ad prop. praced. 


DR 
5:48 


TY 


ito | Novemb: 21. "1671 ids © 
Eee Lens pop ne 9. 'fecundi” libri '7/oryopeco- 
| my \H, were pts tpeBtar) "liber te reliquis ubjungere. _ Sar os 


- Maths PROPOSITIO. ; 
po ; wi poſitio hixe et: $2 ex ar po continua fot 


Fenton, por ns -; bel 
afſmpts exce/ſum 
T 1. Le 'ervl nf. A Daket "x5 1 


xofomrmogan is nn rs Li or tional 
Ges de sf ont de aliis quibu Vis minibus 


erfaliter expono : 
| " Sun continue elk, udajadc,act,cec. 


= © "Inq fab =o :baa. #—gcein}. | = 
' A, 28 + 4.a674Cace +3 ove. gave 0 a6eF20aee+5 3: ca4. deat 
= Tunch, baabcaa=taca. | GN 4 
: Hoh, ( propter analogias = ine] 
z | WL 0 DRE 
Yun, 
| aaa — ee yin, 2.068 + 4 ae +6460 +3 eee 
k £6 EI 7 ea 7 
| "Het (avis mnt got LS) 336 THO figme 


.3 eee 2 aaa + 4 ace + 6 ace + 3642 \.. | 2.444 _ 
a aaa + 2 aae + ace + ver” © = nar bee 


. Hoceſt, (reduQtis omnibus ad conimurlem Jenominatorens, eoque ſublato, F 
pn ae —an (222 08 — 2.0 BOP TIONS 
+29+4ar +66 +3600 in &—ace=) a'——4t Eg. 0 
34% +660 þ+ bat 30%" IE mmogid 
| WS 4e + 6060 ”_ Ou oe BAL. 7 36a 
—24/66 — 40) —- . e * 
Ep Eſod—goot 


J Is 


v = I 0 F 6 _ = Bhs \ _ N 
OIIg vr DO ET BRSTTS | | ona 


I=win &—e*( (adam o Hh E2a9 $91 


20 + 44"e = $284: 9 Ur +3214 | 


ET 'T, = EL 7 
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AGE» 4 CapilL 


L. Ho um Lemmatum ( quorum opem in-ſequentibus adhibertibidem. : 
medes. OE EAIPAS prour, apid cum habentur {( abſque. con a | 
quibys jam utimur \) facis perplexz videntur: & intricate : hn Sq in hane. 

am. redegi quo melips percipiantur., ' Qu | et, 


os 


tur-quorhodo perplexz Veterum demonſtrationes ag poſln ins. 
cart. Quas (pro intuitu) miretur quis :quibus pawn exCOYitaverint: þ | 
quam p 


talix viribus res tam remote connecterentur.. 1n;demo 
tiorubug: 


Avti3rke ag yer} ocean kaved clam nobis. celabanc.); aliquid noe 
Algebrz ' analog gum. Quanto, autem .commodo adhibeantur hodiny. method, 
cl perſpiiar qui demonſtrationes haſer, i ut ab freer traditas, cum _ 
contulerit ut a nobis explicatis. | 


| Sed ex tribus his propoſitionibus., ca . praci ki antenditar quz & ; 
Prima. 'Ubi ab heme: FSI; rob —_ quam & þ +> adhy > | 
colligenda ſumma Quadratorum, 'magnitudinum, in  progrefſione... 
fitarum. © Cujus' demonſtrationem hic appoſui ſpecumms loco ut 
Ne 1 hen pretium videbitur, fimiliter co endis Cubis, Biqua 

{que Po magnitudinuny arithmerice-proportionalium, HEY 4c n 
ren hic antes proſequi nor liber. | oh | 
G uo pateat_rem illam  jmitabilem ol, & quomoda, id fat, Juvat alng 
nc exemplum lib, in fimih Collettione Cuborum,. ad cam formam qa 
ex Archimede expolui pro colligenda Quadratorum ſumma. * , _ '. | 


AS 
Hh: 


PROPOS,I T 10. {-» 5 

Sunto magnirudines quotliber Arithmetice-pr rtjonales a, b,c, 4,ec ; 
maxima @ , minima e ; eademque communis 12a. "wha ommumque nurtghs Po 
Tum -eft Sxza; had; +rinzes Fab bpacctadd bars bem 
+4c+6d4+8e. =4m&+FP+FO+E+E. ; 
DEMONSTRATIO: vt UB 


Nam #7 e=4. #4e=a4. naac=4a4aa. &C.(\ ifs 155 & 
Eta=b+e=c+d=d+c=e+6. Ut ſupra ad pr Io. %* arch. A 
Ergo 848a=-+ bbb=+ coc=+ ddH=Þ eee" Ng FX 2 Q 
Ties + 0-4 cop "7 Oe = i 
+ 3þhe EE ITE 1 nn, 
+ 3hee +3cdd *+34co omhgebb i nn HY 
Et horum ſumma =# 44a: IE 

Sinuliter,, 3 4a+ 3 bb+3cc+3dd +3 ef=a Is. fi 

Mo ore bemebiddtdbe. Ut ſupra. 

a {ao tab0fgentade tao yt =8. #4 A 
0-6-6. 6 % po IVFd y Friens Fa 
1.44,T pl ET 0 8 ter | : yd 
my Mn eg 12:e5n FS +4 (Fs (+7 + 2; _ 3 at - 
2a IU Fopracy 254 | Fm taſty | 24 == 344, 111 ag 
S hn «ab Arit 

MEHTA SL IO c + d = 3 þ + EE 
_ ws mab=4S 4736 Wehere $toing + | | y 
WTY "4D - IT, =_ 7 = "06 | | 
-ooÞ, bbb+ cecr Fee FILE = AN 
+. eve+ d4d+*oce | 
E ain H 
Ps 36dd+Figdeoet 3 odds Re I 
6bbe46 ccd+ 6 dde + 6'ceb =+ H 
<6bbe'd1a2cce- pt Ho Sen dt Why 
e in 6bb- I2CC bo head =—Fk Q 
+Lem.... ben. 20 Ch. 2da+ zee "Pp 
| , =.1 in 2444-200. ThE Can 2678 4K, "—_ | 
+eem....:. 4c + 64d 'F Fel 


+em 


þ PLATE ALGEBRA. 229 
x1 a+6bb+6cc+6dd+6 
war He 2 : 2p Þ55 Fae + Sanace=)aaoa] 
y 2 bb+-6cc+6dd+6ee —_d$ 
EO WE HEAP 2c +24 +2e” = : | 
79. PE ye 206 T:6d4d +620 _—_ =2Coc>=! 
ee 11 + 0.0000 Yoo 0'o0 ps L= ws 
CM oo cc coo % 0000 2 7X & Ln rr 
ce HEE EEE as 4 ee 26 dad 
Cem CE CEE »0odoa edi FF . = =2eee! 
{=268+2Þ +20 +2932 __ A 
| =ntfaÞ ta tat b2d yn, 


z=40+4FT4O T4 T4 =6 

=pn&+Þ+ O+ ÞÞ & =» | 
kiss * —_— coy 
1=4 een... . 2b +4c +64 +8e 


(uod erat al 
Notandum hic ( quo conſtet pr R—_ tanc cum mea coincidere ) quod 
LEE adds 94/50 m=n-+1, & [=a) idem eſt cum 9711, (adeoque 
lus 
Ft ein244a+2bb+þ2accþ+2dd+2ece T1001 
LE brm;-..- 2b+ 4c+ 6d+ 5 F idem _— —— 
| I 
| 1 ejuidem, eſt — 12177. 
_— 


| Nam (per propofitionem ante demonſtratam) 22a + 2bb + 2cc b-2dd 
11s, =ina%, +144, +3 in a+b+c +d++e. 
Sd a+b+c+d+e, lt a+e in in, =jna+ine=inad+la. 
Atque hocin 3 ce, ell 3 yae+jac=5aa+3ae. 
Quod additum ipſi 3 a a+3aa, facit 3 naaFaaÞ+ae, done} page 
harcb2dd+2ee.) 
Atque hoc omne in e, eſt 3aacÞagcT3ace. 
lem, ee in 2b4-þ4c+6d+8e, ſeu 2ce in bþ2c+3d +40, e&t zee 
nb+c+d+e 
+i+d+e 
+d+e 
+ . 
Hoe eſt ( poſito e=21,) 2ee in Pyramidalem numerum, ctjus latus eſt 
=3—1, Vel (polito e alterius va wo in talem Pyrenees numerum 


um 11 e. 
Talis autem 'pyramidalis numerus ( prout demonſtrayz in prop. I76, 177, 
bbb+ L: bb+2b 
+ 474m. 7nfin.) eſt : Vel ( quicunque fit valor ipſius &,) p0- 
i PTTEET EO R 
| | ” 


Atque hoc in 2 ee, fit ppp+3pp+2p in 3 eee. 

Hoc eſt ( reſtituendo 2 — x pro p,) 
" BY=3nn+3n—i+3un—6u+3+2n—2 (=# —3z) inZeee. 
i Hoceti © —$iz&, Hoc eſt, Inaae—4ace. 


Quod additum antedicto 3 naae+ age+3ace, facit uaaeanc. Hoc 


dt mage, ſeu — aaa. Quod ipſum. eſt meum —111 


4 T x Et, 


$3 


ALGEBR 4A Cap. LXXbl 
Et, conſequenter, 1244 + aaa, +e in 244+2bb+2cc+240%4, 
bee in 2b+4c+6d+8e, in ca notatione; ſeu m11/+ — WI, in ah 


eſt quadruplum cuborum omnium '2aa+bbb+ccchtdddÞeee. - 

" Atque. inde inferri poterit, pro Cubis, tale Corollartum quale eſt-jllyq M 
Quadratis, ad: prop. ro. . Spira/ium Archimeats. Simitiique propofitio cun-4, 
prop. Ix. ( ubi terminus minimus Arithmetice - proportionalum non! eft py, 
communi exceſſui;) in ordine ad. proceſfum per exhauſtionem, cum opy 
rit. x ' 45 a 

Eodemque modo efformari poterunt Demonſtrationes, pro colligenda fury! 
Biquadratorum, Superſolidorum, & ſuperiorum Poteliatum; prout hic fit w 
Quadratis & Cubis. Ss gs | PP] 

Qui autem contenti erunt mea per Inductionem methodo, ( & dedutivnty 
inde faCtis,) cam videant in Arithmerica Tnfinitorum, prop. I, 2, 19, ao, 1% 


* 


I82, &c 


. 8 
% 


—— es, 


aaa... 


CAP. LXXIX 


D. Ferrnatii Exceptionibs refpondetur. 


nem fecit, non nuperus D, Zujhaldi trattatus ( tum non cditus) My 
rithmeticam [nfinitorum diftus : Sed Exceptiones aliquz D. de Frm 
quz-videantur in meo Commercio NY _ 4, 12, 47. cum mes ala 
Reſponſiombus Epiſt. 5,6.) Non quaſi doCtrina inibi tradita aut non vera fi; 
non utilis, 4 ga utrumque admttit ile : ) Sed, quod demonſtrandi methals 
brevis fuerit & compendioſa ( abſque prolixo Linearum & Figurarum appay, 
uem affectarunt alu: ) per Speczes , Notas , ſen Symbola; ( quz tawen ws 
thodus, polt introductam Arithmeticarm Speciaſary, pallim recepta cſt ; ut, ſen 
Pietet, Oughtredr, FHarriott, Carteſit, Schootenut , Stufii, & aliorum, lique) 
nodque nonnullas 1nib propofitiones per /xductonem ( prout eas exquiliyent) 
PE caverien Cum interim exiſtimer ille (fed & ego etiam, idemque in yh: 
opere altquoties diferte dixerim, ) Demonſtrari potuitle propolitiones us {it 
loquitur ille)) via ordinaria, legitima, &y Archimedea ; ſecundum Methodum V+: 
teribus uſurpatam. (Dum vero addit, 1d fteri polle verbis mito pn 
quam in meo libro tactum eſt ; excuſatum me habebit, fi nondum huic als 
UAar.” 


velim ſepo/itis tantiſper Speciebus Anahſn, 
Problemata Geometrica via Euchdeana 7 Honiana Sy ne pereat patle 


'S- prxcedent: ( ante plures annos magna ex parte conſcripto ) occaly 


SE EREZBEEEGEZR ENEEEE 


E SEES 


I 


. 


Adeoque tit ( Epiſt. 47.) ut 


tm elegantia oy conflruendi oy demonFfirand:, cui pracipue operam dederunt Ve i 
reres. Et ( Epiſt. = inſinuat ſe cam Primmum roo  kcafun ſe qo: | 
modo 1d fiat, tum AXlegantius, tum paucioribus verbis, Veterum more: (WM: i 
ulud Facare nondum contigit.) Et miratur me, methodum illam per Naw vil 
Alzebricas, methodo Veterum pretuliſle. Wy © 

Quibus reſponſum et; Me Veterum Elegantiam in Conſtruendo & Demot-! In 
ſtrand neutiquam averſari. Quodque fic potuerint demonſtrari pr ſirions! how 
uz, nec <B0 neſciverim ; ſed ( locis tum citatis) exprefſe dixerim Lliquoit 7 ak 
ſed & cauſas indicaverim, cur ego breyiorem methodum ut potiorem adhibl | 4 
. rim. Sin velit ipſe hanc fib1 operam dare, ut methodo, quz fibi potior i R, 
detur, idem preſtetur ; 1d fibi liberum efſe: Ted, ne id ipſi foret necel yond 
hoc ante preſticum elle, > Cavalterio, in libro De auſu Indiviſibitium in It 4" ih 
teftatibus Cofficis. Sed ny rem ele difficilem ( viro Marheſeos modi 
rito ) ex hujuſmod! proceſlu $ Notas Alegebricas, demonſtrationes elicere terio 
morem Veterum. Et, quomodo _ 


id fiat, oftendifle Franciſcum Schoofenth 


Ul 


SEXXIX. ALGEBRA. 


Aw fingulari, in ſuz Geomeri ie Carte/iane parte ſecunda. Me vero, brevio- 
—— ilam methodum habmilſe potiorem, quia fic. potuerim brevi. compendio ca 
-nuo ordine tradere, quz alias forent, ( major1 cur pompa- & ſolennitate-) 
in plura Lemmata & . przparatorias. Propolitiones di} pertienda. Quod quamyis 
awguſtius pppertn foret,, minus tamen erudiendo Lectori inſerviret. | 

"Ferum.yiderur Vir Illuſtcifſimus omnino 'non animadvertifie quis fuerit -1- 
Jus Labri ſcopus. Qui non tamerat, methodum tradere, pro demoaſtrandis re- 
us jam cogmutis, ( quo potſſimum collimat quam 1lle commendat methodus; ) 
quam methodum nveſtzgand? res adhic ignotas; Quam verteres ſtudioſe- reti- 
ebant. Nam agnoſcit 1lle ( Epiſt. 12. ) huyjuſmodi merhodum, modo caute. ad- 
kibicam, tall ſcopo in{ervire polle : Adeoque non debuit, eam. ſic adhibitam, 
alpare. Non 1gnoravit enim Vir 1lluſtriflimus 1d Recentioribus Algebre fcripto- 
nibus propoſirum elle, /nve/izzandi methodos parefacere, quas ( ut lacra mylte- 
72) reticebant Veteres, Adeoque Iaudem potius meruerim, quam ut eg nomne 
inſimularer culpz, quod non tantum oftenderim ea efle vera quz tradiderim; 
ſd etiam quomodo ad ea peryenerim, poſſitque alius-(pari methodo) ad alia fi- 


-militer pervenre. 


—M Procetlum autem per /ndudtiomem, admittit ule ut bonam 7nve/tzgand: me- 
"WH hodum ; (adeoque non eo nomine vituperandum.) Sin dubium faboriatur , 
num certa ſunt quz# fic 1nib1 demonſtrantur : Oftenſum eſt, Capite przcedente, 
o quis pollit eadem demonſtrare ( urdoquitur 1!le ) via orainaria, legitima 
Arebimedea, leu a la mode d* Archimede. Habentur enim ib1 Demonſtratio- 
nes Archimeders {funillime, tal occafione adhibitis. ; 

&d nec animadvertifle videtur Vir Illuſtriffimus, dum meam per Inductionem 
&monſtratonem vituperat, & emendare fatagit; ſuam ipſius quam .fubſtituir 
non alam efle quam demonſtrationem per Inductionem, nec mea meliorem. Pro- 
it enim ille, Exemph gratia, progreſlionem Arithmeticam 

ue terminorum, ab o inchoatam; Oſtenditque, longo per © . 4. 
tegram-paginam proceſſv, (quod ipſo intuitu maniteſtam foret | &. d. 
aiquam Progreffionem Arithmeticam intelligent, ) quod fi ter- 777,437. 
winorum horum quilibet auferatur a termino qui fit eorum 


cont 


wpolita; {adeoque utramvis effe dimidiam toridem maximo equalium. ) /; Sed 
| {ubſumendum porro nobis relingquit (abſque quo demonſtratio et” incomplena, ) 
Idemque fimiliter oflendetur, expoſitrs termints Sex, Septem, Otto, aut als quot- 
ker. Jam, fi hoc addatur ( aut fſubintellectum puretur,) Ecquid aliud 'eft ar- 

menturm ejus quam Zdud#1o ? Si vero non addatur ( nec: fubintelligatur.) 
Feta non-eſt univerſalis, fed de. unico faltem Eremplo; quod argumentum 
gt Induchione 1nfirmius. LeCtoris 1gitur judicio permitto,: annon mea-per In- 
dyttionem Zpve/igatio, zquali faltem fi non meliori jure admittenda fic quam 
gus pet Inductionem Demon/tratro. Nimirum, hac mea. - Sr mgquiratur, Quam 
 tattonem habeat Series Lateralium, ſeu Arithmetice proportionaltum ( ſen, ſecun- 
dim naturalem . numerorum conſecutionem,)) ab o mchoata; ad ſeriem' totidem 
maximo equalium : Reperiemus, quod o + 1 =1 eft ſemiffis 1þ/ius 2x1; & 
oi+2=3; ſerſis_ipſims 3x2; & o+1+24+3=6, ef? ſemiſſs' 
tins 4 * 3; hoc eſt, ſemifhs aggregati totidem maximo equakum:; & ſic ſemper, 
Wvonger fuerint termmi. Potuilſem fateor, addidifle ( {i--pedantice agendum 

£ putaverim ) Prout manife/lo liguet T ironti cutvis Arithmetico, ' qui nou ſum- 
mon Arithmetice progreſſtonts colligere: ( atque tum completa fuillet, extra cca- 
Mlationem, demonſtratto.) Sed' non video, quod fſolitus. fuerit Zackdes tam 
pedantice agere; Certe, non Archimedes, ad quem . provocat Vir Illuſtriflimus : 
&d notas preſumunt paflim Propoſitiones plurimas quarum  veritas/ fit" quam 
barum minus obvia; haud neceſfarium putantes ad tales; minutias defcendere, 
PX aut efſent obviz, aut quas tiro quilibet- abſque Yloruns:ope noverit pro- 
- bare; | "1 ITILS INS 341106 

| Rem ipſam quod ſpettat ; Ego certe /ndudZionem exiſtimo egregiam fo 
gang: methodum : ut quz multoties nos manuducit ad generalis Regulz deteCtio- 
tem; aut eo falteni proxime conducit. Et quories eju{mod1 Inquititionis Exitus 
Km obſervatu obviam parefacit: non eſt necelle ( utut ipſius res capax fit) ul- 
&rorem demonſtrationem exquirere. ; 
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maximo zqualis, re{iduos fore eofdem 1pſos ( contrario ordine/) cum progreſſione 


33L 


. | .Verbi gratia; Pleriſque quos vidi Mathematicis exiſtunatum eft, ren; eff % 
nime dubiam (nec ulteriore demonſtratione indigere ) In continua ferj 


Quod {ſt porro obſervemus ; Has zquales Ditterentias oriri ex continua Muly ; 


ALGE BR 4. Cap. LXXW 
Atque fic quidem tuto fiet quotics ejuſmod: Inquifitione regularis aliqua' ; 

fio ( fi natnrzx-) emergit, codem continuo ordine procedens: Ds 
fo i 


nultas fit fufpicioni locus quin codem ordine proceſſura fit. 


raliam (ſev numeroram natural? ordine procedentium ) ab o inchoata, Hg, 
rentias zquales eſſe, ( adeoque differentias ſecundas, feu differentiarum differs, 
tias, fſe = 0;) & Quadratoram ex his differentias ſecundas zquates efle, ( a1 


que tertias = o;) & Cuborum tertias zquales eſſe; Biquadratorum, warty; þ 
fic deinceps : Eo quod id, experimento aliquatenus facto, lic elle deprebenfark 
O Oo O O O 
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catione numerorum 7, 2, 3, 4 5, &c. Nimirum, 1, 1x2=2. 2x3=6. 6142 
24 - 24 x 5= 120. & ſic deinceps : Etiam hoc putemus non infirnum cum null 
appareat ratio cur ſuſpicemur id non continue proceſſurum : Sed pottus, ſublf 
u in Numerorum natura, 1d unde hzc Conſecutio oriatur : Quod | 
No enderemn conſequi ( quouſque fibi viſum erit expedire ) qui velint huneþ! 
borem ſubire. | > De 
am vero, {iquis volct, 00 ſux fſatisfaciat curioſitati, hujus exquirendi hbong! 
ſubire ; atque tum, quo aliis item ſatisfaciat, magnum conicribere Volumen, qu 
etentim oftendat *( folenni demonſtrationum pompa; ) Primo quiden, qui 
oc valet in Lateralibus ( quod ex natura Progrelfionis Arithmeticz probatit 
eſt; ) Secundo, idem etiam in Quadraticis valere ( quod demonſtraturus &@ 
natura numerorum Quadratorum, eorumque conſtruQtione ; ) Tertio ( in quid 
TraQtatus libro tertio, ) idem in Cubicis oſtendere (ex natura & conſirultiat 
numerorum Cubicorum; ) Atque tum demum ( in quarto, quinto, & ſexto'lib 
idem oftendere in Biquadratis, Superſolidis, & hor Soom atibus ! {td 
toque proceſſu, multas obiter occurrentes Speculationes non inelegantes not, 
quz magno numero ſe ſponte offerent : ) Er poſt concludat ( nam eo tandem '& 
ventendum erit, ne in infinitum procedatur,) /demgue in ſequentibus Futeftt 
bus merito expetFandum, ant praſumendum ; ( quo tandem /ndut7ionem bit: 
vat:) Hujus, inquam, ( qui hoc volet ) Diligentzz, Labori, & Parientiz, multi 
; multaſque hinc cumulate oriundas propofitiones elegantes hui . 

ptas feremus. Plerique tamen huic ſuperſedere labori mallent ; & fpone ſee 
rents Obſeryationi -acquieſcere: faltem non depretiatum ire illius ſagacitatem 
hoc prumus detexernt. p7 
— amour dicendum foret de fimuli procefſu Numerorum, quas Cncias volt; 
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quz przfigi ſolent continue proportionalibus in conſtruendis Quadratis, Cubs, 
rel:1quiſque Poteſtatubus, > Radice Binomia ortundis ; puta ab 4 1 y 
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Nimirum, Has Uncias ubique aggregatas elle ex duabus Uncis pracedentis Or- 
dinis, fic fumptis ut in adjuncto Schemate. Et continue proportionales cujuſque 
ordinis, factas ex ; mono 4 1n uno, & poteſtatibys e in altero, terminorum 
adjacentium 1n ordine prxcedente. Verbt gratia : Secunda proportionalis in pote- 
ſac Biquadratica a4 4c, componitur ex 44 4 ( iplius 2 poteltate in prima pro- 
| a Ordinis Cubic) & e ( 1plius e pron in ſecunda proportional ejuſ- 
- Ordinis Cubici. ) Et 4 ( numerus prelxus ſecundz proportionali ordinis Bi- 
quadratic) aggregatus ex I & 3 przitxis prime & ſccundz proportionalium ante- 
| oedentis ordimis Cubici. Ec fic ubique, 
am yero, hzc ſingula poſſunt ſeparatim demonſtrari multiplicatione ſpecioſa 
ics 4+e in ſe, unde prodibit Quadratum q#+ 2 4c + ec;; hujuſque iterum 
in a+e, unde prodibit Cubus aaa+ 3 aae + 3 ace þ eee : Etiic porro, per con- 
tinuam Indutionem quouſque libet. Plerique. ramen quos ego vid: Mathemarici, 

Inductionem aliquatenus continuatam ( nihul quicquam videntes cur ſubdubi- 
tetur quin res fit {ic continhe proceſfura ) content ſunt ( ob re1 eyidentiam ) uni- 
yerfaliter concludere ; /demgue ſimihter continget in ſequentibus PoteFtatibus. Et 
hujuſmodi 7:70 cenfita eſt hatenus ( 1s qutbus non eſt-animus cavillandi ) 

-julta Argumentatio. ; 

. Siquis autem huic ro non putet; poterit ille , continue multiph- 

 cando 'per 4 + e quouſque libet; tandem concludere, particulariter, rem conſgue 

Fyeram eſſe: Tbique ſublittere, citra concluſionem umverſalem, | 

* Tdemque dicendum eſt deomnibus quibus ego utor InduCtionibus. Quas ego 
ſemper eouſque proſequor ( regulari Demonſtratzone, ub1 res non eſt tam conſpi- 
eva, ut ea videatur non indigere, ) donec emergat regularis aliqua & ordinata con- 
ſecutio ; & quidem, ut plurimum, Arithmenica Progrefſio. In.qua quidem, ut ſatis 
wdenti, acquieſco ; cumnulla ſubſir ſuſpicio ne non fit continue procelſura. 

+  Erquidem, abſque hoc, oportebit ( in hujuſmodi rebus ) contentos eſſe Particu- 
lar Conclufione ; nec ad Generalem procedere, Hoc autem adnuſſo ( quod & pal- 
um admitti folet ) concludere licebit Univerſaliter. 

* Sie, yerbi gratia ; Poſtquam oſtenderim ; In'ferie Lateralium ( ſeu Arihmetice . 
Proportionalium ) ab o inchoata ſummam termunorum ; daorum, tir1um, quatuar, 
Furapue, aut ſex , ſemper efſe Seymiſſem totidem maximo #qualium; nec ullns fic 
 dubitandi pretextus, quin idem fit in terminis, /epterm, odZe, novern, pluribulye : 
concludo ihe fururum eſſe Mornngee fuerint termini, etiam numero infipiti. 

Item; In ferje Quadratorum ex ills ; poſtquam oftenderim, in termmis 2, 3,4, 
. 546, ſummam efle majorem zrienze totidem maximo zqualiun) ; & exceflum 1em- 
per elſe partem Aliquotam maximy a /ex#uple. nurer1 terminorum . mitus. 2290 de- 
nonunatam : ( puta, fi numerus texminorum fit 2, erit ſumme, 3 + 4 maxim toties 
fumpri; fi terminorum numerus fit 3, ſummaerit 3+}; ;ſi 4, ſumma 4 + 4; fi 5,lum- 
| ma +5 ; & fic porro: ) Concludendum erit unyerſaliter ( cum _ fit ratio 
* I Gubitandi de rliguy ) Tdem futnrum quotcungue fucrint termini. Cumque Ex- 
'4 |  ceflus lle, pro cre{c&nte numero terminorum, tandem futurus fit infinte ex1zuus 
(ſu omni dato minor ; ) concludendum eſt (; ſecundum methodum -IDIGEILT 
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"A 1L:GE'B R'A Cap. LXXIXv 


fi terminorum numerys ſupponatur Infinitus, Exceſſum lum Evaneſcere ; & pyg. 
greffionis ejuſinodi infinitz  Aggregatum, zquale trienti maxim tories ſumpy, _ 
Similiter ; Poſtquam oftenſum ett, in Serie Cuborum ex exfdem, ſfummam onnj. 
um; prout augetur- numerus terminorum, ita continue —_—_ ad guadran. 
tem totidem maximo #qualium, ut, excefſus tandem futurus fit dato minor ; & Rj. 
quadratorum, ad :; Superſolidorum, ad z;: & ſic porro quouſque -liber inquiſing. 
nem proſequi ; ( nec. ulla ſubſir dubitandi ratio de Tqui : ) rem fatis Fr 
eſſe judicemus, 1d univerfaliter verum eſle, de hujuſmod! progreffionibus fic in jg. 
finitum continuatis, ſummam totius zqualem ele (_ aut infinite exiguo inde diſtare) 
aliquotz. parti totidem maximo — denonunatz ab Exponente 'Poteſlaty 
( ſeu numero dimenſionum ) ſecundum quam proceditur, Uno auctum. Hoe e}, - 
in Progreſſione Lateralium, 5 ; Quadratorum, 3 ; Cuborum , 3; Biquadratorumz 
( totudem maximo x Eg ;) & fic deinceps in infiuitum. wr 
Qua dere ſiquis dubitet; poterit ille, ſecundum methodum Capite przcedents 
indicatam, id Archimedeo more demonitrare, quouſque libet ; 1bique ſubſiſtere, 
Poſtquam autem hujuſmodi Univerſale al:quod, pro rato habitum fuerit & ay. 
probato : omnino zquunm eſt ut pariter admuttantur quz inde per juſtam conſe. 
quentiamideducantur. | tg £2 38 
Verbt gratia : Ab eo quod ſupra monitum eſt ( cui & omnes, quantum feio, af: 
ſenttantur ; ) nimirum, In ſerie Laterahum (ab o mchoata) difterentias prima 
#quales eſſe ; & Quadraticorum, ſecundas ; Cubicorum , tertias ; & fic deinceys; 
Idem meriro concludatur de Aquationibus Aﬀectis, totidem dumenfionum. Puna; | 
fi Proponatur Aquatio Biquadratica, -«* + 2. 4? + 4 a? + 3 a, zqualis Dato D: & Ml 
radix a {ucceiſive exponatur de 0, I, 2, 3, 4, 5,6, &c- Valores ipſtus D, his n WWF þ 
ſpondentes, habebunt guarzas differentias inter ſe xquales, non minus quam fi fore | 
{mplex zquatio Biquadratica 44 =D. Cuyus quidem ratio ex ante-polito manife 


+26 qu + 34= D. 
o+ o+ o+ oO = O 
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to; 
x+. 2+ 4+ 3= 10 34 
| | 44 48 
16+ 16+ 16+ 6= 54 82 24 
126 72 | + | 
81+ 54+ 36+ 9= 180 154 24 L | 
260 _ 96 Ib 
. 256 +128 + 64+12= 460 250 24 : ort 
539 . 120 , WM /- 
625+250+100+15= 990 370 | BH + 
900 | WE, Ws 


1296 +432 +144 +18=1890 tad me 
Nam quantum ad 3 a, zquales ſunt differentiz prime ; adeoque ſecunde, terti,& 


quartz evaneſcunt in o.' Erquantum ad 4.44, ſecundz differentiz ſunt zquals; W ,. 
adeoque evaneſcunt terriz & quartz. Quantum ad' 2 &, tertiz funt xquales; + a7 
deoque, evaneſcunt quartz in o. Et propterea , quarto in loco , nullz ſuperiuit WW 


op 


differentiz preter eas quz oriuntur 2 valoribus 1pſius 4* ; quz itaque ( ut in qui 

draticaſimplict) ſunt zquales; pariter acſi ſequentia membra 24% + 4 44F 30 | 

omnino deeſſent. © | 05 
Pariter, {1 admittatur mea generalis Regula, nt ſatis demonſtrata ; Quod'hujt - we 

mod1* Progreſſio Infinita, ( ab o exorſa ) ſecundum poteſtatem quamlibet Arithine W -- 

tice-proportionalium, eſt, ad terminum maximum toties ſumptum, ur x ad exps 

nentem poteſtatis uno anftum : Omnia quz hinc legitime deducunrur Confequet 

12, ſunt pariter legitime demonſtrata. Non obſtantibus quz A Fermatio objiciut #6; 

tur de ' procefſu ' per Induftionem : Quz interim ab aliis Geometris paiſim admit 

titur ;eſtque in frequenti uſu. 4 | = 


- DumHhoc agimus; lihet hic ſubjungere Reſponſum uod 'n datum eſt ( pot lery 
hzc Anglice edita) Scrupulo cuidam qui ſubortus of vena de Seriebus # | 
rithmence 7ufinitorum 1nter fe: comparatis : Inde potiflimum orto, quod non 6: 

| | tl 
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Cap. LXXIX. AL G& E BRA, 


tis artenderit ile ad hxc duo. Alterum, nimirum ; quod in fſeriebus - noſtris dari 
{apponitur terminus tum Prunus, tum Ultimus ; auctuſque numerus terminorum 
orirt fupponitur A multitudine terminorum 1nterjectorum. Alterum ; quod de Ra- 
tone hicagitur,. non de Ditterentia comparatorum, | 
Exempl: gratia : Cam datum Triangulum cum Parallelogrammo circurderipto 
comparamus; dart ſupponutur, 'non modo Pundtum Verticis, fed ctiam Baſis utri- 
communis}? & communis - alutndo. Et, pro. #qualiter auto rectarum 1nterje- 
om numero, mint {upponitur fſingularum crafficies ſeu altitudo, Nam, quz 
Refiz dicifolent figuram complentes, func potius tenuia Parallelogramma, (redtis 
"Hs "- --onngry ). quorum omnium Craiſinies ſeu Altitudo, xquetur Alti- 
>: Figure: £ 


# 


Noninterim diffiteor, quin augeri continue poſfit Trianguli Baſis, vel Altitudo, 
ye urrumque; vt fit, datum Triangulum, quantumvis Latum , & Quantumvis 
Altum. (Quod interim preſents confiderationis nonelt : in qua terminus ultimus 
dari ſupponitur, pariter ac primus. ) Sed, dum hoe fit, pariter augentur Parallelo- 

amm circumſcripti Baſis & Altitudo. Indeque augebitur quidem eorum Ditfe- 

; rentia, ſed Ratio manet eadem, Quippe eadem eſt Ratio Trianguli, five magni, 

five parvi, ad fib1 circumfcriptum Parallelogrammum ; utut audts figuris, augeatur 
earum Differentia. | 

Sequitur autem Clariflimi S7armziz Epiſtola, icrupulum illum (non ſfuum, ſed 
alkerios cujuſpiam, ) proponentis ; meaque Reſponſoria. 


' Reverendo, Clariſumo , DoGtifſmnoque Viro , D. Johanni 
 Wallifio, SS. / heol. Doftori, ec Mathematum Pro- 
feſſori im Academia Owontenſi Celebratiſgims ; 

.*” Hautori ſuo Obſervanao ; 


Johannes Chriſtophorus Sturmius, 
S. P. 


O N parum equidem mihi gratulatus ſum, cum humantſſimas Tuas ad 
me hteras, anni ſuperioris Menſe Septembri Oxomz ſcriptas, ſub ipſum 
exitum ejus anm accepiſſem; quod in Mathematici mfignitiffumi ac tota 

obe celeberrimi amicitiam etiam ultro aamitti honort mihi ducerem haut exiguo. Et 

ſane, /i prevenire in. hoc commercio /tterario non ſum auſus, preventum reſpondere- 
quantocyus, fateor, omnino decuit. Aliquam tamen. huic mee taraitati paratam 
apud te fore veniam ſperavi, i reſcrviſſes, ex humert pegiculoſa luxatione ineptum 
me primum, deinde in hunc fere diem torpidum ſalttm, ad queuis obeunda mune- 
ra, corports guodam vitio ( quod animum ipſum una tangebat ) urbanitatis & ami- 
alie kges neglexifſe : De munuſculo leviden/i ( parte Collegit pn T1, 
nn gone habeas gratias ullas ; quandoquidem pro Ptolemzi Flarmonicis egregie 
eTe iluftratis plurimum tibi dudum debui, ac debeo etiamnum plurimum. Quam- 

abrem quaudo partem 1, ejuſdem Collegii Te non vidiſſe, etfi vuidere cupientem , 

cepmoſeo ; curabo, ut hac etiam, qua licuerit primum occaſione, per noſtros Merca- 

laes adTe emittatur ; [i nih1 5 3 animum. ſaltem tib1 mſerviend! cupiauum com- 

Probatura, Caterum eadem nobis oft & communis querela de Bibhopolts, quo fit ut 

w/ira guoque aut non deferantur ad nos, aut ingenti fint redimen etto. Con- 

tamen hatfFenus eruditiſſima Tua ſcripta, Amicorum indultu, cevohoere, ut puto, 
| omnia. Ac nuper adeo ſcrupulus akqus circa Infinitorum Arithmericam 
ab Amico quodam injetus oft; quem an rette exemerim,-aut quid in reſponſo meo 
d/iderari queat , ut judicares, ( videbatur enim ad Te pracipue hac res pertinere,) 
anrover fra: am infra ſubjungere biſce mets conſulium duxi. Yale, Fir Cele- 
berrime, &y Vi Tickrmanmy increments. — ip re guogue 1uts th- 


) ve porro, magno 


lerure conmodis poſſim, utere me queſo pro nutu & arbitrio T uo. 


Excerpla 


ALGEBRA Cap.LXXIxyi BN « 


| Excerpia a literis Menſe Maio 1685, Lipfia ad me ( Sturmium ) aatis. +... 


« Non poſſum non ſuper Dubio _ Te conſulere, quod evolyenti Arithas, 
« ticam nr xggdben Clanffimi #/ Mi/ii ſubnatum eſt. -Enunciat ille, p21. 


« ox infinitam quantitatum in duplicata rattone Arithmetice-proportinahum, CY 


eſſe ſeriei 


: E rinue creſeentium, oy a puntto ſeu 0 ichoatarum, grnooes 


« uantitatum, maxima equalium. Idque , ut foler, | one Probat ; expolity $ 
” A quouſiue cjuſmodi Fan uſque inter ſe collatis Ex quibus comparer, qu | 
<« Jongius tales ſeries extendantur, eo propinquius rationem earum accedere ad Syh, 
& tri memoratam ; adeo ut tandem excetlus ille, prioris ſerie ſuper —_— ; 


« tem poſterioris, evaſurus fit quoyis afſignabili mor. Exempl: gratia; 


nk ” Exceſſus eſt} ſumme ſerici ſecunds. 


1+1=2 

4 thecs, lone HH "OE 
4+4+4=1z 
o+FIT4FT9IEZ4.,. : 
9+9+9+9=36 oy 


o +1 +4 +9 +16=3 , 
16+16+16+16+16=80 * 
CC: GC. 


& Atque hic, verum quidem eft, Exceſſum hunc ſub ratione ad ſeriem poſterio- | 
&« rem confideratyum continue minore _ minore fractione exprim ; ut, fimm- 
em ( juxta Ha/ii/ium ) evaniturus fit. At. 


<finitum fic imminui intelligatur, tan 
&« yero, quia 1dem exceſlſus, quo —_ excurrunt ſeries, abſoluta ſua quantuae 
© continua incrementa ſumit, ( ex 


_ _— pro n1 b w5 
« {ic liceat appellare ) contingat velut expirare, hoc elt, nihilo zquivalere, 
© admodum enim alias, Geometrica v. þ yrs} Terrz non lt ; quz 

_ © aſperitatibus deturpatur, licet hz Sphere rationem quam minimum aut ni 


| bent: Sic nec hic exiſtumem Geometricam & veram haberi debere ſerierum aruit 
© rationem, ubi demto earum alter ( primz ſcilicet ) ingenti, (quia infinito te 
© mero ( hocelt, exceſſu ſuper 5 ſecundz ) partium, ex quibus utraque conſtay a | 


« demum ratio exatta redditur, &c. 


Reſponſum meum ad propoſitum dubium. ( 7zteftige Sturmi ad Liplienſem), : 


Quibus equidem 4p quod reponam pro Clariſno Walliſio, preter hec nitilhs 
beo. Non exccſlum 7 

revera m imfinitum creſcentem) ſed ejus Rationem ſeu quantitatem Relatan, 
, uti vette loqueris oy ipſemet concedis, ad eandem partem tertiam vel ad 


' totam ſeriem pofteriorem ( utpote in mnfinitum ——_—_— pro nihils tanden © 
repmrari poſſe, ty hoc ſufficere ad ſalvandam demonFrationem ; illud autem nm 
requiri. Nimirum exceſſus ille Rationis, quam bahet ſeries prior ad ſeriem pole 


riorem, im continuatione ſerierum magis magiſque decreſcit m infinitum, Co 
Flante quod ſeriet prioris, ſuper ſeriet ſecunde partem tertiam, abſolute & pſt 


Zuo Creſcat ;) a” exceſſus ille abſolute ſemper creſcit, ſed cum perpetuo mierm | 


habitudinis exceſſrue decremento. Qua nimirum ( quod inprimis attendendim) 
exceſſus quiaem itle ſupra partem tertiam ſeriet poitertoris creſcit per nun 
3, 4 Oc- Sed ipſa pars tertia multa magis creſcit per '$, *5, 4, oc. ita ut rall 
priorum ad pofteriora infinities decreſceus pro nulla tandem ventat reputanda.” 


1d guod hoc ettam modo porro declarabo. In primo caſu, ſumma ſeriet prime 


1, ad ſummam ſerici ſecunde 2, dehbebat eſſe ut 1 ad 3, ſed eft ut 1; ad 3; «det 
gue exceſſus !. In ſecundo caſu, 5 ad 12, debebat efſe ut1ad3;,;. ſe oy 


2.8 Þ : 


utione enim patet creſcere eundem per num : 
© ros Arithmetice-proportionales, qui a 3 per ſingulas tertias alfurgunt ) non fa 
6 194. 0g pron exceſſus llle, in infinitum revera creſcens, in ax ge- | 

o Teputari poſſit ; utut quantitatem ejus relatam ( razzomem 0. 


ſertet prioris ſuper partem tertiam poFerioris (wn | 
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je, i; F grave 101 = cam etiam' demon ationem, 9ua eg9 fol idem Theo- 
rem firmare, gn<gue ab flo tuo ſcrupulo hbera, ut oper, prorſus. oft, bic ſubjt- 
os Apt, exemph gratia, fron  Progreffronts -terminis 1, 4, 9; reperio 
ſonar bor ad fummam otidem maxime aqualium c//e ut 14.44, 27.; hoc 
o (aringn: depo per g ut 194, ſeu 8, ad 3; hoc eff, ut "We & ht 
licato deinde termmorum mumero, prior 91. ad | pofeeriorem 216, ( div 

ws utrinque per 72) ut 1 +; + ad 3.; Porro duplicato terminorum nu- 
mern, ſumma prior 650, ad poſteriorem 1728, ( avi 0 uttingue per 576) ut 
* 1+ th; 44 3, Or. Decreſcentibus ita perpetuo adherentibus unitati fra- 
Rintbus, prioribus four ſut . adirmdia, paftericed dodrante ſeu };, ita ut ſum- 


S, ad tatidem maximo 1 ual, wt 

ſy ot ximo ms - w 
-S. 

th ef, ut 1 ad 3. Waz—} —j—x6c. ibm af=> Ed —F# 


dem porrema ta fri 4 facile demonFiro per ipſam regnlams a. 
emnetrice-proportionalia ſt in ſerie rattone. gt  progreateritium 
31 if & of ( termmnts adeo. inter ? i & © merjacentibus anfinitis ) termangym 
dine inverſo primum, nempe 0, Jubrraxero " ain LO gone nk + diviſero 


7 nomen rationis wntate minutum, hoc. , lon yr 
7 b 1» » Of; aqaalen |. "tv? li i chan of 
tin untverſum omnion erit 3, at —L—z— or. crit 1 — Þ 


þ 
bye eft, =o. Stemiltter 1 zu (eric ratione 7 rogredientium t is fs + ot Oc: 
a x ifs ( entergace adeo inter ppg clones; is) ſt: þ rob cath 
hunc ordine inrverſo primien, ci” traxero ary yes Aron pr 
were | | nomen rationis unitate minutum,: bc et per 3, babebo ſummam..in- 
Airy additoque ultimo 5, finnma in univer/mm omnium erit oh; hoc 
et... 8 | n——m— js Oc. if ons} wn Fa 

us —_ Sturmus. 

Gu ſic Reſponſum elt. 


or: in Pr 2, £qupualet Sſmmiliter nihylo. 
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amo Spetta ue Viro Domino Johanni Chriſto- 
phoro Sturmio, LE nkſu hie e&& Matheſeos Profeſſo- 
11 Celeberrimo m kia Academia Altorfina. - 


Johannes Wallis, err Savilianus Oxontz. 


Funti 2.5. 1686. / Sf. vet. Oxonte. 


A: i hodie ( Vir Eecderrne) res ruzs Humaniſſinas (quibus die 
10n1$ non ori Clariffimo Viro 
«D. 7heodoro Haak, Londyo canfniſls . Mikuqve or quod livers 
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ALE GPBRA Cap. ENXI9 
perio ni ris ann 1 ('\codem med:ante Varo Clariſfirtio aq '7y | 

2,\E  difpheveoine; rantique #ſtimaverrs noftram amxitiam ?'q V 
« ante demerueris ultri:d6no, '& porrodemeriturum polhcerts, Condoles mig 


LI 


< nunquaneperventetur 1 infinitum,?) "Quam confequentiam nemo, \ctetlo, mi! 
« negabit, qui Fxbirf7omm doCtrinant, EFuchdi, Arehimed:, reliquifque Mate! 
<matessfamilarem, Hon repudiat:%, Ecquid enim alittd eſt quod agit Chimetes | 
«<;iertbendo: ( vel\circamfer:bendo Y regularia  Polygona' Circulo'; \inde; he arg 
« endo," Quon:iam+ quo plura fuermmc-horum Polygonorym Latera, co 'propits ac: 
&« cedit continuo tum Area tum Ambitus Polygont;'ad Aream AmbirumqueCreali! 
« ;ta ut differentia tandem futura fit quavis 6 minor : *Ergo, f1 in infinimm ſup 
&« ponatur continuari .procellus, coincidet tum Area tum Ambitus Polygoni (lax: 
« rum numero-infinitornm ) cum Area & Ambitu Circuh, Et quidem, «x. prop. 
« decint Zachdis,"( quia titirur Zxhauftiomm doftrina'): demonſtrabitur ne 
« ſaliter; Quz ita continuo convergint, at 'futura fit differentia minor quayistat! 
©*&z, fm-antinnjm contitmantur, contcadent. VS 15400, 440 1 AR 

«Cumiigirur, quithune' {crupulum'imjicit, agnoſcit blero, ( ut prop..20. demiy! 
« ſtraturn; ); Rarzortemie"ad Subrriplam continuo convetgere, ur/ cam fupentin! 
« firoexealld' qui quovis dato-minor 5 :* Non video quid*ulkra hxreat. Raton 
« ;*\Non obs agitur de'feriernm Difterentiz ( ſubduCtione xttimandy: 
« ſ{&d&arandem Rifione (diviſione'zſtimanda.)"\Quoda Te oprime obſervant: 
«eſt. : Br-quidem quod-ru hinc, pro me; dignatis &'tefpondere; mihi certe vi 
< ryr-tamjcxacte ſcroputs- ſitisfacere; -ur\non videamquid'porro diftu fir opns” 

<:A&dv: tamen -(-qvd en qui hoc:objicit non attimadyercifle credb Y' Sens 
© ſtras*(nod ex. tow operis'procetiu-liquet ) tales*efle; "tt non modd' terminus mw 
«© nimus(quem'o refert} ſed '& Maximugs\tarus eſt :*Et\rreftens multititdo; de inter! 
« palneiMyend. «ſt\Adeoque Exceffas ſupra Sttbtriptum, non (quotpuralt# 


«(Nee 6bſtar, quod ab\ahis'probetur, nwnquam occurfuras ; nam hoc'eo', quot: 
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<:d#turifte ) 1 influ; revera ofeſeihyAed decreſeit pro creſcents 'ttumero it! WY if: 
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 JAXXNIN. ALGEBRA. 739 
+ «Santo in Cono Circuli quorliber zqualibus interyallis diffiu ; eiſque infiſten- 
| «6s Cylindruli-zquealti, ( adeoque in Circulorum ſuorum ratione, ) figuram-ex 
«Cylmdrulis-Cono | circumſeriptam complentes,*((adeoque Cono majorem :.);quo- 
«rom-minimes pundto Verticis infiſtat ( —_—_— o referat; ) Baſt vero Maximus. 
 & Totidemque, -maxitno. zquales, complenres Cylindrum (figure. ex. cylindrulis) 
 6:reumferiptum. Qui quidem-Cirevh ( adeoque cylindr aiding: bi circulis 
cjnſiſtentes Aunt, 1n 'Cono,'1n' duplicata | ratione diametrorum; ſunt ut 
C0 4) 2; &c: In Cylindra autem,” maximo-zquales omnes. | Dicoz KC lindruli” 
«(ine urrobique' bin; ratio eorum-in' Cono, ad cos qui itn Cylindro, exit+ ut 
hob 2=1;/ad 2/5 I. = 2.''S1 tern; erunt; ut © + x + 4=yx, ad/4 +4 
£4. 4 =1%+ $1. quaternt; ut. 0 +1 4 +,9= 14, ad g+9+g+g=36: 
&i-qain; 06:0 I+ 4 + 9+ 16 = 30,,ad 16+ 16+ 16+ 16+ 16=80. 
«5; ſent; ut o 144 +9 +16+25=55,ad 25 +25 +25+25 +25 +25 
«—150.-* Et tic \ Ratione' 1ta ad -Subtriplam continuo convergente, ut 
 Cexcetfus. evadat \dato minor ;- ( quod prop, 19,20, oftenſum eſt.) Ergo ( per j 
«xxtiauſtionum doctrinam ) continuato in infinitumproceffu, evaneſcert. +Quod F 
%jar-demonſtrandum. Nec video, 1n re manifeſta, cur.quis hzreat. | . 
-;4Verum | quidem eſt, Rattonem ab initio majorem efſe quam ſubtriplam ( & 
*{e-quidem. oportuit ; quia  gura ex Cylindrulis circumſcripta: Cono, eſt Cano 
«major: ) ſed -continuo decreſcit-prout creſcit Cylindrulorum: numerus ; ( & fic 
| $ppormutt;.quia-fic, figura, ex Cylindrulis circumſcripta Cono, propius accedir ad 
«Comm: ) donec ( aucto 1n 1nfinitum Cylindeulorum numero ): evaneſcat; -{ fi- 
- &urg circumſcripta, tum tandem, cum Cono, coincidente. ) Quodque hic ſpe- 
"Wgatim de Cono demonſtratur; ibidem ( Arinhmertice ) demonſtratur univerſa- 
|  ®Nec fraudi elle debuit ( Clar. Viro qui hec objicit, ) quod fic excurritur ad 
 Calares & majores numeros : quia in Majoribus numeris potelt elle nor Ratio : 
| «F{icut, in figura ex Cylindrulis Cono circumſcripta, quo plures ſunt Cylindrult, 
" &funt quidem extra Conum p/ares exceſſus, Ted minus exceſſunm ; quia plures 
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* Emmutuli, minus ſunt, quam __—_—_ magn1:.). Ratzo autem eft quam hic vena- 

"*mor, (nog vel multitudo vel magnitudo numerorum quibus Ratio 1Ila deligna- 

-©tur:) Ea nempe Ratio, que eſt inter Apgregarum Creſcentium, & Aegregatum 
« | ns 


7 «Sd nimius videor. Tu autem Vive & Vale ( Vir celeberrime) Tuoque fave. 


= Camantem ego literis 111israptim reſpondebam ( nec longa diſquiſitione opus 

: Non putabam ad ſingulas minutias deſcendendum. Sed, mutlis reliquis, ad 
ondebart quz ſfutnimnam negoti1 ſpeCtare yidebancur. 

ZKloqui monuſem C1. Sturrarum (quod & tacite infinuatum eſt ) 1d eum Amico 

(ubitanti conceſlifle, quod ego non conceſlerim 4, nimirum , ZExceſ/um ſerie pri- 

me, fupra trientem ſecunde, revera in infinitum creſcere. Id autem lecus eſt. Nam 

; tus quod ſupponitur ) terminis primo. &, ultimo ; exceſſus 1ille continue de- 
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Feſeit pro crefcente numero. terminorum interjectorum. Idque eo uique ut eva- 
Cm, citra infinftatem,' dato minor,” Adeoque cenſends eſt, infinitate per-. 6 
#, eyaneſcere, Sed hoc, ad preſens negotium, ( quod & ple notat, ) non erat | 
dittu necefſarium. Lads 
. Trew; Cum re&tiflime reſpondiffet ; Non hic de i Exceſſu ſeu, Differen- 
WH 7 inquiri, {cd d& carum inter ſe Ratione : atque hanc, legitime demon ita 
\W a lm continue convergere, ut inde diſtet ( citra infinitatem)- dato minus : 
Sbdubitare tandem videtur, propter a/iquid aghuc Unitati adharens, quantumcun- 
que minutum. Sed nihil inde metuendum erat. Nam hoc ſemper : elle -oportet 1n oy 
omnibus Zxbauſtionibus : co quod nunquam pervenietur ad tafigira 1.-Sic cum 
Archimedes Polygonum circulo inſcribit, aliudque circumſcribit ;-erit in altero, 
| +0] ITT ng laterum , aliquid defefFus ; in altero, akquid extefſws ; 
| | me t:ReQilinea Polygona : | ſed: Ylud Higuid perpetuo decreſcn,:; prorere- 
-_ numero laterum,: ut 2 evatlat; hos Ween rar ; 
* Nee'prius tamen deporerur' quam, infinitate peratta, degenerare centeatur Rectilt- 
. neu 1; Curyilineum. -Id.-autem tum futurum concluditur, {i , dum adhuc ma- 
rome ilud fhkguid perveniatad-dato minus. Er fimiliter in. omnibus * 
naultionibus. no] P51 2 Hha;e 
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quo. | 
no/omnis (6 adhic reſtart ) ſerupulus eximatur; Becky 
likes Var Denags Quo on rar ys dubitantem, ad Scho/zu prop. x82. Fit] 
fon. pap. 158, Nam prout, ad' prop.'19, 20, 21: habetur Inductio ration 
dentium ſubtriplam, ſed quaram exceſſus continue decreſcit ; 1tz in dio Schals 
fimjlem-conſpiciat Gathone a:{abcripla Deficientium, ſed quarum Delay i 
rivex-/deoreſcit in infinitam. | Er utrobique ita continue acceditur ad ſubtriplayy 
Excefſus illic, & hic Defectus, eventar tandem, | eriatn citra Infinitatem, (d at _ 
nor';.adeoque, 'tranſafta  infinitate, cenſendus oſt evanelſcere. - Inchoamine: i 
jatho ab T,-ut tarts ab 0: Ninurum, | | © ag 
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criangulum repraſcntat ; quo loc 6 fit ubj ny Al ule | 
grammum;:hic Cylindras baſi conveniens'; uidem tum Truncatio, nm Gp | 
unuatio, 'tranſifa infinitate, una oum | oma 

\Cutnquerum Exeefſus excedentium; tum bs deflentin E ———_ 
creſoar, ut;/icitra'infinitatein, eveniat.dato minor z//;cenſendus eſt;  infiriirare als : 
adajivevaneſcere. ''Quip Quippe, quod quod-eft.omnti camquanticatem Encedeats Mis, 
&o om Fade Deficiente Majus, eſt expolitz Aquale. 131 * 
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AD AL GEBDREA 
| oftenſorum, utrumvis mihi ſufhciat ; melt, {1 fimul l 
SF .- fatisfaciat vel maxime ſcrupuloſo. ym. {ny RY 
mY cums; -inquam, mihz = _— CO 6 pantie con Verpeari je 
| jad expolimm pgs 24 ogy” \' pil V Df .&V Cltra pp m 
""4ato! : cenſendus eſt (\infinitare tranſafta )evanelcere. .. .. ain m) 
"oY Dig RN pentn in —_ Nam hieri poteſt ut gonvergentia fi quz ali- 
andocelſet, tato: tranſitu in icam parteny,, (.ut cum duz rectz  1ta con 
guar ute tandem Sen bein :n  tnfinizure a canyergant, ut tandem 
minus .diſtent, nec tamen!. citra infinutatern Sn, Ah, CRronr: fitin Hyperbo 2d ſu- 
| Ama, ) ccaſenda ft ca diſantia nde 
| zi$ed, citrainfinitatem, neceſle ef} W uid = ſive; Exc 
ſens manea- rage au amb ti) BARB _— © tf AO. It - 
4m. Adeaque tantum abelt ut demonſtr | 
aeſf five Defectus elcens, ( qued metuille node Yi oh Tag 


% ad cam neceffarius;. cum- alias non fieri poſſet ACT MM 


diſerte moneo, quoniam alios etiamviderim (qui ad. Serra. hand 6 nagw- 
$ or lars arcenderun ) ad eundem "NOR oftendere rachpes | 
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CAP. LAXX, 


-Dr D Pollial Traftatu Ad Arithmeticam 
.. Infinitorum, \t FI 


OM. 'Tractatus hic: ſab Prelo erat; ( Anno 1684). nagne ex Pate ab- 
folutus; accepi, favorg Clar. Virt D..Z/mae/ts Bullalg,, ad me tranſaul- 
lum, ipſius acutum aus, cum _—_ euro +44 Arjibmeticam Hainite 


a ng de mea Arithmetica 17 arg, cjnlaue Authore,, noh ranqum , ng: 
| rifice loquitur: Sed &, amplo:V umine, {LQMIMERAFAYM 11-411 1 1 : 

| torum agmorum opus. Tbique reapſe 'oltendis,, gugd.ego- breyityr 1lingay 

' Nimirum; 4d quod ego pauicls Schedis deſ deſcripleram, materiani lup 

| mlongun protrahendum fit. ro more ſuperioramſeculorum) prolixo Volumim:. 
1ta polſetan longum protrahi {.zp Definitiones ; Lemmata, Problemara , 
Theoremata, Oaniletigy Y; ve. ording/Propoſitiones diſtin&um, ) ego 1n ipſo 
| oferis decuru | —_ Une hd ſi det id GT rem in 


\ Js contrahendo 
_ brevitee exhibendo ; una 


2 el 

| nyerit,).- ens apt anapliay 
 %Ner.quidem Inge pregern! ue enim: int _ tut 

| tum poteram percurrere, ) quod Dottrinaw inibi 1 bs ey, 51 ir Clarifſimus 
Mat ;ſive-ut minusfange, five ut non ſumme comprobat ;) 

lam - means; mm 07 ra naar TY Fw ut non FKenten 


©Quamvis enim Alemonſtter apc, fo Method Serierum lic ordinatarum ( five 
| Unizwum, Ain _—_ , eg eſſe quz aflignaveram ego: ub1 
| 4 o8{ ſit, 1,2, 3, 4, F, aut G; : (nie 
bow proces Si ED Bypodne.d , ſep numerus dunenſftonum ſecundum 
quaz) procedignr: j:4uajor feats: m—_— ) aut intermedius aliquis\( ut 
Pye: ) aut adhucanmegty&X uby.2, VA &c. ) Oportebit v cn; pro- 
odmnesſoponere;. (fie ut;non wtiles, five ut nondum demonitratas;.) vel 
ationi ſpx 'hafRtenus Ars x _ ſubneRere ( mez ſimilem Jd 
yg Nimrum, .Caunmguc em: ptrmm Tit, ejuſmoadi Series Tufinitas, ab 


o inchoa- 
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ALrGcrwur A: Cap.1,) 84 
© rhchoates, abi Pt Jonts \ Expo) ens ef 0, Ty. 2 3, 4; 5, © , efſe, — 
Maximum $a at I, 4d 1,2, 3, 4 Ty 6,7; hoc ef, ut Tad: Exams. 
rem effponis uno autFum-: ( nec ulla ratio | at appareat; 'quin idemfa 
tarum fit de Peteftatibus ſuperioribus, aut mtermediis:) ut conclhutanus ant... 
ſaliter, idem 'pariter warn e 11 cjuſmodi qualthis progre/frone, Furman 
habeat Exponentem ote[tatis Cound ua procedizur. pa atque;: «lt, Pit 

nus ego Elim intelligo, jus opepis S. - * = Ws 
| Adcoque Doftrinam inibi traditam' adm cilley uit fanam fol (& Ki: 4; Ho 
laudat "ut egregiam & ſumine.ytilem”; ) merhodamque - Rr an, per Indus 


c 
nem admitut etiam ut fſufficientem, (cam tandem adhihens iple, ) ut - 
ſtimer potiorem. Tlud tantummodo: fubindicans ; quaſi DO {107 10vena BY 
apprime utilem, ego minus 'honorifice wractayerim Re as  Hierverit :1idhy nW 
contentus fuerim cam breviter & ſuccincte madere; ( {ed & fic alutblent =”: 
itz, ) abſque ſolenator? pompa & apparatu (,quam- is attecianc aljy, ): ungees MY (4 
—_—_ '& magis auguſte prodiret ; os eo in co um produceret Proofing. age 

_ elegantes'( ut Lemmara,/C6rollaria, {imiliaque; propoſitions 3 Bs 

ſtipanria, __—_ in compendioſo' procellu latenrabſconduz. ' x. 1.14... WM le 

"Thinks 1gitur 1ille mihi, 'operique meo, gags: exhiber ( labore graviin &. "Go 

ſcepto, Tem hw ampliando, illuſtrando & ornando ; Letorique exubendo & Sh 
demo o propoſitiones elegantes varias nub larentes. 


Eſt igitur cur ego ei ob hos luſceptos labores rependam grates. Eoſiue divom:| 
Baer ory Ei5 ordfimiti quibus hujuſmod: proceſfus explicari magis placent, +; 
Non potfum T0000 experere- (/neq x »-2hnethn ood «ut dem Vir Clariflimys & 
Mathematicus egregius, ſtmilem in ſe tuſciper rem, pariter ampliandi &lly.! 
__ Tra&arus 1 tes SEES Atthbacticubl Sn Part Geert v-: 
ſcripſi. Nunirun, De De Cifſoeide, De Lineis > ſu an; 
fond: (9 Com EX te es Quibus magna Copa | "hwj 
rum Geomerricarum fimil Methodo confertim congeritur. Quippe curd? aa 
ille brevis tam grandi Volumini- materiam fubminiſtrayerit : tier: non porelhq T 
——_ opus forer , reliquos fimiliter .ampliare. Sed ( npeniien vratus-.0h 

pecimen'in hoc 'uno* exhibitum ) aliis permittere:(quibus otiumeſt, ar 
_ age Aibore Enal {e 'exercend: ) -idem 1n 1llis onimbys, corumve: aa 
edi. Qui 'materiam Luribus adhuc yoluminibus Farwbe a.n 
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Ego interun- Doctrinam hanc (wk gurs 
bus faltem fimplicibus ) ſatis fi Cann 
4 +00; five: per ea quz primitus . ex Tang 
1:1 five quz nunc- addidi, five quz Clar.ht Wl gory 
/: -- haldus in -ejuidem confirmationem cont W nec 
AER; ERS z li. ' Procedo, igitur { ſequente. capite)al W cure; 
PET | FG duarum -plurzumve ecjuſ{modi ſericrum gs Qt 
| | od lm per i++. & —, ( i WH foblu 
; O | war tamen, -cum poſkquam + BF 
RY | 9 þ + funt- ſcripſerum, yn Ly 
PEN | : ron ray 10 cjus: Prop. '14', 45, WI acitce 
| ; { : 6 , partis ſecunde hbri quinti (vbiuk WM fu 2 
; .- Paraboloeide Cubica agitur ) -pauca- rper W um 
SET 1 rim quz me pecant ; liber har pabee «F 11 
3 | E. — notare. * WW vero, 
4 O * Cum ego Parabolocidem Cubicalenis mus ( 
; '  definiveram, ut Ordunatas habeat DO-({a WW bole 
AC) m-Su ta ratione Diametrons W cit qu 
4 208 interceptarum i CO: (n 
ws in m_— ratione 'T. x rupee: Cn 
F | - ejus 'inventa pun 0 " 
fy þ ESE onal. 
;» J.< Quippe, ſumpris in Contingente "Joup JF 
; 4 v, 'AC C, punctis C quorliber, ( EISTY, 
Ja +. ant inzqualiter inter 1e dufls) —_ "1 
| s =" 5 © plicentur ( diametro ADD rarallelz) 3 HI 
EE FOE ' tidem red CO, in rearum AC raja "of 


tripheat Y ... .. 
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: Gp. LKAS. AA 51 L- Gt EBiRfOA, 
7 "ciplicata, ( hoc eſt, ut CO, CO, {int ut Cubi retarum A C AC,) tranlibit, 
* *ocr OO puncta,..umperata curva AOO. 8 | BUY 
* Cumgue bvyus. Jaws-rectum / dixerim; cujus quadratum 7, in diametrum 
1ntercepram AD=4d duChagy > Aguaje lit, aply,c ». Cubo ordinatx D Q = p: 
Hoc dt Il{=p*. Nemo non videt , datis 4 & Þ, habert ſtatim ]/= £ 
oc lt; ſ6pajl\FOrdiee Cgbuy appliceris ad ſuam \igratyqumt Incercepram 
7 per TH TN Phe Gdcwum er [rene Ut aka {ic 
opus cur querarur ( ad prop. IF. ) me nec inquifivifle hoc, nec preſtiriſſe. 
= lngueplebre (pociof Eealb, demonftraveram { G6 cott8leit ple] TH 
gentem «F (40 exttemnn 'Ordinate Pe) vecurferam 1n-F > Matnietrs PÞ' - 
unuare, h I AF=2PA, ſea PF=3 PA: non eſt cur queratur 1lle 
(ad prop: 16. ),1a'X me C COMetrICe non eftectum, efle. , Neque enim 1d X 1b1 
agebarur, ut dotften 'quo'patto Demonſtraribies* Algebricz ad, Eifetioh 2 Geo 
- merricas revoceArdr: "TScd 'meque id minus demonſtratum exiſtims,” quod ſpeciofo 
alculo demonltretiit. '( Quippe ego demonſtrationes Arirhmeticas, ubi ſuppeunr, 
| "Geometricis longs prewlets; pt 11mpliciores, magis abſtractas, magiſque univer- 
fales.) Siquis althtmodi demonttrauiones atfecter ('& abundaverit otio ) per me 
heet, accommodet: ape. Wm nome! | 
-— Quod paritcr reſponſum eſto ſicubi alias ( quod forte hat) paria conquera- 
; 91.8 BR $4 3.25. ; fart 3 -J3k In £ MN Oft5, 1 
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b Qubd atchy anariadvertit Hlleg di Parabolbeidis hujus Ditahetrd% Eg ante nota 
ray & EncAddveran; libro dudumedito. | | Fey 
 ZQan4l6'aemora (ad Prop:126: ) Parabolani Cubicam Xehaetis Angels Ric- 
aCardinalis : alia 1lſa eſt ab ea quam ego Paraboloeidem Cubicalem appello'(icu\ 
& Ordiagtarbcdti Ctbi fint' Diametris _— proportionales/')' nempe, eaquam 
| o- alibi ( fi ra, Cap. 77. ) appello. Sericw, zalers : ( cujus ego tum aream Figu- 

$39, $5.44" TILES THSCY W95*/.9* = +5 if *; z w C - SELIES $7 > 
| alibi dimenſus ſam : ) Quod ipte- non \videtur ani- 


FF tum longitudinem Curyzs 
_adyernlle.. . Opus nimirum:Ordinatz. {int; inceliametrorum , ratzone /ab7riplicatue- 
Fphoeia; ( hoc. vit;! Cubi ordinatarum, quadsatis Diametrorum;,proportionales;.) 
; --dongn fg eg) oe 1, Nam eadgem-Curya cruntbi Chara- 
Sram: cur: Reg;ialtem ditcrimame,) quod alter.rcſpiciart diamenrum. ad Coneayam 
urge. pariempoſitam ; alter, tamezrum ( quz.&Tangens eſt), ad curyz. partem 
Gadvexam: quales:ſynt ( in. parahola quadratie4) Diameter-gommuiniter ditiay; & 
';Tangens Veruci:;;-Quz ad diametzun lam applicancur Ordinatzz,{unc in diame- 
goguny ancerceptagunt-rauone;Subduplicara ;. que ad | 2a. dovang :Merticis ( utdia; 
man) applicazitur,; 4itntin tiexeeptarum/ratione.Duplicata. Er pariter inialus 
as... Quod neſcip an ante, me,nataverint Ali nvu hom bo bn 
Qlfftuque \Paraboloeidis Seraicubicalss rum Argz,tum 'Tangens,;eidem legibus 
ſoblunt quas de Parabolis & Paraboloeidibus unverfiry tradidl.: -Eft tique- ad -Pa- 
Plleogrammpnt,cirgymicripmm, area figurg ad concavam cury® pariem politayj ut 
Ya6s; Que AN JAfe CONVEXAM, Wt 2/ad 2. ; i{, Nempe, utrobique, [ur x ad expo- 
ater feriet plus uno : 1hheoquyiderniur x ad! 77 \Lz-eu 3.ad-5y; hic; ut 1-ad? x, 
ku2ads.} Er PF (diameter produtta tangeati' occurrens Y:ad.PA (diame- 
trum ) ut 3ad 2. Item CG ( ſegmentum Tangentis in vertice, occurrens tangenti 


«#1nG) ad\GA-wraP, ut 2 ad3. ( Nempe ; illic ut 3ad 1, ſeu 3 ad 2; hic 


A a & Lad 9% RAS _ Kb a DA IS RTE” "= - 7 _ * ” Se. _—_- ' Sa 
: 2 oY get 4s . Me, oe bs SA. we EE a >, Pf "hs ._ __ _— —— SART. <> wt} 
fi . *, 6 OI YS [ DEED TT ae; A EUR” ge fo s Oe, 4 fat ON Fog af 


WJ vero, ur} ad x, cleu Zad 3. ) Sed & Curvamviplam; ad Diametrun, .cile: oftendi- 

FI us (prout fiiprga-dictum elt, Cap. 77. ) in ratibne:cognia'; nimrum (utieſt Payg- 

| bolz truncis wad parabolam, ( notus ad notam. ) Quz prima eſt'curva'cut oftende. 

I fit quilplam ayqualem rectam. Scd de his hactenus ; ne nimius ſim. 
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BJ uz 

De Aud aut Erin 6 Seriebus connexis. * M oli 
| | hens, f | 9s. 

Adem de Sericbus ; Infiniri lodrins, eſt (in, Infinitorum Arithmetic) yore 
ho plate Setngbus' phe — connexis: PTY 


| adT + odd. 
Verbi gratia. | As Ln” F.:5 15748 MA, oy” 
auQa Serie Quadratorum. | 24T bs 
| ek 14 Rae 


Uſque ad DF+ DD. "Y 
Suman, 1D 4+\mDD. = 


— von 0d4+14+2 d&c. et ( em 'meam Propoſitionem fu 
ditan ) = 25D adds R (per gran 147 +24T &c. =jmDI." 

| ſumma prioris columnz. Item odd+1d + 4.dd &C. =1mDD, Que & 
wry dmorNs columnz. Ergo'3 mD 7. + DD eſt ſumma fin Th 


Fed / Quantitates ſunt ut Quadrata Ordinatarum in Hypajs 
LE eg Ubi Z,T, (latus Retum & Tranſverſum) func gu 


LEES. 


— ST oro men 6 fcc ta 
ut 0,1 nl ſeu 0 # wa quarum maxima fit D, is 
meter ;' Guadrata © rdinatarum equalibus incerſtiis ſumprarum _ 
_ ; erit ſcries eerie quan in ras Hyperbolic expoſita. Er, —_— bo! 4 


} ( urpote in diametrorum ful 
Gameconum a ratione IN=_ ut carum quadrata.). Sunt-aurem'1 = 
= Xs cjuſdem. baſis & altrudinis ) oh + 

nguli.--E ad ejuſdem. baſis & altitud oy 
rs Bans ” 2 ſunma ad ſfummam 'horum; ſeu, ut alli omas a 
Hoc eſt, 'ut imDI4imDD, ad DT nl 
mam we f +3D ad T+D. 69 
| - : _ _ _ ſumatur -D = 7; erit' Conocides ad on 
= eſt, ut 5 — yr D=3T, wm'eſlt47 +39 
+ Ape ad T4 2D (STHIT=IT,) ur jad fu 4ady. 
: | odT-hold 
© Similer; Si Series Lateralinnh ankdterur Id FT 1dd 
Serie Quadratorum. | Prout ſunt Quadrata 24T —4dd at f 
Ordinatarum in Elliph, CY 3 o_ _ Me #4 | bs 
' W w7: 


Uſquead DT —DD 


| Summa $17DT —ImDD. tr 
1 


Eſt ipgitur Elliptſca Concneny ad. cjuidem baſis & ts Cylinarge 
+17 D — x , ad DI —"n - ſeu 1T— So Ve 
Er, conſequenter ; $i ſumatur D=1}7 ( quo caſu Biſis or _ _ parilk y 
lorum in Conoeide ſeu S ary Aye r Centrum rranſiens,) Vo 
17 —4D (= 1 = ad 7 —=D (=7T—}jT7=}7,) ut 3 4h 
 feu 2ad 3. Adeoque fic ic Hl Hemiſphzrium ſeu Hemiſpherocades, uy 
1rcum- 


EY Key anal 17 ad 7D (=T= = 
| T Hi fic eric poitio ant A herdei 
| infeby qotooeahdomes- tum ) ejuſd _Y | 

s portionis extra Ft + nf 


5 Onda evanelcyt in. 0. 
naturam. _. 

- intercepts Dia | < major Nog 
a ; hogs a> nec in Sreddeg aut Ne not 


fi (contra Figurz _— major ſupponatur; Ellipfis Circuluſve 
) degenerabit in Hyperbolam ( cujus vertex erit IP vertex El- 
(2: ;) fd 7 & L exdem quz privs. | 
» Verb. gratia; S1 $4 ge ercepta 'diameter ). minor fir > /* cnc magic 
uſectfs) redtangul um A Da, vel crit Quadrato DE or —_ iff Circulo aut 
- Ellipſe zquale, vel ulud faltem re- 


| orxlentabit. Sin AD, quz {uppo- 
1 or minor, fit forte major quam 
' As adeoque D cadatultra a; tum 
bo Lark AD'e, erit. zquale 
quadrato DH ordinatz in Hyper- 
a, vel. lud repreſentabit,, . Ex 
to D=27; tum-erit 4 Z—dd 
=1) =D: nan ramen nr Jalgve raix TT: 
inter ; 9 AD &—D «, ( retro- 
redente | ; que Cann re cre.) Unde CU ren, 'quan- 
ram 2d Elipfr Circul umyve, ibllem” efle;: a quz p der fi 
' tua Hypeibola pro Circulo. Redtis AD,De, (quz ponebantu =ark yr us A «) 
jan exiſtenubas radicihus Imaginariis hujus by 


— 3 


; (EH 1= 0; cujus radices erunt 37 * y/ — —jt= = —-— 7x. Quod qut- 
ww oltendit modum commodum defignandi' NEW quantitates imagj- 


Bt magna quidem copia hujuſt Rd Serierum Connexarum ( five ut Aggregata 
frewrRefl ) in) prin ri — , ibi diſtutiuntur ; mulrzque ſpeculati 
rel _" quident quam ic par elt recenlere. Poſlumave 

In des Mart: fic connexis =O Agpregatis five Reliduss) facile wall 
pings roruin ex his,6 bg 5, 0 conſequentium 

Amque hz'quidem non raro'1n Ms regal aliquam IE bigs core quz. 
kcile obſervari poſſit, & continuar! ; ſitque Ir vate non 1njucunda. Quarum 
ego m__ 1bi copiam exhibul. 


$1 23 Cc. quarum maxima'fit D=27 ; ) aggregatum omnium ad*7, 
1 item A omnium ma Pubs. ee ex illis, Cuborum, & ad ipſi- 
w77' Quadratum, bum, &c. toties ſumprum ; erit ut hic ſubjicitur ; 


IT—dd. QdT—dd.  CdT—dd.' A647 — dd. &. 


IPL jJ-i+}=k [-}+1-}=S j-t+j-ti+j= &. 
£ Y C7 Ix2', IX2Xx3 , IX2Xx3X*4 , 
2X3 3x 4 xF 4xFx6x7 gx6x7x8x9 


ES, ez, 42S Ado te 
2XZ AXJZ 4x5 2x3 4x5 —_ 2X3 4x5 6x7 by 


Cn 


29=y, quadratice - 


Verbigratia. In-una jam pbealatug, 7 4—dd ( ſumpta login. pro 


Eſtque ' 


ALGEBRA Cap.EX 


Eſtque hoc ita.intelligendum; 6 co uſque procedat 4ut habeaur maxima = 


T'; hoc eſt, fi confideretur totus Semicurculus, ſeu Semi-ellipfis, uſque ad exe. W = 
mum punctum Tranſverſe Diametrii Quod fi non ulterius procedatur quima ll - 
ſegmentum aliquod Semicirculi, aut Senn-ulipfeos, cujus intercepta diameter y MW _ ' « 
minor fit quam 7”; hoc calſu, omnium Aggregatum, «lt ad totidew D 7; &Qy, ih 

dratorum pony 22 on Quadrata ipſius D 7, ( & fic de caters)ing MW 3. 
ratione qu hic indicatur. Idemque om elt alus caſibus liby. WM 5. 
Quod fſemel monitum eſto. Nam hujuſmod! method: ' Quadrandi, Cubandj, & x, 
pariter accommodandz erunt eorum tis, ac. ipſ1 Circulo, Semicirculo, ws WM © «: ( 
Quadranti : Pariterque de Ellipfibus & Hyperbolis. MERIT ©. 
Simuliter ; Secies hnininach R R—cc , quz ſunt ut Quadrata ordinatarumy MW © © 
Quadrante Circuli vel Ellipſeos, inchoando a Centro :( cut RR+cclmyu MW ©. 
Quadrata Ordinatarum in Hyperbola, a curvz convexa ad conugatum axem;)g. W | 7 
rum ſumma, ad FR Þ tories 3 Hr. & Quadratorum, Cuborum, G&c. adtotiden WW #: 
Quadrata, Cubos, &c. ipfius R # ; ( ſumpris c ſucceflive pro o, I, 2, 3,:&. may. WW _n. 
moque C= #; ) ſunt ut hic indicatur ; - | MW 
RR—c. QRR—cc. C:RR—cc. QQ: Rt R—cc. &,.. "0 
L—S= L=4+TIER —iÞ+}—j=s 1-3; —j+T;=. & Wl 

X 2X 4 Bs 2x4x6 > * z2x4x6x8 gs it 

os 3x5 ZxFx7 Zx5x7x9 OY 

3 * 2x4, Ix2X5., py CTEDIEES &e.-*} 
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Mulrtzque ali huj uſmodi Progreſſiones ſunt ibidem conſpiciende. | i 
Adeoque ; S: Particule cujuſuis Magnitudinis ſeu' Quantitatis ( cajultmaue” 

. generis ) ac/ignar! poſſent per continuam ſeriem maguitudinum ; /tve cAiqualimmn,: 
(ut ſunt ordinate 1n Parallelogrammo,aut minuta Parallelogramma quz per has 0 b 
on Ih {ynt ordinatz 3n Thang uſve Trunco;;” aut Plana in Coniocide Bp” 
rabolica; .) aut ut bujuſmod?\ arithmetice-proportionalium Poteſtates alique, (ut 
Planave 1h. Cono, Pyramide, & Parabolocidibus innumeris, generis Parabolig; F 
dibus innumeris ; ) aut #t Surme- vel-Differentiz (duarum pluriumve) Jul 
modi Serierum, ( ut funt Quadrata ordinatarum in Circulo, Ellipfi, aut Hy "= 
Hates quailibet ejuſmod! Summarum ſeu Differentiarum ( aliz quam Radices bi 
multiplicat aut atviſe ; aut ut oriunda a ( duabus pluribuſve )* ;alibus ferihu: | 
( reſpedtive-) multeplicatis aut diviſis per quamuis aliam.( aliter quam- inverſe * 
rntve, 'praparatoria uligua operatione, ( puta, Diviſione, Extrattione radicum, R6-- 
rr oh cartons oc tÞ ve, ) ad ojuſode deſignationem reduci : Het nes © 

In majorem evidentam  hujus ret; -quantz ſc. utilicatls {it hac Infinicorumme- 
thodus:. Liber hic ſubjungere, Specumimis loco, Tractatum brevem quidem; ie: 
canz” Jobarmes Cafiel ; *M. A. Aulzque Ceruine didtz, in Oxonienli \Acal- 

mia , Vice-principalis. * Quo breyiter & dilucide ( ſecundum hanc methodum, IE int 


natas repreſentantur. ;) aud pregrefſione Arithmetica, - ereſcentium(aur et ſes! 
O, &} ocide. = 

Quadra, Cubi, cterzque poteliares, ordinatarum: in 'Triangulo, aut Parab 

aut ut carnm Radicales. potetates, ( ut ſunt Ordinatz in Parabola, & P 

& Plana 'in Sphzra, Sphzroeide, aut Conocide ex talibus formata ; ) aut ut 

verſales 3) aut at harum qualibet aqualier ( reipeQive) autta vel diminute, 

muluplicando aut dividendo feriem creſcentem per feriem decreſcentem; } o 

rmagnittltines ſeu quintitates, poſſunt, per hanc generalem Regulam, reperiri.* 

materiic _— quem impertivit mhi-dum hec ſub prelg erant in Editzione Anglt" 

pannes 
aliaque 2 me tradita in TraGtatu de Motu:) varias Propoſitiones exponit, quz ma + + 


ME; - bo Þ St. Fg. 2 


gna Geometrriz myſteria cenfita olim fueriar, | > 
; ” 
&u 


Scriptum 


| Cap: AXXXL \A LUGZE/B'RA/. 747 


-#, Numerus Elementorum, quorum « minimum, «| maximum. 

Suppono continuum ex partibus indivifibilibus yel infinite exiguis conſtare 
nquam-ex clementis. ; Peg, p< - 
ay no ſenſu Linea conſtat ex pundtis; Superficies ex Lineis-parallelis, & Solidum 
« WW & finitibus parallelis Superficiebus. Er fi per Elementa Perpendicularis 'dacatur, 
numerus Elementorum 1dem erit ac numerus punRorum in Perpendiculari. 

* Sic Parallelogrammum, Priſma, vel Cylindrus conſtat ex Elementis baſi zqua- 
"WF libus parallelis & fimilibus. © Triangulum ex lineis |baſi parallelis, Arithmetice 
\ WF proporrionalibus : quales etiam ſunt circuli qui 'conſtituunt Conoeides Paraboli- 
cum, & Perimetr: ex quibus conſtat area Circuli, vel fuperficies Con Ifofcelis. © 
© Gylindros 1tem_ concip1 poteſt' ut” conflatus ex curvis Superficiebus Cylindricis 
juldem axis & altitudinis, quz' itaque ſunt Inter fe ut Perimetri quibus infiftunr. 
Sed quo ſtatim pateat qualia Elementa intelligenda velim in {equentibus ;; ego 
nomerum Elementorum femper przmitto, eique ſubjungo Bafin a Elementum 
| maximum, E. g. Sphzram dico =4 7 5, ubi $5 inaut Figuram difloly1 in ſuper- 
' fies-concentricas, quarum numerus fit Radius r. Sic ubi dicitur conus eſt =} p6, 
' minuit þ _ conftare ex planis parallelis & fimilibus bafi, quorum numerus 
ot perpendicularis p. | - 
b: $f ta rout GN; aggregarum eſt -zquale un! Elemento du&to in ny- » 


= Ro | Ry EY a. 
nw | 4 Scriptum D. Johannis Caſwell. 
D  Symbolz, quibus, Jus tor. | | 35 2-5 
of F Baſk.. | ret i 

"ff - | res. Superficies curva Sphere Coni vel Cylindri, 

% -. Radius Circuli. Puta bafeos Coni vel Cylindri. 

a Wc: Circumferentia- | E Er Tn os 
WM -eCiculus. | 32 "> + en 
hs | AB. Arca circuli cujus radius AB. -C Angulus. : * * 
u_ W ©. Perimeter. | GER) | L; Perpendicularis. 
o WM | 7 Latus Cont vel Cylindri: {| Parallela.*- > 
am. ; Perpendicularis ad Bafem. - a Triangulum. | 


< 
Wo wed 
6K oF ;e 


'merum omnium, Ergo Parallelogrammum, Prifina vel Cylindrus eſt = pb. Et 
Cylindri fuperficies curva s ==/c. 4. rY | _—_ S 
Series Primanorum, hoc 'eft terminorum in proportione Arithmetica exiſten- 


"EL Sed terminus medius: eſt —= = Ergo Corona, vel 


tum, eſt = »: x 
Annulus planus, duabus concentricis Perimetris terminatus eſt = Latitudini dudtz 
in Perimetrum mediam. _ Et fruſtum Conocidis Parabolici eſt 'zquale alcitudint . 
"WH diftz in Circulum medium. © Triangulum eſt = 5 p 4. Circulus' ſt =4r c. 

" WW -Com lofſcelis eſt =4 /c. Cylindrus eſt = Zr 0. 

| Series S:cundanorum, 1. e. terminorum proportiona- 
"WF lin quadratis Acichmetice proportionalium, quorum 
- WH umeruseſt infinirus, & rerminus minimus o, eſt=5 =. 
"WH Eg0 Pyramis: vel Conus eſt { p 4: & Sphara eſt ;r 5. 
"WM © 27 dimidium Quadrar Circulo inf{cripti, & GT 
dmidum Circumſcript, rotenrur circa axem HG : pro- 
or Cylindrys Sphzrz Inlcriprus, & alter Circum- 


* ho mw Y x, ont. a ant 3 -. Wh "A *  "*. K _ 
: Jt (5 ET Py bn £ > Wage te OR - wt. + Cd... DN gd L 


IS 


- Quoties 1gitur dicitur Corona cujuſvis Linez puta DB, 
meelhpenda. eſt Corona 2 rotatione linez DB. genita. Sic 
ub1 dicitur conus CHT, intellige. conum genitum 2 ro- 
| atione trianguli CHT), circa axcny CH. at, 
Eſt igitur Corona 4b =©) (2d) c b—Oab=Oca 


=(Y4n: pariter Corona DB=QAN, &c.. Ergo RE — Eg 

Cutella M 4 BHT'= Cono CHT =} Cylindri CHTM. k 

Ego Sphzra = 2 Cylindri Circumſcriptt. . \G 
3 


RX 2 


lope Paralkdy. 


ubi 1 
Tu - Gylindri 


= 


. 
. | —— 
| — — 
— 


os Rh 
2.1; 


Ts dimidium Trianguli Ifoplenri Cizeulaly 
{cripty, & A DB dinugium Cucumleripti rorengurghy 


AB: producetur Conus Xquilaterus Sphzrz Inſenyns 
& alter Circumſcriptus, DENY 
6 ComFEG=3;6EGxEF, & b Baſis =JaftG 
(EG=) ;EF. Ergo. = 26, Ergo tota emzk 
Hoc . eſt; ſyperficies curva elt dupla baſcos, adeaqie 


L CDB=30\%=LEBD. Ergo E, D=EB=K 


þ Cont Circumſe: : CD. (OBD=) © 


D phera , Con 
ditate -&- Superficie. Ergo Conus Circumfer. Cylindrus 

9. 6 . 4 = Soligditare ſimul & Superficie. Adeoque' Archimedis ratio Sefquiaken 
continuatur in Cono X#quilatero, quod primus demonſtravit A.7 acquet in Appt: 
dice ad Geometriz Elementa. 3 9% « 


o Coni' Circumſe. « Con Inſcr ;: BDq. GEq::4.1. Et Conus Circuml 


Con Infcr : : BD, GE*::8.1n. . 
Si Sphzrz cidem -inſcribantur & circumſcribantur _ Conus, Cyl 
drus, & Conicus Rhombus: ipſorum Superficies & Soliditares ſe invicem tube 


bunt, ut numer: ſequentes : Quod erit manifeſtum fi binz po ante oftenſanu 
; emergent 30 ale 
alia Theoremata ; & quidem primaria eorum quz TorriceHhius demonſtrayich # 


Rationum reducantur ad eandem denomimationem: Un 
hidis Spheralibus : Tndeque facile deducentur reliqua. |, 


a os rg Coni Aquilateri Circumfc.Cylindri Circumfc.Rhombi Circumlc. Spit: 


j "we 7? : | 6.24.16y/2.16.12. 38 
re. Cylindri Inſcripti: Rhombi Inſc. Coni Info. 'Sunt: : : og 2.12y/3.103 


Coro}. Sphzra. Rhomb Cireumſc. : : 1. y/ 2 . ſoliditate ſimul & ſuperfict. A | 
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TEET 3 3 SY . - R : 
£ oy ; : > ©2F. 4 > 8 ; V4 PIT RE = be 
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7 k # k —* 3 SPA - : | ; - 
oy yo n &s % $8 . : ” vs pr i : 
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rota ſuperficies eſt baſeos tripla. 78] 
Ergo OCD —= 4 © CE = « Sphere. Ergo s lm 
4 x F . Ergo s |; ava tot 0 Con Circumſc: "4.4. 
'Er 


| wreumic : :3CB xs .43CB xe: 
4+ 9 - Adeo ut Conus Circumſe. Sphar. : : . Sol? 
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; AGF 409% = 28 Curcals ( cujus Radius AC, Diame- 
BY rorerur -carca AF; producetar Sphere / Segmentum 


ARE © ODE=ZOAE —OAD. & OF G=OAG 


patum in menſuranda Corona For Cervittaru.) ='A:F x4 


| "Santo ABC, DE, &c. Elementa Segmenti Trianguli ReQan- ,_:5e......_E: 
"ori Parallela bati : Elementorum Quadrata Conn frultum ! X 


am rea mY Sed Series AA, AA, ; A; eſt Zquali- ' 6 hee 7--1p 
| 7 "thx x, uſque ad (2s 2 Ac, &c. eſt Primanorum 1d 


q | ney a; when 
 Quiratzdlt —p x 


wetriad CB ratio fit ut /ad 2, Ergo )NM 
| OGH 


| Sed ſeries Aq,Aq,&c.eft Aqualium, adeoque =p Aq.Er Series 2Az. 
 2A#, &c. eſt Secundanornm; propter reCtas ay fon] &. in dupli- 
| R x 


A L1G BB: RAA, 


ta ſunt OHB, ODE, &c. Sed QOHB=OAB_. 


F;-\Ert ſeries ©'AB, OAE; © A G:.:ABg AE, :(:* 
i690, PAD ANAF : AH, AD, AF, bonelt fe | 
os Priganorunt: Kleoque =OAG x} AF. Rr:O AH, ©AD, 
QA, &s et ferries Sec ideaque et z=AFx ZOAF. 
Sphere AR x: OAG—LOAV:= b—-) 
WEFwEOFGHF3OAF. (1d quad ok theoreins ant ſind: 
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quod ipſum «ft Theorema Archimedis, *cognita ” Os Quod ramen ( cum 


peru diamerrum .cognitam ) minus eſt ſui accommodum quam illud alterum. 
De Frufto Pyramidis vc Con. ; 


15 Quadratz. Sint b, c, 4, X &c- com owes ſegmenti | .7_ 
elogrammuin. Sitque A+E= Z. ; 


- +4" uit um, ideoque = AA. as AQ | 


=AA—2AX-+XX 3p, A! R= LION bb, cc,&c. ſt ; 
M.. Fruſtum Pyramidis ' 
LIK {XX =px: AE+3XRX ( quodit Theorema 


itt =ipx:3AE +FXX= ( propter XX= AA—2AEFEE) 3px;A 


| Fl +Eq { Theorema , Secundum ) =3p x: ZA+Eq ( Theorema cum 
; Sip: "a ns Theorema : n) 3px Zq—AE. ( Theorema quintum 


rd=1px 


EEE: 


={þx: Zq+Aq+Eq (Theorema Sextum.) 


$i fraſtum fuerir Coni » Poſitis A, E diametris Baſtum : ſoliditas per Theorema- 
wm ſyperiorum quodyv1s inventa ducatur in $3. Pariterque multplicando per a- 


' lios aptos numeros, 'Theoremarta applicentur Pyramidibus quamliber Polyedris.. U- 


fanque erunt in Menſurandis vafis Cervifiariis ( Anglis 7 owns difhis, ) & Arbo- 


ram truncts. 
| De Fruſio Spberoidis. 
St CBE quadrans Ellipfeos, cojus ſemiaxes CB, CE, & femipara- 
ODF } 7} OB—QCD mY 
& = -x OCB—QOCN is Met 


| E. QCB—OCG H a 
——— 
T1900B4+©| —@CB——OCG=; px: cO0220þ69 | an 


| Qi iplum eſt FIR ab Oughrreds prumo,Jamque ab alus adhibitum inveniendz 


m_—_ Dobiorum. 
De fruſio Fuſt Parabolici. 


« Se Parabolz = A, Ys ad axem Applicara P diviſa in partes zqua- ..._....,_.._.._ 
lplunmeras'; C, E, &c. axi parallclas ; quarum ditfe- %>; 7 WE 
Refitize ab A fv, Gaye: ufquead X. | ; 

Ergo. Bq=Aq—2An+Þzn 
Cq= Aq—2 Am + mm 

&c. nſ{que ad 
=Aq—2Axz+xx 
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Cat ratione diſtantiaruniiab Axe;'ergo =p x} AX. Er Series nn, 1mm, &cc. 
Ka um, -1deoque Lp XX." Ergo. Þ P19” th 'Pyramidoidis conltans'ex:A 


'elt=þx; A A— FAX AXS=Pp%: INRA AA + (AA= 2.A/X a, onal 


| =yÞþXx- 2 XX. Ergo fi ſegmenwm Parabolzabſcifſumns, 
Axi parallela rotergr-tzrcajordimatint A ta P, fruſtum-acuti Pirabolict 


5dis, (vel ut abs dicitur) Full Parabolici inde genitum;eſt =p x: 2) A $$ 
—ZO X. Adeo uti fraſtum Fuki Parabolict rmnus/firtrufto Spharoidis' equidhy 
bahis & altitudinis defe&u2© Xx }Þ. Ex Doliorum capacitatem vero propiug faj; 
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dat, quam 'Theorema Oaghtred? qui/ponit Dolia efle fruſta Sphzroeidium; /y 
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liorum qui ſup nunt; elle truſta conoeidium Parabolicorum, | vel denique Alic A J - 
qui babenzDola pro ſts Ganoram- 0 1 OY 
Fa, y CHE | WE % Unzulis Cylindricis. __ EY | Ir 
0 it. A BCP portio baſeos Cylindri reRti; cujuslny MW Hoc 

CD concipatur perpendiculare bai A BC: k MH 4 

&a ABD agatur planum abſcindens Ungulam ABpe MW Site! 

Triangulum 1=que BCD intell:igendum eſt perpendies W =] 


hre bati ABC; Concipe-etiam pundta < g pi%. with 
lin ſupra'E, G, P, &c- Ergo Ungula conttabit ex fimi 
bus tr!angulis-rectangults HE e, MGg, NPp, &4 
HEq, MGq, NPq, &c. | Ideoque {i baſis A C Bi Parahs-/ 
la : .erit. Ungula =ZABx 4BCD.-'St bats rt 
hplis, Ungula erit =} AB-x"aBCD.  S1 baſis fir Hyper 
bola cujus- diameter : tranſverſa e&ſt- 7 : Unguly at 
= _—_ x A Bx&a BCD. Quz eubatura «&Yy b 
ki *- rant Cylindri Parabolici, Elliptici & Hyperbolic, 
Greg: aS.Yincentio ariyeine, ab A.T acquet in Cylindricis tuſe demonttratmlduy? 
vero ante hos przſtitit Noſter Richardus* Albins ( ſeu bite ) in fuo Hemilyhis 
rio affetFo. dem methodo aliz plurimz Ungulz vel Ungularum fruſta plate” 
abicilla. plano BCD elis menfurentur: S1 ſumma Serie1 HEq, MGq, NPa,l. 
it inveniri. Poteſtque adhiberi pro menſurando declivi fundo valis Cety lira. 
Elemenita curvz'Superficici Ungulz A NP ſunt Ee, Ge, &c.: : HE, MG 
:: oHEj 0 MG, &c. exquibus conſtituitur Supertficies Cono:dis rotatione Fipurs 
APCB circa AB. geniti. Ergo o Ungulz = x 5 Conoidis. Ideoque {i ANI | 
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- £ bg 
gg IR nm 1} 


ſemiſegmentum Circuli,, Conoeides erit ſegmentum Spharz , & - Ungils WW Au 
—onP mae Fs xo 498 av TnL Fog P- quz# 4 eura Super. 1 
ciet Ungulz Cylindri Circularis. = 8: 
Corok, Si n Pfir=Pp, o crit ſumma finuum reftorum in Arcu AP, ramyie Wl v... 
o === xPp= == —=AnxAB. h. . {inui verſo ducto in Radu, - W1+ 


7 . . . | | FLO. G4 
De Annularibus, propoſittenes A. Tacqueti demonſtrate ex. centro Gravwialis..” Wl Shar, 


1] SiePZ 3 PD, &quzvisFiguraDHE Azeml i * 
bens HM x7, D P. Solidum rotundum 2 Figun W © © 
. T. | DHE circa reftam P7 rotata genitum, dic W © 
© N PAO Bb, © Amulus : & Speciatim Annulus dicitur Gireas i= = 
CNY aide oe ton - 


o —E—L—+ Figura genitrix eſt Circulus, Parabola, Ellipls WY * 
vel Hyperbola, Si Annuli PolusP fit in ipla Fr WF © 
gurz perimetro, Annulus dicitur Clauſus ut EFP : f P fit extra perimetrum, An © © 
nulus dicitur Patensut DHE. Pars interior Annuh dicitur, quz genita t3 YI * 
Parte Figurz intertore M HE, exterior quz ab exteriore M HD. 

Sit o=figurz genetrici DHE, & ® = peripheriz quam deſcribit centrum 6% 
vitatis in circumyolutione Figure : erit Annulus == per inventa Guldimi 6 
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F walifi Vel kc Sirquzvis recta GZ||DP, & puncta G Nabaxehinc inde =- 
| erit 6ZG+5ZN=26ZC=25, Hoc eſt ſumma peripheriz cu- 
juſvis extcrioris & reſpective nterioris eft =2 #. Numerus harum Summarum eſt. 


—_—_— 


" Omas s Annulz: Pars EXterior. .excedit.. ano _ —_ Solidi A Figura 
genirrioe Circa ſhum axem' circumada g wy IX In Soup ZC || PM fſuman- 
cor pundta q uzvis GN hanc inde ab axe M. zquid 0 0ZG—0ZN 
=0GN=2 9 CN. Pariter peripheriz omnis pa EXC Fa ſupra correſj 

dntem interiorem eſt duplusperipheriz per pundtum exter1us & interius. rail 


1n axe habentis.- hy 
*. Omnis Anulos Ellipricus: (-quo nomine comprehendo etiam 'Circularem) lt 
ad Sphetocides Ellipſeos genitricts, ut Peripheria media ad 2 craffitudinis Annuli. 
Hoc eſt po. exzDE::@.3DE.- 
Annulus Parabolicus Clauſus M ad genitricis Parabolz: Conoeides, ut 16 ad 3. 
Srenim EF P Parabola. Ergo Annulus ergo 'Er Conoeides eſt 
=!FBxzE Px o PB: Ergo Annulus. Coneeid:: 4. 5:: 16. 3. 
" Annulus Parabolicus Patens eſt ad genitricis Parabolz Conoeides, ut 16 ſemidia- 
1 revolutions centri gravitatisad triplam fenulatitudinem. Sit enum DHE Para- 
Ree DATE ALESER. Er Conoeides eſt =} HMxjDE 
468M, Erpo Anhulvs. Coride(d :30PM.3oSEM::16 PM. 3 EM. 76 
-anmuli Parabolici. Claufi © pars exterior oft ad 1nteriorem ;: II. 5.. nam Pars EX- 
terior=1nteriori + 2 Conoeid, = int +( 2x4 Annul =} Annuli =)} WT : 
int Ergo; ext = 1Nt. ergo EXt. Int: IT, Fe. + 


[Anu Elliptic Pars Exterior = 1nteriori +(2 Sphicroeid = 2x3 KEI X Ai 


2 
: ? iplanalect =2 nh =ary,, SARS 


4 i, # | ; 'DE- 0 ao 
Hpen—int= +I x: EXt TY int: ND eſt ext—intext+ 1Nt ; _ .T, vel (2 4% 


3 
n::30 + 4DE- A © — 4 DE. ., Ideoque fitjuis dat rationem Annuli Elliptici ad 
; vel parti Anngh Elliprict exterioris ad 1 TIRING dabit Circuli Qua- 
tram. 
re z genitricis Perimende F; erit Annult Elliptic) ſuperficies = =f's. 


Superficies exterior excedit interiorem, dupla ſuperficie : Cdnoalvg Figu- 


= ot oPD—oPE=2gME. 

ul: Cuxcularis ſuperficies exterior 'excedit i interiorem, -dupla ſupertt- 
, hoc eſt oftuplo Circali genitoris. + 

"nah Circularis Superficies eſt ad Circulum genitorem, ut 2® ad radium Cir- 

rs genmoris ; 1deoque ad ſuperficiem Sphzrz, - ut ad diametrum: genitoris :* af. 

i 'T. 1 ſ.:244.7. 


Ponatur SR = Superficiet EnperIOn 1 Anguli Cacularis, Ergo 1r.@:: OE+ H=s wy. 


#019 ta1* O=[F447B-Dap 31: rl: in ©4190 


v4rO* in +4 1. —4T: Proinde E—LE+T::8r. 2T: 

'invenit rationem Superficiei Annuli Circy on Superficiens 
hare : velad Circulum gehiitorem ; vel rationem ſuperhe ie1- Exterioris. ad. It; 
triofem : Invciner Cireult Quadraturam. = by 
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De Radicitiu Univer, alibus Serierum Connexarum, || (* 
Ty 6 m ordine zdraturam Circul 4 


& Ellpſeos. 


TN 0 i ( Capite Lt canis: ) quamvis facile ſit 4 
ta, Cubos, czteraſque Ge Poteſiates conſequentes, procedere : Non i 
| pr fig Se Radicum utyerſahum recedere licer. Quales fan, : 


er1 gratia, 


ut 

/:o0dT —odd: V:RR—occ: | q 

vV:14T —1dd: V:RR—TIcc: "$1 | 

Vi2dF —4dd: vViRR—g4cc: Wt 

v: oh Came v: 9; 90th RE ©. 

Quarum prior ou ut Ondiaies in Seniciicito ſeu Semiell: - | We 
metr1 4 calvg ? akerym : P Poſteriores ſunt, ut Qrdinatz i in ro - 208 


petiole” a Cencro: ad Semidiametri extremum. Exdemque , cum + log 


veniung, —& M421 
nm rr 7 5. 16 oltenderetyr, Quz fit ratio Serici Radicum Unjnn 


maximam toties ſumpram; ut fa&um eſt in Seriebus Simplicibus, tum pr. 

PoreRacibe tuperiogibus, WM. pro Radicibus ; & quidem: in Seri — 

'Univerfales non interveniunt: Abſoluta foret Cade Cireul, B 

Har & Hypepacts ; o_ minus quam Parabol:z & Paraboloeidum, onrm. Þ 

riterque Figura Fel 
uo ut; ſms Jour any ſubux, /= eng gf tauo. adhibendi Og htredii my 

ſapra Ales » )- pro. extrahenda Quadraty Diniact Q 

oc forte evenret a ſque nova involutione Radicum Univerſaltum, res pu 

folura. Sed cum res ca,npn ex animo ſuccederct;. ab illa RS deſtini, Qup 
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pe, per, llam mechodum , foret, if 
V-dTtd diy nf Fees 4+ yEmus DE ddig 
Ex v-RR#cc:= Lf .5 aa NL ET 


Quad-cum magis-implicatum fit quan rem cam, ultra proſequi noo th] 
on WO INE meth ang ue on cum _— Cncias:( qu 
hong, -): pro-inguli veciflatale | {ut1@+1ec pro Lateral; 1 © 8+26e416 
ratica ; pena 6 age zo ce fLEEApa Cubica ; & dic demns ff) 
X | conſtirores et, © 9; poſt poſi 2 x Ho Prime loco, ſyccederet loco, Teeundo, e _ 
Poteſtatis; (-ut 1 11 uadratica ; 3 in Cubica; &. ſic deincep ef 
quiretidum cogitabam, quo "adit fo ſequentes Uncias. procederctur. Quapps . 
hoc conſtaret, res in procliyi videbatur. Nam, pro Radice quadratica, pe 
primo loco ponendum, ſequeretur ( pra exponente feriei ) 4 ponendum low s 
cundo. Sed quid ponendum foret loco tertio ( ſiquis fit ) non ſuccurrebat. In: 
cum viderim, pro laterali, 1 a+ 1 e duos tantum locos comparere ; pro Quad» W 
rica I aa 24e+ee, tres: pro NG, untage; & lic ; xg Pro Lat 
lium , radice joan} videbatur ( ſecundum illam analogiam ) plures quidai 
quam unum ocum, fed pauciores quam duos A ; numrum, quo res tt! 
minetur,/ ut in receptis Poteſtatibus ( per numeros integros indicandis ) fieri vid 
Nam, de interminata ſerie -'+." ian non habe — utpore” 
quz preſent! tum negotio non conveniebat, Adeoque hyic inquiſitioni (- runcals 
_ Liffatus) deliſtebam. Sed eam rem fatis feliciter proſecutus eſt Vir Cl. au 
Newtonus ( ut polt dicetur ; ) Non quidem ſerie terminata ( quz querobarur, 
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haberi non: potuit, ) ſed interminata ſerie. De qua non eram ego tum ſollicitys ; 
ſtralſe contentus, Determinatam al:quam Rationem aflignari non poſſe. 
{Que alia: fecerim tentamina, -per Progrefſtionsm Regularium/ Interpolationem 
| ( autalicer) alib1eradita, non hic repeto. 2 on lh 0056] 
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+1 GIO C AP: LINN rs; 
YN » guadratira Circubs, non deſgnanda ſecundum ullum 
_..., antea receptum numeros Notandi modum. . 
Sn $6 Ne: 017 LNG HITRIG.. 5.6 | pit {chars vine | 
' F110 tandem ea inquiſitione deventum eft, ut: conſtaret, / proportionem. quaſi- 
,$am: (,pro Radictbas/'Univerſalibus Serierum :conne ket ions elſe, ut 
 L./ non poſſit ca numeris exhiberi ſecundum ullum afite receptum Numeros 
Norandi modugt.  - Et fpeciatimillam pro: Circult Quadraturz + + EG ne 
+Quippe quo-hoe Hfierer, 'requilitum foret ( prout 1bi Prop. 189, 190, oftenfum 
_ eſb).Ve-nvmerus Impar in duos zquales Integros ;dividererur ,:( quod plane fieri 
on poieſt;;)--Er Aiquationum- (communiter receptarug Yrfvaa coquineabgny ral 
qialm'& Lateral: intermedia ; {imiliterque intermedia Laterali & ;, Quadraticz, 
1 Quadratiez; & Cabicz, '& de czteris pariter. Quz quidem receptz Aquatio- 


formil=:nbn;admurrunt: . 7 hour's 1m 1+ 
Hinc mathi concludengum erit ; Quadraturam Circuli in numeris, ſecundum ante 
greceptas: Notationum: formulas, exhiberi ;non poſle. | Er quidem, | quo ca Pro- 
portico exprimatur, neceſfarium erit terminum imtermedium delignare, non quidem 
10 Progrelfione: Geometrica -(.utinter x & 2,1 inter 2.6 4z; &6. 11 oa, 
34,8, &e:;} ub progref{io-: continuatur per; eundem aliquem -communem: Multi- 
- plicatorem: (ut 2x 2x 2.x 2: &c.)- fed in \Progrefione aliqua »ZZypergeometrica; in 
alupl:cator) continue. creſcit ( aut decreſcit ) zxqualiter; ut: 1n Ip 26/24) 


o caſu dudum proviſum eſt 
ve :menſuram impollibili- 
va 1nnuitar, Hrnus quam 


| de | imp6flibilicate, quin productus item numero {( integro ) exprimatur 
Fo gn oiriacigh oa ut x26. 
16; be eſt, operatio Reſolutiva: qua contingit cafus, nunc Potlibilis, ut 
bis; ut; numerus 2 fit/per" 3 dividendus; hoc eſt, in tres zquales integros 
partiendus ; quod numerorum- natura non' pai tur. - Sed &'hic proviſuny eſt de 
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40 Y y bilitate > 
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gene cogretonttce Repoſt continuario, fad 2 k | 
| ef | I CO 9 eompolitivuny 5) nib in. 


"Eco Progreſſione- Arichaetica, | AW 
nonisopus eſt } GENE (Sed in * , * om To is 
PErVnnes; PoterXt yr cognate rem exempts ( j or Ih 
ni aiquor(Cingli, bis, ern, 8. wa quarkn agent rn ws 
es Cod eh ecaencs riplus pro-a 
terminorum ſimul eximendorum. plicationis opus. +/+" 
MA A+E: AS2E. A+3E Ab48 At5 E Ab 6E. F. | 
A AF2E  At4t 44 3E 6. 7 
1 anterpo pris wake totidem  rerminis; qui ; prius erat communis Exceſſus 4 62 no fi «| 
aut 3 Z, autalius ſubmulciplus pro numero rerminorum eodem loco inter: 
C Z >32l Pa Soda. Qed: ot Diviſionts +. 9 þ 
EE: | A | AFE. | A+2£. ah: 
LM AHIE | A+E AtIE A428) 6; 
- ATE AtIE. A+E. AH+IE. A+4 Aba. 68... | 
Unde- provenire poterit umpoſlibalitas, que in expoſita non. erat: nimirum; l 4 
non fit numerus divifionss.quz ſu apponiay: Sed. non. alia w_ I 
et 5 impalil Grilipas hoc eſt .numerus eons, Pu ta, 121 ng 
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4 CR Bs br os Bs 3? oy 33- 4543-43-56: HT 


F Gap. LXXXII. ALGEBR A 35s 


- Sic; expoſita Progreſſione Geometrica, creſcente : De ejuſdem Continuatione 
( hot eſt continuz Multiphcartonis opus ) lis non erit. ( In decreſcente, quod eſt 
 Diviſionis- opus, res ſecus eſt.) Sed neque de eximendis (juſto ordine) rermi- 
nis aliquot: <a nihil 'hio- novum oricur niſi quod jam progreflio fiat in pro- 
portione duplicata, triplicata, aut pluries multiplicata, ejus quz prius erat; hoc 
iſt, pro- communi multiplicatore, ſeu exponente communis rationis R, habebitur 
R*, ant 2%," aur alia ejuidem 2 poteſtas. | 


4 AR AR*. AR*. AR®%. AR*.Þ ﬀ AR*. oe. 
{ co A A R?. AR*. AR®, we. 
A A R?, ARS. oc. 


Sed, interpolatis totidem terminis : qui prius erat rationis Exponens A, jam fiet 
RB, aut /c£, aut alias pro twmero ſimul interpoſitorum terminorum. 


A | PF | ARR wc. 


*% 


4 oAvR A R. ARVR. ARR ve. 
4 AV'R AVRR AR ARY'R ARVRR ARR oc 


Vad&nova oriri poterit unpoſſibilitas, quz in expoſita non erat; niumirant, ſi R 
<6n- fit cjus generis numerus figuratus quem ſ{upponit hzc Radicumextradtio. 
Sel/-6n alia quam quz oritur ab hac impoſlibilt extraGtione ; hoc eſt, Surda Ra- 
ix, Putz - - | 


HOT If V2. Wn -BY 3. '4 + 4V/2. 8. 9c. 
I. V2. 4.2. 2V02. 2/4. 4: 4/72. 414. 8. Oc 


foe nulla haftenus comparet 1mpofſtbilitas alia quam de cujus Notatione | 


Quod fi nova comminiſcamur Progrefſionum. genera (qualia excogirari poſ- 
 funt innumera ) quibus altiores adhuc {int Compoſitionumt gradus : novz pariter 
nets Refolvendis ſuboriencur Impolſibilitates ( dum ſupponuntur a eee. 
| gi} quos numerorum, pfoprie  diftorum, natura non patitur,; ) de quibus com- 
| gendio notandis non eſt hatenus proſpeftum. *( Et continue nove novzgue: in 
mfitrum.) Pro quibus igitur, ub1 opus fuerit, vel nova comminiſcenda fant 
Notationum indicia, vel contentos efſe oportebit rem verbis prolixtoribus expo- 
nere- Quod cum fit; 1d non minus Geonktriee'explicatum cenſendum erit, quam 
cum in Geometrica progreſlione 1, 2, 4, 8, &c. terminum ( ineffabilem ) iplis 
1& 2, interponendum, "vel totidenr verbis exporumns, vel-( pro (more Jaty re- 
&pto) hac nota breviter deſignamus, y/ 2. 1 | 
Talis exit progreſſio quaiti Fiyperzcomerricam. dicere licebit (it-quaz Geometri- 
an gradu compoſitionis ſuperar, ficut progrefſionem Arithmericam ſuperat Geo- 
terrica vulgo diCta.) Quz continue anttrpticando procedit, non! per eundem 
iplicatorem communem ( ut ve ing of br per  Muttiplicatores continue 
ntes, Arithmetice proportionales. -Quahs eſt at akon 


£7703 
I. 2. 6. 24. 120. 720. 5040. 40320. GC. 


a at aa ug nn Et Ones 


"MW Uz componitur continue multiplicando, rx2x3x4x5x6x7x8, &. Quippe - 
quin tali progrefſione ſupponendus erit terminus unter rT- & 2 interponendus ; 
_—_ Iz (utin 1,2, 3, &c. propre arithmetica;) neque- 2 Bo IN I, 2, 
4 &c. progreſſione geometrica ; ) Rd alins-aliquispro quo defignando nondum eſt 
0 recepta Nota compendiola. Et tali termino nobis opus erit pro numeroſa 
| Quadritura 5 ut loco eicaro:demontitratrumell. 1=C TEES ries itt] 
5 Receptas* habemus: (-1n Algebra )" Aiquationum- formas ; Laterakes , 
Quadraticas, Cubicas, Biquadraticas, aliaſque ordine ſequentes > Poteſtatibus ſupe- 
noribus denominatds : ( quarum exponentes fint, pro numero dimenſionum, 1, 2, 
44 &c.) Sed de Aquationum gradibus intermedus, non fuerunt hactenus folicir1 

Ty 3 Algebriſtz, 


Ir ne a dtc Be ol gh nh a foo Ri 


356 | ALGEBR A Cap. LXXXTy, « 


Algebriftz. Ut quzexponentes habeant z, 3,4, 4, &c. aut etiam aliter inter q, 1, , | 
3, 4 &c. interponendos. © Quibus delignentur Aquationes inter Cubicag & Qu 
draticas intermediz, item inter Quadraticas & Laterales, ſinuleſque;. & ſpecianm, Y 
inter Laterales & Monadicas ; Quippe: talem hic requifitam efle demoniſtrayimy' 
frop- 184, 189. Hrith. /nfin. que exponentem habeat 3. Cumque hujuſmedi Aqu. 
tiones, ſecundum receptas hactenus formulas, haberi non poſſint ; aliis » er 
notationibus ( pro numeroſa defignatione proportions. quzlitz ) qu | 
Naturales numeri, vel numeri Negativi, aut Fracti, aut{quz dict folent ) 


ſurdz ( medias proportionales de tes, ) aut re: um Aquationum Radj : 
. autetiam ( quz dict folent ) Imaginariz radices umpoſibilium zquationum vu MW ( 
receptarum. : | — ( 


C A P. LXXXIV.. 


Eademper Interpolationem exhibita, 
_ continue Approximande. 


rum ; cum 111z very-numeris exhiberi non poflint accurate ; {fimus tame, 
continue approximando, tam prope ad verum accedere, ut entia ſit. 


. J AM vero, prout inalis Quanutatibus Incommenſurabilibus uſu fit ; Nin 


vis aſſignata minor. ( Ut in radicis ſurdz- extraQtione, per Ilocos decundy 

continuata quouſque liber, jam fieri ſolet. ) Idem hic fieri polle demonſiravimys, | 

Talis eſt ea defignatio quam ego1hi exhibeo : Ubi oſtendo, terminum quem mod 
dixerim ©, huic zqualem efle; Ninurum, 5 


< | ZRZXFXFXP7K7KOX OXTTXITXIZXIZ x Oc 
""2X4X4XCxCxBxBXIOXIOXIZXIZXIG' Ge. Q 

Hoc eft, 1x}x3 xYx x4 x38 x &c, in infinitum. v: 

0 Ubi Numeratores continue multiplicandi, ſunt quadrati numerorum imparim 4 
A 3, 5, 7, 9, I1, 13,*&c. Denomunatores vero udem Quadrati unitate minuti. Qu WW 7 
| eſt "5 wr Series Convergens. © * | 
Vel etzam, quod eodem recidit ; by 

IxI3xI2xI;xIgxI gx 1 jigx ec. + 

po 

Vel ( poſito pro termino primo A, ſecundo B, tertto C, &c. ) =o 

| ren 

+4 4+23 B+ dC+8D + E+ th F+ &c. by os 

Adeoque, per continuam Additionem partis aliquotz termini proxune mnyet, W (1; 

procedendum.erit ad quam velimus accurationem. S at 

Talis item eſt illa Honoratiffiini D. Vicecomitis Brewncker ( ibidem memorats) W an 

Approximatio. Qua oftenditur, magnitudini exdem ©, zqualem cfle "' a 

| | tf 

t-0 tum 

225 "2 

y 2 81 an 

=_ HEE: n 

2 &c. In infinitum | qua 

| | b - »//; aſl d 

Ub1 cujuſque Fraftionis Denominator eſt numerus 2, cum adjundta fraftione tat: W 7; 

unne -Iracta : Numeratores vero, Quadrati numerorum Imparium 3, 5, 7,%i dat 

 Quz ell alia convergens Series infinita. —— 

: . Dico igitur ; Circulum, ad diametri quadratum, effe, ut 1 ad x x4xZx$* "772-2 We 
In infinitum. | tion 

Woes 


Va 


3 


EH EARFE BF. 


SS SSEE 


Cap. LXXXV. ALGEBRA 


Vel ut 1 ad L294. 


modo Approximationes hz inventz fuerint Lnetrnalaiiann Gule; 
; = 7, &c. (eu 1, 6, 30, 140, &c. ) Itemque Jada — #18, ec 


declarantur : Prolixius eſt quam ut hic inſerantur. 


C A P. LXXXV. 
cApproximandi Methodus D. Iſaaci Newton. 
Am ſupri notatum eſt '{ ex 'mea Arithmetica Infinitorum)) Seriem Con- 
£0 inexam in hac forma, RR — c c, (ut Quadrata Ordinatarum in Quadrante 


' Þ Circuli vel Ellipſeos,) cum Quadratis, Cubis, czteriſque Poteſtatibus ;- Ag- 
F. gregata nobis exhibere, in hac forma. | 


: Fqualia. Series Quadrata. Cub Biquadrata. &. 


1-1} 1=3}+þ 1=I1+1+þ x=$+5—j+4. & 


- Quz quidem Aggregatarum: feries, fi intgrpolari 'poſlit; terminus ipſis x & x—?! 


5; 0 


interponendus , exhibere debet aggregatum ſerie! Radicum miverſahum ; eu 
/:RR—cc: Quz ſunt ipſz Ordinatz Quadrantem complentes. . * 

In ordine autem ad hang Inquifztionem :factendam; Manifeſtum eſt, Fra&tio- 
num Denominatores (10 {ingulis aggregatis) elle Arithmetice proportionales. In 
quibus igitur interpolandss, nulla eſt. difficultas. 78) 

Manifeſtum item et, carum *Numeratores, *eos efle numeros quos Uncias vo- 


| cat Oughtredus; pretixas Continue-proportionalibus 1n fortyandis Poteſtatibus ex 


Radice Binomia, (ut' 1 a+ 16, Iaa+24aeHriee, Iaaa+3aac+3ace 
+1ece, &.) Hoc &t, - A ipltus 1 + L Hoch 1 48. 2,2. 


I,3,%1- 1,4 6,41. G& Fl ; | 
t, conſequenter; qui mterponendo termino convenirent Numeratores, debe- 


rent efſe 11 numer! qui Cxc:as conſtituerent ipfius y: 1 + 1. 


WS: = $5 > 


UMI 


- Quadraticis, trium; pro. Lat 


quadratic! Lateralium £5 — © -— | 


Tales autem naturanunterorutm, 4n! ordinzria Notationis forma, non ſuppedi- 
tat. Cum enim forma ( verbi gratia ) pro Cubicis fit membrorum quatuor ; pro 
crifibu duorun; '&;- pro ualibus; unius Umni- 

atls, ( & fimiliter 1n aliis Poteſtatibus;) preſagiendum foret { ſecundum hanc 
analogiam ) quod, pro Radicibus Quadraricis Lareralum, adhibenda forent, Plura 
mom membra quam Unnm,. ſed Pauciora quam” Duo. Quod :cum mantfeſtum 
t fieri non poſe : deſperandum videbatur de 1la Inquifitione. Et quidem, quan- 
tum ad determinatam ſeriem, non 1mmerito. GEOELEE $40 SDN G 
\ Sed Vir Cl. Zſaacus Newton, Matheſeos Profellor Cantabrigie, (in Epiſtola 
quadam ſua Ottob. 24. 1676; fecripta ) hoc ſuppeditavit : ' Non quidem 1n ſerie 
terminata ( quz non potelt, haberz) ied in ſerie intermmara, continue appropin> 


te. | 
Manifeſtum enim eſt, ipſo intuitn, ;primum; in <juſmedi. ferie; rerminum, efle. 
x; ſecundum vero, ipſius Poteſtatis Exponentem ( ut 1 pro laterali, 2 pro qua- 
#arica, 3''pro'(Cabica, & ic} deinceps,) quer' yocat- m3' adeoque; 'pro':Radice 
| - Ov 2 33s 011 tHogk, OLD $104 © 2990 

*"Obſeryat :deinde' ſequenites numeros; ab his primis, hac 'continka  multyplica- 
fer tt; © | fs: 64 T (ifs 


fone" derivari;- © 
$45 : ”- 


* 
$9 
3 
> \ 


A773. L X 


ALGEBRA Cap LXXxp. 
wo OTC. EIIEINSES ain ' 
I 2 3 4 5 6 20; 


Hzc continua Mulciplicatio ; pro Latere, Quadrato, Cubs, exreriſque'p poteſ 
tibus ordine ſequentibus; ſe cito determinabit; in certo rerminorum numero, oy, 
que Poteſtati conyeniente. Exettiplt gratia : | 


Pro Quadrato3 rermirtus pringuo'ofe t; FAR ERS mz=2, ſeu nay | 


T x 


certius, 28 Ba =4'x <- 400 tertninator ſeries. (Nam, fi procedererut,. 


M—2 
IT X 


= 0; unde & ſequentes omnes = 0.) Numer! 1taque ſunt x, 14 j 


. - mm 
Pro Cubo ; terminus primus eſt I; ſecundus mm= 3, ſeu rn =110 ; 


I Mz 
= 3; quartus 3 x- © om =T: Quo termunatur {eric ; ( propyy - 


, HW — 
tius, 3 x 


I Mt =0.) Numerique habentur 7, 3, 37 


Sinuliter, pro Biquadrato , ( ubi-»9.= 4 ) .repetictitur numeri +7 4: 4 $447, 
Co pro. poteliatibus ſequencibus exponentern habenubus .n numerum 


"a ubi Exponens eſt numerus Fraftus; proteſſus not teriinabitur, ſed þ-% 
cedet in infinitum. | 


Ex in —_ pro Radice- Quadratica Lateralis; cujus exponens ef 


= 7. a hic erit; 


11—0 M—I M—3 M2} Mm >] 

I « —— CER Ro RW wn: 3. 

a * 3 Win 

= — O —Tk — 2 F _ +.b 

Hoc eſt, 1 x *— x — x eee x q x &c xqu 
1 z E) p [435646 . &= 

« : = if 7 ;  K1a- 
Hoc IX z' X — 7 | : X — £ XxX — x x &c, | a] AP 
ell, 2 Io. pitt 
Unde oritintur hi numer), = PEN = j-. | KR; 
4. 2g —0em es. 


r 

{£4 
: 
& 


Vel' 1. 4. —{. +4. = m- + - & 
Similiter, amines Lateralem & Quadratiouny os = Adcogt 


% 4 38 4 


1 , KD. 
E —_ ? : 


4 


t=oi=z,1=2,4=3 RO —_ 
nfl x A _— 4 5 ; wh : oo bf 
Hoc elt, Tx 0381.04 Ea bx 4. x i 3 x Ge. : nA | jr | Ke 
Unde orjuntur numeri, | A pole y Je 
L.'- ' "IF by + my + —. is « &c. : x | 
Seu," I " oo | " 
Er patiter pro aliis Poreſtatibus intermediis, i che x 
, 


Hujus eo manifeſts eſt. Nam, 6 * fit 0, 6,2, 3, aut aljus, @umerys Wy 

quem ſecuturus eſt — 0, — 1, — 2, — 3, — 4, 8, | Kal. 
= gay aus ſerius, futurum- efle 9y — 199-22; 0, quo termmabſzur.. 
Sin m7 ſit, 2, 3, 4, aut alius numerus fraftus; hic, cum — o, —{1,,— 2, 


- nunquam 


Ts, 
& Be Y 
V » : 
SLE TX. 4 
: 4 1 
- i -Nu! ms rat 


1 WB cotninato Bop am was I, $y'Z , II, &c, 

FE erica IP 1g1tur con Dro er n NEE p 

. | 5 1eO0CU Q oe 

ance) 25! qe: Mhcones" FFF cyY. 12 
iy Faye y im 

,” — in numeris inventis commutet by —; (unde reaple contin- 

gt x fg m- primum omnia efle — ,) Taliserit, 
er ; 

{1s i» ga) fawn) galavdM wb ng 

2X3 2X4x5 2x4x6x7 angnCxLng 2x4XGx8xLOXIT 

1 e convenit ipfiy/: R R-+cc: ( quz Hyperbolam ſpeQat: ) cum hoc 
'F | te A etſites, quod (proprer R R+cc connexam figho. + ) ligna que ante 
IF ficrant alterne + — » Jam {inr omnia + fatura ; mifi cum, propter —1n numeris 
W I nodo invetitis, mutanda'fint in — - Unde provenit, pro Eiype-dola, 
'Y $' 3 © a " orb 


1h5-— EIS Og ZnquoBng © axqxenBaronrr 


Morgue, ut prior illa ſeries eſt 2d L, fic Quadrans Circuli ad RR, aut; Qua- 
tas E ad circumſcriptum Parallelogrammum, 

+ Ea, ut ſeries polterior-eft ad x, 6 quidranyH bolz (cneme )Reflangulz 

{ cujus intercept diameter zqualis elk lemilli diamerri tranſveriz,. fan 


#ra-& 2} ad ( infer ripwm ) TIT 00 cajus laiera ſunt Conju- 


: giue's 
Simili 
tld: aliiſque ſimilibus. Sunileſque hic adhi ſunt accommodationes, prout 


fupra -—waI eſt, pro Segments ; ubi non coulzue proceditur- ut fir 1=7, 


awo= R. | 
E | Caantem ſpexeritylle, haju procellus, Intexpolationem, operoſos 
q 7 rp. arrgera- tbere: ops Dees & Ex long 


 Radicis in Speciebus ; De guiorpot Gmdun 


Exh” - | 
: rooelips poniorn F iJas 
+Atque hinc oricur { be lnguls moan ) p Per e depu a 


= Aerwtonus une} Ln 


tim utut rene Comes. — 
__ PRO ſub illa « 


C A -  LAXKVEL 


TI ST alia methodus a CL tim. 
T pins codes proj —_——_— 
p | ic ; quam 


bh ISS ho gets Es 


expmmodarionem ad eas Peripheriz portiones. 


UMI 


i TA ad RR ( inſeriptarm quadratumz; } vel- (4i Hyperbola,.non fit wquila- 


_— lac rowlt Infinita Ser ies ro Aggregato omnium <4 4T | 


Secundum 


359 


360 


- -rex;7prout ay. ay oy we 


| op preck oils continue; propiys aceedunt, $2 | Circumferentiz mnenſurams, "th 
et, ( poſito r= 2,) Subtenſa ©. ©. 22 of Os - 


A K. GEBRA. hg rn 


TH 
HH 
= 
i 
3. 
$1 
Mz 
I 
FE 
=o 
I 
S 


#4; 

3 or 

ans, + bo w 
—T_ C 


ar rem wh.” majorem accurationem $ 7 bi ms p. 
Suellius, alſque, Julterius ng OY | 


cn em ſont mechodum ; ut. 


FIT, 


CON __ ed foſyrntbil Wha Al Radius Kev't nds P 


Wdvorar etiam | (per hdis diana ) Hitervarioriin” Ciredlo in - 0 
Polygonorum, ſeu Vatiorum Arcurnt ſubt . © Vitelicet,” * A 
PILLTLEF'D af PEEL "Us { Wt 0 
. . . 4 $5 {1-1 Fi ——_ ji Job 5 \ SSLLE IRE $i ok FO. ; # 
Poſito Circuli Radio; © © R. 
Diameter, ſeu fabcenſay Circumferentiz, elt 2: 
i iChorda, ſeu ſubtenſa, 5 Circumferentiz wo. Ry3 ; 
4 +... Subtcnſa4 Circumferentiz gp 1. Rv2.,,.., ,.M 
RY. - Subrenſk 7 Circumferentiz” WINTE bs 3903 RY —_— "vv" 
A Subrenſa4 Circumferentiz Ht one. a rd gh Wh | 
. Bees, I A , 
races w_ | Circumſercntin . - VI—I. Sab4-3-5 
3; : - $: > + y FROM T1 ER 
- YETI 
Ubi Kponan R=x; erix 2R =2 n/4= =V3;,R/2=V/2, Ro | " 
wy {imiltter | EG k | hy 


perry ahh ho in” ihivs ues parts rpncnen dye 


bir Perimetraminſeripei Polyg 
mimerus um, 1ta continue magis a opinquata 

perimetrum ſeu Circumkeremtiam Cirenli; : popeſique 1 Ita Eoin 
mmor? {it quovis affignato. _ *7-aly "4 

- -Similique -Invenirt poterunt Tangentes, uz ſic molt icatx' | 
rum Circuli ſyperent'Excelfu 'quz minor fit quoyis Fe nato..''* ph EE... v] 

Verum quidem eſt ; codem pervenurt poll per Tr1 <Riones Quinquil 
alaſve; fi tam itz ſuppeterent methodi'x his Sectionibusquam ef 
Biſe&tione. © Sed ifke non ſuppetunr'; nec ſunt. Docer Fats 
an —_ trends Fun ſed nom Tel Whilltare, Ge PoteftqueBi 


hr ten Sov —_— ope akiors 8 


: eta CT ron Fes. 0 </0g 8 as g* 
p \ UI IMS AB rt ILY x = 


4a 
- 


ben tis r Ray Ay p 
ſubtenſa arcus nary & 'a-pro' fubrenſs = = 4r ” es h= HG 
adeoque ( reſolvendo EGuatiOnem. ) g, | | * 

2rr—y: arrer—rrbb:=as; & Viarr—v:4rt—rrbb; Sy : þ 
Veletiam, ( fi arcus biſccandus fit major quam ſemicircumferentia, ) _,..+ 


27r + v: 4Y rv FINS L S1 &y: 211 +v: Mlamdes | | 


gr FR initium, famplir ab r ſubtenſa ſextantis ; indeque (nn 
ces) AN parts cio 9; 3 & 54, procedit.. Spiel -xpot 


ny © wp "XX 
116 nancy ſeu pomp ſubtenſa, 
+ Pure doodecuman, ſeu 's.. 


Vi ER xy; wal HR I 

DB TY WY Sas 6 tl be 

, 2 — 2 2 2 Zz 2 $5 0k 
SSSI SS EIN 


4 like a Diametro initium ſumere, Jus eſt ſubtenſa  Sircumſeotcn, 
2 Joc: res {ic procedit. © Subtenſa pub ft LY 
| " Sonicirenoerentiz, ſeu £ totius 


"; 


32 
1 | 
256 
SIZ 
GC. 


Kt fimiliter, {i ſumeretur initium 2 ſubtenſa partis Quinte; Decimz, &c. res 
| procedet, ſed cum majore moleſtia, propter 'illarum fubrenarum deligna- 
| tlonem mag1s per rplexam. 

Parilis proceſſus accommodari poteſt 'Tangentibus arcuum bilecandorum, pro 
| figuris Circumſcriptis. Sed hc ſufficiant. 
| tenſnodi Method aggrelſus olim eſt .4:tipho, ( v EX x Ariſtotle I:quet in 1* 
E Vhyſcarum, & Simphicii commentariis in 1llum locum ; ) Nempe, in{cripto Poly- 
' goto rum laterum in Circulo dato, exque conunue multiplicatis,. ut _ 
 wplum' Ciculum —__ accederet. _ Methodum 1bidem rejicit 4ri$ozeles ; 
| non quidem quali non effet legitima Mgthodus -urfs. 5 po gen ; ſed quod ita nun-. 
| quam perveniretur ad perfettam Circuli Ken" quod reQa linea quan- 
| tutvis exigua ( qualis fucura ſit quz erit Polygon Latus —— multorum | ng 
: pp nunquam evaſura ſit Pefiphetiz pars. Verutt candem, adhubet \ 

ts non ut juſtam Circuli Quadraturam, ſed ut legnimum Approximand] _ 


| Va jam yidimus, 
| £7 d 


—— 


W, 


_ tt | £4.24 


| <Aproximatiop = o Dovifoklans < Radicyn Eetrs-- 


(Hronen 218 Spectebus. 1538 e108 High] £067 


__ aliz excogitart poſſunt Apptoxumationum naſe 
'nus videtur (quique- eng. a uſu eſt,) eſt per molds aut - 


- BY LY:L &ionem Radicum {{fimplicium aut affeftarum zquiationum in Specrebus. 
BY Quod Diviſio in Speciebus peragi poſlit, ex iiſdem peas quibus peragirur in 
ovremR, jm dudum oftendl, NO) is Arithmetici Cap. 20 


idam: qftenſurus de Radicum | xtractione fi eo uſque - rocefhſſer opus 4llud. 
Bs in Teſetvata L; ad Alge- 


- poſt edendum puta- 
ner- i WT -quz intervenerunt, 
nol © aunt. 

*; & gy ut in ondinand Divifione Batt FE quo caſu Diviſor non eſt ali-' 
4 =—_ pars Dividendi, opus (fi non Fraftione terminetur ) proceſſurum elt mul- 
ants y 4A 


toties 


Sexageſimalibus, aliave fractio 


te be oy lebus expectan 
fregelhone 1 : ag war org 


oltenſum eſt, Tarts forms 


nuare Wa (os 


- Jorem' quam libueritvero propinquum.- 


Arithmeticis ſuis) dudum docuerunt, in 
Recentiores plurimi ſecuti ſunt ;) aluqye in 


magis perplexus. 
in Spectebus ; fi 'Propoſita in . Speciebus quantitas , non fit in eo genere Vigy. 


dem naturz proceſſus eſt , ſed 


Tata. 


Seagionks aut in alia progreſſione* 
mx, Gc. & ſcroptli- Primi, -Secand, * 
Quadrata,' Cubi, &c: pro radice 54, mit, 


Radices, Quadrata, abos, &c: 
Radice 4 vel 
Denominatores | 


«RR —*——* &c 


4 aa. aaa 


'  Quz jamdici cexperunt /yfinite Series. 


ALGEBR 4. Cap-L: 


toties gs partibus decimalibus ) in. infirutum ; 4 quod — intelligendum ute £ 


uram') quouſque videbitur me B, ut _ 
partibus- Decimalibus pe 


Porro: ficut*ip tali proceffi infinito. -h x Joppa, per partes Decinales a ar 1 


I Aut Unitas div1iſa per &uſmgd 
pro Radice I0, 60, &c, Sic, in Spectebus; poliz 
roceflus pariter'fiet ;| in ejuſdem: naturz Fraftionibus; ) | 
nt, 4, 44, a 44, &c. Aut qui horum inſtar ſfint. Verbt | gti 


« 

roportione, : i] 

Un mn cl "quo. -- u Diviſor nonfit @, Ml © 
erit rations, (quod, ur thi. Wl 
= 

It 


gendum, {(qyp. 
tbus Sex elimal: us ; ww of. 
Nec altter expeCtandun; 4 


ant wrap es Decume, Centeſume, 


ſunt, revera, noni 


|S, EEE ES=6moww wm sX amo os 
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| Ujuſmodi Serierum Infinitarum, > Diviſione oriundarum, aliquot a | 
mina —_—_ exhibut 1n one Arithmetico (8 amo 1657 edito) 6 
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Sy 
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TTELL. of . +K—rx 
«ft A F J +R*—R | 
LAG STE \+R—T, 
$5 wot TR—r } 
© 'o 


CAP. LXXXVYIIL "_ 
Evempla Serierum 2 Diviſione Oriundarum. | 


-< :( politis 4 pro termino minimo;; ; Roc 
mum Multplicatore, ſeu. Expogedte Rationis communis; 7 pro —_—_ LING 


EE 6 + 


PEEZESP= 


> 
«HS 
hr 


a. 


rum ; & S pro ſumma omnium;} 
Dethonſtro ; ſola diviſfione was 
R'—x per. R —; x: Ubi, Go 
Quotiente, exhibetur ; tota progitt 
fio, inverlo ordine.. 4) 

Ur puta; Si numerus pi 
rumfit'4 ;' R*— 1-divifa perR=1, 
exhibet- Quotientem R3+- RP. 
Pies Que pf tota pr gre gil 
fi 4 ſir-alia quantitagy: ile. - 4 
dudtz' ſunt tota progrefſio; as I habe 
rum AR + 4R* + AR 4-4 9,8 Bo 
term! 


- #£LSOFLLEEE 


+ 
a 


n 2 | tur pr oceſſus, propter — I 
& BY ©; mgnicudine Dividenda:” > ©! 
0 god fi, 1n magnitudine divi- 


% - 
ul 


lya 19 mo fuller + 1, 
betur o © : opus 1n infi- 
nit procederet. © 0M 
þ * dl Fic univerſaliter; S1 divi- 

dendafic RK'—1,per R — 1; Quo- 
- genserit 8 + REO RTT, 
*&e. donecterminus ultimus fir un I; 
oy Cr —I in magnitudine 
Fo ; a) Dicionem terminabit. 


"of FL A NS L&* 
FA tn I PAS og 
Rs I o* SPE RERLY 2, D. 
LNG Far " OS, - 


thidem deeffet — x ; eq 

vii per R — 1, Quotientem exh1- 
WF guroen in infinitum. @* 
*Atque hinc habebicur /Symma 

* Propreffionis Geometricz 1n infini- 


RS BY Po 
Wo __ onde Fi LF Ry FY 3-2 FE 2 ©, 


| pe calkem hujus Tractatus. 


=" fr = < hs * FB 6-54 "oS —_— "$5 
foi Fd : © wy =y iy: 
" % F SI. -4 £ 
bY DX & 45 w” 
Pr SO II TSA ee IE OI EM ELD toy I NOSE. 
_ $ n_ TI APPEND ON _ a ane $4 


oh = Ck LOfDU'TO $15 "'F'R 
* Appregatum omnium eſt =: 


CES 


hum, (quor ſunt in 4llis poteſtatibus 


| Cumerus fit par ; aut Potceſtatam ſum- 


3-8 


lmpar ; diyidatur per expoſitarum ſum- 
min'a+ e. Cum hac ſola diverſitate, 
| (od'termin? in -Quotiente fignandi c- 
 Mit>alternie, fignis '& —../ 

 *Dbi'item manifeſtum ett quod fi 
— fun poſterior deeflet ; 
* Quotiens in infinitum procederet. Ut, 
# &emplo jam exhibito , {i pro 4s 


Wa 1 1mo (que jam it 0 0) fo- 


s; 
471 


wr COT pf 


ffs +4 


. 
-_ 


eretur earundem poteſta 


PITT. ALGE B R\ A. 


1ideellet fhmt 3.5 Ren | 


"a p o k 3 4al > " TY R IJ. I FR . F ; AR A , 4 : «1s 
$445 t:3 Js :/ + 2DS #:..# PSS ) [ — Ie 4 3 - ” 'T 
; Bt ©@J an £542 I 4 4  * + 7 | ; +5 $4 #  SIIH od 4 $a G& 


| expolitarum magnitudinum ; prodabit "8B 


SF proponeretur dividenda a*; Re-" 
TH +4. Et, procedente' opere., Quotiens foret, 


| OE Ie: <y68 ahi. oy dab amrord\ 
 BXLagebacet®+— + — + &c. in infinitum. {7 4-7 
”n a>1 | - 2C Wits: 44 fl « p:Þ; vn 


* Multo magis 1d foret, 11, pro Differentia quadratorum, cuborum, &c dividendk 


IH ER 6 EIS. 
R—1) cc. (+517 55+ 25 & 
JEL -- 3's rae” 


$7 | 
] 's - Vil <i'SF. ite 
R R* 6 
——— ;< 
IE 7 4 
nta—nks v ] 
.R® 
A. 23 Ley? 
* ES” ery ———_— FA 
R?* p- R3 
; GC: 8c... 'y 


um _continuandz; Quz, fi fit progrefſio Decreſcens, zquabitur finitz magnitu- 
' >, # Traflana brevz, \cujus Syngpſis habetur-pro- 


e, 
" 
* IF ; F4 


. ".\F 
. _ F IH £83) 


R 


i 


- Similiter, per folam Diviſionem 1n Spectebus ibidem oftenditur ( cap. 20. ) 
Rl Wont. 
= Sea ace 


 4=e | 

* &. Hoc «ft; {i differentia Quadratorum, Cuborum, | aut conſequentium Pote- 
 ſatum, duarum expoſitarum magnitudinum; 'dividatur per differentiam illarum 
regatum totidem continue proportiona- 
bus dimenſiones) in Tratione expolitarum” illa- 
rum magnitudinum. Dummodo, inquam, ( nanr 4d intelle&tum vols ) poteſtates 
* te fint integrz poteſtares, a numeris integris 2, 3, 4,5, &c. denominandz; non 
bs intermediz, 2 Fraftionibus denommandz, ut /# —y &, ut ya—ye, 
inilefve, Quippe, hoc caſu, Diviſio non terminanda foret. __ 

+Kdem- evcairer; fi; catium \Poreſtarum Differeytia,, modo dimenGodumiin\ eis 


= 4 
SLRS a*4:.aae + ace b+ eee. 


PRs 


| mz, modo- dimenſionum numetus fit "a 7'e) a —& (4), tae, ace, +8. 


4 — 73 
LET 
EXE Be—e oy. 19s 
Ife—ghcc.... > þ 4 
raate—et 
+aace 3-66 
I as8ke 
& SEETE.O 
ACOG — &” 
_— 3OFIT; 


— 


ak+44 


= 
- 


| Mopor | tum Summa, per illam expoſitarum 'differentiam. 
Wa; ft, pro! 4*— e, dividenda fit /a# + &+: per doe: tum, '/pro '0'o, 
Kretur 11 1mo/ 2:64, Quotienique prodirer, 4 (017 SAP RIES DOG 


Z.zL 2 iP 


EEATITE \ Cap. 


2x 2 + & in infinitum. 


BEtae Fa tzf 


» 4708 


reter infinitam ſeriem Ar > diviſione ipſius a* ori FY 
he I acts a divigone Jpties & ſ{inuliter oriundarum 4 quis poſing 


concurrunt, fiunt SEE + _ _ 


Simiulia (nucai mutandis ) in als calibus egpidgeat. . 165 
Pata cl 16-9 | 27 


a 


a+e q TE BE 


O—a 26%, 24. - t92Y- itDg: 
EE hag —arbee— m— I \ £ ty 


Sed 


[ES = E "I 4 a dividenda fit per a—e; ang Frodebir, RE. 


3 S | += += + ff 7 &. in infinitum. » 
- ST : | $ Va—ye ſic dividatur; res pariter in _ ER (ond ming a. 
2 perVenietor ad” Sibducendam qua deſtruatur — ye :) Sed tum, pro ſerie prin.) 
: me memorata, ( oriunda ab ws, ar, a—e PR accedet alia ornnds ah + 

divifa per a—e = —e+4. Nimirum : "8 


© > : - 
+ of K - Reg ; 


7" Wo y 
wt = sf To 0 3 St Hot ge. = ER 


# 
: : 
'S - : 
+ ; OY - »” £ A py bo 
a | I | 


Quorum 26a IR evidens eſt ratio. | 90100] 


C A P, LXXXIX. | kw 


Hi Collatio cum ReduGtione Fraftionum ad Denini 
+ Sexrage/makes. 


- A += Kc in Ipabns Divifio, <juſdem naturz elt ( ſed magis Univerlaly): 
ES: | cum ReduQtione þ in mga Fractionum Vulgarium ad Decals 
' FEW Quam rem hic Si 0 fuſivs, proſequi libet, quoniam nelcio an quilqum,” 
WES. | | me prior, cam Giſtincte examinaverit. Definit ea aliquando; an Y 
LINE ke tente ; ut II F FID= ©, 2. 13=0z' I. } =O, AF. F=0, X25» == 0z tf6-f 
= O, 4- HIGH 
= : <Q tum contingit, & non alias, quando ( fractione ad minimos mg 
DES 25 dudta) Denomunator ( ſeu Diviſor ) componitur ex non alus primis —_ 
= 5 2 | quam- 2 & 5 ; ex quibus xo componitur. 
; Sin Denominator ( frattionis | redudte ) ex. aliis componatur pringis-/qualt 
2 & 5, Quotiens et INterminata. Ut 3=o, 33 | ay #==0, 6666 &c. n=; 
HE "EN 0909 Gre. F=0, 1818 &c. 4=0; 076923, 0769 =0; 148, 148, 1448 
HO Z=0; 054, O54, &c. "F 
= | | In quo caſu; hzc ſemper occurrit concinnitas; nimirum, quod,. poſt ji | 
ceflum aliquatenus continuatum, redeunt udem numeri, & codem ordine 0: ſel" 
p.. E on Janear quo. prive,” | 

ES RES. 1 Aliquando quidem, repetita eadem figura fingulari; ut in | 
BE S bins  aguris;/ ut 10 of, oF. Aut-ternis; ut in $,,4. Ant wot [2b ut xs DK 
WE | Sed ſemper, {i non citius, ,poſt tot Jocos uno minus quot funr wr Diviſore on IN 


_-_ ALGEBR A 


=0:; 142857, 14.6c. Quippe cum Diviſor eft * numerus -Re- 
y r co. thinor;;-adeoque I, 2, 3, 4, 5, aut 6: Adeo: -ut ſeptimo fal- 
ym fy ,Nen _prius, necelle eſt ut unus refiduorum ſecunda. vice redeat ; '&, 
erm vi = redeunte Refiduo, ctiam exdem '1n Quotiente '\redibunt figurz. 


itur figurarum ſic in circuitu redeuntium , nunquam major efle 
unt Unitates , an -diviſore, uno minus. Sed fepenumero- eſt hu- 
tos pars; aut minor aliquis numerus, qut-non fic 1ltus pars 


nat 


autern - hoe contingit-:quo 'certi ſimus: redudta ptius Fractione ad 
-xerminos;; drvidendus-porro eſt Denominator (fic reduftz) Fraftionis, 
2 quotics fiert porelt: per :2.-6: 5,, componentes numer! Io: 'Qui fi tum: fiat 
$ 99, guar &c. dc on figuris 9 repetitis, ) aut aliquota pars talis numeri : Quot 
F I-27 hgurz(g; in tal numero. primum CCcunrentr totidemm erunt 
y hajuſmodi A en figurz. 
= 75 fi Fractionis Divifor Jeu Denominator, fit 9,3, 6 (=2x3,) 12 (=2 
MW 236) 15 (= 5 *3,) &c. Circulatio eft-figurarum fingularium. ' Quoniam 

| 3 figura non nul. femel' occurritz; & 3 eſt aliquora pars ipſius 9; & 6, 

rs, fiunt ex 3 ducto in 2, aut 5, ( qui ſunt componentes numeri 10.) e- 
nd. aut plurics. 

:$ fit 9p, 11, 22 (=2x 17, ) 33, 55 (= 5x12,) 66 (=2x 33,) &c. Cir- 
' latio ft figurarum_ binarom : Quoniam 99 deſcribitur figura | 9. bis. paſita : 
ſunique-11; 33, aliquote- partes 'numeri 99: & 22, BLE 66, ftnunt multiplicando 
 arum aliquam! per 2-aut 5. Non hic annumero 9 & 3, quamyis etiam hz fint 
- wmeri 99-aliquotz partes ;-quoniam hz fpectant ad clalſem- pracedentem ; adeo- 


| admittunt circulatipnem, non modo um figurarum, fed etiam fingula- 


2 /$iPiifor (fic redutte fraftionis) fi fit 99,2 54, (=2x27,) 13 55 x2/7 
Fo Hh (=2 x 37,) CC. —_— ngurarum 'T' Tum. " in: 4 
WM $-13;/ielt —_ #5 eſt. ſeaſſis/ numer! 12 5 23 —1;) quoniam 
Wh 13 acaurate divi - aa pars numert, ' 999999711: quo ſexie {crib1- 
» WW tur-9, non. autem amy numeri per 9 payaies fcriptam  defignati. ON 

« 8-121; "- non el numerus priumus;; circulatio. eft' figurarum 6; qui. tamen 
"7 Gur olt —__ pars numeri 20 = 2T'—'T: - Quia 2x'elt aliquota pars nu- 


"Y ko; qnoniame 21 /COMPORItUT EX _ Queen 7. poſtulat (ut prius ) 
croulationem tionem |figurarum +63 & 3, figurz fingularis ſeu. unws, que. eſt aliquot 
Fn $ adeoque , ſexies repetitus » una teraunabitur cum circulatione OC0- 


Smiliter ; 577 = x IT: Quoniam II requirit cinculatitinall locorum! 2; qui - 
4 —=ak pars locorum' 6, quos poſtular 7; Ergo illus circulationes 1xes, {i- 
' dl terminabuntur cum- una circulatione locorum- 6, quot | poſtulat numerus-7. 
hem:259=7x 37; —_— 37 poſtalac circulationem rag. quz elt 
| quota pars locorum 6, (quot poſtulat numerus 7: duz circulationes _ fimul 
- Enmnaneur cum una bp hujus; adeoque & hic, circulatio 6. loco- 
| Tum. Pariterque in aliis caſibus ibus. 
_&*d, fi componentes numer! primi_( alu quam 2 & f ) as ſint fit requirant 
tot locorum, ut unius. circulatio non fit aliquota pu alcerius ; tum, 
una fit pauciorum locorum ,- compoſita tamen circulatio plurium crit 
= quam quot poſtulat componenti alter; -nimirum, tot locorum quot eſt 
; Aumerus quem componentium uterque dividat, 
" Veibyyrata: \12 poſtuletcifculationagylocorum 2 $3Þ. lacram ge Erg SY 
'7= I1 x 37, plurtum locorum cireulationem poſtulabit quam vel Hi 
mrum, locorum 6; qui cſt minimus numerus diviſibilis per 2 & 3. Eo wlicer 
bi m dh” circulationes' units una terminientur'cuth tribus alterius. © ©; 
© Siautiter, pro" 297 =11%437: *Quia' 27 ( utut non\fir numerus ptinnly) re- 
qureet  circulationem locorum 3; & 11 locoram 2: ergo! 297 = II x 275 Elxen- 
nem”'s locorum. - *+ 
[nin judicandum eſt de abs numeris compoſitis. 


'tamen omnia non: fic intelligenda ſinit, wn; hzc circulatio Ripelin 
£7} . cipiat 


Hens ——_—_ tf AAS, oS- Arad. 55.3. h,.n aro 


ALGEBRA ., Cap.) 


clpiat 2 primo, loco partium decimalium. Nam;/quoties Drviſor {eu.Denomine 
tor reductz fraftionis componirur ex 2 auty, aut utriuſvisaliqua«poreſtire=ys. 
ante incipit circulatio--quam poſt unum aut plures” locos, partiunr'decimatinns. 
hoc eft, non antequam horum  componentum -infloentia_.. ceſlaverits; :Hog@, 
non niſi poſt rot locos, quot ſunt dimenſiones numerorum 2 aut 5::mgredieacs 


4 >". 
T3206 A 4M 
vx + * *4 
4 £1 
} 
: 
E. »- 2 
6 Una. 
v 


Non —_ = 


ne quidem/iy | 
a raped; 1nVata; con. 
tinuo- appropmnquatad} juitunr valoremz-1n: infinttum.; Non tamen'exdem figure 
| continua'Circulatione redeun:t codem-ordine ; quod'1n;Diviſtone tit. :Sed incens 

| planeordine. Ury 2 = 1: 41427, 33564 +. Quod: tamen non impedit quinhujuf 
mod1 approximatio in ufum turo adnuttatur ; &, {i ſupponatur in infinitumconuny.? 


ara, cenfenda elb zquahs furura'radict ſurdz quelitz; non minus quamyvy434;; Wl © N 
-Quod de partibus Pecimalibus dictunr eſt ; pariter accommodari poteſt (leviay. W -- 
tatione Þ ad Fractiones Sexageſumales, ſeu ( ut etiam dici ſolent )- Phyſica ard 
ſtrononucas, . quas'{ poſt.Prolemzum) magis affearunt,: per aliquor Ants: Wl :n« 
oresnoſtri, Quaryni Divzfiones nonnunquam'determinato quotiente ablolyay- & Iz 
tur, nonnunquam in infinitum procedunt. ; 6 WY in 
Id faltem intereſt; quod, quz diximusde 2 & 5 ( componentibus 10,)eorumgs Wi 
poteſtatibus ; ea hic intelligenda-eruntde 2, 3, & 5,-( componenthus 60:)-\&pi Wl ( p10 
{tatibus horum. - Quodque dictum eſt 'de 9, & 99, & 999, &c-/ Hicinrmlligad 42 
erunt de 59, & 59,59, & 59, 59, 59, & limlibus' © 1 11 WM” 
Ec fimiliter judicandum erit ( mutatis mutandis ) dealiis quibuſvis Frathonm Wh 7; 
Progrelſionmbus, ubt Denonunatorum valor continue decreſcit certa proportions, .. wr « 


Id autem hic potifhimum ſpectatur ; quod.cum hujuſmodi-procelſus, in Nun 
ris, per partes Decimales, & Sexageſimales, in infinitum continuandas ;:tuminIs 
vilione, tam Radicum ExtraCtione, fimuibuſque operationibus, communi". omnun 
conſenfu, tuto admittatur; idem.m Speciebus non. crit refugiendus, ſed prof legits* 
mo'habendus. | $311 162 RFA 
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4 


" WIE 3.3 $2300 


- C-AP. XC: We} Ms 
! | Ejuſdem accommodatio ad Quadraturam Hyperbole. 


L- 


TTY 


[TJ Ujuſmodi Methodos ad quadraturam Hyperbolz accommodavit D. Nixolus - 
H Mercator, Ny = riter. . Prout traditur 1n cjus Logarithmotechma, prop. 
A 17. Erin Trey ho onibu, Philoſophicis Londinenſibus, pro Menſe Auſt 
anno 1668. Meoque De Motu Traftatu Cap. 5. prop. 31. Pariterque (quod do) 
Newtonus jam ante. | Fo 


Quz revue redit. Poſitgin ABS ( inſeripeoparallelogrammo incer Hypebo. 


 BSHD=d—i14" +14" —1+14*—1d* + & 
, ja, ſunpro D citra B, edn 

2 $SHD=d+14*+14" +14*+145+14*+ &c.. 

4 Fir oft Mercatoris ſeries ; poſterior, mea. Que fuerit Aerwtonz, non yidi. 
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owe me 


OW 


Q.bl Q. 


_ D = 


eV 


D—F 


(Nam Ordinate in exteriore Hyperbola ABShH ( ut oftenderam Arith. Znfir 
np. 9 952 ) oſt Series Reciprocarum Arithmetice progreſſionts, ſeu (ut loquun- 
neal) Harmonice-proportionalium ; ut 2 — — —2 &c. Atque infcripta Pa- 
llelogramma A B S, A D H, &cc. inter fe zqu quorum quodyis dicatur 4 B. 

$ itaque ſumacur Altitudo AB=4 ; & Baſis BS=ZB, &Bd=d A, ( ad, 
'dpro tali parte ipſius x, qualis eſt Bd ipfius /B uy crit, Ad=AFd A 
(proueD fumitur ſupra vel infra B:) &dh=-——=——# =P in 
12d+ddt 4* + 4* &c. Quod patet, dividendo x per 1 +4. 

is ro venter, ſi expona- 174)1(1,t4+ dd, t#, +, &. 
wr & ſuccelſive -per, 0, 1,2, 3, Ixd 

| (&c, quarum maxima fir BD +0 

D. Tum erunt Ordinats FO TIP 7 


"., 


|; xe ng NE ON. ws 6 ets. rex Pryor Os = += On S -# 2 ow 73'S "35,0 = : 


y 
OR, 


WM 1t22+44dt 84+ 164+ 324 + &. | 1: 5 
4 "IE 30+ 9ddt 274 + 814 2434 + CC. | tddd—d 
 TZD +DDED? + D* + D* + &c. _  &c. 
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ro adi cer nges 
POSITION CORRS IN ESI 


j Wh b + 
It d+ di* Þ+ + + &. +ddzddd 


_ I *Adeoque ( per meam methodum Infinitorum ſupra declaratam, ſeu Propoſitio- 
_ WJ in univerſalem inde ' deduQtani, ) Summa columnez 'primz ( quz elt Series ter- 
- I worum Aqualium, quarum /quiliber eſt 'x, erit toties x; hoc eſt ys ( mul- 
p moore :) Summa/colamnz fſecundz ud ou elt ſeries pare Au 
; & uiſſis toridem maximo #qualium, adeoque 312'D : Summa tertiz ( quz lt qua- 
BY Gatorum ) my > carr; 4 zqualium ;-hoe et 4 mw D'D :\ Et ſimiliter, 
Sina Quartz}. 4: D*: Summa Quintz, 4 #5: Sextz, 3 m Ds; & fic dein- 
" 8 Adeoque 'omnes Ordinatz-4+; hoc eſt, planum BSHD, eſt. 


Bin mtimD+imDDtimD+imDtimD+ &c. 


ww T7 


Hoc 


367 


_ 


A:L'G/E B RA: x 
How & { ſubſtiruends. BD=2i thtam- alutudindm, . pro: 8 nunera j 


B in DE 19 +49 #3 +10 +4D24D*+ &. 1 00g! 

| "2g 

{i fapponatur by minor BA; D eri ratio minor gu an 
i i quam habet BD ok ;) & conſequenter 


- nue decreſcunt, ut nem eyapage wa minora quoyis allignato, int. ands 


gyro ſumitur D, 2 pundto B. 
autem ſenper cp conan, verlin 
A, ur' BD minor irq A; adeoque D mmor quam =«. ) |, Sed 
ſem , quando- ſumitur D SD hes 'B nod item tardiys convergit. | 6 
b quam rationem ( inter alias) malim ego (cum Iiberum fit utram 4 ; 
duarum Ordinatarum qui_us I oaks terminatur (BS & D H) cam appellas js 
uz eſt remotior ab A; propiorem. Ut jo DBSH= D+iÞ 45 
LD GC. poſito br S(=A H)= Dx. "0 
Si alteram methodum ſequamur uamur (6 un D ultra B,) remedium aliqu 
bendum erit, quoties D B major eſt quam B A. | 


Eadem methodus continue approximandi ( per Quotientes Diviſionum inf, 
continuandarum; eiſque accommodatam meam Infinitorum mcthodum, w ah, 
-perbola faftum eſt: ) facile accommodabitur eis aliis is quas ego! 
Voco: —__ Ordinatz ſunt Reciprocz -ad eas que ſunt in Duplicas, Twp 

ve Mulciplicata, aut Submultplicata, proportione, Arithr He 1 ba ops: 


cata, alia 
tionalium. ps | x] 
Sed ſufficiat Veit. c__ in carum una Preſertim cum = 


refer 
ofaphicis Tran Truro Tonipentibes Nog on | 
LT 1668. w_ naqire = tie OD. & 6] ATR 


CAP. XC1 
yo 


Deftrina Serierum Infmitarum, ulterius [3 
D. Newtono promota. : 


Evertaniur jam eo. unde digrefli ſumus, Approximationes illz m& 
R rithmetica ear win? Io. ſupra memorarz*( pro Circulo, Ellipli, & 8p 
perbola ; Rant ecerunt aliis ( ut ſupra infinuatum elt, ) ulkng 
in cam _ inquirendi ; —_— fu om wo exquirend1 in cafih 
Quz jam dici coeperunt 74 Series, aut Series Convergentes, aliilye # uv | 
mibus ck indicantibus. Quibus ; arcthng Delignatio alicyjus Qu WU 
propolitz, per regularem ſeriem ſeu Progreſlionem quantitatum, conringe app! 
pinquantem ad 'expoſitam, quz fi in tum contingetur nod 
poſitz zquals. iy one non multum, hac de re, hatenus: fnerit ab Hs 
tum. ; ae 
Inter ea quz ego hoc-in genere conſpexi: Non alium video qui ſpeculational: 
hanc ſubalius profecutus elt, & cum meliori fuccelfu, quam; Var ha 
Aivates, Matheſeos Pro tcitillmms ix Colebernvve: Acadainial Canta: 
. Quicarca annum ( ut conjicts ) 1664 aut 1665 ſpeculationem hae! uy m 
nate proſerucus eſt; (fed cam per aliquot annos ad alia ftudia avogalith 
4a ſpeculationem. ) Quod: anotuit mihi ex duabus Epiſtolis ab 
Clar. Virum D. #enricum Oldenburgium, ( Regia: Socictatis TT 
cretarium ) ca de re ſcriptis (13 Fan & 24, Augu#7i anni ,I676, ) Sc Ciel 
on Communicands, quas inde mihi unpertivit 
criptas, 6 lace public digniffimas. In quarum poſteriore, ait ſe ob Þ : 
Cantabrigieae grallantem ( quod 'accidit anno 1665) a Clontabrages cceden ne 


OY 
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.Cumque eam, poſt refumpturus erat, circa an- 
quz hae P's re inveſtigaverit; una Le SA eJus 


oy 6. Lannmmis * Thedria: Alia rum. acciderunt, quibus hoc. = 7-vw0n 


\ Fxhil «le (an his Literis ) non' tantum Approximationes ——_ nur I 
\ alibusAccom TSP þ Su generales. Mendes he ; calibus whe 


C ri likes; FR Ca rucbl? Zocs, £0 fit mud _ ES Coe 
+ Rect xls aut Verſis; & horum pariter. ex, datis Arcubus ;'Pro; 
5 2CCO! modandis ; &. his ad illos-;  Aluſque in Mathef Ln 


BY \uritur ille non. tantum Diviſione in Speciebus (ue ſupra oltenſum 
4 ed in n' Specicbus itidem Extractione Radicum, Quadraticarum, Cubicarum, 
Sakequentiumque Poreſtatum, & Intermediarum;. tum in Sunplicibus Equatio- 


"9F 4n. 
LS hanc adhibucrit Methodum pro "ONES Interpolandis; jamſu 
ole FA Indicando, Uncias ( quas vocant ) ſeu nutmeros : przfixos po 
= Membris, > Radice Binomia procreatarum, ( quarum un poreſtacum cla ionch 
: Lxponentem  YOCAt 17%) OrIL EX Bo ts continua m ak 


Mo M—L Mz M3 Er F & 


£2 hk elit 114 


BT: roceſſus ; {i 2s ( exponens poteltatis) fit. numerus Figs le- 
fn re it, poſt certum locorum numerum cuique poteltati 'convenien- 
"2a; redevinte x, unde inceperat. Sed, fi 972 fit Frathio; tranſibitur in. infini- 
® pet numeros negativos. 

B enter ad hec: Cum invenerit numeros £1 poteſtati congruentes, = 
pe VG gnare ſolemus ( cujus eXponens elt =4 ) hos 


E..'$.- —_ i.+3%-— + + = - —&c. 


Hos accommodat, 100 ratia, ad meam illam ſeriem (p Gro Fence Cixculum 


5 Quadrantem) /: R R—ce. Vel (poſito R=x;) y: x —cc. Invenit- 
we {1J—=cc: an Mir bo tt} Quz quidem, in ſe multiplicata, 


| cn 1—cc, Ut ex ſubjefto proceſſu liquer, 


I—jcc—j06 — we &e.. 
'm Janes > framed 1 ache vn Cc. 
_—_ EF ioke | 
| I +} 
c &e... 


, £ $=cc (1, — —IG—jaG—0, CC. 
ks th I was k 


I — CC. 


W. "1 & Ex "2" proceſſu "7 MM confumulis naturz ) hoc Theorema deducis 
#6 byjuſinc pate; | | 


; FY b | . ——2z 6s Mm—3 F Gs 
FEA iB=p Eo Lanes CRF — "I 


a - 


F X 


a Us cuſmodi expoſitz as 9, eſt — quſdem per 


Aaa 


b/\; Fw Pg 
, — 438 £ 24.2 
» 


j $2498, F expoſita vantitas cujus | Radix et BS _- aliguk, Po 0- 
bs inde formanda, aut X> e] afatod; Poteſtatis extrahenda : Þ eſt FAT ter- Fiſum. 
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kg, 


9 


JI To FEED :) dem hic Prat -Þ 
n —_— -ut* 43 pro Vaas; quz Fraftio Rs 
nderecur ; Hgnifieatg ue Geng: ing | 


Mem Jara qu nem ini CTveris nd; urs 'monet ) Abate 4 
tuo tum hic tum alibi4{zpe, nudis literis deſignare quantuates ſuis Sig 
five— ) affedtas, Eoque compendis caſus plures 1n unum compels 5% 
\forent in varies diſpertiendi.- Quod m1 fecilſer;, ws { ngoit? Una Regs, 
dividenda foret ( pro varictate Signorum 4 — ) in Regulas 32 OE 
Secundum hanc Methodum ; $1 expolitz cujuſvis Quantizats” quzratur Qualz : 


tum, Cubus, aut ſuperior Poteſtas, quz exponentem habcat numerum Ing. Wl 4+ 
_> IC, ; mm terminata, tot membrorum quot quilitz pot 
ratio Ls. pro Quadrato, 3 ; pro Cubs, g, T3} | 

$1 vero , aut- _ 6 avc age at quzratur , cujus Exponens et th | IF 
Gio, {eu numerus Tur cum adjunCta Fractione, ( ut 3, 13, 23, &c. aut * 2; 
13, &c. Hoceſt, 4, 3, 3, &c. 3, 4 4 &c- ) Reperierur, pro ea, ſeries Infinita 23 | 
terminata ; eouſque continuanda, ut cuique libnerit, aut expedire videhitur  E El 
quo longius comtntninr, £0 magis exacte exhibet quzſitam Quantitatem, | 
» . "=p varia exhibet Exempla :. quz, quia nondum edita ſunt; liber he (am? 


Exemplum TI. Vie Irs: waz, = c+E— 3: 8 -j E 


ach id 

+ es Cc. En jay M=I. = A(= folt 
—=ccl" J=06. B(=—=2#2)= ww 
Exemplum II. y*: EL. wo IFSTEA GS 0 Pg 
c* pI es 10 EE OE "5 
web x — IS —2COx#+40x*—2x ” 4 | i 


25 c? 
Quod its erit, ſubſlitutis x =”. 5=n. &=®P. Er) x —#($ MW — 
Aut etiart, ſubſtituamus, —£&=?®, &—x)& x + (9. Eritque y*:&4 
Ox+06 , 2 xx +40x+c 
5 x T 25 #? TÞ &cc. 
Prior poſitio potior elt, fi ſit x yalde parya ;. poſterior, ſi valde magna. 


—&=—xF 


3 _ 

Tn III. F< 8p" <8 — 
&. Nam hic P=* —, Jo. A(=?\- WW ni 
ETA: T Wy w_ 3”, Tm 5. at. Ol + quo ſy 
W Exc 

=fx—)= \, hocelt?. B=Zag=a I 
, w) 0 21) F- 3g ay 
| TV. Races a Biquadrati ex de ; hoc eſt IEF: ER 4 Ch 
4ed; , 2eec Wad! 
+ —— + —-— < +8 Nam P=04 d)e(N m=4. n=3 4( icipie 
Az\ | -W 1.21 


4 $5+ 


5 of . 
ETD 
> - 


FR 
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(=19d'te. D=10dd®. E=yd&. F=e*. E(=—* pg) =o. 


Hocelt, 4Þ ©] 5—=d*+5d*c+10d3%*ce+10 dde& 5d +6. 

Exemplum VI. Imo & nuda Diviſio ( ſive ſimplex five repetita ) per candem 
. I —— —I — 

Regulam perficteturr IC; Hoc eſt /+e| , vel 4+e| Se Nam tum 


I 


p=d d)e(% Mm =—I.u=1, A( P—=d -)=d 
IT | BT - — Bp > EY, . = 63 
ng = fe, a Whom ; 
he FP Et limiter C==;. D=———. &, Hocelt; 
CRE | 
Ted FS es 
*Exemplum VII. Similiter + | 5. Hoc elt.; Unitas ter diviſa per 4+ e. 
C194 : I 9 LS" We? 
Sx per Cubun iplius + e: Eſt _—+ 5; _—— + &. F 
Exmplum VIII. Ec N x 2+ e| © *. Hoc eft, N diviſum per Radicem Cubi. 
| * I. 4 
 am-ipſius 4+ ©. N02 TOET: Fr ag 6 
Exemplum IX. Et N x d+e|. *. Hoc eſt, N diviſum per Radicem Super: 
| N : I 
V*:d*+3d4*e+3dee+6E. md Lek d3 
+ &c. 


folidam Cubi ipftus /+ e : ſeu 
ze , 12ce yl? 
307, 51 2543 125d" 

Etper candem Regulam poſſumus tam-in Numeris, quam fpeciebus, peragere 


Generationem Poteſtatum ; Diviſionem per Poteſtates, aut per quantitates Ca- 
ks; & Extractionem Radicum ſuperiorum Poteſtatum ; & ſimilia, 


wiv 


Fe +" _—- £ 4 L us » - > - "__ "» 4 4  - a #3. > 2 - <y AX E. & ""_- F Ace 
w* | 2 1 on : oſ 2 EONN {0 TE 2 gs b oF, Fans MW a” ” k.- 6 %. 7 1 CY L* $3 
- "Y in, a * *% FP " &) - a " by : RX » | OS 4 p ” 
4 —_ O " ade aA.  IÞ - A k w—_ . . 
: : 1 os 


IG _ —————  —— —— — OT ——— — — 


# C A P. XCIL 
Hujus e Applicatio ad Circulum eg Ellip/m. 
Pit invenimus ( ut in ſuperiore Capite ) 1n Serie _ ( terminata 


vel interminata ) valorem Unius talium quantitatum : Poffumus, ex Colle- 

Qione talium Serierum, illarum Aggregatum invenire ( per Arithmeticam 
afinitorum ſupra declaratam, ) aut Aream quam ullz reprzſentant : Eodem modo 
quo ſupra 1n Diviſione faftum eſt. 


Exempli gratia : Invenire Ag- B P*P | P B. 
Fg RadicumUniverſalium E  — 1 
ſupra memoratz,y:RR--cc. E : 


i] \n unt ut DE ordinatz 1n 
© Qadrante Circuli vel Ellipſeos, 
"WJ xptendo > Centro. = 
'y Omiſfa Interpolatione Seriei, 
"m1 32, &c. ( que ſupra | 

9. 1 $352 CC QUE UP | 
"Y aUta ell, pro 1ntermedio ter- A. 2 GC A D G& 


| 


Aaaz2 mino 


x 
eu. i= | 
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gxemplum V. Ad eundem modum formentur Poteſtates Simplices : Puta Super- 
cum ſeo Poteſtas quinta, ipſius 4+, Hoc eſt, d+e*, fu d+e|; Nam 
p=d. d)e(Am=5. n=1. A(=P—) =4*. B(= = AQ)=5 d*e. 
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mino inter 1 &3 inveniendo :) Ille directe aggreditur ipſam y/ :RR—ecik 
trahendo ( in fpectebus ) Radicem Quadraticam iplius & R—cc, Eamque in 
ven | 

4 | 1&2: 2e* 5 cf 7C 


Quz conſtat ex ſerie continue-proportionalium ( cxyus communis Mulriplicator 
FÞ ) dudta ( reſpetive ) in ſeriem numerorum continue emergentium ex con | 
tinua Multiplicatione hic ſubjeCta, 4 g 
+1 —T1 —3 —-5 —7 —9 


IX —X —X—X——X -—— X 8 
i: 54 $7 M20: 


_ Indeque ego pariter concludo E P (=CB—DE)=. 


CC "In ece*® 35 -/ age ®- 


Cc % 
— + — - + — —— CC. 
2 R "FILRTF - 28 ago Tron in s 


Et conſequenter ; Exponendo c ſacceſhve per o, x, 2, 3, 6&c. quarum niaxin 
fit CD=C; Aggregatum omnuum y/: R R—cc: portionem BCDE compleng 
um ; erit, per meam methodum Infinitorum, 

imCC IimC* 1imCc* ymCct 7mCce 21m(" 
and & 3x2 R  $x8R3 7x16R5 gx128R' 11x9256K9 13x I024R" * 


| Nam primi omnes termini R ſunt ſeries Aqualium, qui itaque ſunt totiden: 


R, ſeu R : Omnes ſecundi = , ſeries Quadratorum, qui itaque ſunt! totiden 
lh, | 


Pot 
« tra 
= 75 © Et {imuliter de reliquis. Nan i 


terpretando © ſucceſſive per 0, I, 2, 3, &c. erit c c ſeries Quadratorum ; &, Biqu 
dratorum ; c*, Sextanorum, &c. Et fingulorum multiplicatio aut divifio per en WI Ad 
dem magnitudinem, ſeu ſeriem zqualium ; ut 2 R, 8 R3, ſimilemye ; Proponts 
nem non 1mmutat. 

Hoc eſt ; Poſita Senudiametro Tranſveria CA = R= x ( quo & ejuſque pot 
ſtates omnes tuto omittantur ;) & diſtantia a Centro CD= C= m2; hahebitur, 


C=O bLO_gdOCo- wot —adC* &c 
Que Series, in infinitum continuata, z#quabit Planum B CD E, Poſito Quadnv 
ACain Curculo, & cher NEE ACB in Ellipfi, = x. 
Adeoque Trilineum-E PB = 


; : m CC i | 
maximo zqualium ; hoc elt, — : Omnes tertu, ſeries Biquadratorum, adeoqu 


: totidem #qualuum maximo ; hoc eſt 


Nic 

1O+2C + CO +nkC +a" +l C” &e I 

_ Et ſpeciatim, pro toto Quadrante; propter C= R= x, unde evaneſcunt f 
ejuſque omnes poteſtates : Ut x, ad ] 


I ——pÞ—m— m5 — n= 137 &C. 
Sic eſt, in Circulo, Quadratum Radii ad Quadrantem Circuli ; adeoque Quadre E 
tum Diametri ad Circulum : Et, in pram. mag FT quadrant) cueun Yn 
{criptum, ad-Quadrantem ; & _ curcumicriptum, ad Ellipfin. = I 
Et, ad trilineum ABP, ut 1 a . 


BT m+tmt+ 3816 "| 1337s CCC. 


= -j 


HH O99... 


= 


nt ( 
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CAP. XCIIL. 
Ejuſdem Applicatio ad Hyperbolam. 


Imiliter ; pro Ordinatis ad Conjugatam Diametrum H; bolz : Ego fic arguo. 
© Quoriam elt y: RR+cc: = | GE: 5 "_ 
Ic EY a 5 - 7 c'® 2X ce? 
BT 8B 166 8D 256 10248" © 


v1} 


- ow =» wo = oo =GS@ ©@ ww, a was w 


Lars 
to 
l 


4 9 
_—— = £m — = =  _ 


LEES 


9 OK SD C 


Portio BCD H, in exteriore Hyperbola , fimili proceflu ( poſita Semi-diametro 
tranfverſa CA = R=r ; diſtantuaque I Centro CD = C=7x,) reperietur, 


(+0 —g0 +30 —nC+abC" —C" be. 
Adeoque Trilineum HBP — 
O—30O+nCO —mhCO+alC"— nz C" Ke. 
Et ſpeciatim ; Si terminetur portio ad A H; hoc eſt, ad Conjugatum verticem 
A: Tum, propter C= R= 1, ejuſque igitur poteſtates =, tota por- 


to An in hyberbola ( quz reſpondet Quadranti Ellipleos Cixculive, ): E- 
ſit, ut 1 a | 


1 +1—&+ 3: — n+ alc — 3 &c. 


vic Quadratum Semiaxis tranſverfi, in Hyperbola re&tangula zquilatera ; & Pa- 
logrammum infcriptum ACBP in alia quayis Hyperbola, ad quadrantalem 
Hyperbolam B C A H. | 


Et, ad ejuſdem Trilineum HBP; ut 1 ad 
1=—3+i6—nk+ al off &c. 


Hoc non aliter differt ab eo quod de Circulo & Ellipli traditum eſt ; quam 
quod ponitur + pro — in alternis locis ſecundo, quarto, & conſequentibus locis 


-- pro hyperbolz exterioris portione BCDH; ſed in locis umparibus, pro 


&© BPH. Quod hinc oritur; quia communis Multplicator wm continue 
Woportions): oo. OO on. cc. 
Portonalibus fuerit, lic 3Þ' hic yero + ÞÞ 
Aaa2} Nam 
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; : _ cc 
Nam £ primus. terminus, continue multiplicatus per — BR facit 


cc & i ES. C2 
RB — 1 + —P Þ+ 7p — 77 Tow Ge. 
Sed idem R continue ductus in + —23 fac 
ec. oo. 0 168 
| B + Tp T 7p T pp IT w Ge. 
Numerique inde fa&i continua multiplicatione ſubſcriptorum, 


cont. ny 7-9 
I To 2G ad oe 


( Ub frattionum Numeratores continue decreſcunt per 2; & Denominator ? 


creſcunt per 2;) ſunt 


I = 2 $3 0 TT. 908 
'2 8?* 48? 384? 3840) 4608& 


Qu reſpective duCti in eas continue proportionalium ſeries, ( primus terminy 
in primum, fecundus in ſecundum, &c. ) factunt an priore ſerie, que reſpict 
DE in Elliple, | | | 


cc. " 3 cf I5 Los c® 945 c 


R, — 


In poſteriore vero, quz .reſpicit DH in Hyperbola, | 
ve” I5 co 105 c'® 945 c? 


cc ct Se + 
DFR ERP To 304” © lp”  aoobok ©, 
. 


Quz ſeries exdem ipſz ſunt quas prius habuimus, nifi quod ullic frattione 4 


quot abbreviatz fuerint, ſed: eodem valore. 


Et, conſequenter, earum. differentiz ; hoc eſt, retz E H (=EP+PH)i 


figura ſequente, ſunt 


To ce? 


ce, 3 
duplz ipſarum 2 38 TE ok” &c. 


CC C Io5 c2? 
Hoc eſt, T7 ++ —z+ &c 


Vel (abbreviando fraftions) + © + © + & 

(abbrev 0 Fa = + - 

© Ex Trilineum EBH (=EBP+HBP) =1C* +3 C'+ ab C" +8 
Et Trilineum ABH, =}+ 4+ 1+ &c. 


Quz omnia apprime congruunt duarum harum Figurarum. naturis. QupF 


inter Hyperbolam & Ellipſin, hzc eſt przcipua differentia ; quod quatuor BF 
perbolz conjugatz, extrorſum flectuntur, ( nec niſi in infinitum continuatz @- 
ſendz ſunt occurrere; quzque cum fibi proxima, & utraque cum Alymptol: 
Sed quatuor arcus Circul1 Ellipſeoſve ( ad quatuor Axis conjugatos Vertices PF 
tinentes, ficut ad eoſdem pertinent quatuor Hyperbolz conjugatz, ) 1ntro! v0 
fleuntur, & ſe mutuo continuant. Hine fit, quod harum figurarum 


nes, ſunt ut plurimum exdem ; niſi quod, ub1 differunt, in altera + hey 


2R 8 R”Y0 48R” 384R” 3840R” 46o8oRY © BW 


PEARE-S TY E232 =2 


= 


= EZ 


_—— x 


[-3 F< 


Iaera, eſt Circulus ; 


ALGEBR A. 


Cap. XCUI. 


in geera a Quod alibi, in traftatu de Comicis Settionibns, dudum indi- 
"Hoc quo melivs explicems hibet znde mutuari ſequentem figuram. 


\ 


=. 


p #- = «an anmnmn co o 


geo cn=m mn marys MILLY. 
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In qua Ellipfis, & quatuor Conjugate Hyperbolz ( five Sy/leme Hyperbok- 


| am) idem habent Centrum; eoſdem Conjugatos Axes tranſverſos ; eoſdem item 


Vertices & Parametros ad eos axes ſpectantes. Sed Interceptas Diametros, ad 
eos yertices pertinentes, in altera Prorſum, in altera Retrorſum zſtimandas. Qui 

pe, in Hyperbola,, Diameter quz Zxtercepre dici ſolet, eſt diametri Tranſveriz 
continuatio : Sed 1n Ellipfi Circulove, ſuper Tranſverſam replicatur. Unde ori- 
rar $ignorum + — variatio. Et, in Elliple, Diametri Medie ( hoc eſt, con- 
jugatz ls) ſunt, fi continuentur, Diagonales Reftanguli, quod (per Axium 
rertices ) Ellipft circumſcribitur, & x 6 IRA (5-10 inſcribitur : Exdem, 

continuatz, ſunt harum Hyperbolarum Aſymptorz. 

Et quidem fi ( contra Ellipſeos naturam) ſu AD (diametrum in- 
—_ longiorem quam eſt (tranſverſa) Aa, unde Rectangulum A Da, fiat 

egativum, = + ADx — Da;) pro DE quz ſupponitur ordinara in 

phi; habebitur Dh, ordinata in oppoſita «Zap Quz quidem D h, eſt 
luppolititium Latus (ſeu Latus /magmarium vulgo dictum ) Quadrati Negativi; 
at dt DE verum Iatus quadrati marivi. ( Utpote quarum Quadrata, ſunt 
Reftangulis. A D a proportionalia. ) Suntque illz, mediz lo tango in Hy. 
petbola inter re&tas Affirmativam & Negativam; ſed, in Ellipfi inter duas Afr. 
matiyas. 

Et quidem, {i Ellipſis fit Aquilatera & ReCQtangula ; hoc eſt, fi Axes conjugati 
(qui funt Latus ReFZnum & rexfoe um; ſeu Parameter & Tranfverſa Diame- 
tr) fint zquales; Hoc eſt, fi Ellipfis 1lla fit Circulus, {0am ut Parallelogram- 
mum refangulum & zquilaterum, eſt Quadratum; fic Ellipfis retangula & zqui- 

) Tum etiam correſpondens Hyperbola erit rectangula & 
zqulatera ; & re&tarum DE, Dh, quadrata ( non tantum proportionalia, fed & ) 
*qualia reftangulis A Da. Quod 1idem continget, fi faltem Aquales fint conju- 
Sz Diametri ; quamvis non ( ut conjugati Axes) ad angulos rectos _ 

'Quz omnia ( quamvis, hic loci, Digreflio videatur,) uſui tamen etle porerunt 
a harum Figurarum naturam genuinam refte inteJIigendam, earumque inter fe 
onvenientiam & diſcrepantiam. | 


Atque ita ego Clar. Newy/ont mentem hac in re, his binis literis indicatam, co- 
mtus ſum fideliter, & quam potuerim -dilucide, explicare. Non quider omnia 
uz 1bidem habentur exhibendo ( eſt enim ntraque epiſtola bene longa ) nec ſuis 


verbis 


verbis,omnia, cove ſemper ordine; quo illic comparent. | Sed- prour.-expetite $. 
ſum erat; A 4 nn, o Le diſtinftas operationes eine & lepas by 
otendi : quas . fi, complicatas rradere,,voluifſem,:\Ledtor: facelltrer 'Negotinmipy 
plexas extricare. fo SLY | ' © 
- Summa tet huc redit. Si charaCter magnitudinis fingularis, fic ſimplex {6 a 
membris ( da veniam verbo,) puta, a, 4*, 4*, a*, &c. ſeu poteſtas aliqua magni; 
nis 'quzſirz, per o, I, 2, 3, &. ſucceſſive explicandz, Aggregatum omnnum' ge 
rationem quam habent ad totidem ultimz zqualium, habetur per meam 41, | 
meticam  {nfinitorum. Nempe, ut x ad exponentem potellatis uno,-auyn. - 

Idem finuliter habebitur, {i ( loco poteſtatis ) habeatur Radix aliqua, ut y T 
y ca, /qqas, &c. hoc eſt y*a, y*a, y* a &c. aut #3? , 43 ,/a|3, &, ay 
modo fingularis fit ea quantitas a, non plurimembris. W 

Idem f{imiliter habebitur fi plurimembris {it ' ea quatititas, modo 'ea menty, 
diſtinCta fint & non communi radicalitatis vinculo complex. puta R* + cg, yy 
dT * 4d: quippe tum poteſt ca regula fingulis:membris ſeparatim adhiben, «| 

Aut etiam, ti tali vinculo complicata quannas fit ſui generis figurata; hoe 
ex qua Radix imperata pollit in Spectebus extrahi ; puta y/: //E2}a+q- 
ſeu {/E2/a+84aa| 2: quippe hoc tantundem eſt ac /Z g. 

Sed & fic haberj oak fi quantitatis ejuimodi plurimembris queratur Qu 
dratum, Cubus, aliave ſimilis poteſtas ; puta Q: 47 £44; hoc eſt (in Cla. Ny WM 4þ 


7oni notatione) dT £d4d| *aurd 7 *4d\" ; modo m fit numerus- (altirmas WW fo 
vus ) integer. Nempe multiplicando expoſitam quantitatem ſecundum exigentian 
exponentis 92; puta, quadrando, cubando, &c. prout 7 fit, 2, 3, &c, membiif | 
ue quantitatis inde proveniefttis adhibendo fingulatim cam regulam. uz qu} >) 
hs ego omni 1n Arithmetica /nfinitorum oſtenderam ; prout hic ſupra Cap. $1. | 
oltenſum elt. hc OB 
Et. quidem fi quantitatis ejuſmed: 'exponens fit numerous fratkus, (yu Wil - 


' ne} WM 
JTEdd|(= at T7 Ed@ |=; potelt id fatis explicari (us jam difhun ) 


vantum ad 2, ( numerum integrum' afftirmativum ) qui eſt c6nſtruends Potelh. 
tis index ; fed quantum ad #2 (qui eſt index Radicis Univerſalis eliciends )s 
ret aqua. Nec poteſt ( {i quantitas, illa plurimembris, non {it iſtius generis i 
rata) hzc ſurda Radix fic explicari, determinara 'aliqua quanritate, cui adbibm- 
poflit ea Regula. —_ itidem ego in Arithmetica /nfinitorum oltenderam, * 
Non quod ego neſciveritm Divifionem & Radicum angronagrt vo: in Specy-- 
bus inſtitui : Sed quod, in hujufmodi cafibus, res abitura fit in infiniturt.” Pattie 
ac fi velim fraftionem 3} ad decumalem redigere, 0.3333 &c. aut numert non-qws_ 
drati 2 radicem quadraticam exquirere 1.4142 &c. Quo quidem continue propuit * 
accedere poflimus, fed nunquam eo pervenire. . Quzrebam autem ego bi dem & 
terminatam aliquam quantitatem abſolute exhibendam : Quam cum exhuberi at 
pe oftenderam, contentos elſe oportere dixi continuis Approximationibus. G b. 


i 
* 


A 


7 


es ego aliquas ibidem exhibui, aliafque ante oftenderant alu, plureſqye alias et 
bitam 111 poſſe 1nnumeras non erit dubitandum. Ws; 
Cum 1gitur hoc non aliter expediri poſſe conſtet quam Approximando © Exli- 
buit Clar. : Nexwtonns, hanc R generalem in eum finem, quz tum conſis 
endis Poteſtatibus, tum Eliciendis Radicibus quantiratis plurimembris inſerviat, que ? 
in Seriem vel 'Terminatam yel Interminatam exeat, prout res tulerit. 
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PPT =25 + AE 00 = van 


4n 


Ubi ( ut ante monuimus) P+ PQ tantundem eſt atqueP zx x + Q ; & fic car | 
tine. Quippe continua Adaitio multipli per Q ,; tantundem eſt ac contunuws ! 
Multiphcatio per 1 + Q. Sed malebat ille in Additionis forma rem exhubere, qual} 
Mulrplicationis. Er fimiliter, A +'A Q tantundem eſt atque A m# 1 +Q;&- 
{ic in ſequentibus. ; &55; 

Cujus quidem ſeriei {ingulis membris ( pro Aggregato obtinendo ) ſingulauw Us 
adhibenda eſt mea Regula ſupra-rradita ; quouſque fealicer expedire cenſerunh BE | 
; po t 


, ap: XCIIL. ALGEBR A. 


6 reliqua ( quaſi contemnendz magnitudinis ) tuto negligi. Prout jam explica- 
= Quo fi velimus hzc omnia in unam Regulam pgs ( quo res perplexior 
” WY qeatur, indeque magis miranda, ) pro literis A, B, C, &c. ſuos valores continue 
on. WY ubſt que membris, noſtram regulam adhibendo ; res huc redibit ; 
as WY Nemp reſtituendo valores ipfarum A, B, C, &c. ( quarum quzlibet innait mem- 
bat —_ quod ante przcellerat,) fiet Ee 
1% 
m,n 7, —m mm  mw—z3mn+2mn mm 
LL nd 7 Ez T 20 WT | - 648 | Wm 
wn | | 1m — 61m n+11* 1 —61mn*__m + 
a nm m. m m-—m, w—3nmnub2mn 
< cn ki, —_— —_ Sg” 7 ---- - _ : 
aa: CENT, co 
2.4. #5 

fy 
* - Aique tum demum ( quo habeatur omnium Aggregatum ) dividendo omnia 
ath {ſecundum noſtram regulam }:- per —+ I, hoc eſt, —— =: ſeu ( quod tantundem 
an WW | 
nil. - 1; : SENT 
j | >) multiplicando omnia per — = he fiet 
 _ | » 7 m. m MM — MN m—3nmn+2mw 

ms —— P 241 y 6408 

©: os m— 61m n+ Im i — 6mn 

+ _ '” + &: 


WW Aut ctiamalias prout cuiquam placuerit notationis formam in aliam inumutare 
bs zquivalentem ; quod variis modis fiert potelt. o Thr; 

"Qu quidem Aggregatum colligendi proceſſus fic im licatus, 1dem eſt qui prior 
tiagis diſtin propolitus : quem ego itaque priorem huic implicatz ( pro more 
neo.) pretulerim : Ut qui 1n ſcriptis meis, ſatago, Leftorem edocere potius quam 
miabundum reddere. : ; 

| Alam ejuſmodi non abſinulem Notationem complicatam habet D. David Grego- 
ms, Medicinz Doftor & Collega meus meritifſimus. De qua mox , dicerur, fuis 


 Habetque alias Clar. Aerwtonms ( in Literis ſupra memoratis ) adbnc lexio- 
xs, coquod fint magis Generales, a ad plures — pertin wit Quas __ Ed1- 
tone Anplicana przteribam ( ſpecimina quzdam 1llic exhibere contentus, ) nonni- - 
hi'tamen de illarum aliquibus ( poſt interjefta-quzdam ) infra difturus. Interim 
D. Gregor forma hic ſequitur. S 


"'Y Garifmo/iro Johanni Wallifio S. T. D. Geomerrie 
« Profeſſor: Savikano. 
David Gregorie S. D. 
: Itto ad te Vir merito celeberrime 1lluſtratura Methodum meam Quadra- 
1 turarum exempla, ut poſlis(fi ſic placeat) ea inſerere Operi tuo quo Alge- 
, bram immortalem, & Britanniam Algebraicam reddis. 
Anno 1688 edidit Archibalds. Pitcarnius M. D. nunc in Academia Lugduno- 
Wha Medicinz Profeffor, Schedulam quam Solutionem Problematis de Tnrnentort- 
a dixit, in qua methodum tradit 2 me inventam, cujus ope ſeries detegunrur, 
ay Bbb- quibus 
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uibus infinitz nnmero ct ſpatia i Us & aiſddsca contenta aullins mer ol Fr 7% l 
den us cognitz legibus ſubjetta menſurantur. . De methpda Autem Ja a (a Wc 
endings hec inferviuns 1 G8 laftecera dixalle, | 

atta PULE Geomerricz ablcuL 


bac 7 # "> lit BX" «FX Sha A” crit arex Fi 1gurz equals 8 


— BxS : 
ſequens ic. SIM +1, 9x5 "7 08 


N=R—1 BAS xX OO N-BR-Tx2NER. RIPBA%S We Mi = 1 


ns MR IT aa, * Eb re LY 


HNE&+1| IR MN+R+1xMNER+1-1 Ws. oy 
+ &c: dempto ultimo {eriet abrumpentis termino dutto in 4" ju 7-1. b 
Hine vero' patet feriem hanc abrump1 quadraturamque exhibere,cum Biz 


R 
tur Nvel 2 Nvel 3X/&c.ideſt cum eg: eſt numerus integer & poſitimas oe 


iſto caſu vel A/- R-1i vel 2A-R-1, vel ſequentium aliquis erit nihilo-ag 
unde & totus terminus cujus. compolitonem ingre ditur, evaneſcit; & abrun x 
ries, nec unquam denuo incipit, cum idem illud omnes inſequentes termine a 
Unde cuivis vel medtocriter in Geometricis verſato manifeſtum fiet , qui : 
nitates Curvarum nullis ante cognitis modis traftabilium Quadraturas ſuas te 
- numero finitis exprimendas facile {int largiture. 
Sit in exemplum primum figura menſuranda cujus natura hac zquatione & 
'mitur, Z4 X* —42* X—2D AL X+ ZD* A*=0, que ſatis facile in by 
mutabuur Z? X— D A=4/ 42 X. & inde in hanc formulam canoni 2a = 


daam,L=S x4+2 X18 ubi P=D3, R=—}, S=2, N= 4 = | 


i 
DI ou 


es * 


que SEE ſit numerus integer & politivus, figura menſurabitur terminis 1 


finitis ; abrumpente ſerie ſuapte natura infinita ; & quidem poſt terminum pri 2 
cy fecundus reliquique infequentes afficiantur multiplication quantitatis ar! 
—T, ”— in figura propolita eft nthilo xzqualis, & per Canonem, queſira fi jon nd 
FEST x3D3:—3D3 M5, five zqualis}y LDF £DX+12 ADX* HAD! 


2 4? D 
| Proponatur in aliud exemplum Curya A C cujus axis AB pronncnes: in 1 


ied 
T 


| IS. | 

4a "I 
"3 
3% 

4 
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AS Li! GHE)B:RAA, 
e Curve ea Natura, ut ducta utcunque applicataB,C, ngtaque recta 
Jo'Y BE ECO cujus Ercunair on Rp 
RorD' excitara, ret a FB 
Itur dimentic o 9 5 A © get Ga: 


"& rehenli. Si AD val DE. vocetur C': A 
tir: CE Fquario ad iNam; CES Exe x 
Fane inCanotin lars =] Xx 0+ | z ;-uh B=05, R 


a WE M=—} —zClttique”— EPL ſit Sunigrus integgr' 8 politivs, Lie 


gp cf 


go. ſuo phi op & quidem polt: min ſecundum, why, LET 
Khinar 5; ; valor'exprin etur rerttlittis' numero finitis. Siguidem Area 


tri 
HLE9 alt] 


a DN aoamng: RE fit OX x in 451% 650 
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"46 Ix BxC|. : denip 
To bug 


Brice th ee eee mon 
" Jprecedentibus exemplis Series in Canong, info , quam, Facoren, Univerla- 
a 2ppel Aarne yy 

xcuprit. - Sur. mis (ooachy ſive in- formula Canoni 


1=3: xYC: FO K=EI C1, 0b B=Z R=2, S=f", AER MT 


um ternunym abrumpitur; in ſequente. vera 


n 'R 
= cam pry AED ay polirivas, Figure valor terminis numero oh 


$ Dot M134 Y & i1'Qs; 
is 6x Sh or UE per ſopraſeripeam ſeriem Z "EDO Pin in: yrs 
4x2 þ oCX + 276 27 C7 'N 27 2700 | E In 
35 5D 140 D* E*] 140 D® Fe THPTELOS 
oa Ne wkieS./ hzc A. ſeries inſerviat, fi comungat 27 effe nu- 
@ Jnegrua & poſitivum; monſtratque famendum fpraliphe Gorith Yor: 


2 norym numerum zqualem £AM{-- I, & vantitatis $X- - "Al —_ Fpanle 
ira ym texminuny in omnes Kaftoris Univerſalis termunos aſſim 
ecundum 1n i rn dempto ultimo, tertium in omnes dempto ultimo 


your xeaulnmo &c. In iſto equi. epſu ubi //elt numzerys integer & politiygs, Se- 
is non abrumpitur, fed 11 termini guicx ulcerjori quam que prefcripta eft mul- 


tplicatione ortuntur evaneſcunt. 


gs in exemplum figura in qua = y x FTA oxir per leriem "5M 


ts. 
rpiam Area zqualis X* —_— AX = BAK * + &. Sed 
ke 2gdor-pa@us = WES BÞ ure, cum ſ& quodammodo-infint- 
by qui tics Factors Boris Univerſal Non ut in he procedentrins abrumpitur, 


jr methodos tamen ſatis notas Figura equetur 3 +2 4x2. Sed MN erjet {y- 
neur terminf” duo, quoniam UTE py binarius, & mylti- 

flcatio ut di&um, 'productttir verus arez : & quz ex corn ter- 

Wagrum uluphcanione OFMAMIT. QUantitaies %; vicem tollugt, ut ex 1pfa ope- 

atone inſtituta patet. 

"Canon Cybjungitur modus:admodum naturalis alum inveniendi. Factor enim 

wrerlalis, wecrlals, gre Series illa in cujus ſingulos terminos ducenda elt quantitas bzc 


Fi $2re+ 74] TEST facillime invenitur, dipidendo arez yalorem infinita- Ferie 


uficatum ( quem per noſtram Methodum in Exercitatione anno 1684. edita'in- 


we aire proclive et per hane- quantitatem SX- + 7” my etiam in ſeriem 


_—_ reſolutam. Patet enim ex multiplicatione Factoris Univerſalis fic 1n- 
$4 B ba | ventl 


i DC T—  — 


* . 
> oo rlliren eo SIRE - + 9 AGO +7 9. TT A 


0 99: | WEI IF" 1A oe 


ac. cuivis formulz, quan Ts mals 
rt, ;adeo. ut. fi quis dries Bog 
 Canonem I ee te cury1linet 


| ber Fopcnry afficitur multi catione per X , hinc Rui fie 


223343 


rarum anno wn = OE Sali 
t_ ut ex hac methodo == Serie: Exratgplam | 
Fe eibus ſu; > prone & publict juris fiant, cum Prefer demonlte 


maxime na ,-; ejus-.ope cFigur®! cujuſv:  propolice area' iterminig: 
finitis exhibeatur, fi quidem talis detur, { ſerie alias infinita in a wy Ty 


pente),quod-po i quationem rite 64 debito orcine, dil politam facile &w = 


obcant apparet, ut ſuperius oftenſum ; "vel cum 1 ud conſequ1 [non;{detur. fi 
— infmita. ſeries prodeat, uz figure propolits.'s qu; uls | « 
cuus yy ethics wot -propoſito conveniunt afſumere licer. | * © | *),5>1 
tque hxc eſt 1a Mechodis quanti'> me 1nyentam exhibuir- _ 
Pirca us cujaſytne"ope quam'deſcripfit infintrzar'Seriem invenire' rf re: 
Hanc ille Scrier tum ſol1 mihi” noram putabar,- atpaullo poſt” releivit wy 
—_—_ prus-notam fuilſe ſummo. 1k Philoſopho & Geometrz D {ſax ſaato N . L 
eam diverfa methodo ante, ut.gpinor, PerVenerat. Profe | 
rerariz ate ne Methodus 1lla diutius prematur, ſed + wag 'vt _— 
non tainus innoteſeat Methodus biotin; quam haftenus innotuit nol ID tl 
Et hucuſque in explicanda Methodo noſtra progreſſus eft Pitcortis non 6 
iſtimans addi tum debuiſſe aliam conditionem, qua -poſita reliquis lick 
figura menſuratur terminis numero finitis. Eam cum neſciam an 1 prin fs 


nota, nunc ſubjiciamy .Nam i L=#X'xFE" ] IL 7] |", er puES 
w q 
«AX + $1, quia BX x AÞ $30,” =Bin 4X + $Xoth =k 


mm 


ee eget ax #0 nal Ergo 6 th 


'R+1 MN 
EAA ins gf 


non. ſit numerus integer, & ramen ; 
minis numero fiaitis exprimi poteſt. 


Exemplo fit was in qua PI = AX —' A? onde Et 4, 


L-x= AX... : {NES Ab tiR=—1, N= 1, =i, Sg 
hac figura — = non ſit integer & poſitivus ( ſed — -S) cum tamen' 


talis fit, GU Unitas, figurz Area finitam expreſſionem admittet.; at df . 

rum normam mutanda erit zquatio, figurz naturam Gerotans exe Lon | 

| 7 + Th » & Area ope Theorematis inyenta #qualis I mT 
2 4* 

—— :— 3 4, fafaque reductione uti _—_ erix figure, propoſe an 


4 A* 4 4* | 6h 
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F: $& dT 1 + 
| las Methodus etbends Ridies ium Srmpiciun 
| tum, Aedarum Aiquationum. 


TED ING PILES 
& 5 20 A Fran MEmoratis: abſtruſiores, quz con iciendz 
Alizque innumerz ſimul: me nodo EX 


{ 
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| 
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rincipus > deduct poterunnt, 
cm pr methodum Extrahend+ Radides ( five i in Numeris, find i 1n Spe- 
rum Aquationum ; diverſam ab. ea quajutuntur 
Tots Onghtredus, Farriotus, aliique. © Quaam ue-potzorem hic -adhiber, __—_ 
-- Gries Infinitz celerius convergutit ; 7 Jer in cls __ Wa aut Ra 
"ren Radicum Extraftionem. _ _- 
+ Exaiſdem quaſi principiis quibus 1 nititur' 
7] Hoi Jalico, Epilt. 1 7 = Golvendo ti 


-" done mprp "uno Membro; 


ocelſu quz- 


ins elto 


Nee t ile = oy pron in Numeris, alterum in Specic- 
io em" quationis 24, — 5 =0, invenit=2, 09455148. 
SR 7 te Bom Aiquationis 7? 5 4'#.5 +37 TETAINES inyenir 
* Ine + og 1 he 
-NTA08 16384 a h | 
« 4HELELTA SECED he 


1) f aye r=] E, Mn ———— Fgrrysr 
pifirt 1% <tr | 0900544852 Ni 
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Pon ono lo 6/0 abou - 009-37: fp FTE Goareu4F" 
AF EE FETET? « - tl LEE aac 
OS, —+— SH 3117 
_ - att oþ 
Wt rd , Sum —1+100+5pp+P. 12G $10 
{. +$0,3+9=p|1:+p + 9, 000+ $939 +379 +2} \ 
rg q =p '+0,96-3 1,2 +6, 5 
; +3, EY }4TI9+ HK J 
— TI, 
————— 
—-o0054 r= — 0, 0000001 + 0, 000#' &c. 
" och flented WF + 0, 0901837 — 0,068: 
— 0, 06064 A href * 
| +0,088 ; 
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Ng #@@s#; 1297190 @ he Ko »b}19/184 3 

err 7 f1% 9) moe mp 4+ entbotlr-m-5dsd cxil Io 

JE mm rot FOO pofoftiemmrmeon * 
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_ hrs ink columna ſecunda. Quz columna. 

[CPS , qyam PxLogreaverat rxcedgns | 

tum C : = hEbdtF lumma EX nb... Affirpivonuln) 'dedut, = 

que dicem quzfitam. ads nb; "Ny —_ 

anquſanizne in fecundo diagrammate. 

Preci ua difficukas al, In unveniendo primo termino ſeu R_—_ Radicis. Pw 
quo, Mewpehqdum grnemlen ; quam hic-ig{hram. Sed $&,- mydrqalia 

prada; uz hic uoniam 3 {olym hic agtur, ut generalem hows | 

endam, abſque ſerupy quifjtione,in mediajparticularia, quz calf 

buſdam forte ;cmergentibus reps — &fle expeditiora. 
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Generalis 1lla Methodus hzceſt, Deſcribit ille primo ( aut deſcriptum ſupps 
nx.) Parallelogrammum, ut BAC ; Guyus latus A Cdividatur in tot quot op 
crit partes zquales : Quibus perpendiculares erigantur, quas decuſlent aliz, tot W ten 
Fe 


pXGV. AL 6 E B R A. 4983 


©. in tot QUOt OPUS Crit ſpatiola parallelogramma dividat : Quorum ſingula intelli- 

- names enei 2 dimenfionibus duaram AN: hm Gm 

utx &/ ; ordine | mpg "=giny &E 10 figura ) ab A termino.-- Quarum y denotet 

eadicent EXtrahendam ; & Xx, alteram indefinitam ex cujus p: tibus conſtitu- 

Le oe Ee TWICE 2 255” , 
| do proponitur Aquatio ; Notat 'ille- cetfolas eas: few fpatiola, quibus 
BB ceſpondent inguli Zquationis termini. ' Regulamque admovet,. ut DE, ad duo 
Yr forte plura ſpatiola fic n6tara; quorum unum fic infimum in, latere AB, aliud 
{or force plura ) quod Regulam un _co. ity contingar, 7; Atgue tam telagir. ogs 
BW + 2quatione terminos, qui cellulis fic Regulam contin enubus convenjuae, LT: 
' Fs es omnibus que ſupra Regulam intaCtam jacent 5 atque inde quzrit magni- 
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"WW 0 (quz cit ima cellula later: AB conugua,) circa D rotandam (ab A verſus C) 
"WW qonec Aliain fic notatam cellulam ( unam aut plures ) contingat. Atque hic qui- 
"WW 54{n contingit Tres; quibus reſpondent 4?, x xy», & 55. Ex his ergo termi- 
"MW wf—7-2x7 x77 +64 25, quaſt=0, (& porro, {1 placet, ad hos redudis 
MH #—7v0+6=0; polito y=vyax,) quzrendo valorem x; occurrit valor 
"WW qudupkr; +v ar, —vau, +v24%, —V24x. Quorum quivis- allumi 
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exhibet — 2 + 2487 +& =0,; adeoque / = &, proxime. . Sumpto itaque- a 
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| Fikempla hnjus Method! 'exhibet nwulta':+ Quorum ego aliquot hic tran- | 
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Ubi numerales Coefficientes enominatorum, orjuntur I continua = ws hw 
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"Wl tmmeniles Cocfficientes deſcendenitium terminoram in quaque col : 
es. vn oriuntur 2 continua multiplicatione ſapremi; quaq uma, in infi 
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hane, £7 2x3: Fxog CET, 
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Et fic porro in infinitum. | 


Fimili modo, poſſunt multorum Sink Solidoruri menta defignari ; eorum- 
que valores exprimi per hujuſmodt ſeries numerales, regulari ordine procedentes. 
WH [i Problematis perplexioribus, in quibus haber! on poterunt hujuſmodi ſe. 
W's five per Diviſionem, five per Extraftionem radicum _ Nm _— 
- WW it afetarum : altiores adhac methodi procefſuum adhi ſunt. Qu 
WH ke fe duas att: alteram Expedifiorem, alteram mags Generalem. 
WH $d& alias item methodos innuit obtinendi ſeries Convergentes ; quarum & 
nnullas exhiber : Sed quas ego, ne prolixior fim, omitto. . 
Per has methodos ; Quando Problema reduttum fuerit ad hujuſmod: Seriem , 
nfinite continuandam ; multz approximationes, uſui commodz, ficil de obtineantur, 
Elabore non magno,quz alias zgre obtineantur,magno temporis & laboris impendio. 
Specimen exhiber in exemplo yo, pro Circuli Quadratura ; cumillo 
Il. Chrifliani FTugenti, ſuper i em ſubjetum, comparando. 


 Exemplum X. Data cujuſvis Arcus chorda A, arcuſque dimidii chorda B; Inve- 
ure arcus longitudinem, proxime: Ponatur arcus=s ;' &circuli radius = =: tum 
(pr a quz ſupra oltenſa ow ) habemus ( duplum finum arcus;z) 
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—_ Vas, - "Qui multo minor et quam Hugonii. | 
ar 5 ponamus LS 3AH: DH. mn. atque 'rurh!" ſumatur K G=CH—4 | 
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Quo 41taque Mechanice nemus entum circuli B A b : Reducatur prin 
Area, in ſeriem infimitam. Puta, qiials- hzc eſt, 4& 
— 2 X£+ Xx 2 X 2 - 
BbA= NR 541 I4d;. 36d; 
Atque tum exquiratur ali _ Mechanica conſtruftio, qua quam proxime exprinit- 
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Ducatur A B reQa: Eritque ſegmentum $4 A b=3AB+BD, in $AD, pro: or 
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1 adhuc propius. - Biſefta A D 4 F. - "ducatur rea BF : - ] 
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proxume. Wag : (3b 11 19izbhH3% CEE 1 > F4* 7 « G "ip : TH 
Sunt--adhue ('in' erfdem 'Schedis)): aulea / alia confimilis naturs. Item ( apud 
exteros ) Libnizins' & | Chirnhauſins nonufhil «hujuſmodi preſtizerunt; ( qui 'de 
hae re; ſeripſeranty. ut? audio'ad ID. Oldenburgiam Literas Wy ſed quas ego 


ream Crcule, MW b -vibn: « 2 T oqurior 
U 19d {—1+3—1+3}—d+6—$+—12; &, in-infinitum. 
uz quidem eſt Convergens Series ( {ed rards convergens) que tandem perdn- 
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Newtonus ( in difta Epiſtola Octob. 24. 1676. ) tantundem exhibet in fimili 
ſerie, fed cum aliis Signis- Quippe in Len ſerie ſigna + — alternantur 
fingulis. locts, ſed .1n MNewronz ferie' in binis/quibuſque: * Sic {calicet: Ponatur 

* Chorda Arcus quadrantalis in Circulo = x,-adeoque Cireul diameter =y/2. Lon- 
gitudo quadrantalis arcus erit, 
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Arcuſque dimidii = 3+ 4 — 4; + 15; &c. 
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Dum hzc ſub prelo erant ( in Editione Anglicana ) produt eodem anno 1684, 
Edinburg: ; Tradtatus conlimilis naturz, Davidis. Gregorts ( qui ft Zagabi (Gre 
gi Nepos ex. Fratre; & Matheſeos tunc Profeſlor . Zdiubmgi; nunc Collega 
mens meritiffimus Oxonie, Profelior Aſtronomiz ;) cut Titulus, Zxercrtatto noe 
a Dimen/ione Figurarum. Ubi plura ſupperunt Exempla lujuſmodi procelluum, 
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| $i Curve abſci{la fit 2, & pro termimis hujus ſeriei a + 5 2” +c22 4423" 4 &c. 
vy | > 


we + 2 +222 +hb23"+ &c. ye pro eorum quotlibet, ſcribantur 


1% reſpective ; nempe Q. pro primis — R pro ſecundis : fit autem Ordi- 
| matim applicata 29—1,QP—Þ & ponatur ==7;141=, 5+a=27, 4a>= &e. 
| ettt;area Curve ' 


"of Pg I | 82-21-00 
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| i.4 BC, &c. denotant coefficientes datas terminorum ſeriei cum, ignis ſuis, 
) nb 


F 

' 303 Wis, | ; - Bath. +] TIT ) (31. j.'* Sf A 

tempe A prim terminz coefficlentem —, Z ſecundi coefficientem — & 
©If, FEM: | ; re ; "363 HS N | $i 


Tr +1xe 
©Qua"methodo in hujuſimodi feries incidit, minirne n explicuit. '" Eandein tameh 


kk SS  FarhY %& 


ulam, quantum-animadyertit, exhibere in zquatipnibys finitlh ares 
ricam. quadraturam admittentium curvarum, quarum Ordinatim 


©] 


A LG4#E: BRA. 
 Ubus. fluentibus iplas ponit quantizates punchs notatas in hune. modum. ty 


144.5 fluemcs. quantitates, & ge fluxiones his notis v, 4x 32.46 
9.54.5 flares Kr quoniam he fluxiones. fury etiam ind 25 Ba] 
rates, & perpetne mutarione reddyntur majores vel minores, confiderat y 
qQuibys augentur. yel. dimianncns: tanquam carum fluxiones, & pundtis ba | 


hunc modum” p, x FX & perpetuum incrementu vel 4 
haBe harnm floxiogum cor (RE ut ipfarum Huxiones, & ternis fic wa 


TEA & harum fluxiones punfti queterns { fic v, 5, 3, '2. Qua nary 


eſt fluxio uantitatis .v, & 4 fluxio 1 us v, & v Axio i us 2. "Ex fac | Ho 
tos ent vel frat ſunt vel DR Huxiones earum fic, patat,- a ai 


PB "gk: Mixiones fun & Jars & harum. fax 


Fagere 
y | : i) 21 4 
SS Gr aa & lie porro- His autetit expolitis metkodilm' Fins in Þ | 
palnpas hacce pintlanaes fundat. 6 Wir 
PROB. L- i 40D 


Nata equatione, 'fluentes quotcunque quantitates muotuente, invenire fluxing, a0 4 
' Ls Fo & ba 
.SQLUTI 0. = 2 


Mulciplicetur quiliber #quationis terminus ſeparatim per indices ns | 
quantitatum omnium fluentum, que 1n termino illo continentur; & in 


tatum 
fingulis multiplicationibus mutetur laws unum Le in ejus Huxionem ; «& 
6. 7 wha rodutorum omnzam Tub propriis Dgmus componet 2quationen 


vam, quz relationem fluxtonum involyet. 


—_ 


s } 


EXPLICA-TIO. 


Sint a, b,e, &, &e quantitates determinare & imtuutabiles ; & proponatat  . 
quatio quzvis _ uantitates Hluentes &,/#,.x, &c. involyens, puta N3 —X Iris 


—Þ=o. tiplicentur termini primo per indices dignitatum j Gor 
contentarum Tefocliine ; &m qualibes ruluplacatione pro/ to Ivzevs ih 


( hoc elt pro, x unius dimenſions z) ſcribatur x & ſumma produtena 


3 2399 Tdem fiat in y&producetarm—2.75 7 Idem fiat in s, & prod. 


7b: 


wich 2.45, Summa produdorum omnium equetur mhulo ;; & habebitur 4 


3F Tr —axy3)—2xyy+aazm0. Dico IS hec eric OUR, ations 
ixionum tavolyens. © 2 - rata} 


*  DEMONSTRATIO., 


1%3 1A 


"8h 6 


—_—— 


Kibremonte end. xroroumneer} hay aire, 2)-& x  & h#'quantitates 
mq- "rempotis - Tomento- per” accelfam Icrementorum moMentancorunm' 6 


\ FLIt5, 190% } 
504,704,205: que in zquatione/ prima pro 2, # &: ſeriper; Wn tianen 
hanc xquationem #3280 0þ320045þ3.00)—a75 m7 


2 00) 3 +3007 7 +a py +48 a4 40023—Þ=0. Subdus # 
quationen 


Gp XCV. ALGEBRA 
gaionem primany$& refiduum diviſum per erit 3 x 8% +35 $0x+8%00— 99 
ary 23x09 +xoyy+x oy + a45=0. Terminos multiplicatos ' 
pro tanguam nl” parvos dele, & manebit £quatio 3.7 4*=x y y—2x55: 

7 | kgag=0: QLE. D. | Weep 
” I} Sinili methodo zquatio Y—x yy any ax—yy —B=0. Evadit 3 x*%x 
ry y=2xyy $224 ax—yy=0. Ubi fi fluxionem Vax—77 Ms 


B | is, pone / 4X — Y =2 & per conſequens a y — y y = 2*& Propoſitio dabir 
w 15—2j=2'5 2 id ſt Tz =, fu LDL = Vax<>7y 
26 - ,2Vax—yy 


| ft inde xquatio primo inventa fit 3 PR = — 2 2s rp 4 CO Sh 
we 47 4 BEM 
| Freadem methodo pergere licet ad fluxiones ſecundas ac tertias. Ponatur xqua- 


FR f—&+&=0, & Propofitio inde dabit 24+3 2 —4232) =0, 


& hec zquatio per operationem repetitam evadet yy + 62 y Y +3 Sy + 


iy 45 23— 122* 2=0O, & lic deinceps. 
|  Urapplicetur hzc merhodus ad quadraturam Curvarum, D. \ewtonus pro fluzio- 
ors uniformi poſita, unitatem afſumit; &-ordinatam ponit pro fluxione 
xz; deinde relationem inter abſcillam & aream per zquationem quamvis aſfim- 
 pamdefinit; & inde colligendo earum iHuxiones obtinet zquationem novam, qua 
' eatio inter abſciſſam & ordinatam definitur ; & tum demum ad quadrandas Cur- 
12; efficit ut hzcaquatio formam quamy1s defideratam acquirat. Et hac metho- 
bo dicit & computo breviſlimo & facillimo Theoremata ſupra poſita invenifie.. Sed 
& eadem methodo comparat diyerſas curyas inter ſe, ponendo ſcilicet' earum or- 
linatas fluxionibus abſciflarum reciproce proportionales. THrEs. 
"I Sib finem Epiſtolz anni x676 icribit etiam Problema determinandi Curvas' per 
* WF conditiones taggentium, ( quod Leibnitius, inverſum de tangentibus Problema 
4 apc) in ſua poteſtate eſſe, una cum alts difficilioribus ; ad quz ſolvenda' ſe 
elle dicit duplict methodo, una concinniore, altera generaliore ; & utramque 
WH licris tranſpoſicis celat : quz mm ordinem redaQtz hanc ſententiam exhibent. Una 
: WHY methodus confeftit in Entrattione fluentis quantitatis ex aquatione ſimul inufuente 
S flurinem ejus. Altera tanium m aſſumptione ſerie: pro quantitate qualibet in- 
| WH cqnits ex que catera commude*derrvart” poſſunt, Et in collatione terminorum ho- 
| HY mlgorim £9uationts. reſaltantis ad eruendos terminos aſſumpte* Serict.  Harutm 
| WH mthodorum Secunda ex verbis jam recitatis abſque-ulteriore explicatione mtellig 
| poteſt ; priorem ab Authore jam accept ut ſequitur. | | 
Hec methddus, ait, cjuidem eſt generis cum ea pro extrahendo radices ex xqua- 
wnibus affeftis ſuperius deſcripta. Pone quod Problema refolvendum reducatur 


Det (75* ur 2r io, Oe, 


alzquationem Auentes quantitates Jy & 2 UNA CUM.cCArum fAunxionibus Jy & > invel- 
rentem, & quod fluxio ipſius z uniformis fit. Ut hac fluxio ex zquatione eva- 


| I feat, pro ea ponatur unitas, & manebit zquatio ſolas y, z & y involvens, Juan 
; F vocat. Proponitnr, mventio. ipfius y in Serie infinita conyergente, que 


| | bind rg conn wropearicy err gpl 
| : PROB. II 
| Ex aquatione fluxionem radicts inuofvente radigem extrabere. 
Ddd - RESO 
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A L'GEBRA., 


| RESOLUTIO. " 
Termini omnes, Ex: CES] zquationis' Jatere conſiltentes, zquentur nihilo, &; is 


rum y & y dignitates (f opusfit) exaltentur vel deprimantur, fic ut ear; 
ces Zeoak ub1 ada fint, nec tamen altiores quam ad hunc city mos dat 


tur; & fit & terminus infimz dignitatis corum qui neque per y neque per on 
fluxionem ne ue per carum itatem quamvis multplicantur. Sit ] # 

munus 1m 9 nes quil per omnes hs. nem Gun percurrendo collige ex Lax s C Wk 
_——_ lic, ut tot habeas ejuſnodi numeros quot ſunt tern; 


Horum numerorum maximus yocetur #, & 2” erit dignitas prinii termini Ser | ip 
ejus coefficiente ponatur a,& in xquatione quz reſofvends dicitur icribe az” pro 4& 


fim cixinernm © 


HY 
paz! —T pro F; ; Ac termin1 omnes reſultantes in quibus 2 ejuidem eſt diggin by ſr 
2Cin termino &z*, ſub propriis ſigns colle&ti, ponantur Gy nthilo. Nan ks 
zquatio debite reduCta dabit coefficientem a. Sic habes a 2” terminum primum $; wot 
TIeL | 

OPERATIO SEGUNDA. | WW 6nd 


Pro reliquis omnibus hujus Serie1 terminis nondum 3 inyentis pone p, \& hah, wb 
bis ZAquationem 7 =42' + H & inde etiam per Prob.I. Aquationemgzny 


In reſolvenda, pro y ſcribe hos eorum yalores & habebis | 
+6. ubi p officum ry ipſiusy : & ex hac Refolvenda prom ne 


terminum Serici p codem modo atque terminum primum Scriei totiusy a2 + 
ex Reſolvenda prima extraxiſtt. | 


OPERATIO TERTIA ET SEQUENTES. 


Dein'tertiam Reſolvendam eadem ratione invenias atque ſecundam inveniſti & | 
© EXEA terminum tertium Serie totius extrahes. Et fimiliter Refolvendam quia 6 & 
© Invenies, & ex ca m Seriel terminum, & {ſic in infinitum, Serics autem ir Wl 64% 

inventa crit radix Xquationis quam extrahere oportuit. 


EXEMPLUM. 
Ex quatione FE—22y —ddzz>+dsp=0, extrahenda fit radyy, 
Pone $=, & Fquatio eyadet f—=#z—dd+dz=0, quz eſt Reſolyenk 
Jam vero terminus infimus in quo nec y neque 7 reperitur, eſt 4g, quiigh & WW 2, 


zquatus dat ao. Terminis reliquis j*, — . 2? y pone /2# Wa zqualem fuccell- MI. _ 
ve, & inde in primo um habebis = 0, 4=2, b=0, & in | ſecundo p=y 


« —=0 &B=1I. Et hinc © —_—_ in primo cafu o, in ſecundo —1. Va W+zr + 


y eſt o, & az? &ra2/—Þ ſunt a & 0; quarum ultimz duza & © in Reſolve. kbebis 


| oy & y ſeriptz producunt 4a+02* — dd dz; & termini aa & —d46, 
quibus index igniatis & eſt a ſeu o, poſiti zqu es nihilo dant a=, Vande ptr Eſt y 


mus Seriei terminus a 2 evadit d. =d— 


OPERATIO SECUNDA. R rad 
Pro texrmnis reliquis pone p, & habebis #quationem y = 4 ” þ, '& inde of 


| Cap. XCV.- ALGEBR A. 


Prob. 1. ) , _ p; qui valores in Reſolvenda pro x & , ſubſtituri dant Reſolven- 


FA novam 24 p +ÞÞ— 22þ+dz=0 ubi p & þ vices ſubeunt iplarum y & y. 
. Terminus unicus 112 quo Nec þ neque p reperitur elt /2,qui cum termino 42? colla- 
: Jat a=1, Terminis reliquis 2 4p, pp&—2 Sp pone /2# p* of - zqualem 


"Y efive; & inde in primo caſu_habebis «0, «=1 &8=0; in fecundo 
; | ; , : —__ 
hi (=0,0=2 &5=0; & 1n tertio þ 2 OIIND x. Et hine {LE 


- Wadi in primo caſu 7, in ſecundo Z in tertio 0. Unde » eſt 1, &a2 &ra2 — 
k rat 42 6, Termini duo ultimi az & 4 in Reſolvenda pro p & | reſpeive 


4. producunt 2 44 z+ &* z*— a2? + dz. Ettermim 2daz & dz mn qui- 
___ dignitatis z eſt a ſeu I, politi xquales nihilo, dant a=—4., Unde 


I”. a 


terminus primusSerjei p fir —}z; 


. 

: OPERATIO TERTIA. 

- WM po terminis reliquis nondum invencis pone 9 & habebis zquationem = —+9, 
| & inde { per Prob. x.) p =—1+ 7 : qui valores prop & F: inReſolyenda'noviſh- 

» W wfibltituri producunt Refolvendam novam 24g — 29 + 99 —3zz—2 2 q= O. 


thigh q vices ſupplent ipſorum x & 7. Terminus unicus in quo neque 4 nec 7 
wetitur eſt} £2, quicum 4z\ collatus dat a=2, Terminis reliquis 2d, — 2g, 


#19, —4 £9 pone It of wy ualem ſucceſſive; & inde in primo caſu habe- 
bs «=0, «a=1, &8=0: in fecundo, u=1,a=r1, &=0; intertio, «@=0, 


| 6 Ah om 
=2,86=0; in quarto p=2, a=0, &=1: & inde DE evaditin primo 


alu 2, in ſecundo tertio & quarto 1. Ethincy eſt 2, vel a2" & 1 a2) —T ſunt 


i&242: qui valores in Reſolvenda pro 9 & 7 ſubſtituti dant2 da2? — a 23 
r Wat +izz—242%; & termini z2dea& 4 +} & zþn quibus index dignitatis £ 


% 


<a ſen 2, poſiti zquales nihulo, dant a= Unde a z* terminus primus 


| z'S 
«et g evadit — $7 . 
k OPERATIO QUARTA 
; Pro reliquis Seriei terminis nondum inventis pone 7, & habebis zquationes 
'$ $&R | _*KC : 923 
, ==", 1&9 =—=1,+" & inde Reſolvendam noyam 2dr to 
& farb 25 LEE bran =o & ex ea per Methodum ſuperiorem 
k. kekis — —— terminum primum Seriei 7. ; Et fic pergitur in infinitum. 
0 S | 
i MW Ef igitur radix extrahenda y=dbp=djapg=d—jr——= r 
b 222 92? PP: py 
GE on Za Fi ws ee. 1i- 
77 = &c. Et operationem continuando producere 4 
R ndicem ad terminos plures. 


Ddd 2 | | "Et 


. 395 


296. 


 & Ethodutn aliam Newtonian non abſimilem, exhiber D. Zoſepbus Rapbſn, 


ALGEBRA - Cap.X(y 
K+ eadem methodo, dicit Newtonus, radices #quationum, flnxiones ſecunds 


tertias, quartas, ( Jo 19 ) aliaſque involventium, extrah1 polle. 

His utitur radicum extrattionibus ubi aliz Method: ml proſuut. Nam = bi 
ſtola przdidta anni 1676 docet, quod in Solutione problematum de tangentiby 
verſorum, caſus aliqui dantur 1n quibus hxc Methodus generalis non requiriyy. 
& particulariter {i in triangulo reftangulo quod ab ordinata, tangente, & inery 
cents parte abſcifi, conftituirur, relatio duorum 'quorumlibet-e- lateribus thy 


pet -zyuationem quamvis detiniatur; Problema abique Methodo hacce genergl;gy 


-V1 poterit. 


Methodi autem hz 'omnes tam - particulares quam generals collectim ſumpt 
ſolutionem 'exhibent Secundz pars ptoblematis, quod Aers/onns ſub initigih, 
Epiſtolz his verbis propoſuit. Data e£quatione guolcungue fiuentes quay, 
mnvofvente fluxiones mvenire, & vice verſa. Namtota Huxionum Methodys ink, 
jus' dire&a & inverfa folatione conſiſtit. Huic Methodo aftinis eft tum Mahgy, 
differentralis Leibartii, rum utraque antiquior illa quam D* Z/. Barrow in &tig, 
bus Geometricis expoſuit. * Quod agnitum eſt in Atzzs Leip/ecis ( Ano 161, 
menſe Jan. ) x quodam qui methodum adhiber Zerbnzti; fmilem. Quodgue ab hy 
duobus eſt ſuperadditum, eft formularum Analyſeos brevium & commod 
adaptatio illius Theorys. Erquidem ſuperſtruuntur omnes 4rithmetice Infinitury, 


Metbodus D. JoſephiRaphſon. 


W/f 1 libro ſuo nuper edito, Zondini, - Anno 1690. Cu1 "T'1tulus, 4; 

| uationum Untverſalis ; ſeu ad Aiquationes Algebraicax reſolvendy 
Methodus Generalis &y Expedita;, ex nova Tnfiutarum Serierum dbitrma, ads 
a &> DemonFrata. Cuyus ſpecimen mihi ſuis verbis nuper exhubitum, liber 


. ſubjungere. 


« In Aquatione quayis exhibita ; exempli gratia, 1n genere Biquadratico, 
cc  B+d& —caapba=y 


« dividatur ignota.quantitas @ in duas partes ; puta,g + x = a. 
« Exinde componatur Theorema Generale Y7eteum, 


rs, ip yet - Apiph popes 
- T4888 T3d88%Þ+3dgxxTAxxNx = 
« — CEL —2CEX —CXX =P: 


c + bg +6bx 


* Quo facto, rejiciantur- poteſtates omnes fecundi membri x, tam purz qua 
© cocfhicientibus complicatz, excepta ( cum ſuis cocfficientibus ) prima; undepv 
« yemiet Aquatio ſimplex ; quam yoco Convergentem: ; 


"7 "ET — 4288 
__ +dgege+3degx( 
6 —C£E —2 <&# = þ. 
” +3 I x 


« Qua foluta, exurgit Theorema hu juſce 'methodi Fundamentale, 


GT} og IHE dt egg bg 
 —48*T3dgg—2cg Tt) 


& quod etiam Convergens voco. 


&« His 1ta peraCtis : ad Reſolutionem Numeroſam hoc modo deyenitur. Sit Aqurſ 


&© tio prxcedens in Aumerts, , 
— 444 


' 


lan 
MN. 


1 


oY Cap. XCV. ALGEBR A. 


Py — 4444+ 56444—1680aa+20160 a= 40320. 
«( Quz, polito Circuli Radio = rx, Arcum Quadrantalem exhihet. ) 
« [mprimis ernatur Latus primum ſingulare, methodo vel Yietea vel quavis alia ; 
«( ant etiam ad libitum ſumatur, mox corrigendum. ) Sit 2 = g. ” 
« Qperatione ſecundum Canonem perafta, emergent - 
« '  'pro Dividends, 6288.0 (0.4=x prime. 
« pro Droiſore » 14080. | = | 
«uz quidem x, Addatur vel Subducatur ( Prout exigit Iignum þ yel — ) 
priori NUMETO 2 hetque 2. 4=g nove. : 
« Cum qua eadem repetatur operatio; provenientque 
« pro Dividendo, 13008. 0000 (.067.=yx ſecunds. 
«, pro Druiſore, 871.8336 | 
« Tndeque 2. 467 ==g tertiz. Et, reiterato proceſſu, 
« + pro Drvidendo, 12833-3...... (.0004788 =yx tertie. 
« pro Drviſore , 6.144631787921 | 
«© TIndeque 2.4674788 =g'quartz, teu ( fiulterms procedere non libet) = a. 
«{ Cujus radix quadratica 1.570821, zquatur Arcul.) 
©] hacmethodo; afſumpto quocunque numero =yg prime, ſeu primo Iateri' 
« fnzulari, ad veram tandem radicem converget, _4 eo celerius, quo ſumitur-yero 
« propior ; ) quod 1n libro: meo demonitratum eft. 


E&ybjunguntur item Canoes DrrefForrz, Theorematis conficiendis inſeryientes, 
«( expedittoris praxeos gratia, ) in quoque Aquationum genere, In quibus, Co- 
6ymna prior, 'Theorematis Drvidenaum continet ; polterior Diviſorem. Sed Di- 
« yidendo addendus eſt /\umerus Abſolutus', & mutanda ſunt figna ( propter 
6rranſpoſitionem ) ſequentium membrorum Dividendi, ( ſed non item Diyiſoris ) 
&jq contraria eorum que ſunt 1n Aiquatione. |» 

«9 termini aliqui in Aquationedeſunt; correſpondentes termini in Canone omit- 
©rendi erunt, ( utpote qua nihilo #quantur. ) 

«Sj yel in Dividendo vel Diviſore, partes Negativz Afhrmativis' przvaleant , 
« nofſunt ( {ed 1d necefle non eſt) mutari figna omnia tum Dividend! tum Divi- 
© foris, quo prevaleant athrmative. | odor 

« Subject1 Carores, hi ſunt. Ns 
Pro Quadraticis. Pro Cubicis. |, Pro Biquadraticis- Pro poteſtace Quinta. . 
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Pro poteſtate Sexta, Pro peteſtare Septima, Pro poteſtate ORava.” 
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Pro poteftate Nona: Pro poteſtate Decima. 
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ALGEBRA Cap. XCy. 


Atque de DD. Newtono & Raphſono hattenus. 


Cum vero in his- ( inter alia). de 7 angentibus ducendis ſermo tactus fit, libe 
 hic ea repetere quz hac de re dudum fcripſerimad Clariflimum Virum D. Haw: 
cum Ole , tunc Regals Societatis Lonam Secretarium ; ab ipſo edira in ing 
boſophicis TranſaFionibus pro Menſe Hartio 1672, F 


Method: due pro Curvarum Tangentibus. 


JF Abes hic ( Clariffime Vir ) eorumſummam ( ftriftim traditam ) que þ, 
lius ſcripſeram, meas de 7 angentibus eMethodos ipectantia ; . duas potify 
mum quibus przſertim utor; alteram in Speciebus, alteram in Line: y, 

ue generali forma facile explicabilem, | : 
Prioxem adhibeo Cor. Set?. prop. 23, 30, 36, 46, 49, & palin alibi. Quz hee 
xpolita Curva A a, ( puta Parabola, Fig.1) quam ins 
w_—_ F, diametro V DA occurrens an F ; ordinaim 
7 { applicentur «V, & DO T curvegin O & tangent in T, 
" £7 occurrens. Ponatur autem Va==b, V A =q, V.F=f 
\s vo: 7 VD=a, adeoqueDA=vitqa, DF =f #2: 
neMeens Eſt ( propter fimilia triangula) V F.D F :: Va DT 


Fi 7. =—=6S. 
Fa IBN 
oC Item, fi tangens ſit ultra curvam, DT > D0; fic. 
T tra, DT< DO: Nempe, DT=DO fi intdligaur J 
%\ in V; ſed, fi extra V, DT vel DO major, proutar 
eſt ultra citrave curvam. Atque ha&tenus ni 


Tum, habita ipſius DO deſignatione quz ſit expolitz curve accommodar: 
via 


: i ' "PTS ;- 
( puta, in Parabola, propter AV.AD:: Veg. DOg=z 7 ©: DO=Wl | 


FTS 


— + "2 + . 
fiat debita reduQtio, ( puta, proptcr 7 b>by—=, adeogu of 2fa+6 


fr 

S344 fo vizfua+va* >f*vutf* a; deletis utrinque zqualibug, hoe 
v 

eſt, iis omnibus -in quibus 4 non conſpicitur ; cxteriſque per * 2 diviſs: 

2fvut va>f*.) : : 

Tandem ( qui methodi nucleus: eſt) poſito Din V, (quo fit a= o, adeoque 
evancſcant ipfius multipla omnia, ) zquauo exhibebir f queſitam ( puta 2f vi v4 
= 2 f v=f?, adeoque 2v=f. ) : En 

Hanc ( lociscitatis ) accommodatam videas Parabolz, Ellipſi , Circulove, Hy- 


perbolz, Paraboloidibus omnibus, ( quibus & harum Reciprocas accenſeo, ) atque 


alibi alus. TINS ; 
Cifſoidi ( Fig2.) fic accommodes. Eſt ( per 
|; qy* 


ſ- Cap. 5. fr. 29. de Motu ) Vemo= = 
TOO b| 
- ( polato £ pro ſinu refto in circulo generante, 
V 

D 


nds 
Pld 


M 


cujus radius r, ſinus verſus v, & 27 —v=h, 


&b—v=2x,) adeoque ( fubſtitutis vZ4 


READ EETIECE 
| mi > FL > Ta 


. Ergo ( ſumprtis uadratis , & multiplicat- 
- OL do decullitimn, )F- v5 bb 6f* v* ba' 


4 


v*t2vate_ 


: +Pybe't4 of hataf* i be >f*ht EF IIED® 257" OY | 


mz 


=> PP 


n , + 
mit =" i=" v4 ( polito x+ $ =») Ergo DT ==£3 


Cap. XCV. ALGEBRA 
4 fotxd* E2ux&—f*u*g*x2fv*g* —+ &,: item ( deletis u- 
ret +] ealibus, cxreriſque per #yg divifts) £6 f*2* 4 atf* be+4F* uh 
*ub a7 > 2fv*hE v*ha + 2 feu3xiEqfuixabt2vixga tf? 
+ 4/ 2f0*a* Fv*43. Denique( poſito D in V, quo evaneſcat a cum Ms 
TENT nagar per 2 fo'3divilis ) fiet zxquatio. 2 fþ—f'x =»v 4, adeoque 
paI=42 3h; 295 DN 
<=ri=jr=e L; [:Y 

[dem ſuccedet, fumpta, pro V A, diametro Y A, ( cuitangens occurrat in +) 
Jliave. Item, {1 exponeretur curya quz ordinatas non habear, fed quz his xqui- 
polleant; vt ſunt, in Spiralz, creſcentes radi. 

Sed & calculi, magna pars preyerti poteſt ; omiſlis ab initio ( utpote poſt reji- 
ciendis) terminis 21s ub1 habetur 4* vel ſuperior hujus poteſtas; item ins in qui- 
hus nec « conf{picitur, nec ſunt in 4 ducendi, ( utpote zqualibus utrinque proditu- 
rs) Exempli gratia, | TA ba 


In Cnchoide, ( Fig. 3. ) cujus ordinata V M « conſtat & finu reco VM=<«s 


=/vh,& rangente Ma=CH= -7, (fifit CP=CA =", adeoque CH=AS}) 


x +r 


Xx 


FR aj TL 
x 
SOFTY 
| " He I 
TELE: DO=-E y:vht 2xXa—: ( omitto 47, quia poſt delendum, in- 


deque- oriunda , & fic ſemper: ) & , ſumptis quadratis, —;——- *v 4h 
f*x* 


flem==+ (poſito CP =9:) adcoque V«=b=5+ > r= 


2 + 2 _ + ; 
: vhE2» #4 ISOvESE « Locell; © fag, ſed '< infra , punum flexus | 


X*T2X4— 


 wntrarii.) Et, decuſfatim multiplicando ; omiſis( ut procipirar ) f*.x * =* v6 


) 
itrobique, omnibuſque a-* multiplis ; czteriſque per X 4 diviſis; 2 f»*.vhx * — 2 f* 
Pobet Sa ford x3 —2 TREPT> - bf; polito D:'in V,) 407 
=f1ub+fox* — fobx =fur * —fubx ( propter vb+ x* =5*Þ+ x* 


2 == 8? , . . . - 5X; 
=r ,) &f—= —7=— >» #. Et quidem, in primaria, (propter = WEPTIIO 


In Peura Tangentium ( Fig. 4- ) quz > Conchoide differt, exempto quadrante 


=_,z 
S 4 aa 
. " 
s wo. 
hae 4 


De weed 


_e—_ 


genitore ; 


399 


43 


(bits; Keck etc proven, njf6 quod, proper: Ve=hi=# — 7{ ob = 4 yah 


Eoin: enrollees fo ER Vs $7 EN» vh= 4x2 he: | 
dibit (five in primaria, five mn protrata contraQaye, ) f= a =; 0 


4.00 


FE In Figura Secantium (77g. 5. ) __y 
2 SS >| _— 
Pa 7 Va=b= —; erit D =" 
D + 26s | - EP 433, | 
| | + a 6 ME [i'd 4 
® I = 7E4 2: =DT. adeoque f='x, © 
> REAR B f x ; ; Shs 


Cumque hzc curva fit Hyperbols (x 
Pr 30: cap. 5. & pr- 1. cap.15. de fhn\. 
Wet -cujus Afymptotz C A, C8: cadenwin.. 
4 ; & |. © gens habetur per pr. 36. Con. ſel? Cp 

que ordinatz ad aſymptotas (per pr. 94, 95, Arith. 7rfin.) lint ſexies Retiprory Yhy,- 

-manorum ( quz ad Paraboloidium genus ſpedtat, verticem habens C, exponenten 

— 1, ) habetur cadem tangens per prop. 49. Con. See. ( eademque elt expaliy | 
 methoduspro hyperbolz cujuſvis tangente per aſymptotam invemenda. ) Quipge / 

in Paraboloidibus omnibus, ut intercepta - diameter V C, ad V F, fic radems. 

nentem : hocelt, in preſent: caſu, ut 1 ad — x ; adeoque'V C = V F, fed(pw. 
pter centraria figna -— ) ad contrarias partes. = 
Notandum hc ; in Parabola, Paraboloide, Hyperbola, Ellipſi, &c. figure g. 
nuum ( reQorum, verſorumve, ) Arcuum, Tangentium, Secantium, &e. aliayecy. | 
us conſtruQtio eſt Similaris; protractio contrachove figurz ( ſeu mutatio Laters 
re&ti, aut quod hujus inſtar eſt,) non mutat puntum,F, ( co quod Lamsthn 
zquationem quz longitudihem V F determinat non > ae yy utut cath inpredix. | 
tur quz determinat longitudinem V «, mutetque angulos ad « & F : ) ſub <n. 
ſirudtio oſt Diffimilaris, ut in Cycloide & Conchoide ( propter ordinatam_illis ex 
Sinu & Arcu, hic ex Sym & Tangente, conflatam, ) alſque iftiuſmodi, res ſkew 
Eſt : ed quod una pars { ut Arcus 1 Cydoide & Tangens in Conchoide ) quths | 

| _hitar contrahiturve, manente altera { puta, 1h rriſqec Sina recto ) ut 1n primary, / 

5 ' Tdemque dicendumm de Angulo applicationis ( ad V, ) cujus nutatio no mint 
\. | longi em VF, ſed neque V «, quia neutrius ingreditur xquationcm: Athy 

hinc fit, quod in figura Scalena , quz vrdinatas ebmrarias, utfingue ad V poſts, - 
{pecant tangentes, utut inzquales, in eodem F conveniant. Sed & ( ut hoc obix | 
moneam ) : FTI aggregatum habent idem arque im ereta ; nempe Tee | 
=2Vag+2VEFg. van 
| Elle hee mihi LIES pro Maximis & Minimis itz omne genus quantin | 

tibus. : To 
Methodus altera ( ſecundum tradita de Angulo ContatZus & Arithm. Tnfin. Jeu | 
vam confiderat tanquamm ex patticulis conflatam infinite exiguis, ſed certam'p 
tionem habentibus; eandem nempe ( propter conta&tus angulum five null - 
magiutodins. five infmite exiguz), cum recta ibidem tangente: adeoque cumbue 
: (per copulys rectz ) Parner c eclivem, (ut eſt Montis A a fee. t, 2; declivits 
$ Ir «, ea z taittgentss« F,Y' Cajus « uzque particula ( per c4þ. 2. & Aw) 
_etma Fr rs longa { quam ot reſets expolitz ok 26 
: alta) qua eſt inifms dediivis ; you T quan V Dt Unde-, propter mnuitaezoy 18 
Imgulis puns 'declivieatent, oritur ſeries longitiadinum inzqualmm. in err 
rk1 xqualium in re&a, reſpondens; curyz ad rectam rationem'exhibens.  Atque | 

hine methodus mea pro curvis ret7ificandis, ( ſchol. prop. 38. Av. Tufin. miliauath) 
us profoquer tratiams de 'E-vuior, fem we 1930/4 Cap. F- Orip. 13 & /egye 6 

1qua pars eſt hxc de Tangentibus, ut quz non totam declivitatum feriem pt; 
pendit, ſed cam quz eſt in expoſito ondlo. | ih 

Hanc reſpeQtivam parti m longitudinem, alii alias infinuatum eunt (Mw 
forinſecus aſtumpto) per motuum quibus tranſigantur jeoxproy celeritatem. 
pe idem eſt, in Motu, Celeritas, atque hzc, in Situ ( propter poſitionem, 0. 

quam ſeu minus decli in lines 


= 
[>] 
H 


 EPLEDSEEE FREE UE ES=2UASRSSSEE TESTER 


= 


et Bog; 


7 


#2 


u 1 ivem ) reſpe&iva Longitudo. ) Aptifhme quidem in lines? 
motu primitus oriundis, ( puta, Cycloide, Conchoide, Spirali, Quadratrice, &.) i 
inepte 1n alizs, quz fingi faltem poſſunt iſtiuſmod! motibus deſcribi, . | *, 

Przſumo autem ( ex prop. 15. cap.-2. de motu ) cam efle curyz in quovis pag 


»» 


_ go 
py a 
_ La 
n — 's 


tangents: Teen (ex 


tus Cc 1em elle 4 19 parallelogrammy, 
anguli exhibeant componentium celeritates £0, Pages | 


jebgcgorer ( per Pre.3:i04p, 10. de Hot ) ſunt ſeries Primanorum, quz ad 


le "n totiderm ume 2quatium,- ( hoc eſt, ad reftam ioxgoror celeritate- in « ac- 


&Mow-"! © 


4 (apregatum.totidem maxune xqualzum ) V.F. 
- Sali A S = ( Fig. 6,) punttum @ defignatur 
act cottipolico ex recto per-A a, & carculart. per 
Ve quabilibus'urriſque & iooxgis, Ergo, ſumpta 


TT CER EP ET PSLA 


(fre Circuli five Sectoris cujuſvis ) propter AF 
| 20 22aV,, F101 


| Quaduticis A «B( 
urimgtu@rapolito ex 


w—_— EEE» 


| Ila per quadratricis Baſin, fic elicigur, Poſitis | 
(=, AQ=9q, YZ=x» QR=2a. Erit (propter 
(Qudratricis conſtrutionem) AQ. R Q:; AC. 


b==r::YZ.aZ == x. EſtquesZ > E 


acyl tangente a4v=@«V , & completo AavF x 
palm 0; jundta« F.Spicalem ranger. \# 
© Unde ftatim emergit Archimedea quadratura 


Bc. omanfigendam, ) citut-3-ad 2, ( per 41h. /nfin. pr. 64. vel pr. x. cap. 5. de 
| ory 7 pra; V.E 2 V A, & completo! F V 4 paralllogrammo 


aſt sf git *OTREL ay 
7 Jdem Ginyliter obtinebitur 1a-Paraboloidibys quibuſcunque, ope prop. 2, 5,6,.7, 


| Argue inde: facile ( vel-ex wſdem principiis ) oftenditur; {i intelligatur Fig, 

AY »: fie-conſtituta, ut momenta ( refpectu AF ) ordinatarum Y », y «,fſint iplis 
«y0, ordinatis proportionalia ; erunt Celeritates acquiſitz in «, O, feu V,D, 
alta Y- linea motus xquabilis ) reftis Y v, yo, proportionales: Et conſe- 
Au Y-( illarumaggregatum ) ad A F » Y ( aggregatum totidem "maxi. 
w, ) lic V A ( aggregatum celeritatum ſeu As. 


m crelcentum ) 
; £$200Þ JA 


* 
Swoaoous,y 2 
_ 


.” 
Pld 


i Tr 
d > Ou 
o 7 L RY 7 a 
* b . % 


FE 
- 


p 


libus & jevxirus, ) Ergo, Luwpia Ar 


lnpto ubivis in A B pungp «, preterquam in 


8quo caſa (evaneſcente utraque) erit« Z=aE, 
bque x=r; hoceſlt, YZ=XB=AC. 
& & » E communis tangens 
7-3 X BA B. 
dis ( Peg. .) punctum 
«Elerjhitur motu compoſito, ex 
om « V, & circulari in « 8 
tibus & zque-velocibus.) 
io, ſumpta tangente av =a V, 
C completo VavF parallelo- 
ganmo, junta « F Cycloidem 
Et quidem, propter Ang. 
a(\=abF=;aCF) = 
v*Y, occurret circuli «8 creftz 


01n yertice. 


* WO WOT OE IR OR ON 


| ALGEBRA Cap. XEy) 


In ſecandaris ( contrafta'protrattaye ) ſamenda'erit «v ad « V, in .ea'ration 
major minorye, qua eſt celeritas motus circularis ad gy mn ws = 


(0% Re cer coded mem 


| prum emit OS 


cente «v 
3257s erit qu Fong kcal 
Conchoiats (fie. 3. ) es 


| motu compo 
E..; A Rare 32 jw circulari in now 
| tangente av) & reqto in «\.x 


wap pngruSeCnrnnSeccd 


um : uidem  acceleratio 


? 


o 
bu 
'# 


continue cr 

ter radii mn Geengagit protrationem, continue item ner ba as 
rem, duda tangente a ( quz occurrat in » regulz CH, ) retta »Q (parallelyy 

&z PHs,) occurrat ans rb Propter poſteriorem ; eadem »Q protratta'occuny 
ti verticis in Z : e Z ie re parallel; adeoque «/Y=X7 : 
«2::CM.CS::Pu. PH ompleto denique Y «uf parallelogrammo, junta 
— eſt CP=CA,) fumendaceric « Y ad teu 
ub1 hon A erit « am 
ut eſt CP ad TI F ) | 
In Figura T\ angentium ( fig. 4 ) propter exemptum Conchoidi 'quaitanm 
—_—_ pro tangente «v lic as (od hic eſt ar) Innenca exit <— ny 


Pluribus exemplis proferendis ſuperſedeo. Moneo / tamen , utramyis'Meds. 
dum, utut tangentibus reftis hic accommodatam, extendi poſſe ad mutuum Cyr 


yarum taftum. Puta ; fi, pro F V  triangulo F,) intellgarur Hyperboy: 
recta D'T, = ic es ates qui e ("4 p) mig ſubire mm 


bebit Hyperboles ; cujus vertex F fimili proceſſa queratur.\.Si. 
liſque in poſteriori methodo accommodandus eſt Hpdncn Fang Et quiden, 
cum curvam A « tangens rect « F, fit etiam tangens communis curyariiy ins - 


nium, expoſitam ay hecho. mga arte ov ex.data A curya quizriturmk 
« F, lic ex hac data (per omgpadF ner verſam ) quzrenda crit" als 


gens curva, modo rs ſit Tina, 
Sed ampliandum non eſt. Tu itaque Vale. 


Oxomie die is. 
Febr. 1671. 


celerato _ increments ans 
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ons um CESS = ; 


B''AEzER B:=3 
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 & Bm 


$3 435 


C A-P. XCVI. © 
Dy Ine Pi eſfoniigy Gpomerrgi« 


D hunc locum ſpectant Geomerrice Progreſſioes Tnfinitzs, Hoc eſt, Pro- 
ſtones Geometricx- m-infinitum continuatz ; quarutn .Summa non- 
nunquarm eff Quantitas Fania. HY 


Primus quod {clam hanc ſpeculationem aggreſſus eſt Archimedes, 11 ejus. (prout 
 & MW cunc dici conſueyit) Ruadraturs Parabole, Ieu (.ut. tunc dice ae Teo: 
=x$ Cont, { Vir ſtupendz ſagacitatis ; qui prima fundamenta poſuit prope 
a, wm Inventionum de quibus. promovendis oor przſens; ztas.) Saltem 
wp. WY ci6 hoc referamus Euchdis methodum Exhaustionum, propoſitione x. lib. 10. 
ria. tam a _ owe OG * 5 EIS 7 
3g w_ ſubjectum proſecutus. eſt T orrice/lius, in ſao De — Parabole 
un WW Tara; (£21197: 24, 25, 26, 272) Anno 1644, Edito. Ubi demonſtrat, Va- 
X2 WM cam Progreffionum 1nfinite .conunuandarum,” fummam efle Finitam; &, quz- 
if W in @ fit. Iremque Tractatu . ſao! de Sohdo Hyperbolico Acruto, ( cum reliquis 


eto.) Ub! olt:ndir,, eſſe polle Corpus /nfinite Longum , fed Magnitudmis 
faite, Cujulinodi ego plurumas, Figuras alias, tum planas tunt folidas, oftendi, 
n mea _Arith1etica {nfinitorum, & 1 Commercio Epiftolico. | | 

Pot illum;-1tem, Gregorins. de SantFo Yincentio, rem eandem"de Progreflio- 
nibus Infiniti conſ{ideravit 1n_magno ſuo Opere De Rauadratura Circult; Anno 
1647 edito. Ut erraverit 7 acquerus, cum dixerit Gregorium de Sand#o F mcentia, 
' pimun fuille qui {| culationem de Znfiitts Progre/ſionibus traftaverit. Nam 
priores id fecerunt faltem ,4:chimedes & Torricelhns; Neſcio an. alii. | 
* Fandem ego Speculationem ( occaſione ſumpta X letto Torricefw) magis uni- 
 recfaliter trattare ſum aggretſus;. (ſub co tempore quo ſub manibus erar -4:74- 
netic Infinitorum;) camque'jam ante multos annos in hanc quaſi Propoſitio- 
wm formam redegi. . ; . "IE 

Prop. 1. Si expoſitz Quantitatis ( cujuſcungque generis) ſumatur Dimidium ; 
yjuſque tterum Dumidium; iterumque Dimidium hujus; & {ic porro in infini- 
wm: Summa omnium Aquals fiet expolitz Quantitatt., Hoc eſt, 3 +L+3 + 8 
& =1. Quod Inductione patet, ad A. be 

2, $i ſumatur expoſitz Quantitatis minus quam: Dimidium ; hujuſque ( in ea- 
&m ratione ) minus quam dumdium; & {ic deinceps in 1nfinitum : Summa om- 
tum minor erit expoſita quantitate. , Et, ſpeciatim, | 

3. Si ſumatur expolirz Triens; hujuſque ierum- Triens ; & li&-ſemper; Sum- 
pm zquabit Semiſlem expolitz. Hoc eſt; 5 +3 + 4 +' &c. =1. Ur 

B. 

4 $1 ſumatur pars Quarta ; I 1tcrum pars Quarta. Et ſic ſemper : 
mma zquabit T'rientem expolitx. Hoc elt 4+ 3 + 4 &. =+. ' Ur ad C. 

5. Si ſumatur pars Quinta; hujuſque uerum pars Quinta; & fic ſemper : Sum- - 
. _ Quadrantem expolitz. Hoc elt, 3+ & + 5; + &&; &. =+& (Ut 


E 


LLLALAAZELSIS 


6. $i ſumatur pars Sexta, hujuſque iterum pars Sexta, & ſic ſemper : Summa 
zquabir expolitz partem Quintam. Hoc eſt; 4 + 4 + 5; &. =4. Utad E. © 
7. $1 ſumatur pars Decima, hujuſque iterum pars Decima, & ſic ſemper ; Sum- 
- _ expoſitz partem Nonam. | Hoc eſt, £ + &; + & &. =4 Ut 


8. Et (univerſaliter, ) Si ſumatur pars denominata ab a; hujuſque iterum pars 
denominata ab a; & fic ſemper : Tota progrellio erit expolitz pars denominata 


Cap. Xev1 


K. 
-F 2 6 
.125 jw. 027. 21 
03125 ——_ 00243 07776 
oI56a = 00073—— — 24665 + 
00781 _ + 00022 — pe * 
COZ9NI "x62 : Ln F 7 an -0I600 — 
207. PTS} + 
.0009 IK , —————_ . — 
00049 — E. 4285 7 T 0036 abs 
00024. ay =_ 
.0OOI2 Þ a —_ . Roſe) i 37 _ 
.00006 02778 — .0007 
.00003 + .0046 23 — 66667 + 20047 i 
.00002 — 00077 + 44444 T .00028 
.QOOOT — .00012 + Pt I .COOIF — 
S999 += ee node. pan 
B 19999 EF o 719+ 00004, — 
Þ og853 — .00002 þ 
x) OZ9ON — 0000 
33333 Þ . 02601 + _— 
_—— 01734 + _ 
03704 — OOT OIIF6 + 1.49999 += 
OI235 — A 00771 — 
00411 + w- 00FT4 — 
-0OL37 oF Ie %-208 
.00046 — IIXI0+=> 00228 + 
.0OOI F F 00152 + 
-09000F . DOIOT + 
49999 =5- -I6. 00045 
.064 .00030 
.C .0256 .00020 
.25 01024. 00013 + 
0625 .00410 — »00009 — 
01562 + 00164. — .00000 — 
.00ZJI — .00066 — 00004 — 
.c0098 — .00026 + .00003 — 
.00024. 00010 + ©0002, — 
.00006 .00004 + .c000T + 
.00002, — .00002 — .0000T — 
33333 T=z +<66666+=3}. 1.99999 +=2. 


Demonſtratio. Nam quicungue ſit numerus 4 quo denominatur Aliquot; 
ſumma omnium eft Geometrica Progreflio decreſcens.; cujus A. terminus 


aaa &. ( propter Denomunatorem infinite magnum ) erit infinite exiguus M 


autem _ a noms Progreflionis (ut in Opere Arichmetico demonſtran) 


munt multiplicatore ſeu exponente Rationis communis, & F pro Summa Piv- 


FR A 
grefſionis. ) Hoc eſt EEC 


S=—,——> (poſits 7” pro termino maximo, 4 pro minimo, Z pro cut 


Cum itaque, progreſſione in infinitum oo» | 
tinuata , terminus ultimus F futurus ſir infinite 'exiguus ; & conſequenter- 
4 


Cl 


Cap-XCVI. ALGEBRA. 405 

| A - (yaniturus: Symma progreffionis (hoc cafu ) erit Lhe} a — LA 

R—1 | pu pu RT Rx Rx . 
p+E >7T rp Tc ( Quod patebit Dividendo YR per R— x.) 


.” - , ; Y Wy Fo 4 FY 
adeoque ( divilis adhuc omnibus per R ) a — = + Ie 4 ZÞ> 


1 A + &c. Hoc eſt ( poſitis, ut in progreſlione noltra, Y=x, &R=e: ) 

E EW 0 
erit +=T FFT FRM GC. = Quod erat demonſtrandum. 

1dem brevius demonſtrabitur, per ſolam Divifionem in Speciebus. Quippe fi 
hiridaur 2 per 4—2; prodibit Quotiens -+ — + —— &. in infinitum. 

g. Idem valet ( virtute generalis demonſtrationis Y etiamſi, pars afſumpta, non 
fit Aliquota pars : Puta, {i fumatur 3 (ſeu £ expolitz; hujuſque iterum z- & 
ke ſemper. Quippe 3 tantundem eft ac x diviſa per 3; feu x. 3 Adeoque, 

Sara ; i P'S = 
© 70. Similiter; Si ſutnatur g} expoſitz, hujuſque iterum 433-'& fic ſcraper: Sutn, 
mit == az 42857+. UradH - 
; s þ | ; ; , : — 4 

17. Si fumatur plaſquam dimidium; hujuſque ( in cadem; proportione } pluf- 
qam dimidium; & fic ſemper : Summa totius progreſſionis erit major quan ex+ 

ta Quantitas. Sed in tali-proportione ut 1n-prop. 8. -oſteriduut. Speciatim, 

12. $: ſumatur 3 expolitz ; hujuſque iterum 3; & fic louper : =_ eſt 

' 144, &.) Summa z#quabit duplum expotitz. Hoe db, 3 +3 + 43 &c,' 22. 
' Viad . Wl + 
x3. $i ſumatur 3 (ſeu £) expoſite ; hujuſque 2; & ſic ſemper: Summa equa- 
4; FP hw I, }—L =I—j, =z) Hoc lt, #+3+ 3+ &c. 
=} UVtad K. 
| r4 Et fic ſemper; quzcunque fuerit proportio Minoritatis, ſeu ( ut loquun- 
tur) minorts inzqualitatis; Hoe eſt, fi ſumatur expolnz pars quaz fit . ut x ad 
pluquam 7; & fic ſemper in cadem proportione : Summa totius progrellionis 
11 infititum continuatz, erit quantitas Finita; Sed major quam expoſita, fi. pars 
ſunpta fit major quam dimidia; minor, fi minor; zqualis, fi zqualis. Et'fenr- 
pr, utiad a—I; five a lit integer, frattus, furduſye. Hoe eſt (polio «—t1 
8-44 ir = expolitz quantitatis. | 

15. Si duz hujuſmodi Progreffiones componantur : Hoc eſt ( verbi grata) 

{ ſumatur - unius quantitatts ducta in þ alterius; wterumque - ſtius partis in 
| - hjus & ſic ſemper : Summa progreflionis fic compoſite, x - + = x 7 . 


a 
* NS | ks Rs Te 7h 
+ -3*73, + &: Hoceſb, + — = + xquabit þ urtaand 


polite ex duabus expoſitis, puta AxB. Nam hic etiam pars aflumpta eſt =; 


lyjuſque iterum ; & ſic ſemper. Adeoque ſumma totius eft - = : AB. 


Atque hic erit notatu dignum ; Hujuſmodi Progreſſionis Summam, nan incom- 
node deſignari pole, per Reftam in externa jp utrivis Aſymptotarum 
paallelam, Ur ( in -Aam jam ante defcripta) fit SH hyperbola, inter ms 
AB AF, Jam fi ſupponatur expoſita Magnitudo 9s = DH, ( vel, {i expolita 

tudo non fit Linea re&ta , per talem utcunque reprefentetur,”) hanc 1n- 


pxrallelam ipſi AF, Et hujus partem allignatam primo ſumendam 
Eee 3 mM 


UMI 
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% A F-.- +; SL 
Dþ NL: | 

6. Fi A c 
43N ; | : a 
++ © ad : 

dl. : 
B L 
er 
D 
& 


— =dm=BS. Quam item inſeribo ipſi AF- parallelam; (infra'DH, hy 
eſt, longius ab AF; quia, per conſtruQtionem, 'preſumitur minor quam DH, ws 
pote ipſtus pars aliqua.) 'Tum, in BA (gourd pono' = x ) ſumo Bd=/; hy | 
em partem ipſius B Az, qualis eſt BS ipfins DH, ſeu 4m ipfius'n, 

Tum ( quia infcripta Parallelogramma AS, A Hz &c. ſunt omnia inter | z. 
qualia, quod notum eſt ex natura Hyperbolz ; adeoque eorum-Latera reciproce 
propottionalia;) Ut Ad=1—&, ad AB=1;'fic eſt BS=dm, ad th 
LL I dm+ ddm+dddm SH &. Quod dividendo patebit. . Nun fi & WM " 
vidatur &m.per 1 —d, Quotiens erit 411+ d4d1m+dddm + &. fumuM, 
d+dd+ ddd + &c, Hoc eit, m7 in - + —+ —— + &. Arque hog=— | | My 
| akoiuls rea d het ' progreffionis Summa ; ſi ſupponatur .d ſupra B, ws. Ml 14 
US 2 = 
$i vero ſumatur d' infra Bj Tym eſt Ad=1+4d: Adeoque i+d)in WM - 
(dm —ddm+dddm—&d* m {+ &c.; Quod dividendo patebit. Quod indn Wt -. 
eſt aggregatum progreſſions Geometricz, cujus termini ſunt /— 44, d*—4, WM . 
d* — 25, &c. | Ubt communis 'multiplicator eſt ( non, ut prius d, {ed Je | © 
Aut (quod codem recidit) eſt differentia duarum progreflionum, 4+ 4* +d*4+%. WM 
& 4d +d*+4* + &c. Sed hoc obiter. 2) 


IG. Sl - {it proportio Aqualitatis, aut Majoritatis, ( hoc et, fi a fit zqus WW W 


ſeu major quam 1: ) Manifeſtum eſt, Summam futuram infinite-magnam. Nan, Wl - 
Summa magmnitudinum zqualium numero infinitarum, erit —_— Inf; WW 7; 
mulro' magis fi ſumantur totidem pluſquam quali. 


< St - proportio minoritatis, componatur ( ut prop. 15.) cum proportione 
42] IM b ; F 
majoritatis, puta =; & - ejuidem cum - hujus ; &, fic ſemper : Sitque þ minor 


b bh Þ | _— 
quam 4: Compolita progreflio ( _—_ MT &.) erit adhuc magnitudins 
| þb bh, 


nitz, (non obſtante, quod una componentium progreſſionum, 4 + +4 & 
| - | 


7 nl ' 1 b . . a . 
fit magnitudimis infinitz, ) Nam I ſeu TY eſt proportio minor!tatis. 
8, Sin þ fit zqualis vel major quam a: Summa compoſitz: erit maguitudins 


-—E* # f-3 —T #- 


infinitz, ( per prop. 16.) Nam, hoc caſa, erit pa proportio zqualiratis, aut We 


Joritatis. | 
| 19. $1 


El. 


[SS 2328 S8&-; 


REES 2 quo dempto, reſiduum FERCED] & = — hujus, eſt = x << 


melt, =: =; 


Cp: XOVI ALGEBRA. 


2.5 ab expoſita magnicudine, ſumatur = totius; iterumque.= reſidui; '& tic 
ſemper ; Partes fic ſumprz zquabunt totum : fru (quod cancundem eſt) refidupm 
minus erit quov1s allignabili. | Nam, verbi gratia, Eſto - — 1: hoc dempro, md- 


demptoque porro hows reſidui, manebit Dive JAE hoc eſt 2.x 
whic 1: Thojad rind Jon-roo erit 3 ſecund:: js 3x3 Kee fie vs, 
Quod igitur ( cum fit Geometrica Progreflio decreſcens in ; nts 
6d eyaneſcet; critque reſiduum-.. minus qu6vis aflignabil:. 


40, Ve fic, univerialier, Ponamus 4—F =6: Tum, dempto , oc refiduum 


tum, ) tan- 


it = -: Demptoque. - - =. hujus,. manehit cjuſtem *, | hoc eſt, — ag totius : & lic 


eve & 


4 EE be Seu 5, 5 &c. 43 "EY per conltrſtionem, 


+ minus ”_ 1: Hoc, per continuam in ſe poorer tandem fier 
ul; Tdem fic oltendarur. = totius, &ſt — :& cefiduum eſt — =; = = hujus , eſt 


Ef 
448 a4 as aas 


ſt fic deinceps. SUL eee Þ+ &c. =3=1. Nam hae, ad 


aaaa 
| its += &. ( fingula ad fingula, adeoque omnia. ad omnia, ) ſunt ut 
[alt Cum itaque ſint ———_— GLAS 
a | 
bp erunt - += -+ <= + &: =. 


Ut olicnderr: chin) phy a 
=r — - + 


Fo 
Ent as £8 (= SIS <= 


bens poſits b—r=f: erit «2+ L+ Za =j=r Eſt 
dn lf = I 4 fa (= ni, ad f. Et fic 


2. Si duz progreſhiones ſic componantur, ut ſumatur in una - - totius A; hu- 


rhe”; ; hujuſque iterum -; ;.& i fomper- In. alera, 5 totus B; & refdui 


irmque 7 | ſecundi reſidui; ; & fic Crager': Aggregatum —_ pre ns 
quit ———— 7 —— A}. bras 17 + fo ffottan 


as. coat oF Ek configiet FMT 
2 : +ff 


p 3 5 Wz? - ihe ; a» 
%Y< - : K ye : F 
: : .- 4 x ov 1 2” 
Wh NT bog 
- W 2 x PLAY 
> 1 ©. 
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deg =p: _—_ _—_ 2 Sol 


PHikss % {x ts. 5 DDfti!; > ; ad Mt QF 2; au” F | 

ut x ad f- | xa MW 

53 Pt DE Tos erit : (mirats mutandis) % alis Proprefj:® WB / 
*  - S1/7304 


umile judici 
Te: ompolits ag gratia;// 


£1354 47 . 4. © IDBF- wy A, 
my” © Fg, 
hs +<; ==. ” i; 
eps EEE Py” + be WI. SF :'e id. , ny 
os IE Cc _ hes &'E — ok os 
THT LA =p += > ey ed” wer / 
: b nth ge s ; gag i _b— I thi | « 
Giants Þ P "i Re ” ry” at 4 FA 
23443 £3 31% I. i © JU $. x 
Ee fimiliter in Js. 4 Wi 
3 54 tf 4 TSSES PSs l wt 
24. Et foer i PR $1 1n expoſita redla A; Gian 4; </o Gi 
iterum © - <ungarpe, hoc eſt — - N; ireramquie'® hujus hoc eſt — — = & & | pou 
: 'Toka, linea: fic proportiogaliter aucta, cnt.Lo SPI finis; 6% at 
pe quarn.I ; infinitz,. f1 zqualis;. & Ty prog £i fit a mingx yy FF, 
Nimirum, >—=+4. 'Hec-&ft; 5} lie 6=+3, erit- 3 A. Sia =}; aid 4y; Lag 
I rad} —1=h) ſeu 2 ad 1; hoceſt2 4. Si a=3; erit ad A, ut'1 ad4—1 T 
: ſet 34d 2/4-ho&elt } "Si =P; ut rad — 1-== 33; ſen th Why FÞ1 
oe off Io A. SL 4==I; erit ad A, ut 1 ad 1—1=0: hoc ell, 7 4, infinix! Anb 
— If a=; tum ren ( propter; +— xk}; erit ad H, ut FE of ad —}: {4 Cds” 
_ I, ( politiva ad negativamy ) hoc bt —_ - 4 pluſquam infinxe long. 'E ir 
: a=!; tum ( propter | —I=—}) erit FI A ut'r mi. ety ay, 7: 


hoc eſt;- A Et fic ſeniper. { j = ts * 243; ' Tnde 
25. Si Jopporiur Playuny, EX Pilla Sonffgrany; Juarel th 


| AT 4 a 
dines fint, Fo — A — 4, & corumgue Biſes, 5 JN ty, 
que tum A cum Irargs FIDOGIERUS ; hoc Fa tum 4 tum &, major quati1;\ 42 
2 208 Wh ontlon [4 cpa}: 7 be, 

* I r x 
rae DET = 


___ to ex * wt Gofladum; Tn, 48, Sales SFU hs 


«IH, ho 


Spe ger ve fic TALO, joritatas ; ; boreſs m4, minor 4 
oth lani maghitudo'erit phi tulq Pfinica' optct ab — 
Ute ne ro 


yy, it ratio 'wqualitatis (hos eſt; wn -a=&1; rain b= 1, adoſt 
& ab — 21: Planum erit magnitudinis Infinite. Foopur gh — Pas. : hp 
HF = IR TION (+ [5 SSI . 1X ji mot of 2 : rnb: XAT 
a Py 
28; S akbra is =qualitags,, Py akigughinjs xatio, 1:6. 2: Alcera _ z 
is) x ad Lo MINOTItAtls ; ; Planym = AH, exit magnirudinis finite. Uri, JK it 
me1ob39%q ti; oo > 


x ad a3 | hoc at ( propter 4=>x,) a h elt ratio ' minoritatis. r F 
29. Si altera, puta I ad a, fit zqualitatis ratio, altera majoritatis, puta ”- ;6 


L [es XCVI' ALarmrs © fog 


0- exit pluſquam finita. \ Nam proportio compoſita a = ===—/eſt 


» — 8 (puta akicadinis) fc minoritatis ratio, ut' rad 4; altera ( puta 
wi. IT Majoritatis, ut þ ad 1: wee plani erit F; ina, aut fn 
n i poſquan infinita'; prout ©.; _ - I =qualis, aut major 'quam/ 4. | Quia, 
+ MW go ile varictate, compolita ratio — x -= =, i, exit vel a. yel ny 
Py CK = a.” 
; s, vel tha Rajorttatis. 
BM 1. Sinuliter ; bo Solidum fappona eX Paralllepipdis mud 3 quorum 


_ {int = - —4 — - << CC. Latitudines, © 3 #2 7 75 — B8e.Craſ 


FR: ws, Gu lh Gt 91 - proportiones-illz , x ad a, &2d 5, & ad c, 


fit Ss mingritars omnes,, aut omnes zqualitatis z aut majoritatis omnes ; 
\ WM wt putim Ren partim. lius,, partim hujus in quacungue yarietate : Magni- 


I | tbo Solidt - Og B G, ertt. vel finita, yel infinita, vel pluſquam infinica, 
| Wn a a 1: ad ahi Et ieſt vel minoritatis, vel zqualitatis, vel majo- 


c | | nats-72tio ; adeoque abc — Ty major quam: 0, aut = % aut minor/quam/02'i' 
i} I '.Þ "Auque hinc fier1 potelt ; ut. magnitudo. Solidi - ABC, finita fie: 
4 ; quarts ya LORIE: vet Latiradinis, vel Crafft, « ex duabus comp9: 
: (puts, —> A, aut F=uB aut = 1G, aut 4 5% = ai lit yel inf 
T F382 wp luſquam Tnfinita : Nimirum, ar reli 1% vel compolſta'ex reliquis, prz- 
t BY nat, Et contra; quamvis harum una aut duz fint finitz, poteſt Solidi magni- 
1 WY wo "ole vel infinita vel luſquam infimita. 
1 Nt e intelligendum | Takes alus Jationibus compolitis in eju{mod! aliis pro- 
: | 33. Si in Parallclepipeds ( ex quibu conflri fupponicur Solidum ) Longi- 
WH ndinss fic fumantur ; = 4; atque tum'— ” refichi; ;intlque 5 -Fecundi refidui ; & fic 
= J\0\\11Þ, 
# | eee 
1 ape: keen). .- —<— 4, &c: Latitudines vere, 
: | ;3&; reſidui, & fic ſemper : hoc'elt (OP: b — —1£=f,) 3 =; a 144, 
[ Et crafſities ſinuliter, -C; & - = reſidul.; a, ſic ſemper : hoc > Lye 
: f hea) © "G4 -C,* ES : =C Geez 8 conſquentr, ipſa Pualldepipeta—+ 
2 leofe_ ABC cef fs ” ABC &c. Solidum ſeu Aggregatum EX ts; exit 
S COUPLE 
? _ 7: ABC. Eſtenimput x ad efg;icilud ad efs ana 45 
| Cit | 
* Fr ABC, &. = Fas ABE=—< 7 
ads K 

SE. $i, in Parallelepipedis Ylis, fi umantur ks c -4 ; hujuſque py, hyut- 


h, M@ kerum =; & fic ſemper : hoc eſt, - 4, —4— 4, &c. Latitudines vero, 
l :B &- ; Teſidu1, & > - ſecundi reſidui, & fic ſemper : hoc eſt, - - Bo: f FLA 
Frf Er 


Ec Craffities (yerbi gratia) inter ie R__ Magnitudo ſolidi; erit, 2 : 8 
Sune caim iply Paralllepipeda, = ABC > 37 4 5 148 S IF 
ſunt ( ingula ad fingula, adcoque omnia 01; ut I ad”f, ad L as 

Ff. # b f ; 
+ = ABCS Lp ABC te, = 55 "" 4x; = 


aabb 
$5. Ad cundem ptr al faciendum erit judicnin de, aliis hujuſinodi'con, - 
Rios proportienum, in 76 ETD Infinith. Atque in  Hujulingg ; 
\- 5344 T 7s 6 
N= py png y” ABC, aut a=FABC, alifve ſimilibus ; Magnimd 
fil, itz, aut pluiquam infinitz ; prout abc —efe, aut Fn 
unt Majores, Aqualcs, aut Minores, quam ©. 
Hanc ego Speculationem profecutus fam, quia multis modis' uf (| 
in xſtimatione facienda de figuris _ pr tocuntur ( ut diet Jan fole) 
Duttu Plani in Planum ; hoc ſt, ducendo lineas uns plan, in lineas align. 
En ut plurimum altirudinis ) Ive ſumpras. Irem in wes. 
: de figuris ortundis- ex compoſitione: dyarum . plurmumve progrei "oa 
- unde oriuntur cuſmodi Figurz non paucz,. quarum Lougitudines tune Infinge. 
ſed oy Magnitpdings Finitz : Qualis eſt ca quam exponit 7 orricelins, vous. 
operbolicum Acuturm; cajuſinodi 'ego plurimas conlideravi in Hit 
metica wn rags Combi, \& 1n Commercio Fatale cum D. Fermat, alidque En 
als ach 227g naturz gay us. he alk 
Interim, hoc totum, non mh [Specimen corum tagna varieime | ] 
T1t quis NE prout ccralio SE Hf cul. ad wig hag Ry MS 
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CAP. 'XcviL 


Exemplificatio Methodi precedentis, acai ' 
Epiſtole Cl Viri, Þ. Bereet. , | 


Y Peculationem illam, Capite  przcedente © expoſitam, De Progreſfiohibw as 

in infinitum continuatis; &, Compoſita ex duabug luribalhe ls 
iknods Progreflicaibus : In ufum ego revocavi, occaſione Eviſtole c ole of : 
tad me ſcriptz, 2 Frearaencn. Vizo, P. Zertet, & Soc. Jel. - 


animadyerterit, apud Gregorzum San- Pincentieuum, ubiag a 
de het Plani in ANY wie ay a meo diverſum : Ninurum ; quod a 


a_ alle variarum F altavdines dvidat in partes Gromeirice4 wud 


quas ego dividere foleo (ut plurimum) in partes zquales : 
on. yy polie, 2 ope talium fectionum, a9 cneneÞ pap quo , fecundus 
meam methodum, pervenire non potuerit. Meamque ea de re fntentny vn 
humaniflimis, perebat. Quz hic mmm) 


vo Clarins, Eruditilfimo Matheſeos Pro go, i 
D. F. Wallis. 7oorom' Ye 


Pontifire ad Parifios, x Dec. 1671. 


+ EEE _TIFI _ en hes = _— wn 7 


Vir Clariſſune, 


NES 


other —_ xs menſes  Epiftolam ad D. V. in qua Meditationt uſes 
CAS | 7 CO OY apo etatts facile principt, pr 
id lucis cxquirerem circa ea qua per me ipſe afſequi no potueran. . w ” C: 
tum efF, neſcio quo 99% ut hac Epiſtela ar *s [L M 


AA LiGE B Ra. 4.L1 
rurs vitam hic dega quamquen breyi rediturus Parifias . cum E. 
nate Puljonio, nattus tantiſper otii, feripfi opnſculumy contra by- 
' brevi o arracs m /ucem. 
7 autem careo & hbris & ſeriptis, occurrit cogitatum Geometricum, 
WEE Os: quam Arg: zuum opus Arithmet. Tufinitorum percur- 
* "riſſem. "Hoc vero eſt hujuſmo 
S oo” Amur Sk guchbet 7" eadem Bafi oy ejuſdem Atitudinis, intelhga- 
BY gue devis ab! iſs _ ag ratzone Ceometrica contmua, cujus terminatio it 
T © er Dico, Faguram unam toties aliam continere, quoties ratio partium 
T © & mer fe comparatarum continet rationem partium alterius Fi 
s o_ mh. +#erbi gratia, Spatium OO Reftangulum, Parabul, , Thien 
Y\ 4+ A 7 A A ; 
2m fl OWE! AO IPL) ; 
= > @ Trilntum , diet coed comparatum, ſunt unum per alteri- 
3 | hy, noties ratio A ad B unins eft Multiphicata rationis partis A ad partem B al- 
"8 mis ; [ed reciproce ſampra, Yerbigratia, Ratio partium Trianguli, eFt duplicata 
on "rains partium ReeZan, W: bay , reciproce, Refangulum duplum eft Trianguli. 
: Ia ite}, Parabole rilnes guantitas exquri. _w a te inillo mi- 
"WH 16i# por facri/rme paris eft. 
| WT FC7 hen > mea Me 12011 0498117120 videtur coutemmenda.; quod pſec 
vs * tatenm dImetiaris, rationem quam hahent ſuigulc ad ReeZan- 
Z vero independenter @ Re argue, Ratim carum rationem inter ſe inve- 
: 'Perdi gratia. Spatii Aly mptotict, won quidem vere Hyperbol.e, ſed pſends- 
'; gua Ordinate in Aſympteto ſunt reciproce as rattone ft ata par- 


Fevags 

; _— bole / ous i Lapis jeum cr AB. Z#Z::/« at ca- 
| rv Hope {or aendry inſoripts aut circumſcripta in Figiera, Je ba- 
= Þ ber uſe his partium ipſius Fo ure.) ' 

= own ;, Qriod guamcungue lenders ſurdem rationews hobeant Ordinate in 
"oh pit Fignra, que applicantur partibas Axis divifs ut Juprain aligua ratione 
' MnnMG, 27008 PLIERS FEPETAYC ng rye Figure, quam /i Ordinate /in! 


:  #raltone -— 0K 20m expres! ſe 5 wero Auntexat Metbodum innucres di- 
> netend Figuras and. Ordizate ab o incypientes font 3 in jerie Arithmettca, 1, 2, 
'F þ mo radices att poiefiares. 
'Y . oefer, nw ſal eas Dil phentnr' 7; prays _ 
_- nor [alum £igaeras arte etram eas quas Gre- 
x voce? Sedicontrarias, ('in quo, fi bene memmni, reliets- ef# 
S Wd got Yinc. £96 ze pariter.) Ut, quemadmodun 7ri- 
6 xe & Parebole Ele: & Cans Tri, Tring ( ſeu. Cans, ) 
7 Ti wegatzo neperitur ; its etiam, /i reperert poſſet ratto ſohdo- 
oi aqua ons ex _ Tridinei , Trianguli & Parabole fubcontrarie goſitormem, 
0 Sie offer Ciroauk Ruadretara. ' Ratio andere Ordinatarmm in Trilmneo , vamp 

2 | 

TJ p 

is : tp 
oy | 
ir ty, CD, GH, zoties eff __ lcata rationis ordinatarum im Triangulo, FP Þ 
© y »M N, quoties hac ultima aa MLM __ Or dinatarum in Par 
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as ALGEBRA Cap. NOVI 
 1O,PQ,RS: Ratiowero' partium vel: RefFangulorum AB in Trilineo a 
nem RetZangulorum AB  Frcanrad.s rat /nr ratio partium AB nm Ia We E 
ad rationem partium A Bin Parabola; nou ſunt que Multiplcate uni alterin; | 
 quamvis \denominatores rationis mter lineas oramnatas fervent — WI, 
quan habent denominatares rationts mer. reeFangula vel ' partes A B iftarmmn. Faw. | 
Obſervavi pr cterea ; quotics in Figuris direttis tribus, ratio ordinatarum un 


toties eft Multipiicata rationis ordinatarum-altertus, quottes ratio  ordinatarum ry 
cunde eft  Hultiplcats rations ordinatarum teriie ; tunc Figuras eſſe - Arithmetic, ® 


"= Proportronales ; ut Trilineum, T riaugulus , & Parabola : At comparate inter j 
ny at nr Balapabram & B, fone Alaraice Muhinhans prod. 
ratios ſimplicis. Ns > Phrets : . 
Ut redeam ad propoſitum. Demonſtraut Gregorius a S. Fincentio RetFanguly | 


SARS | ACB ad RefFangulum D'E F habere rationem £9ue Aultiplicatam rationie. Be 
.GFanguli GHI ad RefFangulum K LM, aut hc eft alterins rations Miltplicata 
inter Reffangula N OP, QRS. Quod fr linea CX HY OZ equales, nie jint - 
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weret 1 eofoco ubi Ticho Brahe ſuas ommes Obſervationes peregit. Nondum 
* Hut quid nov? attulerit. - | | 
| Now ic habco ad manum obſervationes ultima illius Fihpſeos, que varits in bb- 
ar peratte ſunt; guas mittam quamprimum ad D. Collins 7ibi communicanaas. 
F Nis bie Par/ers ob nebuloſum Czlum mhil obſervare potuimus, prater Echipſeos fi. 
' wn. Table BF ingit of Prutenice ſatis quadrarunt cum Obforvationidas Sed, 
qud mirum ct, Rudoffine, alias exattiſhime, inmane quantum aberrarunt. 
"Abvcaut huc Lag duo Adoleſcentem Analyſeos peritiſſnnum D. Hozanam, Diſcz- 
manP. Jacobi.de Billy. Proponzt He nofFris Geometris varias Qugſtiones, ſed ha- 
| enus mſoluras, quod ad carum ſolutionem nolint,"ut atunt, animum adjicere. 
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Humanifſimis hiſce Literis cum reſpondebam : non videbatur neceſfarium, - ad 
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imum reſponndebam, quo maxime ſpedtare videbatur Vir Clarifhimus. Niourum ; 
| Qules oriundz forent Series, {i ita Setz eflent figurz, & fic Multiplicate, ut in- 
werat ipſe. Reſpondebam igitur, prout huc ſequitur. 
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WT Eur tes ;) rem felicius equendam, quam ego-in ſimpli- 
indus ( propter 6 ſampe ras alinjiiines  equales ) affecutus fuerm ; per me heat in- 
inquiſition hattenus ego tibi viam preparavt, mrerje- 
{woke Surv m is cope sTe. 'a te Figurts quas. rn FArmnes pro quacungue 
| tris Seftiote in Geometrica ratione continua ) exhibendo 

| "Mepuo inten: \ 127 £0 ſemper Tes'redeat oral ops =y verzas ut incidas in Se- 
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cog ſit, illic exphcavimus : E!( prop. ſea. ) oftendimus, quomodo poſ- 
_pproximarione, veris numerts yn proeninie explicart ejus valor; = 
Ke; ponies, Radicis Sarde y 2.) * © 
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communta ; F ergt mom eum non ante wviderim, quam ſcrip ſerim TratFatum 
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Methodus Approximandi , in Queftionibus'Numeny, | - 
bus ;* accafione Problematis Fermatiani. 


"JD YH Riuſquam-hane'de Progrefſionibus 'dofrinam concludo, liber hic fv, Wl oli 
P jungere aliam Approximandi formam ; quz quamy1s non int infinitum py, 
cedat ; aliquando- tamen far longa erit pruuſquam determinetur, _ * 
Ejuſdem fere forme videatur, cum 'ea'de Invenienda maxima Commun 
fura Quantitatum Commenſurabilium ;, quam docet Zuchdes ; Prope:3- kb. 1o.þ. 
lementorum; eſtque in frequenti uſu apud Arithmeticos, pro Abbreyiandis Bt, 
Rionibus ; ſecundum prop. 2. &b..7. £1. Sed aliquanto umtricatior, quia; in per 
exioribus inqugitionibus adhibia, . . Sicut eſt ea .D. /\ewo/0n7 ſupra memonat, y 
ſua-Methodo pro exquirendis Aquationum Radicibus. Wo Wha 
Huic anſam dedir, .Problema quoddam Illuſtrifhmi Viri, D. de Fermat; qual 
Omnibus -in Europa Mathematicis, provocando, propoſuit, anno. 1657; Ut x 
ferc Frenichus, in ſua Solutione. _ "> woe Rs 24 
 Problemata duo: Numerica, tanguam inſolubilia, Gallis, Anglts, Holland : 
non ceteris ' Europe Mathematicis. propoſata, a D.-de Fermat, mm. ſuprema 1ubly Wl Tv 
tum Curia Senatore, Caſtris ad D. Claudium Martinum Laurengerium Dofiren © 
Medicum tranſmiſſa, 3 Nonas Fanuarit 1657 ; accepta vero 12. Kal. Few. © | 
Er mihi nomimatim, | £74 | 
.  Proponatur, fi places, Walliſi, & rehquis Angle Mathematicis ſequens Sygfn 
Numerica ; ER | | 8 
_ Tnvenire Cubum, qui additus omnibus ſuis partibus ahquotis conficiat Yuds 
tum. Exempl pr ah Numerus 343 wing latere F Omnes ipſins yat 
aliguote ſunt 1, 7, 49, que adjunite pſi 343, conficrunt numerium. 400, qu i 
Rauadratus a latere 20. Ruaritur Cubus numerus ejuſdem nature, . . 
. Queritur etiam numerus Ruadratus, gui additus ſuis partibus aliquitis iſe 
ciat Cubum. | | es 
Cum bac Epigrphe, , DW 
Has ſolutiones expettamnus. xs /t a, aut Gallia Beleica oy Celtica mn 
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ſit ; .cum hac Monitione, Mon/ieur de Fermat a voulu ccrire ces queſtions, qui 
#a encore proposees 4 perſonne, & vous eſtes par ainſi le primier qui ; a ft 
Poſer 4 tous les Mathematiciens de Paris, d' Hollande, d' Angleterre, &. . __ T0 
Huic Honoratiflumus D. Vice-comes. Frouncker, tubitaneum protinus 
Reſponſum, | | Es” 
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quzſiitus Quadratus. Nam | | as ip 
| Um, ef 

x2, 41, #34 _artoragrim _erbagrtm _7ts MY tn 
ad” dd 99—2qn-+1 99—249n+nm 9g »n 1% Fine 


I | cp. XCV-LLL ks cmnani 4:19 


|; Q- quidem-Regula, {ic- breviter demonſtrata,. exhiber, non modo: Quadratos 


__ nod petcbatur ) ſed. omnino omnes poſlibiles ( integros fractofve 
le (4 ( Ut:& alia mea methodus non. ablimils.) Quod: & s 
toe 
, 


rw Ir7 in monks Zpeftolico, Epilt. 16. 


ue Regula pariter valebit, 11 pro a//umpta Onitate diceretur af all? 
ES any uta bb: Nutz quod, pro 4s tum dicendum foret 49 7. 


% ont þb EE "7 $a —epetay= IF 94 pot, 
n p go ) fI* ; "IF Tm | | 

© Altera regula quam dixi, 'eddtm pettans, &=pariter uniyerſalis; eſt hujuſ. 
- # numerus quilibet datus, 
hn « quilibet' pro libitu"fampeus,- qui” dividens 
6 q quadratum quemlibet; exhibeat © ' 
Kt: m quotienitem Diviſions. a) 9 (m3. 
y * þ quilibet pro libitu\ſumptus - + - 
ky 0 quotiens ejuſdem 22 per 4.p diviſi; 4p) #7 (0. | 
ji d (=0#4 © pn) differentia c_—_— 0a & pn, utervis —_ fuerit. 
A | Tun et == TT = quadratus —_ qui nempe- in duftus;! :unitate Aefitae A 
mw] Idemque in dattim quadratum 6 þ ductus, erit- adhbue numerus qua- 
* WM catus; atque, in # duCtus, aflumpto 4 5, fiet-3terum-/quadratys. « 
h | _ rxcedenti ſimilis erit; quia { per..co rind Ma=q. 

8 Poſt hoc ita folutum; A roponente tandem declaratim-eſt; ( quod tamen 
WY pinicus non diftum erat } yelle fe ut Problema de ſoks an imeligatr 
4 Qudratus autem, {ic n raro; Fractus fit. | 
4 7-4 wana Quzſit on fe ern itt int nar pref 
* ponſum eſt ; Primo ; Limitandutn daturh # (quod & factum 
6 WO ©) 2d numerum non-Quadratum; - (qua lmdacions in Fraftts non opus erat. ) 
"Wa fis fit quadratus, 1dem, an alium, quadratum jon {1p tegrum ) dactus, crit ad- 
a -—__ integer. Qui no potelt ab alis quAc rato ( integro ) unitate dif- 
) iſa eſt porro; Quadratum fic inventum, ſemper'fors Tntegrum, quan- X 
5 dd eſt aliquota pars ipſius 49; adeoque d ipfius 2y. ' 

r Sed quoniam 27 poſſit efſe numerus fraftus, etiam, cum ——elt integet? Tpi- 
a © pro 7 jam ſubſtituimus _ : Vs g==; Et = I © 8. A- 
u 

R doque, pro 27 per d diviſo, j jam — = dividimus per #2 oh _— ”: fp ( du@tis utriſque 
x ire) dividimus 2 cr per "HAR N 

»  * girr invenire poſſimus, quocunque modo, aliquod EE 2 (dati non- 
r all multiplum per numerum aliquem quadratum ; quod multiplum ab 
EY VS rato 0 of uf: Mm hi. ſive Ore) differnt. parte .aliquota/}dopl: 

fu 


dratorum* if puta 1 947 5 5 fit almuota 
I: Ro 275;) Tui, hoc duplum rae oulum, per illam differentiam. divi- 
t Radix queſiti Quadraci .in. integris. 
noque tali ' invento, quomodo hinc deriventr Innumerh, ibidem fuſe. often- 


Ts, Epiſt; 14, 17, 18, Irs, | 
Gegg 2 Quo 


"IS WY 


UMI 


| ALGEBRA Cap:XCY 


Quo autem talis reperiatur Unus ( unde alu deriyentur ) plures oltendi- meth, 

_ locis citatis. Sed; quam przfero, . _ hic ut Paradigma opono in fam; 

iitionibus imitandum, eſt ea D. Vice-Comitis ns Þo = func, 

tim eh” = ( Prout cam ab illo acceperam ) ad ftinem Zpy/t. 17. "& ful eqs 
Epift. 19 


Methodus ca, ralis eſt, 


Eſto, verb gratia, propoſitus non-quadratus u=13 8& quadranus 
Ergo naa+ = 124a+1, dt numerus quadratus integer : Gras quis 


0, major cſt quam 3 a, ſed minor quam 4.4. Eito 3 4+5. 


Tum eſt 13aa+1=9aa+6ab+bb. | 
Hoc eſt 44a+1i=64ab+bb = 
Ergo .. 2b >a>b 
E a=b4c. Ergo 
FEY: 
Hoc eſt 2bc+q4cc+i=38bb 
26 >b>c 
b=c+4 
| K= RT 
3cc+I > api Aga 
2d4>c> 
c=d+ 
M-— NS: 
yy ga 
2e> | 
J=e - 
2eeÞ2ef+3ce+1= are+Beftaf] 
eetim=6ef+4ff. 
LE ws 1. 
"oy Ea =2 
w/Feraferertr=3/+ det: 40 
Sf ETI=417 n 
4 


TOO rs 5 A PE hh 
2 Ta = 


g= 
166+ C7441 =2h6420j+418) 
4hj+ JITI=3 hb 
2j= | C2 «3; 8d 
__ ext. 5 01 


Ergo. 


Bt ſimiliter procedendum erit pro quoy1s alio pro Go numero.non Es” 
$1 Method! Jeferiatio hzc it pros eatur nimis lo pr got ut facile Nh ay & 
plenius explicetur. 
__ N=1I i: eſt numerus propoſitus non-quadratus, qui in as( quadrat 
multiplicatus , aſſumpto' x faciat, naa+i=134a+I numerum 

et: ( primo intuitu ) quod quadratus =” 


ns in as. 2a Manifeſtum 


T= 02 MmaS ot 


EE EPESEERRE CZHESPE FReWnz 


g—_— . 
Lo 


=> 6 


=. B 5s 


W 


_ SEpBons Rf 


_- 
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vam: Q: 4 4 —=1644, ſed major quam Q: 34, =9 4% Qui cum 
_ oGDoem, fit integer ; manifeſtum eſt 16 aa > 134 «+ IL -4 a.) 


| Fito jgicur vel Qt: 3 +8, vel Q: 44— 5. (Urfir bditferentia radicis quadrat! 


ſits, X radice quadrati vel proxime minor1s, vel proxime majoris. )' Quorum 
um utromvis pro libitu ſumi poterit ; liher hic prius 1]ud ſumere; ut-ſit_ & diffe- 
"entia radicis quzſitz 2 radice quadrat! proxime minoris ;. ( & pariter in ſgquenti- 
bus, quo proceſlus {it magis uniformis ;) nimirum Q : 3:4+5. AS « 
_ Tum, propter 13 42 +F1=(Q:34+5:=) 9aa+ 6ab +bb; hoc eft 
(rejeftis utrinque xqualibus) 444+ 1=64b+6bb. Inde. patet b mynorem 
quam a, fed 1 quam 3 4. Nam {1 þ=4; tum 3 4+ 4 = 44-5 qued 
nimium &t ; (& multo mags, -f1 foret þ > a.) Sin þ=3 a, .adeoque 2 b-2=,4; tum 
( propter #quatiOnem 4.4 +1=646+ 66 jam inventam.) 164 þ+ £xqua- 
ret (1246 + 66 =) T3 bb; quod eſt juſto minus. Ergo 2 b> a > +. Hocell, 
minor eſt 4 quam 2b, ſed major.quam 6. / LY EEE 
Eto igitur a=b+c. Adeoque ( propter zquationem 4 44+ 1,=64þ+ bh 
jaminventam ) 4: bb +8bc+4cc F1=66bb+6bc +66. Hoc elt-( reje- 
%s utrinque zqualibus ) 2b4c +4cc+ 1=3646. Unde colligitur ( eodem 
modo quo prius ) 2. >6 >e, - L #4 07 
to b=c+&d. Undecolligitur ( utin operatione precedente )2 />6c.>4 
kerumque, polito c = 4 + e, reperietur 2e >d4>e. =, 
Tum, Potito {= e +f, ' reperitur ee 1= 6ef+4 ff, indeque concludi- 
m7f>e>6 f- Namſro=7 f; foret (Geof + 4ff=42/f+4ff=) 467, 
(ce+1=)49ff+1: led minus eſt. Sin e = 6f;, foret(6ef+ 4ff 


r 


| 2»ff+4+ff=) 49th; _ (7 : ſed plus eſt. Ergo e 


major quam 6f, ſed minor quam 7 f. Ec fimiliter procedendum et in ſequenti- 
bus, 


vero, ne nimis operoſum fit, multa facere tentamina pro exquirendis limi- 


am : 
* tibus, (ut hic, 7F'& 6 f, pro limitibus e ; ) monendum eft, quod, fi numerus re- 


oprzfixus ( ut hic 6, przfixus rectangulo ef) diyidatur. per numerum 
[ limicando ) prefixum ( ut hic per 1, qui przfigitur,, aut prefigi/ ſuppo- 
micyr, quadrato limitando ee ) prodibit in Quovente Lmitum alter, vel huic fal- 
temnumerus valde vicinus. . Ut, 1n caſu prafenti, .5= 6, indicat:6f limituny ake- 
authuic {altem vicinum. Et, fafto tentamine, reperietur' 6f juſto.maigor, i& 

7f juſto major. Limitandum igitur 7 f>e > 6f. Pariterque in caſibus aliis. 

Jan yero ; cum fint differentiz 6, c, &, &c. ( per conftructionem ) numeri in- 
epri, & continue decreſcentes : . necelle eſt, ut, vel procellus in infinitum exeat (de 
uo, 1n mm capite dichari ſumus, ) vel tandem; ( faltem. cum: ad 1 _— 
Le it differentia que-it al:quota pars proxime phone {iqua :lit» ( Ex 
dem fere principiis, ut quam queritur maximus communis divaſor duorum nu- 
nerorum expoſitorum, per prop.. 2. #1. 7. _ hic proceſſus initatyr.)- -Er.quan- 
& hoccontingit, licebit pro Limitibus (-ut hic,/7 > #& > 6f, } {Aqualitareut ally-- 
mere, Ut hic Gum elt , cum: pervenitur ad 44 +357 +235 344.5 Ub, 
lumpto þ = 2 7," (nam majgrem elle quam 7 patet per #quationam-Precctientem } 
tabebitur 8 j7 + 395 +2 (=21/;7+1)=12/7/. Quod fiert. omnino- pdtelt {1 
ponatur j= x, &jj =1. Atque tum, {umpto 5 = 1, habegtur(-rewe+» 
edendo ) valores, 4,g, f, e,d,c, , & tandem a= x80, ( ut in apcratione. expoli- 
a;) cujus quadratus ductus in 13, fiet, aſſumpta unitate 3. numerus' quadra- 


_ $1, pro aſſwmmpra wnitate, diceretur, a//umpto quadrato dato, puta 4; proceſlus 
Pi ag or br ab initio, pro + 1, i ellet + {icin | yentl- 
ws: atque tandem pro jj =, 'prodiret 7 5 = 4; adeoque j = 2. Er as, 
Mo 4=180, prodiret a= 360 = 180 x 2. 

Atque hzc- {ufficiant procefſiti explicando. 

Superſunt aurem'Compengia-varia, pro abbreviando opere. Preſertim cum pro- 

Wloquin longum prodiret. - * __ - 

-Prnum hoc; eſt.” Cum 1n zjrocefſu-jam expoſito, ubi ad limites deventum A 
mitem ubique #237z0re7 adhibuimus ( additamento huic facto : ) poteramus ( 1 


) majorem ubique adhibuifſe ( ablarione 1nde fadta-:;): Sed expe m_ 
M opere abbreviando, ut nune hunc nunc 1lhm adhibeamus,” prout ic aur ule> 
Webitur Juito Propior. *1 | { 3142 Fib 


Gg83 Sic, 


422 
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| #=13 | DIC , In cafu'j Jam expoſitg; 
rt3aa+i=1500—845+b4 Quonuam 16 aa> L381 
$ab—bb=3aa—! | >9as; adeoque: radix Ven, 
oa >2b firminor quam 4a, ſed. 
a=2b-+c quam 3 4; ponebam =; 3b 
16bb+8bc —bb=12bb+12hc+3cc—1 Sed, cum 1644, —_—_ Wet 
23b6b+x—=4bc+3cc dit, quam 94 deficit ah33u 
2c >b>c. + 1; compendioſius foret; rg, 
b=2c—d4 dicem poſuiſſe =4 a—4; ade, 


wy 295 opt 3dd+1=8cc — 46d + 3c que 13 ph fot aa —aj 


cd+3dd bb : Er( tranſponendy. 
'; os os 8$ ab —bb== 3aa—7. Unkepy 
c=8d—e * direct 3b >a>28. Tum, 
_— i6de+eeſ1=64dd— 8 de—34d quoniam hic, 2b propius adye 
3dd+i=—=8de—ece rum accedit quam 3 þ, pong 
FI X | a=2bÞc. pray: 
d=2e+ 6-f- Be —_—_— acjunts. Oo 
C2ee+12e +1=16ce+ —ee. facitproceſlum,. terua fere 
h: + pe e—T ."te,, breviorem. ens, fon 
Tina} pes Lanes d(=ae4f) 5 
= 0 (=84—e)=38 A 
AA | =". adeoque a(m=2þ 
Ergo e=2 == 180, ut prius.] Quiptelty, 
| i==qx yt  unperatum erat, #445322 
c=38 x ng = 421200649 
b=71 x 649, — I. Qu1 
a=180. | | [to'x, crit ci Oy | 
Quo autetn pateat,hangdle: | 


thodum aw "non modo 's exquirendis numeris parvis, aut m 
lis eſt x80, Intaſre quake: :) exhubetur ( 


d Feymatie od es 
| | J =1 
| -3=T09 X =Z2J =2 
10984+1=10080+206bþbb 4= 4x +y=9: 
'ga8+I=204b+6bb {= 34u —x=25 
36>4>426 ſ = $4 Fu=234 
8=26b+c r = 7ſ' —Z2 =913 
7”, rag ger wet bgpas der g= Tr +ſ=6525 | 
\xCbef>peemgabbrx Pp =:59 —T =/JLZID - 
| 44,0. of 0 = 3Þ +Fqzz=10366t 
_- = 4.0 —P 22374932) 
Fn Fn REIT TR M=. 20 SECS Wn =B851525 
= rc eee |  =20 mn =11405432 
5413 4$d>c>3d k= i24 + m—= 35662389 
'S c= pn = 4# Lt = Sort 
PMNS | b = 31 .—& =444502875 
17 ; | =:5 þ + 7 = 2382567863 5 
{ Glade ccizar, | = 7g. —b = 16243422466! 


e= Ffonrg = TaaIenage 07 
= 5e —f =563850903159 

C =.:3d.+e = 1807569584604" 

b = 46 —d = 6666427435249" 

a=, 2+ c = 1 T4242445$100" 


| Numeroque aſic i invento ( figuraram I4) Quadratus ejus { fgurarum 27 )ds 
Quus i m r09 ( qui erit figurarum .29 ) uno addito, CY quadratum ; cujusi# 


dix erit figurarum 15. _= 


& Jexcmplum pro: ws. | 


uadrato, convenat-no 5 Frmclns 0 in [maximus eſt; omniumigquas;n : 
== hins; quemque fatetur ſe non: n nvenaopank 


co WW 


Bas mw. 


FEES EREFSCEWGnECr@aspms 2c 6-0 o.eco” trowus—y 


hams, of 
+” 


NW we SF” uo wo Fo, reloo on © Y” ww  FOOG_ SF” 7G 


— ww IS. DD 7 0 


| riterque fiet in majoribus. 


tho dfitie#" 2" quadrato. 


Cap. XC HE ALGEBR A. 
-Tdew peraftum eſt ( Zpj. x7.) alia Medhodo ; (fed & hac potuerat non thi- 
ys — I49-  Ub1 reperitur s= 211376 c0adet figurarum 10 ) 


"110 miinOT QUAmM 6657298618010446xg60r'-( qui eſt figurarum 2x } quadratus 
numeci 25801741449, figurarum Ix ty re. —— & Pp 


— 
\ %. 


c%* 
q 


currecet ) opus adhuc, dumidia fere parte, abbreviat. 
: erp va th » o SI! Th PIE 


Feet 


1% qnadratt quaſeti.. Puta 27 5 per nrr + .5.divifum. 
ape, lic faltem ) quotieleunqueilla differen- 


{| 1, aut 2.; (Nam 1 diyidet omnem. Integrym'; & 2 omnem numerum paxem, 


opweanlh 2; - 2 815: :O0: | 


_ 
4 n 


is, numerus 2 (hoc eſt, 2x1 ) excedit x,per x; adeoque 2x1x1==2 (hoc 


viſus per''r, 


us nu- 


8: & 6x4=24 et uno minor quant 25, 'quadratus. Trem 7x1, =9g—2: 


| wo 2k1 x 3 =6, per 2 diviſus exhibet'3!=8. Trem 8x 1==9—x : Ergo (1=4. 


7 


"Se, yerbt-gratia, pofito '#= 13 ; inventym' eſt ( in poſteriori proceſſu pro hoc 
mov}20e Tr r=4.per 357; adeoque 2 6>b>c. Sin X' principio; pone- 
femr —1, pro'Þ x; foret'3 65-1 =4be+3 cc; adeoque 2c=b. (Quippe 
tim 12e4@— x =$ce+3ce=1TIce, quod omnino erit 1t' ponatur co=23: ) 
fo e=1, þ (=2c) 2 &' a (=2b+c) =5. Cujus quadratus 25,.dudtus 
n 13, eſt 325, qui uno excedi? 324, quadratum/numer! 18. Adeoque 2 x g x18 
=1$0=2; erit ( per cam regulam ) radix aketius quadratt. qut duCctus an .13, 
QELETIT T3 f "OR : - yr-* 7" , 

-. Snliter ; poſito # = 199: continuato , opere;pro. co numero: ut ſupra. often- 
Utar, ems ad hahc zquationem 16.E/+ 5 //= g9&&t — 1 ;' adeoque 
3/>4> 21. Sin 2, principi POGTErnE —1, pro + 1; prodiret 16 &/+ 5 // 
=9kt+ 1;,adcoque £=2/: Poſitoque, ==, ( & retrocedendo, ) habebitur 
a=851525, ubi jam Et 22; cujus quadratus ductus in 13, uno excederer qua- 
dzum ( continuato opere non mii ad /, quod jam continuatur ad  :) Et ope 


top dudtus. uno atficier 3, quadrato. i bs WE La 

- Similiter-;.Si # = 4.33: Poſito ab initio 433100 + 1= 441 28+ 42 abÞb5; 
pervenietur, "continuato opere, ad-$ 00 4-1==38 op + 9p p: adeoque 5 p>v>ap. 
ligo, fi ab-initio -poneretur 1433\4 4 — 7; \produfſet 899 — 1'= 38 op +ypp, 
&5p =o. Atque habebitur' fuccedaneus; == 347483377 ; -cujus quadratus 
0744697291324129 duttus' in:433, faciet:$2282459327143347 857, qui unt- 
ire kar th uadratum numetri-7230660684..''Adeoque 5025068784834899736 
(duplum, x um radicum; 4eu- quod- tantundem eſt,! 1d (per x dv Y 
d verus a quzſitus : Cujus quadratus , 25251 316292322095858983 9396: 


4-23 


bus @ ſuccedanei, habebitur ;,verus @ =.15149424455100, 'cujus quadratus 1n: 


17172869696, 


424 ALGEBRA  Cap/XC q 
 Nzz433 - nai 2 lr nyc I ning 39): daitus.; in FO yah 
/ Ctr _— exhibet ': x0933819954575 75069400458 | 
Li PPE 9=85$.0; oy 52578368; ( tigurarum:44') qui Uno Fe] jn 
+ p =#= 25, drato-'nument 1045649078542866955713. p Al! 
dg -0 =M=4") tam vaſtus numerus-(abunde major : quam 4yy, MN a 
3m+ n= inc, | medens, Numerus . arenarum, quz totius an non 
4t—m=k=60 lem longe ſuperarent, :etiam ſecundum E ( 
itt - 


ens nt, 4 cn r 5 It 
— = =4167 433 Ro 168 rog W 
I t—þ=f= =F60hqx: nobs ur afeperes fur Remare yo. 

Wf= =e =2309p442 omneitlentes por Epift. 17, 19.” 


13 M2 = pps fin 7/tarchi, uam Cope -enkpre ne 8; Gang; 


30 —f =d=636r385 Eadem 'methodo,” expedimus dros!! Bhs”, -: 
245-e =c =i5032212 tele Hon ut” extra poteſhateth nol 
4'e + #==b =66490233 ' Propatin Fung!” 5 ) qa i P 
: $346 == 347403377 8 tf 3h 
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313 x Qt dad ada... +1.= * pub8nrobagrgityy” 


; £5 fiet,, expolito quovis numerg no = 
-Ynoque a ic Prone; ; rxcperietyr,Secundus; equi Compendio; i 
ES = Teo SIS IT RE oo rrmc =, } 
eqque-{-per hanc 24 BH «df 
entiam I mths _ ATED a; 4% ocean —_ 


Bae cos 


; haves 


logs es per faltygiproc | x A 

Terwym ie um; oe Aariter TBE et, f uk, Fi | 

texe ;;) hoc eſt... ventum elt ad prumum 4 { aut. etiam {i ma) 1 

; aw Sabſhrojegus. ultimam differentiam = I 23. ; ibeat, hujus. loco, ſoppriter 

| orem guam 1; operatio fs procedet ut .prins, don : 
nc ad 1% dum s : Argue, $i tym etiam namus. differentiam {no 


=1, fed I Uer, ms Gori teri 
ad 4 0. "Es ous TS mED nn hs 1 
; H1otroP? 1c ;-pO Caron nd Cum veacun = 
iy Nawa3.r pods; cones | ade + 31f= <5} (lope Palins V 
i ns | fapen 1 por FLFAR f (oppo fr 25 BR &s Wis 
=27 — yy « ky 
LESSESOH Reon 4) ue ad 6== 10, (gun m | | 
AS —qrph. dicimus A:) ina airy prh. parnter lict) 
n= 20 + p=180.A F> 1; tum erit'e<< af. Eſfto e272 (prow Wl fie 
. ante tuit þ=2c—&,). & ſic deinceps; .ulque qu 
m—=8$u—0==139 ad Þ,B,y,C, (& ultra fi libeat) ut in aljuno i 
} xa = 2558. Scheniate. 'Ubi", 8,2 denotant (quali yoo: i toon 
b==21 +1m=6435.8 mus) & ſuccedaneum: (ur fir na«— 1, whit by 
; EBÞ—1 =45322 |  - is quadrato:) ſed'A, BC, nnR - uy 
efron = zorum quilier exhiber { quod exigebatur) #1 Ente 
="2 7 = 233640. drxzls 
y4 =$o— TS Ubi (ipfo GY elt obſervatu, oy " « 
= 2f—g =3320282 | LEG ſtadiis (ut ab « ad A, ab Aud 8 I Nimic 
d=2e +f =8417525. » ad B, & fic ' deinceps octitrit | (ati; 
—L7 7 forma; (puta '{=2 e+F, prout ſt :a=2#*: quod 
c=84— e =6401991 Item rl prout ct. þ==ac — di Jn I Udi 


b=2c — 4=119622311 l'% 
que f=8 out. eſt c=8—e: ' &; 
4229 Tc = 303264540. © ubique,). ; Any libeac procefuz finem 1mponers 
:&c. * Cc... - ut huc faftum eſtadr, 5s, Quod: reddir prod 
continuationerm, ' primum «,/ valde” R__ 
—_— foulum Mulcipheationum, A — & Subdudtionumj's 
C & 


# 24T 
yp. Ys 
+» #37 
- 
w 
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(Cap-.NCV II. ALGEBR A. 

" $d & hic monendum eff, quod ( per L_ antecedentem ) ut ab « deri- 
ar A; fic B, ab A; 'C, ab 8; & DabB; & E,iy;&eF, a C; & ic 

Sed & a nonnunquam Ccontungat, ut 1n | þ; 

mrooelſu, > 7 GC non compareant ; k foli N=2r. 


h,B &. Ut puta fi ponatur y=3,. ant 4=, dA =1I 
aiſque caſibus non paucis. Quod tamen pro __OFZ246@62., & 
non officit = 26+ d=x 


; Si ( non-quadratus propoſitus) non | | 
Primys ( ut _ Jam memoratl I3, : Ic + - == T2. A 
147751, 313, 433,) ſed numerus compoli- f, = 199 — 2= 15 
” = w” = 3 _ Idem compendium, fed f = _2f,— 4=218. 8 
cam levi aliqua mutatione, locum habebit. . Nam g = 2/4 ex 55T 
fieri poteſt ( quod modo rote ut 4 Þ,% &. 45 = 28+f = 1320. B 
compareant. Aut, 11 compareant, ut ya« ; — A nt 
ke. quadratum juſta uniate ; ſed alia Par- fl ho yo "y w9es —_— 
ho diquota dupl1 rectangull.. Quo calu forms pro ; ———_— «8M 
« & » &c. uturt inter ſe ſimiles, non. 1 r lim. = 2&7 n 60605 
les fint illis pro A, B, C, &.. Ut, in adjunQto wings IP & = I45 x88. C 
Shemare, pro 2 =21. Aluzque forlan occurrent &. &c. 
wieates, {ed quz proceſſum. munime impediant. | 
Quintum compendium yp. habetur Ep, 14, & 17.) pro invenienda con- 


- tua ſerie quadratorum, duos primores ut 


fie num 


| {pra inventos. Eſto # propoſitus non-quadratys; r 71 1 riun 
- rndixprimi quadrati ut prius invent! : & #=2y/: p | ; 
| are-1. Tum eſt talis radix prama r ſeu r in x; tt—1T a 
unda, rin 7; tertia 7 in ZZ— 1; & ſic deinceps, B —27 
nin adjunta Tabella. Ubi numer in prima, co-  —3:t+1 7 

- ham i (falrem ſubintelle@) ſunt Mona- B —42 +37 ” 
dit few (aicates; in fecunda, Laterales; in tet- 1 —$4 +67t—3. a 


a ; in quarta, Pyramidales, ( ex Cc. . &c. 

| on additione Triangularium oriund1;) & fic | 

| paris. | Vel fic; ft pro &, 7? — 1, — 2.7, &c. ponantur, 7, #, x, &c. Tum eſt 
tt=7, HR. —% S=Zy—ax, &. V fic etiam; Po- 

 vethigratia, #=3 : Tum eſt hujuſmod: ſeries, fata ex hac continua. mul- 


310 Q: 1*37x3Jx398x3 $x*3 Fx Cc. 
<& I=2; Tum 

| 21n Q: 2x5}x5ix5Yx5 3x5 efgix GC. 
Puriterque in alus caltbus. Ub termint primus & {ecundus invenuntur ut prius; 
| Elqui continuantur hoc ordine; nimirum, Numerator adjundtz Fractions ſean- 
' jr _zquat Denommatorem fuum minus denominatore proxime pracedentis, 


ON De- 
teminater vero, uns numeratorem termini proxime prixcedentis in fraftionem 
converli. 


| i” wm Sextum, hoc et. Inventa ( ut in compendio proxime -prace- 


(ente, aut aliter utcunque, ) cali ſerie pro expoſito non-quadrato ; puta: pro 


02; pollumus inde fimulem feriem eruere pro ejuidem multiplo per -quem- 
85 qumerum ; puta per 7398, ut 2999; pro invenicndo'# vi ms a. 
| Ninieum, dividendo ſeriem um jam inventam, per radicem talis qua- 


Wi; (hoc eſt, cx radicibus ullis cas que ſunt hyjuſmodi diviſionis capaces; 


od contingit nonnunquam in {ingulis locis, nonnunquam alterne in locis fe- 


unds, rertits, quartiſve, &c.) ad hanc formam; 


St Hhh 2, in 


444 


. traduntur. Ry tuto concludamus ( pro more quo uſt ſunt in hiſce concertati. | 


S 


AL GE'BR A - Cap. G 
2, in Q: 2x53x 53x 5 3X5 Ig%*5 rx CC. ro i bs 
8 m Qt Ix Fix Fax FYEF WL rſzxEc: | | 
18, in Q: 4x333x33 £33 mg*&c 
325 10 Q5 3X33 IX33 BXII mY XG: 
50, in Q:: X4.x I97 3x I97 gx ec. 
72, 10 Q; 2x33 1X33 x33 Hig xc 
- 98, 1 Q:;: Iox I97 3x197 333% 
- :I28, mMQ; 51 x &c. RELA, 
I62, in Q: 1540 x &. ' ye 
200, in Q: 5x 197 ix 197 1x &c. 
.:..242, in Q: 1260x&.* © | 
'288, inQ: 1*334x33 3x 33 YZ x Ge. 


: :- Hoe et. 


2 in Q: 2, 12, 70, 408, 2378, 13860, &c. 
8, mQ:r1, 6, 35, 204, 1189, 6930, &c. 


$3, mg =q, 6: 4620 
32, nQ: 3, 102, © 3465, Gc. 
50, inQ: * 14, 2772 GC. : 
72, mQ: 2, + 68, 2.310, &c: 
o8, mQ: - 10, '. 1980, 6c. | 
128, in Q: Et - et: 
162,inQ; '  I540, Gc. 
200, in Q: © J 7 3$6, GC. 
242, 11 Q": j I260,.&C. 
* 288, mQ: 1, 34; II5F, GC. 


_ 


Multa alia compendia., ſeu expediti' procefſus Methodi, ibidem confpicantur: 
Multaque alia in nd ſe ollerins, ſou viſum eſt hanc Inquifitionem* ultra iy | 
ſequt. | -# IPpel 

"Qua fuerint autem Fermati aut Frenichi methodi, ego plane neſcio. Quai © 
enim hc aliaque ( quz preſtitimus) a nobis ( provocando ) exegerunt ; nonty 
men dignati ſunt (ut ut 1d aliquando polliceri viderentur ) nobis indicare, qui | 
methodis proceſlerint ipfi hec ſua Problemata- perfictend: ; Przter wperlethn 
mancamque indicationem quam exhibet D. Frenic/us ( in libello hac occaſioned 
ipſo conlſcripto, cut titulus Sokutro duorum Problematum circa numeres Cubs <_ 
uadratos, que tanguam inſolubilia univer/ſis Europe MHathematicis a Clarif 
Prro D. Fermat, ſunt propeſita; &#c.) paucorum ex eis quz hic plenius & perth * 


"En RELE IS RE 2 © DS hun 


WEED EY ——_ 
< t 
—*< weae, © 4 : 
20 ne or WES 
= © 


Fr 


nibus ) non eis ſuppetere methodos noſtris meliores. Quippe, 11 ſu non 
Aubin, elt quin _ ave ut noſtris won aac. ed _ rv: 
abſque 'illorum auxilio, methodos inyerfle faltem zquales, fi non & melions 
{us : ſuas reticere maluerunt. Cab 
Id autem quod hic potifſimum ſpefto, non tam eſt ut huic un; Quaſtioni taw- ii 
faciam ( que forte vix hoc meruerit,) quam ut Methodum oftendam qua hujuſmoii WW ul 


Quzſtiones Numerice ( aut etiam his perplexiores ) ſoly1 poflint per -continuan 
approximationem, donecad coincidentiam deventum eft, etzam abſque procelſu'n 

itum. / Sed quod, 1nfinita ſerie, poterit continuar1. = 
- - Unum' adhuc ſupereſt'de hac queſtione ( quod & ſupra infinuatum eſt. ) Nut» WW = 
rum,: Num pro omni expoſito non-quadrato, - talis reperirt poſlit Quadratus, qui m WW 
eum duCtus unitate deficiat ab alio quadrato. Quod fequente Capite conſienls S to 
rur.  Quod autem, fi unus poſlit, poſlint innumeri, jam oftenſum eſt ; & quomals Ii 45% 


id fiat,” | 
id flat. | ham 


CARE wn 


C A P:  XCIX.. 
Eadem porro continuata. - ' >$>* og 


A 


\ Ro ſitio Capitis onachdencis bes elt ; Ex afita nous RuHETO 20n-g1 
#\ te integr1s, ) utn; ſant( » integris ) Trad numero tnfints, ory 
qu/i at ry fer. expo/tum non-quadratum, o producZing augeatur 
I us guadratus : Pata ws oY = FE ptopo nirur 
; & Problema ( quomodo reperiantur li Quadrau pro. _ 
_ + wy 
_ uc uſque conlideratum tte edente. Nimi Tum, . - 
ot r faltem in —_— fradtis, airing vrn eſſe, ( tales ER haberi 
unque {1t numerus propolitus, atus aut Non-quadrartus;: 4h I 
pang Fats Nec opus elle ut Iimiterur ad Non-quadratos. os 4 
| nn is | ogy Problema poſt expoſitum eft id fieri'non poſſe} rifi 
oN- 
| br Quo caſu autent : Unus we oy poder talis haberi pollet ; tales innumeros, ſeu 
| nwero-infiniros, haber1 riantur.” _ * 
Tam; fo nod 1n ener? unus Kc. Quadzatus fit poflibilis ;1 Me- 
hodus often nt, ng 0 certo polſit talis inveniri; &, conſequenter, 'tales i 1anu- 


| _ ultra conſiderand um reſtat ; Num przſcripta Methodus talem ſemper 
\ ſtexhibitura 3 an fieri polfic ( prout in quzrenda maxima communt' miag- 
 utudinum inconmenſurabilium heri necelſe WM ) ut aliquando excurſura fic in 


 whoitum. 
rimum, anal tica caveſtigntions, . inquiram numfieri it: & 
| juni Emonlrie lic ofle qriram _ pal, 


INVESTIGA TIO. ow 


| 56 #na+1I ( propt-ſuppenycar Quadratus an Integris: tym (radix e 
Gr6e+ 1 I: 5g Lone na LO major quam 44 #; Mn 


wt —- . Nam quadratus prioris eſt» 4 4; poſteriorisn aa+ x + —— wie 


(MS 


q ac woe a, n, ſunt ( per conſtruftionem ) ws crit —_ cilleren- 
@ « mirum ) DES minor quam I. | 

| 'B conſequenter, ys: naad+1: crit Imeger proxime major quam (Surdus) 
an; & quidem excelſſu minor quam ef —_ | 22 


l A's numerus Integer proxime major quam y # 
' bajuſ Ml bins Scat p = 28 <= 6 2 ITS 4 2h 


EB. RS EASY TEQOTOEsD BT ©. - 


' Adeoque ipſius a y/ #7 complementum ad ay; crit i. © 
Y=am—ay n. 5a" 1p" 
Eto] numerus integer proxime major quam(Surdus) * | # 


1 a.. % | 
complementum ſurdi ad a2 aa” 

Op Ys mam 46 4IT quamvis enim fit my Som: ag | 
um 1, poteſt 2 p eodem major elle ; ) Eſto 2 mmte- | 
| & proxime minor quam 4 . Qui itaque, ab.eo demptus, relinquet iplv a v n * 


complementum ad /(integrum co proxime majorem) ap—i=]—ay/n,< = <I. 


tr ea 


- 
us == = Adeoque = = = >—5= > 8Þ=. Er #4p— #&<<r: A- 
{| & he deoque 


428  Aworsria: CipXow 
Jcoque ( perdoBrina zquationum ) a < rarherts Etp<V2typþe 


24 


- Bed ( ut prius ) Z<ap. Ageoque = <p. 
Ergo - Woe nas, +2  Arque hi ſunt lumites. 


2 @*:+ 5: 
$ed hoc; omnino non ef inpoltigg< Nam, fic ſumi poſſunc s, a, duo que | 


rationales 1 integrl, ut fir — minor r quam 2, ſed tantillo deficiat, ut defeius ſic & | 


A nato minor.” FORTY oY ak ath-4pr: NIGER Cale 


ſemper -eft poſſibilis.-' Nam, zquationum in hac forma, Radix x a... ont 


quam eſt umpoflibilis., 
Si de aſlumpto Letnmate dubitetur ; fic dent 


 Certum eſt, numexos integros 8, &, fic ſumi polle, ut'— —fir fradtio (i In tink | 
bus) minor quanr propoſirus ( irrationalis ) p; ſed'eo. ak prope acrada, r& b 
, tectus fir dato minor- Eſto minutus hic detfectus Fo Adeoque = 1% y=þ, Regis | 


> | 
mts burns ans "+7 +3949) 


tux, porro, ut fie * ky (=2)< | 
LY: gn 97 x ho . Et ponamus( pro expediorecaleulo)?=7 +4. 
RE GIS ker FS: | WAz+2v=v: 22+ 4pr: +sz. Situ 


—_ 22+4pr. Er ( fumpris quadratis ) 2 2+ 4 2v + 4 vv=2 2+4p1.Hi 
elt; zv+vv=pr." Adeoque (quicunque fuerit a S =::408 #)eri. 


y: S ELL AE utvog =Y%Y. Quod A elt poſlibile. Adeoque Lena bene ; 


"22g 

. . St forte contigerit pod aliquando contingat $0; ( ut puta quando apno WF -. 
elt major quam 1 ;) hoc neutiquam turbat proofilyns; quippe, eo als = ol 
que eyanelcer, - | 


DEMONSTRATIO 


"Ow numerus # ſit ( ex hypotheli) non-quadrarus : erit ( radix e - og F Vn. a | 
Elto 92 numerus integer proxime major quam ( mo ye ”,/ odqre ny 
ammor quam 1. Hoc elt, y— y <1. | 3 


24þ —&<V:; zz +4pr. A Cha quadratis). 4 4 app — — hops #6 


<322+4pr. Et 44apþÞ—44P3<4Ppr. Hoc eſt, anp—AZ<cT. Ecap—aL 
Hoc 


TOS [2 ED - i 
Ponamus p = — Vn tn" ] 
©: ta ſumancur duo integri, 2, &, Ut = - minor fit quam FP: ſed. phi ; is 

codem major Hoc eſt, - T Ian a+ qpriF +2 Quod, an > 

jar «ern elt. | ; TT 2 

= 

F © Tum, propter = ; <p; adeoque 5<ap <p 0 pon phe R fe 
Jor quam 0. 4 C 

Trem, propier p<V=® 2a qprics - , erit 24ap<Vv: 22+4o7: +s E b bot 

"rite 

uh 

prel 


We ESD 


NE 


WV D414 = 


 Iteintelleftum ) erraviſle pu 


ALGEBR A. 


[4 RE $92 - <<: 30% E ! f *, | IT | ' % bo Ty : 
ESE Sag ITS Wei 


= | ' te v LF £ | | : 
7 Sed (fur prius Yap —2, hoc elt a 17 — 4 Vn—2, et poſitiva quantitas:” Adeo- 


- Camitaque am — 2 ( quem jam yocemus7) ſit numerus integer (-propter «;m1, 


* incgros,) & major quam! a.y/ #, {ed mInor quam. a y n+ ——75: - Quadratus e- 


" juſdem erit integer ; & quidem major quam#as (=Q:av/#:) ſed minor quam 
| | na+i+ 


IT h T j# . b'> 6 
— (=Q:ay n+ — : ) inter quos non altus 1ntercedir integer 


ion : )Ergo, Quadratus numert {=> a 92 — 2, eſt idem ipſe cumnee+1. 


* 
- 
| TT.) 


CO oat rhe rnoed © Pn; 
. Certum agirnr-elt, pro quoys expolito non-quadrato integro, haberi polle qua- 


| datum integrum 44, ( qui faciat uae +1 _numeram quadratum ) adeoque tales 

innumeros : Quod erat demonſtrandum. Quomodo autem reperiantur; jam often- 
| "Poſſem ( ex hac conſtruftione ) methodum aliam oftendere, pro  tahbus inveni- 
eds; nimirum 1ta ſumendo 2, a, ut hc requiritur : mediaque oftendere pro his 


. katumendls. "Io os - 
| Sed ſufficit ea quz ſupra traditur. Et huic tum Problemati tum Theoremati 
| ahunde fatisfactum eſt ; nec Tibet ultra proſequi,  Sicui 1d libear ; per me licer. 
| Hoc interim eſto ſpecimen parilis adhibendz merhodi in aliis ittuſmodi inquiſi- 


| +-Atque hactenus ea fere tradid1 quz in Editione Anglicana ( Anno 1685 ) compa- 
* rehant. | Nift quod non pauca paſſim inſeruerim, pro occaſione data, quz Leator! 
: pitayerim non diſplicitura.' IE OS _ 

+ Libetadhuc Exempla porro quxdam ſubjungere pracepta ſupra tradita exercen- 


6, que poſt 1112 Eduta Quzſitis mihi propoſits reſponſa dedi, aliaquenonnulla fi- 


| milis naturz- miſcellanea tum ante confiderata. 


—— 


CALC 


| ? De Charta Nautica, ut a Cl. Yiro Edwardo Wright 


 emendata : Et Meridianorum ibidem Dwvifuone. 


he Semulque de Secantium & Tangentium Colledione 
. Diſfertatio | 


| Fr: quz-hic dicentur, quz fuerit occafio paucis prefari libet. 


* Tranſmifit ad me ( cum literis ſas ad me datis Londim, Sepz.30. —_ 
O, 


\ £4 Nanta quidam Zondimenſis ( mihi quidem ignotus ; fed in Arte, 


ſa non imperitus; ) Exercitationem quandam ab ipſo conſcriptam qua agebatur, 


 & libro quodam Clariflimi DoCifſimique quondam: Viri Zdward? Fright, {cut 
| Thulus, Zrrorum quoruridam in re Nautica Correttio) Anno Domni 1599. An- 
- glice edito. | NS | FJ 

In quo agiter, inter alia, de Corrigenda Charta Nautica © Ea nimirum-4n qua 
| Circult Meridiani folebant antea ( quibuſdam de caufis) fitu parallelo'deſcribi ; 
| &din quibus gradus Lartitudinis erant zqualibus incervallis inter ſe diffiti.; Que 


quidem Laticudinum inrervalla Clariflimus Vir (nec fine ratione) exiſtumgbat 
(manentibus Meridianis parallelis). ea proportione augenda porius ele, qua (prop- 
ter Merichanos paralllos) augebantu ibidem” gradys Longitudinis. Quod quo 
pato fieri commode-poſlet, exponit in, eo tradtatu /rightus ile. Quem (non 
t hic  Londmen/is, lapſus ipſe. Petebat autem 
ut, Exercitatione ſua perlc&a, vellem ipſi indicare, ſiquid ab ipſo erratum de- 


pichenderem. 
Hhh 3 Cui 


Serene =  ALGEBR A. 2p:0. 
- - Cuiggo (literis ad eum datis QFob. 5. 2685) oltendi m=exduer ſha quaia N 
quibos cum eſt ur erraveric zpfe : quod nec ulle ( monitus.) diffitebatir. "Ops. - 
aamauccm- <2 fucrine .non opus eſt ur. hic reperam. Non enim..4d ;hic ag + 


= i. 
& 


I 
b 
} 


ut aut virum ipſum -( alias, bene meritum) aut <jus zzexduara expon 

_ | + Ne autem in mendis: ſolummodo'iaquirendis verſari viderer ; | pony 
tibus OZ. 28. 1685 ad cum datis, rem totam ab origine repetens, expl; 

. dinenfibus, pro Menſe Novembrs 1685, infertum erat : prout ( Latine redditum) | 


hic ſequitur. | | | | 


« 


TE Reverendo Viro D. Johanne Wallis, S. T. D. Geometria Þn. In 
efſore Saviliano in Academia Oxonienfi, & Regalts Societatis Loy 


Ss Rs ORE, 2» Cons Naik mY we | 


NUM vetus Inquiſitio, ( de Summa ſen Aggregato Secantium ) jam auper 

_ .... fnerit renovara > libert cam ab initio reyocare, e1que folationem comm. - 
dam A Initio 2 generali Przparatione fatto, camque prefeny 

/Caſui accommodando. NE 20 | 


PREPARATIO GENERALTS. 


x. Cum linex Curvz non pari facilitate qua ReQz trattar! foleant: Vets 
ubi de Figuris quz lineis Curvis ( una vel pluribus) terminarentur ( five Contz. ! 
vis five Convexts) agendum foret; (ut AFKE hg. x. 2.) folebanc hane que 
ſequitur accommodationem (fed pluribus modis prout tulerit- occaſio 'varitam ) WW 
in ſubſidium advocare. Numirum, > ; Boy | 

2. Redtis parallelis, vt AF, BG, CH, &c. ( interſtitiis zqualibus ant inaqu , 
libus, prout res tulerit,  pofatis, ) expoſitam Figuram ( curva curviſve ww WW | 
_ in Segmenta quot opus videbatur, vel dirimebant, vel dirempram fuppo. | 
nebant. _ 
Ef Ng hxc ſegmenta totidem uno minus, quot erant illz Refte pp * 


Singulis. his parallelis ReQtis, excepta unica, ſua accommodabant Parallel- 
OT Sri habentia ( zquales invicem vel 1nzquales ) quale eratcujuf- ' 
que -Parallelz mrervallum a proxume ſequente. - Unde cynficererur | Adicnpa fi 
gura ex pre amy Fea oonſtans, rite: 2 

5. Et quidem 11 > parallelarum Maxima inittum ſumeretur ( negletta mining), 
ons prodiret Circumſcripra ( ut Fig. 1.) adeoque- Major: quam expolita Cur 
vulinea. 


& 


6. Sin .> Minima fpmeretur initum ( adeoque negligeretur maxima ) tigun | 
prodiret Inſcripta ( ut fig. 2, ) & propterea Minor quam quz erat expofuita. . 

7. Sed. prout ſegmentorum numerus Augeretur, (ade ue minuerentut Pan 
lclogrammorum Latitudines) differentia Curcumſcriptz ab Inſcripta aan, 
utriuſyis ab yr 96 ). continue Decreſceret; idque adeo ut tandem fit 
minor qua ignata quzvIs. i 

8. Atque hinc Zxhauſtionum (quz dicitur) methodum derivabant. 

9. Ubi autem Parallelogrammorum Latitudines, ſeu Parallelarum in 
nes, non con{iderabantur, ſed ſolummodo Longines: ( ſeu, quod tantunden Wi - 
eſt, 6: lacitudines illz cenſebantur inter ſe zquales, fingulzque.=1 : ) Archie i 6 
des { pro figuris Infcriptis & Coen ) dicere ſolebat, ormmnes 'e.xcepre Mult f 
may & © ammes excepta minima. Ut in Prop. 11. de Zznea Spiral. » S 


CASUS PARTICULARTS. 


10. Quamquam igitur omnino conſtet, in Globo Terreſtri, Circulos Meridi: WY 
nos omnes ad Polum coire, ( ut EP, EP, fig. 3.) unde fit ut Circuli ad Aqu* Y © 
torem Paralleli, quo ſunt ad Polum propiores, . continue decreſcant: | 

1x. Adeoque in hujuſinodi Parallelis, unus quiſque Longitudinis Gradus, - 


. 
"7 38 
an Rf 
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nn —_— Oo > = 7 a. 


4 


E 


þ 4 


* J Cap-C- 
z C 


432 


quali ul longitudinis An AXquatore. 


; qua protrahuntur iþidem gra 


' cractum; & fic in Charta repreſentandum. 


__-x3. Viſuna tamen/erat ( quibuſdam de caufis ) Meridianos hos, in if 
_ tica, per Reftas Parallelas | moron Chart Ny. 


|  "ALGESR A. 
nor fit quata Gradus Longitudinis in Aquatore, ſeu unus Gradus I ating... 
I2, Ide in ca ratione qua eſt Co-finus (eu Sinus-complemen; ) Tui ny 
nis (que eſt Paralkli iſtius Semidiameter Y ad Semidiametrum Globy, fey- ills: 
quatoris : 0 Mr 


& ; 
% g {. £ 
. : « = 5 


« 


e : ut ED, 7 LA) : 
= -24. Indeque Parallelorum Aquateri quilibet (ut L A) reprefentatur, in 6, 
ca, 1 ut Ie) ut. xquals Zquatori E E; graduſque longitudins in 


IF. go eames ut quiliher Longitudinis gradus i wn" Parallels, wa 
ratiane juſtam ſuam proportonem augeretur, qua Circulus Aquargy { 
in eo Gradus) major eſt 2s, Parallelus ile, (yjbr Gradus. ) Ln (a 

I6. Interea tamen, in Antiquioribus lis Charts nauticis, gradus,I 2timgn; 
reprzſentari ſolebant ubique, ( prout ipſi in ſe ſunt) tum inter ſe zquale, hu 
zquales Hlis'in Aquyatore. | 

I7. Hinc evenit, inter alia incommoda, (quod notat Vir Cl. Zawardus }}; 
in ſua Errorum m re {Nautica Correettone, Anno i599 primum edit, 
in deſignandis locis ab Aquatore longius remotis, magna fit eorundem jp j; 
Chartis diſtortio ; adeo ut -( verbi gratia) Inſula in latirudine graduum 6 a x. 
quatore fica, ( ubi Paralleli Radius non mifi dimidius fir Radu Aquatoris) low: 
tudinem habitura ſix ( ab Oriente ad Occidentem ) 1n ratione ad latitudinem fun 
(ab Auſtrali parte ad Septentrionalem) duplo majorem oy revera ſit, _ 

18. Quo itaque ſhuic, alufque item incommodis, quadantenus ſubyeniayy; 
ſuadet Yrightus, ut ( manentibus, ut prius, Meridianis inter fe parallelis) gr, 
dus Latitudimis, in locis ab —_— remotis, 1n eadem ratione protraany, 

dus Longituduns. ; es 
+19. Hoc eſt; Ut eſt Co-finus Lattudinis (qui eſt Parallel: iſtios Radius) 4 
Radium Globi ( ſeu Monoors,) ita foret gradus Latitudinis ( qui ubique & 


xqualis gradui Lopgitudinis in Aquatore) ad gradum Latitudinis tbicem ro 


Ez IKE 


— 
IO 


EOVEVIND ads _ ” 
_— N W- 
FRES .”; . 3 > 

. - wc _- = I 


20. Hoc ſt; ubique in ea ratione quam habet Secans ( iſtws LT atitadins) 4 
Radium. Nam, ut Co-ſinus, ad Radium; fic Radius, ad Secantem ( cjuſdem{r. 


. cus Angulive;) ut fig. 4. STA S. 33 


21. Ob hanc :gitur rationem; Cujuſvis Paralleli Pofitio ſeu Situs in Chara 
Nautica, 1g ca deberet elſe diſtantia ab Zquatore, cum totidem Gradibus n WW 34 
Minutis Zquinoctialibus comparata (ou unt Latirudinis 1111; ) ut ſunt & 
cantes 1llz omnes ( zqualibus intervallis in Arcu ſumptz) ad Radium tows W 
ſumptum. : 


22, Hoc autem ( quod Hrightus ibidem notat) xquipoliet Projettioni an 


ficiei _—_ ( polito oculo in centro) in Concavam ſuperficiem Cylindi, WW Clin 


ſuper toris planum ( ad refos angylos) ereCti. 36, 
23. Et Meridianorum divifionem repreſentat Superficies Cylindrica, ſuper - Wp 6 
cum Latitudinis ere&ta ad os rectos cum plano Meridianz, ejuſve portione: 
Gujes quidem Projectionis (ſeu portionis Cylindrice ſuperficie! ) Altitudo 
( ad fingula puncta baſis cucularis) zqualis Secanti Laritudinis iftius pundt; 
hoc eſt, Secanti iſtius Arcus quo (1n circulo Meridiano ) diſtat illud pundun 
ab Aquatore. Ut fig. 5. Ub: CEP eſt planum Meridiani, ejuſque arcusab & 
_ ad Polum, E P: cujus portioni E L infiſtit RE LS Cylindrice ſupe: 
ciet portto, altitudinem ubivis habens LS zqualem trangenti arcus EL; 6 
fic ub1 = _—_ 0 ſaperſ 

24- Projectio eu portio - ſuperficiet Cylindricz) & in planum expat 
datur, cadem erit cum figura plana, cujus bafis fit zqualis = 0 
rectam extenſo ( hujuſve b amr cut ordinatim applicentur perpendicular 
retz, ſecantibus 11s ( reſpettiye ) zquales: Quarum minima ( quz Aquatorm 
reſpicit) zquetur Radio; reliquz continue creſcant, donec que Polum relpict 

fie longitudinis infinitz. Ut hg. 6. | # 
25. Ut igitur, ER/L : (Figura Secantium ad angulos retos infiſtentu 
retz E L quz zqualis fit arcut Latitudinis propoſitz in re&am extenſo,) 
ERRL (R ulum ſuper eandem baſin cujus alticudo fit ubique ER 8 
lis Radio; ) fic ad EL (arcum Aquatoris zqualem arcui [acids i 
| noſis 


Ein Jef 8i ttc ti. < 


AiLiGEB R444. 


aj, parallci diflantia: 2b Equatore in Charta Nautica, delignands. . 
x diſtanua 7 War, PF s Gradihus & Mans Lac " 


v9 Thi ( ut qui modus lit maxime oby1us ) continue Addit Secantes _— 
-, prout in Canone Trigonometrieo. occurrunt )- a principio. Canows, > br 


ſeu; Minutym Lattrudinis propofire.., --:; 


7. Harumque onmnum Aggregatum , exceptai Maxima, { uv: quod: figurm.In: 
# andeat.) oft juſto-Manus : Omnium Vero, —_ Manama, + | ——m—_g 
wod reſpondear Figure: Creumeriptz )' elt Juſb adn; \ o0ey "7 
"ille afhiþ&:) Utrovis autem ad 2 propws accederet,! Pique, wt 

) ſumerentur Intermediz; hoc eſt, Tangentes pro Minutis 4, 15, 24 ,'34,&c: 


4 gro duplis horum ). 24:3,:5, 7, &c. (quz-cum Radio toties ſumpio com- 
ply & harum Aggregatum ( cum fit : ad Curyz Convexam peut 
« adhuc juſto Minus, /. 778 ey y2nrancatl 


295% O33) :.:.7 £15 7% 
2k; ed horym; modorum. quilibet eſt ad rem preſentem fatis accuratus ; -qum 
Si oriatur 1n Charta'ſenſibilis differentia: w : 4 
29. Sicut beat majorem in his accurationem adhibere; monet - Oughtredus, 
(kd & 1dem ante monuerat J77347us ) dividendum effe, Arcum im partes adhuc 
niautiores quam funt Gradus & Scrupuli primi; &, quz hiſce congruunt, quz- 
rendas df {clculo) Secantes. | 

| 20; Poſt 1ncroductam <rigbmeticam Tnfinirorum , & (huic conſequentem ) 
gina: Serierum Intinitarum ( pro Cafibus illis qui alias. ad determinatam 
-opartionem haud peryenirent,). Excogitatz ſunt Methodi' pro qtadrandis hu-' 
wimodi aliquot figuris: &, ſpeciatim, Exteriore Hyperbola ( per modum conti- 
[ue approxumationss ) .ope - Sericrum Infinitarum. Ut in TranſaFionibus Phi- 
ices, Bum: 33. pro menſe Auguſto 1668 ; meoque libro De Mot, cap. 5. 


EH BEHEHEAS SE == EE #7 wHE © 


oo kayue in. harum imitationem, deſiderari > nonnullis yideo,- ut conſimilis 


Fi | | + venir . 

«& Ww hae Secantium figura adinveniatur Quadratura, per Series Infinitas. 

us P gk autem id jam fiat ; Ponamus circuli Radium, R; Arcuſque aut An- 
Wal Sinum rectum, $; & Lnum Verſum, 7”; Co-ftnum ( ſeu finum Complement: ) 
Ti i=R—F/=v: £q— 8g: Secantem, /; Tangentem 7 Fig. 4. 

S | 0X 


33! Tum erit, =, #::K.f; Hoc eſt, =) PU=E; Secans. 
/ | 


24 tem, =.S:: 2.7. Hocelt, =) SR (==; Tangens. 
35+ Jan, diy1di ſupponatur Radius CP, Fig. 7. in partes zquales numerg In- 
king (quarum quzlibet fit Z 2, pars Radit infiniteſima ;.) fuperque has erigt 
OO 3s 


(pinus Laticudinum LA. | . 
36. Tum erunt Sinus Latitudinum, in progrefſione Arithmetica, ſeu ( ut lo- 


5 OPS 


= 


x Wi flent) Arichmerice proportionales. 
6 37. Et Secantes his reſpondentes, L. ſ— = 
= 38. Verum Secantes hz ( finibus reftis in progreflione Arithmetica poſitts re- 
FI lows :) non ſunt 1llz quz zqualibus interyallis infiſtunt extenſo arcu1 Qua- 
Mantalt, Fig, 6, F SS: 
WE 19 Sol que diſtantiis inzqualibus infiſtunc_eidem Arcui extenſo: Nimirum, 
lus punCtis, quorum Sinus rei ( dum. fuerat curva) fuerant in Progret- 
- lane Arithmerica. Vs Fig © ca BY YA BH 
. W 4. Quo itaque tur magnitudo hgureg REL . 6. que cadem cli 
iy wel, Fig. 8, ( modo fit EL ejuidem ia mrraque—longiudins; utcun- 
| fir in hac & illa Secantum numerus: ), notandumr eſt Secantes 
Ws Fig. 8; atur inzqualibus intervallis poſitas, caſdem efl& cum illis Fig. 7. 
_ | dſtantus zqualibus > que. Sinibus "i in progreſſione Arithmenca con- 
# -t, a autem intervalla ( ſeu baſis ſegmenta) Fig, 8. eadem ipſa ſunt cum 
Wereeptis Arcubus ( ſeu Arcus ſegmentis,) in Fig. 7. Nam baſis illa, non alia 
Sam Arcus hic 11 rectam extenfus. | 


T 11 42. Tllique 


LY 


ny Forcontds Tengen inter = Ordinnes- inroge Toy ©” 

Fa Fo 430-53Ff OS > gs *y 

os 43; Hoo eſt; cum: rionibus Tangent RY i 7,4 
—_— _—_— ad  *qualia bafis Sega, wr bs 


Suneque hz | 
nc iaque + : tur interceptorum Parallelogrammorum (fer 9am MW 
torpm-Figurz ) vera magnitudo :*Ve & romrmng ſunt' zqualia' baſis $M . 
Fig. 7( 1n ea ratione quam habent reſpeCtive "Tangentes ad ſuum Sivung}« i 8 
fiant hs .m Ig. 8. <1] rt + 5 
46. Vel (quod tantundem valet) retentis zqualibus intervallis Figurs 1 
"2: bl erunt  Secantes in cadem ratione; ( nam,” utrovis mod, interoepay) "=. 
angula ſeu Parallelogramma zqualiter au mn na ) Ur LM-Þig.g,.::: Ke 
47. Nempe; Ut Sinus As ur eps © fonee; RAG ' 
mw quz ( loco Ts Baſt t none” a ivile. | % 
$46 | g.5# (::z.B) Ne —— BELM, Fig. 9. ati 


> > S 3 —= MR — 


= Quz itaque fin ut Ordinge 
in 


Ro 1gura, quam voco (Arithmet 6 
SS?) R FASS +; + Hp + & fm. Prop. Io4,) eX Breprich thn 
3 S2 BR danorum. Sumptis nimirum quadraty 
—LS*R EZ? 1n ordine Secundanorum; fey ut ſing 
te ro Arjthmertice-procedentium! Quadra, : 
7 S* R— — 49. Hoc autem ( pr B= #0 
| T A —F&*; Sinuſque I b 
| $4 | Arichmerica ) reducitur Ne by 
*F F in hanc Seriem Infuagtegt | 
8% &* 
Tz B+ EERY 
, 7 
+ Cc. 50. Hoc eſt ( poſito R=1). 


1+$8*+ $*+F* & 


$1. Tumque ( ſecundum Arithmeticam Infinitorum ) interpretandus df Skis 
cellive_ per 15, 25, ,3 5, &c, donec pervenitur ad F maximum; qui, gue 
preſentat numerum omntum. 

52. Jam vero; Quoniam primum membrum reprzſentat ſeriem " Fqualuin; 
ſecundum, Secundanorum ; tertium, Quartanorum ; & ſic deinceps : My 
que membrum multiplicandum et per FS; ſecundum, per 3 S; tertum, p73 
quartum, per 5 $; & fic deinceps. 


53: Eritque ommum Apgpregatum, 
S+183 +185 +13 $7+: $'? &, =ECLM, Fig.9. =E R/L Figs. 


54- Atque hzc Series ( propter $ riogget minorem quam R=1,) coulqu 
continuari poterit, donec poteſtas aliqua ipſius # tam Terit exigua; us tu 
ipfa, tum quz hanc fſequuntur, tuto poſlint n 
55- Jam tandem, quo hzc ( ad right mentn) accommodentur ad Chu 
tam Nauticam: Data Parallel: ay, poſit! Latitudine ; quzrendus eſt ( in Canode 
bay opment, Lartitadinis lus Sinus reftus; & huic zqualis ſumenda CL=$ 
hy ujus fa quzrenda itudo ipſius ECLM Fig. 9. Hoc eſt, ipſius RB 
oc elt, RE L/ Fig.'6. Atque tum; Ut RRLE (ſeu Radius tov 
fas) ad. REL tf: 7 Bos Secantium eouſque ; ) fic erit Arcus Aqu- Wh © 
toris ( zqualis arcu1 Latitudinis propoſitz,) ad diſtanciam Paralleli ( [20M 
nem ylam in Chart delignantis ) a 10-2 eee linea, Quod erat 1nquife- [RM 


dum. | 
56. Idem fſimiliter obtineri poterit , ſumptis Ges Verſis in progreſſion | New 
| Arithmetic W 
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= 


\ 


riibecs | Nam {i Sinus + at hic ) incipiendo ab Zquatore fint in | 
OY for qui font Retorum refidui al Radium ) fic Raven. 


"oo «© 


COLLECTIO TANGENTIUM 


7 Bk -ſimiliter | accommodari poſſant (quamquam id non fit preſentis 

mW 36 Sint eniin Tangenres Ile" Arcui fic diviſo reſpondentes ©: fumprs 

 #/progreſfione- Arithmetica. | : ; SIELIs . 
7g Atque tam protrafta 'Baſe (ut in Fig. 8.) vel Tangente. (ut jn Fig: 9. 

ene Tangent ad Sinum- Vim re ) 5 £0 mn £89.) 

SE SR? Sb 

*OfRxt%s 5 : Z* BSD 

 &@, Unde (dividendo) habebitur hzc Series. 

SS Fea}. «0 MA + 

SHS tat ptgt+ 6: 


#4 4;." . 
"HHS + 


8 OE py... 


LES 


"If 


6 Hoc eſt ( polito R=1 ) FT, 
Eons, | | $5 © $3 
| x  SP—g3 


8” 
# 


zÞ 


= 


Z (2, Cojus membra reſpeRtive multiplicata | 
| pn 183,85, $5, 78.9, GC. exhubebunt 


| 194154 +455+48%þ 8.8% +6, 


| Quoteſt A atum Tangentium re{pon- 
ho. "4 pl Sinus 2Ans ct S. = 

: 63. Quz quidem methodus, Specimen efle 
F writ procelſuum in aliis confimilis natu- 
 rGlibus. 


| *Atque haRtenus Epiſtola 1llz. Cur autem fi- 
ml! modo non collegerim egatum F$7- 
| mm RefZorurm ( prout hic iaftum eft de 
| Seantibus & T angentibus ) cauſa elt, Quia 
dandudum acxingans in Mechanica mea, 
| the De <MHozu Traftatu Cap. V. "oP I3. | 
LM.N.O. T. Iterumque Prop. x7. M. N. O. Q. T. Nimirum, in Figura Sinuuwn 
| own ( cujus Ordinatim applicati ſunt Sinus Redti totius Semicurculi) poſitis 
{$0 Radio. Þ, pro Sinu ReQto 5, pro verlo v, pro Rwjus a radio. Ditferentia x; Fi- 
{gi Smuum Retorum ( ſeu Sinuum Hlorum Collettio ) pro toto Semucirculo eſt 
[2R?, Pro uno Quadrante R*?. _ Pro parte aliqua ( ſive Semicirculi five Quadran- 
|) 2 minimo inchoata v P= #*x x # ( prout minor eſt aut major quadrante. ) 
'Foquadrantis parte 2 Maximo inchoata ,x &. Pro interjedta al:qua parte 4B: 
-npto d pro Altitudine Portionis in ereCto Axe circuli menſuranda ; ſeu Differen- 
{@ Smuum Verſorum, extremis ipſius portionis Snibus Rectis convementium ; aut 
'Ditantia ( in diametro cui ;nfiſtunt) duorum finuum Rectorum. expoſitam por- 
| - cu— Jiftum eſt). if (li 
| Zotquam autem ea ( ut dictum typis erant edita; rogatus porro eram ( lite- 
| 18-2d me Dec. 17. ſcriptis ) ut peed S+383+3S5 +387 &c. Exemplum 
| 8 Numeris exhiberem, - Simulque, ut idem przſtarem in alia re non, abltmili. 
Newpe ; In Algebra mea Cap. 95. exponitur ER CE, Cujus Afſymptotzx 
| | * AD 
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rorum 7 2, 


mw on | - > 
: peaks peeeyts = T __ 


KT TB TP 5 glicans Pea: 
fm. ( Quod Speciminis loco libeth © ſubjungert, Tatiye 
Lars a De: 17. hor hate pole z \\Sin Ko Io 
propoſita Latitudo 30. 6 =1 us nk 
$=o corgyenmanp 1. W gt = ex {fi cantinue mul. 
tiplicetur F; habebitur $?, $3, $7, &c. Fatiſque re relj dans 
eorundem 4,3,4, Gee. 


5: 5 (.5. | 7 

3 2 I25 {0M ou | 
S5 =.oz125 oo62g * & __ 7, 
$7 =, 00p8$125 - COITIGN — : [ Nt. 


T 
3 

Ss 

7 

90)? =. - COTSFZT + (-0002170 + We: 
x1) $* =. 0004883 — (. 0000444— EO 
I3 ) 8? =: 090122T {. 0005 — "RA 1 
15) ==- 000030F Þ . ©O00020, + _ 
17 «0000004. '4- MEE: 0, 
19) $=.oco00ors + (- 0000001 ++ 2, T9, 
þ - $49306T . | 


Eſt ergo, hoc caſu, 0.5493061=E CLM fig. 9. =REL 6. Scat 
biden Aparegatos Et R 3 hg. 6. (nix RE=— REL fy,s cul 
titudinis grad. 30. hoc eſt, in 0.5235988 : Nam qualium Radius eſt x. ralama 
yo zo. «lt o. 5235988 proxime : per Centr nyumeros : ) elt 0. 5235988, qu 
Radii tories ſumpti. Adepque ut, -0.5235988, ad 05493067 i Muni 
30 in Xquatore, ad diſtantiam inde Paralleli graduum 30, in Charta Nautica. ;;.. 
Eſtojam propoſita Latitudo, graduum 45. Tum erit S= 0. 7071068 pare 
Et $*=0.5 (=4. ) Et confequenter, | ng 


Fn os OY * \ Os OPTI. EE Tenn tf Mins _ 
4 _ _ - + ” a, : Y " 
*% bw oe » c 7 i E by 
wy 7 a Þ : - \ {+ I 3» » 7 ==> 
þ "— v8 =, A. LES wy { 
x «oi. bo ev av < - h : . 
by _— L * 4 F 5% ae ee NES 2 6 "= 


I)S  . . 7071068 — peſts "wi, 
3) $7 =.3535534— (1178511 + 5-06 } 
5) 5* =.1767767 = (.0353553 + "EAN 
7) S” =.o883883 + .O012.6269 pO Bs 
0)? =.,0441942— ({.ooqyiog — + 8” 
x1) 5” =.o0220971 — {. 0020088 + 4 0 he 
| 13) 5 =.onr0485 + : 0008499 — | ing on 
I5 ) $'* =. 0055243 — (.0003683 — Ps an 
17) $7 =.0027621 + (.o001625 — ' STE | 
19) S”?=.co13811 — (.oooomp — OG = I 
21) "=, 0006905 + (. 0000329 — » W:= 
. h . 23) $2 =. 0003453 — {.oooor50 + | BE 1. 
25) $* =.0001726 + (.oooo069 + LEE: i 
27) $7 =. cooo863 + (. 0000032 — Wo wy 
; . 29} $7 =.0000432— (. 0000015 — - 1 WF babe 
3I) $* =.0000216— (.o000007— why: | 3 
+33) $2 =. 0000108 —. (.0000003 + + MY | 
35) $75 =. 0000054 — (. 0000002 — | 
37 ) $7 =, 0000027 — (. 0900001 — 


. $813736 


EE ff 
"Hp ; Ml, 


Fs: $2 S538 


*.7 w _ I _ >: * ke, 0. oj oF ” WE oY *L.905 2» j by ba + 2 7 
X 2 % . wrR —-, $8 , s . . G iS. » Xs Wu Sp. Bo x E. »o 
< : ? 4 re TT ors SG. S * : #1 , = = "577 PS > 5 HOC ry x * 
. v 7 PESO a - 2 , p BBS vs ” x" EI A IST. ..-, OE 7 de) Jn +. i i 6 
_ wah > A ade - 1 PT RE one AL NE IN pw: i VL a ww: 4 "x" 0” er PR * bx 5 "Ss Ke < 5 IE of: = 
by : Wy A : E Co - Woes nth Fp «he ps, 4 - CH EI RT 4) 0 = Male; y $ Wt Is * : , ,"» CW > 
O 4 T Y E TAL Rea "OR - CE . , pms FS of P : EIFS W, OE SY Oh _- 
"a \ " WERE es is SR 0 Je). FE 3 q 
- RF" 9 CE F ; PSI ® TR > JE FIAR.>, 
O - ER, Re GOATS 


Hts 


4 13 


6 inteatioinn rad. 
tk xr B «006 a inde (in Ch Nava) 
Nara yn quaſtionen quod ſpotaide BD=3; +555, #25, {DS be 


þ - Ms 6, 24, 120, &c, finnt contiitua multi 
WW lh Quz eſt D. Arwroni Prop 


ms 4=1o0, b=8, 3 =16. 
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C, £4.% Ita - 

d $374» a Þ < hay 
D n 7 
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#7 : IF 
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-Y 
'Fs.-& 
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$5 -- 


119009 Perak 


Nautica. 


Fart —_— ) ad Fae, ua " Sic grad. 
toon tam. facile 


5: 5349515 . 3420202 


- 0005475 — 

9. + 000064IT + 

- COODO7F — 

7: 9496 9F _ - 0000009 — 


mw 

=0O0.2 
=0.0133333 + 
=0. 0006667 — 
=0, 0009267 — 
= 0. 000000p— 7 


BD=2. 2140276 = 


cur ; 


U* $5: Y* 


Addends ſemper 


f ( . $420202 - 


40238363 * _ 


90093 
. 0000782 + 


» £99007I + 


+ 0000007 — 
. COOOOOT - —_—_ 


"3563186 


(2. 


0.3 63786: Sic rd 20, 
Li grad uum 20. 


S+ 


tione- numerorum I, 2, 
tio. Hoc eſto exempluny; . 
uti erit 


(0:2 

(0.0133333 + 

( 0. 0006667 — 
0. 0032 . (0, 9000267 — 
| d 00064 . (0,  ©0DO00S— 


BD=2. 2140276 _ 


| "Sautem dati numeri a, þ, £, minus commode conti 
: 7116 "0 multi iplicandi 


EA 5 r—_ numeri 'z, fubtrahatur Lo 


txdium, Logriorum op ope] 


- * Al ( prout A hic ponuntur } fic facile computentur. Quoniam 


1216 &3=3; erir = =2, Hujuſque Quadyata, Cubi, & ſequentes 


| pris (hoe el 4, $, 16, &c. ) funt — þ 223? þ8 


$ "3 
[16,6 &c; hoc eſt per 1, 10, 100, 2000, &.) ſunt b's ap ane Quiz 
| parro per nth 2, wr divifa ; exhibent quzſita membra , quorum” aggregatant 


Cc. &qne bc divifa per 


a= 13.b=7. 
evart fic nimirum 


numer! þ :* Atque tum con- 


_ a ordine ) Logarithmos numerorum 2 4 


ba 


thmis reſordene m__ membra que 


142% 3 


primam hunc rp ape Fo rithmum, *& 


2 Numteri- 
rum, Aggregarut con- 


Loga- 
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Notandum autero eſt (in his proceſſibus ) Ubi Ablationis nota —, Logariui 
Characteriftice ſupra-ſcribitur alle afficere folam CharaQeriſticam ( tn 


pola; tarun | 


item Loparichmi reliquum, ) foluſque hic numerus eſt ablativus, ( n 

Logarithm rollers, ) 4 ubi CharaQteriſtice Prefigitur ablationis 
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foret; Globus ex Tormento fitu Horizontali projectus ( eadem manente- Caler- 
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ctum ) in diſtantia quantuniyis -magna, atque in propinquo.  Cujus contrarium 


_ exper1mur quotidie, 


2.. Sed qua Proportione hzc fiat Refiſtentia ( indeque Celeritatis & Virium | 


minutio ) haud ſatis accurate videtur antchac fuiſſe examinatum. Unde elt-qu 
Motus $3 amguay or ( ſecluſa hac Reſiſtentiz confideratione ) reputari ſoleat Ws 
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conlonum yideatur, ubi pedem pruno figam, ) Quod Reliſtentia ( czteris paribus) 
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ALGEBR A 


wm 2 Ccleritate tripla. Moles 3: & 10 WO yg linuliter, Dies! autem 


rig CEIeriE paribus :. -Quippe nemo: dubiarquin Figurz Situſque: variatiog & in- 

" enfiyz Gra itatis, aliarnmque Cireumſtanriarum, tnultum facianr ad Facihoandinn 
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' utx 1-& Reiſtengiam utir; (quam Vi minoremeſie certum eſt, ſecus enim Impe- 
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| ſuam ut x ad — ſeu ut #1 ad 1, 
Db... r—o—e i 
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17. Sunt ergo ſpatia F F m, Fn, &c. Logarithmorum inſtar, in Arithme- 
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M, LM, MN, &c. in, Geometrica progreffione decreſcentibus. © © 
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pres ad A: Eſt ergo (per 10) eorum A F A, ſeu dh, ad:DH 
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tet * Ur Ordinatz in "Triangulo zqualibus\ intervallis di FINES GIL 
IF. Taliaque ſunt continiia incrementa diametri, ſeu Onlniatkrum: in extexiore 
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rim ( in qua Ons quz fint ad Aſymptotam elz ſunt diſtantis d ver: 

reciproce © proportionales, ) ſubſtituer m_ aſter, qui Ordinatas lb! 

ai: ome cm ſeu natiarum Þ Yertice (- 

Arith. ren ge rs XO2; ec. yoann: 2 = hue =: 

agitur - utriyis to ( prout uit huic- aut 
CR ar do in inftieut, By Lon 
calculus (five; hyic five ill; 


mr tum inlinea; Proj 
1c pin Ns Mas, carotags ee mobile, 7; in 
quz cum rn X illz duz redtz,; criam Refiſtentia minor 1nibi fun 
quam fi per duas ferretur ; quod calculus preſumar. 
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yam Gtavua LESS: 01 WW. br TTIES! 
_ Torn Vin > Cnfliſinri. (rut: quali! Gravicae uncaliva ) magys\/re- 
rar aypnrrer -Fluiduin:: Tenyeve.-: 25P 285 "368 
gin aconn) pertorabit Acrem, | quam Telum Cells cape (nodum 
fm __ Sphengave Jourut -<juſdem Gravita : 
anuſve. :Vertice, 
|  Multzque TI + —— h 
68; 0 CAAeres: pars f 
| EL admuttendum;;-newpe,: Diverſs Media, pariter | 
 quifque carcumſtantiis pariter ſe habentibus ) i in' ea ratione magis 1m 
ut 1 Graviora.. ! Quaniaw. elf, 3n cadem ratzone, Pondero 
| movendum(eadem., Va, bo. od unum eorum! eſt. quz inſinuata; velum, $- 
| 1 Jem;(Graytus projectll .in motu exiſtens, (dummodo eqns wilewtn 
| terique- mma pariter ſe ta,), ca ratione: fortzus fertur per-idem 
& p.c>} injenfive.. Gravius.:. 27 Be in a. ratione major'elt yis-feu 
006: am0ve - engem Obice. | uod. unum eft:corum quz 1nmuit $32.11 
7 Sdobi eſt horum aliorumyve complicatio, q—_—_— omnia fins alien 
ju mowenci-an- boc. negotio; .habenda eſt omnium junGz conſidera tyO, ut. :CQn- 
ny” ON vi Errett 
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Hortzontem apparente majore 
itn Atari 3: Dt Yqwi/ann Optica. _ 


4 ' Jic Difquiſitioni anſam fecit — quzdam D. Elmndi Halley, id 
F 2m cp Shri nomine rogantis; Anno. 1687. Cuiad have: ſen 


: Ad Inqui fitionem 1] quam ais in i Societate, puper  conliderara MF. 

Equz Do lubenter audituros, ais, Quid | ego. Jentiam;. 3 
num, Cade far Td So Langue , prope Hortzontem , Major watatur. 44a 
L. A cola cad non _autem fi ah int wales 


| Untatay Ny 0 aliter $5 Ph; | majorem non. ;depy 1 BIORF 
| quam in alrioxe poſitione: Quea& Ul pho oblervaziont: 
ina confirmant. 

Aque e&0 quidem ea de re nKquigquam cubic Gon, enim ( gt 
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waporibus om amp were oborta+ 
al nts poſeſt pars mn 
de Arle) Guang lay | 
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Refrabtionens variari ny in Teddi,-non major, ſed minor: Leno; dorizon! 

in-fitu altuort; bi :;nnde Soles: 101: Horizontem ITE 
&o :inquam,' verum-fit, Apparentem: Solis ve:diametrum H fo 
ſtrumento captam, non majorem eſſe prope Horizontem-quam-in altiors-poſ 
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uidem exiſtumo, imaginariam illam magnitudinem quam {i Phantifa # 
civic non = elle quam deceptionem Oui: ſea Y; — | - 
uns... ..- 
Certum enim eſt, Phantaſiam non zſtimare objeQi vil ne a - 
fol Angulo ad oculum fafto; Fo ex hoc cum fuppoſita diſlam companto, W 6; 
Verum quidem elt, czteris xp nos Fudacife, majus 1lud elſe quod v» WF 4 
detur ab oculo ſub __ an non ita ſemper, {1 reputetar 11 tainon ' A 


diſtantia. 

. Verbi. grawa.; $1 per  Feneſtrz tranſ ſeu; minorem-ali gam ap 
ok col Se. puta .Centum paltibus 3 'd my | 
( utut ſub minos}\ angulo viſum.) -non minus: judicabicur 4 
illa per quam profpicimus; ( neque hec illo major,. quia ſub majori ag 
detur:.) Sed Phantafia comparativam facit z{timationem ex Angulo & ) 
=. "reed Sites Tab fine fob codket vel angulis my 

A e; Sites t fu mel zqualibus conf} | 
aliquid quod Phancaſiz ſuggerat carum a quam mſi majoti- : 
ftantia, majorem” illam effe judicabit- Phantafia.' | 

- "Sed '& certum et; magnum elſe 'in_ zſtimandis diſtantiis Barge. ex it. 
bus confpettts intermedus inter oculum '& - rem 'viſam. Quip 
fats = tmagmando concipere intercapedingm his ommbus 

tis q 

"Hinc « 2 quod fi. ok ory conſpiciamus per vertices duorum montium, inter - 
quos zacet vallis non: conſpeda ; non dubium eſt quin' illod mill 
Low gr 2 archi ap. fp vallem em interjectanny in{piceremus; Cenſebirurut- 

. ultra citeriorem © montem, od BG procclions ad 
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moms ve A Inverſe vallem conſpictamus. rembtius Jl 


TT Sol occideris, dobis appareat quaſi in extremo viſibils Ho 
—_ quia KS os inter llud & Solem confpicitur. Ipſumque Ccelum, eaten 
ratione, videtur quaſi vifibili Hortzont contiguum. 


Cumque 
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*Coaman Sol Lunave cſt prope Horizontem , interjacentes conſpicimys. Montes, 
Valles, PL Sylvas, -Fluvios, varioſque LE aut Kiko confi conli- 
hr habet locus ub nos MOramur 3 ring Fai, -ng-br 6: 
dam ncercapedinis horum capacis. $i autem forte contigerit, qa. a 
fins. acne non conſpict ( Mane objiciunt aliqui ) ; cum wo ry on 
ELSE fimus, ſuggerit Memoria talem intercapedinem qualis eſſe; : 


| Cumanter =o Sol Lunave fit in alriori ab Horizonte ſta: njhil a ie 
LL, < fi nubes & volucres exciplamus ), quod imprimat Phantaſiz 
an tance —_ biq {pi ſub eodem FIG | 
e, quamvis utrobique con piciantur Angulo, no a 
queent | DN hfie noſtrz ut-12 cadem diſtanua, & projecera. mon its nid 
| din: ſed prope Horizontem ut þ myourh tanquam 1n' majore quam 
cam confpiciuntur Altiores, - 


Tquidena uod, 1n 
_—_ low cl quark 8 habet diuntts puevs a on qe Ag em 


cum jam ante ofcamns magnitudineni rei v aflueicimus ; 
m_ Hominis, Arboris, Ak, aliorumve hujuſmodi : Si Sar js nobis ©... 07 


: —_— ingulo parvo, indrikin&tum, & obſcuris coloribus ; Fn Phantaſia tantam 
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 eediffar quanta xequiritur ut res {icappazeat. Quod fi hoc, ope. Teleſco- 

- ſtant ut ſub majori angulo, magiſque d1 cons clam, 

tm mnorL 

Sed res omnino "_ elt, ubi non ex nota magnitudine conj1 us diſtanti 

dex diſtantia ſuppolita colligimus wy ut in przfenti negotio, ſh 

| - - Unc * ans yarii homines, pro diverſa ſupponum clongatione, varic 
dicant, & multum diverſe. Puta, fi duo , aluve his rebus minus. afſuex! , 

 fhecint de duabus Stellis andicatis interro in ras Buca Jemy oy an videantur ; 

-xeſpondebit forte alter, unum Pedem ; alter, ancegram ; Pals; adbue mags. 

| Sealter Solem zſtimabit Palmaris magnitudinis ; alter, P ; vel adhic ma- 

Ho” —_—_ pro ca quam Phantaſia ſuggerit elongatione. 
Parry : mus item in binis Oculis ( gum res utroque. con ) rationem 

| oftimands quam procul quid abeſt. ( Eſtque Re emer ud, licet payer ad * 

| hocanendunt, unde nos zſtunamus diſtantias. ), Nimirum ; ab 'codem QObjefto 
duo diflin&ti Coni viſuales terminantur jp. binis oculis ; quogum Axes -hini, pro 

| diver iſtantia, altum atque alum continent angulum an Objecto KrPiparygs - 
Acutiorem in. remotior! mo in oe” 1071 magis O btuſum.' wr fn | 

ME AfePo utroque -Qcul DSI. 00 nendi {unt 

: ol ot vir ue Pupilla axem Coni "ils ulos roles Oy Qy 0 

te diſtantiacuidem object, diverſam ag oculorum po oc | 

—_— iciamus, {i aztente intueamur Forum noſtrum ( aur aliud 

| = O h_ ante oculos rs. uorum aut trium po 

nem remorum ; & mox attente rd ana. ud per totidem ulnas in eadem 

: » atque hoc alternatim aliquorties, - Quippe manifeſto deprehende- 

F: my ut dum horum alterum intente conſpicimus, —_ vel non omnino,: vel 

= videamus ; quamyis utrumque fic.direce ante oculos poſitum. . Er quidem 

| um intuitus attentionem ab uno ad alrerum permutamus, mamfeſto perſentemus 

| Oculoram motum ( muſculorum ope ) a = altero ad alterum. 

_ Aaque exhoc diverſo ſim Qcularum, ad:claram viſionary, reguifito , pltunagus 

| ohedh dlongationem ; longo uſu ad hoe affiteri. 

'Atque hinc line fr quod qui water Ocala Oculorum” uſum amiſerint, magnum inde ben 
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3#pm altero claufo, pendulam hoc objeftum manfrerh, 
ito 2rumgere-: quod:illek corfeſtim fifturum' non dubitans, errore crebro (ours 
"vir citra ranſcynte digito ) rideridum fe i romah vix jandem:poſt plut - 
umina rem Fartingens.” / Dico- 'autem 7ranverſo azgrto;” nam digito »dirette-ah- 
_objerumTaro id fieri non eſt difficile, K nipge, hc diret7io non; diffcding 
melius ) uno octils quam? utroquefit, qu llimando fatis oblervatur, 4; 
Art ay Junge. clongatio' tam in 1mmenſum excreverit, ut axes 'ulli- vitul , 
| rallel;,” vel ita ad accedunt ut inde diltingui»vix aurne. 
| * hoc aldjhibillitn ne perit; indeque hoc-ſolum _ 1 
procul fit; ſed non, quam procul. | 
Hinc Aa ner intuiros noſter nulls' modo em ay an ditanciam 
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li int 

Sed*(ut redeamus adid quod pre anibus eſt: ) Quamvis in pr PAR 

6 "ex nota rel ma hg oo 2nitudine de diſtanuiis judicare ; & , in 'medy. 
— .X parallaxi quz oritur ex binorum Oculorum interſtinio : attainen etiam - 

voLonk haud longius quam ad*vifibiltem Horizontem terreſtrem! (1, th 

ane 7 ) pertingere cenſenda erit ; torumque quod ultra eſt, 'omnino <ltpro & 

derdi to. 

is 1aque jam mhil hic reftet quo Phantaſia juyari poſſit in | zſtank diſt. 
prxterquam Objetta intermedia : 'ubi hxc intermedn a —_ oculoconſpy J 
(quod fir cum Sol & Luna ſunt prope Horizontem ; Y' dif ut Phan- 
majorem quam ' abt non comparent, ( puta, cum Sol & Luna funt armati. 
resab Horizonte: ) & conſequenter- (quamyis ſub eodem angulo 'apparent utro- | 
bique ) majores tamen. cenſebit Phanrafia cum ſunt Horizonti prope — 
hanc Phe po Phznomeni, exiltimo'yeram efle cauſam.  . 1 RAS 
Non jgnoro' ab aliis' alias affignari 'cauſas hujus Phenomen1 ; &-$j clatind 
Gaſ/ſendo Ampliationem Fopillz; & 3 D. Molineux & Caſwello noltro gnutian 
_Oculr jt Donny Nempe quod propter 'minus Luminis prope Horizontem non 
rum ainp terur Pupilla,” {eq & relaxetur Oculus, magilque ad planum accadariſ 
portionem majoris Sphere, indeque majorem imprimat in Retina - figurat Non 
_— 1d mihr erac propofitum, ut contra aliorum ſententias Gipnrny ſex 
wits proponerem. 1 
"Exc atam Interim me habert; velim, fi in aliquibus longius excurrerim, Quan 
quamenim diftorum nonnulla omitti forte tuto'potuerint, quantum-ad remqre-/ 
ſentem : non tamen aliena ſunt a Vifionis n gouo, nec ab altmationequan.k. 
factura I Phanraſta de Magnitudinibus & Diſtantus. 5 
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| X um at Ke; quamyis ad Algebram non direte pertinea ne = 
| > lic locumiriter alia ſortiaruy-non video quid-impediat. | .:» 6 Y] 
*M- In Comentu quodam 'Philoſophico, Oxontz haberi ſolito ſtatis dic, | 
"cum! fermones forte fafti ſunt, de-providz Nature ſupplemento ex ſenſuum wit Ws 
os quod in! altero' forte deficit ; Exempla quzdam allata -erant- co ſpectantl-! 
"Urpore quod Czciimulti, Audicu, Tactuve us.inftraQti, valeant* ex Voc W 
"nore, aut Incefſis 'modo,' adven _ homines: diſtinguere, melius quam poult- 
In tenebris = oculis' prdentes-a ._ 19 alpando'aptius diſcernere, aut viama- Way 
| ne. 9 werel) rn— oculis Ae Pariterque , qui-Surd: ſunk pal Þ 
Viſu Tat ave fubtilius ut, quam. qui melius auriti. 
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Cap. CIIL ALGEBR A. 449 
Er quide + nx novi Surdum quendam qui oculorum beneficio fic nſus 
& we vi potuilſemus de quoquam ( non extra captum ſuum ) colloquendo verba 
Je, quin li ſaboleret multum 1l1;us quod diceretur ; & quidem fi extra zdes 
platea Currus aut Plauſtram prope accederet inconſpectum, ille. ſtatim id in- 
pl.on forte citius quam nos auditu pr) & fats ns 
a7 fir, an Currus, (ettam dum nobis in dubio efſet} ex tremore Telluris 
tn fibi cognito : A in hominum turba Zondini ambulantium, fi Equus 
_— A tergo @ et, 1d iple ſtatin perſenulſceret "x indeque fibt (non 
as) caveret; quod cum ego aliquando miratus ſum; innuebar ille, id ex 
B.-> cremore fib1 conſtare, tam fic adefſe quidem, tum quam propet ad eu 
« zcceffurus, ut inde fib! nihul effer pericyli; etiam ubi ego niſi reſpiciendo 
ri poeaverim me ſecurum. : , | 
Verom id non rite ſolum evenire cenſendum eſt, quod nature beneficio reli- 
ſeafus fint per fe Acuttores, quam forent {i *qui deeſt non deefſer, (quam- 
| FS hoc etiam negaverim aliquando contingere ) quoniam- horum: - 4 
W : count cis qui ante Viderint Audiverintve; nec erant natu Czci aut Surdi, 
& calu aliquo fic fat: ſed quod magis fint exercitati, uſuque exculti, Mlo- 
mn fenſus- 211i; quodque fint 11 animo magis intento ad ſenſuum qui ſunt. ſu- 
ries objefta, eaque diſtinAius obſeryent, quam quibus id non opus eſlet, ſenſu 
_ itis quo ipit carent. Ecquis enim _noſtrum, qui auditu 1d affequimiur, 
ain fubtliter ad tremorem terrz attenderet, ut de adyentu 6 diſtantia currus equi- 
xx in/procinctu fib1 fatis conftaret; cum inde poſſimus auditu potins monati, 
| arolpiciendo- cavere : Aut 1etiam, qui colloquentes audit, ita ad 0s COrPO- 
5 peltus altaſve circumſjantias ſic attentus effet, ut inde- difcat quid fit de quo 
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Fi\ 
ploquiom-inſticuitur ? Ecquis item qui oculis gaudet, ita eſiet ad lingulas Viz 
quincedendum eft minutias intentus, ut heads fib1 viam myeſtiget ? Quippe 
[am hae alias pofſit expeditius afſequi, negligit ea quz non fine difficultate 
[nflent-adem edocere. Neque id eo fit quod non potuerit, fi foret neceſſe;. ita 
4nſus vos alios excqlere ut 1d fibi praftent quod aliis hoc indigentibus pre! 

fi; fed quod non arduis fe aſſuefaciant quibus prxito funt media facihiora. 
Pinter abque 12 qui mamibus carent, pedum utuntur miniſteris ad ea perfictenda, 


 quiden fatis affabre nonnynquam, que, fi adefſent manus,. ne conarentur 


"&d & (quod ſuggerebam ego) etiam qui Oculos habent ſatis propitios, res 

unen/ que attenta mente perficienda ſunt, felicius expedire pofſunt nocturnis 

mers, aut etiam interdiu claufis oculis, quo vitentur ayocamenta, Quod 

# Experimento 2 me fafto confirmaturus, indicavi , me nocte mera pere- . 
a Operationes Arithmeticas in Numeris multo majoribus quam quis ſperet 

bn lace fieri pole. 324 4 | | 

| Incidit hc diſceptatio in diem A{ar7/z 24, 1684. Cumque animadverterun 

Worum nonnulla preſentium quibuſdam mifa viſa, ea de re porro ſaſcitant- 

ks; Congreſſa proximo ( Martz? 31. 1685.) rem 1cripto exhibebam ad hunc 
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| Cum antehac, curioſitatis gratia, tentaverim aliquando quouſque vis Memo- 
;z miti ſuppeteret ad endas Operationes vg ry ( puta Mulctiplica- 

- MWinenDivihonem, Radicum Extraftionem, finuleſve, ) ab _ _ Calami & 
Wirareati, aur quz horum inſtar ſunt: Remque fatis tuccedere deprehenderim | 
"Minh! gratia ) in extrahenda Radice Quadratzcy ex Numero figuris 8, 10, 12, 
Wi ctiam pluribus ſcripto : procedere viſum eft pedetentim (non quidem uno 
| Wipetu, codemque tempore, ſed ſucceſſive, pluribus interyallis,) 1dem experi, 
* Witcline ſuccelſa ) in nutmeris ( quod aiunt) locorum 20, 30, 40. Nec amen 
"Js curioſus exam, ut numeros quos ita traftayeram ſcripto confignarem; (utpote - 
00; Wine cog res erat, obiter facta, nec _ uſu futura; ) —_— 4 
Wis quidam, nomine Johannes Georgins Pelſhouer , Regiomontanus Boruſſtis, 
* WW viſere dignatus eſt, Tom hujuſmodt 'rebus ſermones aliqui interceſſerunt. 

Wood fattum eſt Februariz 18. 1670. ſtilo Agha. Quo tempore diftinebar 
c.  longa & ſevera ſatis Febre quartana, quz me corripuerat ſub finem _ | 
" F- precedentis, detinuitque'me ( quaſi per annum integrum) ad uique- fequen- 
kr I mbris menſem; que fecit ut plures ego noctes ( rantum non) infomnes | 
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Petebat ille ſatis inſtanter, ut vellem ego aliquos. ex 1llis numeris Quos -in 
traftaveram indicare. - Quod quidem eo tempore ( ob rationem modo ditm) 


facere non porui; nifi quod Dec. 22. 1669, nocturnis tenebris extraxerim Rag: 


£ 

fr 

cem/quadraticam numert 3. cum ſubjunctis Ciphris fractionum decimalinm (at - 
7 ms 

a 

i 

( 

un 


tur ) locos occupanubus; quam Extractionem continuaveram ad yiging. 
num decimalium. Numirum I. 73205, 08075, 68877, 29353, fo, 
Quz eſt Radix quadratica numer! 3. cum fubjunchis ciphris quadraging, 
3: 00000, 00000, 20000, 0OQpOO, QOOOO, 00000, OOCOO, 00000. Me 
nod quidem forte ſcripto confignaveram, - eo _— 3 fit numerus ſurdys @s 
pl zpius in uſum- venire. addid: , talia me pole . facere quands 
uerit. p | | 7M 
Cumque urgeret ille ut dignarer in ſui gratiam hoc facere: Ego eademnoa, 
(in tenebris decumbens, ſola fretus panel. ary hunc mihi hain. Nt 


\ obtigerit) locorum 53, numerum, 2, 4681, 3579, 1012, I4IL, I3Is, 1618, oj, E 


I921, 22.24, 2628, 3023, 2527, 293T. | * 
Cujus radicem' quadraticam (.locorum 2.7) deprehend;, Ts 
57, 1030, 1687, 1482, 8058, 1715, 2171, fere. _ 'nte 
Non alia uſus:extrahendi methodo, quam quz apud Y7etam, Onus btredum; alokne Wi 
eſt uſitata. 7 THEE .5! ee" :=17.. W 
. "Hos! numeros_ cunt ego Memoriz mfixeram ( eandem operationem ſeme} age Wl = 
terum-ſucceſſivis noCtibus repetendo,) quando ad me repetito viſum redin; My; WW w 
ix” tubſequente, eos ipfi ex Memoria' ditabam ab iplo deſcribendos, atque 

veri- effent examinandos; nec- eos ante deſcripleram ipſe, ſed tum at he | Fe 
: mandav1. 744 | (cl 
| "Hanc ule rem ( quod intellexi poſtea) cum: D. O/denburgio communicayi, Wi it 
2" quo/fnerat mihi commendatus: 'Cui & ego, ab ipſo rogatys, iden poſtea rc. WW 

. An ego me hac ztate ſpondere- debeam paria facturum, haud audatter diz: Wt + 
rim,.-cum ztate provedtiore minus firma {it memoria. Putayerim avtem mw, WM © 

occafione data, ctiamnum paria, {1 non zqualia, preſtare poſſe. - Sed ,ex eo wn WW 
_ pore nil tale (in ram vaſtis numeris) aggrefſus ſim : ut qui jam tum faioes lack 
pertum habuerim, Memoriam, non mfirmam, aliquandiu gh alſuetam, & oe 


— 


ſatis intentam, plus poſſe in hujuſmodi negotio preſtare, quam quis prima nic 
ſperaverit. | 

- | Et quidem ego (:expertus loquor ) res Mathematicas, etiam ſubtaliffimas, los 
gaque conſequentiarum ſerie connexas, & Demonſtrationes bene longss, & & 
us intricatas, . haud felicius 10 quam Nodte {ilente, & meris tencbris; quand 
nihil adeſt quod Aures. Oculoſve alio abripiat, quin poffim tota mentis anten- 
tione 1llis incumbere, totumque rei ambitum , etiam bh patentem, una qu 
Synopfi animo preſentem fiſtere, eamque fic Enodare & Ordinare,- ut alam 
potuerim. | ; þ5: 
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CAP. CIV. 4 
De Juliana Perwdo, Diſquifitio Chronologica. 


UB Anno Arz Chriſtanz 1652, ( vel non ita multo poſt, ) De Ani w 
Wh mero in Periodo Juhana inveniendo, ex datis Numeris in Cyclis Luna # 
lars, atque 7ndif7:onum, interrogatus : rem ab origine repetens ; arque Ex 
emplls quam Praceptis, methodum inquirendi, cjuſque compendia pro Ie 8h 


us explicatum 1ri ratus ; hanc que ſequitur conſcripfi Methodum. ws 
xpoſito Anno, qui fit( veibi gratia ) in Cyclo Solari, Annus, 22 ; Lunath 14H 1152 
Indictionum, 7 : quzritur, quotus fit ille Annus Periodi Julianz ? = 25 
Cyclus Solarjs, et Periodus annorum 28 ; quo tempore omnes Literarum De Y mner 


minicalium varietates abſolyuntur. Unoque abſoluto, alter-continuo incipit.  Funtu 


Cychs 


47 


cum imelignur wn 
pt l 


i Numerus qui per 2.8, 19,6 x5, dividi poſlit, per Prop. 38. &L. 7. Znchdis. 


ode 
ou” Expoſitojam Anno quoliber Period: Julianz;puta 6321: Quotus (2: /. 
i le Annus in ſingulis IIs Cyclis, inveſtigare, facile eſt, Nam, 3 6(I 


| Diviſo 6321 per 28; Quotiens 225, oftendit Cyclos Solares 6 z 4 z(225. 
| — 225 jam tranſuſſe : Et Reſiduus poſt divifionem Nume- Z 8 a5 25 
w21, oftendit annum 2.x, Cych jam currentis 226. | iz 


* WY lemdviſo 6325 per 19 Quotiens 332, oftendit Cyclos Lu- 
tque res integros 332 jam trankulle ;. & Refiduus x3 , indicas 1e- the 

in -qentisCy c—— I3. | | +, 

Similiter , Diviſo 632.x per v1 Quotiens 421, oftendit tot * 999 

ah (dos Indictionum 1ntegros ab olutos; & Refiduus 6, indicat *©* 


| annum. s 
-. "mn qc Period: Julanz 6327, eſt Cycli Solaris, 21; Lu- 63 _ TR 
- Wu 13; & Indictionum, 6. 555 
. vero, «Quotus ſit annus aliquis in fingulis Periodis S0- wht 
wn | i, & Indictionum ; Quotus fit 1lle annus Periodi Ju- 
nn. Wi (atk, tnreſtigare ; ( quod imperat hoc Problema : non ita fa- 
,& | a Sic tamen het. 


' Si ( verb gratia } Annus 22, -in Cyclo Solari ; 14, in Lunari; 7 , Indic 


7"  S 

[- Propter annum 22 Cycli Solaris ; manifeſtum eſt annum expoſitum, elle vel 
anum 22 primi Cycli ( adeoque & 22 Period Julianz,) vel alters alicujus poſt 
uun pluceſye integros abſolutos : Adeoque ( propter integram Periodum anno- 
an2$ ) in ſerie Arithmetice proportionali ab 22, continuo augmento 28, pro- 
| pediente. Nempe, as 5o. 78. 106. 134. 162. 190. 218. 246, 274. 392. 330-358. 

; 70, 9c. 

| je I4 Cycli Lunaris, ( cujus tota Periodus eſt x9; ) pariter ma- 
ukſtum ett, eundem annum efle in feric Arathmerica ab 14, continuo augmento 
y, progrediente ; Nempe, 14- 33: 52. 7I. 90, &'c. Adeoque hujus eo aliquo anno 
uit cum ſerie prior! communis, ; .. 
{lL, Propter {eriei prumez numeros omnes Ln : manifeſtum eſt, nonmſ3 alter- 
ns numeros ſecundz ſeriei uſui elle polſe; nempe 14, 52, 90,099. . Que 
laque eſt ſeries ab 14, continuo augmento 38 = 19 x 2, progrediens. Puta. 14. 
$299. 128. 166. 204. 242. 280. 318. 356. 394 432: 470, Of. IV - 

IV. Cum Numerus 470 ſic utrique feriei primz & teri, communis; Adeogue 
naikſtum fit, cum annum Periodi Julianz. cfle, tum 22 Cycli Solaris, tum. x4. 
Uaaris; Nec llud ( propter- 28 & 19 numeros inter {e primos ) iterum recurtar 

annos' 532 = 28 x 19,. continue recurrentes: Maneſtum elf, quzſitym 

wunelk in ſerie Arithmetica quzrendum, ab.470, continuo augmento 532, frg- 
pdicite,, Puta 470, I002, £5 34s 2066, 2598, 3130, 3662, WH DES 
-V. Propter Annum Indictionis 7, ( cujus tota Periodus eſt 15;) Quarendus « 
em Numerus in ſerie ab 7, continuo augmento 15, progrediente. Nempe 7, 22, 
72, Or. Adeoque in hajus aliquo numero qui {it ſeriet quartz communis. | | 
 V{, Cum vero, propter {eriem.quartam ex ſolis numeris paribus, nonniſtalterni 
Do- IJ wmert in ſerie quinta uſui ele polhnt; puta 22, 52, Ofc. Quz elt ſeries ab 22, 
1, | wo augmnento 30 = IF x2, progrediens fi New in hac ſerie numerus queſi- 
2 rus. 


ABS SE 


UMI 


432 ALGEBRA. CapiCIV. 
cas.”>\Puta 23,154; 82, 112; Of 

£ -20VIE. Cum ſeriei-fextz numer! omnes binarto terminentur ; conſtat / quane YU 26 

: | meros illos ſolos elſe utiles , qui binario item terminantur : Qui, cum nonnii oy 


OT 


dio fieri- poteft hc vltima . examinato ; {i, ſumptis indiſcrimina 
ordine )- notis- numerorum, invelſtigetur-num , abjeftis 3 quori fs 
potelt, ſuperſit x. ( id utique fieri debet, propter 30 per 3 divilibilem, & 22231 
+ 1. ) Quod in tooz non contingit, ('nam 1+ 2==3; ) nec in 3662 ( nanq, 
jectis 3, 6, 6, reſtant 2 : ) ſed in-6322 1d eyenit.; nam, abjechis 6, 3, reſtant 4.4. 
=3>+ I. *. * IJ | 


=D Sm £2 wu ; 


== 


- 


Idem -ſumpris alio ordine tribus periodis efticietur : Pata, Solari, Indidtionym, 
& Lunari. Nempe, A x 

I. Propter Cyelt Solarisahnum 22; erit-in ſerie 22, 50, 78, gc. 

II. Propter Indiftionum annum 7 ; erit 1n ſerie 7, 22, 3'7, ©. | 
IH. Propter 22 in utraque ſerie repertum ; erit in ſerie hinc continuanda, cop. 
tinuo I 420 = 28 x I5- Pata 22,442, 862, 1282, 1702,' 2122, 2562 
2962, 3382, 3802, 4222, 4642, 5062, 5482, 5902, 6322, Oc. 

IV...:Propter Cycli Lunaris annum 14 ; 1dem erit in ſerie ab 14, continuo ay. 
mento. Ig, - as Puta, I4, 33, 52, 71,'90, 109, 128, 147, 166, 185, 20, 
223, 

V. Com Vero, pu_ ſeriem tertiam, binario debeat terminari; qui nonniſi & 
cimo quoque loco ab $2 recurrat, erit 1dem'in ſerie ab 52, continuo- augmeny 
'I90 = 19 x Io progrediente. Nempe 52, 242, 432,622, 812, 1002, oh 
I572, 1762, 1952, 2142, 2.332, 2522, 2712, 2902, 3092, 3282, 3472, 3662, jb, 

42, 4232, 4422, 4612, 4802, 4992, 5182, 5372, 5562, 5752, 5942, 6132, 624 


CGR, SS Qan.=. 
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Adeoque 6322, huic ſeriet1 cum reliquis communis, eſt Periodi Julianz An. 
nus quzficus. | E: 


Similiter, ſumptis hoc Ordine Cyclis ; Lunari, Indiftionum, Solari. 
. TI. Propter Cych Lunaris annum 14. ; erit in ferie 14, 33, 52, Or. 
'TE- Propter annum Indiftionum 7 ; 'in ſerie 7, 22, 37, 52, Oc. 
: IIT. Propter 52 in utraque ſerie repertum ; erit in ſerie ab +52 cantiouo as 
bs | mento 285 = 15 x I9, progrediente. Nempe 52, 337, 622, 907, 1192, Of. 
| TV. Propter Cyclr Solaris annum 22 ; erit in ferie 22, 50, 78, 106, 134 16, 


V. Propter ſ{ceriem quartam ex fſolis paribus; in tertia ſoli-uniles crant alt 
nr” numer; adeoque quz ab 52, augmento continuo 570 = 285 x2 progit 
bees _ Form. 52, 622, 1192, 1762, 2332, 2902, 3472, 40424612, j1th 

F2, 6322, (Oc. 

VI. Propter ſeriem quintam binario ubique terminatam ; ſumendus erit wh 
t:nonnifi ab 22 quintus quifque continue numerus, adeoque continue 
Tho'= 28 x5. Nempe 22, 162, 302, 442, 582, 722, 862,'1002, T1142, 12hh 
2422, 1562, 1702, 1842, 1982, 2122, 2262, 2402, 2542, 2682, 2822, 2962, 310 
$242, 3382, 3522, 3662, 3802, 3942, 4082, 4222, 4362, 4502,/4642, 4702, 49 

F 5202, $342, 5482, 5622, 5762, 5902, 6042, 6182, 6322, Gr. 

eoque 6322, cum in ſingnhis ſeriebus occurrat, eft Period: Juliang Ani 
quzſitus | | 


Etfſimiliter, non magna mutatione procedendum erit quocunque ordine ſumat- 
tur tres ill Period ; puta, Lunar, Solari, Indiftionum : vel, Indi&tionum, 
Jari, Lunari : vel denique Indiftionum, Lunari, Solari. Er pariter, mutatis 
tandss, quotuſquiſque Annus in ſingulis Periodis exponatur. = 


S 8 BR. ww a 
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\ Laem Compenalsſtus. 5 {0 TR 


1 4 y ON $55 SI 39; 3 + NOSE 19 % : : | $ A Ox 
* Ne autem necelle {it ſeries iſtiuſmodi in grandioribus numeris conficere,;-jd;com- 
rendiolws ſic-hert poſlix. 1, 0 rh, 


Y - | 4 IiIJY 6 | Cy HJ "2, 
6? Propter Cycli Solaris numerum-22, .cujus-Periodus eſt 28; intelligends exit 
ſeries, ab 22 inchoata : Nempe 22, 50, 78, &c. continue addendo 28, hoc. c{t 


wt Vel { hujus loco ), 3, 12,-2, 11,1, Io, ( 0, vel ) 19, 9,18, 8, 17, 7,16, 6, 
15, 55 14þ He. Nempe ( neglectis ſemper 19 ) additis continue 9, &-quoties ſumma 
ltr 19 ( 1Ntegram, Periodum Lunarem) excurret, abjiciendo 19. ( Ut, habeatur 
angus Cych: Lanaris, eurrentss, qui currentis cujuſque Cych Solaris anno'22 're- 
ſpondeat. ) Eſtque eo uſque continuanda hzc ſeries, donec expoſitus Cycl: Luna- 
3s Numerus, puta + aug w ( Non pole autem ultra locos 19 excurrere quin 
in ſecedibit 3, manuſeſtum eſt.) in ey? 
\ 11. Cum expoſitus Cych Lunaris Numerus 14, fſeriei ſecundz loco 17% occur- 
at; 1d indicto eſt, anno 22, Cycli Solaris 17 currentis, annum 14 Cych Luna- 
ns convenire : Hoceſt, Anno Period: Julianz 470 = 448 (=28x16 ) + 22. 
ue hoc non 1terum recurrat ( propter 28, & x19, numeros inter ſe primos ) 
= niſi poſt annos exinde elapſos'532 = 28 x 19, & ſicdeinceps; ( que eſt' Periodus 
Dionyſiana,. ex Solari & Lunar: compolita : ) Intelligenda erit ſeries, ab 470/( hoc 
et15 x31, + 5, ) continuo augmento 532 progrediens ;Nempe 470, 1002, 1534; 
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FP 
| IV. Vel( hajus loco } 5, 12,4, II, 3, IO, 2, 9, 1,8, (0, vel ) 15,7 . Nem 
42, tf eftis Numer! I5 multiplicibus ) 2 Numero 5 ITO Ne 25,200 Newpe 
" (uf quoties ſumma ultra 15 ( integram Indiftionum -Periodum ) excurrit, ab- 
os pee I5., Eſtque couſque continuanda hzc {eries, donec- occurrat- expoſitus 
yell Inditionum  numerus, puta 575. ( Non poſle autem ultra loca 15 excurrere, 
" | quituin ſe redibit; conſtat. ) 7 
Y. Camque in ſerie quarta, expoſitus Cycli Indictionum numerus 7, loco 12* oc- 
* | currat, adeoque ſerie tertiz exdem loco reſpondeat ; hoc eſt, numero 6322 == 5852 
| | (=$32* 11.) + 470: Indicio eſt, Period: Julianz annum 6322, non modo Cy- 
2 WW cliSolaris cle annum 22, & Lunaris 14, ( quod omnibus {eriet tertiz commune 

et, ) ſed & Lndictionts 7, Quad 1nveltigatu:erat propolitum. T | 


Td ſimiliter fret, quocunque ordine ſumantur Cycli, puta, Lunart, Solar, 
Inditionum. | D | 
[. Propter Cycli Lunaris annum 14, ( cujus tota Periodus eſt x9 ; ) Intelligenda 
dt Periodus ab: 14. 1nchoata ; puta 14, 33, 52, Oc. addendo- continue rg. _ '/' «| 
IL Vel (-hujus loco ) 14, 5,24, 15, 6,25, 16, 7,26, 17, $, 27, 18, 9, (0, vel ) 
wy 2b, 19, 10, I, 20, IT, 2, 21, 12, 3, 22, &'c- Nempe, quotics ſumma excreſcit ultra 
28 ( Cyclum Solarem integrum ) abjectis 28. Eftque hxceries (quz ultra 28 'lo- 
6, WM £5 <xqurrere non poteſt, quin 1n fc recurret,.), couſque {altem ;continuanda,: do- 
nec occurrat, expoſitus, Cycli Solaris numerus 22. |  ecntog! 
oY 11. Cumque hic numerus occurrat, in-{crie, ſecunda, loco 25? : eidem reſpon- 
ge WY &t, in {eric prima, numerus 470 = 456 (= 19 x 24 ) + 14. Et procedendum 
1, WF ut 11 ordine proxume prxcedente, robs 


ws WY Vel fumantur hoc ordine ; Solari, Indictionum, Lunar:. Eos: 
end L. Propter Cycli Solaris numerum 22. Intelligatur ( ut prius-) ſeries, :22, 50, 
WM 75,6. Addicis continue;28 = x5 + 13. } ;- > crore ed 
10, MM .;.1. Vel. (:hujus loco ) : 7,5, 35 I, 14» 123 &c. Nempe- (neglects ſemper 45 ) 
oz, WM additis continpe.. x3 ; &,. quoties : ſumma.vltra x5 ( periodym Indiftionum 1nte- 
gam ) excreſcit, abjiciendo 15.,, Eſtque eouſque continuandaferies. ( que;: ultra 
nw WF 15 loca non poteſt excurrere, ) donec expoſitus Cyclt Indictionum numerus: 'oc- 
amat; puta7.,, [tl NE 7H Me £9 31-1. 
IL Cumgue hic. jam primo. ſtatim loco. conſpiciatur;; indicio elt, quod qui 
wa FF hivic Faces 4 in. prima {eric numerus 22, annum defignatquy fir tur 2.2.40 Cy- 
/%-M co Solari, rum 5 in Cyclo Indiftionum. Cumque hoc non iterum recurrat; nf 
mi} poltannos: 420 = 28 x x5 : Intelligenda elſt ſeries 22, 442, 862, gc. additis con- 
unue 420, hoc eſt 19x22, +2. 7 
[gem G40 3 IV. Vel 


454 


8, 10, 12, 14, Or. 


AtiL/GE®B'R Ac Cap. CI 
: TV. Vel ( hujus loco) 3, 5,7, $; "x2, 13, 15, 17, (0,vel) ry 

( bu EE < neglettis I9, 2: ue ny inchouth 1 
; 2=29 ao: #) additis continue 2; Y quoties furnma eXcurrit ultrz 


19. Cyclum Lunarem integrum ) abjiciendo 19. _ hoc eonſque donee 6g, 
currat'-expoſitus Cydi Lanaris numerus; puta 14. ('Nec poteſt hac ſeries ul; 


V. Cumque illic occurrat 14, loco 16*; cui reſpondet in fſerie, tertia ny 


6322 = 6300 (= 420 x15 )-+ 22: Erit 6322 Period: Julianz annus queſity, | 


Sirtiliter, ſumptis hoc ordine Cyclis; Indiftionum, Solart, Lunari. 


L. Propter Cycli' Indiftionum annum + ; Intelligitur ſeries 7, 22, 37, 52, 64. 


additis continue 15, ; . 

I. Vel ( hujus loco) 7, 22, 9, 24, I1, 26, xc. Nempe, gate, ex ſum. 
ma, 28, quoties hunc _numerum excedtt : oo couſque ſaltem 
Cycli Solaris numerus, puta 22, , occurrat. Qui cum hic occurrat loco ſecundo? 
cui reſponder in ſerie prima item 22 ; procedendum ut in exemplo proxime yre. 
cedente. | G 


Item, ſumptis hoc ordine Cyclis ; Lunar, Inditionum, Solari. 

T. Propter Cycli Lunaris numerum 14; Intellgatur ſeries I4» 33, 32, &r. 
Additis continue 19; hocelt, 15 + 4. ; 

II. Vel ( hnjus loco ) 14, 3, 7, It, ( 0, vel ) 15, 4, &c. Nempe( negleds 
I5) continue additis 4 ; &, ub1 ſumma excreſcit ultra x5 ( Cyclum Indithonun 
integrum ) abjiciendo x5 : Eouſfque faltem donec occurrat expoſitus Cycli Ing. 
ctonum. numerus ; 'puta 7. | ] Ae ep SER 

II. Cumque hic numerus occurrat loco tertio ; cut in ſerie prima 
52 : Intelligenda ſeries 52, 337, 622, ©. additis continue 285 = 19 x 15; hoc 
T.ve oh Sa X Is , . 

IV. Vel ( hujus loco) 24, I, 6, xx, 16, 21, 26, 3, 8, 13, 18, 23, (o,ye 
28, 5,” IO, IF, 20, 25, 2,.7, 12, 17, 22, x. Nempe ( negleths 28, e) 

his) inchoando 2 24 ( propter 52 = 28 + 24) additis continue 5,; &, 
quoties ſumma excreſcit ultra 28 { imtegram Cyclum Solarem ) abjictendo 28. 1d. 
que eouſque donec occurrat expolitus Cycli Solaris numerus ; puta 22, | 

V. Cnmque hic numerus 22, loco 23* conſpiciatur ; cu1 reſpondet in ſerie ter, 
tia, numerus 6322 = 6270 ( =a85x 22) + 52: Ernhic, numerus-in Peno- 
do Juliana quzſirus. 


Denique, Sumptis hoc ordine Cyclis; Indiftionum, Lunari, Solari. 

I. Propter Cych Indictionum numerum 7 : Intelligenda eſt ſeries 5, 22, 37, 52, 

Dd Choke I5. as 

IE.” Vel ( hajus loco) +7, 3, 18, 14, 10, 6, &f. Nempe, quoties ſumma ex- 
cedit I9. ( Cyclum Lunarem 'abjiciendo I9. Atque hoc couſque, donec gccurt 
expoſitus Cycli Lunaris numerus ; puta 14. Qui cum hic confpiciatur loco 
quano, cut in prima ferie reſpondet 52 ; procedendum ur in exemplo proxime 

ente. 

Eadem, methodo procedendum, fi, ultra hos tres Cyclos, etztam quartus, quintus, 

plureſve accederent ; & quzreretur Annus Periodi EX omnibus compolien 


- Hincelicitur\( inter alia ) hzc brevis Regula. 

I. 'Expoſiro numero Cycli Solaris vel glius exceffiai ſupra 19, fi hunc nadte- 
rum excedat, ) addantur continue 9, ( abjectis ſemper x9, quoties ultra hanc nu 
merunt''excurritur, ) donec occurrat O Ops Lnazra numerus.' Sic 
rur ſeries numerorum' in Cyclo Lunari, expoſito Cydi Solaris numero ( in fus 
ceflivis periodis recurrenti ) reſpondentium. | 

IT. Per numerum locorum hujus ſeriei, uno minus, multiplicentur 28, & fatto 
addatur 'expoſitas Cycli Solaris numerus. Sic habetur numerus in Periodo Drony- 
ftana qualiber, utrifque ſimul Cycloraum Solaris & Launaris numeris expoſitis 1e- 


HE. Ex invento illo Cycli Dionyſiani numero, abjiciantur quorics: fieri potch 
IF, ( vel dividatur numerus 1lle per 15; ) T Refihes ( five. Subdutionis = 


Diyuio 


V: 
"Oe 


DLO2-2HD = 


ec Expolitns 


= 
OS 


2. 22> junnnquana 


Gap. CV. ALGEBR A. 


Divifionss, ) vel ipſi x5 fi refiduus ſit o, addantur continue *, {ns ſemper x5 
ies ultra hunc numerum excurritur, ) donec occurrat expo tus Cycli Indiio- 


_ im numerus. Sic* habetur ſeries numerorum in Cyclo Inditionum, inyento 


Cydli Dionylian! "numero (mn ſucceſfiyis Periodis recurrenti )' reſpon 

"Ty, Per: numeram Jocorum hujusſeriei, uno minus, multiplicentar '532; & 
ao addatur inventus Cyoli Dionyſtant numerus. Sic habetur Period Julian 
numerus quzſitus. . 


+: » 5; Operatio ſubjicitur. 
Cyd. © 22h... er I wu PET 
Cycl.. © © 3,12;24IT,1,10,19,9,18,8,17,7 I6,6,15,5,14. 
Cycl. Diony/. 470 


F C0. Ve ED co am 
ES ENS 7 RAO aitite” Ti 
Ol Dion. gs 243-5 re iO 
Cycl, [ndief. 5,12, 4, IT, 3, I0, 2,9, I, 8,15, 7. 
eriod. Ful. 6322. ' 
1. 1,28 | 28x TIH=532 
x I6 X IT 
I68 z(5 | 532 
28 #76 (31 _ 
—_— 54 IS: n 
44 X 052 
+22 79 , 
470 . * 6322 
| C.A-F. Av... 


Pro Diftantiss Cometarum inveſtigandis, Problema.. 


'J 9 Problema (proue hic infra clucidatum oft communicaveram ali- 
_ ( ab ipſo rogatus) cum Egregio Viro D. Johanni Collins, Lon- 


inenſi ; ( qui tum erat rerum Mathematicarnm peritus ipſe, tum earum 


 flulus promotor 3} in Epiſtola ad eum feripta Marti 25. 1677. quam ille poſt 


dendam curavit 


«% 


nno 1678, prout hic 4equitur. 


Clariſſimo Viro, D: Johanni Collins S. 


Martu 25. 1677. 


Ante Annos plus minus quindecim (fi bene memini ) aut etiam plures (Anno 


Elreiter x66T, aut 1662,) Problema ( quod menioras) mveſtigandum mthi pro- 


pluit Vir infigniffimus D. Chri/tophorus HYren, Ailtronomiz ( tum temporis} 
aud nos Profelſor Savihanus ;. ut quod uſui foret, Cometarum 2 Terra i ln 
ws inveſtigandis ( ab ipſo alias, ni fallor inveſtigatum. ) Quodque tum tulit 
lle reſponſum, jam libet (ex Adverſariis defcriptum ) Tibi ettam quzrentt hic 


reponere. 
Problema. 


Expoſitis, in codem Plano, quatuor ReGiis poſitione datis ( ut BA, BF, CG, 
DH, Fig. x.) Quintam invemre.(ut AFGH) que ab expoſitis ita ſecetur, Fjp. x. 
F 5% ha ſegmenta fint in ratione data: ( puta, AF, AG, AH, 1n ratone 
1M, 1. 


® 
Solutio. 


K-- 4 
». < 


ub1 expoſitaram quatuor Rectarum, y 


ALGEB'V A. 
| | | : : | | Soluti 4 7/8 | | 


ergendivularcs F E, & M, HN. Reliqueque_expoſur Bp 3 M2 


Ponamus. 


FE=e. AE=a BC=c. BD=9: Et 


CTHR.EBF:+:F.x. 

NS: = D 
GM=me, AM=ma. CEz=c+fe. DE = ++ fe. 
HN= ze. AN =2x9. 


DN. NH:: 4.1. 
BE = fe. EM=a-ma. CE-ME=CM. DN=DE—EN. 


CM= THe em 
DN=xe. (+ fe—gme=arbma.apna=d+fe— bu 
ef fe —ov + 028 
mFI_ | T1. j.5 
Ponamus deinde ( ad abbreviandum Calculum) +1 =4, &#+1=1 WW 
| | ' Ergo. Gt | Ih 
Ic HIfe—leme=kd+itfe—&bne 0. 
FE ELEST: — [fe —khne+lgeme = 
Fe>-td A | 
' kf—If —thn+lgm © = - 
Habetur 1gitur ym—_ e=FE: Adeoque PunQum F ; & inde Punk reli. - 
qua, ipſaque AF GH quezfita. . n 


_ vari9.itu Puntorum C, D; ad B, A, variari | 
culus mtulo inde evafurus fit perplexior ; ſed e0d 


Notandum interim, 


ctentr in hae varietate fubcripta ; nempe, " 
Orab. SEquatto, ' 
EAN a +na= 
\ ENA o Tre EN 
NEA UT SY b— 
EAM a +ma= 
EMA a —-m4a=e EM 
MEA Mma—— a= 
CBE c +fe= 
BCE c —fe=p CE. 
BEC fe — c= 
DBE A +fe= | 
: BDE a — fe=*> DE. * 
BED e—d =) 


Fxcipiendus autem eſt 2 Calculo ſuprapofito cafus unus aut ale: 
ternz, vel bis bing, ſunt invicem #9 
m occurrent. tres nay 5 vel not 
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rallelz. Quippe hoc caſu; vel null 
erit Problema 1n omni ratione expoſita poſibile. Quoniam trium 


-Ceterminabit duorum ſegmentorum ad invicem rationem; & . quidem omnwun 


Froor Parallelifmus, determinabir omnium ſegmentorum inter ſe rationem.” 8 
abeantur bis binz Parallelz, nulla omnium- tribus reliquis occurret. 
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— 'DB. rationem 
oF 6A, (ate DR. ad DA. Len inde Panttum A. ; lJrem,;;propter 

: i ge, FG O ad FH, ; (adcoque ov ad. 0G! dere inde ns eH 


1m tres ſint Panallde; puta. BE, CE, DH; F7 was t 

ratio grain FG, F H,- non <t pro: arbitrio, MG A m_ | EN PE 3 
atur; quippe. eadem erit atque BC, BD. Item, p Ree, $44 rationem 5 nw 

Fl GE ad 'G A, SORE cademeſt) CB.ad CA;; habetur- pn A. 

| &f ſola rea. AF GH, 'non; determinatur. Wippe redta Carre bra '® cvs 

E (poles ſecans,) pretar quelitum. _y” | 


z "$expoſi itz quatuor {int omnes Parallelz.( ut Fe 4-) non. potelt alia anni #7 
Fin pollibilis, przter cam que. eft diſtantiarum | a pou tl inter {eg ex- SY 
| polite retz. Quippe quzcungue | refta cas 9% egmenta interjedta habebit in - 

| @ ratione. 


= G xpoſitarum quatuor, bis binz fint Pale uta B F, DG; & BA, CH, 7s. « 
, } ( Ms F Poteſt quidem- ratio quzvis affigna $4 , IN Dog ial, nulla Ps. 5 
*"gnam reliquas tres ſecabir. 'Verum, hujus, loa? facilior ſuccedet conſtryio. 
 Nempe (wt! modo” oftenfum eſt) propter' datam rationem GF ad GA, (adeo- 
[ B we DA,) habetur punftum A. | Item propter 'datam rationetr A H 
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* "70 ad quanriates EM & EN: Cum fit pur Yrum "AF G, H, Fe. 6. 
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' punorum A, E, M, N; (ut per fe patet:) etiam korum ordo pariter notus 
| HAtque inde 'fignorum + — ratio.” Nempe, 


UTTIC FGA, GF'A--Item F AH, F HA, AT ppt Fig.”7: 
FAMA MEA. Et EANUENA, NE AEM eſt, EA+AM, EA—AM 

MAE A. 'E'N-.eft Pik 4- AN; E A'—'AN; AN—EA 'Hoc eſt a4 ma; 

; 11:1 Fig," 6, 7,89, 12: 
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wu contingat contrarium elle ycrum, id indicabit quantitas f. e tande 
noliens nepariv4,; '\adeoqUe  fieyFuppoſitionicontrario ſumenda'Y 'A enquer&i- 2-> 
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; Wh in > enta habebit yFf, » 2, ipls AF, roportionatia 
55 in DH fumerur pundlum a AG, protons 
' comenta facier 3 F\, 3b, iplis an: AH, oils, "a ſolum-deeſt i 
Glveadum'Problema, ut ip 72 puncia conciant -Quod op 1n-ynion pRats 
5o_ck illud fic porro ' 1nv 
: vel ſumpto alio quovis in B BP punto F, & huic reſpondentibus Z 'F- 
- inde-nova_etiam emergent +» 1: Vel ( quod eodem recudir) divida refta BC un T, 
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| antundem Eft arque {1 intelligatur rectz BF punctum Fin ipſo B; quarcaſi 
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' mincidentil: neſcar diſtantia illa AT ſeu © y: Cumque fuerit, ſumpto(inBF ) 
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Aurum & Margaritas pretioſum, Erudito Orbi jam ante dederis, plura 
«& indies. Verum non eſt ur ſperem, me verbis zquare'pofle tua merita 5 qui 
:yato penu ſumptus plane Regtos erogaſti ; onuſque ſuſcepiſti non infeliciter, | 
Herenlels humer!s ( ne Atlanteis dicam) formidandum. -, + 5, 14 541 | 
Het” artem MAXIMam x org; miratus /-wo# __ molis Inſtrumento- 
-oenioſum regimen ;- & ſubtiliflimam* Divifionum adminiſtrationem ; cum 
3 no ata ec falnBaky: in Regulis & Dioprris ſolicite curandis : Ec -quidem 
: hoc deefler, reliquus in caſſum cederer labor ;' quippe, exiguus & vix- evitabilis 
in Repulis aut Dtoptris error, totum inſtrumentum vitiaret, omneſque inficerer 
B 5 fingulis immorari non - licet. Unum tamen eſt qnod/attingam-breyiter ; 
me Divitiones per lineas Diagonales, circulos im Limbo. concentricos” inter- 
+= Hanc Dividend: methodum, jamdiu rec pp .& quidem 
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Hactenus Adverfaria noſtra, Ubi Guvs cofin expendims Nempe,. cum 
tudo Limbi ponitur pars Quinta, & pars Decima, brevioris Radii ; & Anguluith.. 
videndus, 10 minuta prima: Tanta fere dxpiſeig quantum ferex vulgaris 
 Trigonometricus, // Et quidem ultima Unitas in ambiguo-eſt ; nync 
nunc juſto minor. 'Radium autem ( ut ego ſoleo ) facio 1; (non, ut x 
I0000000 ; ) quo omnes Multiplicationes'& Diviſiones per Radiy 1 Facicnds phe- | 
cidantur. Adeoque Sinus habeo pto partibus Decimal Bus + qui us que, cum 
opus eſt, Ciphras przmitto, quo de Unius Integri loco canſter phy. > 
proceſſu utendum erit, mutatis matandis, {i Laritudo Linddi' filbanur n 
<a proportione ad Radu longitudinem. Wo 
commodtus erit ( ad vitandam moleſtiam toties quarendi partcav Pr pou | 
El ut ſumatur angulus O commodz magnitudizus ( juſtis minutis prinus &- 
terminandz, abſque annexis ſecundis tertulve ; ) atque n quzratur Radu maxi | 
w Zlongitudo, eodem modo quo reliquorum a, 6, C, &c. Pura, fi, in Prax 
funmpo ut prius R= 1, & Angulo, A=10', ſumatur Angulus O, { not 
_ odit 1782, 10), 1x", 57%, ed owe J 178®, 1o' ; cujus co | 
1*, 5o'; hujuſque finus in iplo Canone haberur 0,031 9922 ; & reliquornm| | 
* 6, »o, &c. Sinus ſimiliter ibidem habebuntur ; ut una tantum . 
t pro {ingulis exhibendis ; ipfaque Radii Z longitudo, non quidem prazile ut | 
prius 3, 1; ſed huic proxima( quz itaque fumenda erit ) 1,09996. Nempe, 
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X 296662 (1,07844, = h. , jr: 4 20 
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- Similiter omnino. res {uccedet, £1, ſumptis Radiis Z, cum Angulo , quzra- 


| aatur 2 & Radu intermedu. - * | 
Yerum, fi Limbi Lawugudo fit Radu nonnifi pars [Trigeſima, Quadrageſima, aut 
| alhyo-minor ; atque Angulus dividendus, non quidem 10 minuta prima,. ſed toti- 


| teri ſeu minor adhuc : ſubtilior res elt quam ut vulgaris Canon Trigo- 
| nometricus hic adhibeatur ,/ & quz omnem fenſum fugit ; ipſique Circuli concen- 
gi! diſtantiis zqualibus, quantum ſenſu poſſumus diſtinguere, invicem disjunt: : 
| quppe unzus Pollicis pars millefima, nedum decies aut centies nulleſima, minor eſt 
* fifrepantia quam ut fenſu percipt poſlit. | 
Sd nimius ſum in re levi. Felicem itaque' j 
| lags ſequentium {ſerie continuandum, Valereubeo. 


Ons. Aro ny ie op ONS EET MSI, 02- GA, ef i 


E 


| " Hute calculum accominodemus Hevelz magno Sextanti Aineo, ( quo ille 


£ | zCentrom A ( cujus arcus mn Limbo. dividendus eſt) minutorum 5', in partes 
=O —_—_ Diagonali rea dividendus,  ope Carculorum 6 concentricorum ; 
* Limbi latitudo eſt quaſi Senu-uncia aut paulo major ; hoc. eſt, Radui' pars ;4; 


* Demus autem (ne Inſtramento videamus nimis favere ) Limbi latitudinem 
We <& 4 Radii, ( radu circult intumi partem Centeſimam, aut etiam aliquanto.. ma- 
+ | vos Adeoque ponamus /angulum ad bafin.obtulum O, ( Diagonal - retta, 

WW & Grali intmi Radio, comprehenſum ) graduum 172. ( cujus fintis idem eſt 
| * germ 8.) Ec propterea V,. angulus. ad baſin acutus .( Diagonali recta, & 
' Cinuli, extimi Radio , comprehenſus) erit  graduum 7, 55", ( propter angulum 
4 minutorum 5'.) Atque ad Circulum ſecundum, ſeu extimo proximum, ( prop- 
| &A jam minutorum + ) graduum 7. 56'. Ad rertium; grad. 7. 57'. Ad quar- 
| wm; grad. 7. 58'. Ad quintum (ſeu intumo proxtmum ) grad. 7. 59. Atque(po- 
 toCirculi intimi Radio, x, 00000) hinc exploremus reliquorum circulorum Radios. 


| Tum (per illum Trigonometriz caſum, quo Datis dudbus ad baſin 'angulis 


Radios (oppoſitos ys 0.) 


| W tcl; Poſito intumi circuli Radio, 1. feu 'x, 00000: reliqui fic reperienrur; 
« Sinus. 'S. 172, ſev 8. Radius.  Minimus. Differenti# 
# , | |; 4 ; x 00000 WW 4 — 4! $324 
c : "Ke > t <V/%, n {4.4 f 9 & ».QQ A _ ' 
"Wl 7:59: 1388850. 1391731 :: 1,00000.  1,00207 — | _— 
"7:55: 1385970. I ,004153 Þ+, 054 man 
WS eas: 6 * 38 5 44'S + eh LY 1s - OQ209 x F, 
SET. .* 1 $3089 ” , : ; x 2 00625 wh 'OO210 + 
Y -+ a 1330268. | SO + 
F. »:. 1377927 4 Lis 4 bet, x,o16046 £2 | M PA Ml 
Pg LIBEN 2 Radius: maximus. 


| Vhi (fatto Calculo quam” accurate fieri poſht per vulgarem Sinuum Canonem,) 
ntiz Radiorym , hoc eſt, Circulorum Intervalla, tam prope ad zqualita- 
dunc,” ut” ron differanic ploſquam cenries mille/uma*'parte Radit ——_— 
n | quL1 


FI Nn 


ms 7, & Radios intermedios ; aut, ſumpto "_ Z, cumAngulis 4 Z, quz- 


am ineuntem Annum comprecatus, 


imum Inftrumentco utirur, ) Cujus Radius eſt pluſquam Pedum 6 ; hn 


i Th ann later core ami oppoſite, Quaritur latus oppeſitum rehiquo;) exit, Ut Si- 
WH wapniran V (in Ag nt circulis ) mum ang © (grad. 172. vel 
f 5 Rains intimi circuli (angulo- V oppolitus) ad relquorum reſpeerroe 


| chordz «y, & lente moycatur( de loco in locum } per chordz « y 1 
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(qui eſt Circuli intimi )<&l{que tem limbi latitudo (Radiorum minimi & maxini 
rentia, ) . 01046 —. aliquantio:major quam; Cente/eere pars minimiRadii | 
Hoc eſt; Poſito Radio, Circnlyantimy, Redum.6, aut Unciarum-72; Iateryally. 


runz ( inter Circulos - concentxices;) -Diterenua, non: fuperabit Z-unins Uncz. 


(quz eſt quaſi q3, vnius Yneie, )-Quam: auylus »fenſus poterit diſkingyere, 


. 
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CAP. CVI.. 
 De:Chordis Muſicis Experimentum: 


FO C ego Experimentum+hic -inſero, non quod confimilis nature fit en 
JJ. cztcris ; fed,-ne pereat. iy 


Oxoniee degenti.,.nunc 'Archiepiſcopo 'Caſ/alen/i '1n Fijbernia, qui id mim. 
ſtrayit pramus Anno:2676, ut rem novam, .quam tum -antertres annos -obſervaye. 
rant ( omtyium., eredo, iprimi;) D. Guiliehnus Noble ex Collegio Mertonenſs; 
-D. Ti _ Pigort.& Collegio #adham,' Oxoniz ; '8:quidem per ie uterque, altey 
.non conſcto. | | 7. 


- olimnotum eſt, '& paſſim /obſervatum, {(- quod-memini j m.ante6oanm 


1hi monſtratum, tum puero, ) quod, 1i.Chorda;Mulica, 'in In{trumento quoy 
.( ut fieri ſoler') renfa, -pollice-ſeu-plettro percutiatur, alia Chordai( five mm code 


Nnuive mos .quam exeytet:hxc-chorda/tremula. Quod itaqueinovutn non 
Cuyus cauſa cerrum 


& LOWE, by 99%, 
: : Tm \ 
midiis « 8 &y Unifona, fi MaSadio { Fer nos dicimus,) in & ſuflaminata kit un 


pedita. S1 jam libera manente « y ( aperta nos dicimus cutiatur A Com 
MmOrem pager” ths Uterque ſemiffis que ( aB, & By. , Par non item Hil | 


8 medium. Quod oculo confpicuum erit, {i, papyri - particula laxe ci 


fonante -chorda AC. . Qyippe in 8 punto manebit inconcuſla, 1ed 

Sinuliter. Sit AD chorda da-paſor oy dia-pente acutior quam «#. ( duodecimun 
nos dicimus ) cui proportionem 77:plam affignant ; adeoque. Uniſona-lingoli 
Trientibus hujus ſeparatim ſumptis. Si jam, manente «# libera, percutiatyr AD; 
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Id debeo potiſſimum Reverendo admodum Viro , D. Aarciſſo Meſs this 
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Raw) fubtile renucque, aliquando rapeom fail foniro 
pug admotz, ſtrenne & conunye ( per 'rempus longiuſculum) intlatz , loaum 


- ACULIOF quam as .oqpr p- © Ay tam 
ant fe ur proportio . Quad, {eu 
x T Hague , js cum Quadcan ue <td —_ EE ( promota 


3% E. % 


= —mgm———-s 


FEUN particula ) UIPers ingulos a 6 By y9, 08 Quadrantes, non av- 
| quadriſecion!s puncta &, , 3 | 
am AG dia-pente acutior r quam #2.; arque illa in D biſe&ta, hc triſha 
Me: OE albgnanc Sens ſeu ut}; ad 2: ak Fenndd+ 


+. . 


& — — — | a 


Y £ 


nifonus 'Trienti hujus. Dum illa percutitur Chorda, tremorem nciph 
Inguli Trienres hujus; fed' non. ipfa rriſeRionis pun ys. Dumque h#c 
ur, paricer trement ills urerque ſemiſlis, ſed non buſettionis punctum D. 

{ paring ocuto ftet confpicuum. 
{on mt continger 11 aluis Conſonantiis ; ſed minus notabile, prout augerur diviſio- 
L rs hoc/porro notavimus, ( quod & olim fucrat obſervatum, ) fi chorda« uX- 
put 21, medro. {u1 Loos o 8 percutiatur ; cujus. 1taque duo membra ſunt 
met  Uaons: non clarum, fed confafum & ingratum eder ſonum. Sed, & 
{(qjo xd neſcio- an alii olim obſeryaverint ) idem continget {i chorda «4 in trife- 
as: puntis 8 aut y | pou; cum fit menibrorum alterum ad reliquum 
{pitz«y ad y © vel 23 ad « &) conſonania  dia-paſon. Parnerque 1 « + percutia- 
'mrin6\ 4 5 ut pars altera lit Rue Tripla, lonerque d/a-paſon cum Aa 


&. 1 bb } —— 
6 i 2 
P eque 3- 07a- _ : {vo in we aut 9, ut alterafit alrertus ſeſqui-altera, pe 
Qurpente. his «cafibus, { ſonus fier inconditus & ingratus : 
EY erit objervabul te, pro em K ſunt ignobiliores. 

Quorum omatum cadem eſt ratio; Nimiram propter parcium Udine: Vi- 
[*> contemperaneas (- quarum 1taque alia ali cremorem incutit;) &d -TUr- 
kuur hic hr os turbato. pancto quod- debet quieſcere.. 

|  Notavimus os talem conſenſum mutuumque- tremorem, non tantum- inter 
aardas Ex -Inteſtinis fa6tas inter {e, comparatas; ſed in his cum Organs: : Pneu- 
wa eo fonos edente conſonos. Sed non-1ta perſpicue cum chordis Metallinis Cla- 
hoe +. Quod ſive. fix -propter diſimilen rexturam in Merallinis, ab: ea quz 


6 in L Ineeſtinaceis; ſive quod Metallinz utut acrem non minus acriter feriant, »mi- 


tor db vo..mormn , qui- itaque minus.concutiat remouoreim chordam 3" te 
IF fiar, ego haud facile determinavero. 

| autem; Qrgana Pneumatica late ſuum diſtribuunt tremorem, ſat nocum 

vippe_ non. raro tactu perſentiſcimus ſeamna & ſedilia, quibus infidemus 

nbimus, notabiliter. commovert ad congruos-ſonos.ab Organo' Pneumarico 


\ditks; nos wy {imo miagis ). quam-ab- Inſtrumento chordis anftrudto. 


juidem Audivi (5d hoe: actiadine aflero) Vitrum Rs _ x quibus 
uccinzve' pro- 


ks confonum tiunitui iptins Vary, © 
;quiequid id- fit, non dabwm eſt wy ico Pneumatica'eos edant ſonos, 
ex inteſtinis faQtis ( rite t tremorem Incutiang. | 
N , n 2 Quod 


A642 «4 :ap/ CV! 
.Quod autem hic potiffimum fpc&o,-quodque-novum: antumo/? eſti " _ 


tibus Forde parphus E465 —_ _— ns wot agen page 
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CAP. CVIL 
De Stellarum  fixarum Parallaxi, Obſervanda. 


( C=E in Þ tionem quandam Opticam ſupra inciderim : | liber ER i 
ubjungere 'De Stellarum Fixarum Parallaxi. Quai an. 


A 46-4} "—_— 


inta (aut plus co) cum D. Serho Yard, tum Altronms, 
poſt Sarishurienſ# communicaveram (urguzy 


Arete axons quam Geometriam ſt cum alis; & 


jan: mulive anos cunt D. Ns fe (hare rerum perito, ) atque 4 


cutn aliis. 


Gahleus ubi de Syſtemate Mund: agitur, inter alia, de hacce Parallazi at 
facit. Quippe {i circa Solem feratur Tellus 1n magno Orhe annuo, mirum wth 
pro Gra nn temporibus ſentiatur 1 ; Hlarum Parallaxis, Prout in aligg, 


ue aliis illus Orbis partibus feratur T Quod quidem 
he {fi non ummanis 1llarum a nobis Diſtancia et; & 


pre 1Ila, totus Orbis Annuus quaſi pro Nihilo fit habendus, S_ conten Lys 


tem magnitudinis haud obfervabilis. 


\ Tnrterim neſcio an quifquam hattenus tam curiofus fuerit Obſervator, i . 
cxrto deprehenderit. 1d tuo tempore non tuifle faftum, queſtys oft Cables... 


quot fiert tamen poſſe, viderur exiſtimare, mediaque proponit quibus 1d fiat, ens; 


que ille queſtus eſt, ctiamnum querimur, nec tamen pro deplorato Syn | 


Non interim ignoro © Noſtris aliquos Jaudandam operam huic - mpen- 
" Giſſe: Et ſpeciat Hook; qui, ope Camerz nia, ver. i. 


' interdio 'Teleſcopio notare Stellas non procul a Vertice; n | oY 


UE eſt nonnihil diſcriminis obſeryaſle diyerſis anni 


fatto 'edito indicavit : Sed ab opere privus deftirir, quam inde- certa quepa 


concludere potuerit. 


Pariterque D. Johannes Flamflca, Aſtronomus Regius Grenovici, ex imo.! is 


fundi putei (quod audio) tale quid fibi viſus eſt fimiliter obſervaſſt: : & 


imperfetto deflitir. 298; 96 


Quo autem Hlud felictus exquiratur, plura ſunt ad quz- intentos 


-moliuntur. -. Quibus negtectis, metuendum eſt ne operam ent, "ol : 
Ec primo quidem, haud putandum videtur Fixas omnes eadem elle d nob 
diſtanta.. Quippe quod cenfitum olim fucrit, 'Stellas omnes in coun que 


dicitur) Sphzra fixas zqualiter > Mundi Centro remotas elle ; 


dicitur, nec poteſt ullo modo 1d nobis certo conftare: Sed alias als ws hon 


motiores, & quidem immani differentia, potius putandum videatur. © 


n-clſe ( cxteris m_y propiorum "(Gqua fit Parglaxin, & alius þ. 


rvabi | Nam, aucta diſtantia, 'minuitur | 
Quo dato ;. omnino coryiciendum videtur, Propiores illas elſe” ' 


—_ Er propterea, non indifcriminatim, fed- de illis porins 


yationes.  -Polieque in ills forte deprehendt parallaxin, quam: in Minution- 


bus, utpore Remotioribus, fruſtra queramus. 


Sac 5: rem aliter fe. habere prout in alio atque is Gin eſpe Y 


 confiftar Stella: pps ( quod 1bidem oftendit Gak/wus)'St 
- politarum,, nullam 
pticz plano- movetur, propius remotiuſve. abefle poſlic x 11 covet 
Plano politis (unde 1llz Majores Mmnoreſve videantur; fed tantillo ut lam G 


wdins differentia- non. fir obſervabilis;) ſed Viſions Angulus (oo EG orunit 
Parallaxis) non muratur:: Er vIx ullam m"lis quz funt- pr prope BEE 
um Jos 


cam: Sed in 1s maximam (1 qua fit) quz ſunt (extra Plan 
Eclpticx Polum.  Ex- his 1gitur' ſunt aliquz Stellarum maxime conlp- 


cuarum de quibud inſtituatur Obſervatio. bs 
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oriundam Parallaxin; Quippe' dum Te BJ oc 


LSCYH. ALGEBRA. 


by in hunc finem Ga/i/zus, ut Inſtramenmtorum Mathematicorum loco, 

* - paria non exiſtimar negorio ram ſubtili, ) Obleryationes fiant per Montis 
iu. larus (per aliquot mulliaria remor, ) aut etiam Adificit ctjuſpiam re- 
rpen 


3. 14 6 iculare, aut erecty Polls, aluſve Sign! perpendicularis, X lon- 
mol # ictendi, ope TcleſSopii apart Eximil pc a are 2 quo loco vi- 
Er m llud tegere Stellam aliquam ( commode ſeligendam)) tum temporis 
| ccodemen? Ibique notam aliquam | tigar\Stabllem, & permanemem. Trdeque 
ot rene 4n tempus oblervet num la Stella deprehendatur five 
1 Dextram {ive- ad Siniftram partem iſtius remou -Sign1 occidere. Quippe talis 
| S6ryandi modus vicem ſuppleret Inftrumentz, cujus rantus fic Radius quanta eſt 
am autem ille poſtea hoc 1n praxin redegerit, ego non audio. Metu tre He 
fete Iqns finr oboriturz quz Rh enbgaalitne Maxame! "Re- 
@ftionem prope Horizontem ſatis notabilem, ob quam Stellz ad occaſunt ver- 
ares yix confpiciantur, intra paucos ab Horizonte gradus; ut eorum Occaſus 
4 notuerit 0 "—_ | PE | 
* Gaſerim <go ut 1d .exploretur potiys per Azimuthum ( ut loquuntur ) Stella- 
' -mCitct lar , & quidem eximiarum. Quippe fi ETIGS a Aland Me: 
| -dionalis, fupra itfrave Polum Mundl1, alia atque alia fueric diverfis anni tem- 
| -acibus, (ub1 Refractiont locus. elſe poſit) parilis erit differentia in illarum 
nolitndine maxima feu Azimutho Orientem aut Occidentem verſus, ubi Re- 
attip hut \<fficit. gþ E 6+ Hi. 
| Quamyis enim fieri poſlit ut.Stella, in codem Azimutho poſita, Elatior Hu- 
lorve videri poſit , prout variatur Atmoſpherz Refrattio, nulla tamen Azi- 
thi hinc oritygg, variatio;- quod facit ut certior {it per Azimuthum quam per 
 Mlntadinem OVWﬀWevartio. . ; 
 Erquidem huc ſpedlaſſe.videtur Gak/zus ( prout ego ſaltem conjicio) dum 
| nplitudinem Ortivam aut Occiduam Stellz notandam moner. | 
| Nec tamen videtur animadvertiſſe Refractionem etiam huc ſe inſinuare, non mo- 
* nepoſlic ( ut jam diftum. eſt ) Occaſus ipſe yideri ( ob/yaporum interjacen- 
"on tem, ) ſed etiam ne poſit ipſum Occaſus momentum certo determi- 
gary, qui ( proprer refraFtionem ) ſerius accidifſe cenſebitur (quam 1d revera fit. 
"Que rs, in tam fſubtili negotio, alicujus moment elle poterit. Verum hoc in 
EAmplimdine Azimuthi maxim! Circum-polaris Stellz Jocum non haber, ut quz 
* dem crit quantacungue fir aut non fir Refractio. wn 
 Actedit etiam, quod hic Delectus fier: poſſit ſtellz cujuſvis commodz huic 
| pegotio ;, Quod in Obſervatione ex profundo puteo factenda fieri non potelt ; 
(=, agr non poſlunt ſpeQtari ſtellzx quam quz proxiume Verticem noſtrum tran- 
' fant; quz minutulz forte fuerint, adeoqne tum obſervatu difficiliores, tum re- 
| notiores preſumendz. | | : 
Non autem ego rem hancad Unam aliquam Stellam coercuero. Suppetunt enim 
Aur Inter quas et ipfaPolaris Stella, alizque plures in utraque Urſa, & 
| arcum-vicinis Aſtris, faltem Secundz magnitudinis, ( eltque illa in Humero Mi- 
| norts Urſz ad Polum Eclipticz ſatis vicina.) Er, in regionibus que ad Auſtrum 
Woes pergunt quam he noſtray Lucida Lyre. (Prime magnitudunis Sell) poh 
WH @®huic uſui faus eſſe opporruna ; Quam & an þujuſmod! uſus ſclegerar Gat | 
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_ w | ; 4:3 +6 REZ. 5a ; - | on TRE ; 
[HY autem in/ una aliqua non fatis ſucceſlerit res tentata, tentanda eſt alia, '& rux- 
bealu.  Quippe ficri omnino poteſt, ur alia habeat alia non habeat notabilem 


Banc autem Speculationem, (,utur jam olim concepram) fatcor,cgo me in pr 
 winume redegiſle ad id in{trumentis deſtirurus 1b 


magisFugrinr afſueci. ,, Nec dithdo quin_u prefertim,. qui 


pur oaks <7 


bd 1 


ALGEBRA. 


_— A P. ox 
| Perforati Cubi, atterum thfe equalen recipiens. 


| tus Princeps Palatinus, dum i in Aula Regis 0 T1 5 
| N. Em por Vir magno wgens o & ſagacitate, affirma aint qr, | _y 
polle ( & polito pignore ſe rum ſuſcepit ) ut, - #qualium 6, 


bonus gi in corum altero fattum, tranſeat alter. 'Quod CG 
Go, p tile. 1d quomodo fl jam ſumus oftenſuri. Quods plug, w 


\. PROBLEMA 


# kt 


ran Cuborum' inter ſe equal, alterum [ic Excevers at a cam Yar 
oa. reliquus Tuteger. 


$OLUTIO. 


Sit Integri ( reliquum tranſicuri ) Baſis, HIK L quad@zun ; "Cj Lats 
 HI=r. Huic #quahlis excavatus' AB DG, iealitipency Sphzrz os Du. 
metrum habenti ( Cubz Diagonio' zqualem) BE==/3=1.7 7320fe proxime 


Me % 
AR OY 
oe |: | TOE Ne? "f 
Gf. ys aa adcdade <0 0m > Ce wm” 
# 'P \ 
F d 
# i \ 
; , 
8 Y | 
i p. 
; | | 
F RJ | - "S | 
Q.. Q_ Ny 
rryogFonemancl  acehes firum. Cobdiue in Great p ae 


nc y3 cromrus commer, th  BCDEFG jerimery 
terfeftes 1nſcriptum Hexagon ie orttlanidei,- in tres 
dem \quadrata 1 EY iv * Quorum 1 
(.quz 1m Cubo fuerant 1,) erunt ( fic oy / g=— dlEhoayd ( 


28 83%E 


zrz, Circalive in'ea maxim, Semifſes AP=PB=}v; - 
iis Diagontum Nr Wires Fo nigh cron 0009 


| Eaterique HI ( i = pond l(=4 
=SF= 0.9 Q 5 Ipſumque H I = jorge! Y perimetto Hall 
| gon ur WL $752: _— 

Dico ; | ad Cirouli plant "redtis, dra H IK Ir if 
bus, factum i iri CubiB E perforationem, per quam tranſeat H K cubus 0" 


"= B= 


4 . 


ESES+ 


ALGEBR A, 


Quippe © cum fit, ut BP ry y 3)ad BM (=AB—AM=! 3 —£=0. 3660254;) 


mon 4 —y 

(PG (=3)aIMQ=" _— «==> 2 = —143=0.6339746: ma- 
3V 3 $5<=-A 2 

it MQ quam MH=;= 0.5000000. Adeoque punctum H intra perime- 

"om Hexagon. Similiter oltendentur | rel1qua puncta IK L intra eandem peri- 


gov, Adeoque tota perforatio erit intra Cubi folidum. Quoderat facien- 


xc; autem facilius res ad praxin redigatur : Sic reperiantur puncta QR M. 


at BP (=3v 3) ad BM(=34/3—4) ficBG(=1v3) ad BQ (vel 
= 3 —1 = 0-7320508, in Projectione ; Hoc eſt, BG (=1) ad BQ 
EQ) =2 —3 y3=0.8 452995 —,in Cubo. 

Ttew nPG(=q) al WH (=) 6cBG(=} 23) at BR(vYEAR, vel 
KR)= 3 0.\577,3503, mm Projectione HoG eſt, 'BG* (==. )'ndBR{ vel 
SR ER) =3= 0.6660667 —, in Cubo. 

Denique, ut AB (=3v/ 3. 0 AMT INGAAS) ticAB (=2: ) .ad 


gg H2= $773503z in Cubo. 


que: in Cubi)ſuperficie reftis QUQ,QQ ; & R'RR, ſe mutuo- decullin- 
K-L;; {(:finulizerque inaverla Cubr/parte.;,) Exempto: quod ſt Antra 


| ail -habebitur,perforatio quelita. 
-  Redtz in Cubo. 


A B = x.0000000- 
ER=BR=AR=—0.6666667 — 


BQ=E Q= 08452995 — 
AM=o. $773503 — 


CAP. © 
* Gobi Jegrmentunm equals Joguree Redfilmer. 


"| Nno 1675, Folie 1, hnmaniter me inviſere dignatiis eſt Oxonz2, Oh 

"2A tiffimus Vir D. T foi bm (Ariglus Chrrnhonſe {criberer ,) Titeris D. Ot- 

"7. derib727 mithi cormendatos. - 

"Qu {inter aha ) mirarife vixit D. Hagerty: (in frro Forolieto OfetMrs) 

#rilffe { {ed fine Demonftrattone ) proſe le? tae Dimen) tonerts fag 

us Chigdhs, que retta baft tt af tn Avis nod utYta 

| jus parte a - ertice abeſt : Qua nimirum portio Dquine dimiato pA rome eCqut- 

Wero, intra Circulum Genitorem deſcripto. 

cham ego; Rem omnino veram efle, prout tradit | Cooriſhnmng fiagags 

ne ultra Jubitet._ co quod non 1bidem demonltretur ; Oſtendeham lh, hyp: C 

mum efſe cafum eorum quz <go' Univerfaliter determinaveram & demo! 

an, {in Tractata de Cychide \ 23 ; & de Horn, + 5 5- Prop. 20. JB.) TIdque 

trenire, ex eo quod Aquarionis* membra »qu# or tabant fe memo 

ſerumerent. Flu e ejuidenm” qual nature cum Qed 5m na I lz aut Securiclz. 
Quippe cum Uo ( ur -ibr eitenfur eſt nf cloidis ſegmentum 

WA=—jc Þ =—32a8+:5-R): herpes nr v=3 R, mani- 

tum eſt — 2.2 R, & + av (=+34 )ſe mutuoperimere; ;religuaque-+-4, SR+ 

{hv=) +1r® Fg _ I Inns ny E . 

Spun, 7rieftione de Oythie, gs] pemnt-takquai 6 D-Ol | 
Fe CO credo ' eta: Meogy ut'& de als: pot cs yam: 

prey ne, que P aietograluns Pa ASIIY #quencue.'J''Eft wats: 

oli Radiwis, op Areit, 5 Sint Verſus, & e = 475." Hujufgue-Yy- 
ta Mt propedien ſiriprs BA ts fra. 13,3195. lis 


(ent 


"> $a. -— ao 


I 

F 
4 
(+; 5 


"$2 da. 4 
"7 OT Fi 
AM Joo 
B maru! 
& Fo 
| PA 4/5 CR ay gulur 
; | I w' 
| Cycloid. $ 23- Poſito AV (=»v)=1 x us 
- - . Gap. 5. de Mowpr.20. pn ,  Adoqueo(=BV=Cijny ff fu 
F Ws "a Sn verſo 
wk —aR gy = ISR RAY 3. 
bbA=2bVA=4 1. ,u="+aRs—* WS RARRY3 
+ 5v= +&#-. Pp hr demiz 
; - De Cychide Prefat. ult. (BY =vi4b=); : RY; 
ok Zh eniz Hor, pug pens pag. 69. Ergo A«BB= =} RAV—d 3=bbl 
Quod autem Yi vocat Centrum. Ofcillationis 1d eſt quod ego Centrum Percy 
Pd... dixeram ( De 907%, toto Capite undecimo. ) Wipe res eadem eft de qua ut. 
 quediximus. 
CA P. CXLI. R 
De Complicatis Annulis, ed 
tor 
Ardanus, in libro de Subtilitate, inter alias quas vocat ) Suki ho 
C Tyutiles (-ut quz ad rem Quc/tuariam nou ſpectant, fed ſua ſe Subtiltae WM jaxti 


commendant,. ut ſunt plurunz Speculationes Mathematice, ) hanc men. 
rat quam ſumus tradituri. Sed tam obſcure, ut, qui rem non aliu nde noverit, haud 
facile :conjecerit quid ret fit quod yelit. Quod ideo factum puto, | __ 
ita facile totum operis procelſun verbis explicare ; GR nos utcunque 
pens bs quay uam Digitis potius quam Calamo da fit, ( w A 

SE is forte concellrs) ND els litatis res eſt, & A | 
x, ut non refugiam hic ei locum concedere. Ut quz in Compoligont His 


utione ( _ Texendo & Retexendo ) tota verſatur. Quam Vela ls fk 4 


Fi 


Ry 


PRAPARATIO. 


: pid primuni” eſt Zamina' Metallina ( puta Ferrea ) Foraminibns petul 
2003 Fr ” 2+ 3: +5: 6. 7.8. 9.) rorundis, xqualibus, & zque diſt 


mitra 


1| Cap-CXT. ALGEBRA 


Fa vero fic componantur, & 1implicentur. Nimirum, 

Foramini I. ſuus indatur Clavus : hujuſque Apex ( fic inditt ) ita replicetur ut 
Annulum fuum ( quem vocemus I ) recipiat ; atque firmerur, ne excidat aut exi- 
marur Annulus. = ; wes | 

Foramini 2. ſuus itidem inferatur Clavus, qui etiam per ( przcedentem ) An- 
wm I tranſat, atque tum replicetur , ſuumque -recipiat retineatque Annu- 


r przcedentem Annulum etiam tranſeat, ſuumque recipiat ; qui omnes 
* wo Cxoepto ultimo ) ſequentem complectantur Clavum. Que Andes 1n- 
MW ({ ordine vocemus A,B,C, D, E, F, G, H,T. Reſque fic confpicietur ; 


pe gt = 
a Gmiliterque reliquis Foraminibus ſuus Euique Clavus ſic inferatur, ut ( excepto 


AMET Ia 


PCEECERRTTTe 


s £2345639858 9g 

Paranda denique eſt alia Lanuna Axcavata, quam Arum vocant , feu Orbicu- 
bn, ( Cardanus, {i bene memini, Naviculam appellat,) quam litera O fignamus; 
ademLongitudine cum prexcedente, ſeu porius aliquanto Ilongior : ſed non La- 
' tor quam ut poſlit per Annulum tranfire : Tantzque Cavitatis ut per cam poſlint 
&o fimul Annul: ooo planitiem ſuam ) cum Clavorum / aviihe exrenug 
jxtim alcendere. | 


PROBLEMA. 


OE Bo 


 Hvita paratis; Requiritur, Ut fic imponatur Acus, ut per omnes tranſeat An- 
mules, omnes intra ſe Clavos compleQtens: Atque ut ( fic implicata ) inde de- 


wn Expediatur. 


BS RoHS BA PEATSS 


ul 
Is 
COMPOSITIO. 
: 1, Imponatur Annulus A; his Motibus duobus; 
vl 
& A per QO. T, 
ys O per A. 
bn WY Qed lic intellige ; Inferatur Annulus A (ſecundum Planitiem ſyam) una cum ex- 
& {wo ſui Clayz, per Cayitatem Acus ſeu Orbiculi O : Arque tum, replicato An- 
3 | Goo _ nulo, 


ALGEBRA Cap.CXx, 

nulo, tranſeat Frons Orbicul: O per A. ( Quorum tamen motuum poſterior - 
rocelſu operis, alzquando poterit omutt: ; puta, cum Annulus ſic replicatyg, " 
fra explicanus.) Eritque tes __— haCtenus peradta ; Nempe Orhic = 

. © tranſit per Annulum A, hujuſque Clavum complettitur. © Quod de reliquis An, 
nulis Claviſque ſuis ordine peragendum elit. 


E 


Cm mm mm 


a db dÞ M1 N >þ 


| F. 2. Imponatur B ; his quatuor motibus, 
Ode A 
B'per O 
O per B, A, 
Intellige ; Retrahatur Ode A, & Aſcendat B -per O, Tranſzatque deman 0 


B& A ; hoc eſt, Replicetur { ſuper frontem O ) annulus B,  & demum A utpryx 
Eſtque res hactenus perata ; -Nempe, tranfir O per A. & B, horumque Chi 


plectiqyr. 


7 


CEE Wo' AY I] 
SSSS 


. 3- Imponatur  C. Quad ut fiat, ( motibus otto, ) 
+ 3 I. DeponatarA;-his motibusduobus, * 


O de A 
A de O 


Hocelt; Retrahatur O de A, & per O derrudatur A. 


Twy- ES; - | 
Cper O > motibus 4. | j7. 
O per C, B. 


Et 1mponatur A, ut ad x. ( motibusduobus. ) | 
Ubi $. indicat przcepta pro Imponendis Annulis ; ++ pro Deponendis; & ſu 
equentbus. ) Eſtque re haftenus perata ; Nempe O tranſit per A,B, C; & wn 
plecicur ecorum Clavos., *,  _. * es Le 
$ 4. Imponatur D'Quod fict motibus Texdecim. _m_ 
2, Deponantur B &c. motibus ſex. Nempe, 


OdeA,&B.) 
B de O FT motibus 4. 
 # wg 


Et d _ A ut > 1. ( motibus duobus. ) | PEE” 
Cumque jam lolus ſupereſt ( proxime anterior ) Annulus C, ( quippe, donec ef 
yenitur, fruſtra tentemys Alcenſuti D, & wa in ſequearbus ) | 


Tranſit 
(8. 


Cap. CXI. ALtcnrBRA 
Tum O de C. | 


D per O. motibus quatuor. 
O per D, C. 1.4 


* &S 5 = 


Et Imponantur A B, ut þ r, 2. nadtibas 1ex. 
Atque jam tranſit O per A, B, C,D ; & complettitur eorum Clayos, 
G& Imponatur E. motibus 32. Nempe 
3. Deponantur C &e, motibus x4. Nempe 
\ Deponatur A ut 4 I, motibus duobus. 


Tum O de B,C. a 14 ug 
C de O. motibus quatuor. 
O per B. "TY 


Et imponatur A { ut ) motihns ditobus. | 
Er Deponantur B &c. ut +2 ( motibus ſex } ut folus ſaperſit D. 


" Tum O de D. 


E per O. motibus quatuor, 
O per E, D. 


P FR 


Et 1imponantur A, B, C, ( motibus quatuerdecim ) ut F 1, 2, 2. 
Atque jam tranſit O per A, B, C, D, E ; & compleCtitur ——_— me 
6. Imponatur F. Motibus 64. Quod ur tat - 


2 4. Deponantur D &c. Motibus 30. Nimirum 
Deponantur B &c. motibus ſex. ut 2 2. 


Tum O de C, D. : | 
D de O. motibus quatnor. 
O per C. $ 


Imponantur A, B, motibus ſex, uth x, 2. 
Deponantur C &c. motibus 14. ut > 3. ut ſolus ſuperfit K, 


Tum O de E. 


F per O. motibus 4. 
O per F, « 


Et imponantur A, B, C, D, motibus 3o. per < x, 2, 3, 4- 
anque tranſit O per A,B, C,D, E, F ; & compleAitur eoram Clayos. 
\7. Imponatur G. motibus x28. Quod ut fiat, 
@ 5. Deponantur E, &c. motibus 62. Numram 
- Deponantur C, &c. motibus 14, ut w 3- 


. Tum O de D, E. 
: E de O. motibus 4. 
"” | O per D. 


Imponantur A, B, C, motibus 14. ut F x, 2, 3. | 
Deponantur D &c. motibus 30, ut FY ut 7-otus fuperſit P. 


Tum O de F. 
G per O. © motibus 4. 
O per G, F \ 


nll Et imponantur A, B, C, D, E ( motibus 62) per x, 2, 3, 4; 5- 
P Tanfitque O per A'B.C D, E,F 'G : & corum Clayos compleQitur. , 
y8. Imponatur H, motibus 256. Quod ut fiat, 


Ooo 2 


6, De- 


ALGEBRA , Cap.CN 
WP 6, Depoiatur F, motibus 126. Nimirum 
Deponantur D, &c. motubus 3o, ut > 4. | 


Tum O dB,F. 
F de O. motibus 4. te 
Oper E. Re 
s 4 


Imponantur A, B, C, D, motibus 30. ut F x, 2, 3: 4. 
Deponantur E &c. motbus 62, ut - 5. ut folus fuperſit G 


Tum © de G. ; 
H per O. motibus 4. 
O per H, G. 


Et imponantur A, B, C, D, E, F, motibus 126. ut I 
Et tranſit O per A,B, C, D, E, F, G, H: eorumque ple 22 S3 wo 


F'9. Imponatur I.* motibus 512. Quod ut fiat, pon 
© 7. Deponantur G &c. motibus 254. Nimicum . 


| Deponantur E. &c. motibus 62, ut «> F. 


Tum O de F,G.) 
| G per O. motibus 4. 
O per F. _ 


Imponantur A, B, C, D, E, motibus 62. ut F 1, 2, 3, 4, x. 
Et deponantur F &c. motibus 126, ut > 6. Et ſuperelt folus 


Tum O de H. 


I per O. motibus' 4. 
O per 1, \& 


\_ Et Imponantur A,B, C,D,E, F,G, motibus 254. ut {$.1,2,3,4,56-. 
Jamque per omnes ulos A,B, C,D, E, F, G, H, I, tranſit Orhiculus 0, &- 
rumque omnium Clayos compledtitur. Sed nondum eſt in ſtatu implicatino; 
ſed tum demum cum paratur ad recipiendum alium (fi ſequeretur ) Annulum, 
$ 10. Paretur ad fequentia, motibus 511. Hoc elt, | 
£ 8. Deponatur H, motibus 510. Nimirum Ad 
 Deponatur F, motibus 126, ut + 6. 


Tum O de G, H. 
H de O. motibus 4. 
O per G. 


Imponantur A, B, C, D, E, F, motibus 126, per \ 1, 2, 3, 44 $6 

Et deponantur G &c. motibus 254, ut &: 7. Soluſque jam ſupereſ 

| Tum O del, motu uno. Hoc eſt , retrahatur O de 1, ut low 

fit aſcenſui ſequentis Annuli K fſiquis effet; pariterque procedendum foret uti 

przcedentibus. Sed, cum nullus K ſequatur, res jam ft in implicatiſſimo aw 

quo. per; hos expoſitos Annulos fieri poteſt. Et procedendum eſt ad Rela 
UONEm. 


Gp.CX.IL ALGEBR A. 


RESOLUTTO. 


. antur quz proxime ſunt depoſita, motibus 51x. Nimirum 
cpa Lak retraCta eſt) O 1n IT; motu uno. | 
Ft reponancur A,B, C, D, E, F, G, H; motibus $10. per F x, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8. 
- 9. Deponatur I; motibus 512. Quod ut hat, 
Deponantur G, &c, motibus 254. ut > 7. ut ſoli ſuperfint I, H. 


Tom -  O@: HF, 1. 
I de O. motibus 4. 
O per H. 


Et reponantur A,B, CC, D, E,F, G, motibus 254, per þ 1,2,3 A3$46.7. 
6 Annulo I ſic depoſito; reliqui ſuo ordine H, G, F, E, D, C, B, A, fimuliter de- 
penend! erunt, ut F 8, 7, 6, 5, 4, 3, 2, 1, Jam oltenſum eſt. 


Numeri motuum quibus Imponuntur & Deponuntur Annuli, fic ſe habent. 


- ; 
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Adeoque Implicantur Annul: Motibus 1533 
| Explicantur totidem 1533 


Omnino 3966 


Notandum interim, quod, in toto operis proceſſu, nonnunquam omitti potelſt 
ws unus aut alter. Ut puta, cum jubetur A ſurſum Imponi, ſtatimque Deponi; 
pterit uterque omitt1. 
 Pfſantque aliquando motus duo ſimul peragi. Utputa, cum A & B vel fi- 
ml Inmittuntur ſurſum, vel ſimul Demittuntur. Itemque, cum O per B, A, 
&| CB, fimul Immittitur 3 aut inde ſimul tains, Laid Quz prax1 
(eurrent. 
| Jenique; Ne fit neceſſe hos Motus omnes Memoria ſimul retinere quo res 
]perata preſterur, hzc duo Monita libet ſubjungere, ad quz fquis fatis fit at- 
tatus res opportune ſuccedet ; & {iquando Labyrintho quis ( errore aliquo facto) 
, kntiat unplicitum, eorum ope fe extricabit; dubiumque (fi quod occurrat ) 

ſet, 

J 1. Nullus Annulorum vel ſurſum Immitti vel Depont poteſt, nift ( ex anteri- 
) qui eſt proxime anterior, atque hic folus, ſuperfir. Pura, fi velim annu- 


 EEBE ==> 


Wn E vel Immittere vel Deponere; Opus eſt ut D jam Emineact :. ſecus enim 


(am Clavus D annulo E contineatur ) non poteſt Annulus E abſque Clavo D 
K Aſcendere vel Deſcendere. Et quidem (ex anterioribus) D ſolus: Quippe fi 
Ooo z CB 


4-78 


ALGEBR A Cap. CXj 


C B aut A Emineant, eorum Clayi (extra E politt) non permittent yt R 
nulus per Orbiculi frontem-.O vel Replicetur vel Explicerur. ” 
2. $1 Annulus Immittendus, aut Demuttendus, fit loco Impari conſtitutys. be 
mittendi ſunt ſuo ordine \omnes antertores locis Imparibus: Et contra, fi low 
1. Puta, fi Demitrendis G, ordine deponend!: funt A, C, E. Sin Daw 
the fit H, deponi curandum eſt ſuo ordine, B, D, F. Er m reliquis fimilier 


C A P. CX2L 


Problema Florentinum, de mira 1emph Tefty. 
dine Quadrabil. 


Thet hic ſubjungere, Coronidis loco, Problema quoddam { interyenty Q 
riimi Vir D. Guehelmi Bridgeman ) ad me tran{miſſum , de mira oy; 
dam"Templ Teſtudige Quadrabil: , meamque ejuidem Solutionem, can 

ſubjun&to Scholid eam explicante. ; ; 
D. Guihelhni Bridgeman ad me Epiſtola, erat ( Latine reddita ) ad hunc {cnſun; 


 Reverendo Viro, D. Wallis S. T.D. Geometrie 
Profeſſori, Oxoniz. 
Auguſi: 30. 1692. 


Tucluſam chartulam ( Reverende Yir ) Florentia mh1 mifſam, ut ad te rs 


 vatur ( de gua ſententiam tuan experunt, ) cum his acipies. Cu fi ti wijun 


fucrit reſpon/i aliquid reponere, id ego curabo Florentiam remittendum. 


Tuns ad ofhcia, | 
Guthelmus Bridgeman, 


Incluſa chartula, hec erar. 


Die 4 April. 1692. 
cc ANIGMA GEOMETRICUM 
«DE MIRO OPIFICIO TESTUDINIS 
pi QUADRABILIS MAE GARICA 


«D. PIO LISCI PUSILLO GEOME TRA 
« Propoſitum. 


« Cujars Dromatio , a ſecretts Artibus illuftrium AnalyRarum vet 
© £Ui, expetFalur, quod, in Geometriz pura hiſtoria tantummodo verſa, 
« 2d tam reconaita videatur mualidus. 


*equidem duraturum, Templum auguſtiflimum , 1chnographia Ciraulan 
*ALMA GEOMETRIA dicatum, quod, A Teltudine intus perkit 
< hemiſphzrica, operitur : fed in hac, fene{trarum quattuor zqualcs arez ( crew 
« & ſupra baſim hemiſphzrez ipſius diſpoſitarum ) tali configuratione, ampli 
« tantaque induſtria, ac ingenn acumine ſunt extruttz, ut, his derradtis, ſuperſs 
& curya Teſtudinis ſuperticies, pretioſo opere muliyo ornata, Tetragomim ve* 
& Geometrict elt capax. F 


T Nter venerabilia eruditx olim Grzciz Monumenta, extat adhuc, Man 
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(p-CXIL ALGEBR 4A. 479: 


«Queritur modo, quz fit, qua metnodo, quave arte, pars ih -hemi ic 
"9 curve qu: rabilis, renſz ad inſtar Carbalz, v1 turgid! Val 
«þ Architecto uo Geomerra tuetir aflecura? & cut detnum pland geontetrice gua- 


«dnabil: fit £quans. 


«EReſentis Anigmatis enodatio ( quod ſpectar ad hujus admirabilis Fornicis, 
p p cum Conſtructionem expedinifiumam,tum Quadraturam) SERENISSIMQ 
#ERDINANDO MAGNO PRINCIPI ETRURIA, Scien- 
varum, & nobihorum Areum CUL TORI, AC PA TR@ONO: GENE- 
— KW «g0$ISSIMO, ab eodem Anigmariſta collata jameſt ; qui quidem ſimul non 
«qybitar quin hoc ipſum Angma 2 fingulis, literario in Orbe degentibus hodie, 
«grgclariffitais Analyſts, fit ſtarim divinaturum, proprias quadrationes imperti- 
«endo fingularis Teituditus hujus tetragoniſmicz ac hemiſphere dillefte: ted 
«;plorum lolummodo peracutas indagines, multipliceſque induſtrias ad hoe unum, 
«;Jemque geometricum collimantes, impatienter expettar, ur hinc, qui termere 
«,ontumelias in Geometriam jacere audent, filere difeant ; vel pottus maxima cum 
vyoce exclament. OH UNICA VERORUM SCISCITABILIUM 
«CIENTIA 2 DIVINA in Hominum MENTE infuſa, ut hec, 
03 1s, mutabilibus, fallacibuſque contempris, #terna iſta, quz ſemper, & u- 
yu. WF nicuique ſunt eadem, tantum appetat , nilque aliud unquam magis innocuum 
' no «fire perquirat. 


lun; Cui ſic reſ] ponfum elt. 
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Carifſamo Viro, D.Guilielmo Pontio, <422/ice Bridgeman, 
Johannes Wallis. 5. 


Oxoniz, Sepz.2. 1692. 


pridie aatas Londint (_Auguſti 30 ſera nofte ;,) guibus hert nin vacabat, 
ahas occupato, reſpondere : Eiſque incluſam Chartulam, typis anpreſſam \, 
au aſſert us e57 ates 4, April. 1692. Quam arts Florentia te acceprſie mihi mit- 
Cu reſponſum meum expetis , quod Florentiam te remiſ/urnm poll;- 
(ets, | 

Cmtinet ea Chartula Anigma Geometricum, _ ( verborum imuolucrts exem- 
jrum) hoc innucre judico Problema ; Ab Hemiſpherii curva Superticie , Segmetita 

qutuor inter fe zqualia fic amputare, ut reliquum fit Terragotiiſmi capax. 
Smmulque widetur innuere, [n veteris Greciz monuments etiattinum extare 


_ no ilud fiat. 
ts We exifimo Hippocratis Chi Quadraturam Lunulz. : 
pe cum Archimedes dermmſtravit, Curvam Hemiſpheri ſuperticiem xqua- 
kn duobus Circulis ejuidem Sphzrz maximis, ( zzeft quatuor Semierreulis;; ) 
Diamtgue Hippocrates Chius Lunulam quadrare ganandam : St jmgaits ffem- 
eric: hajaſce Fornicts quadrantibus, tantundem cxmatar, quaito deficit # Se- 
mencudo ea Lomula ; Religuum amabitur Quadrant, quod Circtulo Sphtra mih- 
LY 34a hic mpiftit Fornix {ry oxrplons ) mnſcribatur. 
Na babes, Yr Clariſſime, tum Anigmatis Enodationem , tum Solutionem Pto- 
Us. 
$i tamen, prater /Eniematicam Problematis int2tutionerm, ſubjit aliguid ( 
Templo ) ElrFtoricum : putaverim ego , S. Sophiz ( quod e/t Conſtantinopoli ) 
lemplum. hic in/inuatum. | 


[ Ceepi, Vir Clarifſume , nuaius tertius ( nottu decubiturus') "* 71145 


ul 
du, 


SCHOLIUM. 


'Per Zippocratis Chii Quadraturam Lamaule ( 1* Phylicorum riftorelis, & 
Smplicz 1n eum locum Commentarus, indicataw,) Si ſemicureulo. ABD, in duos 
qua- 


TORS PAEs 


ALGEBRA Cap.CN] 
uadrantes ACD BCD diviſo, aptetur A D fſubtenſa quadrantalis = F* 
GE biſefa in H: & centro H ſcribatur ſemicirculus ADr: Erit (prop ay (a 
dratum retz AD ſubduplum quadrat redz AB) ſemicirculus DF Ge 
plus ſemicirculi ABD; adeoque quadranti A CD zqualis. Er ( dempto wi, 
que communi {+ to ADE ua Lunula AE DF refiduo Triangyly Ade 
xqualis. Taleſque þquomgar Lunule, talibus quatuor Triangulis; hoc dl, Qu 
drato toti circulo infcripto AD BG. 


EAER ww © 


Porro ; Archimedis demonſitrara ; uatur Sphzrz. ſuperficies 
Curculis ge Sphzra Maximis. Ade | ve Hemighei {uperticies cr oo 
bus quatuor Semicirculis : tali{que fuperticie Henuiphzrice Quadrans, uni en, W wn, 
circulo. | 4; 
Circulus -A DBG eſto of ns Baſis Henuſphzricz ſuperficiei curyz: cyjug No: - 
lus P, axis CP, plano baſis perpendicularis, euique quadrans unus DP A, qu MN zdirg 
plano EPC per axem eunte biſecetur. pee quls 
Ponantur item (ob commodiorem calculum) Circull radius Z, diameter D=ap  ) 
peripheria P, expolſitus arcus 4. | oa 
| P 
F | | D 
Fl | Z 
k Q 6 
| . 
_ A 
v E 


D yy Ws | 
Poſlitoque quadrantali arcu DEA=a=3}?P; eſt ſemicuculus ABD=aZ 
=i RP: triangulum ADC=3 A =: RD; —— ſemicirculi (dempto Wii 
hoc triangulo) } RP—|2RD; cui zquale auferendum eſt ex D P A (quadrants Wikor 
ſuperficiet hemuſpherice curve, zquali ſemicirculo ABD) quo reſiduum zqe- Wei 
tur expoſito triangulo ADC. | 
Quod quum varus modis fieri poſlit; per ea quz nos dudum docuimus Anno 
I659 (ad calcem-Tradtatus de Cychrde, rum Editi, pag. 122. inſerenda ad 6) 
iterumque Anno 1670 (in 'Tractatus 4& Motu capite V, prop. 24. ) de Fywe 
Plana, equal cuivis in ſuperficie Spharica figure, circults quibuſurs ( five mat 
mis /rve minoribus ) termmate. Sic fiat flimpliciſlime ; 
' Cum ſuperticiei Sphericz ſegmenta, parallelis planis abſciſſa, fint Axis ſegmen 
tis proportionalia ( quod de expoſita quadrantalis Cunei ſuperficie DP A 
valet: ) Si ſumatur, in axe CB, ut ſemicirculus 3 RP, ad ſemicurculum _ 
—_— 1RP—}; RD, hoc eſt, ut Pad P—D,; fic CP ad CY: (ys 
quod tantundem eft, ut P ad D, fic CP ad PY:) planum per YZ bali 
rallelum, abſcindet hujus ſuperficiet curvz portionem polo adjacentem, oquly 
rriangulo ADC. Quod cum, in reliquis ſuperficiei curvz quadrant oo 
Ab Qu i- 


ter fiat : zquabitur totum Abſciſſum ( Polo adjacens) toti Quadrato 
ſcripto: Et fic tenſum ut oportuit. Quod erat faciendum. 


el fic brevius. Eſt Hemiſphzrii ſuperficies curva ( utpote duobus circult 
maximis _} = RP. Quadratum circulo maximo inſcriprum, = 2 RR=4. 
Illudque ad hoc, ut P ad D. Adeoque 5 wg na ſegmenta ſuperficiei parallels 
planis abſcifla, ſegmentis axis proportionalia) fumptis CP ad P Y ut P ad D, &l 
tam tota ſuperficies = RP, tum 'portio ad Polum, plano Z Y abſciſh, =82 
quadrato baſt inſcripto. Quod erat faciendum. l 


UMI 


(ap. CXIL. A LGE-BR A. 


- dicatur ; Procelſum hic eſle ex preſumpta Circult Quadratura, aut ratione 
habet circult Perimeter ad Diametrum: Id omnino verum-eſt. Sed non 
obpeicndum. Qwa non poſtnlat ,Z7z2ma propolitum, ut Hemiſphzricz ſu- 
 portiones Ab/cr//&, ( quas Fereſtras vocat ) led ut portio Swperſtes, fit 
aragonifin: capax. Er quidem {1. utramque poſtularet, poſtularet Circuli qua- 
mramabſolure Geometricam : quod haber1 non polle ſatis conſtar. 
Opificium quod ſpectat; Super baſem planam, extra baſem Hemiſphzrii po- 
1m. ed ipſi contiguam ; cuyus duo latera in angulum coeant ad A, intra pro- 
mis DA GA rectas, (quo 7ere/trarum quas vocat utrinque adjacefitium liber 
qoſpeſtus ateat, non impeditus, ) extruatur Moles ſatis firma ; 1ta quidem ut, 
alurgente * ze promineat ejus Acies, angulo fuffulta, circult arcum efficiens 
s > DZ, ad altitudinem Y allurgens. Er ſ{imiliter ad reliquos angulos 
»3 6. Arque his demum fſtructuris ( quaſi totidem Columnis) ad eam al- 
audujem-provectis, umponatur 'Teltudo, fic intus excavata ut poſcit Hemiſphe- 
iz ſuperietes. Adeoque totum opus imperatum abſolyitur. 


BE SEE & 


Þ #95 #58 


ALTITER 


dem fiet fi, pro Quadrato baſi inſcripto, exponatur Quadratum quodyis Q R , 
{qodminus fir quam Henuſphzrica ſuperficies curva, ) Quippe f1 ſumatur, ut 
IP ( hemiſphzrica ſuperhicies curva) ad Q © ( expoſitum Quadratum, ) {ic 
(P/( axis hemiſphzrn ) ad P 7( axis portionem polo adjacentem;) planum Z Y 
(kaſi parallelum ) abſcindet portionem {ſupertictet ſphzrice Tetragoniſmi capa- 
mm; Utpote xqualem expoſito quadrato 9. 


PW 


Idem fic aliter abſolvi poteſt ; ſed major! ſolicitudine. 
Cum fic ( ut jam oftenſum eſt ) Hemiſphericz ſuperficie: curvz Quadrans 
IPA, zqualis Semicirculo ABD ; <juique ſegmenta planis bali parallelts abſcifla, 
ts Axis proportionalia : Sumatur in D P quadrantalt arcu, arcus P Q gra- 
bum 60 ; ( quod mihi Cafave/ias ſuggerit.) Polo Þ defcriptus Circulus QT'S bi- 
kabic Axem ( propter finum verſum grad. 60. = 3  : ) adeoque Quadrantem he- 
miphzrice ſuperficiet curve DP A dirimet in duo ſegmenta inter fe zquali. 
Qorum alterum, DQ'T SA quadrilineum, zquat quadrantem circularem B CD ; 
Klquumque 'T'rilineum PQ TS #quat quadrantem A CD. Unde {1 porro au- 
fur QRST bilineum, zquale ſegmento circult ADE : reliquum trilineum 
NRS, zquabir ADC triangulum. 'Taliaque quatuor, 1n quatuor Quadrantibus 
ſphzruy, zquabunt Quadratum baſi in{criptum. Habebitur autem 1llud Buli- 
un per ea quz nos dudum docuimus locis modo cltatis, | | 
km umverſalius ſic fiet. r_—— 
Sumpto Q ubtvis in arcu DZ ( ne major fit NQquamDZ ;) Et, Quanto de- 
kr quadriineum DQ TSA 2 toto auferendo, tantundem ſuppleat Bilineum 
BST : Rehquum zquabit ADC triangulum. | 
Et quidem, {1 ſumatur Q in D (quo evaneſcat Quadrilineum ) ſumendum 
Ml Bilineum zquale toti auferendo. Sin ſumatur Q in Z ( ut Bilineo non 
opus ) #quabitur Quadrilineum toti auferendo. 
ue omnia ( de Quadrilineo & Btlineo quz ſimul compleant totum 
akrendum ) pariter accommodanda erunt ( mutatis mutandis ) fi, pro Quadrato 
Ul 1nſcripto, ſubſtituatur QQ quadratum quodv1s; quod tota ſuperficie curva 
74 gaina non fit majus. ; 
1 quum procefſſus hic = bilineo ſumendo) lit paulo operofior ; ſufficit 
clorem praxin adhibuullc. 


hd 
> 


2 ES8E FSETSSRS 225 Fas 


MONITUM. 


bn 
© IB 


Follquam hxc ſcripta fuerant, erantque ſub prelo, reſcivi tandem huic et- 
{ Problemati Reſponſum dedifſe Cl. Virum D. Zeibnizz, wlndque in Af7is 
Ppp Lipficrs 
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ALGEBR A. Cap. CXII 


Lipficis comparere pro Menfe Funio 1692. Quod fecit ut pretum fuffiam; 
a Font E aliquot imanas donec ud confpicerem ; Rr ns 
tandem obtinui ( nam apud Bibliopolas noſtros Iiber non exſtabat ) exenny 
Decembri noſtro. Videoque CI Virum juxta mecum- ſentire, non eſſe 9, 
blema Determinatam, {ed mille modis ( nedum infinitis) ſolubile. Methodun 
ejus non repeto. Quam ibi querat LeQor, & utramque {1 ber confera, ; 
rar ille ſuam Geometriam Tncomparabilium, & Analy/im Infinitorum, in jg; 
Eruditorum: exſtantes; {ed quas ego nondum vidi ( nam eorum libri {egy y 
nos pervefliunt,) nec tamen inde minus zſtimo ; fed tanto Viro dignag 
ſumo. Et quidem, fi tempori vidifſem, potuiflem cam Newton; & Gray; 
methodis (his forte non abſimiles) noſtris inſeruifſe Cap. 93. - -Sed, cum al; 
exſtent, id minus-erit opus. Efſt ejus Solutio Problematis ( fatis Ingcnioh) a 
comparatis ſuperticiebus Sphzrica & Cylindrica, atque Ungularum dottrina (quy 
& nos alibi qv pe etita ; & ſecundum 7n:d7vi/ib1i9m methodum: demay, 
itrata; (aliis interim ad han lineis quam Circularibus;) eodem die preft 
(ut in re non admodum difficili ) quo acceperit- Problema. Nec in Probls. 
mate requir! exiſtimar ( uti nec ego) ut partes 2#ſci//© ſed faltem ut yup! 
Re/idua lit Quadrabilis. | 


Atque hic tandem pedem figo, huic d Agebra Tractatui finem imponen, 
Quem eo potius ſuſcepi (ad id rogatus) ut meam fidem liberem, quam fi 
| finem mez Matheſeos Univerſalts ſeu Operis Arithmetici ( Anno 1656 editi) þ, 
cifle videar. Putabam utique, tum temporis ,, eju{dem operis Partem Secundiy 
me propediem editurum, in qua de Afebra ageretur. Sed alia interyenichan 
negotia quz me alio x frank way ne Yli me ſtatim applicuerim. Et quiden 


__ id aliquandiu dilatum fuerat, videbam interim eorum ab aliis multa tr, 
ita quz ego diturus eram, ut inde res minus neceſlaria videretur. Tanden 
vero hanc operam aggrefſus 'ſum, quam ( utcunque abſolutam ) typis commi 
Fnglice edendam ; quod ideo potiffimum fatum eſt ut Noſtris aliquatenus fare 
rem, quorum non pauci ( qui linguam Zatinam minus forte calleant) funtrs 


rum Mathematicarum fatis gnari; Quz produt ineunte Anno 1685. Cumgue id 
_ etiam Exteris non difplicuiffe deprehenderim , Zatime pariter edendun 
cenſuz, | 


\ 
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PARTIBUS ALIQUOTIS, 


Traftatus. 


Anno 1685. Anglice Editus. 
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| Partibus Aliquotis.. 


CAT. 
Ne Varietate Eleftionum, in Sumendis &y Relinquendis 
. Uno aiut Pluribus, certo numero Propoſtorum. 


FN VO melius intelligatur quod: eſt propoſitum : Exponi ſupponamus Cal- 
() culos, aut —_— 2. nearer. Septem , 4 beds fe: Quzri- 
a tur, Quat modis, aut quanta varietate, ſum poſlint inde, Singula ; aut 
Bina, ut a, 6, c, d,;&c. velab, ac, ad, bc, bd, &c., Aut Terna, utabc, ab &, 
a4, bde, &c. Aut Quaterna, Quina, &c. Aut Omnia, aut Nulla. Ec finuliter {i 

aus Wiquis rerum numerus exponatur. 
 "Inordine ad hyjus quzfiti Solutionem ; libet hic premittere Tabellam panda, 
quam 


Aithmetice 7 13; 8 . petitam : 
ar eaten 7 nt I COY 
Relinquenda. 
0:1'2:'23 4 56'3 $ 9.10 

Monadaici. x\x[14qrt rI[x[iſx]I| too 
Laterales. r[2[3[4|5|/5|7|8]:9j0]. | 
Triangulares. |r| 3|6 x0 15/21/28| | _ [2 
Pyramudales. r | 4|xoſ20.35156] | © 13 

* x [Triang, Triang. | [5]x5[35 70) |_| || 4 5 

OV : NG | — — = 

E Tring. Pyram. | x 6ſaxſs6 | | | of _ 58 

a font i DAE LG 1113 
GC. jT|8 Th 46 Þ 1.8 
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Sek” 7 12 BY "1-:1.- 1 he 


De cujus Tabellz conſtructione, notandum eſt, Quod, poſitis in prima linea 
tan{verſa fſolis Unitatidus., Numeri ſequentes, in quoque loco , ſunt Aggregati 
num in linea. proxume ſuperiors,  eouſque. Exempli gratia. , Pro tribus primo- 
tus in ſuprema | aq I, I, 1; habecur (ſubeorum ultumo) 3<=x+1-+3x. Et 

ter, laco proxumo, 4=1+3+1+1. Erſic in ceteris. Similiter , in 1i- 
Ppp 3 ne1s 
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neis ſequentibus. Ur, in linea tertia,, pro tribus primoribus ſecundz linez, x,2 , 
| 6rhs. (ſub horum ultimo )}6=1+2-+zgj Ec fic ubique. 2 22H 
His przmiſſis : Sequuntur Propoſitiones. 
x. Manifeſtum eſt, quod, 57 ſumendum /if Nulkum , ( adeoque lagu 


Omnia ; ics hic caſus exit, quicunque fit rerum expolitarum, numerus, {Q; 
Ps Talks och Varia locus ): Hoc el (in Tabella ur rafiry *L 
nea 'P (Xx atyerſo notx o;) ubi nimer1'omnes ſunt” Matic, Mr. 


2. Idem copt! < furnendg Qrmmnia-( adeoque Nylla zelinquendz; ) Nan ne. 
ue hc eſt alles deat bogus, quotchnque fit numerus exdoticrull a, b,c, & 
Quod indicatur in Tabellz Columna ( erecta ) prima : ( ſubjecta notzo ; ) in qua 
numeri omnes ſunt item Monadic: © | 

3. Si ſumendum Unum : manifeltum eit tot elle caſus, ſeu eligendi varietates; 


quot ſunt res expoſitx. Namþge Unum, poteſt eſſe gxpoſitorum qug Purz, 
b, c, d, + na ſecunda ive vol ſx f _—_ 
my SHER ane whe wrnband tis -"f 


zerales dicimus. : ETD ; 
4. Idemque continget , {i ( ſumptis reliquis ) Unum re/hquendum ſis. Manife. 
{tum enim eſt, tot efle caſus re/nguend? unum, quot ſumenai unum. Vtahcd 


ef, abcdeg, abcdfg, abcefg, abdefg, acdefg, bedefe, Qued 


indicatur in Columna ſecunda, numero 1 ſubjegta. Ubi numeri ſunt item Late. 


rates. t X * 3. 
5. Si Sumenda Duo : manifeſtum cy, pen a combinari poſſe cum ſequen- 
SD IT: $ . tum fingulis, ut 4%, ac, 4&4 af, ag; quayii 


4h 6 ac w f ag bs, itaque combinattonum numerus, pres mmnar. quam - 
ecundum #{onuſ. 


be bd be bf bg| 5 expoſitorum numerus. Poteſt'ne 
cdcecf cg, 4 1a ejus cumacombinatione, ut prius ſump; pro 

"de df dg 3 ba candemcumas; ) cum fequentium fingaly cow 

& ef eg. 2 | binari; ut6c, #&4zbe, bf, bg : quarum combinationuth 

' f&\ I : numerus eſt uno. adhuc minor ;' hoc eſt imo duh 

2x quam elt numerus expolitorum. 'Sinaliter« c, ( omiſly 

jus cum 4 & &, combiaationibus, propter c 4,-c4,eaf 

dem cum ac, bc, jam ſumprtis,) combinari poterit cum ſequentium 1s, ut 

e &, ce, cf, cg; adeoque totiesquotelt expolitorum numerus, 177945 7ribus.” Et 


combinari potelt cum 1ſequenubus e, f, g ; hoceli, toties quoteſt numerus 
' torum, 227nmus5 quatuor , ut de,df,dg. Et fimiliterde Quinto & Sexto, & 
plura fint, quorum __ tot annumerandz ſunt combinationes una mines quan 
proxime pracedenti ; donec ad'x tandem deveniatur : ut e f, eg, itemfg. Adeo- 
que numerus harum Combinationum omntum, eſt aggregatus omniim numerorum 
in cadem linea antecedentium .illum qui eſt numerus expolizorum. Hoc y 
preſent caſu, 6+ 5+ 4 +3 +2 + 1 = 2x. Cui reſpondet, in Tabellz | 
tranſverſa tertia ( adverla numero 2, ) numerus 7rrangwlaris ar, ſubjects nume- 
ro 6 qui eſt uno minor quam numerus expolitorum. Sunt utique tales numer Tr- 
angulares , zquales aggregato Zaterakum, eoulque, Et umvyerſaliter, ( quicu 
que ſit numerus expolitorum, ) numerus Biratim ſumptorum, eſt Numerus Tri 
anzularis, cujus tatus eft uno mmus, quam numerns expoſitorum. 
6. Idem continget {1 ſumenda ſunt oma preter duo, ſeu relinguenda duo. To 


. Quartum & ( omilis 4a, 4b, 4c, utpote eifdem cum a4h& c a, os | 


tidem enim ſunt caſus rehnquend! duo, quot Tunt ſumend: duo. Hoc eſt ( utrobt | 


que ) tot quot eſt numerus 'Triangularis, cujus latus eſt uno minus quam numerw 
expoſitorum. 1d indicatur in Tabellz Columna tertia, ( numero 2 ſubjedta, ) 
Jus numeri udem ſunt qui in tertia Linea tranſverſa. wh 
7. Si ſumenda Tria : manifeſtum eſt «b (primum cum ſecundo) combinati 
adhuc poſſe cum quoyis ſequentium; quz ſunt” totidem 191:us duobus quot 


numerus expoſitorum : Quz itaque tot Triadas exhibent, ut abc, ab, abt, 


abf, abg. Item ac (primum cum tertio ) combinari poſſe ( omilla combina 
rione 4c b, utpote eadem cum abc,) cum ſequentibus 4, e, fg, ( uno pauciorh 
bus quam prius, ) quz tot novas triadas exhibent quot eſt numerns expoſitorui 
minus tribus; ut acd, ace, acf, acg. Ft ſimiliter, a cur ſequentibus, h6t 
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elt 24, ae, af, combinari poſſinc fingula cum ſuis reſpeRive ſequentibus, j'- 


[ 44 
qu 
Met) 
iy 

| a 
JI 
15: 
& 
fri 
Id 
A 
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-exhibentia Una continue pauciores quam 


me precedens, donec ad x deventum eſt, Ut abc abd abe abf abg\ 5 


| WE adf adg, & acf, acg, & tandem afg. acd oO aCg| 4 
1d, (Incip das ab ag non accenfeo ; quia poſt g non ade adf|adg, 3 
Wn quod fequatur.) Quorum omnium Aggrega- | acf acg| 2 
Ly un, dt numervs Triangularis ( utpote aggrega- afel I 
| ins leralium | cujus latus elt 77mas auobus quam Ph 5 


umerus expotitorum. Hoe eſt, in preſent caſu, 


By $44+3T72 + I=I5. Qui eſt numerus triangularis cujus latus eſt y=73—a 
nh (minus duobus quam 57 numerus expoſitorum. ) Quas omnes Triadas 1ngre- 


tur 8. es 9 2 , 
militer, ( omittis triadibus omnibus quas @ ingreditur, ut jam ſumptis,) 5c 


tins duobus quam numerus expoſitorum. Hoc elt, numerus 


$1 49 3, 2y 1 


bt Horamque omnium Triangularium Aggregatum eſt 35, numerus Ppramidalis ; 
qui (in linea quarta ) ſubeſt numero x5; Triangularium maximo ; cujus latus eſt 


Is 


8; kcundum cum tertio ) combinar! poſſunt cum fequentium ſingulis &, e, f: 
mot exhibentia triadas _=_ pris 4c, ps cum etfdem 2002 4 | 

aa erant combinata ;) hoc eſt, tor quot eſt numerus' bcd bee bef beg 4 

a apolitorum 9937445 Tribus. Ttem bd, be, bf, quot bde bdf bd 4 3 
ue ad, ac, af, Quz novum exhibent numerum bef beg, 2 

le Trangularem, cujus latus eſt uno minus quam ante. b fu X 

$ Hoc &ft, 4 +3 + 2+ 1 = 10, cujus latus 47 — 3. | _ 

* (yas ones triadas 1ngreditur þ. " 

* MW Simliter oftendetur, quod ( omiffis eis quas ingrediuntur 4&5) triades in 
quibus c rzcedit, numerum triangularem exhibebunt cujus. latus'eſt uno adhuc 

4 maus Et fic continue decreſcendo donec ad x pervenitur. Ut 3+2+1=6, 

Y qumerus trangularis cujus litus 3. Et 2+1=3, cujus latus 2, | Er tandem 7, 

3 ajus latus 1tidem eſt x. p: | 

s cde cdf cdg 3 def deg\2 efe\1 

 cef ceg2 dfglt __ 

: cfg\1 ug 

I 6 

: 

t 


Wo Pramidalis cujus latus off minus Duobus quam numerus 
BW coftmum. Artque totidem funt 'Triades que haberi poſfunt 
| it ali numero expoſitorum. Hoc eſt, in przſenti caſu 
| g+H10+6+3+1=35. Quod indicatur in Tabellz linea 
= | (adverſa numero 3,) quz cet Numerorum Pyranu- 
| m. 

8. Idem continget fi ſumenda ſint ommia prater Tria, ſeu 


42 3» &, 1 
3, 2,1, 
23 7 
I, 


IO 
6 


3 
I 


33 


fra relinguenda. Quippe tot ſunt caſus Relinquendi tria, quot tria Sumendi. 
Reliftis {cilicet ubique que ante ſumebantur, & ſumptis quz relinquebantur. 
- ok indicabarur illud quarta Linea, (numero 3 adverſa ) fic hoc, quarta 


na; quz fſubeſt numero 3. 


9. Si ſumenda Qgaruor. Tum tot modis haberi poſſunt Quaterna, ab @ in- 


ta, quot poſſunt formari Triades ex fſequentibus, ( puta 6, c, 4, e, 


toe eſt, ( per F 7.) quot eſt numerus Pyranudalis cujus latus 


Pinus 


Ta. 


quam horum humerus; hoc eſt, 1s 7ribus quam numerus expoſitorum.' Id eſt, 


ncafu-przſenri, 20 ; numerus pyramudalis cujus latus eſt, =7 — 3 


Simulter, ( onuffo 4) poſlunt cum 6 tot formari Quarterniones, 


uot 
lunt-triades. in reliquis, puta c, &, e, f, $3 Hoc eſt, numerus > is 


haberi poſ- 
cujus latus 


uno minus quam proxime przcedens. Hoc eſt, in przfenti cafu, 10; cujus 


=7 — 


Item, ( omiflis a, b, ) tot cum c formari poſſunt quaterniones, quot triades ex 
kquenubus, ( ur 4, e, f,&, ) Hoc elt , Pyramidalis numerus, lateris adhuc uno 
"ow Puta 4 , cujus latus 2. Et lic deinceps , donec ad I peryentum 


Horumque omnium Pyramidalium aggregatum, eſt numerus queſitus. ory 
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| 20 eft, numerus in Quinta linea ( numero 4. adverſa ) que ſubeſt Pymiggj G 

TO a maxXimo. Eſtque numerus Fringabeniigalers dictus , cujug as * 

4 elk minus tribus quam numerus expolitorum. Hoc eſt , in preſent; cal KM inde 

x ( ubiexpoſitorum- rnumerus eſt z,) 20+10+4 +1= 35, Trianguli:gi. ; 

35 angularis numerus , lateris 4 = 7 — 3- Totidemque ſum poſſun diverſ ? H 

| ? ,Quaterniones, ubi numerusexpoſitorum elt 7. | ; * 
Wt -( Sicni non placet nomen numer! 7rianguli-Triangularis , Trianguli-Pyramiy, 2m 
tis, Pyramidi-ppramiaalis, & ſequentium; ego non repugno quiu ulle alia iy. I +7 
nat-nomina- pro arbitrio ſuo. Ego his utor, quz apud altos reperio. ) 1 
Quodautem idem hic contingit numerus Quaternionum, quiante fuerat Tri, pot! 

dum ; cauſa eſt; Quia, cum numerus expoſitorum eſt 7 ; 1dem et ſamere ,: i 

fumere omnia proctter 3 ; cujus cafus, tot occurrunt varietates ( per Fpraced. ) quo ok 

ſunt ſurend? 3.: * | 212 

To. Idem continget ( ob cauſas ante dictas ) fi ſumenda fint. ownia proter 4. & 1 

Atque ut indicabatur illud in Quinta Linea ( ex adverſo numer! 4. ;) Sic hoe, in que 

Quinta Columna: (numero 4 ſubjecta, ) cujus numer! 11dem ſunt qui habentur in 100. 

: XI. Simili proceflu oftendetur, quod, S1 ſumenda ſunt Qzzrque, ( aut Owns WM 1 

prater Qumgque;,) tot erunt varietates Qurmorum ( aut omnmum demptis Nui 

I5 Quinis ) quot eſt Aggregatum numerorum Quintz Linez ( quintzve C@. W ul 

5 Jlumnz ) quorum maximi latus fit »2inus Qyaternario quam numerus expoti. WW ks, 


x torum. Hoceſt, numerus 1n fzxta Linea ( quz elt 7riangu/-promidaluny, 
> ex adverſo numer! 5, ) cujus latus fit mmmns guatermario quam numerus 
Aitorum; ( Seu numerus huic reſpondens_1n texta Columna, ſubjeta numer 
5. ) Hoc eſt, in. przſenti calu, ig + 5+ 1= 21, cujus latus &ſt'3 =; 
Idem numerus qui ante occurrebat pro ſumendis 2, aut ommbus preter 2. Propter 
F=7 —2. | 
_ Sinuliterque ; fi fumenda Sex (eu omnia prater Sex,) varietates Senorum (aut 
omnium demptis Senis ) rotidem erunt quot eft agpregatum numerorum ſextz li 
nez, ſextzve Columnz, eon{que continuatorum donec ultim latus fit minus 
6 qguinario quam numerus expolitorum ; hoc eſt, numerus 11h maximo ſubjetty 
x 1n linea Septima ( quz elt Pyramndi-prramidalium, ex adverio numer 6, )aut 
- huic reſpondens in {eptima Columna, numero 6 ſubject. 

Simuliterque pro ſumendis 7, 8, &c. ( aut omnibus preter, z, 8, &c. ) vatiets- 
tum numerus habetur 1n lineis continue ſequentibus, ita continuatis ut Latys ul 
timi numer! fit minus uno, quam in linea proxime ſupetiori. | 

Sic, in przſenti caſu ( ub1 numerus expoſitorum eft 7 ) numerus pro Sexts {u- 
mend1s, et 6 + 1 = 7; Pyramid-ppramialis numerus, lateris 2 = 7— y. Pro 
ſumendis Seprtenzs, et I ; Fes crrmadan, cujus latus x = 7 —6, 
Sed ſumendis Ofonzs, Novents, aut plvribus, locus non eſt, in przſenti caſu, ubi 
numerus expoſitorum ponitur Seprerm. 

12. Omnes hi Varictatum numer1, reperientur in prxmiſſa Tabella, ( ſatis con- 
tinuata, ) in ſerie numerorum oblique deſcendentium ; ea nempe ubi in ſecunda Wha 
Linea tranſverſa, iterumque in ſecunda columna erecta ( quz ſunt numeroruw We 
Lateralium ) habetur numerus Expoſirorum. Ut, in przfenti caſu ,( ubi nume- Wm 
rus expoſitorum poenitur ſeptem ) 1n obliquo defcenſu per laterales 7 ( in lina Wii 
ſecunda, & ſecunda columna, ) tranſeunte, habentur numer! 2, 5, 21, 35, 35,2h 
7,1, exprimentes numerum yarietatum pro ſumendis ( aut relinquendis, ) 9 
2, 3, 4, 5, 6,7. Simuliterque pro alio quovis. numero expolitorum. 

I3. Numerique hi ( quod inſpeCtu patet ) iidem ſunt quas Cncias.vocant, pres 
poſitas Proportionalibus 1n conſtituendis reſpeCtivis Poteſtatibus ex Radice Bino- 
mia. - Seu ( quod tantundem eſt ) reſpedtive Poteſtates radicis Binomiz 1+. 
Hoc eſt, Latus, Quadratum, Cubus, Biquadratum, & conſequentes poteſtates, pid. 
_ x + x ( confiderata ut Binomia ) prout expoſitorum numerus eſt, 1, 2 
14. Tabella ſic inchoata, facile continuatur quouſque libet. Nam numerus 
quoque loco, eſt aZKregatus duorum numerorum adjacentium, quorum alter 
proxime ſuperior in cadem columna, alter proxime antecedens 1n eadem linea. Ut 
I5=5 +1o. 20=10 +10. 35 =20 + 1s. | Et fic 1n ceteris. mm 

I5. Dato igitur quocunque numero expoſitorum : Quzratur numerus 1lle aY 

cu 
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Linea ( quz eſt Lateralium ) & 1n ſecunda 1tidem columna : Quo facto ; 
habentur, 1 obliqua ſerie per .itlos tranſeunte, numer! varietatum pro ſumendis 
inde os I, 2) 3» 4, &c.prout Index 2 latere monſtrat ; aut ſumendis omnibus preter 
1 4, 3, 42 C- Prout monltrat Index ſuperne poſitus. .. | 

16. Quod fi delideretur Aggregatum.omnium arum, yarietatum, ; pro. alfignato 
avis numero expolitorum : habehitux 1llud addendo. numeros hujuſmodi eriei 
cbliquz. Pura, 'pro caſu preſente 7 expolitorum,. 1. + 7 +21 + 35 +35 +21 
7+ 1 =125. | | | 
17. Qui quidem, NUMECus regatus, eſt ſemper numer! 2 ( ſeu 3 +1 ) aa 
quz eſt totidem dimenſionum quot eſt numerus expoſitorum ( ſeu ea po- 
ſts cujus exponens eſt 1]le numerus ; ) ſeu produttus ex totidem binarijs continue 
uot nukiplicatis ; ſeu I toties continue duplicatus. * Ur, in prafenti caſt, 2 x 2 x 2 x 
112x2X2 = 128, ſel IXZXAX2X2X2X2.x2 = 128. Hoc elt, Pro expolito o, 
4 W 41: ( Nam, hoc caſu, tanrundem eſt ommia ftimere, & omnia relinquere ; adeo- 
in us unicus. ) Pro I, habetur Latus 1+1=2, (ſumpto aut relicto hoc 
In wo.) Pro 2, Quadratum x 4+ 2- 1=4. Pro 3, Cubus 1 +3 +3 +1=8.Pro 
4 Bquadratum 1 T4 +6+4+1=16. Erlic de czteris, 
18; Hattenus confideravimus varieates caſuum pro ſumendis aut relinquendis, 
Nulb, Ono, Duobus, Tribus, &c. pro allignato quoyis numero rerum expoſitarum : 
wiz habita conſideratione Ordinis quo ſumuntur ; ita nimirum ut abc, ac, ba C 
ks &c. pro codem habeantur. $1 vero varia Alternatio, ſeu Ordinis mutatio, repu- 
anda fit diverſos caſus creare : Hoc. confiderandum erit Capite ſequente > ubi de 
 tkernaionibus agendum erit. Atque tum, {i expoſitorum duo plurave quaſi pro 
wdem fumenda erunt, aut alterum pro altero indifferenter ponendum ; quanta 
w& futura fit varietarum diminutio, ibidem confiderabitur. 
12. Si, per Combinationis vocem hic intelligenda fit, lomptio duorum, Pluri- 
we, ( non autem Nullius, aut Unius ; ) tum ex numero caſuum ante traditorum, 
bducendi erunt tot quot eſt numerus expoſitorum ( pro ills ſingulatum ſumen- 
>) &inſuper unus (pro ſumendo nullo ; ) & (his dempris) rel1qui ſunt Caſus 
Cmbinationum eo ſenſu. Quamvis enim vox Combinatio ( > Binis difta) ſtrifto 
{aſy Binis tantum ſumendis conveniat ; communi tamen acceprtione, etiam plu- 
rum connexion fſolet attribut : plureſque confaederatos, combrnari dicimus. 
20Sigx ante difto caſuum numero,exemptam velimus Sumptionem Nulhus (quia 
+ untundem eſt null ſumere,& non-ſumere; ) tum uno minuendus erit ille numerus. 
Aque tum habebitur numerus cafuum ſumend! unum plurave. Arque idem 
e{numerus Drviſorum numeri compoliti ex totidem diverſis numeris Primis inter 


1-2 


>= PF A2O0 


_ 


- WM fdultis, ( exempto tamen numero x, tum ex numeris primis, tum ex diviſoribus,) 
0 WI cape quoties ſum poſſer aut eorum unus aliquis fingulatim, aut faftus ex duobus 
6. dl illorum. Cum vero I fit etiam Diviſor ; fi hunc ( prius demptum ) re- 
b | ; idemerit Diviſorum numerus, qui ante erat Sumptionutn numerus, in $ 
te. 
n- W 21. Indeque fi unum porro eximamus ( qui fatto ex omnibus 1llis Primis inter 
ia MW fcontinue duftis reſpondeat ) habebitur numerus Aliquorarum Partum numeri 
m Whkcompoliti ( Eft enim numerus Aliquotarum Partzum uno minor quam nume- 
e- W = Diiforum: co quod, numerus ipſe totus, cenſer! foleat ſu1 Diviſor, fed non 
a Wis aliquota. ) Et quidem, fi, loco totius compoſiti ( quz ſui pars non, eſt ) 
l _—_ numerum x ( prius exemptum.) eumque accenſeamus reliqujs partibus 
h tis; tot erunt partes aliquotz ( hac computata ) quot ante diximus Dyviſo- 


Kexcepto I. | 


7 
0- libet, hac occaſione, dum de Combinationibus agitur ; hic ſubjungere Regulam 
1, WW Wnationzs quam habet Guihiehmus Buckeus, Anglus, in Arithmerica ſua, verſi- 
(0 LY Tipta, ante annos plus minus 190 ; quzad calcem Logicz Foharinzs Seaton 
, in Editione Cantabrigren/z, ante annos quaſi 60. ( ſed mendoſe: ) Con- 
_  Fian Dotrinz de Combinationibus ſupra traditz, quam ego publicis Preledtio- 
in  Wwexpoſui Oxonice, Annis 1671, 1672. — 


Qq q. Regula 
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Regula Combinations. 


| — werint Numert, guos Combinare velmms ;, 
Tot nt Series, auth of portro Duple ; 
'Quarum principium aucatur ſemper ab Uno. 

 Ornnes has Series conjunge per Adaitionem. 
ProduiFo numerum, quot Combinatio conflat, 

Aufer. RQuod ſupereſt, numerum citat ; unde patebit, 
Quot faciant numeros aiftinttos, undiqne ſiquts 
Propoſitos numeros velit in ſe multiplicare. 

S: mhil a ſumma praditta ſurripiatur ; 

Reſtabunt partes Aliquote, qua numerabunt 


Thum, qui numeros eſt inter Maximus omnes, 
Ex dutth in ſeſe numerorum frovententem. 


InterpunQiones ( quz maxime fuerant depravatz ) ego ic reſtitni, ut ſy 
maxime convenire videbatur. Et Errata ſuſtuli, quz vel Prel: fuerant, vel Lib. 
riorum qui opus hoc pridem tran{cripſerant. Nempe,  verſu ſecundo, pro. 
reftituo /2zt. Et, verlu tertio,pro prenczpio 'repono prencipionn. Et, verſu-quiy, 
numerum pro numeros ; non enim plures numer! erant fubdicend:, ſed uns ny 
merus, qu1 eſt rerum Combinatarum numerus. 3 | 

Hanc Regulam , que ( propter turbatam inrerpunctionem ,-& qui irrepſeran 
errores, nedum alias ) ob{cura videbatur, perebat a me D. Georgrus Farfax'( qi 
tum Matheſin docebat Oxonz ) ut ſecundum Authoris mentem -explicarem. G 
iraque petentt hanc dedi ( Sept. 12. 1674. ) Explicationem : Qu; aliis yerbis ſen. 
ſum Authoris planius exprimar. : | 

"44 Fen {unto nutheri quotlibet combinand!1 : Puta gu779ue, quos yocemus 
abcadc. 


x a ab abc abcd abcde ju 
2 b ac abd abce "IE — W*) 
4 cc ad abe abde I 
$ & ac acd acde o, 
I16 e $0 ace bede  F 4 
Pref a IO IO : 
: , 7 ONGTIS: 2 IO 1® &, 
”— ca bce E;.4 wo 
26 ce bae 1:8 - 
oy. Foe ZX 26 th 
IO IO . Win, ( 
E Þ, 
« Scribantur, diſtin&tis lineis, toridem numheri, proportione dupla creſeentes, My 
« x inchoat1. | » » Wan 
& Horum ſumma (32 ) eſt numerus Ele&ionum ſeu Sumptionum, quibus ink Wl. 
« ſumi point, diverits modts, unvs plureſye. ©, Win 
«Fhnc ſubtraharur' ( 5 ) numerus combinandorum. Eo ſeilicet quod-rot li March 
« ſumi poffit unus ſ{ingularis ; quz Combinatio non eſt. --— W*q 
&« Refiduus ( 26) oftendit, Quot modis Cotnbinari poſſint : Hoc et, Duo PW ome 
& reſve ſum1. | -% IN 


ww 
mk 


_ , 
Sf 
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« Adeoque, Quot haberi poſlint Fatti, ſive Produdti, ex duobns pluribulieit 
© rer fe muſtiplicat: 11208 


Icatis. The 

«Sed ita Fadia ( 31 ) abſque hac fafta fubtraftione, oſtendit, Quot ſine Alb 

<« quorz partes quz metientur produtorum Maximum ( nempeeum qui fit ext 
& poſitis omnibus inter ſe continue multiplicatis ) #'b c de; Quippe omms: 

« {umptiones, ſunt Aliquotz partes ipſius a bc d e, przter ultimam, ( qui eſt ipk 

«'Torus, ) &, hujus loco, occurrit I, quz eft item aliquota pars : Ut numerus Fa 

< tar aliquotarum, 1dem fit qui numervs Sumptionum. | 

« Verum hic intelligendum ( quod debuerat Regula monuifſe ) Quod —_ 


EE 


ES. 


1 [Gp-H. ParTES ALtQuoTA. 4-91 
«fic Combinand: proponuntur, fiat numeri. Primi: ( alii quam 71, ) atquein- 
ior ſe diverſi omnes. Nam , {i eorum ullus fienumerus Compoſicus, ant ex pri- 
«mis Jiquis bis pluriefve ſumatur ; Regula, de-Parubus Aliquotis, ndn valebit. 


A. 


| Co AP. LE 
Ne Alternationibus, ſeu mutati Ordints varietatibus, 


rerum certo numero propoſitarum 3; 
& Anagrammati/mis. 


I ſupponatur certus aliquis rerum expoſitarum numerus, inter ſe diverſarum ; 
uta, 4, &, c, 4, e&c. Quzritur ; Quot modis, pollit earum Ordo variari ? 
zempli gratia, Quanta ordinis varierate;, pulſari polſunt Campanz Quin- 

mſn Fex, plurelve certo-numero ? Aut, Quot mogiis { Anagrammarum inſtar) pro 

b> WW zo ordine diſpont poſſunt rotdem Litre, inter ſediverſz ? 

ſunt 1. Siexpolita fit res Unica, ut 4: manifeſtum eſt, mutaro ordini Z 2 . 

mes, Wl þcum non <fle. . Ordo 1g1tur ft x. 5 | 

a Wl 2 $i 240 exponantur ; ut a,b: manifeſtum 1tem-eſt, duos ordines WEY 
Lheri poſſe; non plures. Nempe 44, 4 a. Hocelt, 1 a2. Y 2 

hm | Rat ©» : ba 

nm WM ;. $exponantur Tria; uta,b,c : Tum, nchocig ab a, duo rell> -— 2 — 

( þ,c, polfſunt ( per $2 } duobus modis ſubjungy, ut bc, cb, in- IX 2= 2 

' duas orir1 varietates ( ab @ inchoatas ) # bc, ac b, nec. plures. 

fen- WY Giterque, incipiendo a 5, reliqua 4,4, totidem modis-, yariati pol- abce , 
fint; unde habeancur þ ac, bc a. otidemque A c inchoando ; nem. #c b 

anus 


xcah, cha. Adeoque omnino, Ter Dua varittates. Hoc eſt, 1 x2 4 a L 4 
13=6, | c 

Si 9uatuor exponantur ; ut 4, &c,d. Tum, incipiendo ab a, reli- © ab\_ 
K, kg polſulit ( per _— ) 6 modis. Er(cadem rats cba by 
_ MW) toidem erunt varicrates, iicipicndo a & : Totidemgue, incipiendo . 2 x 3 —= 
: 6; Totidemque a 4. Adeoque omnino Rzater Sex, Teu 24, Hoc 
& numerus przcedenti caſui reſpondens, roties ſumptus quot ſunt abc 4 
rexpoſite. Hoc eſt. I x 2 x 3,x 4qq= 6x4= 24. | abdc 
5-Similiterque oftendetur; quod nnmerus Ne - Emory m'5,hoe' 'acbd\ ; 
dapr5=120=1Ix2x3 x4x 5, clt numervs Alteenationurt'(ſett?. 2c #6 
mat Ordinis! varierates ) pro rebus Qujngue expofiris. '( Seu, vvatie- "cb 
aww aumerus pro pulſandis Quinque Campanis. ) Nam quodltbet ,7þbc 
bran Quinque- poterit primo loco poni, & pro: ſingulis lac politds, gc &\ : 
rlqua Quatuor admittent 24 varietates, per F przced.. Hoe elt.omni- 4a 7c 


Inquies 24. | | Bi 
k Jer offenderur, quod numerus hic 120, duftus in 6, extit- ogg 
itt nomerum Alternationum pro 6'rebus expoſiris., ' Et fic poiro, . þbdac 
awave multiplicando per 7, 8, 9, &c. 109 Oif dbdce 
1& Hoc:eft : Quotcunque numeri, in natural: conſccunione potith, © |. 4 7 
tepiendo ab. x, , continue multiplicati ; exhibent Alternationum-nus (4,24 
Kum ( ſeu mucati ordinis varietates ) . quarum capaces ſunt totidem _ 
& qr. ft ulrirms fic mnlcipticarorum numerus. Fxetiplt gritiz "4 9. 
| varieratum pro pulſandis Quinque Campanis,, ti; 1ax3x4xF"* ' 7,4 
.. W=20:-Ev pro p is SCX, I x2 x 3X4 x5 x 6 = 710, Pro 'Seps'' np Ip 
Re itn, 720 x 7 = 5040. Pro Otto, 5040x8= 40320: Erfic poo y/9" 5, - 


my | a ad he, Johannes Geraraus Pains (yi ibrghs) 26s 
«WY 5 4 Scientiis Mathematicis; docer, Quod, fi Holpes aliguis ;< 21,0 4.05 


wiv excipiat > Advenas, quam poſlins lingulis dichys mates Qr-..1 1414, 4, 
culidere'; 1d extenſurum.,clls ad Anaos 14 ( Lnecllige, fere,.) Ucba 
wirum, Dies 5049 ; Hoc ct, Annos 14, demptis dicbus 73, aut 74. |=——— 
font 1ncidere contigerit annos Buſlextiles. , .. rireron qi! 6x 424 
'p S. Qqq 2 7. Hig 


TEE 
E, 


4.92 


__CoMBINATIONES, ET Cap,]] 


. Hic Alternationum numerus, pro creſcente numero rerum expoſitarym o 
V Multitudinem pertinget-ultra quam quis ſperaverit. 
Exempli gratia.  Laterz quz-apud nos numerantur 24. tot mutati ordinig yy, 
rietates adnuttent ;' ut, fi totidem Campanz ſecundum omnes yarietates ill2; pul 
fande fint ; id non peraftum foret ( monente Doiſſimo Pogo, eodem loco, \ 
rincipio Orbis Conditi, ad hunc uſque diem. Addo ; imo nequidem id fury 
i pro {ingulis Hors Mmnutis, haftenus preteritis,) preteruſſent Decies 163, 
Millia Annorum. Quod computando patebit. 


TEES In x Anno 
21 2, 365-1 Dies 
61.2. x 24. 
hes 14.60 
120 3 X 730 : 
Z20 ' 6. 6. 
T0421 j4 x $766 Horz 
Tn? _ 5 
362 80| 9, ENS: 1-9 
3628800|10 - 525960 Minurz, 
39916800|II | In 6000 Anmis 
4.7900I600| I2 OT I 
62270 20800\73 x 315 yp Minuta 
I AS8 WASLO OE 
I Moos” _ 15778860000 Alternationes 
2092278088000 I6 a _$25960 Min. 1n 1 Anng, 
355687428096000{[ 17 , 9046728000000 
640237 3705728000| 18 | I 420092 
121645100408832000| 19, 788940 
2432.902008176640000]20 | 315576 ; 
51090942171709440000]2I , 788940 
1124000727777607680000]22 | $299017648000000 
25852016738884976640000|23 5 ©; BGG IGS 


620448401733239439360000]24. OT pee ——mcyes preg 
wh | > 82990176480000000000600 


Poſito enim quod ab Orbe candito huc uſque effluxerint Anni 6000 ;/& in fin- 
gulis annis 365 3Dies, ( quorum utrumque eſt plus juſto.) Erunt, m 
Anno, Horz 8766, Minuta 525960. Ergo in Annis 6000 , Minuta horan 
3155760000... Ponamus in horum Minutis ſingulis /tranſigi Alternations ; adeo 
que ( propter Campanas 24 ) Pulſus 120 ſucceſſive ( quod etiam plus juſto vide- 
tur.) Tow ergo tempore hactenus elapſo, peragerentur chernationee I 57 78800000, 


$1 Line: ponamus tot annos effluxiſſe, quot cffluxerunt Minuta horaria ; adeoque 
multiplicemus numerum, jam jinventum , per numerum Minutorum unws anni, 
525960: prodibit numerus 8299017648000000. Atque hunc tandem multiple 
mus per 10000000 (-decies millena- millia, ſeu decem milliones, ) prodibit no 
plus quam 82990176480000600000000 ; qui multo 'minor eſt qun 
62044840173 3239439360000 numerus Alternationum in pulſandis Campanis 4 
Imo fi procederemus non ultra Campanas 14; fingulifque minuris Horariisattt- 
bueremus. Alternationes 10, ( hoc eſt, Pulſus 140: ) Nufnerus Manutorum be 
pediendis requaſitus forer, 8717829120,- (:nempe, pars decima numer! Akernaw- 
num. )-.Quieſt pluſquam duplo ( fere triplo ) major, quam eſt numeras Minus: 
rum, an. 6000 Alhia' Poſceretque picks 'Sexderom Mole Annos, ( imoplib 
To 20075 amos:) quo peragantur 14 Catnpanarum Alternationes omnes. - . 
( dummodo {in "Diverſ# ottines )-ad Anagrattimacum formam:” Nempe per $6. bi 
quibus Utilia-reſerventur, rejeds'reliquis, Exetmph gratia. Vox* RO M4 Þ* 
tuor lteris ſcripta, admirtit variationes 24 =T1%2.x3 x 4. p | 
t_ CF" +2 0 m4 


ERS EBREEERERE_S.. 


vet, Quotmodis variari poſſint expoſiti Nominis Vocabulive lit, i 
t 


CE Cw 


By = o—f ->e 's 4A 2 nu. FI Fw? & 6a 


2 | RE 
= -v ef #* "7 


ES SCE ST So HATS 


= TY > 


 retates, prout ea locos inter {e commutarent : Sin pro e 


PaRTES ALIQUOT EA. 


Roma Orma mroa arom 
roam 0ram mrao arms 
Trmoa OMmra Mora aO0rm 
rmao omar moar aomr 
raom oarm maro amro 
amo oamr maor amor. 


Ex quibus, habentur Latinz voces Septem utiles ; nimirum Roma, ramo, oram, 
wrt; rare, armo, amor. Relique formx tunt inutiles ; utpote nullas voces exhi- 
entes notz fignifticationss in la Lingua. | | Ty as 

9. Si vero una plureſve literarum pluries occurrant ; numerus Anagrammatum, 
kg Alternationum , fic exhibitus ; Dividendus erit per. Numerum, - Numeroſve, 

os poltulant allz Repetitiones. . Numirum, fi eadem Litera bs occurrat ; divi- 
dendus erit numerus 1lle per 2: fiter, per: fi quater, per 24.: & fic porro, 1e- 
cundum varietates quarum capax eſt i1le Expoſjtorum numerus. Nam, fi a 6 re- 

retur pro eodem:. tum, vb1 ( c#teris manentibus,) ## & ba repurande effenr 
Le varietates, nunc erunt unica ; adeoque, Caſuum rumerus, dimidius erit ejus 

| ſecus eller. Siumliter ( czteris manentibus) 4 &c ubique Sex cxhiberent va- 
| om habeantur, degene- 
nat he Scx varitates in Unicam ; unde varietatum omnium numerus fit Sextu-- 

5 minor. Pariterque ſi abc & diverſa int ; varietates exhibebunt 24.; quz, fi 

codem habeantur, degenerant in Unicam. Et, fi plures literz fic reperitz 


| compareant, congrua pro {ingulis adhibenda erit Diviſio. 


Exewpl: gratia. Vox MESFES, ſex literis {eribitur. Quz {i efſent omnes in- 
trſediver{z, Alternationes forent 720=1x2x3 x4 x5 x6. Sed propter literam & 
hs occurrentem, diyidendus erit ile numerus per 2. (Nam fi, loco ee, ponantur 


mms ons EmnSSes crunt duz forme, qux jam coincidunt in unam 


messes; & lic ubique.) Iterumque, propter literam 5'ter occurretitem, dividen- 
dus porro erit per 6. ( Nam ft tres 1llz efent diverſx, exhiberent, c#teris manen- 
tibus, ſex caſus, qui jany coincidunt omnes in $5. ) "Er quoniam utrumque hic 
contingit, dividendus erit 720, tum per 2, tum per 6. Eruntque varietates di- 


% 
# 


SCEMSS 


ante in 


x. 


Wemque pluries repetitum, 


__ diftinguendum venerit.. . Qui 
ventus, ita multiplicandus erit ut numerus rerum fic diſtinguendarum 


Wy > fo 
yerlxz, -— = 60. , 

"2x6 

meesss emesss esmsse Smeess. Seesms .sSSmsee 
\ mesess emsess esemss Smeses, Seessm Ssemes 
".messes emsses esesms  Smesse Sesmes SSemse 
 mess$Se emssse cSessm Smsees SeSmse SSEems 
*mseess eemsss essmes Smsese | Seems SSEeesm 
, mseses. eesmss essmse SmSsS&ee. SeSesm SSesme 
msesse _ eessms essems Semess Sessme sSsesem 
© ms$ees eess8m essesm Semses Sessem SsSSme@ 

>: ms8esE esSmess esssme Semsse"\ sS$mees  $S$$eme 
: ms8$8ee esmses esssem S$Smese S$SSSeEem 


Ex wmbus ommbus, przter ipſum. messes, nullum comparet utile Anigramma. 
Simi Literas a bbeccdddd variationes admittere 


»;Sumlirer oftendetur , 

Ix2x3x4 6x 7x$x 9x 10 == 3628800: | | 6 

2 Ai el A = 12600. Et ab bc cd 4, variationes 
wy 2X6 x 24 = 288 £42,* 288 by , ” 

varies lam» 630. Et acebbees, DEE ITED 42320 = 560.S1- 
© =dy  Gx2x6 = 72 
Wis > 3 

2,10. Converſa hujus, uſui item erit : Cum id quod confideratum- fuit ut unum 


"Sie vox mesres modo conſiderata ; ubi s $5 confiderantur ut eadem litera ter 
polia, & & e ut eadem bis polita, numerus varietatum inde provenit 60: Si sss 
ice: Qqyq 3 diſtin- 


CoMBINATIONES, ET Cap] 


diſtinguantur in tres valores ; & ee in duos ; numerus varietatum inde ortundyg 


Erit 60 x 6 x2. = 720. EY By CI 
Sic Yoſſius Cap. 7. De Scientiis Mathematicts ; dicit hunc verſum 


Rex, lex, ſol, lux, dux > fons, 10ns, ſes, pax, petra, Chriſtus: 


( qui vocibus-undecim conſtat ) converti poſſe ( abſolute ) vicibus 39916809 ; ,. 
que, ita ut ferventur leges Hexametri verſus, vicibus 3628800, Dixiflet pot 
vicibus 3265920. Nempe ; 9 monoſyllaba ( quz poſfunt promuſcue ſuas ſedes wy, 
tare ) variari pofſunt vicibus 362880. Et, Chriſtus, capax elt ſedium 9 ( nog 4 
ut ile - computat.) Poteſt enim pom {ede prima, ſecunda, tertia, quarta, quing 
ſexta, ſeptima, oCtava, ( ſed non nona, aut decima, ) iterumque vltuma. Et yoy fs 
prange $4.12 ak ad ſedem. quz proxume antecedit poltremum Spondzum, 
Ait tema hun verſum,,.. 
Tot tibi ſunt dotes, virgo, quot ſydera ceh, 

convert poſſe abſolute , vicibus 40320 ; fed ita_ut verſus confervetur , yiciys 
JO22. Gpod quidem verum eſt, ( Et audivi quidem, ni male memini, non neg. 
nem, librum conſcripliſſe, m laudem B. Uirginis, quo verſus ile tot modis fur 
variatus; quo numero cenſeri folebant, ſecundum veteres Catalogos, Stellz Fixz 
Sed verum item eſt, poſſe verſum 4llum multo pluribus modis variari, ſeryatis }e. 

ibus Hexametri verſus. Nimirum vicibus 2628, retenta quantitate ulting fy. 
F'be in vocibus 7ib#* & virgo : Vicibuſque 468 mutata quanutate illaruni 5] bo. 
rum, v0 zibr. Adeoque omnino, victbus 3096. Quod patehit ex adjunQto Sche. 
mate, ejuique brevi Explicatione, ſeu Demonitratione. Quod {ic 1ntellgendum &|: 
' Vaces zet, ſunt, quot, que. ſupplere poſſunt altera alterius locum, hoc ſolo. or. 
dine ponuntur ( verſu x, 2, 3 . ) quaſi vnum cafum exhibentes* ſed capaceys 
ſunt 6 varietatum ; quem,caſum voco a=6. Similiter does, virgo, ch; quem 
caſum yoco b=6. Tterymque 7o? 7tbz, {ydera;, locum permutare poſlunt; query 
caſum yoco c =2. Cumque hi omnes occurrunt verſu primo ; has varictates fie 
exprimo, abc =72=6x6x2, Et limuliter in reliquis ; ut in Schemate mndicatur 
Qui quidem Indices fingulatim exponuntur infra. 

Caſuum Varietates. 


Tx. Tot tibi ſunt dotes wviigo quot ſydera cal. abc= » 
2. guot virgo abc d= 144 
p. 5 ates aoem1152 
"3 dotes Fs virgo quot abecf=71x 
5. ſunt dotes quot wingo tibi ag h= 18 
6. quot ates ti1 virgo abt="11, 
7. ' © virgo | tir. aW= 3:4 
8. dotes tibr ſunt witgo quot ab=" 16 
9. on 0 © ne" - vs ak= 108 
IO. ſunt wirgo quot tib: _ abIm="14 
| | 1ibi virgi. 208 
ii. #igo tibt- tot ſunt abies. quot Jydera cab. 4% =" 36 
I2. | 1126 221 a0 rates 4u=' 36 
I 3. | dotes ſunt quot ao= 36 
, I4 Tot ſunt: virgo: tai dates © au=i16 
IF. = : > by '5 © gael. 1. dates an='36 
IG. dotes wirgo tilt, © quat- an=:36 
17. Fog dvtes fant © — -JÞ=H 
I8. Junt dotes ſydera cal virgo tibi quet.. aq=14 
I z = ----obfes fant - -* - . apr" 
20. ca” funt ſydera ap= "1 
21. Sydera tot dotes ſunt cab | apr= 2%) 
2.2, _ cel [ant WL 42h ap= 1B 
22. - Mates tot | , apr="u 


j 
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Cap ML ParTEs ALq QUO T 4. 


Indicum Explicatio., 


Nat, funty 402) @=6. «otes, virgo, cal, b=6. 

jt tthe Sy der ay C282. ot tibi, wargo, A=2. 

ut tibt, fat 9 ucts dotes, uirgo, cel, e=120 — 24 =020 x£=96. 
(quia 70? tibi, non poteſt, ut rel:qua, ſupplere locum vocis rel.) 

ut tibt, dotes, => 2. tot ſunt, dotes, wireo, cal, £=24. 

qui tht, Jyaeras þ=1+ 


{qui quando zo? ſunt, aut huic zquipollens ſunt guor, wamediate | : 
fin, QUE eſt quarta pars-caſuum quos & reſpicit; tum 7zot tibr & Spdera lo- 
cum permutabunt ; quod cafui przcedenti ſuperaddit 3. 

to ſunt (& ſunt quot, dotes, virgo, cate, ""$=='0. 


(quia dotes, virgo, ceo, que ſub b continentur, poſſunt ſingula ſedes pernw- 
tare cum zo? ſunt; unde oritur multiplicatio per 4, ſerr tripli additio 1lli quod 
ante fuit, ut ad g; & 3 iſtius triph, = quadrupli, ut ad +; hoc eſt, adduio 

rupli, ſeu muluplicatio per 5: Iterumque, quodliber corum ſedes permu- 
gbit- cum ſur? guor; unde oritur alia :quadrupli additio : Ergo, propter u- 


- pumque, Additio Octupl, ſeu Multiplicatio per 9.) 
 btes, ſunt 9uot, virgo, cal, t=24—6=24x}:=718. 


(quia, fi ſur guor locum occupet vocis dotes, coincidet cum aliquot cafibus 
yerſus 3.) 


" 1 ſpaera I2= 3. v1go, guot #1bi mM,— 22. 
eg aotes, c who, F= 6. ates, Junt quat, cah, 0 =86, 
tes, ceelo, Se=K, tot ſunt, dotes, ſyderacel, q =24. 
era, ceelo, fF=X 


Imerim <go non certo pollicebor, alios non effe caſus quos ego omiſerim ; 
{ fqu lint, his addendi erunt: ſed neque, nullos horum bis 1ndicatos elle ; 
quod ft fic, tor erunt huic numero extmend!:. Non yideo tamen, adhuc , corum 
urrumys accidere. 


C A P. LIL 


De Dwuiſoribus,  & Partibus Aliquotis, nu- 
meri propo/itt. 


Non Fractum, ut 4, 3, 32, 2, &c. aut Mixtum, 145, 24, 35, &c. 
nedum Surdum, ut y2, ys, v6, 245, &c. | 
2, Per Diviſorem, hic intelligo Integrum, qui talem numerum metiatur; hoc 
d, qui ſemel aut pluries ſumptus ipſum zquet. Sic numeri 6, Diyiſores ſunr 
12,3, 6: Quoniam 6 ſemel lumptus, & 3 bis, & 2 ter, & I ſexies ſumptus, 
2Quant 6, | 


L P% NAumerum, hic intelligo numerum Integrum, ut 1, 2, 3, 4, 5, &Cc. 


1)6(6 2)6(3 3)6(2 6)6(r. 6=1x6=2xJ=ZInIMCxT. 


3- Per numeri Partem Alignotam, , antelligo, talem Diviſorem qui fit 1pſo mi- 
tor. Ut, numer1 6, partes worn ſunt x, 2, 3; non autem 6. Quamyis enim 
Clit ſui Diviſor, non tamen ſui aliquota Pars cenſeri ſolet, eo quod vox Pars 
Wnuat aliquid Toto minus. | 

4 Ergo, numerus Partzum Al:quotarum, eſt ſemper uno minor quam numerus 
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CoMBINATIONES, ET Cap;Iff f 


Jiviſorum. Quoniam Diviſores omnes, uno excepto, ſunt Partes Aliows.. 
_ ue Par Aliquotz ſunt Diviſores, & porro unus. "Pow; 

s. ; ok Dato numero Diviſorum, datur numerus Aliquotarum Pariuy. 
& contra, Dato hoc, datur ille. Sic, numeri 6, Diviſores ſunt 4.; & par 4 
liquotz 3, hoc eſt 4 — 1. Cumque he {int 3, erunt all 4=3 +x. v 

6. Manifeitum >, numeri x, Partem| Aliquotam nullam effe; quia nuljys 
numerus ipſo minor : Diviſorem aurem unicum ; nempe, ipſum x ; quia ſe oy, 

titur ipſe, adeoque eſt ſui Diviſor. | Ke 

65 Guiliber ws xumerus Primus, ſeu Incompoſitus, Partem Aliquotam A 
bet Unicam; Diviſores autem Duos. Quippe numerum Primunm, dicumyg, 

( ſe ipſum) nullus alius metitur Numerus quam Unitas. Ut 2, 3,5,- 17.4, 
7 "ont quemlibet meritur ipſe, & unitas; non altus quilibet numerys, Ado 
que, Diviſores habet Duos; ſed Partem Aliquotam, Unicam, | 
8. Poteftas quzlibet, ſeu Gradus, numer: Primz, ( exceyua Unitate, quam/in 
ſequentibus ubique excluſam volumus, ) tot habet. Partes Aliquoras, quot haber 
Dimenſiones, (cu, quotus eſt ille gradus 1ſttus numer! Primi, ) & Divifores, uno 
Plures. Sic ( poſitis, a, b, c, &c. totidem numeris Primis; ) habet a, diviſores dug 

x*& a;) & & ſeu aa, tres habet, (1,4, aa;) & 4* leu aaa, quatuor (1,6 
"a43*@;) Et fic deinceps. Nam 1, omneſque gradus iſtius poteſtatis ( ipfa bs 
rx Sol) ipſam dividunt ; nec ullus alius numerus, fi a fit numerus Primys, 
et, uno k quam eſt numerus dimenſionum. Ex quibus, Diviſor Maximus 
( cum fit ipſe Totus, ) non eſt illus numeri Aliquota Pars; adeoque Partes Al; 
quotz totidem ſunt quot ſunt dimenſiones. Sic, numeri 8 ( qui et Cubys yy. 
mer! 2,) Diviſores ſunt C_ (1,2,4,8;) Aliquotz Partes ſunt Tres (x;2, 
Numer! 81 (qui eſt Biquadratus numer! 3,) Divifores ſunt Quinque (392k 
Uno plures quam numerus Dumenſfionum: Aliquotz Partes Quatuor (7, 3, g, a7 
totidem quot ſunt Dimenſiones. Hoc eſt; ejuimodi Biquadrati aa 44, Dol 
ſunt 1, 4, 44, 444, 4a44; Partes Aliquotz, I, a, a4, aaa: Et ic ſemper. Quan 
vis enim Poteſtas ipſa, non accenſetur partibus fui Aliquotis; accedit Ciel 

| ſupernumeraria x, quz facit ut Aliquotz Partes totidem fint quot Dimenliong, | 
9. S1 numerus dns ejuſve Poteſtas aliqua, multiplicetur per alium aune. W 
rum Primum, hujuſve aliquam Poteſtatem : numerus Productus, tot habet Dive WM  # 
ſores, quot'eſt numerus Diviſorum Ylius, ductus- in numerum Diviſorum hy- 
Jus: adeoque Partes Aliquotas, una pauctores. 

' Exempli gratia. Sunto a, 5, duo numeri Primi inter ſe diver ; (puta 2, ;:). 
Eorumque Sr poteſtates a3, &?, ( puta 8, 9: ) Factuſque ex illis &#, (pun WM * 
72=8x9.) -Cum itaque Prioris Diviſores 1, a, aa, aaa, ( hac eſt1,2, 4,8) WY} ** 
dividant a* ( hoc eſt 8;) non fſolum hi, ſeu, ( quod tantundem et) lim 1 | 
duQti; ſed etiam horum finguli, duCti in þ, & in 46, { hoc eſt, in 3, &g,) d 
vident 4* &*. Hoc eſt, omnes Diviſores ipftus a?, duCti in omnes Diyiſores plu 
Þ, divident a? &. 
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Giþ-HL ParRTES AL1QuorTE£.: 


/Numerus- ergo- omnium 'Diviforum compolitt a3 #, eſt nymerus omniuta x, 


Gn 44, ( hoc elt 4,) ductusin'numerum onnium :1, b, bb, (hoc eb; 3:) 
tlcelt 4x3 = 12. Ex partes. Aliquote xr. 


ww 4 

. 
F 
» - 


40; Si Faftus ex multiplicatione numerorum Primorym, inter ſe; diverſorum; 
armmrve Poteſtarum quarumvis; \potto+multiplicandus fit in. alium numerum 


Nigum, ab allis- diverfum, hujuſve- yllam Poceftatem :Numerus ;Diviſorum hu- 


 axgort Product, totidem. erunt-quor eft numerus; Diviſorum 'prioris Product, 


in numerum Diviſorum hujus-novi Multiplicantis, it | 
brempli gratia- Numerus Diviforum Produth jam-memorati-a3 &* == 72, eſt 12, 
(m-] ſum eſt: ) $1 jam multiplicetur hic\-per alium numerum ;primum, 


| we ) ab iplis @, 4,. diverſum, ( cujus Diviſores ſunt duo, x. & c;.) Di- 
| Ap uti hujus FYY (hoc eſt, 72. 5 = 360, }-erunt 12x2==24. Nt 
rum, omnes 1111 (ante invents.) qui dividunt @* 4, divident' etiam-@* 4*c ;. ſeu 


(god idem elt) omnes li muluplicati.per 1, ut.clt unus Diviſarum iplius c : 


 Aigve etiam udem multiplicati per+c.( alterum Diviſorem. ipſius: c,.).,qui: toudem 
 qunt; Adeoque, ſimul utrique, ernnt Bis totidem; hoc eſt, 12 x2 = 24., Nimi- 
n\'1, 4, 44, 4484; b, ab, aab, aaab; bb, abb, gabb, aaabb: c, ac, 
"116, 8484c; bo, abc, aabc, aaabc; bbc,,abbe, aabbc, agabbc. Hoc 
$1,248; 3,6, 12, 24; 9,'18, 36, 72: '5,.10,/ 20, 40; I5, 30, 60, 120; 
19%, 180, 360. | FI Ry | 


: fi, loco novi Multiplicatoris c= 5, ſumatur 6.c=25, aut cce==125 ; 
{qorum numerus Diviſorum ſunt'3,:aut 4.;) numerus -Diviſorum-novz Product 
Po aut a® ? C3, erit proinde 12x 3== 36, -aut 12x4=48.. (Et {imiliter pro 
quis alia poreſtate ipſius c. )-'Quippe jam, non-modo 1lli Diviſores jpſins a & 
multipli -* I, & per c; ſed etiam 1idem multiplicati per cc, ( qui ſunt ter- 
ze "totidem, ): erunt Diviſores ipſius 43 #* c? ; ndemque - multiplicagt in cc c 
(ati font quarta vice totidem/) erunt Diviſores. iplius a? # 3, 
FRONT I C ſ) CE (25 CCC I25 
8 20, &c 106 40C n5OQ, aces 2500, 
T8 aac 20(; aacc 100 aacce yoo 
$66 aaac = aaacc 200 aaarce ooo 


þ 3 be 1f vee WM bece 37s 
ab 6 abc | abcc 150 abctc ' 750 
84h 12 aabc + 
1a4h 24. acabc 
) 


4 


aabcce 300 + . aabrec 1500 
aaabeee 3000 


aaabcc 600 


hb 9 bbe as bbcc 225 bbcce 1125 
«bb 18 abbc 90; abbec 450 abbeee 2250 4 
ubb 367 aabbc rboCf aabbec vooCT aabbereigfoo 
hb 72 aaabbc 360 aaabbcc 1800 aaabbecc yooo } _ 
I 


4x ZZ12 I2 T2, 


EP 5 20 
I2 x 4 == <8. 


"Km fimiliter oftendetut, fi novus ille Produftus a? # c ( eujus Diviſores ſunt 
yYultiplicandus fir per 4, aut 4d, &c. Nimirum Diviſores ipltus # 5? c 
nut 24x 2 = 48; ipſius a  c &, 24x 3=72. Et he deinceps. 

lit etiam ( quod eodem recidit ) fi a* # (cujus Diviſores funt 12=4 «3,) 
wliplicetur per c & ( cujus Diviſores ſunt 4—=2x2,) aut per cd (cujus Dt- 
"ors funt 2 x 3 ES Quippe tum Diviſores ipſius 4* &* c 4 erunt 12 x4 =48$. 
ique 2 Þ c /d, erunt 12x6=72, ut privs.Þ © 

lemque fimiliter valebit, quorcunque. fint numer! Primi inter-ſe diverfi, & 
ſecunque poreſtates ejuſinodi Primorum, quz fic inter ſe continue muluplican- 
ſt: Dummodo, inquam, ( cui caute attendendum eſt) Primalli, (a, &, c, &, Gc. 
lt inter ſe diverſi omnes. 102 | 

11, $i numerus utcunque compoſitus, porro multiplicandus fit:per unum ex 
ns illis ex quibus jam componitur, aut per hujus Primi Poteſtatem aliquam ; 
Werus Diviſorum ink oriundus, ille erit- qui foret {1 Primus alle rot porre 
Rrr gradibus 


abs 


Verbi gratia.  S3 fuerint” c, & 1dem primus' numerus: tum, pro c 4, cujus Di. 
viſo fuiſſent diverſi, forent 4=2x2, (1,6, 4c d;) 5 ſumendus erit ce 
cajus Diviſores ſunt 3, (2,6, cc: ) Quia c, 4, qui alias forent diviſores diverh, 
ym ſunt unus idemque. - Adeoque iplius 4? #*'c 2, hoc elt (propter e=4, )  þ6 
- Diviſores, jam erunt (u60 (9 prius, 12x 4=48, 1ed) 12x 3==36. Similiter; 

ſi &  &, multiplicandus fit per 4*, fitque'/=b. Quippe jam # Þ c 7, iden 
eſt ac 4? bac: qjuique Diviſores, non 4 x 32x 3==72, ( ut prius) ſed 4 x 5 x26 
Pariterquie in aliis cafibus;. prout eſt per ſe: manifeitum. © q 

--x2.: Er, univerſaliter, S/ fiat” Aumerus, ex 'conmimua MHultiplicatione, quotes. 

ne numerorum Primorum ( mer ſe drverſorum ) aut quarumvuis Poteſtatum th 


un Primorum : Numerus .Diviſorum numeri ſie compoſiti, componitur' (cont. 


nud multiplicatione ) ex Primorum itloram, corunroe Poteſtatum fic crmpy/itargy, 


Exponentibus, Uno: ( ſingulatim) auttis. Talerque Diviſoram numerus, una my. 


Hutas,- Eft numerus wm Partiuon cjuſaem., Quod unum The 0 
tinet A totam fere inam de Partibus Aliquotis. BY One 


Verbt fe" Numeri nee ingrediuntur quatuor hu Th | 


Primi a, b, c, &, corumque diverſz Porcſtates ;  quarum Exponences ſunt y, a, x, x, 


Tidemgue ſingulatim uno aut, fiunt 4, 3, 2, 2- Qui, conunue nultiplicati, exhi. 


| bent 4x3x 2x2 = 48 numerum Diviſorum: Adeoque 48 — x 2247, tumern 
vAlt 66 2 Partium ejuidem.' ( Similnerque pro wr ls wy utcumnes can. 
ts} Quod ex ante Demonſtratis manifeſtum eſt. C7 21/1500" 20] 
Hinc ſequentium Problematum Solutiones eliciantur, 4 
13. Expofito quovis numero; invenire, Quot habeat le Diviſores, & Parts 
ka us axyoiins '{þ nd 
Continue Dividatur numerus rus uotientes inde. emergenits,). 
eos numeros Primos ( eorumve Poteſtates ) per ho elt - diviſibilis ; dones Jp 
pervenitur. Quo inde pateat, ex = Prim's numeris, & quibus corum Potelta- 
tibus, componitur expolitus. 'Quo tafo ; habetur numerus Drviiorum, & Partum 
Aliquotarum ; per propoljtionem pracedentem, 
Verbi tia. Sit numerus  expoſitus 5940. Quem, facto tentaminte, inyeniemus 
continue divitibilem per 2 bis, per 3 ter, per 5 ſemel, ( per 55 non omning } & 
per 11 ſemel. 


11)s)3)3)3)2)z) 5940 (2970 (1485 (495 (x65 (55m (r. 


Adeoque fic delignari poſſe, a* 3c 4. Ubi quatuor occurrunt numeri Primi 4h, 
c, &, 1ta promot1 ut Exponentes habeant 2,3,1,x ; qui, uno os fun 
342.2, 2 ; quicontinue multiplicati , factunt 3 x 4x2x 2= 48. Qui itaque 
numerus Diviforum, & 4.7 numerus Aliquotarum partzum ; per p | | 
I4. Expoſito quoyis nuthero ; Invenire, Quinam {int ejus Divifores, & Que 
Partes Aliquotz, { 7 
Fiat exploratio ( ut in prxcedente ) ex quibus numeris Primis, & qubus corn 
Poteſtatibus, componatur expoſitus, ( examine > minimis inchoato, aut- alio qv 
vis ordine fiquis potior occurrat.) Tum, ſumpto uno aliquo ex 1llis Primis, 
quemcunque gradum eleyetur ; otdine ponantur Diviſores omnes illius grads 
Deinde multiplicentur illi Diviſores per {ingulos Diviſores. iftws gradus4! 
quem RC — CO ——— ex quibus expoſitus componutur.; Fan 
erunt expoſiti numer! Diviſores. - Omneique Diviſores hatenus inyenti , mi 
pom per fingulos Diyifores 1lius gradus ad quem aſcendn Tertius aqui 
imis componentibus. Et -fic-ad Quartam procedatur, &- porro, fi plures Wi 
Prout ad $10 n eſt. Omneſque ſic oriundi numer, funt Diviſores expos 
Onneſque, excepto ipſo Toto, ſunt ejuidem Partcs Aliquotz. | F 
Sic, pro numero 360 =A2XSX 2% ZXZ x 5 =8 x 9x F ; puta BP Omnes1 ; 


# #4 
64 44k 
; 


CoMBINATIONES, BT Cap 
gradibus fuiſſer promotus, quot ſunt hujus novi multiplicatoris dimenſions, - 


BELPRLELFEPESS TS =2. 


viſores pins a =8, ſunt x, 4, 44,424; hoc et, 1, 2,4, 8. Mulciplicen eur th i 1 


r {ingulos Diviſores ipfins # == 9; quiſunt 1,6, 4b ; hocelt x, 3, 9. Um 
("Yn invent, Fo Diviſores iplius >; qu1 func I,c; hoc off I, 5. Ec lic b 
beritur omnes Divifores numer1 expoſiti 360. 


TULCIUL 


(ap. ILL. ParRTEs AL1iQuorT EE. 


| I a aa aaa |: 4 8 
ee, ob 'aeb aaab ' 3 6 12 24 
 þþ ; abb aabb aaabb 9 18 36 72 
RT IE... aac.  aaac $/- I: .20 -30 
he abc * aabc';' aaabc 15 30 60 120 
-bbe -abbe aabbc aaabbec '45 go 180 360 


| [i fimiliter procedendum erit, quicunque numerus proponitar, & quomodocun- 
qiecompolitus: © a : | 
Gd/& idem peragt poteft, multisal1is- methodis, ( non enim ad eundem ſemper 
m procedend: limitamur,) que ad eundem exitam perducanrt. *Dummodo id 
wer oblervetur--( quacanque merhodo procedamus') ut furmntur omnes nu- 
a6: Prim qui compolitum ingredtuntar, omneſque iHorum Gradus 'feu Poteſta- 
qu#'cxpolitum componunt , G6 omnes > inde fier: poſſunt *Combinationes. 
Quo aurer certiores fimus, nullas omilas effe ; ccommodum erir, fi non hoc, fal- 
xaliquo regular ord:ne procedere, unde appareat quando habentur omnes. Qua- 
in tequentibus, occurrant aliz forme. | 
45- Numerum invenire, { G&'tales quothbet, ) qui datum hahear numerum Di- 
woram, & Alquotarum parttam : Er quot formis tales numeri haberi poſlint : 
(usicem fir minumus 1n'quaque forma; &, Quis omnttim minimvus. -- | 


a 


Iriſorum. - Tam perpendatur, quot modts defignar poſlit hic Diviſorum nume- 

per nuweros integros ; five per vnum aliquem, five per duos pluretve inter 
{muluplicatos, ( prour intra fuſius docebitury 17, 18. ) Ertquot modis hoc fiert 
welt, roudem func Forme numerorum qui expolitum habeant numerum Divi- 
brum. Niarum, ft-pro f{ingulis Integris per quos defrgnatur ile numerus, tot1- 
&n fumantur numer Prim, 1nter fe diverſt; taleſque horum Gradus' feu Poteſta> 
x quaram Exponentes fint uno minores quam Hh quos reprzſentent Integri. 
Quppe he Prumorum porcſtates fic inter ſe Compoſitz, ut componuntur 1N Inte- 
xexpolitum numerum defignantes, Formas exhibebunt, quz Diviſorum habeant 
Wmcrum requilitum, 

Exempli gratia. S1 requiratur Numerus qu1 Partes Aliquotas habeat 99 ; adeo- 
we Divifores 100. Potelt hic numerus, five per unum integrum, five per integros 
nice ſe compoſitos, his Novem modis delignari1; 100 =50 x2 =25x4 =25x2 
12=20X5 = IOXIO ZIOXFX2=FxXFx4=5x5 x2x2, Tondemque For- 
(! yumerorym erunt, habentium roo Diviſores ſeu 99 Par- 
ts Aliquotas. Nimrum, fi, pro ſingul:s Forms quibus 1ta Too 4 
&lznatur numerus roo, fumantur ( inter ſe componen- gox2 ah 
{) totidem Primi inter fe diver, quot funt 1n alla de- 25x4 a4} 
ſmtione numeri Integri ; i1que elevencur, ad illum re- - 25x2x2 a* bc 
bt gradum quiſque, qui Exponentem habeat uno mino- 20x5 a3 þ4 
kW quam eſt ille Primus quem hic reprzſcntar. Pura, a”, 10x10 a*þ? 
PrP, a4 bc, a? 4,09 , 2 BO, a* 4, a#Pcd. Qui Ttox5x2 abc 
que finc1111 primi, a, &, c, 4, 1nter fe diverſt. Prout pa- Fx5x4 a*5#0? 
tix\12 Non autem aliz formzx. Quod pariter inde 5x5 x 2:2 a*cd 
idecur, fiqua pracendatur alia. Verbi gratia. Siqua al- | 
Eiccor forma, 3n qua ( quzcunque alia ingrediantur ) habeatur-ſimplex Quadra- 
Walicuus numert prin ( qualis hic non comparet ) puta e*. - Nam, quicunque fir 
Wervs quam reliqui delzgnent componentes, erit ille ( propter e* ) Triphcandus 
[&rys.) Sed roo non ft ulhus imegri Triplus ( ut quinon eft per 3 diviſtbi- 
8; ) pgue non potelt lic deſignari. Etfimiliter oftenderur ( mutatis mutandis) 
©quavis alta forma quz fit ab - Teal diverfa. : | oy 
"Ja pro-invenitendo” minimo+ 1h quaque forma, qui totidem habeat Dififores ; 
Wporro requirirur, quam ut pro a, þ,c, 4, aut quotquot occutrant plures, toridem 

entar ex Primis minimi, ur 2, 3, 5, 7, &e. arque, ex his, minor ſemper at- 

ur yl loco nbi plures habentur dimenfiones. Quz res per'fe- eſt fatis mant- 

aa. Sic, verbi gratia, pro forma a* # c; manifeſtum eſt, mindrem oriundum nume- 
ml! pro 2; b, c, ponantur 2,3,5, quam fi ponantur 2,37, aut 3,z,r1, alive nu- 
«1; ' Erquidem, poſitis lis, minorem fi ponatur a=2, $="3, c=5; y_ 
Rrr2 1 
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4 
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{ Numerns Aliquotarum Parttum propolitus, augcatur Uno, ut habeatur numerus 


FOO 


CoMBINATIONES, ET Cap] 


fi aliter diſtribuantur : eo quod, in compoſitione, & plures habitura eſt dimenſi 


 quam6, & b quamc. 


Cumgque appareat, quinam fit in quaque forma minimus; facile determingy; 
vel nar inſpectu, + fic minimus omnum. Ur, in caſu prefenti ; poſitis «= 
b=3, c=5, 4=7:' facile et judicatu, quod a #*c 4; hoe eſt I6x81 x51, 
—45360, elt minimus omnzum, quorum diviſorum numerus fit 100, Eft utaque 
ad ah ut Zadc?, hoc et 7adg. Et, ad a®b*c, ut d=nad = 3a, | pj 
@ FB, ut cd=3s5 ad a* 5 = 7776. Et parner de reliquis. | 

Et quidem, ut plurimum, alli numeri minores ſunt, quos plures ; 

Primi; quam quos ingrediuntur pauciores ſed in gradibus altoribus; ur gþ=; 
minor quam &*= 8, quorum uterque habet divifores quatuor. Verum id non ſen, 
per obriner, nam a* þ=8 x 3 = 24, minor elt quam-abc =2x3x5= 30, quam: 
vis, in utroque, numerus Diviforum far 8. Nam, hic, unus gradus majoris qrinj 
c =5, przpollet duobus gradibus minoris prum, a4= 4. 

16. Hinc item patet, - Ub1 numerus Diviſorum eſt Impar, numerum illym Mg 
Quadratum; & contra, Numeri Quadrati, Diviſores efſe numero Impare, Itm, 
Numeri non-quadrati, Diviſores elle numero Pares ; & Cujus Diviſores ſunt ny. 
mero Pares, illum efle numerum nen-quadratum. 

Nam omnis Diviſor, numerum diviſum metitur per alum Diviſorem, ( quoryn 
cum unus pro Diviſore habetur, alter crit Quotiens, ) excepta ſola Radice Quz. 
dratica ; ubi Quotiens dem erit qui Diviſor. Omnes igitur Diviſores alu, quoe 
cunque fuerint, binatim, ſeu per paria, procedunt ; numerum inde Parem conſt; 
tuentes : Quibus fi accedat Radix Quadratica ( quod Quadratis omnibus. contin. 
git, & his ſolis, ) hic Solitarius Divaor, facit nt fimul omnium numerys fit In- 
Par. | 


T. 36 I agbb Xx 360 i aaabbe 
2 18 a abb 2 180 a © aabbc 
Z | 23 b aab 3 120 b aaabc 
4] 9 . 44 bb & -. $0 £48 abbc 
6 ab 6 2 c. aaabb 
6 G60 ab aabc 

Ie .. I aaabb 8 45 aaa bbc 
2] 36 .s 4896 9 40 6b aaac 
$| 24 b aaab ww 3 ar aabb 
4 28 es abb I2 30 aab abc 
8] 83 - | 80 aab x5 as #c aaab 
8 9 aaa bb i8 20 abb aac 


17. Expoſito quoyis numero ; Invenire, Quot modis poſit ille deſignari per nu- 

, meros integros ; five per unicum aliquem, five per duos plureſve inter fe mult- 
plicatos. ; | 
Inveniatur primo ( per 14 ) quinam ſint expofiti numer D- 

viſores. Qui deinde conſiderentur ſingulatim (incipiendo ab & 


360 rum maximo, & fic ad minores deſcendendo ; ut ſervato hoc «- 
180 x2 dine, melius caveatur nequi omittantur ; ſaltem fervato tali al- 
I2O0 x 3 quo ordine quo 1d caveatur :) & Inquiratur, quis numerus al 
9O x 4. quoque ( ſuo ordine ) compoſitus expoſitum conficiat ; qui fi tus 
JOX2X2 zit iple compoſitus, reſolvatur hic fmiliter in ſuos componet- 
72x5 tes ; & ſic porro, quamdiu componens ipſe {it compoſitus: Vi 
GO x6 rand percurſis omnibus, mod occurrant omnes quibus expolt 

GOXZxA2 tus polbit per Integros deſignari. 5 
45 x8 Ex L gratia, Eſto numerus expoſitus 360. Cujus Diviſores 
4.5 x 4th? ( per F x4 inventi) ſunt 360, x80, 120, go, 72, 60, 45, 4%36 
45X2X2X2 ZO, 24320, IS, IF, 12,10, 9,8, 6G, 5, 4, 3, 2,1. Prima 1giur de- 
49 x9 1gnatio erit per 360, (ſeu 360 x 1.) Tum 180 x 2. 120 x3. 924 
40x3Xx3 & ( propter 4—=2 x2, ) 90 x4x2. Tum 72.x5. 60 x6. & ( pro 
36x10 pter 6=3x2,) 60x3x2. Tum 45x8. & ( propter $=4%? 
Z6xXFX2Z =2X2x2,) 45 xX4x2. 4F x 2x2 x2, Tum 40 x9. & ( prope! 
9=3x3z,.) 49x3x3. Tum 36x10. & (propter 10=5xA) 
| 36x53 

. 
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WL, f Gap-dIl. ParTEs Artquoraz. 
lones x5x2- Tum 30x12. & ( propter 12=6x2=4xz3 39x12 
2x2x2,) ZOX6X2. ZOX4Xx3.: ZOXZ3x2x2, Tum 39x6x2 
ity, MY 14325. & ( proper 15=Fx3,) 24x5x3. Tum 20x18, 39*4x3 
=1, fr ( propter IS=9X2=06x3=3x3x2,) 20x9x2. ZOXZX2X2 
#x7 20x6x3. 20XZXZXB Tum {( omiflo 18 x 20, utpote eodem 24X* Ls 
ugue MY xm 20x18 ; & refolvendo20=10x2=5 x4=5x2x2,) 24XFx3 
tal MY 16510x2. 18x5x4. 18x5x2x2. Tum (omiſlo x5 « 24, 20 x18 
at coder cum 24 x IF, &c1ic ubique cum major numerus ſe- 29Xx9x2 - 
tur ur minorem; & reſolyendo 24=12x2=8x3=6x4 29x0x3 
=6 WW =612x2 =4x3xZ=3x2x2x2,) IFxI2x2, Ifx38x3. 29X3Xx3x2 
lem. 15x6x4- IF XOXAXS.' IFX4XZXZ. IFXZXUX2X2, Sh IS x IO0x2 
un. MW alter ( onufſis pro numero 12, cis combinationibus qux 1x5 *4 
Cum : rant {STI 2; x2em) IOx3. I2xG6xx, I8x5x2x2 
Nx5x3x2. Sinuliter Iox(36=18x2=12x3=) 9x4 ISxXI2x A 
> W j0x9x2x2. 10x6x6. 10x6x3 x2, 10X4X3x3. IOx3x3x2x2, IFx3x3 
tem, W Tun 9x ( 40 = 20x2=10x4 =) 8x5. 9x 5 x4x2. I5x6x4 
a WH gx5x2x 2x2. Tum 8x(45 =) 5 x3x3. Tum 6x(69=) ISx6x2x2 
bxgu2. OxFxX4X3. EXFxZX2x2." Tandem 5x(72=) I5xX4x3 x2 
rum MTELELED EXZXZXAXAXYA, Diviſores autem 4, 3, 2, 1, IFXZXZAZXAXA 
ua WF wllos exhibent caſus noyos ; cum eorum. quilibet fit minor 12*10 x3 
vor Wh quam 5, nec poſſunt ablque hot aut aliquo majori numero - 12 xO0xx 
uli- WF conficere 360. Illz itaque forme ( numero 52 ) ſunt omnes I2X5x3%2 
un. WW frmz quibus delignari golf numerus 360, per numeros in- 19x94 
In- WH 2710s, ut imperatum eſt. Quomodo autem ad fingulas has 10X9x2x2 
fmas accommodari pofſunt totidem forma numerorum qui 9x6 x6. 
abeant Diviſores 360, jam ante oſtenſum eft F x5. Verbi ZOx6x3x2 
 gutia, pro FX ZXZXSX2X2, & Þ* * A of; Et lic de ceteris, T0X4X3%3 
Cur autem omuſerum , verbi gratia, 5x72, Fx36x2, TOX3ZXZ3X2X2 
(x24X 3, FxI8x4, FxI8x2x2, FxXI2x6, FXI2XZx2, 9x8x5 
 qxgx8, FROX 4X2, FRYXAXSX 24 FXBXZXZ, FXGXG x OXFX4xX2 
| qx6x4x3, FxG6xZ3x2x2, aliaque hujuſmodt ; manifeſta. OXFXAXZXZ 
cauſa; Quia nempe numer! 72,36,24,18,12,9,8,6, cum majo- $xFXZXZ 
' res fintquam 5; omnes combinationes quas hi ingrediuntur, GxOXFX2 
jamante habirz fuerant. Eſt utique 5 « 72, eadem cum 72 x 5; OxFxX4x3 
& ficde reliquis. Totuſque proceflus ita ordinatus eſt, ur 6x 5X3 x2.x2 
FX4XZXZXVS 


qundocunque numerus major ſecuturus foret minorem, ſcia- 
mscaſum hunc aur pracetliſſe, aut faltem debuifſe precedere. $5 * 3 * Z*2x2x2 

Non autem necefle eſt, ut hunc ſemper ſervemus ordinem : idem enim obtine- 
liur, quacunque merthodo procedatur, modo fatis inde conſter ſumptas efle comb1- 
latones omnes, nullis prztermiths. 

18. Idem ſic obtinebitur. S1 requifitus Diviforum numerus, ejuſve Forma, ita 
per Species deſignetur, ut inde appareat, qua forma componatur ipſe ab cum in- 
gedicntibus Primis. Puta fi ponatur a? #*c pro numero 360 = 2x2x2x3x3x5 ; 
atproalio quovis numero qui componitur ex tertio gradu uns Primi, & fſecundo 


derius, cum tertio numero Primo. | 
Quamyis enim non hic doceamur procedere ( ut prius ) x majori ad minorem 
wntnuo ordine, ( eo quod ſecundus aut tertius gradus minoris numeri Prim, pol- 
'Iteſe non major quam majoris Primi primus gradus ; ) occurrent ramen 1idem 
annes, utut alio ordine- 
| Janque commodum erit ( inchoando ab 1 ) Species iplas ( ſeu Symbola ) ſu- 
ere prumo Singulatim, ( ut a, Þ, c, &c. ) eo ordine quo in Alphabeto occur- 
mat: Arque tum Binatim, ( ut 4a, ab, ac, 6 b, &c. ) pramitſis els qui ab « inci- 
| by ( & quidem primo loco @ «> ante ab ; & hoc ante ac, & fic or So, ut apud 
cographos uſu venit ; ) Deinde qui a 6 inciptunt; atque hic ( onuffo ba, ut- 
pote codem cum 4 6, ) incipiatur a 46, vel ( {1 hic non occurrit) a bc, & {ic de- 
tceps : Deinde Ternatim, Quaternatim, & ſic deinceps, ut tukerit occaſio ; ſer- 
to, prout caſus permiſerit, ordine Alphaberico ; quo caveatur nequi onuttan- 
ur, Polito, ex adverſo cuique Diviſori, Diviſore correſpondente ; qui cum ipſo 
wnficat ( mulriplicando ) Numerum expoſitum. Pura, ex adyerlo iplius a a, po« 
abbc, qur cum ullo conficiat aaabbc, Ex in 'reliquis lanuliter. 
Rrr 3 [ 


= 
= 


n= POSSEFSSSP 7.5 


OD 


S > 


P25 


UMI 


For. 


— 


cbbaaa 
chbbaaxa 
cbaaaxb 
bbaaaxc 
echbbaxaa 
: X4X4a 
chaanxba 
xb*4 
bbaaxca 
XCX4a 
caaaxbb 
xbxb 
baaaxbc 
xx b 
chbxaaa 
xa4ax4 
Xaxaxa 
cbaxbaa 
xbaxa 
xaaxb 
xbxaxa 
bbaxcaa 
XCaxa 
X44 XC 
XCXAxa 
cCaaxbbxa 


360 

x80 x 2 
I20x3 
2X5 
90 x 4 
JOXAXB 
60 x 6 
GOXJXY2 
36 x 10 
Z6xFX2 
40OXx9 
4OXZXZ 
24 xI5 
24XFJXZ 
45 x8 

45 X4X2 
4FXUX2X2 
30x12 
ZOXOX2 
ZOX4Xx3 
ZOXZX2Xx2 
18 x20 
I8x10x2 
I8$x4x5 
ISxXFX2X2 
20xX9XxX2 


xbaxb 
xbxbxa 
baaxcbxa 
xcaxb 
xba xc 
xCxbxa 
aaaxchxb 
xbbxc 
xCxbxb 
chxbaxaa 
xXax4 
xaaxbxa 
xbxaxaxa 
bbxcaxaa 
Xaxa 
xXaaxcxa 
XCXAaXAaxa 
caxbaxba 
xbxa 
xaaxbxb 
xbxbxaxa 
baxbaxcxa 
xXaaxcxh 
xCxDXaxa 
aaxcxbxbxa 


cxbxbxXaxaxa 


© Bc. x aaabbc 
ae: S A aabbc 
& be - 6G acabc 
FF < aaabhb 
abc - 28 abbc 
” ns : Vet fic potius, - F o - - ; 
ic | bb aaac 
ab + "bc aaab 
Pc aaa bv c: 
abc. aab abc 
a. : aac. abh 


Atque hoc eouſque -proſequendum eſt , donec in adyexia ſerie, idem oe 

( —_ expolitus an. fit quadratus, ) 'vel ( fi vets 57 on ) 18 qui powes. 

ſecuturas erat in eadem- ſerie. ( Ut hic, ex adverſo aac, habetur a5, qui ſecy: 

turus erat in prima ſerie deorſum continuanda. ) Nam, ubi eo pervenimus, ij 'qyj 

ſecuturi erant- in prima ſerie deorſum continuanda, ſequuntur ( in eodem orgine 

ſfurſum aſcendendo ) in ſerie ſecunda, donec ad numerum 'expoſitum peryeniyr 
Quando omnes Diviſores ſunt ita ordine difpoſiti : tum ( > poſtremo inchoantes, 

& continue retrocedentes ) poſſumus quemque cum oppolato ho 

ebbaaa, chbaaxa,cbaaaxb, &c.) Et ubi componentium poſterior, et 


20x 6X3 

20X 3X3 x2 
I2XIFX2 
I2X1O x2 
I2x60x5 
I2XFXJZX2 
$x15x3 
8$x9x5 
$xeFx3x3 
IFxXG6x4 
IFx0xX2Xx2 
IFX4xX3Xx2-: 
IFXZXAX2XA 
 OXIO*4 

OX IOXAXZ2 
OX4x5x2 
OXFX2AX2X2 
IOx6x6 
IOXOX3X2 
IOX4X3Xx3 
IOXZXZX212 
GxOXFX2 
Gx4xXFx3 
GXFXZXAXS 


" 4XFXZXZX2 


FXZXZXAX2AX2. 


"mo 
OOTY 


uo componere, ( nt 


le 


LCIE 


S 
1 


AEELRECREAHESESY 


EEPoESEFTLEEEREDL. 


compolitus ; reſolvendus hic erit in ſuos componentes ; ( ut cb5axas, 
chbbaxax a, &c. ) Et ic continue donec ad Primos 
Quando autem Divifores omnes poſterioris ſerie: fic expedivimus, ( nam , att 
nihil eſt periculi, ) cavendum nequz ex compoſitionibus jam ſumpus, denuo fi- 
mantur in alio ordine : quz, cum ita ſecunda vice occurrunt, pretercundz funt 
Adeoque, quum ad c 44 perventum eſt ; non hunc compono cum toto þ5al 
eſt 11: oppoſitus, ( quia b4 @ jam ante in conſiderationem venerat, omneſque qui 
ram capax erat compoſitiones fubierat ; ) ſed cum omnibus ipfius 4 & a componer- 
tibus, qui nondum faerant ita conſiderati. Cumque ad c þ peryentum eſt ; onto, 


rventum elk. 


no 


pI, ParTES ALLQUaTA, 


modo totum 54s ( qui elt ex adverſo } ſed & componentes omnes tri- 


expeditz, quam ad c & bimembrem perventum erat. Cum ad c 4 perveni- 

ut, omitto © 4x 9 bx @a, &c,. quia b$, Jam fuerg&conliderara, .Cumque ad. bs 

yenio, omitto compoliuones omnes quas ingredayntur c b,b bg a, qui ante ſub 

Pp" venerant. Suntliterque quum yentum eſt ad 2a, &\ 6, omitto bimem- 

ies ones qui cum bis componi poſlent, utpore jam confideratos,, Prout in adjun- 
compaxet.. | þ.0; ' 


| 0 quam autem has-omnes Compal: zanes 1n Speciebus ſunt.exhibirz; illis ex- 


poſut Numeros eidem reſpandentes. Qui-quidem videm ipfi ſunt qui 
tur F 17; ſed;non codem ordine...  Quoniang, ic, in dirigendo cntine, Þ- 
ans fum Forman, Compolttionis ; - uhc vero, Majaritatem -ztumerorum compo- 


| IS 7 04k. It. 5) 
Fm vero, poſt jadta :Fundamenta hujus de Dawforibus & \Aliquotis Partibus 


ecu: 2 Nomeri 110880, .Quot ſunt Diviſores, & Aliqyotz-, partes? Er quinam 


þ! FIRE I ; SO St 
= Numerus 110880; fe. diviſus ut ad 413 docetur;;xefolvitus in hos Primos nu- 


tur, —_ 2, 2, 2, 2» 253y 33 $57, IT. Adeoque et in; hac forma & # c de. 
tes, | $3 5 4+ G | TY Vs, 
(im WM 1)7)5) 3) 3)2) 2) 2) 2) 2) xx0880 (55449. (27720 (x3860 (6930 
pe i © (3465 (1155 (385 (77 (2t (x. i 


Ve, Licuit prima\ vice finalem caphiam abjicess ; proque. ulla_ duos Diyiſores 
lckere, 5, 2: Atque tum, quoniam, obvium elt conſpettui, L568 per It divi- 
file fſe; diviſozem. xx adlcribere, ( quia fic eagus perve | _— - 
[geres:) & Quotientem 1008, per 2,& 3 dividere,; uoues id ;Hexi pollit, ( uem- 
xr per 2. quingul & per 3 bis; ) quo fatto ad ultumum divitorem 7 perye- 


utur. 


| abſque locorum ratione habata,, ſimul additz,, ſuns .peg, 9 divaſibiles ; 
per 9 quoties fieri poreſt, nuhil ſupercſt;,,prour in 'exagyne Mulciplica- 
vas & Diviſionis fieri ſolet.) Aut etiam, cadem,ratione, id. fieri licuit cum ad 
wo perventum erat. Aut fimilem captare abbreyiand! opens anfam, prout 
anſheQui occurrit. Non enim refert, quo ordine Componentes Primos exquira- 
a, modo habeamus omnes. |  £dz | , ; 
(amque numerus fic reſolutus compareat in -hac forma, a &* c 4 e: Mani- 
tm eſt (per $ x2) Diviſorum numerum efle 6.x 3 x2x 2x 2144. adeoque 
wierum Partium Aliquotarum eſſe x44 — 1 = 143: Eoſque Diyiſores ( ſecun- 
km methodum F 18 expolitam ) hos elle. | 


I x10880 aaaaabbeee. 
2 55440 aaaabbcde 
2 36960 aaaazabcae 
s 22176 agaaacabbaec 
16.4 i5$490 . aa4aabbce 
iT roofo Ts 
2774 aaabbede 
6 18480 | acaabeae 
IO 11088 aaaabbdcr. & * 
I4 F920 » agaabbee * 
22 59040 agaabbed 
, 9 I2320 aanaaacde... 
: IF 7392 aaaaabat 
X 21 5280 aaaaabce 
, = - 36 - aacanbed 
: 35 3168 aaaaabbe 
F SS 2016 aaacabbd 
o 77 1440 acaaabbe 
N 


444 


vakees; quia non. modo omnes quadrimembresg: {ed & trizzaybres omnes ante 


Jutrinzs: Exempla, quzdam. ſubjungere libet Operationum: aliquot eo ſpectan- 


iutedam, ( quonyam hoe. item obyium eſt, ) 13988 per 9 diyigere, (quoniam | 


103 


>= 2m —-aoks — _ = 
—— ——C— 


} o 
ECDL 


_ RO — As IE 
- ——n—— 4D... Der een an 


Ts =oY ”_ kat SE: 5s; erg 
RS, ; 6 ” PE x 
"3% " of . " 

W's a DI = FM #8 p64”; 


[ak 


#4.4' 
eb I2- 
aac 20 
nad © 28 
ae 
abb © ll 
abc. 30 .. 
abd 42 
abe 66 
acd "0: 
ace ITLQ' 
ade "354 
bbc 45 . 
-bbd 63 
bb e - 99 
bed I05_ 
L 1 $6,e0 x65- 
bde 23T 
0: pde-. 355 
: 2a4 4+ i + 16 
aaab 24 
aaac 40 
aaad | F6 
aaae 83 
aabb © 36 
"U gabvc Res Bi. 
Gabe" ol 
L0G aabe a: _E 
. gacd 140” 
aace 220 
Bade 308 
 abbc® +90 
abbd "x 
-abbe ' x9 
abcd 210 
abce 330" 
abde 462 
acde 770 
bbcd 315 
bbce 495 
bbde 693 
bede II55 
aaaaa 32 
aaaab 4.8 
aaaac 80 
acaaad I12 
aaaaec 176 
aaabb 72 
acabec 120 
aaabd 168 
abe 264 
acd 280 
aaace 440 
aaade 


CoOMBINATIONE'S, ET 
| pare 


13860 — aabbede- 


9240 


$544 


3960 
2520 - 


6160 
3696 
2640 


. aaabede 
aaabbde 
aaabbce 


aaabbed. 


aaaacde 


' aaaabde 


aaaabce. 
aaaabed 
aaaabbe 
acaaabbd 
aaaabbec 
aaaaade 


 RAaaaace 


aaaaacd 
aaaaabe 


 aacaabd 


aaaaabc 
aaaaabb 


abbede 


aabcde 
aabbde 


.. aabbce 


cabbed 
aaacde 
aaabde 


.-+ gaabee 


aaabcd 


' aaabbe 


aaabbd 
aaabbe 
aaaade 
aaaace 


. aaaacd 
aaaabe -- 


aaaabd 
aaaabc 
aaaabb 
aaaacae 
aaaaad 
aaaacac 
aaaaat 

bbcede 

abcde 


 abbde 


abbce 
abbcd 
aacde 
eabde 
aabce 
aabed 
8abbe 

eabbd 
sabbe 


Cap. IJ Cap 


Tide 


mf pit. ParrEs. ALiouor. 


- 


Fog 


lidem, ſecundum Majoritatem numerorum difpoſiti, fic ſe habent. 


: aaaaac 
ide bce 
aaabd 


\© 004) Ov þ w vom 


110880 
”. $5440 


36960 
27720 


-. 22176 
18480 
' I5840 
- 13860 


12320 


. 11088 


10080 
9240 
72920 
7392 
6930 


G6I60 . 


$544 
5280 
$040 
4620 
3960 
3696 
3465 
3360 
3168 
3080 
2772 
2640 
2520 
2464. 


. 230 


2016 
1980 
184.8 
I760 
1680 
I549 
14.40 
E356 
1320 
1260 
1232 
IIf55 
I120 


aaaaabbeae 
aaaabbeade 
aaaaabede 
aaabbede 
aaaaabbae 
gaaabede 
aaaaabbce 
aabbede. 
aaaaacde 
aaaabbde 
aaaaabbed 
aaabede 
aaaabbece 
aaaaabde 


abbcde 


- aaaacde 


aaabbade 
aaaaabce' 
aaaabbed 
aabcade 
aaabbre 
aaaabde 
bbcde 
aaaaabed 
aaaaabbe 
aaacde 
aabbde 
aaaabce 
aaabbcd 
aaaaade 
avede 
aaacaabbd 
aabbce 
aaabde 
aeaanaace 
aaaabed 
aaaabbe 
aacde- 
aaaaabbc 
abbde 
aaabce 
aabbed 
aaaade 
bc ae 
aaaaacd 
aaaaabe 
aaaabhd 
abbee 
aabde 
aaaace 
aaabed 
aaabbe 
acde 
aaaabbc 
bb de 
aaaaabd 
aabce 
a$448eC 


-2if 


#8aG6e 176 
aabbc 180 
abbe . 198 
abcd. 210 
aace 220 
aaanad 22.4 
bde 23TI 
aaaabc . 240 
aabbd 252 
acebe 2.64, 
aaacd 280 
aaaaahb 2.88 
aade 308 
bbcd 3I5 
abce 4330 


20. Numerorum ( yerbi gratia.) habentium 12 Diviſores 5. -Exhibere omne; 
Formas ; omneſque in quaque- forma Numeros non majores quam 2048 ( qui &{ 


minimus omnium in {i 


I2=6x2=4x35=3x2x2. Qui has ext 
12 Diviſores ; a", a*b,a* f,a*bc. A 


ſequuntur ; numero 21T. 


"a 

& b. 
32x 
32x 


2048, 


3= "96 
5F= 160 
7 == +2Ax 
x IT= 352 
x I3 = 416 
x 17 = $4: 
x I9.22 Par 
23 =":236 
x 29 = ,9va$ 


Xx ZI = 


>X 


' 


CoMBINAT1ONES, BT! 


Gem ſo 


630: 11: 18&&cd 
616 aaade 
F6o .: aaaacd 
$28 .: aaaabe 
504 : aaabbd 
495 + bbce 
480 + aaaaabe 
4:62 abde 

) aaace 
= aabed 
396 aabbe 
385. cde 
360 aaabbc 
352 aaaaaer 
336 acaaabd 


forma ) ſecundum þ xy, 18. 
Omnes modi quibus per Integros defignar: ou x2, (ut ad 27, 18,) ſunt hj 


bc. 
PZ 


992. + 
x 37 =Iin&+. 


x 4I 21312 
x 43 =I376 
x 47 = K5a4. 
x 53 = T1696 
x 59 = 3088 


x G1 = 1992: 


243x 2= 486 

x F=IAIF. 

X Z7==IZFOL 

@ Þ, | 
8x 90= 37a 
X 25 = -200' 

x 49 =, 392 
xI2I = a6 
XIG9 = T3$2. 
27x 4= 108 


x $3 = 


XXOZ = 1236 
.XtO7 = I2 


t Formas numerorum habentium 


tque ſecundum has omnes, Numeri ſunt qu 


60 

$4. 
I JZ 
IF6 
204 
22.8 
276 
348 


= 
JJ = 
"1 — 
x 23} = 
x 27 = 
x I9= 
»:23 =. 
x 29 — 
x 3ZT= 
07 = 
4x = 
x 43 = 
#47 = 
"23 — 
x F9 = 
x 61 = 
x =. 
x JI = 
393 = 
x 79g = 
| 996 
x &9 = 106 
x N77 —II66 
xXTOI = I212 


XIO9 =1I3 
x1T3 =I3F6 ; 
-XE27 = IF | 


x 25 = G5 b” 


x 49 = TZUJ 
I25x 4= $a. 


xEgI = IF 
XE37 =16 


.xI39 = 16 


Xx JO TTIZK$: © 
343 4=TIJAA 1 


x14.9 = 1788 | 
xI51 =18718.: 


4x5 


xI57 =1884 
xXI63 =1956 
x167 = 2004 


Xx 
Xx 


' 


X 


AN 


487 


A 


7.= 140 
1I= 220 
I2= 260 
157 = 


47 = 949 
F3= 1060 
5J9= 1180 


x (61:2 1220 


67 =1340 


AIL.< 1420 
F3\= 1460 


x. o=1580 | 


p 4 , 


X 
x 


$z = 1660 


$9 = 1780 
,97 = 1940 


xIAT = 2020 


X 
Xx 
» 


'X 


X 
oy 
o 
K 


'X 


12> 1146 


11= 308 


I3== 364 
12 476 
I95= 532 
23 ==, 644 
A9 = $12 
J}1i= $658 


z7=1036 


4p.TH: 


J | 4x13 


r— i 


x 43 = 1204 
x47 = 1316" 
0 1484 
TL==260T © * 
x ts = 1708-7 
x 67 = 1876 © 
© pL= p00 
x 73 = 2044” 
4xITx Ig'= STE ; 
| © xpi== "i 
x 19 = 836 
x 23 = TO, 
X' 2} ==-I 2X2 - 
x ZT-= 1364. 
x Z7 = I628 
x 41 = 1804 
x 43 = 1892 
x; 1%; ==" 8&4. 
x I9= 988. 
x 23 = II96 
x 29 = I508 
Xx ZI = IG612 
x 37 — 1924 


ParTES® Ata1QuoTE/ 


4x 17 x I9 = I292 


x 23 = 1564 


Xx 29 — I972 


4x 19x 23 = 1749 
Sx 2 {== 


== - 136 
xx. == x98 
13 = 234 
I7 = 306 
I9= 342 
23 = 414 
29 = $22 
31= 558 
37 = 666 
41 = 738 
43 = 774 

=, 846 
$3 = 954 
59 = Io62 
G61 = 1098 
67 = 1206 
1 = 1278 
73 = I314 
79 = 1422 
x 83 = 1494 
x 89 = 1602 
x 97] = 1746 
xIOx = 1818 
xI103 = 1854. 
xIO7 = 1926 
xI09 = 1962 
xII3 = 2034 


*X XxX XX XX 2X XX XX XX XN XX XXX 2X XN IX 


" OxXIL 


9x13 
25 x2 


25x3 


104i = 4d5 
X 13 = _—_— 585 
x17 = 765 
KAY =- WFP 
x 23 = = I035< 
o T9 = = I305 
x/$T = 1395: 
x 37 = 16654 
X 4T' —= —_—_ I 84.5: 
"7 Oy 
9u'7 x17 = 609F 
x23 = Orgy 
X37 —= IO7F 
X19 —= I19#% 
x23 = T1449 
x29 = 1827 
x 31 = I953 
x-I3 = 1287: 
X IF — 1683{ 
x I9 = 188: 
x-I7 = 1989 
x. 3 = IFO 
x IX = Fax 
x 13 = 650 
x 17 = $850 
Xx 19 = 950 
XxX 23 —= IIFO 
* 29 — 1450 
X.3ZT —= If5O 
x 37 = I$50 
x11 = Tas 
X I} = 97$ 
x I7 = 1275 
Re rs 
X 23 = I725 


ny x 7T= 3IF. 


25 x7 * II = 1925 
49xX2 X 3 = 294 


X. F; ==. 490 
WA == 1078 
x I3 = 1274 * 
x"I'7 = 1666 ; 
X 19 = 3862 
SHAP 030F! 20" 
Xx IT\= IGT7 
x I3 = I90I 
IZI x2X Z = 226 


x; F=2218 
x 7 = 1694 


I21 x38: F'= i815 
169x2x 3 = 1014 


x F = I690 


289 x 2x 3 = 1734 


508, 


CoOMBINA/TION:ES,: ET 


Tia 's dum majoritatem numerorum diſpoſiti, fic ſ haben 


of - 


364 


372. 


666, 
675 
693 
, -... 708 


950 
954 
968 
975 
988 
_ 992 
996 
IOIZ2 
IOI4 
IO35 
T036 
XO60 
1062 
2068 
TOZ7I 
x078 
1098 
1125 
1148 
IIFo 
I164 
1180 
I184 
1196 
II97 
I204. 
1206 
I2I0 
I212 
I2I5 


I220. ., 


I236 


I316 
I323 


I 340 
T3947 
1356 
I 364 


1372 


1376 ' 


I395 


I 420- 
1422 | 


I425 
1449 


. 1450 
1460: 
1484: 
1494 - - 


I504. 


I274 :; . 
I27F , 
I276 .., 
1278. 
1284 br 
1287 :; 
1292 
139-1 
I 308. - 
I312: 
L314” 


I524, 
IFFO 
I 564 


1572. 


1580 
1602 
IGI2 
IG617 
1628 
I 644. 
I652 
1660 
I665 


. 2666 


1668 
I683 
I690 
I694. 
1696 
1701 
1708 
I725 
1734 
1746 
1748 
1780 
1788 
1804. 


Capi . 


I812 
I8ig 


1818 


I827 


2048 


2x. Numer! qui ( pro'magnitudine ſua) plures ' habent Diviſores, plureſque | 
Partes aliquotas; ſoliti ſunt” prz czteris eligi, ut uſui commodiores; preferum 
cum frequens fit-occaſio res fic deſignatas partiendi. | 

Hinc eſt quod: Denarws \Anghcus (a Penny) dividi folert in quatuor Quz 
drantes ( F things, ) & fere quodliber Integram” 1n quatuor item Quadrants 
_ nominibus appellazos,) Quoniam frequens eft occaſio dividendi in Semille, 

Semiſfhum Semilkes. Hine item Romanorum As len 7.zbra; ut & quam nos d& 
cimus Libram Trojan ponrderis (a Pound, Trop-weight,)' dividitur in 12 Us 
cias (Dunces;) & Solidus Anglicus (a Shilling) in 12 Denarios: & Pes (a Fat) 
in 12 Pollices ſeu Uncias:( Inches 5) & Zodiacus in 12 Signa; & Annus in 12 
Menſes: Quia commode potelt hic Numerus diſtribu, non tantum in Semilkes, & 
Quadrantes; ſed &-.in Trientes, Sextantes, & Uncias: Poteſt - enim diyidi per2 
bis, & porro per 3 ſemel.\ | 

Poſt numerum 12, cligi ſolet numerus 60, ut nſui:apprime commodus : ut qu 
diviſibilis fit non tantum per, 12, hujuſque Divifores omnes ; ſed porro pet 5, 
factoſque ex hoc, & Diviſoribus numeri 12.) Admittit enim Diviſores Duo 
ecim, I, 2, 3, 4» 5, 6, 10, 12, IF, 20, 30, 60. Eſt enim continue divilibilis pt 
2 his, per 3 {cmel, & per 5 lemel. _ ob hanc caiſam Prolemens, 
poſt 11lum, Sexagenariam diviſfionem adhibent; Dividentes Horam, Gradum, 
que Integra, in 60 Minuta prima,' & horum quodque in 60 Secunda, & fic porto 
tranſeuntes ad Tertia, Quarta, & fic deinceps. Clinenſcs item five Cathai), At 
nos ſaos, aliaque, numerant per Revolutiones Sexagenarias. 

Poſt hunc; ſequitur numerus 360; qui dividitur adhuc per 2 & 3 una vi 
phe quam 60; adeoque admittit diviſores Viginti quatuor ; I, 2, 3, 4 $5 
» 9, IO, I2,' IF, x8, 20, 24, 3, 36, 40, 45, 6O, 72, 90, 120, 180, 360. a_— 


e | 


5 


 am-cum 


ay ( adeoque minutioribus partixulis colligendis adtubita; ) tum quia ( hujus 
or) eadem Tripartiuo. accommodatur etiam monetariz Libre. | Nam Tri Li. 
ob 


que porro gradus in 


one SeXagena 


ria. 


illa (collecio. 32 Denariorum, in_unum Solidym)) preceliit; tum quia po- 


lat 1ens 
ke monerariz, quam Nobilem :dicinns (a: Noble ) :eſt: 6* 84; & Bes' ſeu Duo 


| vam  dictmus: Marcam-(:;a Park) eſt 13* 4%. Adeoque /jam ( preter 
ND ilonem Denaru wn 4 Quadrantes ) SY ent A, Le mo- 
Katia, oſt 12. x20==240. | Qui numerus ( diviſtbilis per 2 quater, '& inſuper 
3 & 5 femel,) adnuttit, 20 Diviſores, rx, 2, 3,4, F, 6,8, 10,12, If, 16, 20, 
30, 49, 48, 60, $0, 120,240: Nec: ullus numerus, qui non fit ipſo'major, 
tut plur 


plures. Eſtque. hxc commodiſlima di- 
fibucio Nummy. 2n- uſus ordinarios. Prefer- 
«)-partitio Denaru un, 4 Quadrantes. (Quo- 
Wes in ipla. Libra, «ft g60 =2x2 


[14x2x2x2X3xX5.) Quippe jam habetur , 


xm vice, Quadrantum 3n Denarium collectio 
x4; fecunda vice, Denariorum in Solidum, 
91 12=4x*.3; & tertia yice, Solidorum in 
pr XF. | 

Libet, AAC | one:, Tabellam anneftere, 
£2 contunet ( columna un ) Numeros om- 
xqui tot habent Diviſores quot habent nulli 
di-qui non fint_pſis majores : -( uſque. ad 
RY qui Diviſores. habet 224;) Er ( co- 
kmna media ) quot habeat eorum-quaiſque Dt- 
loſes ; Et (ultima demum columna ) qualis 
k cyjuſque Compolitto ; hoc eſt, ex quot nu- 
nes primis , & quibus eorum poteſtatibus. 
(apoguntur autem- omnes ( excepto 1) ex nu- 
nap; primis, 2, 3, 57, I1, (quos voco a, 6, 
de,) eorumque poteſtatibus ; nullis admiſſis 
k rimis. ,Plures vero ejuſmodi non occur- 
w.nili- admiflo item f= 13. Ex his 1tem 
waaulli /1ta fant conſtitut), ur nullus habicu- 
mit plures Diviſores, non modo qui non fat 


j..Numrum,; 1, 2, 6, 12, 60, 360, 2520. Sed 
all alii niſi poſt Jongum incervallum. 

2, Pro expedita ſolutione quarundam ex his 
(uzſtioibus, ( ut ad: F 13, 14, L7, 18: ) con- 


rro habeatur ( pro-rebus minutfſi- 


jls.major, ſed neque qui .non fit-Duplo ma- + 


Numer. 


83160 


Kut, ut preſto fit Tabella numerorum Pri- 1x08g0 
rum; (ut inde cito dignoſcatur, per quos 166320 


tumeros facienda fint imperata 'Tentamina, pro 421x760 
aenendis Diviſoribus. Et quoniam, 1n mag- 277200 


Wnumeris, laborioſum foret per omnes conti- 


2640 


wo ordine numeros Primos tentamen inſtitue- 40g og 
kt, commodum 1tem erit, cito reſciſcere, per 554400 


- 450 majores numer: Compoſiti poſ- 
t 


IvidL 


665280 


Divil. 


Compoſitio. 
I 


4 

4 4 
a &- 
4a*b 
4a*b 
a*b* 
ab 
ab c 
&bce 
a*b*c 
a*b c 
&E c 
ab*c 
ab c 
&b*c 
abc 


4 
4 
a 


ab*c d 


a* b*c 
ao 
a* b*c 


: &Þ*c 


aÞPc 


a* b* cf 


da 
d 
a 
a 
a4 
4 


Bb*c de 
abc d 


4* b* of 


a4 


a Pc de 
a*b3e de 
& bc de 
ac de 
a*Þ*c de 


a* b* 


on. 


a* bY de 
a#Þc de 
&PEde 


| 4B de 


ln hunc finem; Manifeſtum eſt, Pares omnes poſſe per 2 dividi, Et quidem 


S 


{1 3 


{1 
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® 
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: 
7 
" 
;þ 
'L 
it 
' 
& 
y 
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'F 
- 
8 
+4 
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CoMBINATIONES, BY Capt [(þ 
{i Quotiens inde oriundus fit etiam Par numerus, poteſt hic item- per 2 ivig\. 5 «« 
& {ic continue, quamdiu proyenit, pro Quotiente, numerus Par. "0. 

Pater itern, quod numeri omnes in 5 definentes, ſunt diviſibiles per 5. Et' qui 
dem qui definunt in Ciphra o, diviſibiles per 2 & 5, & totics per utrumque quot 
ſunt terminales Ciphre, © (© NOV. F mY 

Notun item eft (ex communi praxi in Examine Multiplicationis & Diviſions) I: 
Quod, fi Figurz numer! wn LIY romiſcue additz ( nulla conlideritione wy 
bita locorum in quibus, confiſtumt ) fummam conficiant que fit per 9 diviſibil 
( ſeu, abjectis 9 quotics fieri poſſic nihil ſuperfir,) numerus ule eſt item yer ; 
diviſib1lis---Ut puta 29097; 1 quo ( neglecto numero 9: qui bis occurrit ) ſux | 
reliqui,2 +7 =9. Adeoque, his rejects, nihul ſupereſt. Unde concluditur, ay, 
merum 29097. elſe divilibilem per 9=3 x3. _ | 

Addo /porro ( quod-non memunt vidifle me ab alio quoyis ante notatum) dey 
pariter yalere -de numero 3. Nimirum, Si numer! cujuipiam figuris proniſeye 
{umpus, _— quoties fieri poſfit 3, mil ſuperfic; numerus ille eſt per 2 (1 
viſibilis; alioquy,.non eſt. . Ut puta 539967; un quo, neglectis ternariis, ſenariy 
& novenariis, quotquot fint, ( ur qui {int tripartibiles omnes, ) reliqui 5+7=1, 


+: 
L Cz x 


© 
Ts 
ape 
4 


; eſt numerys nem tripartibilis; ( fave, quod eodem recidit, 1 + 2==3:) unde 1k 


quet, numerum 530967 diviſibilem efle ( utut non per 9) faltem per ;, - 
Hujus autem, & pracedentis Obſervati, una eſt eademque cauſa, Quoniam 
cum locorum valores continue creſcunt in ratione decupla ; abjedto & finpuli 
Denis, quoties id fieri potelt, five 3, five 9, ſuperſunt totidem Unitates; ," 
rejeftum ergo 9 aut z quories fieri potelt, tantundem reſtart, f1ve ex r, x5, &, 
ſive ex 10, 20, 50, &c. aut 100, 200, 500, &c. 1d fiat. Adeoque ,” quantum'ad 
hoc, perinde eſt quo loco reperiatur hgura —_—_— F$ALUG 
23. Prater haxc Obſervata : Haberur cem Algebrz D. Johannis 'Pejt 
( quam. ex Germanico' ſernione in Anglicanum convertit 7 homas Branker, toy 
inconſulto ipſo Pelo, ediditque Zonain, Anno 1668.) 'Tabella - compendiari 
pro numeris omnibus Imparibus ( non in 5 terminatis ) numero 100,000, ms 
noribus, Qua oftenditur, quinam ex ulis {int numer! Primi, ſeu Incompoſii; 
& quis minimus ex Primis numeris Compoſitum quemque dividat. 6-33-44 
deoque, propoſito quocunque Numero; yy an. ule, quoties fieri poteſh 
per 2 & 5 ( autetiam per 3 fi libet) diviſus tuerit; {1 numerus hine orwndus 
non excedat 100, 000; oftendit ea Tabula, per quem deinde divifibilis fir ille nu 
merus, & {ic continue, donec ad Incompoſitum pervenitur. { + i305 Sf 
Cur in ca Tabella omitrat 1lle numeros -Pares, & in 5 deſinentes; cauſz-patet; 
Quippe quod, abſque ope Tabellx, manizfeſtum eſt, ip1o intuitu, divilibils elle, 
illos per 2, hos pet 5. Wh 
Potuiſlert item, pari cauſa, omifille omnes qui ſunt. per 3 divifibiles, ( quia-poſ 
ſet hoc, ex figuris ut dictum eſt promnuſcue additis {tatim innoteſcere; ) nil quod 
ſic perturbatus foret Tabellz totius ordo. 4) 
Jam vero, cum magni moment! fit, ut hujuſmodi Tabellz tum accurate Compy- 
tentur, tum pari cura Imprimantur, ( quoniam quz hic contingant menda haud 
facile obſerventur'8& emendentur Lecoris oculo \ Ego totam Tabellam Jhm# 
curate examinav1 ( eadem merthodo & eodem labore ac {i ab origine conditurs 
ellem;) Invenioque fuiſſe magna cura & computatam & impreſlam : -Errore t 
men alzquos ( fed paucos:) irrephiſle. rum plerique notantur in Zrratown Wl 
Catalogo, ſimul edito. Sed, przter cos, hos qui ſequuntur obſervay1 : quos, F 
Ledtorem codem' examinand: labore ſublevem, libuitt hic ſubjungere. Gb EP 
emendatis pong quz in -Erratorum Catalogo notantur ) Tabellam lam xv WJ): Fi 


ratam fore » & omm1 errore vyacuam. 


By 


(þFV- PARTES ALILQUoOT A) 


& \ 


: p, «£4 iy 2 *. .1 


<- F ads _ R__ | | x —_ Is 
d OT EE CO EI EI TI 
lh 3] $979] Pp | 7 28 |55609| 45 

Hot | 445 9287 | I9 | 37 |* | 31 | 6070x]. or | 10x, 
WE. .4:$.424973, |..73:(.497.þ. 60799] 63 | I63 

Y [xx [20983] 3] Þ | | 33|64499| 13] Þ 

la I6 | 30167 | 7I | 907] 65479] 3] Þ 

is 3100x:--29 [\ 29 34 67993| T' Pp; 

9 17 | 33499] 47] ÞP |. | 38 | 75653| 151] p 

'S © 19 | 37583] 12] 7 4r | $0561] 17] 13 

te 21 | 40049 | Ip ”; 43 | 85909] 137] p 

| 40599] P | 3} |. 44 86993] 79| p | 

a 49759| 3] p | [47 93719) 7z| p 

ve 41581 | 41] 43| | 48 | 94769] 41] 97 

i 24 |46199| 73] Þ 49 | 96T09| 3| 13 

1h 27 | 5394T | 13| 17 | 97487 3] 13 

n] 28 | 54449] 7I| p | 


Ope hujus Tabellz ; {1 proponatur numerus 539454600; facile refolvetur hic 
pPrmos allos ex quabus componitur. Nam, prumo, propter duas Ciphras fina- 
k mnifeſtum eſt, abſcilfis Ciphris, bis per 2, & bis per 5, dividi potſe. Tum, 
: poſt- abſci{las Ciphras has, numerus adhuc Par eſt, poteſt tertia vite per 2 


indi; indeque m— 2697273. Tum, {1 numerus hic Tabellz limites non 
wxderet ; quzr1 poſſet inde, quis Primus numerus ipſum dividat. Sed, quoniam 
jr eſt quam ut thidem habeatur ; invenio, conſideratione habita, quod, ex fi- 
yreejus promuſcue ſumptis, abjefto 9 quotes fieri poteſt, nihil ſupereſſe ; adeo- 
pepole alum per 9 divid:. Quo fatto, quotientem 2909697 ſimiliter examino ; 
mentoque, poſt abjectum 9 quoties fieri poſit, ſupereſle 6 ; adeoque illum divi- 
flew adhuc effe, non quidem per 9, ſed faltem per 3: & Quotientem fore 
loo; qui jam intra Tabellz limites reducitur. Adeoque ( ab{que Tentamine 
kilo yer numeros 7, IT, 13, &c. ) invenio, inſpecta Tabella, poſle hunc per 283 
indy; (non autem per minorem Prumum ; ) & quotientem © fore 353, alium Pri- 
ndeque concludo, reſolvendum numerum 539454600 =2x2x2x3x3 
gages x28; x 353. G ! | 

:Sautem, pro 99899, prodiifſet numerus major quam quo extendit Tabella, & 
wiper 2, 5, aut 3,: non polſit_dividi: oporteret ( pro defeftu Tabulz - ſatis am- 
nts facere {equentes numeros Primos, 7, II, 13, &c. donec, ope 
pry — intra Tabellz Jimites. Verum, fi nullus interea 
indr occurrat+ antequam ad talem . Primum perveniatur qui -major fit radice 
wiltatica numert examinandi'; concludendum erit,. eum elſe Numerum Prumum, 
wopole u}terius reſolv1. 


4 

#3 4 
Je 

& 


” Cw we TW Wwe > 3,3 5 k:.z 


— wes - * SS  @@& 


FY ws . 6-1 ) n Fl A ” 
»\+ o £ t4 , 


). Fermatii Problemata , de Diviſoribus &> Partibus 
| e Aliquotts. 
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| ( de Partibus Aliquotis ) V. Clariffimugs D. de: Fermat, wn ſuprema Curia 

<A. Tholoſana Prafes, (ut rem arduam, & unde 1e pluris aſimandum vo- 
wg,) omnibus, Europe  Mathematicis, & mihi nominatun, ſcripto edito propo- 

{WF fi; & D. Fremichius, fe las folvere potuiſſe, non parum gloriatur. Ut videre 
fix corum Epiſtplis, quz in meo. Cormercio Epi/fobco habentur, Epiſt. x, x7, 
35, 26, 31, 33. Et 1n- French; libro, hac occatione edito, cul y—__ 

' | uti 


i D hunc locum- pertinet Solutio talium Queſtionum, quales ſunt quay 
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alubilia, univerfis Europe Mathematicis a Clariſſumo Fix. /D, Fermar 
 ». a D. B. F. D. B. znvenzta, G&c. (Hoc eſt, a Dommi 2 Rr 1 
Befly;) Parifiis, apud Johannem Langhis, &c. 1657. |, © | 

Atque jam nuper, unter D. Fermazi: Opera Poſthuma, poſt 4G mortem edi. 
hanc ejus Provecitzonem, ( ut ; 
his verbis denuo promulgat,”” | NL bur Pant 

| Problemata propeſita a' D. Fermat. 

Proponatur ( [i placet.) 1 alhifeo, & reliquis Anglie' Hathematicis,, ſequen 
Nueſtro Numerica., © © Bs Ny ety Prat Im 

Iuvenire Cubum, quiz additus ommbus ſuis Parttous Aliquotis, conficiat "" 
dratum. Exemph gratia, Numerus 343 cft Cubus a latere 7. Omes ipfius fr: 


=” 


zes — ſunt 1, 7, 49, que adjunite ipſi 345, conficiant nu 4 


gui oft Quadratus a latere 20. Quaritur  alius Cubus tumerns enuſdem 
ture. + ed Bod boy 
Queritur etiam numerus Ruadratus, git adaitus ſuis partibus aliquttis cm. 
ficiat Cubum. | A 
Has ſolutiones expefFamus. Quas fi Augha aut Gallie Belexa oy (: lin 
ou dederit, Dabit Gallia Narbonenſis : Eaſque m pignus naſcentis amicitie 
D. Digby offeret & dicabit © TI ts 
Verum Editor ille. ( cum varias ibi Literas, :hac de re, tum A- Fermatio, tun 
ad cam na 2 inſert, _ tam candide mecum '<gifle videatur, quod meas gs, 
SS." Qu 


Was 


laverit, quibus Quzfimis his ( alufque ) fatisfactum erat ; auvipſas. 


bus agnoſcit ille me illud preftitifle. Quz videantur ' in meo Commertiy FAY 


f2 ql 


gy 23s 28, 29, 47, & alibi. 


uabus Quzſtionibus, adjunxi tertiam, confimilis nature.” ; | 14114 
Inventre duos numeros Ruadratos, qui, parttbus ſurs aliguotis adaiti, JO thy 
rome Sturnmam. Exempl gratis, IG + 8+4+2+1=31=25+5+x 


noeniantur ejuſmodi altt aus. | | Fi 

Totum Myſteriunz ſolvendi thas ( & hiſce {umiles) Quzitiones, aperut ibidew 
Ego, Epilt. 23. Quod totum dependet ex ets quz hic wadita ſunt, capite: 
cedente, I 8, 9, Io, 11, 12. mw 
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'Nunirum '1. Numerus additus ommbus fuis partibus aliquotis, tantuindeny-cl 


ac Diviſorum ejus onnunr Aggregatura 2. Divifores omnes -cujuſvis Pateſtatls 
numeri Prim ( ut 4,) eft Progrethio Geomerrica ab 1 ad poteſtatem 'illawalg 
{-pura, poteſtatis a Divifores, ſunt x, a, @ 8, a, at, 4%.) 3; Summa amr” 


jufmodi Progreffionis Geomerrice,' elt A atum 1illorum Dzviſorum oma | 
4. Aggregatum 'hujuſmodi .commode detignabitur, in hunc- fine, per” numen : 


Primos ex quibus [( continue multiplicatis 79 eaark ut 1 + 
= 3x5.  F. Diviſores omnes.cujuicunque Poteſtatis cujuſvis numer Prim, "dufli 
( ſingulatim )- an omnes: Dyviſores. cujuſcunque Poteſtatis alrerius 'numer!'Pij 
mi , exhibent omnes Diviſores compoſiti ex illis Poteſtatibus. ' 6.” Adenque; 
= Priorum illorum Aggregatum, ductum in Poſteriorum Aggregacum, exlbet A 


gregatum diviſorum numeri_1ta_compoſiti. Nam ( per communcm praxin Mul 


15 rgpanr. omnia membra unius Numeri ſeu Aggregati, ſeparatim duQs in 
omnia membra alterius, — ſunt ac Totum 1llius, 1in Totum- hujw, 
7. Ergo, Primi componentes hoc'Ultimam Aggregatum, iidem ſunr cum Primi 
componentibus illa Duo Aggregata. 8; Idemque pariter concludetur, fi quz- 
cunque Poteſtas Tertu, Quan Ueeriviye adhuc. numeri Prim, continue fu 
plicetur cum aritecedentibus: Dummodo Primi 1111 omnes ſint inter ſe dy 
non antecedentium aliquis repetitus: ©" Quippe;-{i hoc contingat, ſequenda funt 
monita þ 11. Capitis przcedentis. LE 
Exempli gratia. Eſto «=2; adeoque 45=32. Omnes hujus Divifors {ſe 
Diviforum Aggregatum) ſunt i +a+aa+i# + a+ & =1 +2 44 LETE 
+ 32=63=3x3x7. Ereſto-b=3; adeoque 44= 8x. Er hujus Divilores 


(una cum aliis ejus Eiteris &Q ſpc itibus, ) Editor, 


omnes I+b+b b-# + =1+ 3 +9 +27 +81=121==11x11. Ergt, 3 Y 


gregatum Diviſorum numer 'a*# eſt 63 x $1 =3x3x7,x1t x11. et 

c=5; adeoque O==125, Aggregatum"Diviſorum hujus, eſt x +c+eet® 

=I+5+i5 +125 =156=2x2x3x13. Ergo, Aggregatum DHETO 
nun 


| meri 4 #** > eſt 63 x I21 x 156 =3 x 3x7, xIIxI, X2x2x3x13: leu 

ana x3XJX3JNJEIINILNTS. | Er fic porro prout opus fuerit.. 7 

 "Cumque boc Univerſaliter obtineat, quocungque cafu': Facilis erit ejus applica- 
io, ad particulares caſus propoſitos, alioſve horum ſimiles, 


, FH Exemph gratm. ; 


[. Primum Quzſitum hoc eſt ; /rrvenire numerum Cubum, qui additts omnibus 

« M ff otibus Aligmotis confictat Nuadraium. Hoc eſt, Cujus Diviſoruin Aggrega- 
uh fir numerus Quadratus. 

| Manifeſtum hic eſt, oportere Cubum quaſitum eſſe, vel Cnbum alicujus numeri 

| Pim: ( ev talts Primi cubum ſecundum, terciuny, quartum, alinmve conſequen- 

| mn; boceſt, £jus Poteſtarem ea nee cujus Exponens-fit. diviſibilis/per ©3 : } aut 

| (oa ex continua multiplicatione talium Cuborum ( primorum , Gennde: 


= 


bo Ma 


| hs, tertiorum, aliorumve ) duorum pluriumye numeroram Primorutn. Quippe 
als omnes, & ſoll tales, ſunt Cubi. 

$itaque reperiatur Cubus ( primus, ſecundug; tertius, aliuſve, ) cujuſpiam nu- 
| geri Primi, habens Diviſorum Aggregatum per Primos ex avec componutur 1ta 
Z um, ut Primi 1111 omnes per Paria procedant, { hoc eſt, ita ut primo- 
pm quiſque occurrat vicibus numero paribus ; ) manifeſtum eſt, tale Aggregatum 
d& numerum Quadratum : Adeoque cubum illum talent eſſe qualis requiritur. 

| Talis Cubus eſt 343 =7x7x7 ; cujus. Diviſores ſunt x +7+ 49+ 343 
=400=220x20 =2x2x2x2XxF x5 : qui elt, quadratus numeri 20=2xAaxx. 
Sd huj Cubus fimplex non occurret alius, faltem non niſi poſt longum in- 


b (Quando Cubi ( primi, ſecundi, tertii, alive, ) variorum Prim non habent 
{@ Diyiforum Aggregaa, ita per Pramorum Paria defignanda : Poteſt tamen Com- 
wits ex duobus, tribus, pluribuſve talibus, contmue multiplicatis ( qui itidem 


fa cit ) habere Diviſorum fuorum >atam { quod <&t compoſitum ex Z 
lopegatis lis continue multiplicatis ) fic deſignandum : Numiram, fi Cabi fic 


7 

qaponend: ita eligantur, us Primi qui wn A torum aliquibus 
; nt folicariz, comites fib! acquirant ex {imilibus qui in alu | v5. OC- 
; WH corunt 1eidem — meh | 4 
« WW 5c; pro Cubo numeri 47, Diviſforum Aggregatum ( numeris Primis deſigna- 
4 ET: na nap 022: 5; 2d Tens paria) fſolitarios habet 


345, 13, 17- Cum quo {1 componatur Cubus numeri 5, qui Diviſorum Aggre- 
gi babes 2x2x3Xx13 ; Hic (preter geminum 2, ) occurrunt ſolitaru 3, 13; 
a ( comites faCti prius ſolitarius 3, x3, ) relinquuat jam folitarios 2, JL 7. S 
an; prius ſumpti, componantur porro cum Cubo numer! 23, qui Diviſo Ag- 
paaturn haber 2 x 2.x g x 7, 17 ; comites habencur prius ſoltarus 5, 17 ; ſed ſolt- 
wn ſuperſunt 2, 7. Tum, pro cubo numeri 4x, habetur diviſorum aggregatum 
M2x3xJxA9xX29 3 ey! ye paria) habentur ſfolitaru z, 7::-unde privs ſolt- 
47 hadebitur comes ; ſed ſolitarii fuperſunt 2, 3. Adeoque, pro Cubo numeri 
15x13 x47, habentur ( preter paria ) ſolitaru 2, 3. Quibus ſuppeditari pol- 
mt contes his binis modis : | 


Ke ; 
- EyCubo numeri 12, on eggragane eſt 2x2x2« 3u61,. Ubi( poxter 
jm) habentur folitarii 2, 3, 61. Unde numeris, 2, 3, habentur comites, ſed 
met6r folirarius. * Tam pro Cubo numeri 27 { ſeu terto cubo numeri 2 ) habe- 
Wrappregatum 2x 2x 11x [1 x61. Ub1(prater paria) ſuppeditabitur comes pri- 
Whohtarto 6x.  Adeoque jam , pro Cubo numert 47*x5 x13x41x ITxX27, ( fn 
[Fxgx1T x13 x41x47;) Aggregatum divforum eſt 2x2 x2%2x2x3%5xI3 
7 X2X2x 3X13, X2X2XFXJXIZ, XAXUXZXTJXAJNED , XAXZX2XZXOT, 
12x2xIIxI1 x61, Seu ( reduQts in ordinem numeris primis ) 2x2x2x2x2.x 
MIMXZXAXAXA2X A XUXAXAXAX NIX IX ZN GX EX XY XIIXITI XISNIG XIJ 
Mx29x 29x61x61T. Ubi habetur 2 ſexdecies; 3 quater ; 5,7), 11, 13, 17, 29, 
6, bs. Ex quibus jgitur continue multiplicatis orictur numerus Quadrarus. 


ESE SS RIVEYT WE WCC 1 TG 0098. 


Tet. | 47 


<Q 
RS. 


Po he, I EY, ot 


| £4 70 7 
CoMBIWAaTIONES,'2t .Capy) | (; 
47 | 2X2X: 2X/2X SXZXFXIZKIZ7 1th 
5 | 2X2X\\ZXIZ RO 
I3 | 2X2X FX 7xXIT . 
4T 2X2X Zx F X29 X29 
IT | 2x2x. 2x J3xG6I 
27 | 2xX2xXITXIIXOL 


Sinuliter ; ſcum Cubo numeri 477 x5x13 x41 ( prius poſito, ) componanty 
Cubi numerorum 2, & 3, quibus competunt Aggregata 3x5, & 2x2x2 5: ba 
bencur. ( prater paria ) folirariy 2 & 3. Unde pridem ſolitartis 2 & 3, ſuppeding, 
, tur comites. Adeoque pro Cubo numer -compoliti 47xF5x13x4Ix2x3, (ſy 

Ax ZXF-XTZX4T x47 , ): habentur ( in compolito Diviſorum aggregato ) prinj 
componentes, 2 quatuordectes;;_3-& 5 quater ; 7, 13, 17 &:29 bis. Ex —_— 
tur continue multiplicatis, oxitur-numerus Quadratus. 46 


"47 | 2X 2%2x: 2x SXZXFXIZXI7 

5 | 2x2x3x13 

3 | 2X2XFX-7XI7 

41. | 2.X2/x/3 x; 7 x29 x29 

2. [3X Fi... | 
Z-| 2X2X2X/F. | IC 


# 


Qui duo Cubz, fic compoſiti, {i porro componantur fingulatim cum cubo ny. 
mert 7, ( qui eſt ad eorum utrumque primus, ) orientur adhuc alii duo Cubi; in 
quibus Aggregata diviforum -habebunt porro-( przter'primos |jam expoſit) 
quater, & F bis;*(propter 1 + 7 +49 + 343 = 400 =2x2x2x2x5x5,) Unde 
prodibunt itidem numeri quadrats. = | 

Habentur itaque jam. Quinque Cub1, in. quibus Diviſorum aggregata ſunt mu- 
meri Quadrati. =_ (#135; 

4 Radices Cuborum. ® 
p * 
27xXxFXIIxI3 x41 x47. 
2xXZ3X FxXI3XxX4Ix47. 
| 27xX5X 7X IIXI3x41T x47. 
2xX'3x FX 7xXI3*41 x47. 


Radices Quadratorum. 
2X2XF. | Oh: [2-1 
'2'x' (offices) x3x3x5xJxttxI3x17x 29x61. 

2X ties) x 3x3x5x5x' 7xT3xX1]}x20, © 
2x ( — XZXZXFXFX' FXILXIZXIP X29 XGE, 
2x ( wowes) x3x3x5Fx5Fx Fx 7XIZxXIFXA9. - | 
In quibus omnibus Cubum adhibeo nullius numer: Primi {non -minoris quan 
100. Nee ullius' primi cubum compoſitum, alum quam tertium cubum namet z, 
ſeu cubum numeri 27. jd of T1 
Sul: modo: ( ſed non nifi adhibiris cubis aliorum primarum, qui ſunt centem- 
rio majores, - aut minorum faltem aliis cubis compoſitis, ). reperiri polfunt al 
Cubi, quales requiruntur: -Ut ibidem oſtenſum. eſt Epiſt, 23/8 28. Quales ſunt 
qui ſfequuntur ; Ws 


Radices Cuborum. 


2XZXFXI3XIJXJINGTXIDT 

AX ZXFX ZXI3xXIZxX 31x41 x IfT. - 
ZXZXZ3X FXIIXIZXIZxX31x 4TIXx1I9T. 
ZXZXZ3Xx FX Z7XIIXIZ3ZXI 7X 3Ix41x101. 
I7X3Ix47]xI9T. 

TXIZxX3I x47 x19. 


| Radice 


Cap-TV. P.aRTES ALlIOUOET A. 


Radices Quadratorum. 


2x ( duodecies) X3X3X3XFXFX7XI3NITXED XRD x 37. 

2X (enarawdecier XZXZXZXFXFX FX JXTZXIZFX29%29 x37. 

2x ( tredectes”) XZXZXZXFX7XITXTSXITX29X29 x37 x GL. 

2x ( quindecies) x $X3X3XFUFX7XILXIZXIZKAG XAPKZTXGL. 

2x ( decies) X3X3XFXISXITX2OX 37. 

2x ( duodecies) X3ZX3XFXFXIZXIZ7X20K 3 oy 


Ia quibus omnibus nuſlum adtubeo cubum. numeri primi, non minoris quam 
vp; Nec horum altum cubum-compoſitum quam trertium numeri 3, ſeu __ 
WM wncci 27. Non poſſunt autem ( his fervaus Iimutibus) plures haberi cubi qua- 
M krquiruatur. (Sed, ampliatis limitubus, poſſune plures. } Saltem niſi me fal- 
it memoria ; qui puto me-( cum hc ſub confideratione fucrant ) cafus omnes 


ordine ad hujuſmod! Cubos exquirendos; omnino expedit ad manum ha- 
ve Tabellam quz contineat nutnerorum Cubos ( & quidem, minorum faltem, 
| abes ſecundos, tertios, aut adhue plures,) ſeu Cuborum horum Radices; cum ad- 
 ftis (corum cuique) Aggregatis Diviſorum fuorum, per numeros Primos ( ex 
bus cCoOMPOnuntur ) deſignatis, | 
&;, quo Leftorem onere ſubleyvem Tabeliam ejuſmbdi denuo componendl ; 1i- 
k hic ſubjungere cam quam ipſe, hac occafione, compoſui. 


Radices | Agpregata Diviſorum. 


) Cuborum. 
; | T IT 
2 ZxF 
. po I27 4 
| 3ZxIIN3T 
16 | 819x 


32 | 3X5xI7Tx*257 
3 | 2x2x2x5 


9 | 1093 
27 2X2X1ITxILxGI1 
81 | 797161 


243'| SX2X2X2X2XFXI7 x41 X 193 
F | 2x2x3x13 

25 | T9531 

I25 | 2X3xXIIxX")IxF2T 
7 2XS2XAXS2XFXF 

IT | 2x2x2x3x6I 

I3 2X2XFxXJxXIZ7 

I7 | 2X2X3X3X5X29 


| | 19 | 2x2x2x5x181 
v3) as 23 | 2X2X2X2XZXFXFY 
3 29 2X2UXZXFX42T 
a | 31 | 2X2x2x2x2X2X13X37 
al 2 37 | 2x2 x5 x2603 
uw &T | 2X2XZx7JX29 x29 


43 | 2x2x2x5xFxIIx37 

47 | 2X2XUXAX2XZXFXIZXI7) 

F3 | 2x2x3x3x3x5x281 

39 -] 2Zx2x2x32xFx1741l 

GT | 2x2x31x1861 

67 | 2x2x2x5 x17 x449 

JT | ZX2XA2XZ2X ZXNZRAFAL 

73 | 2x2XFXI3x37x41T 

79 | ZX2X2X2X2X5 xXZI2T 

| AZXAXUXYRFXZ XIZXGFZ 

Tet 2 


adi} 


Ra- 


CoMBINATIONES, ET 
Radices Aggregata Diviſorum. 


$9 | 2x2xXZxZXFxI7x233 
97 | 2X2XFX7X7xX904T 
TOI | 2X2XZxXI7 x FIOL 
To2 2X2X2%x2x5 x T3xIO6! 
Io7 | 2X2X2XZXZKZXNFXFX229 
Iog9 | 2x2XFxXILXI3X45) - 


II2 | 2xX2x3xFXI9XT27) - pea 
127 | 2X2X2X2X2X2X2X2x5XIGI3 niby 
131 | 2x2x13xI9x 2293 oi 
I37 2X2X3x5 x23 X-I877 | Fed 
I39. | 2x2x2x5 x 67627] | 0 9: 
149 | 2xX2xZXx5x5xXITIxXIOL Terns 
IF | 2xX2xX2x2xI3x19x 877 | Fo Atc 
IF7 | 2X2x5x5xI7 xX29x79 | ir [ 
I62 2x2x41T x 2657 4 c 
167 | 2x2x2x3x7x27$9 rl 
I73 | 2X2X3X5xX209X41x73 * Tk 


I'79 | 2X2X2XZJXZ3XFXZ7X433 

18x 2X2XJXI3xIG381 

IQ1 2X2X2XAXAXAXAXZXIZX2DX GP 
I93 | AX2xFxXFXFxXI44 3 

I97 | 2x2x3x3Xx5 x42691 

I99 |-2x2x2xX2X5.x5 x I9801 


S;, in Quaſtione propoſita, poſtulatum fuiſſet, ut Diviſorum tum fo. 
ret ( non =o Numerus Err , {ed quadrati Duplus, 7 alufre 
Multiplus: Idem plane proceſſus foret (eademque 1nferviret Tabella;) niſi quad, 
tum, oporteret Aggregatum efle diviſibile per 2, 3, aliumve quifquis foret iſtus 
multpl: exponentem, reliquique Primi aggregatum 1llud componentes per Paria 
procederent ; hoc eſt, occurrat eorum quiique yictbus numero paribus. 

Sic, {i quzratur quadrati Decuplus: Cubus numer: 3 hoc przſtabit : Ubi con- 
paret Aggregatum 2x2x2x5; hoceſt, preter 2x 5 = 10, habetur 2 bis 

$1 quadrati Quadruplus quzratur (qui itaque erit ipſe Quadratus ; ) Cubus ny- 
meri 7 hoc prezſtat: ubi Aggregatum habetur 2x 2x2x2x5x5. Unde fi ext- 
mantur 2x2==4, reliqui 2x2x5x5 occurrunt item per Paria. Idemque pre- 
ſtabit quiliber Quadratus Par; ur qui eft per 4 divifibilis. 

$1 quzratur quadrati Sextuplus; Cubus numeri 27 x 11 id przſtabit. Ubi Ag 
gregatum haberur 2x 2x 11x11 x6I, x2x2x2x 3x61, Quippe, cxemptis 2x3 
==6, reliqu1 binatim procedunt. Idemque ( pari de cauſa ) preſtabit cubus m- 
mert 2x 3. Ubi Aggregatum habetur 3x5, x2x 2x 2x 5. Sumuliterque alus & 
 fibus non ablimilibus. 

Sin talis requiratur quadrati oy, ut nullum reperiri poſlit diviſorum b 
gregatum (falrem non.intra certos linutes ) quod, per exponentem multipli d- 
viſum, relinquat reliquos componentes Primos per paria conſtitutos; erit caus 
ille ( faltem 1ntra 1llos lanizes | taapciiitle | | 

Ur puta; S1 poſtuletyr Quadrati Multiplus per 23, 43, aut 47 ; & quidem, u- 
tra limites Tabellz hicTxpotitz : manikſtum elt, quod ( abſque afſumpris alorun 
Prcimorum Cubis, aut horum Cubis atiis, ). talis haberi Cubus non poſſit. Nan, 


w 


inter Primos hxc aggregata componentes, numeri 43 & 47 non occurrunt: E 
riumerus 23, quamvis ibidem femel comparear, ( nec pluries,) nempe ad Cubum 
numer! 137; ſociatur illic cum, numero 1877,..qui. non alibi comparet, adeoque 
non porcſt ſibi parem acquirere, per ullam expoſitorum Aggregatorum Compolt 
tonem. Adeoque caſus 1lle eſt ( intra lumites hujus Tabellz) unpoſhbilis. Icem- 
que oltendi potelt in aliis plurinus. Non eſt, inquam, poffibilis 1lle caſus, #6 
Imites hujus Tabellz. Quod autem fit (per univerſum numerorum ambium) 
_ impoſſibilis; audacius efle puto quam ut quiſpiam id affirmare poſſit. *6 

hic recordandum eft, quod ante monuimys; Non debere plures ejuidem Friny 
Cubos ( puta, cubum primum & tertium, aut ſecundum cum alio quoy1s, © 
dem Numeri Prumi,) eandem compolitionem ingredi, þl. *- 


IEC mos 


CipdV. ParTES ALTtouorE. 


l Secunda Quaſtio hec elt; nvenire numerum Buadratum, qui, additus 
bus ſuis partibus Aliquotts, conficiat Cubuns. Hoc elt;, cujus Divaforum Ag- 


greparum ſit numerus Cubus. 


ve hic item Proceſſus plane fimilis przcedenti : - Nifi quod jam o ol erit Ta- 
Pcrorum Quadratorum ( ur 1llic Cuborum, ) adjundtis, _—_ Diviſorum 
gorum Aggregatis, Per numeros Primos ( a: quibus. inter {e multiplicatis compo- 
warur ) defignatis : Atque hic tales exquirendi erunt, -yel ita componendo confi- 
end, ut Prumi Aggregata componentes (non Binating ut lit, ſed) Ternatim com- 
great. Hoc eſt, ut quilibet Primorum fic componentium; Aggregatum, occurrat 
ricibus Terms, Semis, Novenis, aut ſecundpm alium aliquem numerum per 2 di- 
= quamvis Proceſfus. plane ſimilis ſit; non tamen eſt tam facilis Succefſus quam 
n guz{tione przcedente, Quia non tam prompte accommodentur componentes 
Tenatim fumendi, quam Binatim. | zo: | Tai 
Aque, ob candem rationem; fi Biquadrati, Superfolidi, aliive numeri in ſu- 
or: liquo gradu conſtituti , conficiend: forent ; procedendi modus idem ad- 
eſſer, ſed labor exquirendi minus expeditus. _ - 


' Talem Quadratorum Tabellam ( quan ad manum eſt ) liber hic ſubjun- 


x; quo Lector ſubleyerur onere funilem denuo computandi, ficui fit anumus 
kn | | 


bus quz{tiomibus exercere, 


Radices Qua-] Aggregata Diviſorum, 


dratornm, 
"x 
2 7 
4 | 3x 
8 | 127 


I6 | FIT =Z7x73 
32. | 2047 =23 x89 


64 | 8191 
128 | 32767=7x3I xIF1 
256 | 131071 
3 | 13 
9 | 12I=IIxIL 
27 | 1093 


81 | 9841 =13x757 
243 | 88573 =23 x 3851 


5 | 31 
25 | 381=1ILx71 
125 | 19531 
625 | 488281 =19x31x829 
” | $7 =3819 
49 | 2801 


343 | 137257 =29x4733 | 
2401 | 6725601=3x3x19x37x 1063 
II | 133 =JxI9 
I2L | IGIOF=FxX3ZAAL 
I3 | 183=3x6LI 


I69 | 3094T 
17 | 307 
289 | 8874k 


19 | 381=3x127 
361 | I3756T==1IFI x91” 
23 | $53 =7x79 : 

29 | 871==13 «67 

Zi | 993 3nggr.— 
37 | 1493=3 x7 x67 

ar | 2720p = 5 07 
43 | 1893 =3*63T 
47 | 2257==37 x61 


Tet 3 Radices 


17 


518 


CoMBINATIONES, ET 


— 


{| 726ZI =13% 37xIFL 


| 77007 =3x7 « 3667 - 


CaplY; (iþ/ 


= ZXxXIZx97 
=ZX&7X7x831 


=} x 180T 
=3xFxJx43 
=19x 367 


==23x 3169 
10303 

IO7I3 == 3x3F7E 
IIFF7=7x13x127 
IT99I —=}xZxXF7L 
1288313 x 99k 
I62a57 =3 * 5419 
I7293 
I8907 =7 x37 x73 
I9461=3xI3x499 
22351 =7x3193 
22953 — q X "7 X IO093 
24807 = 3 x $269 
26733 =3x7xI9x67 
28057 

30103 

32221 =7 «4603 
32943 =3x79x139 
36673 =7x13x13x3T 
37443 =3X"]x 1703 
39007 =I9 x2053 
39801=3 x I3267 
44733 =3xI3x31x37 
49953 = 3x IG65T 
$1757] =273 x 709 
$267I =3x97 x181 
$4523 =7x7789 
$7361 =19x3019 
5$8323=3 x 19441 
63253 =43XI47L 
66307 =61 x 1087 
69433=7x7xI3 x 109 


73713 =3x245")1 


79243 —=IO090x 727 
$0373 =3 x73 x 367 
86143 
94557 = 343X733 
et 5+ = I9NFIQZ 
98283 = 3x 381+ 19x 
Ioo807 =" x X449 
Loo98g93 =3nu7x5233 
I13907 == 3 x43 « 883 
LZO7F7 "JK T8 2 E3AJ 
I22IFI =3 xI9x 2143 
124963 = 9x 6$77 
I2924I =Z7x37 x 498 


Radices Qua-| Aggregata-Diviſorum. : :- | 
dratorum-.. , 1 
367 | 13503Z)J=7XIOIxIgQ0 d 
. 373 | IZ95OFE=ZXZX7XI3%73.- 
+ 379 | 14402I =3x61x787 
383 | 147073 147 
389. | ISI71T=="xaI673 
- 397. | I58007z= 3x131x:1699" 
1: 40T;//|  I61203==23029 
4099; | 167691==3x55897 
4i9 | 175981=13 x 13537 
421} 177663 = 3X F922Xk 
431 | I186193z=7:x67x397+ + 
433 | 187923=3x37x1693; 
439 '| 19316I=3x31x31x67 
443 I96693 1913; Þ 
449 | 202051 = 97x 2083 
457 | 209399=3x7x9967 
461 , | 213083=13x37x443- 
463 | 214333=3x*I9x3769 
467 ' | 218557 =I9x* 11503 
479 1- 22992I =43 X.5347 
487 | 237657=3x7xI1317 
491 | 241573 = 37 x6529 
499 | 249501=3x7x 109x109 


Manifeſtum'autem eſt, ; ex intuitu, quod ( modo intra limites hujus Tabellz 
ws coerceamus ,)- multi ex his numeris nullt nobis uſut erunt in hoc negotio. Quo- 
wn multz ex numeris primis ( inter Aggregata )-non nifi ſemel comparent. Ut- 


SEY 


wit,/5, 29, 7I> 89, LOL, 139, IT, 307, 331, 397, 409» 443, 571» 631, 709, 727; 


13þ757» 787, 829, 383, 9II, 991, 1063, 1087, 1327, 1471, 1693,1699, 1723, 
11bg, 1801, 2053, 208 3, 2143, 2801, 3OI9, 3IG69, 31933 3221, 3541,/ 3571, 3667, 
y6p, 3851, 4603, 47 33» 5107, FIL3, $2333 5347 » 541956529, 6577, 7789, $01r, 
ligh, 8269, 9967, 10303, IT317, IT503, 13267,'I13537, 14401, I6651, 17293, 
pdt, 195 31> 21673, 23029, ' 24571, 28057, -ZOIOZ, 30941, 55897, 59221, 
(43,88741, 131071, 147073, 196693; Ali bis tantum ( non ter,?) Utpote '23, 
— ga 1093.” Adeoque: nulla compolitione (:ntra hos: linates”). poſfunt 
e Cubum. Et -propterea Quadrati, omnes, | quos \-hi refpiciunt, rejiciendi 
lnt;ut hic inutiles. '/Nimirum Quadrati numerorunm 32, 64, 256, 27, $1, 243, 
4,125, 625, 49, 343, 2401, 121, I69, 17,289, 361,23, 31,41, 43, 535 59,71, 
1483, 89,97, 101, 103,109, IT3,5127, I31, 139, 149 IfT, I57, 16,173, I79, 
181,193, 197, 199, 223,227, 233, 239, 241,251, 257, 271, 277, 281, 283, 293, 
$1,311, 317, 331, 337» 347, 349» 353» 359» 367» 379, 383, 389, 397, 401, 409, 
(9,421, 43I> 433 443» 4495457 461, 463,467z479, 487,491. ( Er quadratus 
wy 7, 'eſtad hanc rem null uſus ; quia multplicatione per 1,5} nulla fir 
teratio. ) Atque, his ſepofitis, Teponend! item erunt Nom numerorum 128, 
$1347, 61,79, 229, 269: Quomiamy, -in 1111s qui ( poſt ante ſep6ſitos”) jam ſu- 
unt, 43 non niſi ſemel occurrit ; & 11, 6t, 97;'151, non mif4 bis: Et, his fe- 
its, ſeponendi item 'erunt Qhbadrati'numeroram 237, 217,313 5 quonam, 3h 
reliftis; 37, 18x, non'nifi bis' -oecurriint. Et.(ſepoſito Qu. —_ ſeponend1 
cunt quadrati numerorum 16, 37 3 5 propter 73'rion nift bis oceurrentern.- | 
- Adeoque jam'pauci ſuperſunt confiderandi.' Nimirum quadrati numerorum 2, 
v9Þ.5 7; II, 19,29, 37, 67, 107, 163, 191, 263, 439, 499- Qui; cum Aggre- 
us lus, {ic ſe habent. 3 » 3:36, 3197 F 553190 550 


27 F'31 29/13 x67 © rp innit F 
4/31 7\3 x19 37] 3x7x07 © T9107 xI3xI3%g10 + 
$1127 II{7 x19 G7| 3x7xJx31 263|Jx7 x13 x 109 
zl1z 193x127 107] 7x13x127. 439|3x3Ix31x67 
499|3 x 7 xIO9x'109 


CoMBINATIONES,'ET Capy | 


In quibus, nullus eſt numerorum- pranorum ( in Aggregatis ) qui non 
ter —— Nempe 3 ſepnies, 6 undecies, "I & Y lex1cs, 67 quaer 19,4 


... 27, iT. 0 $3 he 
h A. _ Ex his, primo 4oco: confiderare libet numer, 


$ | 127 127. Quoniam hic non mifi aibus locs OCCUrrit ; nin. 
I9 | 3, 127 rum ad quadratos numeroranr$, x9, x07. Qui itaque yel 
IO7 | 7» 13s 127 ſumendi ſunt omnes, vel omnes omittendi. 
$1 ſumanturomnes :"tum, ad Quadratum numeri 107 
$| 127 inducitur 13: Qar-naque vel fextuplandus eſt; adnig; 
| Ig | 3, 127 pms Quadratis xamerorum 3, 29, I9t, 263, ( quibus fp 
7  1O7[ 7, Ig, 127 locts occurrit. ) Vel faltem Triplandus. Vide BG. 
2 3| 13 B. Sialſumantur Qu. 3, 29, 191, 26; ; afſumendy 
29 | I3, 67 item crit Q. 499 ; propter Top jam comparentem, nec/ ali 
Ior | 7, I3, I3, 3X unde triplicandum. 


262 | 7, 7, 13, 109 Sed &'67 _- Zmel ; qui Itaque triplandus erit- 
war oy 7, I09, 109 nempe alſum uobus ex hrs tribus Qu. 37, 16;, 439. 
IG; | 3, 7, 19, 67 Adeoque vel Q.' 163. cum uno ex reliquis; yel { hoc 


73, 19 _ omiſſo ) duo reliqui.. Vide C, F. 

Ir| 7, 19 hh C. St aflumatur Q. x63 ; tum ( propter I9 hic com. 

37 | 3» 2s 67, parentem ) ſimul affamend: funt Q. > & 11. & ( prog, 
439 | 3, 31, 31, 67 tero ) vel Q. 37: yel Q. 439. Vide D, E. 


D. Si pro altero fumatur. Q. 37 : jam habebicr | 
. quinquies. Qui itaque ſemel adhuc indacendus eft, quo habeatar ſexies, 
Non autem id fiet ex Q. 439 fimul admillo; quia fic 


$ | 127 inducerur 67 quarta yice ; quad non permittendum eſt nj. 
; i | I9 | 3, 127 fi poſlet ( quod non peteſt ) haberi ſexies. - 
207 | 7, 13, 127 Ergo (  omnino ) fumendus erit ( cum Quzz. ) Qs. 
3 | I3, neque hoc tier: poreſi: quia jam habebnur 
290 | I3, 67 nec tamen poteſt duoderies. Omurtendus ergo eſt Q, z7, 
F 191 | 7, 13, 13, 31 | £. Videndum uaque, mu(s 
—S 263 | 7, 7, I3, 109 8| 127 mullo Q. 37) aſfumi polfit {<n 
499 | 3, 7, 109, 10p I9| 3, 127 Q. 163. ) Q, 439. ſecus enim 4m 
IG3 3, 7, 19, 63 1077, 13, 127 tendus crit Q, 163. du; 
7 | 3, 19 3] © Hatento G| 263; (a 
II | 7, 19 294 T3, 67 ) r 19 Non 
37 | 3» %s 67 IST | 7, 13, 13, 3x Gan: ) haflumatur Quays Hibe 
G7 | 3, 7y 7, 31 263| 7% 7, 13, Lo9 bur 3 uies. Qui naque ſend | 


499 | 3, 7, 109, 199. athuc adhibendus eſt. | 


I63 | 3, 7, I9, 67 Non autem ex Q.z"; (utpote jun o 
8] 127 Zi by 19 . excluſo. ) Ergo ( ſi onuuno «Q bu, 
I9| 3, 127 Ir|7, 19 67 ; non enum alibi habcbitur. 4 


107| 7, 13, 127 439] 3, 31, 31, 67 Sed jam habetur 31 quater, uet Wi.” 
500 go 7, JI tamen poteſt ſ{extes, niſi lun G 


29 | I3, 67 S{3k tur Q.4, & Q.5. Quorum qu | 
Ipt | 7, 13, $3, 31 +37 dem alter ( Q. 5 ) admit poſt; of 
263 | 7, 7, 13, 199" ſed non Q. 4, ot qui comtinemr:in WF ©: 


499 | 3, 109, x09 Q.8. Non potelt igatur vel Q. 37, vel Q. 439 cun'Q No 

37 | 3» 7, 67 63, admit. _ > : \ Wrica 

43913, 31, 31, 67 #. Profpiciendum ergo, num omiſſo Q. 163, (aks Wc 

: que, W.2, II,) allumendi fſint Q. 37 & 439. 5ET 19 

Sed jam ( preter ternaum potitos) habetur 3 quarca vice,( unde habebitur Tre 

, plus Cubs, G1 tals quzreretur.;) ſed deeſt 3. bis adhuc, quo habeatur fexics, & 
compleat cubum.. 


Sed neuter haberi potelt aut ex Q. 7, aut Q. ng qui ſimul jam refill (16 


. TJunt;) & faltem non uterque ex Q. 67, qui ſolus ſuper ( 
i Non ergo Sextuplandus x3 in A EPETTuS. | | = 
Weex 


Cc S Wb 


\G: Si falterereiplari poſlic numerus 13 in A repertas, ad 8 | 127 
mY (207. Id fiet uno ex his quatuor modis; viz. Aſſumptis T9 3, 127 
"| 03529; vel-Q, 3 &263; vel Q. 29 & 263; vel Q. 107 , 7, 13, 127 
191 ſolo. ( Non autem ex {mul omnibus, per jam oſtenſa. ) 3 [13 
aY yd A, Q Vs. m ; ; 29 | 13, 67 
LY , 7. Si primo modo. Tum, ad Q, 29, introducitur 67. 163 | 3,7, x9, 67 
el Qui ( ut ter habeatur ) inducend1 /erunt duo ex his tribus : ; 


3» 19 
(37 +163 » 439- Adeoque vel Q. 163 cum uno ex reli- 1x | 7,19 
L BY yel ( hoc omillo) reliqui duo, Q. 37 &.439. Vide 37 3, 7, 6) 
4 IM Da Fe 43913, 31, 31,07 
b {. Si Q. 163 fit unus; tum ( propter T9 ibi compa- 
n renter ) fimal anducendi ſunt Q. 7, & 12; ſimulque vel Q. 37, vel Q. 439. 


VdeK, Le __ | 
bW 7 $i ſimul inducatur Q. 37 ; tum habebitur 3 jam quar= 8 | I27 
ts. vice : Adeoque bis porro fumendus, quo habeatur 71 - 3, 127 
ſexies. by | : | Io7 | 7, 13, 127 
, - &d neuter haberi potelt.ex Q, 439; Quia ſic inducere- 3 12 p 
x WH 67 quarta vice. 29 | 13, 67 
Ergo (11 omnino ) bis ſumendus eſt 3, ex. Q 67, & + 163 | 3, 7, 19, 67 
1 499; Er ( proper 109 bis comparentem) aſſumendus eſt +] 3, 19 


2 + ; IT| 7, 19 
am autem habebitur x3 =_m_ vice ; Adeoque ( utha- 37| 3, z, 67 
3 WH tatur fexics ) aſſumendus eſt Q. 197. 67|/3> Þ Þ 31 


* OACE Jam habebitur 7 decies; Quod faciendum non 4.99 | 3, 7, 109, 109 
\& nifi polſet (quod non potelt) haberi duodectes. Omat- 263 | 7, 7, 13, 109 
" WH indus ergo <lt Q. 37. | bs IST | 7, I3, 13, 3I 
? L Videndum itaque, num ( omifſo Q. 37. ) ſumi pol 57 

; WF (com Q'163. )Q, 439. Sams S ' 127 

- Retento Q 263 ( adeoque Q. 7 & 11 ,) 1 aſſumatur 272| 3» 12/7 

L439; habebirur 3 jam quarta vice. Qui itaque bis por- 127 | 7, £3, 127 


y 
n Wh tinducendus elt quo habeatur ſexics,” -* | . 3 | 7 Z J 
> WH '$ non ex Q. 37, (utpote modo rejedto, & qui intro- , 6 | hy - £ 
| hrer. 6 , jam quarta vice ; ) Ergo (li omnino) ex Q, 3/277 
\ (& 499. Vade {mul RS. 5s 3. adeoque & Q, x7 px b 
; | | 


| he yh PLaus: | 439 3,31,21, 6 

| Us fiar ; jam habebitur 31_quarta vice. Qui ataque 6; - - oy 31 , 

porro inducendus eſt quo..habeatur fexies. Haic autem . 499 | 3, 7, 109, 109 
ma pmparer quam ad Q. 4 & Q.5. Quorum qui- 263 | 7, 7, £3, 109 

| alter admutti porcſt ( Q., 5. ) ſed non uterque; Quia 191 | 7, 13; 13,%31 

| NN continetur in Q. 8, Et propterea Q_ 163 omitten- 4 32 


ES. Tg T1 3E- 

[X, Prfjiciadum erg9 a9- (omills Qu 265, aleoque | 

; 'Q7, & 1x, ) rereptis Q. 3 & 29, jr nmak oy Q 37, & 8227" 

- WW © ffo numero 67 triplando.” 'Secus: enum primug' modus 19) 3, 127 

n Wt procedue. / Y 13G $5627 $7 107 | 2,13, 127 
L 

'Y 


| Cunque jam 31 habetur bis, habendus erit tertia vice. "vp; 

{Non autem ex Q 4; ut qui continetur in Q. 8: Adeoque 29, 13, 67 

Requarta yice admutti deber , cum ( exclulo Q. 4) non _37| 3,7, 67 - 

Palit ſexies. Sumendus ergo erit vel ex Q; 5, vel Q. 67, vel 439 | 3, 31,.31,67 - 
Þ 0s N, Or. 2 ni \c - 5 [-3T - 

«4 & ex Q. 5 petatur 31( quod ner1 potelt ; ) deerit je 
; Wnen alter 7 5h _ lhe mw ail bis haberur. oy = | | 
q; W fic autem non fumendus erit ex Q. 2, ut qui includiturin Q.8. Neque ex 
(16, utpote- jam reje&o. Neque ex: Q. rx, ut qui excluditur una cum Q. 
6. Neque ex Q. 67, aut Q. 19x ( unacumQ.s ) "_ {ic inducetur 3T quar- 
avice. Neque ex Q. 499, /quia non-potelt hic confiſtere ablque Q. 263: Ne- 
Keex his utriſque ſimul, quia fic habebitur > quinquies ; nec tamen poreſt ſex1es, 
FOpter jam exduſes c#teros ubi 7 comparet. Omittendus crgo erit Q. 5. | 


Uuu | Q $ 


%p:1V: ParTEs ALilQuoTz. $21 


Tt Xq..TT www. i RS. aciid LIES. Lat EZ I DC - 
bm. - ths ou CO ne te et oo nee inner - —-— x 


UII. nn SONS 


v7 12g-- . 0. $i ( omifſo Q. 5) quzratur 311ex"Q. 63, Hi. 
I9 | 3, 127 bitur 7 jam quarta vice. Adeoque bis porro inducendus efliy 
107 | 7, 13, 127 Sed non ex Q 2, aut Q. 163, aur'.Q/ 11, ob modo 4. 
3 | 13 a. Neque ex.Q. 19x (una cum Q. 6+)! quia lic indugs, 
20 | 13, 67 tur 3I quarta vice. Neque 'ex Q. 263, quia non p6wfi 
37 | 3, 7, 67 hic conkittere abique Q, 499. Neque'ex veriſque than 
493 3,31, 31,67 quia fic habebitur 7 ſepties ; nec tamen poreſt noyieg pry. 
67 | 3) > Þ 3L ter excluſos czteros ubi comparet 7. Ergo etiam omitcy. 
dus eſt Q nah (mill 
8 | 12 P.. Videndum ergo, num ( omithis Q. 5, & ©. 7,.: 
I9 | 3, {0 haberi poflit le 31, ex Q. 191. VF, Q&7 1 
107 | 7, 13, 127 ' Verum, hoc pe Jam inducetur 13 quarta & quing 
3 | 13 vice. Qui ut habeatur ſexies, allumendus erit Q. 263, 
29 | 13, 67 | mulque ( propter 109 1bi comparentem ) Q. 499, © * 


7, 67 © Jam vero ( preter ternatim ſumptos ) habetux ; 
6k | - 31, 31, 67 vice: ( Qui naque non cubum exhiber, {ed Triphum Cali 


I91 | 7, 13,13, 33 fille peteretur : ) Decſt ergo 3 bis adhuc ſumendus, 
263 « by I % 109 habeatur ſexies, g cubum compleart. We. 
. 499 | 3, 7, 109, log Haber! autem neuter 'porelt ex Q. 7, aut 163, (:ptpote 


jam rejettis in M ; ) Sed neque ex Q_ 67, ( utqurquanim 

inferret 3T ; ) Adeoque ( cumalibi non compareat ) non omnino. £3 
Et propterea primus modus ( in G propolitus ) non fſuccedit ; nimirum ſumendj 
Q. 3. & Q. 29. vo ; 3 
'Q., 2. Secundus modus ſupplendi x3 bis (prout exigit Q 


8 | 127, 107,nG.) eltex Q.3& Q 263. £1 
I9 - 3, 127, Hic autem ( propter 109 1b1 comparentem:) {imil intro. 
107 | 7,13, 127 ducet Q. 499. © ini p4 
$2 * Er quomiam 3 jam inter aggregata bis comparet, habeg. 


263 | 7, 7, 13, Io duseritfaltem tertia vice. Idque vel ex Q. z; aut Q 163; 
499 | 3, 75 109, 109 vel exQ.z7, aut Q. 439; vel exQ. 67., VideR,ST, / 


7 | 3, 19: R. Sednonex Q 5 aut 163; quia utervis horum intro- 
I63 | 3, 7, 19, 639 Aduceret reliquum, ſimulque Q. 11 ; propter 19 in hs fols | 
It | 7, 19 comparentem. | " OPIN" 
37 | 3, 7; 67 Er, propter 67 ſic introductum, inducendus 'hic erit his 


439 | 3, 31, 31, 67 porro, quo habeatur ter. 


cum 3 non ſumendus:) Ergo ({i omnino) ex Q 37#Q. 4 
Sin hoc: fiat ; habebitur 3 jam fſexies, ( & plurics haber! = ad ik 
;quo 


novies. ) Ethabebitur «5 jam ſepties ; adeoque bis _porro habendus 
Non autemex Q. 2 ; utqui ingluditur in Q.8. r122t 


beretur novies. 

Nec ex Q. x91; ut qui introduceret 13 jam quarta & quinta vice; qui ſextum 
ergo poltalaret ; qui non alibi comparet quam ad Q. 29 jam rejectum, wteumQ,; 
non ſumendum. | 185 © "The C 242,50 

$ | 127 Ergo ( 11 ommino/) ex Q., 67. Sed neque- hoc fieti pot 

194 3, 127 propter 3. jam ſepries introductum, qui tamen novies haben | 
Io7 | 7, 13, 127 non potelt. MIS 
X 


Er conſequenter tertius 3 ( qui ad-' Q deerat )'non' fup 
£ ww qui ad- Qdeerar ) non fi 
263 | 7, 7, 13, 109 pcbitur e <Q.z,autQ16; 193% 51.0 Tea 
499 | 3, 7 Tog, rog 5: Sin, hsomillis, -fumeretur tertius ille 3, ex Q37 
37 | 3,7, 67 aut Q. 439 : Utervis horum( propter 67) introduceret 
439 | 3, 31, 31, 67 liquum ; {mulque requireret alium vel ex Q. 29, vel Q16z; 
quorum .uterque jam rejectus e{t. Alter in P, alter 1/R. 


'$ | 127 L. Sim, hus tem omnnfis, tumerecur tertius.ille 3 ex Q87. 
Ip | 3, 127 Hic introduceret- 3x. "Qui itaque triplandus erjt: adeoque 
IO7 | 7, 13, 127 bis porro ſumendus. 298 9 wy 
3 | 3. - : Sed non ex Q; 4; ut qui includityrin Q. 8. 
263 | 7,7, 13, 109 Nec ex Q. rp1 ; quomiam hic introduceret 7 3-jam' quarts 


499 | 3, 7, 109, top & quinta yxce ; quiitaque ſextum requiveret ex Q,39 jt 
G7 | 3» þ Þ 3T rejecto. 


CoMBINATIONES, ET Cap(Jy; 


67 L'3, % 3,38 Sed non ex Q29 ( quippe qui jam excludituf in P, ut / 
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Gp:TV. iPARTES ALtQUUTr A 
. [EEE $0. Coroooee I 5 rEVOcarerQ, ag, aut Q. 37, aut "Q, 163, 
QT: Qua, quanivis hine apperere 3x fooundus, oct tatan tefti 


et "gl habendus. 
"y e nn alande habert pofſit tercivs ike 3, /ih Q uadirs Secuatlys 1le 
s Bw 1 I3 bis, ex\Q.{28Q. 263 ) hon 
: 87 Keep ——_— Popoluas } enplagt Is (quitd Qre7 co- 
| ex'Q.29 Z* 
by 4 ( propter 09) alliumendas crit Q.499. 12? 
x. Þ jw habetur Ig ter ; nequeplurieshabendaserit, cum 19 J gz 127 
ſexics, propter rejectum Q-3; ; ut cum Qe29, IO7 | 7, I3, 127 


wo 
) M0 263, non conhi{tentem.  - _ 29 | 13,67 

Yd, & 67 COMPATET {emel ; qui itaque triplandas erit ; 263 | 7, 7, T3109 
tf MW opts duobus cx his rribus, Q. 37, 163, 439. Adeo- 499 | 3 ?z X09, toy 
i. win adeaque Q. 7 & x1. ) cam uno -&x reli- 263 | 4, }, 19, 67 
| Q 163. )duebus rehquis Q, 37. & 439: {3,19 | 

Ir | 3,9 

ow { C26 adeoque Q. 2 & rt. ) farmacur Q 37 | 3,2, 67 
" Yn kabebrur 3 quinquies, adeoque &mel adhud 1a- 67| 3,%7,30 


|xdserit, quo habeatur {cxkes 51 3t 


- Et ex Q. 439, quia ſic introduoctur 67 quarta VICE. 

i po (fiomnmo ex Q, 67. - 

s.neque fic ; quoniam fic incroduceretur ( prver ternatim ſumptos) 3t femel; 

l ging iaque bis porro ſumendus foret. 
'&dnon ex Q./4 ; ut qui incladitur 1a Q. 8. 

\ MW kquecxQ 439; (vu his habetur ; ) ob modo difta. 

BW kpc Qurg2, qui tic auroducererur x3 porro bis. 

> W & quanvis<x Q. 5, bhaberipolin ſemel ; non tamen bis. 

bs Knergo hic aſſumendus eft Qr63 cum Q, JP: : 

- WW FAY am Q. 163, adeoqueQ., 7 & 11  ſamarce Q & | 127 

; Wo: ur jam'3 quinquies;; ve ſemedl pore fu- I9 | 35 127 

MW cls clkt, quo habeatur ſextes. 107 { >», I3, £27 

- WH Nogautem ex Q37) utpote Jam rejecto, ut cum Q. 16 3 13, 67 

S$ WH mconfiltente; & qui introguceree - 67 Juarta vIte.- / | © 263 |'7, Þ, 13, to) 

= [ip(Gomyno © ) ex Q. 67.- 7 ©. 499 | 3, 3, L109, 9 

S WF $& neque ſic ua fam takebane 7 oclies; adeoque © 163 | 4.F, 19, 67. 

{nd adhuc ſumendus _— uo habeatur novies. 7 | 3,19 

-$dnon ex Q: 2, urqui includicor in Q. 8. II | z,19 
Avex Q. 37. ob modo difta. 439 | 33 33, 37, G7 


kedeniqueiex Q; 192, propter x2 fic introducendum 867 (8 75 75 31 
__ vice "cum tamen ſexics haberi non pollit, ' I91I S 134 {es 


ew: hic aGatamies off x63 run Q.439: | 
mg 9 In Conulſo Q. 16 ,deoqu Q.7& 12. Jallunendy 
% 
Is 3 p__ vice; ego bs porro fumen- 8 | 127 
| comp! or" Op Q 6 wi _ 
ter autem r1 poterit Ex 7adt IOy, v To7 | F, IZ,127 
[pc ccagh neque aliande ſu _ 6y, uror 29 | 13, 67 
} quam ad Q. 67 ; unde faltets gon ba haberi/ p6- 263 | 4; 7, 155209 
or 499 | 3, T, 109, I09 
pe: lic ſupplebitur 67 in V bis defideratus, Ec prop- $7|3z250y | 
tran ſuccedit teftius modus in G:propofitus.- 439 | 33 3ty 37, &) 
" 44 Quarrus (qui ſupereſt modus'(inG propolitus 
uz 13 qui ad. Q+ t07 comparet; tex Q. 19x; olo. app>inns 


q4 L kun, rejciendi fant Qs, 19, 207g in quibus foli @@Qurrit 127, E-1 


Uuu 2 


$43 


Comproa Froay's, Er Cap 


191 3, 127 = 207,)Q.19 91, Kefs Is _ I3 :) Comp b, 4 | 190 
207 | 333 127 5 qu taque (qua. riplerur } bis porro fi ther® 
39T | 7, 13, 13, 31 ws nei ; 
439 | 3» 31 31507 A Et, ut! - order 
37 | 3, 7, 67 | eoque (11 omnino;) yel ex Q, 439, (-ubi bis uu 
x63 Þ 75 19; 67 welex@ 5 - ov ep = ona / 
p I9 1 EX 439; tum Foſs 7 hic 8. 4 
x7 3 I9 ſumendus htc erit porro bis. comparena 
33. 7,31 Scd non ex Q. 29. utpote | 


Ergo. ( {i omnino oy &Qu16 
_ ( propter 19 ibi comparentem ) fd inducet Q. 5, & Qs  Qoray ag 

Seda. Þ habebitur 3, quinquies z adcoque ſemel adhuc Kr erit qo 
beatur ſexies- 


Non; aucem EX Q. 499, ut qui (propter 109) revocaret Q. 263 3 jam-re 

Ergo (6 omnino) ex.Q. 67. - Sed neque fic. Quia jam I: 7 mga a 
interim non poflit novies ; propr's 2incluſumin Q. 8; & Q. 263. jam | 
Omullo ergo Q. 439; videndom an bis haberi pl 


8 127 ZI x Q.s5 &67. 4< 
19 | 3, 127. Sed jam habebitur 7 quater: adeoque bis: porro funiad 
XOF | 7, 13, 127 crit, quo habearur ſextes. | | ” 
pe 7,13,13, 33 Nonautemex Q. 2, ut qui includitur in Q', ; lah 
I Nequeex Q. 37, aut 63 : ut quijam excluli fant an | ;gur 
67 | 3, 747, 3T cum 2.439. yt 
Nec ex Q, 1x; ut qui A propter 19) revocaer | 
163 jam rejeftum. | on 
Neque ex Q. 499; ut qui (propter Io9) revyocaret Q. 263 3 jam-rejeftum, Fi 
Er propterea, cum neque hic quartus modus ſuccedat 1n'G'propoſitus, non tri. WW (zh 
plabitur x3 prout 1bi requiritur :-nedum ſextuplabitur, ut in B. Adcoque ple at 
Tejiciendi funt Q. 8, 19, 10%. - _ 
Rejects ergo (ut dictum elt) Q.8, I9, x07; ut preſenti negotio $ accomno. Wl (ut: 


dis: conliderandl porro reſtant, hi qui ſequuntur, 


| S[31 29'13 x67 I63 22x7x 19x67. 439 '3x3Tx31x67; 
<413T 7F13x19 37 Zx7 x67 IOT JXIZXIZXZL RED 
] IZ7xI9 G67[3x7x7x3T 263/7x7Jx13xI09 {/} 


S. Ex tus, primo conſiderabimus numerum 1g 109 quip- 


263 | 7, 7, 13, 109. pe qui comparet ſemel ad Q. 263, & bis ad nec 
4.99 » £ I09, x09 alibt: © 6-4 hi duo yel funul adbibendi ſunt, os 


3 | 33: Jicien 
29 | 13, 67 Si fimul ſumantur : rum, quia x3 jam 
37 | 3» Þ 67 ſumendus erit hie porro/bs);/ quo''tr .. Idque Ho 
163 | 37, 19,67  Q,3,29; velex Q. 191 1olo. Quippe Jam 13 _ 
7 | 3, 19 ung omnino comparet. Vide, «, 6. ; 


Ir | 7, 19 'Stex Q. 3 &29:; jou propter 67 cm 
67 33 7, 2, 31 bis porro ſumendus _ » © duobus. ex hus tribus, Q& 
439 | 3> 31, 31, 67 263,439: RENTS. 
-, I: Sunto Qs) & 163. Adeoque ( proper 
ibi comparentem ) aſſumendi erunt Q. 5, & 
A ae iberar ( þ rzter ternatim ſrunptos ) 3 qui 


263 | 7,7, 13, 109 vice. \ be 
499 | 3, 7, 109, 109 tur : ) fed bis porro-ſumendus eſſer quo bererur ſents, & 


3 | T3 ji? Gnome bus. Idque ( fi omnino ): ex Q, 67,6 
29 | 13, 67 ( Quippejam non nifi ſexies omnino; {on Sed 1 and 
37 | 3,7, 67 propter-67 jam quarta vice introductum. 


439 | 3, 31, 3T, 67 ». 2. Sunto1lli, Q. 37-& 439. Unde bis inducitur 31; 


67, + Þþ Þ 31 qui — ſemel _—_ nam 
2, 19 Hunc fi fumamvs ex ( 


= Fs 7 


ve ſu is Cubi Triplus, {i hic _ 


7; Jam inducetur 3 quarta vie. 
363 |357, 19, 67 Qui naque bis porro 1 Nuh s eller ex Q. 7. "% 


- 
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| ParTEsSiALLYQUOTS2. 

| =: mae dog ) Sed fic anducetur qpartad 67 ; crnnyye! Qr6z Jam 
46” . TIE % 

"KG ex Q. 197; tum. inducetur 263; T7.7 13; 109 263 |. 7; MII, 109 
| gquar&q ninta_FIce 5 nec 1a- | 499 | 3y 7; 1095109 499 | 3, 7, 109, T09 


jes ha bicur= 31 13 3 113, 

"*$exQ. 4aut 5 : uteryis horum:.. 29 13, 67  29| 13, 67 
Bf {poter rernatim -politos) relin= 37 | 3, 2, 67 37 | 3, 7, 67 
vl jueret/adbuc: 7 quartz vice pobi- © 439 | 3,31, 31, 67 439|3,"31z,31, 67 

wi non cubum, led{eptu- 197 [ 7, ED L3z\3T 435 3L 
_— inde exhiberet, fi talis-_ 21.2.7 

* | r:) deeſtiraque 7 bis adhuc ſumendus, quo, com- 11 7, 19. 

Pur bus 7 351200 | 

| 8&4 neuter horum-ex-Q+; 67, aut 197, ( utpots;am reje- 163. |3, 7 1T9, 67. 


=. of 


Nec ex/Q 163: ( ut:.qui introducerer (quartam | 1117-1 


os ante rejectus. ) Adeoque ( {i omnino) ex Q. 2 & Q 11. 
neque fic ; quia tum ( probeer Ig ) inducend: eflent 


nM 

oM 05.6763 ; ungeque Jam habebicur 67 quarta, yice.... .. . 263| 7, 7,13, 109 
" ke Hor <nique Q. 163 & Q. 439; unde habcatur 499 3, 7,209, I09 
P oe es: 12 Wal 

In _ ( ropter 19 jam comparentem ) ſimul affu- 29] 1 3, 67 


| 7, & Q. ix.cEt.(propter 3:jarh quater adh- 1633, 29, 67 

hu!) ene eltent Q. 67 & Cov Jan1rejeetus. Hec- .. 439:l 33:31; 31, 67 
ur non ſuccedunt. 7 | 3, 19'' 
4 Videndum ergo , num ms Q. 3, & 29') ſup- RY Rog 

ſit bis 73 (qui 1n © defideratur') ex Q. 192::{ ſolo. Q1 
efic 1ntroducitur 3x ſemel ; 1dem eſt bis, porro”, in- 263 | >, 7,13, 109 
 eendus. Idquevelex Q. 439 ; ( ubi bis habetur-; £2. vel 499" 35/7," 109, 109 
- Wl (ab(que hoc ) almnde. Vide» 6) | I9T | 75 13, £3, 3I 
3 WY Ravager Q. 439.;. tam ,- propter 67. .cotpa- 439 |'3, 37, 313 67 
| ratem, idem eſt bis porro inducendus. Sed non ex'Q. 29; 37 | 3, 7, 67 


» 4; ut-qiz jain nn & qul untroduekrot quartum I 3 ) 263 | 3, 2,:19, 67 


ex Q. 37, & | 7iSs W.-; 
autem Coare 19, qui iraque( quo wiplerur) fi- 1x9 Jars. .; 
miroduci Q. 7, & T 67 | 35% 31 
» WW janque haberur 7 Gpaes ; 'adeoque bis porro. [habendus 4 | 3EDd .: 


habetur 3 quinquies,:adeoque ſeme] porro haben- 5 | 3x 
CS Supplebitur autem uterque ex Q. 67 ; au: ex 
befolo, quia.aon aliunde habebitur 3, 
| ar autem ZI Jam quarta VICE; adcoque his. pores ho e - Quod fe 
| $ 

A - cr Cubum labors c_ requiritur. Cajus comprntnny. Jags 7 no- 
ms, 3 & 31 ſexies; 13, 19, 67, & 109, ter. Quadratus autem unde oxitur, dt 
| Qndratus numeri 4x5 xx ITx 37 x67xI63x% 191 x263x ;- rr, 

$9x499. Quadrau autem reliqui, qui hanc compoſino. 2 [5 An 
| kn-non ingredmntur, ſunt Quadrati numeroruta'2,3, 29. 2 
-X; Et quidem fiex his (:a nhl NE dreeer, "bed ;polict 29 | 15 67 
ausCubus:; etzam hic talis/forer. q | | 

WH & (cum hic forer ad illum Prinkbe, _ ſirus nora A poke wil exhibe- 
Y BH #. Verun hoc fieri non potelt; cumn us Nupmerorum Primpoicy his adjacen- 
WH titer com 


$25 


% 


wu © Deſpicierdum reſtat; n | ſepoſito Qu43 9, poſſi aliunde ſoppleri bis 37, | 


-4 = folitarius comparer Q. 191. 


4 | : 
autem eſt ter {ic ſepoſitum Q..439. ) ponendovinem Q 37, 

9 aq ( propter 67 I ) nit ex:Q. 29 - | 

5 WY uber; poſlic ( cum illis.) rextins 6761/0. 262 | 7» 74'13z 109 


-Verum hoe non: fiet,, quoniam be inroduorrewr quar 499 | 3, 7, 109, I09 
3s dum IN non Typpovan duo plures: quo nant - IgT>þ7, ah I35'Zh 
| 37"| 3, 33.07 
Sic autem ſepoſito Q. 16 os ; ſeponendi pariter erunt (pro- B63 | 35 731.9467 


per 19 1þi comparentem : G6 IF: 13,'67 
)Q Unug.-- Adeoque 


| Cap; 
363 [7 0139209 | Adeogue foli jw Sb, Pro! 


Is, quem 


25135 1 I UAter ; '& 3 by, 
TDI ur hal I 3» 3 q Jamgue 37 bs bac pain = 296 Qu. FR 
>| 37,7, 31 m all por fuenead To _—_ bot mdukcr in Qg 
, 


Axe palite ille 37 * hs ing ex eorum altero (pp, 
Q. 5, ) unacumQ. 67. m_—_ Ta 31 bs, &7 dis, & 2; ſes; 196g 


deerit alius v1 ex reliquis Q, Q.4, ok lebitur. 

Cobo. -Adeoaue Nets Aires ooh. Cubes Hey Oui.» ) pro complendy 
Nullus exgp. cubus alius { preter jam | ) habebirur'; retentis (qua 

jun ſuppokamags) numeris 109, I09, I09- 


Seponamns-ergo ftiumerum Tog, ue Quadratos numerorum 263 
I ile. Et videages Quin EX rehquis _—_— haberi paſlit_ Cubus, , itn wen | 
hi ſunt, 3 | 


2|.7. 3/13 © 73,19 "29|13,67 Onl3732 tees $y f, 
S13E *OF[3L* TT IE 37137467 © 163 35 E967 439 I3H3H67" iQ 


,, Ex his cnfilcremin; primo loco, numnerum ae A ox occutrit, meg 


ries; nimirum al Qu Iz, 163. Qui zaque vel fm allunendi ſunt, vel 

rejictendio | 
E. ' Si” fimulaſſumanrur : Tum, propt &r 7 nl 
7| 3, 19 Pann habendus hic: erit porro bo. 1 an ye 

1 7,19 * 27 & Q. 439. Vedex Q 37, &Q.29; vel aQzyy'& 
I63 | 3,7, 19, 67 439. -Vide« #,p. 

37 | 3, 7,67 o, S1ex Q. 37 & Q: 439; inducetur 3 quartz vice; 
439 | 3, 31, 31, 62 quod _ non debet, cum non bis porro ſupperat quo ſx 

21 34,19. 7; Siex Q 37 &Q: 29: inducetur x ſemel; ; aeo 

: 9 . ( qu or tripletur ) inducendus eſt porro' his” 

I63 | 3, 7119, 67 teſt autem. ex Q. 3, 'inferr1 ſecunda vice : ſtay, 
271337967, © non poterit _ vice inferri » nifi tem quatta, & Ur 
29 | 13, 6F<& -- uþbi-bis 

3| 13 _ inns Q.3, ſumendus erit (fi omnind Jex E nr 

I91, 

* | 3, 19 : Jam autem inducetur 7 quarta vice ; ; adooque require nu 
x1 | 7,29 © hay noon pony hne « 
IG3 | 3, Þ; 19, 67 uorum quidem quintus ſuppleri poteft ex Q.2; 1d My Ci 
-37 | 3, « 67 _—_— tus non habebitur abique pr ge On rn 

. 29 |} 13, 07 0a 

I9T | 7, 13, 13, 31 Ma igtu Q. 2, ſamendus eſt (6 omnino) x | 
67 | 327, 753% 67. hx 

4530 + -- Tomek, preter ſecundam 31 { cui vircigo eriaigh gym 

—_— 5p) habertur 3 quarca vice; (non Cubum Ml 16+ 
exhibens, ſed Cubi tri wagy nec 1uppetunt duo plures quo habeatur ſexies": Alb 
 Seponendus ergo Q'377 ur.qu1 nec cum Q, 439,'nec Q. 29, ſociari poterit (yus 

Ros yr a3. 9197; g.:- Si ( pry np umacur 6 bis ; ex Q. 29, &Q, Win 

Ko 3,19 459. habebitur 13 ſemel ; adeoque bis porro furmendus crit $i « 

p, 1950}: New aurem-ex Q, 3, quontara{ u: fupes ſi bine fawn flind 
16 3» 7, > 79, 67. Round non habebcur tertius abſque quarto! | wQ, 
13,67 | fe {ip Q.3, ) exQ 197, bis fomendus'dſt 1; ; Fac 
439 3, 31, 3I, 67 & 31, quratem deerant. | i" (quoc 
IST | 75 Tgs 83, $1 adcogu Jam Cabuny ſecundum habenms qualis pereha- qua 


rar':; Quem- componant, 3, 7, x3, 19, 31,67 , teri 
Er Quadratus unde oritur, dt Quadratus numeri 7611 x 298 163 x19 I91x439 t 
autem hic cum 'ante invenio ( in.) connpatnny, vereaum comtactent talem; qui 
non et hic ad illum primus. - WO 


Si autem-ex reliquis. Q. 2, 4, 3, 5, 37), 67, qui: line non ingredinntur com hoſce 
'  politionem henat 


(pTV. [PARTES ALIQUOTA) 

[> em, rertius formari_poſſer talis ; hic etiam cum ſe-/ | 2 |, 
p þþ compolitus ( ad quem Primus eſt) quartum confi- br 3T 
7 id fieri non poteſt. Quia nullus Primoram ad- + : _ 

- cum ter OCCUrTIt, prater 7 & 31. Nec poteſt uter- 37 |3, 2,67 
F jorum cer fumi, quin {mul affumatur 3, qui non tr 67| 3, 7, 7, 31 


por we retento I9 ( quod jam ſuppoſuimus,) non alius inde habebitur Cu- 
ig defideratus, PIXTer Jam expolitos. 

| us 1taque jam numerum I9, adeoque Q. 7, IT, 163, ubi reperitur. Ex 
mus num EX refiduis talis haber1 pollit cubus. T1 autem ſunt qui fequuntur. 


ah 7, 303” 29/13,67 673,737,371 439] 3,31;31,67 
BW ii 5l3r 3713767 r9117,13,13,31 

| © ; Hic autem ter comparet. 67, nec pluries; nimirum 29 | 13,67 

'  Witzs, 37,439- Qui :taque ſumend: ſunt amnes, vel 37 | 3, 7, 67 
gunes rejiciendL. | : 439 | 3, 3T, 31, 67 
* (amque his comparet 3 bis ; adeoque alſumendus erit ter- 67 | 3, 7, 7, 31 

on. Wos Q 67. ; IOT | 7, 13:12, 31 

ul $& 13 comparet ſemel ; cu fecundus adhiberi poſſet _ 4, 31 _— 
«Q3; cd tum tertius non haberetur abſque quarto ex 5x5 | 3 


(191. Mifo autem Q. 3. habebirur x3 bis, ex Q. rg. | ot { : me; 
tum habebitur 3x quater. Qui 1taque bis porro fumendus erit ex 'Q. 4. 


We T2 


6 Qs | : / Ty 
fer item 7 quater ; qui tamen non porro bis habebitur qua habeatur ſexies; 
tne quidem ſemel, cum non fit alſumendus Q. 2, ur qui continetar 1m jam af- 


- -+.7 TITRE retento ''67, non Cubus, ſed: Galtem Cub! ſepwplus. 
|-&yotamus ergo numerum 67, adeoque Q. 29,37, 439, ubi reperitur. Adeo- 
ge jy [1 ſuperſunc, | | | 


a  413x  3l83 $138, 673% 31 "19017, 134006138 


7,” Ex his, ſeponendus erit Q. 67; eo quod 3 non-mif1 ſemel occurrat;:&: con- 

ſquenter ( propter 7 xn non _nifi bis comparentem )) Q.'2, & 1917 Et: an Teſt: 

ks{Q. 3, 4, 5.)-numerus 13 non nifi ſemel occurrit, & 31 bis. * Adeoque non 

Inc expectandus eff alius ejuſmodi Cubus. Z Kit 
Cancludimus ergo ( probe confideratis omnibus, ) quod .( intra limites expoſitz 

Mile ): duos habemus ( nec plures )- Quadratos quales requiruntur; 'nempe, in 

thy Aggregarum Diviſorum4it numerus Cubus. fi fr 

Quoram alter eſt, Quadratus! numeri 4x5x7xITx37 4|3T: 
1611163 x 191 x 263 x 4.39 x 499. Cujus Diviforum aggre- 5 | 31 
md Cubus numert 3x3x7JxJxJxI3xXI9X3Ix31 7 | 3, 19 

riog. 1/1 IT:| 7,19 .: 
Aer eſt, Quadratus numeri 7x 11x 29x 163x191*439. 37 |'3, 7, 67 

(ys Diviſorum aggregatum eſt Cubus numer! 3*x7x13. 67'|:3,7,0), 31 

Hmyx 31x67. AE 1.» IG3 [35/7 I9, 67 
$-<cui operz pretium' videbitur plures exquirere; am- 'I9T | 7, 13, 13; 3L 
flanda erit Tabella ad plures numeros primos, aut: plu- 263 | 7, 7; 13,109 
tQuadraticas poteſtates. horum primorum. 439 | 3, 31, 31, 67 
Face quidem oo, rem ut magis {tupendam exhibere, 499 | 3, 7, 109, 199 
(quod & alii forte forent fatturi, )- {i (celata methodo 

Mz huc , pervenerim ) eas tantum multiplicationes pere- z | 3,19 - 

S has: hic indicantur; atque, 4n numeris llis fat va- 1x | 7, 19: 

lis, exhibuerim duos illos Quadratos, una cum Cubis 29 | 13, 67: 

mde emergentibus: affirmando interim, quod ( intra limi- | 163 | 3, 7, 19,67 

ts expolitos ) non alius haberi .poſlet Quadratus ( przter 191 | 7, 13,13, 31 

- = magnos) qui partibus ſuis Aliquotis additus con- 439 | 3, 31, 31; 67 | 

t Cubum. | 


aut 


s AGE av 4 : | K Fre 
Aut. etiam, fi ( his- expoſitis ):ſolennner provocarim, omnes in Galliz 1,y MW hos m 
maticos ( & nomimatim Fermatium, Fienichumgque,) Tertium ( inira has. . x4 
invenire. { 5 | £ 
ag) Tom hoc Leftori attonizum factendo magis conduceret, quam edocend Q 
lim aurem ego (in <3 _ in "pros cmitro ) Leetori patctacere, quiby . Fe : 
F | ibus peryenerim ( poſiitque, 41 placeat, apſe pervenure) ad ea quz a. 14 
pred commodum magis afteftans, quam oſtentationem, adunry "Jan 
-\ Arque hic'patiter monere liceat. (prout ad przcedentem quzſtionem guy «M gun 
eadem methodo procedendum efle, 11 ( en Cubo ) peteretur ut Diviſorum Aps; MW 121) 
-gatum fir Cubi triplum, aut alias mu tiplum, vel ſub-multiplum, (falken”, WM oc 
caſu res non eſt impoſlibilis;) Cujus ret quzdam ſpecimina ( mn operis 2 hay wh 
inſinuavi; pluraque licuit infinuatfe, fi opus effet. Go 
Sed cavendum eſt ne exigatur Cubi Duplum, Quadruplum, Sextuplum aur ws + 
multjplum per numerum Parem. 'Quippe hoc: umpoſlibile foret, vin 
Cum enim quzlibet cujuſvis numer: prim1 poteſtas Quadratica ( five fit 6 _ 
quadratum primum, ſecunduns, tertium, aliudve ſubſequens Quadratum) Diyin WW tin - 
res habeat tum 2, tum ejufdem prin gradus omnes eouſque ( yerhi gratia, offif8 wore 
diviſores habebit x, a, a a, 4, 4, 45, a*:') ſintque hi (excluſo 1) in quague po Wl fear 


teſtate quadratica numero- pares, (.& horum quilibet vel par vel impar, prout 
ile numerus: primus 4; ninurum pares omnes {1 a fit 2, fed impares omnes 6, 
fit impar.;) & , conſequenter,, aggregatum ommum_ excluſo x, numerus Py 
(quippe, rum imparium mumerus par, fimu] additz, conficient Parem; tum 
rium item: ) fi huic aggregato 'accedat item 1.3 fiat omnitum diviſorum 

tum numerus impar,:( nam numerus Par, uno auctus, 'tiet impar;) qui izaque non 
poteſt eſſe ullius Cubi (1n integris) Duplus, Quadruplus, alialve multiplus per 
numerut /parem. Big 

-. Idemque fimiliter valebir de poteſtatibus quadraticis numeri compoſiti, Qug. 
niam ( ut ſupra traditum eſt) Aggregatum diviſorum numeri Compoſiti, cox: 
ponitur-ex {numerorum componentium Aggregatis diviſorum inter fe continue 
ductis. - Quz quidem - Aggregata, pro f{ingulis componentzum, cum fint (ut j 
oſtenſum elt) numeri Impares; erit etiam, factum ex his fic- continue duty, 
numerus Impar. Nam impar in imparem duCtus ( & fic continue ) ſemper pro. 
ducit Impparem : Adeoque non duplum, «riplum, aliumye multiplum per nane- 
rum parem, ullius numert integri ; nedum integri Cub. 

In prxcedente-Queſtione, de poteltate Cubica quz diviforum  aggregatum-ha- 
beat mamerum:Quadratum 3 (/aut expoſitum quadrati multuplum, ) hoc non vale 
bic, Tlic enim Aggregatum- allud poteſt effe nunc Par nunc; Impaz numerus 
Sed cum hac diverlitate. $1 a (ille Primus numerus) fit 2 ; ne gradus 
omnes erunt numeri Pares;  adeoque & eorum. aggregatum, numerus parz-qui 
fi addatur :x;'fier omnium aggregatum numerus- unpar. ; Sed fi -2 {ir3; (alwfre 
numerus impar, ) & cubus inde ortus fit--primis, tertius, (quintus, (aluſveloco 
impart, ) dimenſionum numerum habens 3, 9,25, (aliumve numerum imparem;) 
numerus diviſorum, exctuſo x, erit 1impar.; adeoque aflumpto 1, fiet par. ; vin s 
ſit impar; '&; cubus. inde orgs. fit ſecundus, _ ſextus , aluuſve loca, path 
( dimenſionum numerum habens 6, 12, 18, aliumve parem; adeoque tam ,quir 
dratus'fit quam Cubus;.) diviforum numerus,: excluſo. x, ;erit /par ; corumque 33: 
gregarum nem -mumerus Par.;” adeoque, afſumpto 1, :fiet impar, | 

rt confonanter judicandum erit, de compolito ex hujuſmodi Aggregatis. ; Nan, 
ſi-omnia. _— componentia {int numer: ; impares; etiam quod ex his, contt- 


fS 


225 EE FERRE 


nue mulriplicatis: comporitur-'critnumerus impar:: {Sin inum aliquod, ex. cot A 

ponemibus aggregatis fit numerus par; ctiam-compoſitum '&x- his continue /mub I Bn: 

tplicatis erit numerus pare: 14th | | i; app 

nS. Ad ſubtiliorem hujus ret determinationem, . non deſcendo; _Poterir,.cui id u-» WW tm 
bitum eſt; ykerms promovere: - hi tort Tree £ 2 War 

III. 'Tertia quzitio quam ego his dnobus addid!, non novam 1n {: contine& WI nes 

difficultatem. © Sed explorando: inſerviret, num Fermazius ſuarum Queltionum P 

myſterium perfette [1ntellexerirt; an 'forte in eas cafu inciderit. Quippe, 11 © I kn 


ipſe pertecte 1ntellexerit ; necefle eft ut! hanc magna facilitate folvat. Quan & |} 
men rem, ex- Epilt. 37, videtur non tam facilem invenitſe. Adeoque quam ule 
ſolutionem invenerit, celare maluit quam nobis indicare. Neque uſquam nobs 
indicat, num fſuas 1pſe quzſtiones has ſolyere noverit. Fre 


Cap. IV. ParTEs ALiouorE 529 


H '  freniciius quidem, tum hanc , tum 1llas ſolvebat. Sed nuſquam indicat qui- 
BS jus mechodis 1d pertecerit. Quod facit ut putem, ſuas noſtris methodis non 
MW fuille pre{tantiores. 
'  Queſtio Ulla fic ſe habuit; Zovenire duos numeras dratos, qui adaiti ſuis 
pts Aliquotts eandem conficiant ſummam; (ſeu, qui Diviſorum ſuorum Ag- 
; ta habcant 1nter fe zqualia:) Zxemphi gratia, 16 + 8+4+2+1=35 
= =25+5 +1 {rvenantur tales ali duo. | 
27 hn ER eſt (ex -w_ traditis) Expoſitorum 16, & 25, multi- 
un per quadratum quemy1s qui fit ad eorum utrumvis primu uta per 
In pf ) imperatum prxſtare, Nam multiplum infive ; I, * om rode D 
vidorum _— talis quadrati, erit aggregatum diviſorum utriuſyis horum (16 
' & 25) multiplicati per lum quadratum. Exempli gratia; Quoniam o+3+r 
' =13; ergo 31 x13 =403z elt aggregatum diviſorum, tum quadrati 16 x 9=I44, 
' tum quadrat! 25 x 9 =225, | 
Sin velimus alios quam expoſitorum 16 & 25 zquimultiplos: Id fiat adhibita 
- precedents Quadratorum 'Tabella. In qua, quoniam, przter expolitos numero- 
jum 4 & 5 quadratos, non ali occurrunt quadrati lumplices, zqualia diviforum 
| zporepara habenres : {ic componend! erunt duo plureſye quadrati, ut zqualia pro- 
| Gant aggregara daviforum. Ur puta, Quadrati numerorum 


29 x 67 


*F 
Fe 37. 2XZXFXZ") Z3X7X7X13x31I x67 
ny i xX7xI3x67 x 127 
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Qu omnes ortuntur ex compoſitione Quadratorum ex numeris Primis cente- 
| rio minoribus; adhibitis numer! 2 Quadratis ſecundo & tertio. 

{ Pura autem hujuſmod: Quadratorum paria, intra expoſitos lumites, non repe- 
| rencur; nll multiplicando utrumque quadratum, in aliquo Par! ante poſitorum, 
px quadratum aliquem qui fit eorum utrique primus: Hoc autem pro arbitrio 
ter poreſt mods innumeris. Puta, quia Quadrata numerorum 4. & 5, taliter ſe 
bent; calicer item ſe habebunt quadrata numerorum 3 x 4=12, & 3x5=1x. 
Jem numerorum 3 x 4x 11=132 & 3x5xII=165. Et fſmiliter nulle modis. 
| &d ampliaus lummbus, ad altos numeros primos, aliaſque primorum horum 
plates quadraticas, plura hujuſmodi paria ( etiam abſque admifſo communi 
| mluplicatore ) haberi poſſunt 1nnumera. : 

| Simil; merhodo, Terni, Quatern1, . plureſve Quadrati tales haber! _ 
aulia diviſorum aggregata habentes. Et quidem, inter jam expoſitos, habentur 
Tem. Non quidem finguli ſingulis prim1; fed ita ut nullus fit communis di- 
ner qui omnes diyidat. | 
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Atque, ampliatis limitibus, plures haberi poſſunt quadrati, ( magna copia, } qui 
Bnaum, Tani nan A ran aut pluries aun. zqualia Diviſorum habeant 
dperevata. c__ quulibet experimento comperiat, qui (ne ultra vagetur) to- 
Wn lam Quadratorum tabellam ( ad numeros primos Quingenario nunores ſe 

| WJ fietdencem ) {edulo perpendat, ut ego eam ejus partem examinay1 quz ad Pri- 

* WS Centenario minores extenditur. 7 : 

WY lures hujuſmodi Quzſtiones non libet hic expendere. Qui id volet, cju- 

* I @ naturz plucimas eadem methodo poterit expedire. 
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SECTIONIBUS 
ANGULARIBUS - 
Tractatus. 


A, 


CAPE: 
De Duphcatione &y Biſeftione Arcus vel Anguli, 


Irculi Radius vocetur R ; Diameter' 2 R'; Subtenſa arcus {impli A 
( vel E ):'Dupli,B; Tripli, C ; Quadrupli, D uintuph, F ; & fic 
deinceps. Nonnunquam tamen eiſdem nominibus vocentur Arcus 
| ipſ1 quorum Subtenſz ſunt A, E, &c. Sed idea cautione fiet, ut non 
{inde metus Erroris.: | 
a Ubi Arcus Subtenſa yocatur A, eſto Sinus Verſus V: 
| (ahi Subtenſa E, Sinus Verſus U. ) Qui ductus in Reſiduum 
Dunetri (2R — V' exhuberzR V — V q, quadratum Sinus 
Ret, ( Urquz eſt Media proportionalis inter Segmenta Dia- 
het quibus tGſtie; per 13 EI. 6. ) Hoc eſt ( Q : ZB:)Qua- 
tium- Sinus -recti, vel Semi-ſubtenſa Dupli arcus, + 1d eſt , 
RV=Vq= Q:3B: :=4 iBq. 
4 St huic addatur V q ( quadratum Sinus Verſt ) fitzRV. 
(=Bq+Vq) =Aq. (Et, part ratione 2RU=Eq.) Hoe eſt, 
& Subrenja _— cf# media proportionalis inter Diametrum & Jon nm Per- 


ſ, tem; propter 2RV= Ag; Ergo (dividendo utrinque per 2R) £4 


=), ft ( ſumptis quadetais?) $=vg, Quod Ta ex "A q, relinquit 


E 
ram finus Redhi, ELTON (Et finer, 2 =; ws 


4; & Eq—-9=Qc4B. ) Hoe eſt, ; 


6.8 a quadrato Subtenſ# anferatar, ejuſdem Biguadratum pet uidratunn 
bienerri oi ſum; Fran] eft, Quadratum /{ ay Ret. yr er radix 


She one eſt /i mus i ſe. Fujuſque aupla, eſt pet Duph arcus. ''s, fub- 
ltyſa arcus meatra Pratt mter KLE Sinum erſunn. 


7ltem; Quia aq— 11 r ==} Bq: Ergo (ujus quadruptum) 4Aq— = =Bq- 


E = 
K7:48q—299 =p (Et, ſinuliter, VigEq—SD:=B) Hoc eſt; 
"EX 3 8. 5 


ct 
ſy 


UMI 


T3+ 


DE SEcT1loONIBU s Cap. I 
8. Sia guadrup guadratum euſdem 
| arcus * Hijnt 
que latus quadraticum eft oſs fubten 
9. Eſt amcta /: 4Aq—Tpc * (=B)= 
| KB; a4 
—Aq: =p == Hoc elt, 
10. RefFangulum ſubtenſarum Arcus, ejuſque Refidut ad Semi-circuit | 
Exceſſus ſupra poco, ri per Radium atviſum ; 4quale eff fabtenſe {ar 4 
phe arcus. | key - | i 
rx. Quia © =B; ergo AE=RB=2Rx{B. Ev, R.A::E.B, Cunys 


AE contineant angulum re&tum, ( utpote angulum in ſemicirculo ) Ergy 
12. In Triangulo reftangulo, Ref engulane Crurum ; nnd —_ - 
Fum, aquatur RetFangulo Hypotenuſe, retteque in cam Perpendicularis ah oy. 

gulo reffs demiſſe. Et. | 3 3 
3. Ut Radius ad Subtenſam arcus; fic ſubtenſa Differentie ejuſdem ; ſems. 
circuitu, ef ad /abten am arcus Duph. | 
14. Quia B fubten! = arcus, indifferenter ſubtendit duos arcus qui fimul 
complent integram circumterentiam : Ergo utriuſyis ſenuſlis haberi poteſt pro 
Simplo arcu cuyus ille eſt Duplus. Ergo necelle eſt ut hxc Aquatio duxs ha. 
beat ( affirmativas) Radices. Quarum _— vocabimus A, minorem E, Adeg, 
que y/: 4 Aq— A429; =B=y" 4Eq— =1J Hoc elſt, 
R Ks; | 
Is. Arcus quilibet, reſidunuſque ad Semicircumferentiam, (/ed & cjuldem ex.) 
ceſſus ſupra nga Ag m © atervis una _plaribuſuc ſemicircumfrrentis 
am} eandem poſtulant ſubtenſam arcus duph. Quippe in omuibus hiſce @, 
ſibus, ſubtenſa arcus Simpl: erit vel A, vel E. 


: A E I 
16 yon Via ED=V4l— po: Adeoque 4 Aq= 


E | | 
23 (=Bq)=4Eq—q2: Et4AqRq—Aqq(=BqRg=4bqlq 
bes Po Ergo ( tranſponendo ) 4AqRq—4EqRq=Aqgotqe Et 


: Aqq—E 
( dividendo per Aq —E qurrinque) 4Rq=( ot —AqtEatic 


ct, | | FP. 
I7. Quadratum Diametri, =_ et aifferentie Biquadratorum ſubtenſavn 
z 


duorum arcunm gui ſimul tom emicircumferentiam, diviſe per differentinn 
Ruadratorum == oa. Zdemque < eft Summa ob earunden 
Subtenſarum. Hoc elit ( quoniam AE, continent angulum refum, ) 

 18.../n Triangulo RetFangul, quadratum- Hypotenuſe (49) nf ® 

aratis Laterum continentium refFum oa g+E q) /mmul ſampiis. 
| Ig. Vel fic; '/per. notum Lemma Prolemzi ( $/ quadayy 
II lum Circulo mſcribatur ; RetFangulum Diagonalium, equatut 
duobus ſimul retFangulis oppoſitorum Laterum:) yk go B 
eſt communis ſubtenſa duorum ſegmentorum, quz fimul con- 
plent integram circumferentiam; quorum itaque fenuſſes can- 
plent ſemi-circumferentiam: $1 circulo inſcribatur Quadrat- 
gulum cujus oppoſita Latera fint A, A; & E, E: Diagonal 
erunt Diametri, 2 R, 2R. Et, conſequenter, 4 Rq=Aq+E$ 

| ut prius. 

20. Ergo; Datis Radio (R) & ſubtenſa Arcus ( A vel E) habetur ſubtes 
arcus Dupli, (B.) Que elt Duphcatio Arcus vel Anguli, Nam, datis R, , 
habetur E=y/: 4Rq—Aq. (Vel, Datis R, E, habetur A=y: 4Rq—-Eq) 


Cognitiſhue R; A, E, habetur B =2E, pers 9. 
21. Datis Radio R, oy B ſubtenſa Dupli arcus ; habetur inde ſubtenſa y 


? 


wil ANGULARIBU:S. 


CAndE Quelf Areus Anguive Hjettin Nan, per $ 14. V 4Aq—52: 


E qq 
ky Bron: 459 pg Adeoque 4Rq Aq—Aqg(=RqBq)=4RqEq 


' Hujuſque _—_—_ Radices 2Rq iy; 02 —RqBq: =2Rq 
nel Rg Ch Bq: = vel E 4 Quorum Radiges ln is A, vel Ek 
nc facilis ie, ro /FXUCY ; Reſolditionem &qua- 
Hog Biquadraticguns, ſeu ker 4 FS 2 
jo cuſus ra poteſias ef ?ativa. ( In 
| uo fo qul liar ordinando, —_ 
olute og ponere folet Affirmativam, & 

ok; reliquaſque.,ad oppoſitam we ge partem. ) *| 
ha RqB =4R q89—Ag0; md ( polito. ÞP= 

ikq Pa= Roflat 14, Nam , dividendo © 2R 
AA 1>fo prin q fo" 


perco<ficlemen termin1 ' medi , fit 
"fl ft a rack 2 Bleu f WEL 


ae _ 


_ FR 


erpendicularis ſtatvatur ſuper dia- 

radicem quadraticam co-ctticientis, ) x Y obs per ejus verticem, dia- 
pals (11 Xuntio non fit Impoſfibilis) Ges circulum, vel faltem 

uo ſections ſeu _tafys punto, reftz ad diametrt extrema dutz, ſunt 
Fl dices hujus ( ambiguz ) zquationis Biquadratice : vel, ſi libet hanc 
- + ammernOs Quadraticam Tadicis Planz ; latera quadratica planarum ra- 


__ tions quadratice. - 
n " ve hc conſtruftio eadem cum n Reſolutione hujus Problematis ; Zu 7 ri- 


anghulo, datis — m_ n cam Perpenaiculari ab angulo 
e 


wh demiſſa ; invenre Latera: &, 11 1d porro exigatur, Anguios, & Hy- 
=== Are bs ens ery” eu PR. © 
V 


8 | a 


B ( utad $22 :) Radio R deſcribatur circulus, cut 
inhatur chorda B, _ per hujus punctum medium ad angulos rectos ; ( quz 
gm eritque circuli diameter © ) & ab hujus utroque extremo, "2d u- 
wi extrerum rpſius' B, ducantur. A, E ;. ut prius.. "eas + hec conſ{truftio 
tlor, propter incertitudinem prxctl1 pun&i conraCtus, aur ſeftionis, | 

= tangitur-aut oblique ſecatur curva. | | 
pore dlderer at pariter exhibeam Conftruionem Equationis Bi- 
adraticz ex radice Plana ) cujus fuprema poteſtas ſit Affirma- 
pe (6 ea 2 fick ic Digreſfio, ut & omnia quz mg uſque ad F 35.) Sic 
k fro —— —=VqEq= Rag Vane Quarum 
ies (afficmativz ) ſunt Aq&Pq:( adeoque V q, V qEq, & conſequenter 
nt quantitates cognitz. ) Ergo( per tranſpoſitionem jo- Paq =VqaAq 
ſeq: Er ( dividendo per Aq+Pg) erit Aq—Pa(=ppn= =Vq. 
Waig—Vq LEP &Pg+Vq=Aq Ex ( mujuplicando) Aqqg—Vqagq 

E I=Pag+ qpq=Vqtq 


".* 


: Aq—Vq=zP Aq=Pq+Vq 

, vial L Ag ; _xÞq 

MW. 449—Vaag=AgPg == PaqctVaPg=Vqry 

: s Aquatio9 igitur propoita FE: diviſis ommbus per Vq) Tipe redit 

$ 1 A = - P H —_—_—— | 

CEE1= 5, nne= — + he, oe F= 
liPg Pe P. "Aq Pq 

=Eq= P41+-y.2. q po Radices ( affirmative ) ſunt Tv. 

) lens, /:Eq+4V 4:+4V =; & /:Eq+3Vq:— V => Quedu- 


fin ( magnitudinem notam "Hons Aq,P -ieetfs VV: 8 V q: 
Tlgq=Aq; Et V:Eqt3Vq:—3Vq= bg Et, conſequenter , A eſt 
| proportionalis inter V & y: Eq +3 Va: +3 Et D, media proportiona- 
; vincr Y, &y/:Eq+3Vq:—zV. Ergo, 

27. Aqua- 
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27. uatione propoſita 3 in harum utravis forma, A Fi | 
hed dn qPq :' terminus abfotutus ('V qEq) per — 4 je | 


—_— & 1u um 'conji1 75mg ary. | tur, SR 
us Per 5 & fig ad poi ſecundus. Diameter Ez n down, pd 


ab ca perpendicular! (E) induo KI ; que ſunt affirmatiyz ) ha - 


rum Aquationum. Nimirum U==-=, & YV + U=: = | | j 
28. Vel ( omiſla deſcriptione Gund cicult Ja onion —_ 7 
a per centrum primi, que circumferentiam <jus ſecabit Le Ns pk aÞ 


proptorem ſcdtionem. eſt U=p; ad remotiorem, v+u=Y, 


It 
ur 
20. Hz due Radices inter ie multiplicatz , =quabunt abſolutum tein J 
hu 


Aqte -q. Et dudtz in V, fiunt Ag, Pq. Vel fic ; P oft media propor 


mlkinay 40; & A, interV, & V +U. Vl fic; P lt media proportion 


Is imer EU =P; '& ( propter Aq=Pq+tFVg$25,) A eſtHypotetuſs W 


in Triangulo —— ad cruraP, V. Eſtque hac methodus non contemnenda 
po ——nmrkerggrn atice ex radice Plana, Cujus ſngr en tornius 
non es Rio Geometrica, ſatis patet ex Figuris appoſiis. la 
+ uibus tamen aCirculi bg plurimum ) Demonſtrations potuus ln{crean gan iu be. 
nſtrutioni neceflarn. ' , © 


39, Porro. Eſt (per $ a5 }Eq=—+ V+ Pg=Ug+Ps Et Aq=PaFl 


_ A & E ſunt Crura trianguli x ali, cujus Hypotenula fitV.+U. 
{egmenta dirimit P in cam F (cular. ypotemula fit V + 1, JW 


31. Ab cadem ergo conſtrudtione, bow Geometricam Conſtfiunn 
Problematis ; 7» yn. rettangulo, datts crurum altero £6 hpam £ q 
mento rematiore invenzre religuum ſegmentum U. Et porrs ED 
=— V+DU, & perpenai At =o P, & crus TOOTTUns vy zot 

7m 


32. Habemus inde etiam hanc analogam; V. P::A{=V: Parvas JE 
Er, V. A::P(=y: Ag Ve: ).E q ſic; Vq.Pqs: Md 
Vq.Aq::Aq—Vq.Eq. 


VT.. 33- Fego: Sift Vindin cel ; Exit £ A fam, p = 

3,1 { gens, & 1 o ( in contraria po! cxone )ab 
extremo tangentis ad diametrum produftam.' Si fiatA ms 
dius ; tum. erit P finps: retus & E tangens <juidem arcus 
& V- ſinus complemenyi, fey differentia 1n 7 railt Of 
num verſum. Hine ergo, 


34- Datis tangente E, oy /iny 07H omiplementi V ; ' babetur f ws reftus Þ, FP ea 
dins A. Sed 4+; &quz inde huc ufque habentar, ſint Digreltio, [007th (od 
35" 


#84: ; 4 


| Gap.II. ANGULARIBU s. 


+25. $i in Semicirculo diamerri 2 R, inferibatur ſub- 
2 Dupli arcus B: Perpendicularis ab hujus medio 
a4o,” dirimet  arcum ſemicireyli in duo ſegmenta 
-vjus {ubrenſe fint A, E,) quorum utrumyss eſt arcus 
Simplos cujus Duplo ſubtendit B. - Hoc, quantum ad E 
manifeſtum eſt _ ex 4 EL 1. & 28 EL 3: & quantum ad 
x, ex (15 hujus.” + | 7 4 | 
26. Sed & ( cadem ratione)) Arcus 8 ( differentia arcoum A, E,) & B ( duplus 
atriuſvis ) habebunt, fi duplentur, eandem ſubtenſam dupli arcus. Hoc eſt 


=Y 


Duphes duphi ( utriuſvis arcuum rs ſemicircumferentiam) > duphus 


arcus quo differunt, eandem habebunt ſubtenſam. 
47. $i arcus Duplandus, fit totius peripheriz Triens, ſub- 
wn Dupli eſt zqualis ſubtenſz Sunpli arcus. Nam, eadem 


0 WY fubcenſa quz cx una parte ſubtendic un! trienti, ſubtendit ex 

bo ' thera parte duobus. Hoe eſt, per 7, 4Aq— = (=Bq) by Req 

th. Ir ; ' * -— 
tur =hq.. Adcoque (per tranſpoſinonem) 3 Aq= =_q 2 


Rq 
mrs Hoc et, INST TT. i. 5G 
18 Quadratum ſubtenſ# Trientts t0finh's Circumferentic, ( ſen quadratum lateris 

 pecipu Trianguli zquilateri,) £quatur Triple quadrati Radij. on. 

- yp, Porro; cum .cadem fir ſubtenſa. dupli,.rrientis, & dupli ſextantis, ( nam 
' Tens & Sextans complent Semifſem totius circumferentiz; 5+ 3=7: Y Quadra- 
un fubtenſze {extantis (E q)) elf differentia quadratorum-ſubreniz rientis { A q,) 
& (Diametri, feu')-ſubtenſz ſenucircumferentiz. Hoc eſt, 4Rq—Aq=Eq. 


n 8 wet ( per $ przced.) 4Rq—3Rqz=Rq=Eq Et E=R: © Hoc eh; 
no. WY | (0. Suren;ſa' Sextantis (eu. larus 1nicripu Hexagong zquilateri-) eff: equals 
IN | 3 1 


= _ - —— 
la | | : X : x ; X \- 4 A 
lu Wh De 7 riphcatione er Triſedtione eArcus vel Anguli. 


YI circulo infcribatur Quadrilaterum, cujus tria” la- 
"A tera fint A, A, A, (ſubtenſz Simpl arcus,)'& x IX. 

"DF tum C ( fubtenſa Tripli, ) Diagonales erunt B, B; 7 
oo Duplorum. Ut patet. Sed patet etiam, quod (hoe F 


a) zrcus A, minor eſt quam Triens totius circumfe- 


i : 

/*: WF > Camque ReQangulum diagonalium fit zquale, duobus 

Pp apuly oppoſitorum laterum ; erit B qz=AqFAC. 
ye Bg—Ag=AC. Brit 2tI=c=2-A 


A A 


? 


+ Yuadratum ſubtenſe Duph arcus; equale eft quadrato ſubtenſes Simph ar- 
* W® (awmoris rriente _—_ AMS, & reetangulo ſubtenſarum Siwph; & 


Ink arcus. * Adeoque 


14 WH, + Waararum ſubtenſe Duph arcus, dempto quaatato ſubtenſe Simph arcus 
_y (rene mmnoris.) £quarur waar ſubtenſarum Triph & Simph arcus. Et, 


Wlequenter, | 
ſ. $ quadratum ſubtenſe Duph arcus, dempto quadrato ſubtenſe arcus Sim- 
h; buidatur per ſubtcnſam Sono arcus: prodibit ſubtenſa arcus Triph. 


'® i (per $2) >L\E=9=C: & B+A in B—A, zquaturBq—Ag, 


| W\vod muttiplicando patebir. ) Ergo A.B+A: :B—A.C. Hoe eſt, 
| | Yyy 7. Ut 
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De S'scTioNa1Bus Cap, 
ubtenſa Simph arcus ( triente minis) ad ſunmam ſubt 
ph T- &D ; /$- 4 ef exceſs ſubtenſee Duph ſupra ſubienſam rg pry: don 
fam Tript- | 
8. Ttem ;- Quia (per $7 Cap. preced.) "PA =4Aq—J2L Exp B4ug 


A Bq— 
(=AC) =3A q” Re” Et propterea 


eſt, 
Trivlum ſubteuſ;c arcus ( triente mineris) dempto ejuſdem Cl 
FR onady we: ſhine wo ſubtenſe arcus Triph. TT gs 
Io. Sed cum cadem ſubctenſa C, ſubtendit etiam alter; legmento ejuſdem & 


culi, ſubtenſam trientts Mw ſegmeni Yocenms E. Erir _ 3A — __ 


PER” (PE a=} $44 


I. Et quoniam.tresparcus A, A, A; & ow TY E, E; complent to 
coma, (ur Ns ) ergo, 'A {emel, & E ſemel, complent ro, y., 
_ 'Er” propterea, 

2. Arcus It. zente wircwnferentte mor, & refhnne, hd Frientem, (A & £) 
Pe: habent ebrenjain Triph areas. 


x +Q Ec 
x3. Quoniam (ut/jam oftenſum et} gh BEngn BE, Adeog 3g 
—Aczz3RqE—Ec: Er ( rranſponendo ) 3Rqa—zRqE=Ac 


3Rqa TE) Lb 


Ergo ( dividendo-per A— -E utringue ). 3Rq(= AZF 


=AqÞ+AE#E q © Quo patebit, dividendo+ Ac —E< per AB; Do 
tiplicando A—E per Aq+FAE+Eq. | 
Sed ( per F 37, 38, Cap przced. ) 3Rq eſt quadratum ſubtenſe Trients; 
hs Biloedh x2 babes ſammz arcuum A & E. Ergo 
IF. "9. p-rkt Trientis (ſeu triplum quadrati Radii) equatur fue: 
—_ Fe & ph duorum arcuum irigxzem complentium, oy earum Reltannh. 
to T pro ſubtenſa trientis circumlerentiz,) Tq(=3Rq) =Aq 


16 Sed angus quem AE continevt I a ba 
bus barn elt angulus pron unm 120. LP per$rT 
17. In triangulo reftihneo, cujus augulus anus oft grad. 120 ; | adam 
ors hujus anguli, « hep, atis. crurum contimentium, cortmoic qo 
pe © tale crinnguluy bacur Circ baſs bujs pr ps 


EP - yp as. kv NIN FLAX 
x 1 ; circulo ij tur daterum,, try hb. 
Xx. tera lint A, HA iniripath A quartum RE Vaags 
NI £ num (per ho et 7 \ubtenſa-;wrients) 
)' +49(=ZA+ EE 
-AE HS ns conſequenter = 
: Adeoqute-Z.& AB 


f eeato i arcunum A,E trientem om 
+ er tur tertius" atrivis\eormum a F: 4 
Zenſa” aggregatt ommum horum "iu, " efuati 
Ys. Mew duorum. Hoc eſt, Z = A +E. - | 
20. Sed 'eadem fubtenſa''Z, ſubtendit: ex una parte trienti auto arcu ſy 7 
ex* alters parte trienti audto arcu E; (ut fxxy :) Hoc eſt, arcut qui tanto A 
dit trientem ( aut 2 duobus rrientibus d Cit.) quanto arcys A vel E 
triente. ' | Ergo, 
21. Apgregatum ſubitviiouti duorum arcuum', 'qni ſimul complent 


ans: <equaiur 5; ſubtenſee allerius, arcus gui tanto excedit triemen 


( [eu deficit a duabrs trientibus ) wanto ntervis corume a triente defictt. 
&-*5-1.4.A-oo 
« 22. Iden 


_—— ©. » wa 


SEES FEES TERMS, = Sx PT  ID= oo eee. 


-—— 
_ 
A. 


EEE, S=,- 


| | Gp.ll. ANGuLARIB YU s. 


Is 1dem ſimiliter concludacur, fi infcrihatur Quadritate. 
"im cujus oppolita latera fint A, T\, & E, T, & diagonales T, 


_ 
b 


7 Quippe run TA+TE=TZ; adeoque A+E==27, 
; Prius. | | & 3b FIG 
\g wo $; utervis. arcuum quibus Z ſubtendit ( triente major, 
{minor duobus trientibus ) tripletur”; {ubtenſa trip] 8h 
loc MF © eadem ft cum ſubtenſa tripli A vel E.. Nam triplumar- 
us trien:e wajoris, Xquatur tribus, trentibus ( ſeu tot] cir- 
anferentiz ) & triplo exceſſus ſupra'trientem.  ( Quppe fi 
1+ A tripletur, tiet 1 + F A, ) Et quoniam, cum totam circuivimus circumfe- 
am, co devenumus unde priaium orfi ſumus ; totam hoc ( quantum ad hanc 
xn) cancundem eft ac nihil ; totaque acquirenda diſtantia eſt triplus ille exceſſus : 
:C WW tant preciſe quanta foret fi excefſus ſolummods ter ſinnerecur. . 
24. Verb! gratia : St Arcus cut ſubtendit Ke | 
7, ht 845 ( puta, triens auctus arcu E, ) cul, 
{modus addatur pſi zxqualis £70: agere- 
im horum-2y © 7 0 eſt arcus &xpoliti Du- 
-hujuſque {ibtenſa B, feu 89: ( que eft 
«an {ubtenta differentiz arcuum A, E. ) Sin 
ks duobus addatur tertivs utrivis #qualis 
tom ſt £4360 y« Triplus expoſiti &©: 
ibrenta bujus Tripli ( hoc eſt, recta 2 
po” ad finem _ tripli arcus dudcta ) eſt 
k=C; cadem 1pfa quz ſubrendit triplo E. 


=P 


B Wy :5. {dem {1militer proveniret, fi {umere- 
Roe urarcus iriplandus 89g © ( hoc cl, triens 
c whs.arcu A ) cui fimiliter ſubrendit Z, 
ne 


Jn, ſumpto fecundo hue zquali, fx y 80; 
gregatus ex his BIG @xy89 ( major quam 
wecrcumferentia 1ntegra ) et arcus expo- £ | | 

 Duplus ; cui iridem ſubrendic B, ut prius : Qui {i tertivs addatur utrivis 


4 HW als 92%, Triplus arcus ft B82 8x y 882 5x: Hujuſque ſubtenfa, ut prius. 
- | 4 C Eadem 1pla que ſubtendit triplo py men , * 0 PRs 
4 8 16 7riplurm: arcus triente majoris, eandem ſubtenſam habet quam T ripliam Ex- 


of ejuſderm ſupra trieutem. Idemque. ( eadem ratione ) valet de arcubus qut 
wores fint quam duo, tres, plureſve 'Trientes. 
1, Notandum autew, hoe caſu; Nimirum fi arcus triplandus fit major triente, 
Wdobus trientibus minor, ( fin major fit duobus trientibus, fed minor toto cir- 
am, perinde eſt ac fi efſer uno minor : ) fubtenſa Duph minor eſt quam ſimply 
an, hoc caſo, arous 2 ſemicircumferentia differt , exceſſu vel defeftu, minori 
aneſt ſemitriens, ſeu } totius circuitus. Eſto ille five exceſſus five defeftus X 
fpo 1 X {it arcus fimplus; duplus erit x2 X. Cujus ſubtenſa ( five majo- 
ave mnoris integra revolutione ) eadem erit quz iplius 2 X. Cum 1gitur X 
wor fit quam 4, adeoque 2X minor quam 3; hujvis fubtenſa minor erit quam 
beaſa trientis. Sed fubtenſa ipſius 3X ( qui minus 2 ſemicirouitu daffert quam 
ets, propter X minorem quam 4, ) major erit quam trientis. Nam rettarum cir- 
tb nſeriptarumw, ea minor eſt quz eſt remotior 2 centro, ſeu A recta per centrum. 
tw, hoc caſu, tubtenſa dupli ( utpore remotior A centro ) minor eft quam ſub- 
th ſmpli. Pariterque jcoanchoca erit in aliis caſibus confimilibus, 


2B. Suppoſito igirur, ut prius, £94 =C ; hoc eſt (in caſu' preſenti ) 


- = C : exit C quantitas Negativa ( propter Z q majus quam Bq. )| Vel, 
4jonatur C affirmativa, erit Z Negativa. ippe cum Bq—Zq fit quantitas 

Wa ( propter had minor! craciam 3 org ZC(=Bq—2Z q ) quan» 
mY = Nepauva; adeoque ipſarum Z, C, figna diffimilia( in altera++, in altera —.) 
W's cam, ut omnia {int affirmativa, pro Ba—Zg, ponendum Zq—Bq=Zc. 
14=Bq+2ZC. , . ” 
i . Idemex Diagrammate patet. Vki, ob hanc cauſam, contingit Z Z (fey 4 x 

? Jy 2 , 


139 


54.0 


' arcuum Simph 


. tur; prodibit ſubtenſa timpli. )* Vel, 


V 


f 4 


Dz SEHcTroNIBuUs Caplf 
9x) efle diagonales ; & B'B, itemque'Z C,' oppolita latera : Adeoque Zq= Bak 


NE Eq BY. Ns 
ZC; ſeu Zq—Bq=zZC; & ———=£—>*=C. Hoceſt, 


| 30. Quadratum ſubtenſe Simpli arcus, triente majoris Jed minoris duobus tries 
tibus ; equatur quaatato ſubtenſe arcus Dupli, & reftangulo ſubtenſarum Simpl 
Triph.- Et | —_—_ | 


Tr. | : | 
I. Quadiatim ſubtenſe arcus Simpl, ( trieute majoris, ſed minoris 4 5 

ſe kg 9 uadrato ſubtenſe arcus Duph ; equatur refFangnlo pow. 
Fra Adeoque © LE Ok. 
- 32:5: quadratum ſubtenſe arcus Simph ( triente majoris ſed minoris 
Trientibus ) dempto aw” vr pi arcus Duph ; aruidatur per ſubtenſam arcy; 
Shmph: : prodibit: ſubtenſa Triph arcus. ( Sin per. ſubtenſam arcus tripli giyigy 

33. S: a ſubtenſa arcus Simpl ( trient e major is ſed minoris duobtts trientibus 
aujeratus, quadratum Jubzjenſe Dupligarcus diuiſum per ſubtenſam Simpli . oaiit 
ſubtenſa Triph. Qur-itaque minor erit, hoe caſu, quam ſubtenſa Simpli, 

| * ODT © | FIN 
34- Sed quoniam dt —IS=C; ſeZ)Zq—Bq(C: eſqueZq—H= 


Z+B, in Z—B: Habetur inde hc Analogiaz Z.Z+B::Z—B.C. Hoe 


35- Ut fubtenſa arcus Simpli ( naforie triente ſed duobus trientibus minaris 
ad Aggregatum ſubtenſarum ſimple & guph : fic oft Exceſſts ſubtenſe fimpli ſurrk 
fubtenſam dupli, ad ſubtenſam: tripls. 


36.- Cum, vero fit ( ut jam oftenſumeſt) Zq—B q =ZC; ſirque ( per $58, 


I Z 
Cap. preced.)Bq=4Z9—% Ergo Zq—Bq (=Zq—4Z4+) 
£q—Bq__Zc 


. 22 —Zq* Et =— —3Z=C. Hocelt. 


Rq Z Rq 

37. Si a Cubo ſubtenſe ſimph arcus ( triente majoris fy durbus tiientibus mi. 
noris) per POTRen radii atuiſo ; auferatur iflius ſubtenſe Tripla ; proditit jub- 
tenſa arcus T riph, ; | 

38. $1 arcus triplandus fit major duobus trientibus ( ſed minor toto circuity ) 
perinde elt ac fi effet uno triente minor, ( Nam refiduus ad totum cirewtum, of 
1ttdem ſubtendat, eſt criente minor. ) Adeoque cadem chorda ( puta: A vel E) 
pariter ſubtendit arcui duobus trienubus majori, ac minori uno triente. | 

39. S1 arcus triplandus fit ipſe Triens totius circuitus ; perinde eſt ad utrumvis 
caſuum referatur, ( five ad eum ubi ſupponitur major, five ad eum ubi ſuppont- 
tur minor triente.) Idemque contingit, fi ſupponatur zqualis duobus pluribuſye 
trientibus, aut uni pluribulye reyolutonibus integris. 

40. Si arcys triplandys fit major una pluribuſye revolutionibus integris ; fub- | 
tenſa eadem erit cum ſubtenſa Excefſus ſupra illas integras revolutiones ; & fun 
liter conſideranda. Quz 1a per ſe patent, ut 7 fac: Tarn non 1ndigeant, 

41. Que ſeparatim tradita ſunt de triplicatione arcus triente minoris, & tripli- 
catione Arcus triente majoris ſed minoris duobus trientibus, ( ad quorum caſuun 
alterum. referri poſſe arcus omnes, jam oftenſum eſt ; ) ſic poſſunt junfun tradl; 

42. Differentia quadratorum ſubtenſarum arcuum Simpli (&y Duph ( utrumis 
majus fuerit, ) £quatar RetfFangalo ſubtenſarum Simpli &y Tripli. ( Per $4 & 31.) 
Hoc eſt, Bq—-AqzAC: & Zq—Bq=ZC. Adeoque, 

43- St Differentia quadratorum ſubtenſarum arcuum ſimpli {> dupli, dividatin 
per ſubtenſam Simph : proatbit ſubtenſa Triph. Si per tubrenſam tripli ar ; 
prodibit ſubtenſa Simpli. (Per F 5, 32. ) Hoc eſt; 21-2 = c==E->+ 

= A, Br £2 SI =Z Item, 


harum Differentia, ad ſubtenſam T1 
B—A.C. EtZ.Z*+B:: Z—B.C 


44. Ut ſubtenſa arcus Simpli, ad 5 pony ſubtenſarum ſimpli & op Fa 
r1phi. " 


per < 5 & 35. ) Hocelt, A. 


* 45- Jam vero, cum ( per 12, 26,) hitres arcus A, E,Z, 1 criplentur, canden | 
abit 


SES 5 WEmSE. 


| Ry 


g-SL3-LSL 


1 [Gp AncuranrBsus: 

| jhicori ſunt ſubtenſam tripli C: Hine manifeſtum Ki5 quod, Apquationes Bu- 

jymodi, gue triplicationem AYCHS JpecFant, 3 O« n= =C; Tres batere debent 
ut A, E, Z. Nam harum quzlibet, triplicatione faCta, ms bb. 

FM orch fubrenſam Arcus tri pli C. Sed ſub hac iphacone Ub: AE, jon hes 

ph qemative, erit Z Cegarig Er contra, abi hoceft affirmativa, erunt ills Nega- 


Oc 
i © iz. - Adeoque, in hac #quatione, 3 0 _ Ra =C; radices erunt, + A,+E, 


-Z Sed in hac FE—30= ='C ;. radices cru, — A, be +7 Ecpropte- 


us 
| Ac E Zc 
m5A- Th =3E—PE=C= 3. Ec, conſequenter 3 ARg Ac 


ezERq—Ec=CRq= =Zc—3ZRq. 
"4 Cum igitur ———_— &(roinfjonnite) 3ZRq 
hzARq=Ze : Erit item. ( dividendo+ per Z+ A utrinque.) 3Rq 


= W(- 50 =Zq—ZA+Aq (NamZ+AinZq—ZA+Ag, zquat 
16+ Ac; quod multiplicando patebit : &, contra, {i hoc corum , utrumyis 
" 06 Quogens exhibebit reliquam ; quod _ —_— ) Similiter ; 
) Þ@ 3ERg—Ee=Ze—3284; Eqpy 3 9+3ERqzZc+Ec. Er 
= C 
nl = Z+E =)=Zq— ZE+Eq. Hoc 


' g7. Duorum arctinm, quorum alter alterum excedit triente totins circumferen- 
tie; ſeu, quorum alter tanto exceatt trieutem quanto ater a triente deficit : Qua- 
tut ſubtenſarum, dempto earundem ſubtenſarum reftangulo ; aquantur 'quaarato 
ſwten[ ——_— ; is 4 _—_ guadratt radir. Hoc ett, Zq—ZA + A q=3 Rq 
=T=Zq—ZE= 
Ned ali etatdus: ZA, vel ZE, contentus, ( chorde 'T inſiſtens, ) eſt 
; ugulus grad. 60. ( utpote angulus in peripheria infiſtens arcul grad. 120. ) Et 


""F 


4s In iriangulo reftilineo, cujus unus angulus eft ered. 60 ; Quadratum lateris 
age 22 oppoſati, aquarur duobus quadratts crurum contiuentium, dempto reczan- 
dems crurum. (Nam quodliber tale triangulum, porteſt fic inferibi circu- 
k) "Vocelt, Zq Vas, & hut ſeu Zq—-ZE+Eq =Tq=3zRgq. 
| Nh Eademn que 45, & lequentibus hucuſque, tradun- 3CFTL 


: =” im alio modo inferri. If ( per 
(\5)}AqFAE+E 3Rq. Er I8 aut 21 [on © T 
7 mM no rate ED CEPT gms 
A | IgE: (OZELAELEq). Bog —ZA [> 
ef | + (&Zq—ZE= Ad þ "pen 
| —ZA+FAq ( vl. Zq—ZEFEq; 
li Fee kn Lne =3Rq. Unde reliqua inferentur ut) 
un | 
at; i 2AE+E =+Z Aqb2AE+Eqz=+Z 
ny "15+ har. F a N ba 17 AE EC=—— ZE 
WM +aq WL A'S _* +Eqz+Eq _ 
ar we HAEFEt Arq +AGFABTECOHIEPETEs 
ur; 
q Ft. Porro : Qaoniam (ue prin) - = =AqFAE+ Eq=3Rq= 
Zc+ Ac —£cTEc, 
To=__—_= =Zq—ZE+Eqz=—— 
. ſo WY fpencia inferamus Theoremata. 
A: of Differeutia cuborum duorum Crurum continentium an wee <p I20, 
<a per Differentiam eorundem crurum ; &quatar o/ts cus mnft- 
ituri Lid + 8 53. Sy 


541 


542 


DE. SEC T1ONLB uis Cap] 
$3- Sin augu/, contrndhes wentzs ſit graduum 60 7 tum Sum Cubortun: _ 
viſa per aaa xo cruram Summam, equatur uadrato Baſis. Rs Ing 6 
. 54 Differentes craram- contincntiun angulen grad. 120, due? in ruadrotin, 
baſis ; - one Differentie caborum corundem crurum.  , ." | 
' 55. Son engl eoutentas fit grad. 60; them Sip crarurs dufta.in quay 
tam baſis xquatur Summe cuboram corundem crurum. £41 WOE 
OM Dan Rang Eon, YaG 4 Þ 
C | c © | 
Ergo, 3 A—C=xT” ( & = CEZaq &-—=3Z+C. Ideoque 
$7. Differentia inter triplam ſubtenſam arcus ſimph, triente minoris , & fuk 


v1ſo. 
cabo. 


Et, conſequenter, Differentia illa dutta in quadratum radii, equatis il; 
58. Swmme rriple ſubicnſes arcns fimiph, Iriente majaris fod minors Frm 


dratum radu diviſo, Et, conſequenter, Summa /ia in quadraznm 
. yauatur dl Cube. * - | ny W 
onia | C C1 is 
59. Quoniam ( ut ſupra oſtenſum eſt) 3 A——- =;3E ==—= Cc —' << 


—3Z : ſu FARq—Ac=;3ERq-Ec=CRqz=Ze—37Rq: E 
Data fubtenſa arcus on A, E, aut Z, ) cum carcah radioR; Adbeins md Jubtenl; 
zriphi arcus C. Quz elt Triplicario Arcus Angultve. 1 IAY nt 

6o. Et contra; Datis cncwl: radio R, oy ſubtenſa triph arcus GC, habetur ſub- 
tenſa Jempli, A,E, aut Z. Reſoluendo talem /Hiquationem cubicam. Quzelt Th. 
ſettio arcus anguive. | 


61. Sed .&, vice verla, Zujuſmod: Aiquationes Cubice reJolu! puſs, 
3KgA— 'v 


Triſef#1onem arcus. Eſto enim Aquatio cubica in hac forma ; 


(vel 3RqE—Ec,) =RqC; cyus radix A, yel E, queritur. Jam fi R 078 
dix quadratica tertiz partis co-efficientis) fiat circuli radius ( hoc ft _ =) 


exque circulo 1nfcribatur C quz oritur ex abloluto termino diviſo per trientem 
co-<flicientss, ( hoc cl p_ C:) & ntervis arcuum quibus ſubtendit hac 
chorda diyidatur in tres partes zquales : 'Chorda quz harum uni ſubtendit eſt 
( affirmativa ) Radix zquationis expofirx. Quz'nttaque duas habebit mdices Af- 
tirmativas ; puta A & E. | | | | 


62. Sed & aliam Radicem Negativam habet : Quz eſt ſubtenſa 'utriuſvis ar- 


cuum { quibus A vel E fubtendit) au& triente totius circumferentiz, puta 7, 
Dico, atrinfurs corum arcuum: Nam eadem chorda, quz, ex una parte, lends 
trienti auto arcu A; ſubtendit, ex altera parte, trientz auto arcu F. 


63. Sin #quatio. fit in hac forma; Zc—3RqZ=C: proceſs idem etk- | 
ogra: nifi- quod jam 'Affirmatiya radix erit 'unica, Z; & Negativz duz, | 
E 


64. Sed utroque caſu obſervandum eſt; Quo Chorda C non [it major quam 
2R. ( Nami hoc contingat, non _ C, utpote diametro major, circulo - 
ſcribi. ) Seu (quod tantundem eſt) Quod Quadratum ſemilſis termini abſoluti 
mon ſit majus quam Cubus trientis co-cfficientis termini medi. Quippe cum 
rriens co-efficientis termini medi fir R q, ejuſque aubus R cc: & ſemulfis' ablo- 
luti termini fit 5 RqC, hujuſque quadratum 5 RqqCq: Si quadratum hoc, fit 


majus illo cubo; adeoque (.dividendo per Rqq utrinque) Z Cq pluſquam Rq; | 


& { ſumptis radicibus quadraticis) 4G major quam R; tum erit C major quam 
2R, quz eſt cixcul: diameter ; adeoque non poterit circulo inſeribi, Et prop- 
terea, Cum hoc contingit, non poſſunt fokvi hujuſmodi equationes per triſci71aten 
arcus. Poſhint autem per ( quas vocant) Regulas Cardant : quod alibi oftendt; 


- ſed quarum confideratio non eſt hujus loci. 


65. $1 arcus triplandus fit Triens circumferentiz, ( aut duo tres, quatuor, 


plurelſve trientes;) arcus"Triplus erit integra reyolutio, ( aut duz, tres, ua 
P uIciyy 


wa 


{open zripi -arcus ; «quarur.eubo ſubienſe areas fimpli, per quadratum rag 6. 
0 


irteutibus, & ſubicnſe triph arcus ; equaiur cubo -— rae AYCHs fungi Per” qua: | 
us ? ants, FP. 


(ap. HL ANGULEARTBH s. 


niculſt fog et 18 is hu ya arcus fint idem punttum. ) Hoc «eſt; 


fam gs (ame 3E—p5) =C (=; Ry I2) =o. Alogue 3 a= S< 


q 


| - +: c Ze 
* i; bh fern _— 3Rq =Aq=Eq=2Zq. Hoc et - (quod 
bs: vo enſam eſt, yl : JE 
=; atum ſubtenſe Trientis (ſea lateris inſ{ 
ſh Tribns quadratis Rad. ( ns os cangul S—_—_) 
e 67 ya arcus ory rweur frewcumferentia Quadrans: XIV. 
"I ubtenſam Tripliz. zqualem' clie- fib= 
= we Simpli. "New eadem chorda quz, ex una parte, 


it - {bcendit eribus quadrantibus ; : —_ cx altera par-' 


—_— 
_ 


a Quadrant unico. ): Hoc eſt, 3A—pg=C=A. 

4 th 

4 __ Kg =* Et 2Rq = aq Hoc 

& atum ſubtenſe aber cianortt Ny «| : | 

4 tons quadrati circuloin{cripti } £7natir Duobus auudrilic Rad. © 
by 6g. Idem anferri poreſt ex bilecione {mu-circumferentiz. Nant cum <jus ſub- 


wif 2B; adeoque (pry 9, Cap. praced.) 2R=B=2y/: 4Rq— mY 


PIO 


fa (poſt arcu E pro reſidue quadranti ad ſemi -circulum ) 2 K=AE Vel 


(prin ft hoe caſuy TY) aR=Ad, Ergo, aRquzAG ut prius. Et 
I=R\2: 


—_ eritcum ſubtenla Amplifeds cum contzariofigno,(per  28;) adeoque(per 
Pe —3Z=C=Z: Hoe of Fe = 4; ſen Ze=47ZRq; & Zq 
4A & Z=2R. Que eſt, radix tertia, ſeu negativa, ZQUALIGNIS ,ante me- 
ne 3 A— = C==& Effque ha negativa radix — Z == — 2 R, zqualis 


wbys affirmativis ( ſed ſub eonttario figns) At=R, & E=R. Quarum u- 
maque Sextantl {worendh, PO, (m-curcumierentia unum trientem ſoperat, & de- 
fct 2 duobns; -  -- | 
| 1. Porro; cum aki FRY adds _ C= =A= ial 2, mv 
wh antum, ex una parte, triplo quadrantis ; Lam, EX Altera Parte, quadrant! 
plc: 'etlam hujps- trients Rk cjuſdem #quationis radix atera E ; hoe 


, > wei graduunz zo, Hoc et, 3E—EE=C= A. 


72. Et quoniam is) A LAESE =3K & (per $67) A 
22Rq: Ergo 'A Ar _— Et (onfhlurado 1 bone aa) E Oy) 
Aq+Rq: = Hoe elt (proprer Aqz=2Rq; gory. > WANC. & 


ki=YjRq;) E=vIRg—viRg=EZIR (=1ER.) Adcoque 


Wi 13—r (::2.v/6—y2) ;:R.E.. Hoc et, | 
| 73. Ut ſubtenſa quadrantts, ad ſubtenſam trientis dempto radio; - /i oft Ra- 
Ws; ad ſubtenſarm Semi-ſextantis; ſen arcus graduum 30. Vel, 


74. Ut latus ( mſcripti) Tetragoni rrentiam laterum Trigoni &y Hexa- 
| W1;fic radius, 6/1 Fo LE 7 oh ig de figuris zquilareris un{criptis. 
 Wifinilicer in ſequencibus, ubi fimiles occurrunt loquendi formal. - 

75. Et 


An'/omn 5 EB ww P32,0Q0 


e* © * 2” 


Lag. 5 


Jareſ, e, revolutiones om & fi Et tripli ſubtenſa, nihil erit, ſeu pun&um u- 


wi$d {5 arcus Triplandus ſit Senlicireambncbindalonr triente ERIN ſubtenfa 


DE SEcCTloONAIABUS Cap.IIl, 


a es nd oe i Dat ATE nd i —=21/3 
. 75; Et quoniam OTC Sk Ia. 
4Rqy3z, vel 2—yv3 in Rq.. Adeoque, 1.2—v3i:Rq Eq. H 
©. 76 , Ur Radius, ad exceſſum Diametra ſupra ſubtenſam grad. nf (ev pr 


latus inſcripti Trigoni ;) /ic quadratum Rad, ad quadratum ſubtenſes ba 
ſeu lateris Dodecangni Kipoton, cum ratio Rq ad Eq, fit duplicata ks P 
77. Ratio Radn, ad —_ Diametri & lateris inſeripti Trigonj -" off dy 
plicata rationis Radii, ad latus infcripti Dodecagom..... Et propterea,” © - © 
78. Radins (fe latus Hexagon)”, Of latus Dodecazoni, Oy exceſſus Dram; 
ſupra latus Trigoni, ſunt continue proportionalia. OOO OO 
79. Et, quia 2—y 3inRqg, =2R—Ry3,mnR: Ergo Exceſſus Diamey; 
ſupra ſubtenſam Trientis, duttus m Radium”; equatin quadrato ſubtenſe grad Jo 
ſeu Serſextantis. <Tige of :68 | | 
7 80. Eadem aqpericingyr, biſcrando | Sextantem, (nam quadrantis triens, & x, 
tantis ſemis, 3dem ſunt:) Hoc modo ; | 
"8x. $1 ponatur -E pro ſubrenſagraduum 30, &A-pro ſubtenfa reſidui ad femj. 
circumferentiam feu graduum x50 : Tum, quia ſubtenſa fextantis ſen dupli arcys 
"AER: AB o=R a= 294-499 — 4Ratq—tq 
E, eſt R; Ergo.{per F 14.cap.przced.) Bq=Rq=-——, —=——Y 
ON Shes > q 
ErRqqz=4Rqaq—Agqqz4RqEq—Eqeq Ert( refolvendo zquationery 
og * + ts av3=2tvz mnRq=2RERy3 nR=kq 
. Hoce Y 
> 4s Quadrata ſubtienſaruntygraduum x90, & gradunm 30; equantar, illud qui 
dem Summa, hoc . autems. Differentie, Diametri & Lateris inſeripti Trignu, in 
Radium dutte. As, 
- $3. rem; CumC=A=Ry2 ſubtendat, tum triplo arcus A graduum go, | 
tum triplo arcus E graduum 30: Ergo Z(= AE =Ry/2+ 13 R ="Ey 
eſt ſubtenſa trientis auQti arcu A vel E. Hoc eſt, tam-graduum 210=120+90, 
uam graduum 150 = 120 + 30. Quod ante concluſum erat $ 8x. Nam 7 hig 
Dci, 1dem eſt cum A illic; &Zq( utillic Aq)=2+y; in Rq. Chis 
” $4. Idem etiam alias inventetur, fubdutto ( 2z— y 3 in Rq) quadratoſubten. | 
ſx graduum30, ex (4Rq) quadrato diametri. Quoniam 150 + 302180 gre 
dus, .complent ſemicirouitum. , Nam fi ex 4 R q ſubducamus 2 Rq—Rqy;, my 
nebit 2Rq+Rqy 3, ſeu 2+y/3inRgq, quadratum ſubtenſ# graduum 150; | 


adeoque &.graduum 210. 


| CAP. IIL 
De Quadruplatione ey» Quadriſetione 
eArcus vel -higuli. 


# 


.CI Circulo inſcribatur Quadrilaterum, cujus Oppoſita Latera ſint A, A, (fb 
tenſz ſimplorum arcuum ) & B, D, ( bel dupli & quadrupl: ; ) Digs 

-.. nales cruntC, C, ( ſubtenſz triplorum, ) Ut patet 

& etiam patet, arcum A, hoc caſu, minorelt | 

elſe Quadrante Circumferentiz —_ | 54 

2. Ergo ( propter reftangulum - diagonalium- # 

quale duobus rectangulis laterum open 
Cq—Aq=BD. Adroque =D 


ris; equatur RetFangulo ſubtenſat 
pet harum alteram diyiſum, = a—— 4 Sed 


ae -kin6—a, » Xquat Cq-i bg Ergo , B. ca :C—A.D: 


ſhed, 7 Duph , ad Aegregatu 7b tpl: 
q = feſt Excel us / RG ms bref ph ſingh Hob 
pl F4 


A 
4, Et quoniam ( per $8 cap-, praced. ) C=3 A—pq adeoque Cqe=s A q 
ety; 
| LLETPRALS Ego Cq=Ag=8Aq— Ll +2== 


wi Wk £99 _ Rqq 
30, maka—6RqAggt Ace — —T v 

n Rqq | 

ex. 

1. Se (per$ 7 & 9 Cap. T. )B=Ay 4Rq—Aq'Adtoque SL 
cus af 4Rq—Aq:=D. Nam ficgq— Ag => 
= A. $RqqAa—6R _ 

i) indatur PEF R? het Tat nt atque fi hoc ierum diyt- 
% | 2RqA—Ac 

" Wen 4Rq—Aq, fiet III Sed cum hac ultima diviſotitt ſic 
ut. Rq-Aq, que ( ſecundum valorem B ) Racienda erat per{ hujus radicem 
zh SM . . ergo I iruenda eſt multiplicatio per hanc. Aa. unde - fit 


TE 


—v: 4Rq—Aq: =D. 


be tum , conyerſa zqualitate in analogiam; Re.2RqA—Ac::y: 

q—A q .D. "Hoc elt, 

-0.0t Cobus radit ; ad ſubtenſam arcus ſimph, quadrants Pe duftam int 
__— radu , minutam cubo ejuſdem ſub tenſe: ſic eft ſubtenſa arcus 

Re oem ſemicircuitum ; ad ſubtenſam arcus quadruph. 


|. Vel fic, ( diviſis prims duobus terminus per R q; Ra A—RSr: ::4Rq 


-1g.D. Hoc eſt 


11. Ut. Radius, ad duplum ſubtenſee ſimpli arcus ( quadrante minoris ) dem "he 
a thas ſnebtenſe per quaaratum rad! _—_ fi e F, ſubtenſa arcus 6 reftdiu ſe- 
wrutum, ad  abjenſem arcus Ruadrupl..” 


Ac 
12 $ed ( per 5 8 cap. przced. JaA—pr=0—A Ergo, 


} Ut Radius, ad exce/ſum ca9) wah triph arcus ſupra ſubtenſam ſimpli, qua- 
date 19in0r1s : . fic eſt ſubtenſa arcus reſtaui ad mirc, ad des gr - 
aug) 


14 dem fic etiam demonſtrabitur. Quoniam (mrSo cla I, - —y: 4Rq— 


LSE wn. —=B, eſt ſubtenſa dupl arcus A: Ergo ( per can- 


ta ationem )=v:4Rq—Bq:=D, eſt ſubrenſa dupli arcus B; hoc eſt, qua- 


235 TT. 


q'= 


Ws cus A. TIER) 

If. Et quoniamBq=4Aq—T5 Ergo, pro 4Rq — Bq, ponatur4Rq 
fo At, fy FEUD SLE 299, Hujuſque radix quadrauca 
 W*j—4 Ay:4Rq—A 
& mY I =y: 4Rq—Bq: _— Ls 7 J: (=> ;) exhibet 

"i Ac 
1 $- mie Rq—aAq: == :4Rq—=Bq:=)D. ut prius. 

Zzz 16. Poteſt 


546 DE 'SecTionNiBus Cap jyG 
poder nds © 5 16. Poteſt item ( fimili- ſuccefla?) ira ven 
Ok XVI: —Þ quadrilaterum, ut fint A, D, & A, p TP——_— oF 
\c:tera 5 &-B, C, WOT" Wha BC—3,J 
'=DA. Adeoque main > ('=.0C —4)uffl * 
: V 4B=)&v: 4Rq—Aq: zquabuntDA, Hoe i f- 
4 | C; ( 
"* 2RqAq—Aqc | p42 
th: LIED yi: 4Rq-Aq: =DA-3 jR 
2RqA—ACc : Fr. Arty 2M = 
: RE CARED LCPD: ut frivg - 
Sed Uchoe, *plurs, digends grunt $86 & ſequemibus. ,.,,,, Ws 
7, Chm yero ( Fig. 15 eadem D ſubtendit, non tantum quadruplo arcys i 
feel lt {quadrup Bs ( qui cum, .areu, A complet quadrantetn -eitenuifs ff ** 
ESE ef EET... ARqEL—EC hh - j” 
rentiz : ) Hitailiter oſtendetur quod —I vV:4R q—Eq:=DaMx; 
| RqA—Ac, iRq—Aq- Se”, '+ W" 
19. Areus quadrante minor, hujuſque ad guadrantern reſiduus, eadem hater; Wh 
faubtenſam g 7D. Ideoque A, ,. ſunt iſtius 2quattous due; radices alli. il -, 
ph 20h "19. Sed &aliz due ſunt cjuſdem equionan fi? 
dices, ( fed negative ambe,' ut potk partes qua il - 
vocabimus P, S. Quarum altera lubtendit qua Wif -! 
dranti ano arcu A ; alcera, quadranti ado wc WM - 
E. Manifc{tum enim eſt (per ca que didla fur, Wi -, 
0.23 an przced. ) quod eclam, pro his, cadem en Wil - 
ubtenia quadrupli, que eft pro arcubys A&R, Wi + 
Nam quater } + A, eſt x + 4 A; cous itaque « Wh Þ 
dem erit, ſubrenſa que eft ipfius 4 A. Et fimilter, F 
quater Z-+E, eſt x +4 E ; ,cujus igitur eadem en: Wi 
{ubtenſa quz eſt ipſius 4 E.__ Idemque ( eadenvr> WW + 
tione ). continget, {i duo tres, plureſye quadrat» i + 
{© 2 oe EPO tes, fimiliter augeantur. Erconfequener, I. 
20. Arcus quadrante major ( aut etiam duobus, tribus, pluribuſve quadrant WW - 
bus major ) candem habet ſubtenſam arens quaaruplt, gram habet ejus exce/ſus ju Wl 51 
pra quadrantem ; (aut ſupra duos1illos, tres, plarefve quadrantes. ) _ 0! 
21. Sed cadem P, ſybtendit, tum quadrapt aucto arcu A, tum tribus quadrant WW | 
bus eodem dempto; item ſemucircumferentiz ( ſeu. dutobus quadrantibus) auto WY 13 
arcu E,' eove dempto. ('quod inſpettu ſthematis patebit. ) Ec ſimilicer, $ fubrndr BW v 
tum quadrany aucto arcu E, tum tribus quadrantibus eodem dempto; ren fem- 8 
circumferentiz ( ſeu dugbus quadrantibus ) addito vel dempto arcuA. 4 Wl x 
22, Quod autem P, S, ſint radices Negativz ; fic patebit. Suppoſito enum, verb! i & 
gratia, quod fir hed 9 wy: 4Rq—Pq:=D; fitque P ſubtenſa arcwqus fl 
drante, majoris, ( fed minoris tribus quadrantibus ; ſecus enim, tantundem et af Wl *: 
efferuno quadrante minor : Natn eadem chorda quz ſubrendit arcui rribus quadtao- WY : 
tibus major! , ſubtendit item, ex contraria parte, arcui uno quadrante minor) Wl i 
Erit P, hoc caſu, major quam y/ 2 Rq, ſubrenſa quadrantis ( utpote centro prop Bl 
or.})., Ergo 2Rq—Pq li negativa quantitas ( proper plus ex minori {uh BY *i 
cum ; ) Oportet 1gitur ut P fir etiam negativa ; quo poſſit 2RqP —Pc(&xW : 
K7 voram multiplicatione fatum ) fieri quantiras affirmativa ; adeoque® i 
2 — Pp = X S [ 
— 5 —=y/:4R q—Pq:=D, pariter affirmativa, Quodque de P digut ; 
eſt, pariter valet de S. T 
23. Sin libeat ponere P affirmativam ; tum erit wo: :gRq— Aq = —-Dy 
negatiVa 
\ 
; 


Ft 


m Gap. LE: ANGULARIBUs. 


| . \Pc—=2RqP | | 
pegutiva. Ec proprere? ( muratis ſignis J—— V:4Rq=Aq: = + D; 


tb | firmativa- Er ſimiliter de S. Sed de his plura poſt dicenda. | 
(| ., 5:6, quaratione hzc zquatio 2RgA—Ac | 4Rq--Aq=D, aut = 
<a 


) £ RE 

| Frntn D; habet _ m—_ afficmativas, A, E, 6 duas negativas P, 
6: eadem ratione, 2quatio —— V:4Rq—P q; aut gs y : 
G . , . . X - 2 C 

> n6—59:; habebit duas negativas, A, E ; & duas affirmativas P, S. 

WM 25. $1442 conn yarrrum Tune oppot latera ſunt A, A, &E, P: 
"Wl .n ( propter arcus A, E, complentes quadrantem ) diagonales erunt {ub- 
Prins [ok na (ſeu latera inſcripu quadrati ; ) - a (per ” hy pre- 


w a6, Ex. proprerea Qq— maRg—Aq =EP.Et conſequenter, . = =E 


z 
Ja g2Rq—29 —=ÞP 


2: Sed eademn P ſubtendit = ——— dempto arcu E. Et prop- 
l "ll Ra 
my 0 /:4Rq —Eq;=P=—E, Item y/:.4 Rq — Pq=E= i 
alts 423./Et ( eadem ratione ) ſumpto quadrilatero cujus oppoſita latera ſunt E, E, & 
-. * WF 4,5: diagonales ſunt Q = y/ 2Rq. AdeoqueQq — Eo =2Rq—Eq=zAS 
{i propterea (' cum arcus A, S, compleant lemicircumferentiam ) /:Rq—Agq: 


= Bak. Et V:4Rq—ggizm A221 Eq 


PS ix.$ | 
ine, 3 Jam yero, cum {it (ut iny2;7) y/:4Rq—E q7=P =2S1=2I; po 
"EW  \/ -4Rqq=4RqaqdaA 
patg—Eg=Pa= Ei IT4 IE, 5, properea 4RqEq 


[4qq=PgEqg=4Rqq—4RqAqtaAgqe, ErAqqFEqq=4AqRq 


IFI2 UEqRq —4 Rqq. Et ſimuliter, propter y: 4Rq—Aq: =$=2ITES 
| id Rqq—4RqEq+E 
XK, ajtq—Ag=Sq= HEAT, ErqRqag—Aqgq=z 
6 4=4 849 —4RqEgtEqq: Er4RgagteRgEg—4Rqg= 


l+Eqq 


att 20am vero, crura A, E, continent angulum ſeſquiquadrantalem, feu graduum 
= 135, { Ur qui c{t angulus un peripheria nfiltens arcui trium quadrantum. ) Et, 


O's triangulo rec7ulineo, Cujus anguius in Vertice. eft gradumum! i 8 abgiore 


gut! quagratorium crurum (2Aq42B69 dempto guagrato baſis =2 Rqg) 


ei ur in quadratum baſis (2 Rq.) Productum hujus (4 AqRqÞF4EqRq— 

qui inks Aq+2Eq—2Rq: m2 Rg, )- 4quatur orrrum biguadratis, (Aqq 
4 qq) » Bs © . | 

«i WM ($2 Hinc ergo patet, Compmuda Methoaus Addendi Biguadrata. 

Iran- 33. SubdudFio Biquadratorum, pari methodo\ ( parum murara ) peragi poteſt. 

i.) WF & commodior mechodus illud peragendt, clt, iphcando ſummam quadrato- 


run per eorundem differentiam. Nam Aq+Eq in Aq —Eq, =Aqq—Eqq 
huz- WY icd ſpeculatio non eſt hujus. loci. 4 *-) | | 
bo 34. Item; /n tai triangulo ( cujus angulus in vertice eft graduum 135 ) St 
we 6 WY Glam aggregati quaaratorum crurum, ducatar it quadratum baſts, Producrum 
Aquatur ada omnium laterum. Cum enum fit 4 AqRq+4EqRq— 
(94q=) 4Rqq=Aqq+Eqgq; cir Aqq + Eqq + Qqq=44qRq 
T4EqRq=2Aq+2Eq in (2Rq=) Qq. lg | 
—DY 35: Item; Quia { ut oftenſum elt $ 27, 28,) ES LT EE 4Rq—ÞPq: 


_ T.LZ 2 adeoque 


$47 


-Dz SecTIonNIBus. Cap,]}] 
4Rq49—4RqAq+Aqq 
P 


adeoque g 
+Aqq=PqEq=4PqRqPqg Ergo, Paqtiqgq=PaRy+44qghy 


=Eq=qRq<-Pq; & +Rqq-4Rqay 


_. 2Rq—E | 
—4Rqq. Et, ſimiliter, proper ———=A=V/: 4Rq—$q: ads 


i 4R949—=4R4EqtEqg 


q Sq =Aq=4Rq=—5Sgq; & 4Rqq a +RqEg 
+E q=Sqaq=z4RqSq—Sqq: Ergo S949FEqq=4RqSq+4ey 


ES. CET a. 


um 4c. -( Ut qui eft angulus 'in peripheria' in{iftens arcai quadrancalj; 
—_— No hat alter oft obtuſus. Ergo, | ind; ) 
' In triaugulo refilineo, cujus anzulus in vertice et graduum 45, lu reſt 
fans & og_—_ ad baſin aber odrafu : 7 auplum agereeati IR 
crurum (ut 2Pq + 2Aq) dempto quadrato baſis (Qq =2Rq) duatur in 
atum baſis (2Rq:) Productum (4PqRq+F+AqRq—4Rqq=aery 
+2Ag—2Rq in zRq) equatur crurum biquaaratis, (Pqq+Aqq.) $. 
militer, 2Sq+2Eq—2Rqm 2Rg, =4SqRqHt4EqRq—4RqqzSqy 


T 3 s. Arque hine patet Aa merhodur Addendi Biquadrata. 

39. Item; 7 tak triangulo, cujus angulus in vertice eſt graduum 45, by an- 
gubrum ad baſin alter obtuſus : Si duphim aggregati , guadratorum crurum, dace- 
tar in quadratum baſis: ProdutFum equatur biguadratis omniumn laterum. Nan, 

AAAS bo 0 os re ik Ch Ergo CAL 
4Rqq=) Qq,=4PqRq +4AqRq=2PqprzAqim (2Rq=) Qs 
"Ex, pre Sglg +eighgmengg=Sqgrigy; Ergo $qq+Eqqt 
(4Rqq=) Qqq=4SqRqtF4Eqaq=zSqpzEgq im (2R9=) Qs 


36. oF tum A, P, tum E, S, continent angulum ſemiquadranralem, ſc gra. 
(up 


—_— 


49. _ - _ o 1nſcribatur qua rilaterum, | +; 

cujus oppoltta latera lint S, A, & Q,Q; & di 
at | nes P, P, (ut in Schemate : ) Tuni, Pq=- Fu [\ 
"[\ | | &D 2Rq=SA. 'Ergo 1 21g =: 4Rq Ki 


ry \Pa—2R 
—Aq. Et 4 © ] =A=v:4Rq—Sq. 


Pqaqg—-4PqRqgt4Rqq 


Ergo =$q=4Rq 


- A 
—Aq. Et Pages Fg W4R9e il 
— $q. Et, conſequenter, Pqq—4PqRq+4Rq 
SAI=+dqAg—Aqg=ebicr 
+» 41. Atque, eadem ratione, Si ” vo terum 1n{cribatur cujus  oppoſnta lara, 
fint E, P, &.Q,, Q; & diagonates S, S: gh efgybom (Qq=) 2Rq=EP. 
Sq=—=2Rq | q—2R | 
Ergo J > I=P=y:4Rq—Eq. Ec ==I=s=y/:4Rq-Pq 


Brgo® 1 24242965 11. qz4 Rq—Pq. r:249-4S9Rqt 4899 


£9 Sq”. 
=Pq=4RqmEq. Er.conſequenter, $qq—4SqRq+4Rqgq=Pqtq 
=4PqRq—Pqy= yhedt uk yy | a 
vn Et utroque modo concludetur, $Sqq + Pqq = 4SqRq +4PqRq 
—4&qJe | 
43. Sed P, S, continent ſemiſſem re&i anguli, ſeu angulum graduum 45; 


Ye qui eft angulus 1n peripheria infiſtens arcui quadrantali; ) angulique ad 
unt acuttambo: Ergo, - . a 


44- 7n triangulo reftilineo, cujus angulus in vertice &/t graduum 45, © ut! ft 
ad baſin acutus: Si duplum aggregati quadratorum crurum ( ut 2 Sq +2 Pa) '* 
dempto quadrato baſis (Qq=2Rq) dtcatur in quadratum baſis (2Rq | Pro F 


-q—2 8 w2.1-=_ 


FF 2X? 


Cap. 1IT. ANGULARIBUS. 


m (45qRq+4PqRq—4Rqq=2SqH2Pgq—zRq in 2 Rq) c- 
qAq un Hpuaratir rar, (Sq 9 +P 44.) c W 


IRq N 15. Eſtque hec Tertia methodus Addendi Biquadrata. 


deo. B . 5 Item; /n fat triangulo 1 cujus anzulus in vertice oft graduum 45, & uter- 

Þ ad baſin acutus:) Si duplum aggregati quadratorum Ccrurum, ducatur in 

udratum baſis : Produttum aquatur Hiquadratis omninm Jaterum. Cum enim 

i S99+P99=454Rq + 4P $45484 ; Erit ergo 549 + Pqg + 
| & 


= (48944=) Q44>45qRg+4PqRq=zSgpaPg ms 


7. Hzc theoremata ſeorſim demonſtrata; five angulus ad verticem ſit gra- 

Fr Jum 135, five grafunu 45; & five angulorum ad baſin fir alter obruſus, ſive 

| ve acutus, hoc dt, five triangulum fir obtufangulum, five acutangulum 
(quorum utrLy1S rekeramus retangulum) ad hzc generalia revocemus. 


ef 

run Wl. 48. /n triangulo rettilineo, cujus angulus in vertice fit vel graduum 135, vel 
"in 4s ; aduplum aggregati qguadratorum crurum, dempto quadrato baſis, du- 
Pg in quadratum baſis, equatur biquadratts crurum.-( per \ 31, 37, 44.) Que 


Si- Wl & Adar770 51quadratorum. 


41 49. Jdemgque duplum aggregat! quadratorum COruinm, dutFum in quadratum 
hs; £quarur ommun laterum Biquadratts. ( per \ 34, 39, 46.) 


« 4 | | 
yo. Porro ; Aiquatio illa (F 29.) 4AqRq+4EqRq—4Rqq=zAgqyi 

Ce: clque huic limilia, $ 35,42; ) elt Aiquatio Quadratica ex Ralice Plena es 

" WM wadxet 2Rq; & co-ethciens medii. termini 2A q+2Eq; quz itaque #qua- 

3 uw ſummz duarum quanutatum, quarum reftangulum' #quarur termino abſoluto 


 kqq+Eqq- 
51, $i itaque cam traftemus pro more aliarym, zquationam ejuſdem forme; 
n, WF #koque ab Aqq-+2AqEq+Eqq (quadrato ſemt-coeffictentis) auferamus 
5978 ablolutum) Aqq+Eqq; refiduum eſt 2AqEq. Cujus radix qua- 
ayzAqEq=AEy2, addia vel dempta ſemi-cocfficient,' exhiber hujus 

” axtationis Radicem, Aq-FEqtAEV/2=2Rq=Qq. 


f2 S:d hnjus ambiguz zquationis, manifeſtum eſt, radicem Majorem eligen- 
kn elle, pro caſu F 29; quoniam angulus in vertice ( grad. x35) elt reto ma- 
} jr; adeoque quadratum baſis Q q, majus effe debet quam duo quadrata crurum 
li&Eq. Ideoque Aq+E TLAEY2=2Rq=Qy Hoc eſt, 


3. 5 quadratis crurum continentium angulum ſe[quiquadrantalem ( ſeu gra- 
| dam 1 35) addatur reffangulum corundem crurum in 12 duttum ; aggregatum 
equtur guadrato baſis. 8) 1 


.' 54 Similiter oftendetur ; quod Z£quationes F 35, ſunt item quadraticz zqua- 
: loves ex radice planaz R q; Pura, Pqq+Agqq=4PqRq+4gAqRq—4Rqq; 
me EqqzeSqRq+F4Eqkg—aRqq; Fr; ik y 42,500 TÞq9 
=85qrRq+4PqRq—4Rqyq Sed in his omnibus, maniteſtum. eft , eli- 
gndam effe ( zquationis ambiguz ) radicem Minorem ( non majorem, ut $52,) 
© quod angulus in vertice ( grad. 45. ) eſt recto minor ; adeoque quadratum bats 
L fins efſe deber quam duorum crurum quadrata. _ earum radices ſunt 
MN+Aq—-PAy2=2Rq, &5q+Eq—SE y2=z Rq,& Sq+ÞPq—SPy2 
WJ =:Kq=Qq. Hoceſ ? 
q ſ5« Si a quadratis crurum continentium angulum graduum 45 ( lev recai ſemil- 
(em) auferatur corundem crurum rettangulum in y 2 dutFum ; Reſtduum e£qua- 
lar quadrato baſis. 
a W 56..Vel utraque theoremata ſic conjungamus; S; quadratis Crurum continentium 


 apulurn grad. 135, addatur; vel contmentium angulum grad. 45, auferatur ; eo- 
rndemt crurum rettangulum in v 2 duttum: quod prodit, aquabitur qradrato ba- 
1 > 


i. pry 53, 55. 


*£©& 

2 

7 
4: 


I 


Zx219 57, Verum 


L $f 


550 ' Dx -SEcTioNBBUs Cap,Jhh | ( 
Verum hic = oxime; notandum- eſt; E,P,-(-quarum arcus/complen; Re 
cs) A,'S, fimuliter, ( per$ 9. Cap. I, ) candem rl {ub 
G 

EA 

mu 

| of 

4 

Wn 

y 

& 

k 

( 

a 

h 

0 

þ 

: 


ſam dupli arcus ; ( adeoque niulto magis eandem quadrupli. ) Hoe eſt = 
ſubtenſa dupli arcusE, MF; "Et ws ſubtenſa dupli arcus A, & S. 
58. Subtenſa igitur triplt arcus E, ( quadrante minoris, adeoque multo tnagis 


PqE—RqE 
minor1s triente, } eſt, per Fi2; 5, cap. praced. —& "En +=; utpote quadraum 


ſubtenſz dupli arcus ay » dempto quadrato fimpli arcus E q, diyiſum per ſub- 
tenſam fſimpli arcus E. | 
59. Sed eadem ſubtenfa triplt arcus, per F 8, 9, cap. prxced. eſt "oe 
J: 
65 IEDR6 —D)=ET=(=; =3E—E* 5B 
PqE 
" =4E _- - eſt aggregatum fubtenſarum tripl & fi —_ arcus. 


GIx. Quod etiam fic alias probetur. Quoniam P 6 R 0 
gulum in ſemicirculo ); adeoque Pq=4R I. =_ FO Pa] E DE Ec, 
gE_ be Fl 399 


fn Pq B IG == 3 RqE—Ec. wk = 


Pqn _ ane ; 


ſubtenſa ph arcus ; & ——— aggregatum GD, tripli 


Rq Rq ; 

__ SqA—RqA. : SgA RaA—A 
\ 62. Et, cad ti ER fas CWEc 3 gi 12 I, 

m Sam or (= 2) "Re (=38 

IH ) eſt ſuhtenſa tripli arcus A: Et == 4A —z< , aggregatum ſubten- 


_ & ſtrapl1. 
eng 3. Eſt autem arcus P (quadrans auctus arcu A, majore ſui- ſegmento) major 
quam triens fed minor duobus trientibus ; adeoque fubtripli arcus hujus ( per) 29, 


RqpP —EqP Pc—3R 
32 cap. prxced. ) et R; 1 ; &( perF 37 cap. praced. ) : -- Sha 
RqP—EqP EqP Pc—3RqP ? 
64. Ego SL (=p — = =O So (=p — zP)el 
| q R q 
ſubtenſa 


UMI 


(pH AnGunaribus, yon 


{ A; | 
= po ihe: & 4 Pm yt SO 1 cllremia fubnfarum fg & 
| : Hoc eſt, excelſus ſubrenſy? Simpli ſupra ſubtenſam CR ur 


F-06 Sed arcus $ O quadraris anctus "more thi fegmenito” E } cutn'poſhr Wagel 
pigor. ye! ajax trience, prone afeap E E eſt Tor: Yel minor. quam 32:gradus ; Sub- 


fl wiptiazery erty, vel = wy = 3S— SS, i areys's fit NE et 


a 5 | 
{major Fe TOTS 3 S. Et conſ6namer , Fc =45—7= erit vel 


(air $0, $7; 62) Xe Differeatia ( us ſubrenfarum- 
SCID rriente.. | hy $64); | ſawph 8 dupli; 
Ports: Cunt tedtim* - 2J © Soak la are . 
RL q=-A" yoo qa _—_—_ tone te, ua- 

Ir are ns > Map ed 

anttbisY -ut funt ar- 


"*Friplt." 
= jncoque C, C\tiiPbnales, &ATM;: Lateta Shark 
png hid guatane ſed 2 ab Are quit 
as.? & S;> ſubtenſa Simpl Major et quam ſubtenſa 'Tri oy Nam , -poſito arcu 
fmplis + A ( & A minus quam } ); triplus erit} 3 A; hujuſque ſubtenſa cadem 
cum fubtenſa arcus 3 3 A. ( nam integra reyoluuo, hoc caſu/nit. valet. } Atrque 
\(quamdie+ Av imnanert..mmor quam 4) remotior-erit ( yeLin:defeca vel in ex- 
celſu \ I ec hay agen þ adeoque minorem chordam poſtulabit.) quam: + A. 
65 Atquo inc tt, -quod,..z-hoe caſu, P,'P, (auts, S, fiunt :diagonales.;..& 
K 0G ir larera. Et, conſequenter, Pyq— C qay =BD, (& $ q—£q= bD. } 


lea LEEDS 242-59, Hoc ell, - 


6. Knagratum ſubtenſe a quadrante majoris, - ed mIOrIS tt hs WH, 

thus ; beg) 'ghadrajo triple arcus: aquatur reffangulo rcowm oe duph 

. Adeoque per haram utramvis diyifum, exh herds 

IP+GinP—C, _— Adeoque B, FPG: :P—C.D, 
ver, b.$4+£c:: S—£D-) 

70. Ut ſubtenſa_dupli arcus, ad Aggregatum ſubtenſarum tripli & ſimph ( qua- 

| dente c124Jorts, Ow m1110r1ts rribus guadr anribus : x wit; Diffrentin ad 


jeeſams Reva 


-r. Cum | igitur -ſubrenſa  rripli arcus P=4z+ A ( triente majoris ) fit 
Pecc 6Pqq 
— + 9 Pq : St hoc auferatur ex 
pip Ag ape 2 | 
P aGlwam ve (Pq —Cq= - ew SR -. $-Þ dividatur per 
que (Pq —Cq= —m" Ia. q) 


(= 2 —.3 Þ ; cujus quadratum eſt —— 
" 


= v:4Rq—Pq: (ut ſupra ,  z..faftum eſt caſu finuli ;) prodibit 


OM = 4. ESD {0.4 /:4Rq—Pq:=D. Nimirum, {i primo dividatur 


"1 & quotiens hujus per 4Rq—Pq, ſeu per —Pq+4Rq; & tandem 


rſtvarur multiplicatio per y/: 4 R q—Pq. 

"on Ec propterea_( mutata zqualitate in analogiam) Re.Pc—2R qP: : 
(Kq—Pq.D. 

73. Idem continget ſi ſumatur arcus S=}+ E. Quamvis enum fiert poſſit ut 
ſt vcl major vel minor triente, 'prout E eſt major vel minor quam zo gradus; adeo- 


que fubtenſa cripli, vel "5s — 3 S, vel 3, S — 5 Non tamen - inde -; any , 


I 
bag ( faCta ha dei & divilſione, ut in$ 71, ) erit Seng v/ : 4Rq 


=$q:=D. Et, Re.Sc—2RqS::4/:4Rq—Sq.D. Hocelb, 


74. Ut cubus radii ; ad ſubtenſam arcus , quadrante majoris ſed tribus qua- 
| drantibus 


D= BECrzanNtiaus Cap]; 
drantibus minoris, duttam itt guadratum:. j# demptis duobus Jokes radii: fre 


eſs ſubtenſa thiferenti" a ſemiritcunferentts (live.in<exccllu — 
ARE: Red: rnd Ee ae gondii 42 19 


75" Vel fic: FRA APE iD -oNAR | 


ag 2 35:A Dx Hoe &, 
by 07 Reid" Callin jail es furs gue [nat 


per _Fddratnm radii, dempto duple, ſubi tenſe; ſineh, 


far Diferenti = "efron Frentla ; as = om Cour Racaoph, 
Pats: Ergoy:RG P- 2:3E. .DuſhaRS-et, D; Holy: 
_ | * - HS $4 : briph. Gy "jag ob: KL: 


| bis Drew MYR /ArCU 4 
06F Fhyadrance, fit myoir fret; aut major duobs 
Le Ta Wis ile abs minibr: Tu LET LSB Adep- 


__ R. $—b2:b; D- Hoc eſt; f IS NS, 

-8o. Ut Ridius;'ad ſubtenſam: arcns: majoris quadrante Sod / ein triente, 
( vel duobus rrientibus ruajoris, {ed "mninoris. pribus } quadrantibas, ) dempts ſub. 
_ a-iriph arous: fic eft ſubtenja Differentic bugs. arcus 4 Jemicireumferenta 

- oy 5 Am "BFCHS 

87. Quz omnia ſunt ab ipſo Schemate manifeſts? Obi chorda- D, 'ſubtendit 
quadruplo 'arcuum A, E, P,S: & B ſubtendic duplo arcuum E, Þ; & b duplo 
arcuum A, S.. 


82. Et, in Quadrilatero cijus latera B, D, ſunt oppoſic & pr: &CC 
oppolita ; & P, P, reQtz diagonales Pq—Cy= BD; & - ET =2 =Þ 'E 
ſinuliter, 1n Quadrilatero ub1 latera b D ſunt oppotite & RE & te "A 
oppoſita; & S'S diagonales: Sq—cq= bD,” & __— p ©1=D. *\" 


8 Et in cadem figura 19,. ubi non tantum P, ſed & arcus S, ſupponitur 
ue: duz _—_— S, S, \( pariter ac P, P,) ſecanc chordam D.:. #4 whe 

$4. Sed | in altera gue 20 ; ubiarcus$ 
tur major quadrante ſed minor rriente; dl 
aliquanto diverſus. Nam hic, arcu þb '(fobraſ 
dupli arcus S) -jacente ex altero latere ipſius D 
Oo quadrupl,, ) chorda D a cy $ non 
Ecatur 


- ; —FC 
k 
F 


85. Sed res codem recidit: Nam duz chorde 
S $ (live ſecent {iye non ſecent SE = 


cum non ingrediantur inſcriptum 
( ſed ſolummodo oftendunt þ Ne nG na dag dupli 


arcus) erit utcunque $q—cq=bD. 


86. Eadem quz prius, poſſunt aliter demon- 


mirum, f1, pro quadrilatero cujus quatuor 
& duz diagonales ſunt A, A, C,C, B, D; {u- 
mantur A, A, B, B, C, D: (fump 1s ſubtenſis _ 
mu & dupli Arcus bis; & wiph quadruplique {- 
mel: ) cum eadem fere varictate qua prius. Nan, 
8; $1 ſubtenſa ſimpli arcus A ( vel E) fit mr 
nor quadrante : tum A, B, & A, D, erunt later 
oppolita; & B, C, diago! es. Adeoque CB— — AB 


==AD. Ec conſequenter 2 A— By (=C—h) 
in 


ſtrari ( & quidems commodius) hoc modo : Ne 


” 
- 


Lo 


R- = | My af my 


_— * an 


-ANGULARIBUS. 553 


=) | S-; 4Rq=—Agq: =quabic AD. ..Hoc BELL LL hn wes v: 
aA Ac 
Rec 


4=An = AD. Et V:4Rq—Aq:=D, ut prius. Et, 


| | 2RqEq—Eqq. 


| | ongE— —_— ——i 4Rq—Es =D. 


c) WF 8. Si ſie P (vel S) ſubtenſfa fimpli quadrante 
L najoris, aut etlam 44 rriente, ( {ed duobus trien- 
«Same oh a SEPT 0 {Lane 'S,) e- 

| tera; & D, P, ( ſe ona< 


« 'k. kB, propeerea BC+BP= 1D; (hc BS 
a =D.) Et, an oe Cited =C4P) 
0- 


n(B=) Þ K E & 4Rq—Pq: zquabit PD. Hoc 


; | P 
.8 FO Chew w- 1y: 4Rq—Pq; =PD. Ex 
: fa My 
PEG of: 4Rq—=Pq: yy; dt price Arque, eadem ratione, BC+BS 
| F Sc—2RqgsS 
8 ants fit areus $ major trients; ) Ec ——L vV: 4Rq—Sq: =D. 
| 4j'$d, ſarcus'S fit major quadrante ſed triente XXII 
" : (aut arcus P major duobys trientibus ſed _— 


| ior -eribus' quadrantibus:') Tum B, C, & D,'S, 
nfoppoſita lateta; & B, S, diagonales. w= 
F* 7 Wye ' 
B-BC= SD. A conſequenter 25 mn a | 
| = $=c) In [ 2. /:4Rq —$q: =$D. 

; 2RqSq=549;, 
L ” LEITTT {0 WREe T. 
wage = Rub Rq—5g: =D; ut privs. Et -{imuliter; BP—BC=PD 
pas P major dvobus. trientibus; quod tantundem”elt acl GED uno mi- 


y x WE Pc —_ 4 R9=Pg =D. 


MO 


/ 4Rq=—5Sq: =SD.- 


-" aw Mo A 1-10 


Sw + ht ww TV 


. , in = ſubtenſarum iri 's pr] / ors 


- 
3 'trientibus. Hoc ef; AD= 

s C—A; fi arcus A fit minor quadrante aut major tribus are "ER 
A—C; i fit major quadramte ſed minor triente ; aut major duobus trienti- 
. bus ſed minor tribus quadrantibus. 

b ASC; fi ſit major triente, ſed minor duobus trientibus. 

- Wi... 

2 Nt. Et, univerſaliter, __ AC: 4Rq—Aq: =D. - Hoc eſt, $: diffe- 


Re 
B Wi itioacer 2 Rq Agy Ac (quorum illud majus eſt, fi arcus ſimplex fis quadrante 
$4 Utor, aut major tribus quadrantibus; ſed hic, fi contra; ) diviſe FR ducatur 
ny: 4B q— Aq: Proauttum equatur D, Jubtenſ® Arcus ———_ we 
n FF Aaaz? 92. 


De .SzcTionNIBUs Cip,{[h 


. 02. Et era, Re.2RqAnAc::y:4Rq—Aq.D. Hoc gf 
, 3. Ut nc racks: ad ſolide Jubrenſe ſimpli arcus dutte it dffereting 
inter quadratum ſu & duplum quadrati radii :, Sic ſubtenſa different iftiug gr. 
JETT CUS pl a: ſemicircumferentia, ad fubtenſam arcus 984- 
druph. B , 
amque; Quod ante dictum eſt, F x5 cap. x, 
ſubren A — Plant ad ſemitircuinrerirn ( Ms 
celſus ſupra circumferentiam) eandem habebunt fubtenſan 
dupli arcus : Tantundem eſt acti diceretar ; 4 uovis ci. 
cumferentia punto, Dug ſubtenſa Wife ad, Dus in ſcripte 
diametri extrema (ut A, E,) candem habebunt (B ) [ubjey. 
Jam arcus Duph. g- Ws O64 
95. Quodque didtum' elk F x2, 16, cp przced.' Quog 
ſubtenſa axcus triente minorls, ejuique ad trientem! relidni, 
(ur A, E,) & mientis utrovis, eorum autti (ur 7, ) ep! 
em 'habebunt ſubrenſam _Triphi :  Tancundem eſt ac; gi, 
ceretur ; A quouis circumferentiz puntto, Tres ſubjenſy 
duff ad Tres angulos inſcripti (regularis) Trigo , (x; 
A, E, Z:) eandem habebumt (C) ſabtenſam arcas' 711. 
oh ts 


P"" ,6. Quodgue diftury ſt fupra, 5 18,0. Quad fiblenlu, 

*XIiit. cus quadrante minoris, ejuſque refidui ad quadray em, ( ut A, 
WF; \_._. E,) & quadrants wh Frye ht aucti (ve P, S, Yeandenha- 
bebunt ſubtenſam Vans. Arcus - Tancunden 
retur,; A quouts oircumperentie puntto, quaruer [ubtenſe gy- 
"Read RG angulos baferipit ( reeutaris') Ti gjoouh (nt 
A, E, P, S, ). eandem fabebunt (.D ) Jubien/am.  arcus Yuugey 

li ; 


phi. 4 encont irs, T 20516 Jus ), pm | 
97, Tdemque valet;: TEIPECULVE, 1N alus arcyu  muluplice, 


| | tionibus ,. U; Quinque ſubteniz 2 quoyzs carcumferent 
fo ad Quinque angulos inſcripy ( regularis ) Pentagon ; & Sex, ad Sex 
gon angulos ; &c. candem bunt {ab arcas  Quintupls, Sextupli,-&c! 


am hzc 6mnia nituntur eodem communi mr : Quod Semicircumferenta 
neXt in catus, 


duplicata, Triens triplicatus, Quadrans Quintans quityplicatus, 
Sextans' "5 05-9 > #.u dens unam ir lurk ine? 
quz,-3n hoc negotio lo zquiyalet ; quippe eodem pervetuetur/undeinceptum, 
. erat ut Colius Exceſſus conficerttis babes it + 
ebit. Em, 73.0 
2 guingue, fex, phaſe 

_ iT ont, A 
n/a 


hoy 
rer 


1 ales 4 
ſupra nomrum cſb;$ 


el ac{idice. 


£ 
"> 3 : 
X4- 

_ 

: 

4 


tux. Et, propterea,juniverſaliter ya- 


R222 = 7 2 ———ufDS "=> 3 wo 


Bs. © 


7 LI 


W*.  $*, 7 _- 


+ «,%S 


*..p 


FS. SW 0258 


_ s 2 
E £ 


| rum) Cq EF Hoc a” cadem ratia« 


«—_ 
by 


Cap. IV _ ANGULARIBUS. 


= _ 


C AP. FV. 


De Quyninuplatione eo» Qu;mguiſetione 
Arcus vel Angul.. 


;C1 Circulo inſcrihatur Quadrilaterum, euyus latera A, F, ( ſubtenſ arcus ſum- 
) pl & quinwpl: ) fint Parallela ; & B, B, (ſubtenſe duplorum ) item op- 
: Diagonalcs crunt C, C, Clubeenſe ti- 
) utex F1 b.xgy tet. patet etiam, V 
jon; cafi, arcus A minor eft Quintante XAXI 
Ep: 


rte quinta } tottus circumferenttz. 
o ( cum Rectangutum Diagonalium 


. [- duobus recta oppotitorum La- 


eq—b E 
2 Ces aruon, fubtenſa ns 7ph arcus, De ty 
turato ſubrenſ@ arcus Duplt, aquarur 
fag oy Wy urs Simpli ( quintanie mino- 
umtuph. 
+ Lhe ue ; /# per harum ntramvis divida- 


io; exb-hebit religquarm. Hoc ett , £1=29 


Fs © $dC4B in C—B zquat Canlies ae A. C+B: "0 F, 


fu Jub zenſa Simph arcus, qumitante minoris , ad Aegregatum ſubtenſarum 
p45 " fs oft Exceſf -/ſus ſubtenſe tripli ſupra Jubtenſam duplt,, ad ſubien» 
tupl. 


_— 200 3A? = 3 adeoque Cq=9Aq 
dhqq , A Aqq | 
| os CM Fe( per$ 7 ap. )Bg=4ng— B10 Ergo, Cq—Bq=z 


fAqq, AC_ip pa. <4 4 LF Eqc 
LES + ——==AF. EtgAm - =F=5E— 
al Tra Rq Tir. Rqg Rqq 


A $ Quintuplo ſubtenſe arcus quintanto minoris, Due quits ho cubr ejuſ- | 
im ſubtcuſe per quadratum radii deviſ Addatnr (quadricubus, [cu) , ſuper 0 _ 
7 nope Hats radi diviſus : Produit ſubtenſa Quintup!t arcus 

_ Idem fic alias gh = mans Symp Quadri- 

Ba jus oppolita latera {int A, A,& F, G; 


D, D. Adeoque Dq—A q = 
as D, dq—EqzcF. Hoe &l, 
lo: $adretum ſubtenſe Ruadruph arcus , 
_ of pron ſubtenſe Simpti, ( Quintante 
rig Nat Aiquatur RefFangulo ſubtenſarum 
* ou 


Soph Er per utramy:s diviſum, 


Ir, myſe Socket D+ Ain D—A, Le 
wAq; ergo, C:.DpA::D—A.F 
;C.2+E::D—E.F. Heel 

way Ut fabtenſa Triph up pn eg a- 

um ſubtenſarum Quadrupl, & Simpl ( 5 Res. 


late minoris ; ) fic oft carundens Differentia, 1 NE Kequtuph, 
Aaaa2 I3. Sed 


> 


556 


De SECTION1BUS Cap. IV. C 


29 —AC 
Rc 


...I3. Sed (per $7 cap. przced.) -/:4Rq—Aq: =D. Adeoque p 


LGRECA G20 RAE HED 


=Dq. Hincfi — Aq; fit 


Re c 
Yona __ Acc 
_ Roh Ac has ANA eat cy? — 5RqqE— Es + +Eq 
WES Rqq Rqq pl 
ut, prius, 


Idem, tertio modo fic Fer In. 

KREVT. Pin Qpadrilarero , Sujus; © polita laters 

fint A, C,, & &s B, D. Adeo- 

que ACHA Fi8! = D— —ACZAr 
Er ſimiliter,, bd—c E—=EF. Hoe elt, 

Re angus fubtenſarum arcuum Di. 

ph © nd ets; D empto Kettanguls ſabien- 

> ſarum Simpli {Iowa mmoris) & Triph : 

7} Adquatur Reftangulo Jubtenſarum Sunpl; by 

Repos. Et per utramyis diviſum , exhiber 

re 


yam, 
16. Ergo, A.B: :D:C+F. 'EtE.b::9. 
c+F. Hocelt, 
17. Ot ſubtenſa Simpl arcus ( quintante mi. 


noris,) ad ſubtenſam Duph : ſic eſt ſubtenſa Quadrapli, ad  Aggregatum ſubtenſs. 
rum Simpl oy Yuintupl.. S528 

IS. SedB=5-vi4 Rq—Aq Et D=—— . =: 4Rq— Aq. ErgoBD= 

RqA 
ny "oy F in 4Rq— I = MN _ arHAce . Sumuliter, C= 1h 
FRqtdg=gRoAgo+ace OT 
= A F.. Et Wn 
R ni E +E c ag 
F= 5 That þ boa No qg=c | + B00 prius. 
ET: | 8R 6RqAqaeA 
'T9. Vel ſic computemus. Quoniam ACT+AF= BD= TT wr 5 


ut v7 Ergo = ten =C+F. Ideoque (ſubdutoC= | 


T: IN —SBakc+ Ach _ Sag me RY " ehrint 


Rqq. 


20. Idem, quarta vice 0 elictetur, Goh 
to Quadrilatero cujus oppoſita Latera {int 
F, & B, A: & Diagonales C, D. A 
BA+BF=CD: E:cCD—BA=BEF. (E 


BA 
ſimiliter cv—bE=bF. )Er _ =E. 


Hoc eſt, 

21. Reftangulum of mega arcuum Tri- 
pli & Rupdrupli, Dempto RetFangulo jubten/®s Ml fi 
rum Duph &y Simple ( quintante  # | 

+ ReeFangulo haben arum 
0. Er. per utramvis diviſum, Ds 3 
—_ reliquam. diy 
22. Etpropterea, B.C::D.AqF. Etb. c::d.E4F. Hocelt, »6 


- | cap. IV. ANGULARIBUsS. S57 —Y 
23. Ut ſubtenſa arcus Dupli, ad ſubtenſam Triph ; /ic Per Quadrupli, ad 


Ie Argregarum ſubtenſarum Simpli ( quintante minoris ) wintupl. 
__ 3Rqa—Ac , 2RqA—Ac, 
it | 24 Sd C= Rq DS——rq_ — 489-44 E2CD= 
.  69q0e- = qqrAcc vV:4Rq— Aq. Similiter, B= © V:4Rq—Aq: adeoque 
Y p= £3 /:4Rq—Aq.Et propterea CD--BA=BF= = WEL RqAqTAce y: 
eq 
_ A : he 
iRq—-Ag. Et (dividendo per B= pv 4Rq-Aqutrinque) Sues ns 


l 

. ve LO NTE TIDES TE, 
FP” Rqq 
29. : Vel fic idem computemus. - Quoniam -. B A +:B.F-= C D:= 


.-eRqA 7 
EEO v:4Rq—Aq. Ergo (dividendo per B= = vV:4Rq—Aq N 


. . ut prius. 


Reyf—Rahobhcy A+, re nt 
Rqq to wm, 31) 3 oRQQL 


""_ 
urinque) Erit = 
=F, ut prius- _ as 

x6. Vel fic. Quoniam B A+BF= CD; adeoqus + C=A+ F., Item D= 


qA—A A vx Rq—A 
WY :4Rq—Aq ErB=—v:4Rq-Aq Ergo === 1 1 


| pro tRg 
que hoc ductum in C= : = —_ it i ——_— ——— 


B Rqq' *' 
99A —x8qAcTAcg | _- 


: fac 


=P. ut prius. - 
Rq q P VI + nt 
27. Sin arcus quintuplandus fit Quintans circumferentiz ; ( aut etiant duo plu- 
rfre quintantes ; ) Er, conſequenter, arcus quintuplus fit integra Revolutio ve 
ny integrz Revolutiones : ) Subtenſa Quantupli evaneſcet, 'vel-mihulo zqua- 


SRqqa—5RqaAc+Acq Lp 
Rqq ox ini: 
Hcqzo. EtgRqq—sRqaAq+Aqgq=o.Seu 5Rqq=s Rqaq— Aqq: 


=gko=(5 Aq—LH =) 50 Quz eſt Quadratica Z£qua- 


2. &deoque, hoc caſu, 0. Et sRqqaA — 5Rqac 


Rq.i.i:.Bi.: i: BY 
| WY bois fadix et, 8 Coctficiens medi termini 5 R'y & Quantitas ablo 
. kagRq. | = 
. X 
; 29. Ergo ( Reſolvendo hanc Aquationem) 4 R +4/:4Rq=—g$gRq:= 
wy | + 
k WW iktving=E! IR=20. 
-F. 


30. Cujus Aquationis Ambiguz, Minor Radixeſt hic digenda ; ( ut poſt pa- 
Thi thi.) Hoc eſt * = Vs Rq=Aq. Adeoque Ry L IT (=RvV:v3%,v5 —1:)=A, 
lubtenſa Quintantis. Hoc eſt, 

| | 


bet I 131, Radius dudfus in IIS, equatur Subtenſe Qgimtantes ; ſen gra- 


2 
dim 7 2. 
. Ut Aaaa 3 32, Idem 


tus A 9 390 ſubrenſa arcus Simpli:" Man; 
feſtum ett ſubtenſam Dupl & ſubrenſam Tripl, 
candem elte. Nam eader Chorda que, EX Ung 
Iatere, ſubtendit Duplo ; ſubrendit, ex Yio 1, 


: : : TM 
tere, Tripto quintantis. Adeoque F489 


Aq:=B=C=2 =>, Hoe of 


Rq—A 
4Rq—Aq:= —R - Et 4Rq—Acz 


oRqq—dRqaqtAqq_. 
( Rq 4 rw # Ry ) 9Rq- 


re BO 3 
6Aq + p2.Engoy SRg—rAg+ 5 = 2 Ideoque FR q=y aq- 
; 2; & fic porro, ut ſupra, $ 28. 
Ei Eon Sq of | "ſe 
33. Curique ſit (ut jam oftenſum eſt) y/; 4 Rq —Aq:= mY, 


Hzc ergo ſubtenſa erit Sefqui-quintantis ( ſeu trium decimarum, ) hoc eſt grady. 
um 108: utpote, qui eum Doan te, complet Semi-circamferentram, Hoc & 


Differentia atarun. fubtenſarum Tricutis > 2auntantic, per Radium 
Ft 7 As fubtenſe fo Ec \ ſeu graduum 108. "Log Rq eſt 
uadratum fijhrenſe Trientis : » Quintanris: & horum difkerentia 3Rq 


| : A 

A q per radiumR divifa , eft illa ſubrenſa. Vel fic; 
35. Siex Trip Radi, 3 R; Subducatur Qudratum ſubtenſce Minton di, 
ſum per Radium : Proatht ſubtenſa Seſqui-quintantis, ſeu gradum 16h, 
36. 'Sed& Quadratum' fubtenfie Quintantis fic” divifum, eſt (ut fupra, (zo, ) 


R 
qui-quintantis, ſeu graduum x08. 


ſegmentum majus erit = . R; eu {1 addatur radius 1 R ; haþbetur "rt 


ſubrenſa graduum 208 ut prius. Ergo, 


addatte , Aggregatum &quatur ſubicnſam graduum 108, | 
39. Porro: Si Pentagoni fic inſcripti Latus A, confideretur ut ſubtenſa was 


parte ſubtendit Uni Quintanti, ſubtendit, ex altera parte, Quatuor Quancantibus 
29ATAL YL Rq—Aq Et (multipli- 
candq per Rec utrinque}ReA=2Rqa—Ac, in v:4Rq—Agq Hoc ell, 
Re=2Rq—Ag, iny:4Rq—Aq. Er( ſumptis quadratis ) Rcc==16RcF 
IONIES ET TRE AIE INNS Hoc eſt, 15 Rcc— 20 Rqqaq+8Rqaqq 
—Acc=o.  - 
41+ __ G hae ultima Aquatio' dividatur per 3 Rq+ Aq==0. prodibit &- 
quatuo 5Rqq—5RqAq+Agq=o. 


40. Ergo, in hoc eafu, A = D= 


3Rq 


Dz SrcTioniBus Cap. ]V 
32. Idem fic alias inferetur. $i Cizcyl, ; 
XXVIIL ſcribarur zquilarerum Penagonum ; ee 


1 YORI ra 


wo}. Wi 5 wt FE quod ex. 3R fubdyCtum, relmnquit LE, R-; ſubtenſam FS. | 


37. Jani ſecetur Radius in;extrema & media proportione ( per 11 El.3) 


38. $S: Radii extrema oy media proportione ſetti Se um majus, titi rad 


Simpl1, cadem etiam erit ſubtenſa Quadrupli. ' Nam eadem Ghorda, - quz ex un | 


[N A KEY rhe aan kao | 
JN OS... p4 | 
I 5RqgAo+ SRqAgg—Ace ML 
 —i5RqqAqt5Rqagg 
| ' +3R9Aqq-Ac | wb trad 
LIRGAqe—Ace 4 | | 
Dani” . | 
a. Ergo 3Rq=zAq,.eft una Planarum Radicum on uationis : adeo- 
ve 6 5r. A, quz eſt Lubrenfa Trientis. "Quod quidem <2 et ; quoniam 
am Trient!s quadruplus, eandem habet ſubteniam cum fimplo Triente. 
” Sunt autem & aliz duz eju{dem Aquationis Radices Planz, quas conti- 


FR hon cor Rag—5 Rata Aga a ſeu -5Rqq= 5Rqaq—Agqgq. 
= jen at V ART Mae = L Rq= =&q 


_ 


= 7” Minor earum, —=t __ ——— A q, eſt _— ſubtenſ (Qpiatants; ſeu 


pr ut prius. 
4; Mayor , rh V5 Rq, eſt Quadratum ſubtenſt Biquintantis, ſed & Tri- 
In (ut poſt videbitur. Hoc duum I44-& graduum 216. Nam 
n I ar pls ee be >, ga renſam fe'® gradune ſumplis.. Nam 
et =1+ 4 on een Ubi -Excellys: polt jintegras Revolu- 
yones quz bs nihili tant) ſunt. $aut 3; quorum candem cfle ſubreniam often- 
welth 32; nempe cam iplam, quz eſt arcys fil 3 ; aut 2 


6. Cumque ſic ('uc oftenſum eſt ) £0 Rq=Aq WP Librenſe 


(azas; Quagramma ſubcenlz Reid ad Semicircuitum crit 4Rq— _ _, ——=Rq 
.Itv =—Rq. Quod eſt igitur Quadratumy ſbrnſs graduum. 168 $(= 180 


| La Hujulqve Radix Quadratica - ko. = A(= Wo 3+s my 4 dſt ipla Sub- 
of Qood & ſupra oltenſum erat. 
6 Cumque, I R ſic /Subzenla, graduum 108; "hoe Yn 2 


wa;Quadrantem : "Bflo. bac GbynſiS & . ſubtenla, graduppy 18: (qui "dk 
ac pra Quadrantem ) BE. Ergo (per 6 5+ Cap. A $9 % Eq 
Lib/a=zRoq. Adeoque $q—2Rq=ESy's — qr olvendo 
Inmoncm ). 1 Sy 22 y: 2 2R —a : =E. _ Ubi minor Radix eligenda eſt, 
ftam.E eſt minor duarum g E; Gaibes utriſque convenit hc. Aquatio. 
| Sed (ut oftenſum eſt) =5+*p, Adeoque 45 a= LES R YR 


tet vg 6; Re propeerts Dequyagws? —_ Rq" (init Qua- 


W fibenſs Quintinris ) eſis Radix quadratica et FTIR" Ergo (cum 


- Wis tix bic fir cligends ) DT EH, i= "R=E, oft  Sobepl 
; rduum 18, | 
C 


Eſt autem Arcus graduum, 18, Coplemennny Quin ad Qaadooces 
: i, fi __ Quinranch ſeu oraduum 72 (quadrante minoris ) ponatur ut 


" Wei a= Ry? 7 : & ſubtenſa Complementi- hujus ad Qyadrantem ('gra+ 


duum 


©: Secs on vmws. Tv 
wg o pr! ES Cod bt arrr=ak 
FaRq—Ag: ES +, 1 y th ) DJAVS=E "1 

. Fo. Sed Age? rg; adeoque ing mig= ing q (Semisqu 
drati ſubtenſ Seſquiquintantis ſen graduum 108; ) kjuſar Radix guadrai 
ii mg = T6 orion _—_— =""5=05, 


Viod+/2—=2V + bk: 
4 


Ergo 

lt, 
1. Subtenſa St antis, ſeu'gradumn 108 ( eif Majus 
5 ” 7 tis, 


tum Radu extrem aig propuicms Setti ty. ipſo Radio aut? wy} Dutta n a 


atem in v/ 2, ow _ ay, =Ry/: 5—v5:) Grew Tops 
tenſe gradyum 18, Hojuſque Senus, eſt ipſa Subtenſa. Vel -- 


52. Differentia Subtenſarum Seſe -quintantis & Geinteut ſeu graduum 
708 '& _ hs prev FP af Sp AAqnatur Subtenſz wh (fs _ 
te- "ffi (ſeu _Duplum porteſt ) hujus Subteaſe: 
{3 Quadratum illivs eſt um tj bujus: (hoc | 
5 9 Seſgmquentanits ( hoc Sraduum > 
t 'Semicircumferentiam ) mer ſe Maltdbiae kh 
ſeu harum R how) redinm diviſe ; Aiquant Subtenſam a 
cus utriuſuis. Nam 2 Cap..1.) R) AE (B. Hoc eſt, Subtenſfan + 
duum 144, & Subten aa 216. Hoc eſt, Bi I aut Triquinzn- 


w; (querem fbuaſh lt cxdem. Hoc eſt, ENERSLTY 


=E, Subtenſa graduum 18: ut priys, the! 


=R; 3 Dempra ſubtenſa © Rumtantis duc. 


5+ Radius cul þ in of 5+V6 WAA ſubienſe ſerve Bi quinn, for 


Tri 7 fis. oc of, Sybe Sabenſe uum 144, aut graduum 216. 
| wer Gum" ex * Quadrato Diametti';" relinquit | 


(? ge glam Sabteke gaduum 36; ( quanto gradus'144 dehenut 
A Semiciroumſerentia & gradus 216 eandem- ſuperant: Nam 280— 144236 
=216—180,) Ejuſque Radix quadratica eſt 'ipſa Subtenſa, mA Ig 


PE R.- IN 


56. Segmentum * Radii extrema F' media proportione ſet9 of ſk 


graduum 36. Hoc elt, ,Semiquintantis, ſeu Laterd * inſcripti 


Sed oftenſum' eſt (F 38) fi hoc Radio, addatur, ( hoc eſt Subenſ 
PEE, 60, ſeu IG SPELL Sona het Subtenfa rs Fs 08, fu ef 
= wntantis. Ergo, - 


atum Sub adutrm 60 (hoc eſt, Late” 
th __ ) it) Aquarur admem 56, & ek =_ hoc eſt, && | 


rum Decagoni & Hexagoni 
quiquintantis, ſeu Trium Decimarum. 


59. .S1 ergo Subtenſz graduum 36, 
LE th 


Vs 


Jn R, addatur Subtenſa graduum 10h, 


R; fit 5 Rq, fu Ry ys. Hoc ef, 


Go. Sub 


_ £ is I 
Ft Fn 


Subs 


28 
£1 . F Fl . : W-+ drati 4. V5—I v5Þ1 
| Agregeti #quatur Quinque Quadratis Radu. ) Nam ae R+ =! - R=Ryy5. 


i GipdV. AncuLAriBus. 


WY oe iireee Sripuincantic (ew greduum 36.) Gs Sepiquintentic (fe 
7 'Z; 


108) fimul addite, prſſunt Quintuplum Radii. (Hoc eſt, Quadratum 


Is 
Vs—r © 


| | 4r, Earumgue Differentia equatur Radio. " Nam ED R—=———— R=R. 
ba. Farumgue Reftangulum , aquatur Quadrato Radii:- Nam. vV5+2 R 
| W— R= KY | 


2 | 
|. 63. Et Summa 9uadratorum tlarum, aquatur Triph Quadrati Rad ; (ſeu 
| Quato Lateris inſeripti Trigoni.) Hoe eſt, EE Rot YN Rq=3Rq 


* 64 Et Differentia Quadratorum illarum, poteſt Quintuplum Biquadrati Ra- 


ki, (ſeu, £quatur Quingue Biquadratis Radii.) Nam 0Y5 Rq — _ LE, Rq 


=Rqys=v5sRqq. 
| 6F. Item, Summa Quadratorum ſubtenſarum Quintantis to Biquintantis, ( ſeu 


| naduum 72, & graduum'144,) eff Rurntiuphum Buadrati Radii. Nam _ Rq 


 5+v 
+ = Rq=5Rq. LACY 
| 66. Et Zorundem Differentia, potef# Quntuplum Biquadrati Radii, Nam, 
Lu = 
| fy Rq— __—_ Rqa=Rqys=yF5Rqgy. 


| 6. Et Eorundem Reftangulum , eſt Qumtuplum Biquadrati Radii. Nam 
Bo ITY 
* nb 


t—_———Rq=; 6qq 


2 


68. Habemus igitur ( ut ſeparatim demonſtratum eſt ) has Subtenſas, his Ar- 


| bus (ſeu portzonbus totzus Cucumferentiz ) reſpondentes. 


Subtenſz. .  Gradus. Partes totius, 
Ys — 36. 324 3-12 
Ry 7=97 72 . 288 n- 1 | | 
LE 108. 252 nn. x 
Ry EYE I44 . 216 i. 5 
2R 180. 75 


| 69. Simili methodo reperientur Subtenſz partium 2, 2, 2, z3, totius Cir- 


cunferentiz, '( ut & partium 2, 2, 3, 3#.) Nam ipſius 3 Reliduum ad Qua- 
(antem (aut _—_— Excellus ſupra Quadrantem Jeſt 55; Adeoque hujus Sub. 


— PAs 4oinntnd. 42, =" (ut oftenſum eſt F 48; ) ſeu, quod 


a 
atundem oft, ITY ELVIS Dp, you Rv:2nv ILY, Refi 
dumque hujus ad parſcremion , elt 3 ; Cujus ergo Subrenſa eſt 
Ry £25; 108 Vs G ſeu Ry: 2+y/Z T9 . Item, ipſins 5 Refiduum ad 

| Bbbb Qua- 


Dx SEcTioniBus Cap.]y 
Quadrantem. ( ſeu. ipſarum 3 Excelſus ſupra Quadrantem) eſt ;3: Cujng ; | 
Fay ens ig gy LE FTCEEtv 1944, + 


Subtenſa eſt ? - 
Hujufque ad Semi-circumferentiam Refiduum eſt ;}; Cujus Subtenſa igirur @ © = 
RYE: —_ V5: ſen Ry: 2+4y I Nam, hujufmod1 caſibus, idem Ho 
valor potelt varus formis de 1, uz omnia computando facile prohe | 
ficut 7 6. mandiru-axcr oiy mink Ye ee Corollaria inde deduct TR jo 


rumque Reſfidua ad integram Circumferentiam ( 3, 3, 33, 33, ) caſdem habenr den 
Subtenſas. | ten 


70. Jam igitur habemus, Subtenſas Arcuum, portionumye Circumferentiz ts. MW 
tzus, prout {equitur ; | | 


vo 
vB 
© 


©. 360 


1. 342 3. 4 —= 


36. 324  =H- 3 — R 
14. $68 ge git WET Ys tg 
72. 288 4, 26 R  LDYT 
on.» "OP 3. &  Ry2 
108, 252 3, u Mis 
126. 234 3.8 Ky ELL DIY 
164. 216 of | Ky LO 
6.18 2, a rytELet2r 
2 
180 20 2R 


71. Sin hi Arcus omnes comparentur cum Triente; eorumque fic compars 
torum Summz & Ditfkerentiz obſerventur : Habebimus inde Subtenſas adhuc plu- 
rimas; per ca quz traduntur þ Is, 47, Cap. 2. Verbi gratia, 

2 =L, G& Subtenſam gra 
duum 48 (=120— 752) E. Tum (per 15. Cap. 2.) Aq+AE+Eq=3Rq: 
Adeoque AE+Eq=z3Rq—Aq Et (Refolyendo > hrs Mn \y : 3 Aq 
+3Rq—Ag: (=v:3Rq=—JZAq:) —jA=E. 


73. Sed A=Ry/DE, &aqz=?" Urq Ergo E=vV:3Rq=; 


72. Ponamus Subtenſam graduum 72, A=Ry 


AAP ITT rg yy; DR = ELIT Iz 


© SAG 8 2vV2 
SETELL oY: nag Cn 4tvatvÞ—2Y5:0 end} 


oY 


is +. 
graduum 48, adeoque graduum 312. 


74. Similiter : Eſto ( ut prius ) A ſubtenſa gradewa 52; & Z ſubtenſa gr- 
duum I92 (= 120+ 72.) Tum (per $ 47. Cap. 2.) Zq—AZ+Aq=z3Rk9q; 
Et £q—=AZ=3Rq—Agq. Et ( Relolyendo Aquationem ) y: 3 Ty 


* 


Cap. IV. ANGULARIBUS: 


T=Z=v*,— 
T3 8 4 


(+370 w—ATE R, Sitibtenſa graduum 192, adeoque & graduum 168. 


Hoc elt, 

75. 51 Subtenſe Trientis, aut?& majore fui Segmento extrema of media pro- 
gurteone ſefta; Addatur, vel Subirahatur, Subtenſa Quintantis :' Prodibit, Ad- 
nds, duplam Subtenſe graduum 168, oy 192; Subtrahendo vero, duplum Sub- 
tenſe graduum 4.8, 312, Vel ic, 


6. $i Majori Segmento Subtenſe Trientis, extrema & media proportione ſee; 
Aidatur, Summa vel Differentia, ſubtenſarum T rientts &y Quntantis : Protibit 
Duplams ſubtenſe, caſu Priore, graduum 168 192; caſu Pofterivre, graduum 
4b, & 312. Nam, 3 kq: = y: L109 3Rq: _ iy: EYE 3 Rq: 
v5 _ y 3 Rq, eſt Semis ſubtenſz Trientis (y 3R q) auctz. majore ſui ſeg- 
nento ſic ſetz. Et y: LY Rq:=1Rv LY » Et Sem:s ſubtenſz Quin- 


| 2antis. 

77. Et Quadrata harum Subtenſarum, Subtracta ex 4 Rq; exhibent Quadrata 
Subrepfarum, ſuarum a Semicircumferentia Ditterentiarum. Hoc eſt, graduum 72, 
&1z2 (quibus 168. & 48 deficiunt A Semicircumferentia; & quibus 192 & 3x2 
andem excedunt.) Nam 12== 180 — 168 = 192 — 180. Et'132=180 — 48 
=312— 180, | 


78, Item; Subtenſa Biquintantis, ſeu graduum 144, ( quz etiam. eſt Subtenfa 
Tnquintantis, ſeu graduum 216, Triente majoris; ponatur Z=Ry/ STYS, 
2 


| Et Subtenſa graduum 96 = 216 — 120 = 240 — 144, Ponany A: Et Subtenſa 
oaduum 24 = 144 — 120 =240 — 216 ponatur E. Ergo (per $ 47. Cap. 2) 
lj--ZA+AqzZq—ZE+EqzzRq Er (propter Zq majus quam 
;Rg) Zq—3RqeZA—AqzZE—Eq. Et (Refolvendo Aquationem 
Tty:32Zq—Zq+3Rq: =jZity:3Rq—3i7Zq:(=A vel E) 
ARYITYS + 4s = 3/5 CLTEs: 209 n=; 5.4 2 
g - 2 =. 2y/2 WY 
fro+2y5: Tyv:i8—6y 
4 


r{praduum 24, fi per —. Hoc eſt, priori caſu 
& poſteriori caſu, Vroravy: —vVIrÞv3 R. Hoc &lt, 


CG | 
_ 79. $i Subtenſe Biquintantis, Addatur, vel Subtrahatur, Majus. Segmentum 
Wrenſe Trientis, extrema > media  Propertione fete: Prodibit, Prue caſu, 
kutenſa graduum 96, & 264; Poſteriore caſi, gradunm 24, & 336. 


$0. Er -per has iterum ( ſubtrahendo/ quadrata ſubtenſagum ſuarum-2 4Rg,) 
habemus Quadrata ſubtenſarum Differentiarum ſuacum 2 Senucircumferentia, five 
It Exceſſu, five in Defetu. Puta, graduum 84 = 189 — 96 = 264 — 180, & 
gadyum 156 = 180 — 24 = 336 — 180. 


&r Atque fi ſimiliter comparemus reliquas quz F 70 habentur, cum Subtenſa 
Trientis; Habebimus inde Subtenſas Arcuum hc 1equentium ; 


= R, Subtenſa graduum 96 & connectantur per +; 


/:10+24 5: /15=v3,. 
: | 


Gradus 


Bbbbe2 


$63 
TW Rq:+V: TY Ry: Erna. 


Ds SEcTzonNIBUs Cap. TY. 


120 — To8 = na -  /x68\ _. , /348. r92 
fone M g0= JO Z I50 5 339. 210 

E |120— T2= 48 , [132] 9 ,. |312. 228 
5 [20 F4—= 66 4.1 II4 4.5 294 . 246 
4 J120— 36= 84\gx( 96\e S we 264. 

| a (x20. 18 = 102 22 78 BS 25S . 282 
RN 120 I 0=1209|.5 60 ZE 240 - zoo 
w 120 + 19=238 |S £ 42 $ © 222, 318 
[220 T 36=150 |= o© | 24l<'8 og 336 
\I20 + 54=174 6 I86. 354 


82. Habenms itaque ( per has,, caſque_ $ 50 ) Subtenſas pro quibuſque Sen 


;bus torius -Circumferentiz3 Et, conſequenter, pro Sinubus recs ( qui fu, | 


arum Subtenſarum f{emiſkes ) pro quibuſque Ternzs gradibus Semi-circumferen. 
tix. Idque per Solutioriem Aquationum foluniiodo Quadraticarm : Abjque g 
Cubicarum aliarumve ſuperiorum Aquationum. Atque 1nter has interpon; poſ. 
ſunt quothber, -per connuatn Arcuum Biſectionem. - ; | 
Redeamus jam, ad Inquifitionem priorem, his alzquatenus intertuptam, 


KXIR, . B83: Zqutio prideni propoſita h5, pro Ax. 
—E cus Quinquiſettone, 5 A — Fa +51 =P. 


Rq 
- Preter duas primatias Radices A, E ; Tre ali. 


ctb unde duevifitir A, E,) ad Tres reliquasin- 
{cripti Pentagoni angulos duCtas. Quas voes- 
mus L,M, N. Quarum L. ſubtendit Quinn. 
tem auctum arcu A, ( vel Triquintanten a- 


X A. ) M ſubrendit Biquintantem auctum uctoyis 

A arcuum A vel E ; ( aut Triquintamem utroyi 

| manutum. ) , Nat hi arcus omnes, {i quinty- 

plentur, eandem habebunt Quintuph Subtenſany F, quam habent Arcus A, ye E, 
quintuplati | 


| $4. Ex tribus his, {i ſupponantur A, E, radices Affirmative ; erunt L, &N, 
Negativz ; ſed M Afhrmativa. Er contra ; fi ſupponantur A, E, Negative ;erunt 
L, N, Afﬀirmativz; & M Negativa. Nam, 


XIV. Is. b Arcus Simplus et Yuntante 
_ Minor ( ſeu Major Gy Nth 
aut 7 quittantivus Major , fed Mini 
Tribus ; Subienſa Triph major jt quan Di- 
ph. Contra vero; /i./it Major Uno, ſed Mini 
t\ - Duobus; aut Trivus Major, ſed Hina quan 
xs|  'Azartor. Quod confiderant 1atis obyium ct ; 
\; _—_ ſimilicer demonitrari , prout ſupra 
fy Hactinmeſt cafibis contimilibus ; atque hic m- 

py t. tra, $'93, &e. | Ts | 
AZ -  \ 86. Er propterea ; Si A (velE ) ficſubten- 
ia Simpl ow: rl Cq—Bq=zAF, {ant 
tq—bq=zEF,) quantitas Aflirmatiya. Pro- 
deft kh 


ee 1 1 Bs. 
_ 87. Et fimiliter, fi M fir ſubtenſfa Sirtipli ('majoris Daobus quintantibus, {ed 
nunoris Tribus,) Cq—BqzMFP, erit item rmatlva QUAntitas. 


$8, Sed 


as continiet-( pet F 98, 09, Cap. pracs 
reſpiciunt Tres B+ Chordas (a =_Y Ken 


ctum arcu/E.) N ſubtendit Quintantem ay. | 
ctum arcu E, (vel Triquintantem auttum arcy | 


FS5OF OSTER SFEESSCSY FT. GEES == op =@- 


a * B=2 


- 88. Sed, Quando Hrcus Simplus, ejt uno Quintante major, ſed minor Duobus : 
at major Tribus , ſed 5 yer Ruatnor : Subtenſa Dupl, major eft quam 


Tph. 
Fn 11 Subtenſa Simpli fir N; tum Cq—Bq=zNF, erit quantitas 


—_—. 
go. Et fimiliter, $1 ſubtenſa Simpli fit I : 
| tm fit Cq—-BqzLF quanutas Nega- 


3 XXKIL 


ora. 
| gx, Ut igitur fant tam L, N, quam F, Affir- 
native; Aquationes fic erunt ordinandz ; 
I—Cq=NF, &Bq-Cq=LEF. Quzh 


| Wpotantur, reliquz Tres Radices, erunt Ne- 


fn Sed, (Fig.29 ) /# arcus Simplus, fit 1pſe 
fxuzars, ( aut Duo, Tres , plureſve Quin- 
| uns, ) ſubrenſee Duph & Triph, Aiqnales & 
my. Adeoque ( polito V vel X pro faubtenſa 
| _ CqaBq=VF=o. &Cq»Bq 
=XF =o. Subtenſa Quintupli (choc caſu ) 
—_— b M, Subtenfa Tripli major eſt quam 

953. Quod autem pro Arcubus A, E, M, ripl1 major Dupli 
fb minor h {ed contra, pro Arcubus L, N:; eſt, conſideranti, ſatis in 
W mm, Nam, { Arcus A, velE, ſit graduum 10; erit B2o, C30: Std fitzo; 
arB4o, C 60 : $i Aﬀitgo; erit BYo, Ci20: SiA fat 6o; eric B 120, C B80. 
y hactenus nihal eſt dubii ; quia nondum trankvimus Semi-curcumferentiam : 
eo pervenimus, prout crefcant Arcus, creicunt 1tzm Chordz. ) Si A fit 
| 03 etit Bao =180 —4o, C 210180 + 30; Adeoque Chorda arcus C, utut 
katvircumferentia majoris, major eſt quam Chorda arcus B ; quia minus diftat 1lle 
imi-oircuntferentia, ſeu gradibus 180; ( nam hic minus excedit, quain alle defi- 
a.) Arque lic, donec deventum eſt ad grad. 72 ( iv totius ) pro. arcu Sim- 
j6: tam vero c{t B 144 =1$0—36, &C 216 = 180+ 36; ubi Diſtantiz a Se- 
cucumfercgria funt #quales; adeoque & xquales Chorde. Sed poltquam pre- 
tgreffi ſumus Quintantem ; Chorda 'Triph minor fit quam Duph. Nam fi Sim- 
flu Arcus fir N=3+E =73; erit B 146=180— 34, C 219== 180+ 39; 
_—_— magis excedit 180, quam inde dehicit B ; adeoque minorem - habet Chor- 
Gm. Similiter; Si arcus N fir 80; erit B 160 =189— 20, C 240 =1825-+ 60. 


THEE TI SOREP Sr mo = 


oO 


- 0 


— 


os i ou ot, 


l- MW Nfitgo; crit B 180, C 2:0=180+ 90. Si Niitioo, erit B 200==180 + 20 
ut WF} =360— 160, C 300= 180+ 120=360—60. Ubi Triplus remotior eff a 
0- WO &nicircumferencia, utpote cam magis excedens ; & prop1or ad integram Revolu- 
tonem '( que nihilo -quipoller )) -utpote ad eam magis appropinquans ; adeoque 
ed WF Tripli Chorda minor ef quam Dupli. Sic {i N vel L fit 208 ; Beſt 216 = 180 

+36=360 — 144, C 324 = 360 — 36 = 180+ 144. $1 L==3+ Alic 120, 
1 | © B240=180+ 60=360— 120, C 360. Adeoque arcus B Chorda major. 


Atque {ic erit donec deyentum fir ad gradus 144 (ſeu }) ubi nerum frunt zqua- 
3 es; 


' dus 6o, adeoque 'Triplus non'major quam Semictrcuitus ; Subtenſa Trpli 


| Dx SncTiominus Cap1V, 


les; Quippe tum erit B 288= 180+ 108 = 360 — 72, & C 432 =360 ++» 


=545— 108 ; qui tanto fuperat integram Revolutionem, JIngnto alter 4h 


ficit ; tantoque deficit X Tertia Semicircumferentia, quanto alter ſuperar Primar . 
Adeogue Chordas habent =quales. Sed poſtea; Chorda Tripli fit iterum _ 
quam Dupli. Nam fi M arcus ſimplus fit 145 ; erit B290=180+ 110 — 360 
— 70, & C 435 = 360 + 75 = 549— 105. $1 M fitigo; erit B 300= 360 
— 60, C 450 = 360 + 90. SIM lit 180, erit B 360, C540 = 360 + 180. $i 
M fit 200 ; erit B 400 = 360+ 40, C 600.== 360 jp 240. UblarcusC, utpore 
remotior ab integra Revolutione , majorem oſtulat Chordam. Et fic ro, do- 
nec ventum eſt ad gradus 216, ſeu 3 totius ircumferentt ; ubi Chords Aarcuum 
B & C iterum fiunt \xquales : Erit enim B 432=360-+ 72, &C 648, 
— 72 : Ubi arcus B tanto excedit primam Revolutionem, quanto C deficit \ {. 
cunda : Adeoque poſtulant zquales Chordas. Poſtea vero, Arcus I, N, , orad. 
216 ad 288, cafdem habent chordas cum L, N, grad. 144 retrorſum ad 72:(u 

te illorum Complementa ad integram Revolutionem, ) adeoque eaſdem, cum 


ullis, habent Dupli & Tripli Chordas : & propterea Ln 1c) chordz Dupli ms. | 


Jores..erunt quam 'Tripli, Inde vero ad 360. ( quz et integra Revolutio ) Chordz 
junt exdem cum Chordis arcuum A &'E, cumill: fint horum Complements 44 
integram Revolutionem ; adeoque hic ( ur 1llic ) Chorda Tripli major quam «Dy 


li. | | 
n 94. Quz omnia dependent ab hac una General: confideratione, ( que zquali. 
ter reſpicit omnes hujuſmodi Arcuum comparationes ; quam 1taque femel mony. 
ifle ſufficiat; ) Numrum. Coating "= 

95. Arcus qui aqualiter diſtant a principio ant fine, unius pluriumve Revlytiy 
num integrarum ; aquales habent Subtenſas, ( nam eadem -Chorda indifferenter 
ſubtendir eas ambas, vel omnes.) Sod quz. a. tali principio fineve iminus diflant 

Menores habent Chordas. Ut quz propius accedunt ad Punctum, ſeu o. 

96. Item, Arcus qui aqualiter diftant ( ive in Excellu five in Defeftu ) q $:. 
micircumferentiis 1, 3, 5, akiſfue numero Tmparibus ; Aquales habent Subtenſy 
( nam, & hic, eadem Chorda ſubtendit eas ambas aut omnes.) Sed gui abills 
Semictrcumferentiis minus diſtant ; Majores habent Subtenſas: ut. que propins 
accedunt ad Diametrum ( ſeu chordam graduum 180 ) quz et omnium maxima. 

97. Manifeſtum igitur eſt ; Quod, {1 Arcus E vel A non fit major quam a 

ut- 
pote propius 1lluc accedentis ) major erit quam ſubtenſa Dapli, Et quamyis A 


major fit quam 60 gradus, ſubtenſa Tripl major erit, donec Triplus tanto exce 


dit Semicircuitum, quanto Duplus inde deficit. Hoc eit, donec 21A x 
dus 180, ſeu ſemicircuitum. | Hoc eft, donec A=3, ſeu grad. 72. Quodque di 
&tum eſt de arcubus E & A nunoribus quam z totius circuitus, pariter valet de 
t+A=1—E;.&++E=r —A, qui eaſdem chordas habent quas E & A; e- 
rumque Dupli & Triph, ceaſdem quas Duphi & Tripli horum. | 
98. Sed ti Simplus Arcus ,N vel L, excedit 3 totius circuitus ; puta }+E yd 
: + A: ſubtenſa Dupli longior erit. Cum enum ſubtenſa ipfius 3, eadem fit cum 
Jubtenſa }=x —3 : Subtenia 2 N=3+2E, ( utpote propius ad } accedentis ) 
Major erit-quam illa ſubtenſa arcus 3; donec 2.N vel 2L =] ; hoc elſt, donec N 
vel L =z, ſeu grad. go. | Sed ſubrenſa arcus 3 N =3+ 3 E, erit eadem Manor, 
utpote propius accedentis ad I integram Revolutonem. Er quidem ubi 2L exce- 
dit +}, attamen: 3 L minorem habebu Chordam, utpote propius accedens ad 1 Re- 
volutionem ; donec cam zquet : Hoceſt, donec 3 L= 1, & L = {eu grad. 120. 
Et quidem poſthac, donec 3 L tanto excedit 1, quanto 2 L inde deficit. Hocell, 
donec 24L =1, ſeu L=}, ſeu grad. 144. Sed tam ( ut prius AvelN=}) 


#quales crunt Chordz. Quia tum, duplus et} =1—}, Le apt At >. | 


Quodgue dictum eſt de N=! +E, & L=}+A; pariter valet de N=j3+4, 
aut L=3+E. ( Hocelſt 1 ay N, ſeu 1 — L. ) bs eo cum illis Chordss 
habentibus. | | 

99. Sed cum fimplus arcus M, excedit 3; puta3+E : Chorda 'Tripli, uterum 
her major quam Dupli. Quippe cum Triplum ipſus } tanto excedit I, quanto 
Duplum <uſdem inde deficit , Triplum iplius 3 + E magis excedet ( utpote pro- 
pius accedens ad tertiam Semi-circumferentiam ) & Duplum minus deficiet, ( pro- 
pins accedens ad I reyolutionew, ) donec 3 M=3}, hoc eſt M=1 ſeu grad. 180. 


vw 


( ut- | 


ECAC 


Quodgue | 


> AY WES 


= 
= 


5. Row THO TY ITT” WH uo. © 


— 
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an. IV. ANGULARIBUS. 


Quodgne diftun eltde M=3+E — z Pariter yalet de M=3+A 


"_- — 
=} 


E majore quam z. Ur qui tanto excelit ſequcircuitum quanto ille deficit. 
100. Manifeſtum 1gitur eſt, quod pro Arcubus A, E, minoribus quam Z, aut 
oriþus quam # ( ſed minoribus toto crew ; ) item pro Arcu M, major! yuam 
{ed minori quam3: Chorda-'Tripli , major eft quam Dupli, per F 97, 99. Sed, 
pro arcubus L N, majoribus quam. } ſed minoribus quam 7 aut majoribus quam 
kd nugoribus quam $: Cherda Dupli major elk quam Trapli, per $ 98. Sin Sun- 


- xs Arcus fit 3, 3, 2,7, (aut ullus Quincantis multplus ;) #quales ſunt Chordz 


; & Tripli- Eademque Methodus adhiberi potelt in alus fimilibus Arcuum 


| & Ehordarum comparationibug. 


10x. Jamque ut redeamus eo unde digrefli ſymus $ 92. Quod particulariter 


 gidicumelt, potelt fic Generaliter comprehendi, Nunirum, ( poſiza O pro ſub- 


aſa Simpli arcus:) CqoBqzOF » per F 85, 88, 92, Er 2929p. 


pearns =0. Hocell, 


102. Drfferentia Quadratorum Sub{euſarum arcunm Duph &y Triphi ; Aiqua- 
tr FE Subtenſarum Simpli & Qujutuph. Ht pkg mhthees prod x-arcl 


kt religuam. ( Quz,propotiuo Gencralis eſt ad eamy 3. } Numirum,- $1 Q expo- 


Cq—B : 
fur df, E,M; tum Cq—Bqz=OFP, & Sap. $1de LN; tum 
bq—Cq=OF, & £1=9_p St vero de V, X; tum Bq » Cq&zVF =o. 
per I=F=o. AutBquCqz=XF=o, Ec 11 =P =o. 


| 103. Item; Cum fit Cq=Bqz=C+BimnC-B. EſtergoO.C+B::CeB.F. 
 (Exponendo C = B per C—B, pro A, E,M: ſed per B=-Q; proL,N.) 
toc 


og. Ut Subtenſa Simph arcus, ad Argregatuns ſubtenſarum Duph && Triph ; 


ſe harum Drfferentia , ad ſubtenſam Qumtupli. Quz elt Generalis propolitio 


deny 6. 
yy. Sed (per < 45 Cap. 3, ) C=3 On Ra” adegqgue Cq = 9Qq— 


oY 


(0qq, Occ Tt Oqq ' oy 
We + a Et ( per $7 Cap. 1, )}B==v:40q Tr adeoque B q = 
40q—2Y. Unde valorem obtinebimus iplius Oq » Bq-=0F& A. —.— BS 


mw fingulis caſibus. Nimirum, 


| 106. Siarcus O fit minor quam}, aut major quam 4; (hoc et, > principio ad 


pad, 72, & > grad. 288 ad 360.) Aut major quam 3 ſed minor my} ( hoc eſt, 
cc 


6 
lend. 144. ad 216. ) Tuneſt0F=Cq—Bq=90q—TY+5< —4 


099 . © 50qq , Occ 5Oc , Ocq 
WH. Od AAS OP TEE > 4. — "ey 
- "iabe as 78 ZT $O—KR7q * Raq Bo 


107. Sin Arcus O fit major quam 4 ſed minor quam 2, aut major quam # ſed 
Minor quam 4+ ; ( hoc eſt > grad. 72 ad 144, aut a grad. 216 ad 288.) Tum eſt 


Oqq 60qq, Occ 

0F=Bq—-Cq=40q———g0 —+—— —=—50 
ik = = m_ ML. "a | ty 
$220 DEG ge p=— $04I1<<f_=<2, rr. O exponendum per 
ty Rqq : TRq Rqq ah þ 


168, Hoc eſt ( ut reducantur omnia ad brevem Synoplin , ) 


. A grad, 


567 


PEERS 
2 IS 
EONS + 


De StcTioN:!Bus Cap:IV; 


| F, | -FBe-;Ecq .. W-< 
A grad. ©. ad 36. SET Keg Rqq =F. A grad, 324 ad 36, | m 
Kg OE Ages + 
IT a>, 72. SA— Rg Rqq 288... 324, K 
5 Nc AOCc9 HA 

1.108, — 5N+==—=—;5—==F. FE - 
72 4.0 5N+ Ra R qq 252...263, W 1 
I08 .... I44- LE + Ra Kqq ; 216... 252 E 
A grad-144 i. 18. +5M Eko” grad. 180....216, ; 
Et, pro communi termino, ſeu punto connexionts, horum Intervallorum: per. ') 
inde eft ad utrumvis utrinque poſitorum referatur. Puta, pro grad. 36, five 2d x 
E five ad A: Er'pro gr. 72, livead Alive ad N. Et pro cztenspariter, , 


—5RqEc+Ecqz=sRqqa—5sRqactAcq=(RqqF=)—-gR 
+ jReNe—Neg=—RqgL+5RqLe—Leq=47Rqqu—5hgh 
cq. | 
ITO. am,quoniam 5RqqA—5RqAcÞ+Acq=5RqqE —5Rqtc+ Fake 
tranſponendo, 5RqqA — FRqqE =5Rqac — 5RqEc —Acq+Ecq. Ergoomns. 


— EF Acq—E 
a q cq 


I09. Hine ſequitur Quintuplex Aquatio, Radices Quinque continens, ſage | 
ic 


C 
A—E 'A—E 
i\Ac—Ec 
@ 777 wo per 13, I4, I5, Cap. 2,) TE =Aq+AE+Eq=3Rgq Er 
Ac—Ec 
 A—E 
Acq—Ecq 
AE. 
—Ecq 


OY = = 
112. Item, quoniam ( ut diyidendo patebit ) —— Aqq + AcE + 


AqEq+AEc+Eqq. Ergo, Aqq+AcE+Agtq+AEc+Eqq=10Rap. 
I13. Sedangulus cruribus A, E, contentus ; eſt graduum 144. U us 
in Peripheria inſiſtens arcu1 graduum 288, ſeu 4 totius. Ergo, Ea | 


114. Differentia Quadricuborum ( ſeu Superlolidorum ) crurum continention 
angulum graduum 144. ; Druviſa per differentiam Crurum : Aiquatur 10 Biquadia- 
tis Radii circuli circumſcripti. ( Per 111.) Hocelſt, (per 112. ) 

IIs. Biquadrata Crurum continentium angulum graduum 144, una cum Trims 
medits Proporttonalibus inter ea Biquadrata : Aquantur 10 Biquadratis Rudi 


Circuh circumſcriptt. 
116. Eſt autem hujus Trianguli Baſis, Latus inſcripti Penragoni regularis, five 


Fa Hujuſque quadratum 


ell Jo} 4. R q. Er Biquadratum eſt . Rqq= = YE q9. Quod 2 
4 ; 


ED: A 
bus per A—E diviſs) 5Rqq=z=— 


_ Acq=—FEcq_* 
5Rq=15Rqq. Ergo, 5 Rqq=15Rqq——/\—S: Hee & 


—=10Rqq. 


=1 = © 1 


ſubtenſa graduum 72. Adeoque ( pery 31 ) eſt Ry 


- 


_ 
elt, ad 10Rqq, ut 0 fa Et ad 10 ; ſeu, ut 3=y's5 ad 4 Ergo, (co 
117. Differentia Quadricuborum crurum contmentium angulum graduum 144) 
Droiſa per Differentiam eorundem Crurum : Seu, Biquadrata crurum contmentt- Wt 
zum hum Angulum, una cum Tribus Medtis proportionalibus inter illa Biquadrata, 
Sunt, ad Þiquadratum Baſis illum angulum ſubtendentis, ut 4ad 3—nMS5. < I 


II8. Item ; Quia( per F109, ) 5 Rqqu—sRque+Meq=(RqqF=) we 
5Rqqa—5RqaAc+Acy, ( eltque M major quam A : ) Ergo, ut in ow. : 
% 


z 


$0, { OTE 3G 5 Rg SIA r5qq——px" 

Fs | a= I=1089q=Mqq+McA+MgAq+MAchAagy 

8 | ng. Er ( cadem ratione.) SRag=EDEE pg _MeamEcg 

Yn SES ED 2 =10Rqq=diaz+McE+MyE4 
{MEc+Eq4 | 


16 W 7520. Item; quia (pers Io9,)—5R qL+5 RqLe=Le =(RqqF= 
by =5RqgN +5 RqNc—Neg, Et '( mutmtis omnibus ata) -" aur 
| = 5Bq e+Leqz5Rqq Age 1 my, 5 (Eſtque'L major quam 


LEa= 
ad ET (ns Ig: Sn -5Rq—=PZd<I=15Rqq 


i - ES Et TEny Noon ers tne 


&ME; & IL, N: mw _ 
uae Axcui graduym x eu = 
"quncin Tod M, E; bo Tuodhi alter ad. 


[ ts ru Sata FUSS = ad 72. Di. 
| SIS _— - > 2 __ Io pap 


1124. Siquadiraia Crurum continentium lum graduum 72. una cum T1 

6s peels a ca wing Agalns grode io HSiquaduatis Tie 
3 46 ay et trianguli Baſis ( ſubtendens Angulo graduum. 52 ). eſt Sub- 
; ah Bi rants, aut Triquintantis ; hoc eſt  =grad. 144, aut }==grad.216. Quz 
(per $54, ) RV YT Hujuſque Quadraumett 77YF Rq ; & Biquadratum 


hSV raenfE1 n44 qnieflatreneicl STSVS al 20x 0; 


TY ad 4 Erg 

125. Defferentia cuborum Crag worm ad. 72. Di- 

| t; Ee Crurum ; Scu yl 

» 0g C008 Tribus Mediis pr "Feti peiraties ne th ata ; 

td Quinlan ayer nee gon ny reed P= 
rem ; Quia pet pooh. nba cq qF= 

+ Arann | yer iq major $i pn 

faq +5RgqqA =5R qjc+5 gACc mea AcS | 

C 

NPR: +5 5R4—"LXK JT. 


A 
| Wl 14. Sea per $46, 475 Cap. 2) LEASE =Lq—LA+AqzzRq; = 


L+A 
| L c A 
| (eoque I - 5 Rq=15Rqq gy Myr ner=""E Dn 
» Wi le 
; Pig =10Rqg 


' | ; A 
tab. Ieem; quia( ut Dividendo paebic ) LT =Lqg—LcA +Lqaq 
) "OP Ergo L,qq—LcA+Lqag—LAcþHAqgg=ioRge 


"I 229. Sed Angulus Cruribus L, A, , conteqrs ſt gran 36. (Ucquiſt Aw 
cCCcCc 


[69.10 ANGULARIBUS. ' ©569 


© 


pole righeria infiſtens Arcurgraduum 72, fen 3 totins. ) Et reliquorum alter 
© us 4a - ” G ; af © , ”* 4 


30. Idemque ( eadem ratione ) dicendum eſtdeN, E; quod de 2 Rs 
x37. Trem 3, quia; firailicer! (per $ 109, ) 5RqgM—5RqMc4 Moc 
(RqqF=) 57 RagNtS "1.0 —Neq; (eltque M major quamN:)Ergo 


( codem proceſſi ) I No 20K qq=Mqq—MeN+- MgNq = "MNe 


+Neg.;.Eſtque Angulus Cryribus M, N, -contentus,” graduum 36, Et reliquy 
| rum alter O tutus: "WM 2 | - © [0 Gi «bf WEerk 
132. Et ſimiliter per omnia ( eadem ratione ) de M, L, dicendum : niſrquod 


” 


32. -Atgquehtſunt omnes. Calis - qui contings & poſſunt, ubi.Angulus i, i 
tice Mi rata 36; Nam; Afgulus 'Crurum.V, X. ; reducendus'eſt ad A, 1 bes 


Angulus Crurum X, X; ad L, M.- Jdemque intelligendum eſt in aliis cafibus yy; 
A le extendit ad totum Quintantem, evaneſcente E. Ergo, 

- 134- Summa Quadricuborum Crurum continentium Angulum graduum 16, 7). 
viſa per. Sumimnam corundem-Crurum ; SEquatur 10 Hiquadratts Radii Chyeul 
crrciemſeripti, (per F 127, 130, 131, 132.) Et © þ* 

I35. BSiquadrata Crurum contmentium Angulum graduum 36 ; Una tum Mes 
dio propirtionali -inter caueym Biquadrata'; | Demptis Primo &-Tertio trium Je. 
robin mer cadem ' proporttonalinm : Aquattr 10 Biguadratis Radii Cireul 
- *x4$6."SH Bafs' ſubtendens'huic Angulo graduum 36, ſt Latus inſeripti Pen: 
tagon?'regularis, { ut in'$'T16, }cujus Biquadratum eſt' ad. 10 'Rqq, ut 3-45 
ad 4. Ergo, , We hs he 1 gen | 
BIIP Shock brit Buadricuborum crurum 'contmentium 
viſa per | 
= ulum, Una cum Meato proportional inter cadem Biquadrata,” Dempti 


- £raduum 36/Dj- 


Primo tf Tertio irtum Mediorium mter eadem propor tionalium : ſunt, ad Biqua- | 


dratum Bfes augulum ilhum”ſubtendentis ; ut 4, ad 3 — V5. "Y 

738; Item: Quia (per 109) nggh— Rqac+Acq=,(RqqF=) 
—FRqqN Ee TEN (eltque N. major quam A: ):Ergo (ut-in 
$126, &c.) = ioRqq = Nqq — NcA + Nq4q= Nic 
+Aqq. 


I39. Et fimiliter; Quia 5RqqE—5RqEc+Ecq =(RqqF=)-qL | 


+5RqLe—Leq: ( eltque L major quam E:) Ergo LEATEST 2 wah 


=Lqq—-LcE+LqEq—-LEc+Eqq. 

140. Sed' Angul: Crurom'N, A; & L, E; ſunt 11: graduum 198; (Cum 
fint Anguli Fur earn) infiltentes Arcui tru bocy Ton 3 tot1us. ) 

141. Summa Duadricuborum Crurum continentium Angulum graauam ob, 
Druiſa per' Summam corundem-Crurum ; /Equatur 10 j any$. Raaji n- 
cult circumſeripti. Et . 

142. Hiquadrata Crurum continentium 'Angulum graduum 108 ; Una (ut 
Medio proportional: mter eadem Biguadrata; Demptts Primo &y Tertio trium 
Medtorum mier eadem propor tionahum : LEquaniur 10 Biquadratis Radii - 
cul: crreumſeripti. #17] 
- 143. Sd, Baſis fubtendens huic Angulo graduum 108, eſt Subtenſa Biquintan- 
ws, 1cemque "Triquintanus; hoc eſt, } vel 3, totius Circumferentiz. Adeoque 
(utin F 124) et ad toRqq; ut 3+ys, ad 4 Ergo, | 


144. Summa Quadricuborum Crurum continentium Angulum graduum 108, 
Droiſa per Summam corundem Crurum : Vel; Biquadrata Crurum continen- 
. trum talem Angulum; Una cum Medio proportionali inter eadem Hiquadrt- 
ia; Dempns Primo oy Tertio trium Mediorum inter cadem propor tionalium: 
ſunt, ad Biquadratum Baſis illum ulum ſubtendenitis; ut 4, ad 3 +5: . 

I4F7: untque hzc Particularia 'Theoremata ; in hzc que i 

{ic compingi ; Nimirum, 


equuntur: Gene- 


146. Diff 


* -__ DB (:SE&xTronIBUs Capy, 


LS ESBILELTISLYE 


Angnbon 
Surttham corundem” Orurum ; Nel, Biquadrata Crurum contmenting | 


| Cap-IV. AncuLarigus. 


© 146. Differentia Ruadr icnborum Crurane continentium Angulum griduum 1 
| aut 72, Droiſa per Differentiam cornudernms Crurum : Vel, oma 7 wt OKs 
mm Crurum cont1nentinm Anguturm graduum 36, aut 108; Diviſa per Sum- 
nuns cormmaem Cruruns : Seu ( quod 'codent recidir, ) Brquadrata Crurum ( in 
| wigt caſus ) na cum Tribus Mediis "of; + mar mtcr ea Biquadrata; Aut 
(apr cafu * four 9g Crarum, Und cum Medio proportionali inter ea- 
tw Biquadrata, s Primo by Tertio trium Mediorum inter eadem pro- 
| parti : ntur 10 Diguedratis Rad? circuli circumſeripti. Atque, ZZec, 
of Biquadrata Suftrom fuarum, reſpetFive ſtoprarum ſubtendentium Augulum 
gadum 144 aut 36; Sent, ut 4 ad 3—v 5: Sed, ſubtendentium Angulum 


i gaduur 7 23 0! i08; wt! 4 ad 3+y 5. Aur, ut 8 ad 6—2y15; & 8 ad 


| (+2y 5. Hoc «ft, in Duphicata ratione ipfius, 2y/ 2 ad V5 —1=y:6—2vs5: 


=  phuſque 24/2 ad V5+þi=y:6+2yx. | 
: MW 147 £aque Eatera, continent hos qui fequuntur Angulos ; © 


| -Tatera. Gradus. Latera. Gradus. Latera. Gradus. 


. 4 | 

8 :4AE 144. L, A. N, A. 

* oe” M, A. N, E. 36. "Hf E. 708. 

2 + ME. Ia M, Lic 

. Wt MN 

4 Þs quibus, Quatuor priora Paria, ſunt Signorum Similium : Sex Poſteriora, 
 Dilmlium. / 


| 148. Exdem Aquationes, poſſune fic etiam conſiderari. Quoniam ( per F 110, 
Rqqa—$5RqqE=5Rqae—gRqtc—Acqþ+Ecq. Ergo Cart 
' (wb LP A ps gar 5Rq,) erit Rq=Aq+FAE+þ+Eq— 
Þ Py A . 

MrAckT ASSES Bet 12 Er ( per tran{pelitiancma } 


| 5Rq. | 
aqtAE+Eq—Rgq, m 5Rq, =AqqFAcE+AqEq+Eqyq 


igu ) 


Me+MA+Agq—Rgin5Rq; =Mqq+McA+Mqaq+MAcH+Aqq. 
M+ME+Eq-RqansRyg; =Mqq+McE+MqtEqþ+MEc+Eqq. 
iq LN+ Nq—RqaingRq; =Lqg LcN+LqNq+LNec+Ngq. 


| 150. Ergo, /» Triangulo Refilineo, cujus Crura continent Augulum graduum 
i (ut A,E;) aut 52, (mrM, A; ve] ME; vel L,N;) S! Quaarata Cru- 
nm, erm gue Rectangulum, Dempto Ruadrato Radi circuh circumſeripti ; Du- 
wit in Quintuplum Ruadrati ejuſdem Radii : Bud prodit, aquavitur Biqua- 


9 Crurum, una cum Tribus Mediis proportionalbus inter cadem Biqua+ 

| ag. 

WH 151. Similicer oftendetur ( ubi figna Crurum ſunt Diſlimilia ) quod, 
ly-LA+Aq—Rg, in 5Rq:=Lqq—LcA+Lqag-LaAc+Aaqq. 

NNE +Eq—Rq,in s$Rq:=Nqq—NcE + NqE q—-NEc+Eqq. 

.- Wi4—ML +Lq—Rg, in 5Rq:=Mqq—McL+MqLq—-MLc+Lgq. 


I—MN +Nq—Rg, in 5 Rq:=Mqq—McN+MqNg—MNc+ Nag. 
M—NA +Aq—Rg, in 5Rq:=Nqq—NcA + NqAg—NAc+ Aqggq. 
Lq—LE +Eq—Rgq, in 5Rq:=L qq—LcE +LqEqg-LEc+Eqq. 


1152. Ergo, 7s Triangulo RefZilineo, cujus Crura continent Augulum graduum 
& (ut L,A; vel N, E;,vel M, L; vel M, N;) au? 108, (ut N, A; vel 
LE;) S: Quadrata Crarum, Dempits corundem Rectangulo, © Ruadrato Ra- 

trcul circureſeripti ; Ducantur in Quintuphum Quadra: ejuſdem Kadit: Ruod 
Mas, equabitur Brguadratis Crurum, Una cum Medio proportional mier ea- 
im Biquadraya, Demptis Prims &. Tertio trium Medurum inter eadem pro- 
imalrurm. | | 
Cecc2 I53. Jamque 


| 149. Er fimilicer; (quoniam M, A; & M, E; & L, N; habeas zen familia 


- _ _ y=——_ -——_—_ dy _ _ 
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572 Dt SECTLIONIBUS | Cap. IV. 


I53. Jamque hxc tota Caſuum yarietas;: & 
Con ONE inde deductorum, (a 63 , 


Juc uſque,) oritur d Prima Conſtruttione $2? 


aliifque huic - Analogis : Ubt Sex re&z ( qua- 
tuor Latera, duaſque Diagonales,inſcripti Qua. 
drilateri conſtituentes, ) lunt F, A; B,B; CC. 
Ex quibus, nonnunquam. C, C, ſunt Diago- 
nales; & B, B, oppoſita Latera :.. Nonnun- 
quam C, C, ſunt Oppoſita Latera ;. & B, B," 
Diagonales; prout C, aut B, major. eſſe. con. 
tigerit. | 
154. Sed 'pari methodo, parum mutata, ea 


dem pleraque inferamus, ({imiliaque'inde Cons | 


ſequentia, aut 1llis Analoga,, cum fſimili Cz. 
ſuum diverſitate,) 2 Secunda ConſtruQtione 
$ 9. Ubi ſex Refiz, Quadrilaterum reſpicien- 
res, ſunt F, C; A, A; D, D. Ex quibus, non. 
nunquam D, D, ſunt Diagonales'; & A, A, 
oppolita Latera : Nonnunquam D, D, oppoſira 
Latera; & A, A, (aut quz harum'yvicem ſup- 
plent) D1agonales; prout D, aut- A, (feu que 


Jor. | 
I5s. Et ( conſoninter ad hzc ) Propoſitio. 
nes ullz in F 10 & 12, pollunt fic Genera- 
lus tradi : Numrum, 

156. Differentia Quadratorum Subtenſaring 
arcuum Quadruph of Simph ; uathr Res 


, Fangulb Subtenſarum Triph & Quintupli. Et per utramvis Davida, exhubet Reli- 


uam. Item, 


157. Ut Subtenſa arcus Triph, ad Summam ſubtenſarum Quadruph oy Sim- 
phi; Sic earum Differentia ad Subtenſam Quinrtuph. 


RXVI. 


158. Simuliter, a Tertia Conſtruttione { 14. 
Ubi Sex 1llz Rectz ſunt F, A; C, A; BD. 
Quodque de his traditur F 15, 1”, de Arcu 
Quancante minore ; fic univerſalius madatyr, 

I59. Differentia "apr, mar" Subtenſa- 
r1uM-arcuum Nag & Ruaarupli; atque Sui- 
tenſarum Simpl & Triph : uatur Ret 
angulo Subtenſarum Simpl & Yuntuph. Et 
per utramvis Diviſfa, exhiber Reliquam. Et, 

160. Ut Subtenſa arcus Simpli, ad ſublen- 
fam Duph ; fic eft ſubtenſa Quadrupl, ad 
Summam vel Differentiam ſubtenſarum Tri 
ph & Quntuph ;, prout contigerit ÞB, D, Drag 
nales eſe vel oppoſita Latera. 

I61. Simuliter 2 Quarta Conſtrudtione, { 20. 
Ub: Sex illz Redtz, tunt F, B; A,B; CD. 


Quodque de 1llis traditur F 21, 23; fic Utth 


verſalius tradatur ; 

162. Differentia Refangulorum Subtenſa- 
rum arcuum T7 ripl Gy Quaaruph ;, atque ſub- 
tenſarum Simph & Duph: CEquatm Relt- 
angulo Subtenſarum Dupli & Quintuph. Ev, 
per utramyis Diviſa, Exhiber Reliquam. -Et, 

163. Ut Subtenſa arcus Dupl, ad ſublet 
fam Triph : Sic ſublenſa Ruadruph, ad Sum 


mam vel Differentiam ſubtenſarum Simpl ©, 
$6 


RQuintuph ; prout C, D, ſunt Diagona 


ujus vicem {upplent, E, L, M, N,) eſt ma-. 


oppg/ita Latera. 164 Et 


2 
(Fe 


(ap. V. ANGULARIBUS. 


| 64 Ex 2 ſingalis harum Conſtractionum, derivari- poterit tanta Caſuum & 
- Gementium VArietas, ( F Igurzque format huic diverſitati'congruz; ) ut 83, 
4 ſequentibus, fir a Conltrucione Pryna, Sed hifce particulatim recenſendis 

neo; id corum induſtriz permitrens, quibus libitum eſt ( exercitii ſui gra- 
has ita proſequi prout ego conſtructioncm Primam proſecutus ſum. 


u) 


A ©. VF. 


t- y Sextuplatione ey Sextiſeftione Arcus vel Anguli. A. 
li, conmjequentibus Multiphcationibus &y Settionibus. 


p | WA dum eaſdem Methodos, inveſtigari poſſunt Sextuplatio, Septuplatio, 
. & conſequentes Arcus Angulive Multiplicationes. Ut & eorum Sexti- 
LJ ſeftiones, Septiſectiones, & conſequentes Seftiones. Quas ego faltem 


eviter ACTINSAIM. © -. : RY 
1 Sextuplatio haber! poteſt, Triplando Duplum, vel Duplando Triplum. Ec 
iletio, Biſecando Subtriplum, vel Trifecando Subduplum. Ut per fe patert. 
kaque valet, mutaus mutandis, in aliis Multplicationibus & onibus,' a 
nero Compolito denominatis. Nam Mulriplicationes & SeCtiones, ſucceſſive 
$z)-prour poſtulant numeri Componentes talem Compoſitum ; tantundenr funt 
Luna vice per Compolitum ftierent. - n US. 

| 3 $1 autem non forert Sex numerus Compoſitus, aut f1 fic tratetur quaſi non 
ber: Poreſt tamen - Sextuplatio & SextifeCtio, pariter' przſtari, ut in ante tra- 
is Cafibus factum eſt. Nimirum, - IX | 

4 Si Circulo inſcribatur Quadrilaterym ; Cujus oppoſita Latera' fint- B, B, 
Genſe Dupli arcus; & B, G, ſubtenſz Dupli & Sexrupl:; & Diagonales D, D, 
{eaſe Quadrupli : Tum Dq—BqezBG. Er BY Dq—-Bq(G.--.. : 


X X xIV: 
DP - 
A i | A 
Pd 5 Fs 
x =, 
G 


j. Vel; Sunto oppoſita Latera A, A; & D, G; & Diagonales F, F. Tum eſt 
-4q=DG. Et D)Fq—Agq(G. 2 8 
' &. Vel; Sunto oppoſita Latera A, B; & C, G; & Diagonales D, F, Tum 
CDF—-AB=CG. Et CYDE—AB(G. - 


X22. V. 


| 7. Vel; Sunto oppoſita Latera, A, C; & B, G: & Diagonales C, F. Tun &ft, 
(F=AC=BG. Et BYCF —AC (6G. os | 
Cccc 3 8. Adeoque 


| Dr SEcTIoNIBUs. Cap. : 
$. / ue Dq—Bq=CF—CA. per $4.7. 
9: Vel; Suncooppolin Latera A, Gy £3, D; & Diagonal B, F. Tun g 


BF—-AD=AG. Et A) BF— ADE. | Nega 


| & 3% "1 
- XXICVIE. KXIEVITE " 
AY W 
| (docul 
yo. 
FL 
 Qac 
10.,Vel; $unto, oppoſita Latera B, C; & A | 19 
et, CD—BC=AG. .Et A) CD—BC (6G. 
1x. Adcoque BF —- AD=CD—BC. per $9, 10. (4 
12,; Manifeſtam-.eft;; hinc1nferri pole, Aquationes & Analo 
mero: Magnamque Theorematum v 
in Capitabus:: 
I3, $e&:{2; fin 


 112ReoeA—T9Rqqac+8Rqacg—Acqq 
OE RN nn Oe 
—Aq:=#2RecA—r9RqqAc+8Rqacq—Acqq. Er ( ſumptis Quz 
dratis ) +GqRecee—GqRecqqaq=iq4Reccchy —4qycRechates 
19: RecqAcc — 328RecAccq + 102 RqqaAccqq — i6Rqaccec 
ccccq. EL 

14 Hoc eſt (ommbus per 4Rq— Aq diviſis,) RecqqG&q=36Recqqlaq 
— 7 Recqaqq Þ 112 RecAcc — 54 RqqAccq + 12 Rqaccqq 
—AcCcce. - 


I5. Hujus Equationis ſunt omnino Sex Radices planz, totidem plapis Aq te 

S: quran quarum Radices quadraticz ſunt ipfx A. Quz tunt totidem Reftz 

ab uno . al1quo Circumferentiz Pundto, ad Sex Angulos inicript regularis Hexa 

_ dudtz. © 8 s una” aliqua earum cognita, habentur Reliquz. Et fimi- 
ter —a_ e cg” =" . 

16. Exiqutbus, Duz A, E, (quz ſubtendunt, ex uno latere, Arcut 
Sextante Minor: ; '&, ex altero latere, PP quinque am Ac Majori :) Duz- 
que Maxime, X, Y, ( quz Subtendunt Arcubus qui ſunt Majores quam Duo Sx 
tantes, ſed Minores quam Quatuor Sextantes, ) ſunt radices Affirmative ; ( propre! 
ſubtenſam Dupli, minorem ſubtenſa Quadrupli ; adeoque D q— Bq quantnatem 
Alficazarivam :) Sed interediz Due 1, K; (que fubtendunt, ex uno Jets, 
cubus qui Majores ſunt'Uno Sextante ſed Ngores duphus ; ex alters latere, nn 


af F 
LE fs 7} a 


ESEEERESEEES,. EEE. EE. CERS.L SET. ELLER. EL + 2.x 


Ci _ 


(ap-V. AncuLARIBus. 


1 >, ui Majores funt quam Quatuor Sextantes, & Minores quam Quinque ; ) ſunt 
"NB Niegaivz; (proper D minorem quam B ; adeoque Dq — Bq-quantitatem . Ne- | 
yam: ) Dummoao, in omnibugsgeputetur G Affirmativa. . | 
17. St Arcus Sextuplandus {it 1 Sextans, -( aut duo plureſve Sextantes ;) per-' 
ade eſt ad utrumvis cafuum , utrinque adjacentium referatur puta }=3 o, 
{ Quod pariter  1ntelligendum eſt 1n omnibus caſibus finulis nature.) Et quan- 
Yeh hoc contingit, Una ex ſex Radictbus evaneſcit; ſeu fir zqualis” Ni- 
hulo. | #0 s fp _ | 
8. Pro Septuplatione | & SeptiſeCtione Arcus vel Angull : Habebimus, ( prout 
Qudrilatera yariis modis inſcribuntur, ) Subtenſam 'Seprupli H= 29—=£% 


By . Gq—Aq | |, GB-FA  , GC-DA&' GD=CA"', GF--B, 
| Rm , vel Senn bp vel CT my vel —Þ IN 3 vel C — 5 vel man 
SEP, {$448 | 3 
"un MW (19 Ex quarem quationum f{ingulis ( cognitis per ante tradita valoribus B, 
|: i4Ac 


CD, F,G ).; habebumys /( Aquationibus rire,drdinatis )H=zZA — 
L3 9s #1. | 


_ "IO 7 Rq 
14118 £2! ; HAAS ALIA "ON + _ 
as = 5 .: Seu RecH— 7RccA — 14RgqgAc+ TRqacq — Acqq. 
ico, Yo Hijus Aquationis Radices Septem ; ſunt totidem Redtz, ab uno aliquo Cir- 
108 BN cntcts uncto, ad Seprem Angulos infſcripti Tegularis Hepragoni ductz. 
;) wr m Radicum ( poſica H athrmativa ) Duz Mime, ſunt Affirmative ; 
Ro i I magnitudine proxime, Negativ#; Duz proximz, Affirmativz ; & *omnium 


22 Ec fimili'modo procedendutn erit, quonſque libet ; imveſtigando ſequentes 
 Kaloplicationes & Sefiones ope Antecedentium. hs 
' 23, Omneſque illz quz denominantur a numero Compoſito, ( ut ſunt 4=2x2, 
(=2x3, $=2 x 4= 2x2 x2, {imileſ{que, ) .commodtius perficiuntur;{ faltem in 
Stionibus, {i non & Multplicatiomibus, ) duabus pluribuſve operationibus, pro- 
' nndicant numer; /Componentes-illum Compofituns. /: | CT | 
Sed tum hx; tum illz quz denominantur a numeris Incompoſitis ( ut 3, 5, 

[+,;G&c. ) poſſunt {( ralia infcribendo Quadyilatera-) ad tales Aquartiones reduc1, 
' aztot contineant Radices, quot elt numerus ille 2 quo talis Multuplicatio, aut 
tio denominarvur. Os 
"35. 'Ecquidem  ubi ' Denominario eſt 2 -Humero Par; erunt Mz Radices Pla- 
2; quarum radicum Radix quadratica eſt Subtenſa quzfita. 

6. Fd quz denominantur a numero /mpar?, habent , pro Radicibus, ipſas 


2. Atqueex his Radicibus ( utrovis cafu ) Duz Minimz ( quas ego ut prect- 
pus Radices reputo ) ſunt Affirmauve, ( dummodo ſubtenia M _ ſemper 
putar Affirmativa : ) Duz-proxune Majores, Negativz; Duz | 
'Udne proximz, Afﬀfirmativz ; & fic deinceps alternatim procedendo quamdiu 
lnpetunt Radices; nifi quod, ubi numerus eſt Impar, maxima omnzum erit Singu- 
us; reliquis per Paria procedentibus. . | | | 
tque-inghis quidem ( ſed & in aliis que ſequuntur ) Oxghtreds methodum 1e- 
aw fum ; "Quippe - cum hzc primo ſcribebam { A. D. 1648,); Qughrredum jan 
un ſegeram ( noyitius Algebritta ) ſed Harriozum nondum -. (,nedum!., Carteſuen, 
ture cditorem Sehootentznm. ) Et Oughtredum mitatus. ( a quo,didiceram,) hc 
m. Atque hinc elicicbam -( quod ante {yſpicabar );Supenorum,, Aquauo- 
Wn Radices eſſe plures, pro numero Dimenſionum : Itemque, 'Methodum reſol- 
Rad: Cubicas Zquationes per 'T riſedtionem Anguli; cas nimigunz in quibus, poſt 
n Secund1 termini, Cocfliciens Tertirelt A qZ A +E q: Eatgue in qui- 
8 Cocfficiens ille eſt 3 A, ejuſdetn alias quaſdam #quationesipraſeciitus! ( prout 
dictum eſt ) Renalragi Cardani tum neſcius. Erantque hec Exercitationum 
Um (hoc;/15 genere) primirix.  Quas, eodem -Anto- 16485icam-D. Jorme- 
inch ( Matheſeos tunc apud Ours Profeſſore) communicabam ; cul 
miſplicuerunt. "Quz ſequantur Capita, ſunt-aliquanto ferius feripm,” = 


WE 
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» 
he b4 : 
—__—_— — y- _— _ var CO Coo" ww ne nn 
OOOrey" . 
& 


C A P. Wt. 


"Den varia Proportione e Baſis ad Crura Trianoul; 
: Wn s in Vertice. wg 


opoſitio ( quz: eſk 47 El. 1. Euclid) q 
TRE: Crarain eB Angulum = 
- I2, 13. EL 2. ) De (fi Angul 
Ce haqaypen Nance —pgul Qi 
dra comers i Oh comparatorum : Et tiones aliquot in Capitibus hic anteceg 

tum mes rem cam paulo fuſius conſiderandi, Quod k 


aum ſt Propoitonibus: Moons] his ſequentibus. E 


—— Angulus A, f 
Eus ſeu Geadon A. ok 
x Baſin Bi do 
n Bin duo 
Triangula -hine 
Se ths 
ch ix toti CD 
fimilia.. Propter u ui 
tum kk ya, gy 


B.C::C.x. Cq= 
B.D::D.9.$ adeoque {4Da=prt Ex propterea, 
Cq+Dq=eB:+B#I=Bin(:+9=)B, =Bq. Hocell, 


. Reachatar Baſis equatur Qaadtatis Crurgm continentium Rs Reftum; 
graduum 90. 


us A in vertice, fit graduum 120, ſeu 4 ReMi ; 1 vey duz 
m2. hag ad Baſin Rog fi A zquales : 3 uo Tei T3578 


nterjeto 'Triangulo & 
FC "ſeem gpudotts G G9.) I Se FO ID 


BC: Dun ==G==y,) 
Dent yin ene Tonga Hocel,, - 


arm Baſe, ub graduum 120 ſubtendentis ns ain Quachatic Os 
run, i 2 


B:C:: C. i; | Cq=Bx, 
B.D::D:;8. Ergo DA=BIF Fe proper 


Si, qui Cruribus G, 1, 


——_— —— ——— 
M_ Law © ma " or” EI... — > 54 i... 


abt 


Wt 


= E 


EEE 25 


+? 

$85.44 

GAL 
Do 


a 
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| id Balin ( 


F Ly 
- 
< 


|'5. $i A fit gradvim 135, 
I, 


Gr2D, crunc ipfi CDB. 


Cap. VL ANGULARIBUS. 


"yy ulus; A-ſit graduum 60,' ſeu 3} Ref : indeque demiſſz G, I, angulos 
ho wg en ) faciant 'ipli A xquales : Turk (ut prius ) "riangula 


o 
. 


(! _ 
. ”S D 


| :: I 


(1 


Opp IE. þ EM WY 
#tr2D, ſunt ipſi CDB fimilia; & GT #'triangulum Aquilaterum , . ( cum 
 tplus minuſve communicans, prout fuerint in triangulo expolito, Anguli ad 
WP Baſiſque == —6 feux—u +9.” Ergo, RG Me 
B.C::Þ.s. Cq=B:. 
Eu B.D:;:D.®. Et —_—” 
ny B.C::D.T=G=s., CD=Bu. 


wW 


kpropterea, Cq + Dq— CD= Bx +B3—Bu=Bin(s+5—=)B, = Bq.Hoc eſt, 


" Guldratums Baſis, angulo graduum 60 ſubtendentis, /Equatur | Quadratis Cru- 
nh, dermnpro or otubins Redfengutb y | 


Notandum hic ; quod per * intelligo bafin crurum C, G; per 9, balin crurum 


hr; per x, baſin. crurum G,.F;, & per B, baſin crurum C, D; Quz ſemper 


wut #4 $1, utcunque partes hz immiſceantur. Et quidem, pro +# {( ubi 
Xi0 


A eſt obtuſus ), res eſt conſpeui magis obvia : Sed, pro — @ ( ubi A elt 
s) res aliquanto' eſt perplexior, &. conlideratione indigens: Sed utroque 


| fariter Vera. . 'Nempe, pro A oþtuſo, B=«+ $+£p: Pro A acuto, 


k}Recti. Et ( ductz ut 
TIC ad baſin faci-* * 
a 


ue angulus in Vertice ( quem V a pe! lo )* gradu- 
propterea( per $2) «q=2Gq; & ,=GV 2 


Aa Lk 


WF Dddd 6. Si 
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- D 2000 i 1 6.. SLA fit graduum fen R 

ANT RIGS ©. - &inikdecroftedecar (proper Bund 
—#, ) Quod Cq+Dq—CDy2=B, 
+BF— DD in (3+8—a=) B, 


6 Rach aren atum Air, is, ſubtendentis 44. 
. gal graduun 45 ; SEquatur Auadratis 
werent j _ Crarum, Dempto corundem Reftan venus in 
= = v/ 2 dude. 
te” 7. Et, univerſaliter ; Quicunque fit A 


angules {inuli proceſſu demonſtrahi. 


——_ Hoc -# 


Quadratum Baſes fat anguins Am Hi Fiitice) Aiquatur 


Duadratis o_m— Adder ro A 7 Fi q—_ major ) vel Dempto ( /i redo miner ) 


Pl 5: ad Crurum eftangulum |, ut Ret7a ( in baſis linea ') intercepta 
a 1//as facientes cars bays linea angiulos iþſi þ pig 


: "ExhiBituri ſult s it Capite, ſequente :_ bj toc Orgs. 
rale Js = -y Caſibus Blirtic — appul icatur. W of vw ufreriu Prom6ye. 


rero cujus % + Latera fint Wy t: 


L«: : 
Una Dag m eſt Diameter =2 R: ; Altera 
tic] ; eſt Subrerifa - DB ; Pata WEL = 


"9 Wo _ datis; Datir . po | 
& ator Arca eoptitis, 
| Dif "a a; $7 NN idetf 
mu: Quadeil 'E6 Subtenia Di 
As —E& 

2R 


T1. Patet item, pr. ante - wedhts "ry 
xngatom GT @, 6 A inſervire Kngulo 1 


duum 120, uum $60 : —_ e..rvmy graduum 135, {2dvat 6:8 k 

mul "+ porum alter taffro Supertr 'Qu 
kt FM Ki ik Ye : '>ft ve ique 2 0h © uf 
Delt. 8d-1h fernus, 1n Pots reriits 


qoary i ryton Reſiduum ad duos or oy ) SG *hgulo 'Cruribus C, D, tot 
prcheaſo. 


12. Hinc ſequitur. Duarum PIES, guorkm mutkus Oh Lequants re- 
petrois Oruribus alterius ; Edftehoque Zdortnts Twrees | tdiito LPMcedit reftum 
guanto alter inde Deficit : Ruatiratums Buſs in altero tanto Excedit 9uaarats 
Crurum ; _ in altero 7 Defi 774 


wb Et, , onfoquen ter ; tn guovis Friahgab ReBthnto ) Attch ue Tadlmdto; ; 
Axte( y/eu Drametrs,) by Semnibaſis, bis-x/ , atabgss he 
ory wm. Sunto enim .Cy\C,,dut Ps Senitla: + $6:+D, Diameter oe 


AxIs trianguli ( intellige, Re&tam 3 ence at ad Baſis pun&tum medium : vs 
b 


puta X = 


I = <4 + 25 + oo tos Is : 


* a Pea =1 gage & 
$=V:4 inferipto iadtil. | 


mn _ => 


Pu 


vi 
IL 


A——_—_ 


| ue” 
_ quanto Quadratum alterius, pura + Ar 
4+ 


| Cap: VAL. _ ANGULARIBUS: 


. 8, duo Crara. Manifeſtum eſt, quod duorum An- 
pn > Diametro hac ad Balin factorum (quo. _ 
iler eſt alrerius Refiduum ad duos Retos,) *" 
= tanto Excedit quanto alter Deficit a Redto. 
vadratum _Cruris unius, puta Bq; _ 


aL PR 
» 
- 
- 


——_ = 
PY Ss 
- 
- 
- 
- 


fcit x Dq+Cq- Er propterea, duo ſimul 
__ =2Dq7-2 + 
Ergo ; Eiſdem manentibus, Baſe oy Diame- 
Sf cen, , HIcungue varie mnchnatis: Taem ma- 
, Aegregatum Ruadratorum Crurum. 
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V:2+/:2=v/:2+y LEYF, 
V:2+v/ 
5 V:2+y:2—vy 


8—yI5—y3 —y.:i0-—2ys5: 
8+/15+v3+v:10—2v5: 
4 , 


V2. 


Eecee yz 


4Si2+y — 
IV :2+y/:2—y: 2—v3.=v:2+y $2313 | 
1nd: how 
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Set 
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DzxÞEcrtioniBus Cap. VIII 


Tn oe Vide ES \B . 
uadratum Subtenſz graduum 135 C xr I 4. =—=Cq+Dq+C 
Bo... I+y 2=2+ #4 Quad habetur ends 2, rey 4.0 Rue rf 
ipſius / 2. Hoc et, 2+y 2=3 .41421356 + proxime. Adeoque per unican 
Extrationem Radicis hujus numeri, habetur ipſa Subtenſa graduum T35. Nimj. 
rum B=(y:2+y2:=y 3.41421356 +=) I - 84775906 proxime. 

Item ( per $5 ) Quadratum Subtenſz graduum 45, eſt Bq=Cq+ Dq— 
CDy/2=1+1—y2=2—y2. Hocelt,( Subtrato de 2, valore ipfiasy/ 2 
jam invento, ) Bq=o. 58578643 z proxime. Hujuſque Radix quadratica » Jam 
extrahenda, elt B — dr og 4 — _=_ germ. _—_— Bo4C 

Et r $6 uadratum Subteniſz graduum 150, e CD 
_ { 75 Woy 1. 72. On oe ants 5, beÞ SOR 3 Y3 
invento. Hoc eſt , Bq=3.73205081 —. Cujus Radix ( jam extrahenda ) 
B—=y:2+y 3:=1. 93185165 + proxime. 


Vel fic. Quoniam y:2+y 3 ;=LETVE 


quadrando, vel extrahendo Radicem Binoni1 2+ y/ 3.) Habetur autem jam ante 
valor ipſius y 2=1 . 41421356 Þ : Er ( per extractionem unam jam faciendam) 
4 6=2. 44948974 +. -( Quz etiam haber! poteſt multiplicando valores y 2 
4 3 jam cogrutos; quia y2xy 3=y6.) Ergo y 6+V 2=3 « 86370330 +, 
| ; 6 : 
Hujuſque Semiflis eſt Y TY * =2. 93185165 +, ut prius. 
. Sic ( perh 7 ) Quadratumr Subtenſz graduum 3o, eſt Bq+Cq—-CDy 

—=1+ was 3=2—y) 3=0.26794919—. Quod haberur fois ſubdugic 


ne ipſtus y/ 3, jam inventz, ex numero 2. Cuyus radix quadratica ( jam extrahend:) 
eſt quzſita tubtenſa B=y :2 —y 3:=0. 51763809 proxime. 


(Quod patebit vel hunc numerun 


Vel ſic, ( abſque nova Radicis extractione, ) Quoniam y/: 2—y 3:= = 
cognitique jam ſunt valores y/ 6 &y 2 : Habetur ( ſola ſubductione ) y6—y2 


=1 .03527618 proxime ; hujuſque ſenuſlis ==0. 51763809 proxime.Ut 


/6—y2 
2 


—. -.. | I my | 

Et pariter 1n reliquis, ( ſamptis propofitiombus ſeu Sectionibus eo ordine quo 
habencur capite przcedente,) non nif1 una Radicis Extractione opus erit ( autne 
hac quidem ) pro exquirendis eo ordine ſubtenfis ſingulis, 


Quibus quidem ſubtenfis {ic habitis, carum Semifles ſunt Sinus Redti pro dimi- 


diis Arcubus Anguliſve. Verb gratia, 


Arcus. Subtenſz. Sinus. Arcus. 
Gradus. 90 1.41421356 + 0.70710678 + 45 Gradus. 
I20 I.73205081 — o. 86602540 3 &6o 
60 T . 00000000 O . FO000000 30 
I35 I. 847759063 0923879534 G73 
45 0.76536687 — 0.38268343 5 224 

IFo I. 93185165 + 0.96592582 4 7F 
I 


O 


39 0©.51763809 oO. 25881904 3 1 
Et fimilt modo Arc, erit pro Cfimacds s "3. Bl ſurdas ) ſubten- 
ſis Arcuum adhuc minorum; Per continuam Angulorum BiſeCtionem ; Qui 
rum Semulles ſunt Sinus Arcuum dimidiorum. 
Sed, pro delignando Integro Canone Subtenſarum & Sinuum ; pro finguls 
Gradibus, & graduum Sexageſimis ſeu Minutis primis : Opus adhuc erit ( przter 


Radicum harum Quadraticarum Extrattionem in Numeris ) duabus Triſe&onibus | 


arcuum, & una Quinquiſectione. | 

Cum enim procef{us huc uſque traditus, non ultra ſe extendit quam ad Sub- 
tenſas Seſqui-graduum ; adeoque ad Sinus Dodrantum, ſeu minutorum 45=3%3%% 
Poſſumus hinc ( duabus triſe&tionibus, & una quinquilettione ) pervenire ad St 
num rectum unus Minuti prumi. Sed no, folis BiſeCtionibus, & operationibus 
inde deductis. | 


- Illis autem operationibus fic peraCtis ; reſiduum operis perficietur,  ope bs 
P 


1h 


ſt - 


Cap. VIIL. 


Capitis Sextl ; primo inveniendis ſubtenſis Aggregatorum & Differentiarum Ar- 


ANGuLARIEUus.: 


coum quorum Subtenſz jam innoteſcunt. 


Cogniris ( ur jam oftenſum et ) Arcus, Angulive Sinu Reo ; ( ana cum 
Circalt Radio : ) Tangens, Secans, & finus Verſus ; tum ejuſdem , tum ejus Com- 


plement1 ad Quadrantem ; inde facile derivantur per notas Methodos. 


rionum pro earum ſingulis inter ſe cognationibus. Quam, ante multos 


os, in hanc formam redegi ; 2 D. Johanne Coliznio ad 1d rogatus, 


Eto R, radius ; S, ſinus reCtus; =, co-finus,. ſeu finus complementi ; T, tan- 
. 7, co-tangens.; /', ſecans ; 9, co-ſecans ; V , ſinus-yerſus: «, ſinus-yerſus 


? 


complement. "Tum er, 


AWE 0 TR TR R 
—@R—EB=—==vVRrPt=——= -—-—-y:— 
WCC” REY 
ER R 2 | —_ - R* — — « | 2 
-—=—l__—— Rey: Ro 

SED. 2, TO... 262. T.. 
SR R . h2 FEED R* —RuoV=1/:2v 2 
aa T5 dy - 

7 EY 2 SOTO TRARE. 
=== x _ ed an: — R* 
Silo V:2VR—V* 

"ReV ReV 

AN. ER R S s 2. R* LON” : 
Sr Ein rs ax 
| 2 =: l | | | 

Fs 55 Y eReYo 


_ R2 -_ > _ ___ = R* R "y n * vi \ oR 
j= = oY Aden o7 ot Dt +R :=— 


or - T = b BD :/. R3.:: = -.R8::r; ” 
RES OO RIDE: —  — 


TR T es R? R3 - Rz Rz 


==— /Re—$= — 


" VR-S:5S DT Rev JaVReW $0 
[=3R7u=R_V—S:=REP REpr ome SRI = Rzz 

=Rp mit =RES ERGY —R:=R2vVinvR—y: | 
e=R3S=R3VR—B:=Ry == =Re _— R 7 EE 

=R;- REEERE ER V// —R:=RaviaVR—V: 


T.R. 


Pp: SxeTiontaus  Gpyvin 


191: 


i IND ES ES _ 


TrefnaSom ag Pome mr = SP 52, 


| 

fog ; 'Þ Demonſtratio horum omnwum þf.. 
oY ' cllederivatur abinſpettu Oren, 
VER, i cum ah rea & ſubſtity. } 
£34; + + 7 none Mg enuum-  Defignatig. 
F- num. | 


'& 


| Sinns, Tangentes, & Secantes ; ex. 
dem ſunt Zo Arcu_ quovis, ejnſque 
Refiduo Semicircumferentiam Si M- 
| ſinus Verſus , eſt in altero Ditferen. Ml | 
1 © re tia , in altero Sunwa, Radii & C0. 
ec | | {inus. | 
bg 


Þ:x 
Libet hic ſubjungere, hac occaſione, Propoſitionem elegantem, quam mihi de: 
monſtrandam mittebat D. Geargins farfax , Vir ingenioſus, & Matheſios peri- 
rus: Quz quamyis non fit hue ret peculiaris-( fed abi etiam, in Projeftiontbys, 
utilis ; ) non tamen aliena eſt I preſent! negotio, ſiquando Linea Sinuum, Tax 
entium, SCCAantgum, , alaropre ad Circulum Ipectumcium, projicienda veniar in 
Linea am; <= 
Accept die Saturni Sept. I9. ah veſperi ( inclufam Epiſtolz eodem die feri 
pix ) Ing 8 illam pridie ( ut videtur ) fgriptam ; Quam df Lunz | 
te Sept: 2x.- confiderandam falcepi; <jnſue ( quz percbatur ) Demonlttiti 
Nemeodeni die reddidi. Prout hic ſequuntur. © 


PROBLEMA-:- 


Utantur C7,,CB ang ulum guemhibet facienzes BCT ; oy ad unom bs 
rum linearuh CB, : wuco guqmerngue Parajlelanms ( quam Primam woo) $T, 
n CB imprime puntfam quodlibet A, unde ad quelibet X oy Tin CL afſum. | 
pta, duco AX AZ, que ſecabunt Parallelam ( primam ) in K @ L. 
I KL Le puta more Linea Sinuum, /i ipſa KL fit $- 
nus 1 ous 


me Sine; rms Wir mm wind en. eta». ia 4a £ Ee. n=. <<. ti. ik. _* 4. .24 


"—=— 


uſionts © vitande prolixitatis cauſa ) Dividatw , in- 
in & poind2) 2 oe O guts AG feet Z.X in V. 
7 Loon MW? B, ducendo” BX B7, que ſecent 


| | 


neem bm C E, ab _ 
ER ) VU--#Z« 
ibitum ofa F in nova = yg ago CE, Ab noeae ad priſtina ill 


ry X Z, reefs DX DZ, gue Sccuhde 4c Parallele occurrant in pantiic | 
O & P. Secerur OP ufariang ( —F in F. 

Sao fatto: Dico terum, DF etiam per Y _ 

” Denique * $i ahud quoduis PuniFum, 4 ſum E, clgatur in refta CDE; 

;[tHeram «b E wt tiopa 14a gre. ret EXE Z, que 
þ U ( ſecundam Pardlelam )Z=Q&R (pro H eft puniFus medins ) mir 
ecapunt . 

Dico, &E.H per verus ltud 'pundFuni, wimitum Y, tranſire. Sic m Ceteris 

Ut vero be nude aſſeverationes noſtre ( que nimium temeraria alioquin vie- 
GALT ) Demuiitratione align Geomjrs ica Corrgborenttr, ſurmopere exoplat, 


xz = 2 Mb ><. &, ets 


Sept. 18. 1674 


Georgius Fairfax. 


# cap.V II. 


B74 habeo Xn. 


| 5 JnaenBi 1Y., 7t 


ths he re : 


Zap, þ al fete, 


Propolitionem fic Demonſtro. 


3,4 MK Lretza, fit refz 
rallela quzvis ( quip- 


F wor omnes , cruribus 


AT mterceptas , "femntiter 


ſreahit AY retta,) cam ſumo _ 


= err nels pun" K 


;) quam mg ut- 
me ſecet A reeza. » 
tem ,. pro MN { comcident:- 
Que fit int 
7 ag Jefta ac facrat: X1 


; "Faquacumgue itaque ratione fit 


in 6d X1, mm cadem erit X1 


tam 
BY, argue XA. per epi , 


C 


ANGULARIBUS. 


AgY reftam. Sed & /i iter Gainks idem XBT þ - 


IY 2 and ( pr prope c a2 Baſts communem ſetimem Y. ) Ruud fiert 1 
m_ BY res el oh r= cat, ſutque B1Y na retta.  RetFangiturB 1, [ic df 
Xn at refFam 


atuſerat.A.g 


Pater de punto D, | 


allclas, tum C 


» tranſit per Y. 


ampia OP - ea 

ths OX : ) ney +4” at feta c 
x X1, zz CD Xp; erunt, tum AZ in, tum 

atque CZ inXk.. 


Vrallels gue per XR tranfrt ( coinciden- 
Xlmg; atque jungantur Df fY. 


Sant ergo triangularum XAIKAgXZINY g altitudines, if eadem inter 


atone, ac altitudines triangulor. 
I emliter ſettas 1 
gr penned renke 


uwmXDp XDEXZpXYE: ſed oy ( propter 


&.t ) baſes item habent in eadem inter ſe Fon 


unt 2.8 ſe in cadem ratione. 


Aadeo 


trigng ue X A 
Is fmt bee et XR AY, m Aa ratiome ad RAI XZ1l {i / ras. 
z ; qua X Df XY f fomul, bocft XDEY, ad XDp XZp ſimul, = 


Z. Et propierea meadem ratione ſecatur triangulum XA fc 
Une triang uu DE a hineam ( cx reeTis compoſitam ) D 
D Y re&am. 


miter ſecatur idem X D 


(9d 


A Y rectam, 
Sed & h ft- 


fiert non LH niſs DY 


ger f tranſeat, ſitque DfY una refta.) Retfa igutur Df [ic druidens Xp in 


[&X1 drwaitur mm g, tranſit per 


d # 


—__ de. punto E E oe. Near ada 
» SEP. 21, 1974- 


Joh. Wallis. 
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DEz:SKEE TiION1HUs Cap.JY 


CAP./IX. 
De Angulorum cum Arcubus quidits in/itunt 
Comparpizone. \. + 


cem illam attribuit a textus Zuc/zdts, prop. 33.lib. 6. Saltem fi propolitotih | 


1 
u 


ſit de voce litigandum, 11 laxiore Enfu, de quovis 'Trilineo uſurperur, quod ths 
uve Toh- 


bet ſequenubus liquor peapalaioniits uleeriusproſequi. © 
Fe: . 2..Si 


nalis, ( pdr 2627, EL + & 52 ELSE By. 
i) D, 3: ©$.33 , 


| Jet, teſt Arcus B D. 
b-# þ 3: $i 43" - Burr continent _ 
- Angulo tionem in C. 
angled Vittcalem E formantis, contin 


; f | , __ Ley wo -- F gg vo ( per 

v2) ipht1BD ter angtihum yertt pſ1 A #qualem. ) Et, conſequet- 

i, Am "llrwn A ich | BD4-GV Þ orbirkr=n Duplutn. Hoc'elt, 
D+GF =2BD: Oddo OO TONY ig _ 
4: Si ad F Diametri extreutittn; 'formetur ſimilis'Angulus A: Arco inwr 

HD, eſt doplus\ 1pfius BD.* "Hee: et, HD=BD+GF=2 BD.  Quoniat 
Att: El. 3) Angultis it Cetttto' eſt duplus Angulti in Circtitnferentia, edi 
reur 1 & k A 4» _ 7 . Wo \ 


” 


Se: Qonian {jar evnſteultinem ) FH; GC, lt Pall, (pt 
A's»; 


( 
zquales angulos ad F D facientes.: ) Adeoque HB =F G=BÞD: E 
ter, HD =HB+BD=FQ+BD=2BD. pers 3. _— 

5. Sad aliud quodvis ejuſdem Diametri punttum K, intra circulum, formetur 
ſ{wlis Angulus A, <uſque Verticalis E : Duorum interceptofum Arcuutn aggre- 
gatim'F L4+MD eſt duplum ipſius BD. Hocelt F L-EMD=F6G+BD= 
2BD. Nam (ductareta AM) duo interni anguli FM L+MEFD, zquat- 
tur externo MKD=A—HEFD ( qui eſt angulus in Circumferentia : ) Adeo- 
que Arcus ipſis oppoſiti FL+MD , fimul zquantur arcui huic oppoſito 
HD = 2BD. per $ 4. ; | 
 Velfic: Quoniam FH LM ſunt Parallelz ( utpote zquales angulos ad FD 
factentes; ) Ergo FL =HM, & FLEMD= HM + MD = HD= 2BD. perV4 

k 6. dl 


a nee; a : 


eſt ex ry totivs Circumferentiz 3 que elt | 
Angutus A,” q 
pterea 'Angulus A, dici ſoler totidem Gr | 


enturad oppoſitam Circumferenttz partem: | 


| Cap, IX. ANnGcuoLAKiBus. 595 


6.:Siad punftum N in Diametro /Produfta, Extra Circulum, ſimilis formetur 
hagulus A : Differentia duorum Arcuum in orum, QD—PF, zquatur 
adm HD ſeu 2BD. Nam PQ_FH-' func ( utpore zquales angulos 
vejentes ad D F productam ;) Adeaque-PF =QH. 'Er propterea QD—PF 
-0D —QH=HD=2 BD. per 5 4. | | 

| Eadem pariter _ valebunt, etiamfi Crurum neutrum tranſeat Centrum, 
(adcoque nec luper * Diamerrum jaceat ; 8Quod, pro diverlis cafibus, ſpeciatim 


$. $i ME a faciantad K, ubivis IntraCirculum, lum M K: Eſto ad 
Centrum us huic zqualis BC8, cujus crura fint illms Cruribus parallela. 
Ferque ang , punctum K, ducatur FKD diameter. Tum erit ſs )- 
D4+LF=2BD: ErwD++aF=28D. Ergo ( Summa vel Ditteri £9 
W(=MDZ+D)+La(=LF+iaF)=(2BDt26D=)2B6. 


o 


TEES =o Rho T-S27 1 =SrFe.ovc 


+ Similiter : $i HF » fit Angulus in Circamferentia : Et, ad Centram, cidem 
nile BC8; hujuſque Crura Cruribus illius Parallela : Ft FCD diameter. Tum - 
- Ui &»D=28D. Ergo Hu(=HD#»D) =(2BD 


1B 


> RET TTY TOE 


_—— ____________ 


7 fag 51! IH 
6. Idem intelligend Gi Cranam alictoma Circumalcrentian in tarigit {pints 
yacidencibes - Ancoque F H evangionnt; Arcuque intercepto H» codem 
| cum F », ) Nam& hic HFD=2 BD; &»F D=268D. Etpropeerea 
IN(=HFDZ»FD)=(2BDZ28D=)aBK 


, o 


4 
. 


AY; fin At ins. Extm cireulut ; euſque CruraiCirtyms. 
w wr Chad 1 $5 ura Cuneumfe 


Farr, 
- , 


þ [2 £ ' 4 # » bs d 5 9-Þ : + CG: 
. - x ; 4 * o ; . +&%FT 
, T2 "7 & 2 "& . LS i n . aan. : \ 4 " ? 
f "4 ys 4 , 
PO, 4 , = = hg <->; AID | T ry <=» <Snap9e LETEY 
»—vp uGgeDs--e D- bs o \ q " D 
> s p k x 


a 4 
: 
% \ ; 


12, Idem inte{ligenduw pt fi Crurum alterum vel utrumgue Circulum non $e. 
ſed T \ | Gs PQ}; /avit 7" utriſc Incident 
cet, led Tangat. \Nam tumpzipuncps P Q*; aut 7 x, aut utrilque , coincidenti 
bus; cxtefs procedent ut pays. Nam etiamnym QD —PF=2BD; &yD- 

n= F=28D. Ergo(ſu Ldifferentia ) \Q x—P 7=2B8 
J Ak Q\ F 


13. Sed, fi Crurum. alterum, vel utrumque, Circulum tranſeat, (eum neque 
ſecans, neque tangens z') Id ad przſens negotium non {petat. Quippe talis An- 


nn {i cogtin 
1 


Libet hic ſubjungeze Reſponſa mea ad Problemata quzdam ex Gaza & Bru 
ad Socretaters Regrant Eoudini miſla ; quz & ipſa Circulares Arous rc 
ults- 

| | ocictati Regiz propoſita ; atque ab e1s mil deman- 
data ; quubus obtemperandum cenfuy. 


Di; $iBcTION vB s. Cap: IX) 


2 ISQ_ oo 


= Þ Ez 


— 
7 


=== VS 


Gp. X ANGULARIBUS. 597 


B C A P. X. 


\De "Problemate quodam'Galkcano. 


RY wS 


| Tteris ad me ſuis Zondin! datis Dye.-j0, 1667 D: FHenricus Oldenburgius 

od tk din? func aebordy ad me tran{mifir Problema 

quoddam Gallicanum, Par:/is ad ſe miſſum (A D. Franciſco du Laurens, 

+ audio: Prapaiiuum.) Regiz-Sacietati exhibeadum.. Ex cujus ſolutione egre- 
D M ;;; ncfcio quas Circult- praprictates: novas , 'hadtenus incognutas., deteftum 1r1 
Bf puendebarre Quibus ego lites!s, { Deo: 12, Teceptis”)  poſtridie fic reſpondebam. 


& Decemt. 13, 1667. 


'PFroblema quod ſpeQat, his verh3 pro- 

polirum, Numero dats Circuli CBD ra- F 
&@ CG, & mſcripta BD, extra circu- | 
lm porretZa ad hbitum, ita tamen utad 
ham CF ata paralicla BY circuli cir- 
cmferentiarm ſccer mm punto Y © Yerum 
( now autern vero proximum, quod per. St- 
mum Canones facile fiert pote$t ) valorem 
cktdere nes BY. ; 

| Hoe elt' (ft ego 1plius 'mentem fatis 
dkquor.) Datis wmagnitudine ( uwumerts 
tfgnata) tribus hiſce rettis ; nempe __— 

(ah BD'G 777 radio CG, 719 my ab BD, tum hujus ( ad hbitum protra- 
be) continuatione DF ; out occurrot in F retta a centro C F, oy huic paraltela in- 
bligatyr in/cripia BY : Ruaritur ip/ins BY verus valor. 


$4C SOLV 0. 


ws. nymeris. 1 =C G,.24=BD, &f2DF : Erit quadratum ſcmiſlis | 
carte; 407 21 bf + 4Þf + Ff* 


Wo —- ; Eff - Hujuſque radix quagratica 
PazÞ—b Ky | as, 7 
ITT EI 3 Þ Y. Qyod erat wnquirendum. 


DEMONSTRATIO. 
wmtoCG=CN=CY =xr. BE=ED=3BD=26. | 
WER. A RA=AY={BY=CH=y"; 
$02 0 Angulique GEB, CAB, BU Grreft 
fit EP =3/f BP =2£4f | 
"We=/"hobf4ft. BEqnzbrabf4f. 
a ey cn NO 
Fq=Ctq +EEqzr b+abftrf*: 
ltem, in {imilibus Triangulis CEF, BHF, 
(GF.CE::BF.BH=CA 
\ T.Yf Adeoq; CFq.CEq :: BF Can Foun 
6 


Pb aff —b rrp EEE tt fue 
(BHq=CAqz=CYq=—AYq=)!f—F#. Ergo | 
4 +artfo rf —ab—tf—Ff =" +arifetr fry —upp fp, 
Hoc eſt, 4*P+21%f—4bþ —=45 —# =) —"f —2bfpf —ft 52 

Et, tf —4Þ +a t—rHf + ff =p Tabff + p. 


| Ideoque ny: TEE =F - Quod erat demonſtrandum, 


Habes itaque Problema, co faltem ſenſu quo ( utut fatis obſcure propoſitum) 
inte]ligendum exiltimo, conftructum & demonſtratum. 

Ailumo autem res rectas CG, BD, DF, datas effe. Quoniam, niſi hoc ver 
Problema, aur faltem quod huic fit iovdvrapoy, poterit efle B Y cujulcunque longity. 
dinis quz fir — _ wh ; | EI 

Quznam autem ſunt 1llz 1 proprictates nove, hinc detegendz, quz 
aliunde haberi poſſunt, nondum afſequor. Vale. 2020 1 8 


HIS ABSOLUTIS, 
Tandcm petitur, Ut B Y /it rational. 
RESPONDE ©. 


x. Si illud velit Problematiſta ; omnino imperfette propoſitum eſt Problems, | 
aut etiam imperite. Quippe voces 1llz verum valorem exhibere nil tale ſignifi | 


cant.  Dixilfer potius, #zumero rationali exhibere; ſaltem numero exhibere; & non 
{impliciter exhzbere. ET 

2. Si per Rationalems intelligit ( ſenſu Euclideo ) uz fit ſaltem Purey- 
tia commenſurabils ; jam preſtitum elt. Quippe 11 r, 6, f, { numeris deſignate 
ſint Commenſurabiles ( ut numerus ad numerum, ) erit z* ( prout hic defignatum 
eorum Qaadratis commenſurabile. Quod inſpectu patet. 

3. Si per rattonalem intelligit Longetudine commenſurabilem ; 1d imperite peti 
tur. Quippe datis CG, BD, DF, determunatur redtz B Y _—_— tive fit po- 
tentia _ live longitudine commenſurabilis ; ut non fit nobis liberum altery- 
trum eligere. : 

I $1 Tult, ſolas CG, & BD, magnitudine daras eſſe, & non carundem alterins 
continuationem, (quo puntum F determinetur, aut radi CG, poſitio :) Queſitum 
eſt facilus quam qu 
nulla fumi poteſt inſcripta B Y ( modo = non fit Diameter ) quz non 
cui Diametro parallela, cui occurrat alicubi ( intra, vel extra Circulum, fi urs 
que continuetur ) Data BD. Ax 

5. Sin porro omey ut, poſitis C G, B. D, Commenſurabilibus, ſit ei{dem com» 
menſurabilis B Y : eodem res redit, nifi quod tum interponendum erit dlafts com- 
menſurabilis. Quippe huc redit Problema ; Data,  dato circulo, inſeripts BD 
( que non fit diameter ) aham huic conterminam ( & commenſurabilem) BY ws. 
ſcribere. Problema conſtruQtu facile : quod nemo neſciar. 

6. Si tandem velit, ut occzrſus F /it, non intra, ſed ( produftarum ) extraCr+ 
culum : famenda eſt B Y minor quam B D. 

Summatim dico : Poterit eſſe B Y grunge ( rationaks ) que ſit Diamet' 
minor ; faltem, qua minor fit quam BD. 

Orandus eſt in poſterum hic Problemariſta, fi plura nobis propoſiturus eſt Pro- 
blemara, fic rem exponat, ut ex verbis cus conſtr, Yee data fint, & Syd que- 
ſitum : Ut non hariolari tantum oporteat, quid faciendum yelit. 
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Mathematicum deceat ( ut grduum ) proponere. Que: | 
at 
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CAP. XE- / 
De tribus Problematis e Belgio miffis. 
li Iterjs ab eodem D. O/zenburgio ad me datis Dec: $, -1668; adcepi ( die 10 ) 
U- tranſmifla tria Problemata 'Facob: a” Haſſenaer, ad' R Soctetatem & / 


B:lew miſſin. Etant autem Problemara | breviſlime deſcrita, fimulque ad- 

Ji {ripta Schemata, Ego iplius Schemata- retineq integra, additisxde meo quibuſdam 

WT ns pri7atrs, Tn Propofitionibus , ab mnhtt Schematum, ſifbinteligenda 
wedam ſuppleo, uncis incluſa.” Literiſque dictis lic reſpondebatn. 


6 


Dec. 12. 1668. 


7 attitiet ad Problentdta tria Fatob# x H#afſenatr | quz abhine biduo A te te- 
+ : habeas Reſponfum ' XI. T3 , 3) roqeS 4 F4 
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Pn hoc &ft. 14K Omchoidbs Cibboft 
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14 A.C00 ms ſo Corexitas eft.' 'Quaritar al. 
pa; in D'; ubinum ih [tt ut Tangens fit in D. vis. quenamn lon- 
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Jico. Notum eſt, in Conchoide, utrinque 2 Vertice A, dari punctum quyod- 
Wn, ut P, in quo ancipit Conchozdes.convexitatem ſuam mutare. In hoc Puncto, 
ulazt Tangens, ( ſed, hujus loco, Secans; que ex 'Tangente extrinſecus Thy 
xfiorls,, & Tangente intrinſecus partis Inferioris curyz componitur : ) ſed, ex- 
n.tid "x rn P, ubivis ſum poteſt punAuta D, ( quippe nullun-non Convexs@ 
em ſuar haber, quam tangat rea.) Et quidem fi ſumatur propius ad A, 
dgens erit ſupra curvan ; {1 remotius, infra curvam. Tilnd autem pundtum P 
todo reperiatur ,' jamdudum. docuit D. Ziugemus, in libro De maguitudme 
ul; & D. Schootentus in Notis ad Carte/t Geometriam, pag. 258 ( Editionis 
au 1659. ) Et quidetn, Pro dat6 . Punto Tangentem ducere ; vel quz huic fit 
dangulos rectgs ; ibilem docetur, pag, 249. Sin illud velit Proponens, ut Tan- 
£15"11 D its fo habear, .ut, quomodocunque produdta, nuſquam occurtat' Con- 
; vid! eamque ſecety ( quod captieſum effer: ) Dico, itiuſmodi, punftum D nuſ- 
" FI van ( extra punftum &) reperiri. , Saltem niſi quis velit Regulam BE tangen- 
tute Conchoidis in infinitum continuate, © -* 


Terttum 
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tz BA) hyperbolz occ 


. Dz: Snc/TioNIBUS Cap X] 


Terdamboe oh 5 DE er bola ; LS pt BH [Afm Yaaptote s 


Twvenre puniFum E., & A a Kia p 
F4 


F, | centrum ſeilicet & radium 
_cixculiper F G HO udutF | 


ad GH, ut 2ad 1. 


7 


Dico. Si( in Alympiots TJ utcunque Ss ) ſumpto ubivis puns 
ſumatur mak =qualis Rik. & na we go HG. .( para) « alterj Ap , 
tes in F G; & jungatur kujus 
punto 10 5 inGlit perpendicularis, ſecabit £74 AE in punto No Fg 

5 F, habctur redta quzſita. Demonſtratio factlior eſt quam yt debeat a 
© Videatur, ex ad{cripto.. te, ſolam ſpedari retam AE que. 
drato ABCD adjacet. 'Sed ati ca pariter procedit Slay w.4- 
ſymptota B A, ſumatur punctum A. 

Secundum eſt paulo adhuc abſtrufius ; ( quod itaque in poſtremum loeum re. 
ject.) Sic utique ſe habet. $:# A B (par 4b Sas, regs. + Rueritur BY [cuculi 
radius ] 77a a | arcus |] B C /zt — zpf: CD | arcul circulari. ] 


i 


" BR 
4 
- 
- 4 
A Þ * 
- s, 
3» hy wo re 
. DD nacc - =” _ » 


_ 
va - - -< 


Intelhgantur Jemires ndiculares CG DH; jungique BC BD ret, 
Ponantur autem . AB= "BE —r BC=þ, EBD= +, BH=y, DH=4 
CG=2; adeoque (ſinus dupli arcus) 4=== Vir —#: PS Lal. 


Ponatur item BG=e; wy ue Taka ter BG, GC,GE, -::., hoc &t 64. 


2r—0 i) &=2r0—; &þ = 3 £2)=270. Ergo ( quadratum ſub 


2 WS 
tenſz dupli arcus) Þ = WED! DE W- i =)8re—40. 


"or 


Item (propter BE, BD, BH -- +» hocelt 2, Lp 42) =(S= =)4e—5- 


Tum (propeer Pariballin YAG. AH::CGq.DHq. Hoceſt 


Heller Si n= EEE Nr nike 
Ergo 


Ni 
:] 
un 
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Cap. XI. ANGULARIBUS. 


Ergo ( faftum ab extremis fato 2 mediis. ) 

de —8Jre+41f +qre—8rf+40 =/P+Egre—zre 
Adeoque 3 /1* —8Ire—6re+4/&f+4&@=0. 

Et ( ductis omnibus 1n 3 /) 

gr —24 Pr e—18/re+12F&@+12/f®=0, 


| GngÞ  —24Pre—1I8Irf=—12Þ&@—1210, 


Et ( additis utrinque 16 Pe + 24/8 þge&) 
uk. Aeris... 
Et ( fumptis radicibous) 3 /r —4/e—3&f=2/eþ 3; 

Hoc eſt, 3/r —6Te—6&=0. Seu i/r—/e—@ =0, 

Et ( reſolvendo zquationem ) 


Oe Le LIM 


x autem ( ut ſupra oſtenſum ) a =2xre—#, 


Sd & ( propter Parabolam ) a = + e. 


Ergo 27 6— ee = +/e. Hoceſt 2re=e&þ+le+P. 
&u ( propter valorem e modo inventum ) 


ST, it: A 7 oo Þ 


Hoc eſt, 27 V:2/r +: —2lr.=lIr +2Þ. 


ku 3/r +2 =(2rv:2/r+Þ:=)y:8[P +4fÞ 77. 
Et ( ſumptis quadratis ) 9 rf +12 Pr +qh=81P + 4Þr. 


| Adeoque 9/1* + 12Fr +4 = 873 +411, 


Hoc eſt, 873 — 5 /* —12 Pr —q Þ=0. 


Quz quidem Aquatio Cubica , ordinata & refoluta , exhihet x = 


{C:5741 + 96/249. + v C: $741 — 961/249. 


- /. Quoderat quzſitum. 


24 
Et quidem, {1 ponatur latus rectum /=2r ; ; erit circuli radius y =1 . 688637 
xoxime. 
Fiert forte potelt ut ad hanc ( vel ſimilem ) 2quationen paulo expeditius per- 
Ruatur. Sed hzc ſufficiant raptum ſcribent. 
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D E 
\NGULO CONTACTIUS 


E T 


 SEMICIRCULI 
rYattatrns,. 
Anno 1656 Editus: 


EJUSQUE 


DEFENSIYO, 


Edita Anno 1685. | 


| DE 
ANGULO CONTACTUS 
ET 


SEMICIRCULL 
Diſqefitio CP 


p 


<C A P. L. = 
eAul[a & Fats Contiivesfie. be C 


| Uomam 4lli, -quz ſequitur,: Donmeiaifa anſam dedit Propoſtio 16. Lt- 
() bri 3*Euclidis ; illam 1 ——_ prigatich pd nome _—_ gjuſque de- 
monſtrationis ſamman. 
HT Napbrep TH. 2s mfr ipous a > tons Haghin durds: mTerTes Ts WAs* % bis # 
jr rom # Te lieies 1; $ aſeapige/a;y briga Wens, &: mTagA Terre”; 1} 1 [7 nuzats: Jari, 
line dbeing oovide aungdpups peior hivs 3 - rotmh Wdbeer, 


Wt circuli diametro (AB )-ad-angulos a ab extremitate dycyur rea 


cadit extra circulum, - 2; _ 11 lo- 
jb qui-inter rectam ( A P ): &:'pe pm 
(DEA) _ rjicitur; hen _ (utF A) 
"gon cadet : 3 Er Senucirculiangulus(E A C) 
reft —_ o acuto redtilineo : +K Re- 
tow autem (E AP) minor. | 
*Nam 1* {i caderct perpendicalaris la intra 
mn, ut AD.{( vel etam ft jaceret-'in ipfa .. {# 
pheria ) eflent angult DAG; ADC, #quaz;;_ | 
« per 5 e I, 4deoque uterque rectus; contra. 
er. 2981 NaFA (inter peri heriam: & .. |}. 
\xrpendicularem P A ).cadere; alk, ducatur \.\ ... 
"4 illam  perpendicularis ex.cegtro CEG; quo=nn, i > 
',an igitur*'angulus. retus CGA major. eft-.,. ECT 
{oC AF ( ut qui pars eſt, red; CA P,\) ellet,. per x9 Ty __ Farch minus 
\ xs , hoc eſt, MUNUS QuAM By pars ui. ane on 4; ſeguagcar ex 1e- 


| " Qccaione ſumpra ab : hac Euclidis! Propoſitione, 3s'orta. "ſt, controverſia 
(od mirum et, in re pure Geometrica, ') inter 'Þe etarium .& Clayium ; quz, 
uk ſciam, nondum unanimi Mathemzocorum conſenſu. decerminationem Na» 


bor lfhs (o 
Primus, quod ſciam, Palirarigs alſeruit, Anguduon' ol dicitur. Comratas,, ſeu 
ontingentiz, non effe revera: 98/1, nec omnino titatem; ied Rectany, 
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| wars tangit, cum Periphefia coincidere; non ; autem /ad.,Mlam- inclinart ; | 


vlum autem Semnncirculi omnino Rectum elſe, \& reg. rectilineo zqualem.. 
Contra, Clavius afferit, illum vere Angulumelle, .& quidem Quanttatem in 1nft- 
ttm diviſibilem, non quidetn per (lineam:rectam, at ſalrem pert Peripherjam ma: 
pris circuli'; minorem ramen quam eſt ullus : re&ulineus poſſi _ Angulum vero 
&*micuculi minoremelle angulo revto gs > MAE tamen nd - 2: 2 

ito, | A ad | 


TT S0uÞ) x. CATE 


0s NEE, 0 _— TE ES” RUNS ty "I ok es p RE A 
” 
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—.. 


reap: 20 mn hanc ab Eiltlidle arremptam 204 efſe. 


fmoiiendiim.cl{&judigo ;/ Cottroverſiam has 
ab Eudid n—___ ex_.1llius ptincipus dirimi poſſe 
non dubitem. ” argon enim Euclides, & redte quidem, Angulum ſemicireul 
majorem 'efſe omn1 Acatg. £9; un yerodttRedtprectilineo vel minor ve 
zqualis, non dicat : ureuinvis' dvtemt' O Yickrud AN uchdei dicti VEritas, modo 
non fit acuto minor : Item, Angulum contaCtus (nem mp {1quis fit ) minorem eſo 
omni. reftilineo, quia ſcilicet _ quali, nec major elt ; at vero, an fit omning 
quantitas necne, non dicit ; nec quidem, fi dixiffer, poſſer allata demonſtratis ig 
confirmare : nam & 1llud quod a bric mol: etiamſ1 ſuppofitus ille ang | 
lus contactus nihil fit ; quod _ omnino hihil it elt certe omni politiva 
titate minus. $1 =_ voluiſl vole E po wh a 6 gu ſemicirculj minorem F 
quidem elle quam Hakim qQuoVSs- acuto rene ; " 
oportuiſſet lum "ru membrum pum protale nempe, non modo angulum ſemi. 
circuli' xajoret eſſe onini acuro redtilinea (quodiquidem yeruth eſt | 
Ailineo, wit .etiam obtuſo ; ; ) fed &minorem-retto elſe ; hoc aiſtem_ nec 
Euclides, nec quidem omnino afſerit. Ex ſimiliter de An ;ulo/Comattus; ff aff 
mall yolvilitr, "Angulum qui diviuc Conthtbus, vere em Angulum ell, &1c | 
vera. Quantum), \minoren-tamen omfi _ reculineo ; oporuſſt utungue 
membrum roballe. Art ille ſolutmods pro bit; Abgulum contaRtus faltem migo- 
tem omni -anpulo-retilineo ; an vero! lie roveraQhamnns Necne, nec : probat; nec 
afhrmat, fed "ue wy _ in ani _ es, acutulmus/ demohs 
{trator,- qui ne ullum pa .m wan t, { fatente 1pſo Ramo, quitz 
men fatetur ſe. dedua opera illud qui quique,; ut —_ eſt, far þ | 
nequid gravius dicam, in. Eucliders judex dex, })\non putandos, Inuinl Eve 
ch ES, oo mgogiay admiticre volmite, duo ſat diſtin 
membra { vel, "FF duas propoſtionts affirmare voluns — __ plopan 
unum 
F- Ad quand Euclids neutrum horum dixeri, nempe,; {vs 
cies eanags elle recto 're6 ans 
quantz oppolitam tamen opl. non verbis Euc 
ramen fententiz contrariam,/elle, 


att, 
Ee 


ratFus efſe = wu omni acato re. 
minas ce quot 42h. CEE rſpicuamn, | gram, tigwum 1t- 
um, bl wares; ey angu Shen .nlf ye majorem e//e quolibet acute © 
Yes #qus effer Torliis NT hn non ob hoe Clayu nt 
riocinio, "fateor me non facib-allaqui. E .certe, quod ſciam, ſnam may 
ſenentintt Huſquirtprofert;:©Tllamvero exClayii 'ratiocinio ſatis pataſcert 

= nego,.. Certum enim eft, Enchdem aliquando minus aſlerere, Lon. & 

,& Nh poten p93, - un monte opuseſfet totum ' quod ſenſerit nur 
altratis:commode oftend1-polſes; : ve ala 
due Ms do mays cavofa. - "Ecompli loco finr /propoſitiones :26*-& 27* prim. 
Poo x6. Tr iangalt uno latere prodntfo, exrernmus angulut atrolibet intern 

CNSOE Ati'yero ex hac propefitionis. forma dicendum eſt; ( juxta 
rv it de- anguto- contaftus)) $7 Zinchdes ſen/ef/es | angaium 63- 
duos internis  oppoſitis Ly Jhmnpe 4s, gud, obſecro, tanti- 
ark: cre ft, ut deronflrares utrovis majorem eſſe ? guid enim: clarius efb, Vp 
duobus ſimul ſumptis eft equale, corum utrovis ſtgillatim majus eſſe? 

17* hxcclt, 7rianguli duo anguh ſunt duobus reffis mimores omnifariam amp 
A ( Juxta Clavii ratiocinium } &/ Eaclides ſenfaſſer, ires ſomrul angules "_ 


I LL UD autem eg# pringes of 


OR. R5 =» = wm DP iKErDQmRws a=, m= ry .ovcocooc =» ww =- 


—— 2B E=RE. T6855 


L « 
Cx $2 
LW 


Ln” - =: 


? oz 
me 


FS BEEF I EEESSSS 


E 


ip.) ConTtacrtus 


knbus refs, a, obſecro, tantopere deſudaſſet, ut demonſtraret, corum duos mi- 
— Rf ors offe duobus reitis? quid enim magis perſpicuum, quam, -quod tribus fimul 
gquale off, c07.4718 duobus eſſe majus? Anautem hinc concludere licet; vel,. An- 
lum externum non elle _ duobus internis oppoſitis ſimul ſumptis ? vel, 
Tres angulos trianguli rectilinet non effe zquales duobus rectis ? vel, Euclidem 
"an ita {enſifle ? Nullo modo. ;, nam &ea utraque fic'efſe, & Euclidem illud non 
noſalſſe, 11quet Cx 32E I. ubiilla & affirmantur & demonſtrantur-Sed & etiamfi 
nofitio hzc 32? deelſer, non tamen effent 16% & 17/7*'iyel minus verz, vel minus 


anc WM {ome demonſiratz:: verum quidem effer, 'Eucliden ea de re fententiam fuani mis 
le us expoſuulle. +-\Pariter & de 16e 3 ' dicendumeſt;”Affirmar; ſcilicet; Euchdes':; 
uli Wl jovlum femicirculi = ge quolihet acuto reilineo, Angubam :yero cons 
vel op quolibet acuto rectuineo minorem : quod autem attinet ad controverſiam 
do | um inter & Clavtum,-prorſustacet, neque ſuam ſententiam-omnino expo- 
it WF; angulum nempe femicirculi. refto reftilinev/ zqualem,' neque-air , 'neque 
-- MW wr; angulum i1tem contactus:neque negat ,-neque 'atfirmati,” vere quanrum 
1 | OEEPI0 | "1190 342: [35D 20410 | 
IU &d.& codem modo abſtinet in 31 e 3 (ubitamen locus effet 'opportunus ſuam 
n- adere. ſententiam + proferendt :.) affirmat enim, 4 41gulum in. ſemicirculo , re« 
m WW fanec/e ; 11 ſegmento majors, minorem retto : 1 mizort ſegmento, majorem ; atem 
0; Wi arulum majoris /e 11 . majorem reeto ;; minoris, mmorem; angulus autem 
WB [ncncut quancus fit ( quamyis dlud-ſtatim exipettandum-efferY non dicit , ſed 
+ Waabſtinet, fivequod phi forian vix conſteru quid' erat dicendum, five quod 
| apraſto fuerit demonſtratio qua fſuam ſentetitiam confirmarer.” Sed '& veteres 
, quod ſciam \) omnes ( preter unum Proclum ) ea de re prorſus tacent. 

6 . WH Non difficeor quidem Recentiorum aliquot, magnos viros, & ex'veteribus for- 
8 ae nonmullos ( falrem Proclum') de angulo contactus: ita loqumtos- efle, :aofi ha 
*% WM intangult Þ nam adeoque de angulo ſenucuculi ranquam:iminori quam 
« dangulus x rect;lineus. Sed argumentis hac 1n:re agendum.: eſt , non- anthop 
bo mibys; preſertim cum ex vetcribus nemo, quod ſciam, quidquam hac in re de- 
4 nnſtrafſe repertus fit. - 22 

he FA ti | 

i Fes ed — 
. | 


| 3 fg Plan natura & definitto explicantur. f - 


T..T\T rem igitur controyerſam penitius aggrediar, inchoandum erit a natu- 
dra a plant ; quem Euclides: fie detinit 8d x. © tngulus planus eft 
CW. © mutaa xxos, ſeu mchnatto ', Jduarum hnearum in plano eſe tangentium 
ow) Q& non 2n direttum poſitarum. | KD io OK 
 Fekrarius hatic definitionem paulo immutatam mallet ; ut nempe.'de, linearum 
mito eſe /ecartiurs,concurſu tantum intelligatur. Verum nulla neceſlitas cogit 
lyuſmodi mutationem fieri.  Quamvisenim, juxta Peletarium, folas: las lineas 
 aulym continere, dicendum.-fit, que, fi producantur,' ſe muruo-,fecabunt: non 
anen.minus verumerit, juxta, eademprincipia, caſdem ſolum lineas muruo incli- | 
Was, concurrere : que, enim ſuadenx, circumferentiam-cum recta contingente an- 
gum 'non continere ; eadem etiam fuadebunt, has lineas mutuo inclinatas 
on efſe: Ita ut non fit opus, ob hanc ſententiam, Euclidis definztionem mu- 
we, 
In Euclidis vero definitione, notandum eſt primo, duarum linearum mutuam 
Wm, ſeu inclinationem ad invicem, requiri. Ideoque fiquz linez concurrant, nec 
amen inclinentur ad invicem, angulum non conſtituent, quia nempe angulus, ex 
&finicione, eſt lincarum mutua inclinatio. OY | 
Deinde vero, non quzvis linearum inclinatio, * Gra dicitur : ſed linearum 


oncurrentium, five ſe mutuo tangentium «lo$ror* ( nam &nww apud Euclidem 
itur de quocunque taCtu, ſeu concurrentaa ; at 4 Flrodtte de contactu xg7 $0. 
jw, qualis definitur 2 & 3dd3.) Quamyis enim linez diſtantes in eodent 


Os 
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Dt AnNGuLo Cap. 1, 

plano, anclinari ad wwvicem dici poflint, ut B; C + nl. 

8 PS i © |=: 51 angulum conſutuunt, nift j an uni, bs 7 GP 

C ——— _ Etquidew ipſzconcurrentes line, quamvis tors fy. 

ſan inclinentur ad nvicem ; angulum tamen non ali; 

& quam in ipſo puncto concurſus tormant. © Yerbj Bratia 

TT. + linezAF pars quzliber ad lineam A H inclinatur; a £6n 

=':;.; harum linearum partes quzliber, : puta E F, GH. angw. | 
þ- Mower,5-.3 Juor formant 3:ſed- earum tanrum extrema ,-in com 


&o A concurrentia : \Ex-quudemquantagunque ptiuſvis pars alia 'abſcing. " 
nada retailionh fuperſse urcoriturſus conferyerar, _— omnino-itrvariatig «a 
net; dem enim gmbino--angulusxdt quiicrunbus AF,: AH, & qui'eruribus AK, 
_ COntiNerur. Hs: Ss bo: AT ind; OY Ig DG 
- Nom igltuDer .cOnNCcurrentium.: Natione. bet, "judicatur Andi 
a Een Che an ena ge ey 

ex Jlla.quam Jortuntur inclinatone inipfo concurſus pune. : Td. 
que angulus, quem facit perimeter Hexagon ABCDEF cum reQa AD, gy 


** 


114 
" 


o 
a 
; 
. 


-elt ex quiacunque.mchinatione quam habet perimeter” ini quacyn que ful 
rte ad rectam AD ( putain paſte. BC{ fedex ea quamhaber in-punRtis phe 
Fs A, D: fic angulus quenrfacitcum recta GH,..non. ex ras hr oc mart yh;? | 


. ; ” : | ; L | quatty j . 
yis habet perimeter ad refam, ( puta quam habet in partibus AB _ 
fd CIS in 1pſis pundtis concurſus & H- - nm WEED) 


' Ex quamyns dictpatiir, Perimetrum —_ deſcripti, - non-efke linedm vn 

{ed ex varits{ puta A B, BCCD, DE, EF, F A, ) aggregatam ;/ ideoque falls 

ciam ma{rriowos:commit, {i de inclinatione ejuimodt perunerri ad retain qnivia, 

tur: Idem. tamen -omnino evenuret, {1, pro perimerro figure reCtilinez, ponztur | 

peripheris;; vel alia linea: curva; ;cujus inclinatio: ad quamvisrefam propoſitzn 

non eadem manert (:prout--in retis fheri foler,)) ſed in {ingulis punfis wariatir. 

quamyis anterim-linea iſthzc curva, \pro unica linea habeatur. Non' enim periphs. 
_  IBL C2877; , riz ſegmentum BC{( aur quzlibet ipſins pars 
YO GAR, eandem inclinationem habet ad tedtam AD! 

bY G Re? vam habet ipſius peripheriz ſegmentum AZ 

( aut quzvis hujus pars, ) ad eandem refan: 

Patet emm, 1pttus fegmenti BC fitum mags 

ad paralleliſmum accedere, at ſegment AB pro- 


* 


; pos at perpengiculum : Angulus autem quem 
E it ea peripheria cum Diametro AD, non 
/,  -», zſtimandus eſt ſecundum. 1nclinan ſeg- 
| menti.BC (att alicujus' in co particile,) | 
ſecundum 1llam quam habet perimeter 1n ſui 
| - particula contigua, ſen potius in' iplo punfto 
Denique ," gddirur in Ja-definitione Euclidea, phrafis hee, wi br* b36a; xenon, 
nor in drretfum poſitarum : unde innunur, lineas: in direftum poſitas, anyuly 
non comprehendere. Non autenrvult Euclides, per tneas- it divettFun 7 
lineas tantiimmodo reftas continuatas, five'duo' ft contiguaejuſdem redtz ; 
fic enim eontinuana peripheriag/in ſingulis fur pudti lum formare dicend 
efſer, quodtamen nec Euclides, nec alu folent affirmare : Sed, per | Fncas in dve- 
Frum oſines, ex'intellign;' que ſeſe mutuo;continuare dict poliane: ut exinige titia 
linea fiat. ' Atque haCtenvs "Anguli plans naturam;' quantum opus yidetur, pl 
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IT Sop-1V: c 'O'NJTVA/C Ti u.is. _ OJ 
; 0 T LOU 5547 (1 4 +; C3 Ch me z1Th 

i tas domed 13319 | $2nnds (naman OA IELICALE INT Frimo 
fie _—_ A P.” "pye-> £197 $8930U% gol 
no mitum prom, ab Ang plant naturd petitunm. 
Bu id in nt uE-dici po otelt. 
un Rog oborup os a min Wo 
tr, toni; T orrete 457" hp mince 
world t;; demiircah EI CAE; an 5 Qilines \CAP; 
'E — ; & quidem'! tanto-mimor] £ 

Fo $ intros EAP7' ya 1 15 
2 Et w/ ſemiciv- | 
"op | Lar14s'1CO emicir-<. 

to. Ms fo :effe rego'T 3 aut rect; 

= eſe; ſed toti redo! nr ps 

Ul us contactus: (\qui auferry 

n | ur ex r reiter: angul us- Aſenileintnds by — 


ut nokbs ; 
—_— pejuque quarts nulla 5 as 526 
inaginarium, OL: 


d anferr; & <julmogi aggiaaria' abla—'''! © 1% Fi: od 
% axe quanitas non mnirio.minuwar, fed ed." > 17 1 1 fr 1 
. Wi prius-erat, invariataimanet.  :''- { a. 
. igitur:controverſiz hic'eſt; An Aivitir | ad/enntaſius fie- yere 
3 kigulus, veramque anguli ,quantitatem a ut yult Clayius ; vel revera nott- 


agulus, ut:vult a mihr iN 'tantum angulus imaginarius, "qui! Patt angulz. 


R__ aw Peletarius, hujuſmod: diagramana proponit. Duabus r6- 

Fa AB, CD; ſe matuo ſecanubus '1n punto E ad'angulos reftos'; {i mntelligatur 
$2CD, punto E fixo, :circumvolv1, ubi; enerit ad- firum FG, ex "_ 
es fiunr obliqur { hine:acutz, Mlinc Hoi 7 ) 

thent adhuc magis _ ut cum A 29,4 I 
arad from! HA, & fic d _—_ donec per- 
aur ad AB; tunc .enm-cellabit 1nterie- ' 

&ivy/& fimuil an angulus evaneſcet, quamam non 
Dream A I M-e8 in _ 
-Neque ſecus, inquit, elt in curyo, -$1 enim: | | 
d& refta per cencrum, peripheriarh- BA C e- 
ars1n uncto'A, ifuper eo ctrcumducatur per: 
F-GH, tent a continue varii cum 
a; donec, ' cellante feftione, linea E D 
wh fir 'E Ky-ac-rangat circulum. 
kn E Dive &K fon cine inecligar 


munerla B AC. peripheria , 
: 'ad = _ quam pe 


| 
j 
| 
| 
? 
| 
| 


| —_ loner rerinere quam = ella pun- 
$ : Quod autem eden qual! refthac pert- 
pheria a redta BK, ideo fatum eſt, quia peri- 
en IR ut'& ae oy 
per {ingula puncta murat, adeoque 1pf1- 

WD wn _ in punto. nulla erat, quum | £ 
Hhhh primum 
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primum ab-eo punto receſſum eſt, fir aliqua, que & deinceps'continuo variatyr 


64d 


ottineſque poſſibiles variationes aqmirtir. AB 
Hoc autem fortaſle melius congipietur,; fi, 7 + go peripheria , ſubſtimamys den 
"6 figure reCilinez perunetrum : {i jgityr DE NF, 
; bn | bo trum Hexagoni ſecans ad angulog reftos | 
E F, G, H; angulos continuo magis ob 1quos fa cl 
FIC ary 4+ tht7 KRIS TS K. .'.epim-ceffar ſedtio: 5:6 -evaneſcir angulug:-; . 
051 ofos 25. ] WO, OEÞs), 1 enam''E Kan Tiewagoni:perimetro: amy; j _ 
AQ = 4 NN + 2; $6 erm. iplerieognadit non. rtamen!;cum; tor, fn 


\_ Perimetro,( neque quidemipſa-tora; (i 
bay produgatur,:) ted _ i{ta = Inn Gan | 
quz-candem retinet inclinationem quz-juit'in MW © 
puptto A;:av) vero: quum primum perimeter 
; ſua inclinatonem mutat, in -pundtis M N 
 & P deſert: ſtarim rectam perumeter 6& ab ill}a reli 
4 2 ' Juamgye ſubinde inclinationem aliquories my. 
rat in pundtis O, P,.Q ,L: afogoy atio perimetri reſpectu rect tangents 
E K, quz in pundto A nulla erat, fit ſubinde alia-atque alia. Quz: autem m 
gura rectitinea contingit inclinations in fingulis lateribus variatio, ea. in circulp 
contingit in Is _—_ unde zecta E. K, -quz figuram reclineam conting 
integrum latus M N, ( cum quo. aullum emgagelum facit,.)- eadem; circa. 
um non contingit nifi in unico puncto, iplique--ſolt.:avxro5 comncidit, ade 
nga: fe cit. Atqueita, ſententiam Peletary, quanta potui perſpicutate, 
i b5y : ye BIASED MUSH, o 
” Hs ita explicatis, hoc modo licebit argumentum  formare. Ubi, linearum con. | 
currentium nulla elt inclinatio, ( five propter coincidentiam illud fiat, five propter 
contituationem.) 1bi aullus eſt angulus, ( eft enim angulus muyua- concurrentium 
inclinatio;, per $d-1: ) at circumferentiz ad'reftam tan » 10, puntto cons 
tatus, nulla c{k inclinatio,; (-ut ex- preexplicatis;patet ; ) ergo nullus ab iplis fit 


non vere angulus. Quod erat oſtendendum. 


angulus. Angulus igitur, qui Contactus dicitur, et angulus rantum imaginarius, 
Ad ulteriorem Ke 


rmationem minoris propoſitionis in hoc arguments, preterea 
que jam dicta ſunt, poterit & hoc, ft. opus fit, - 
5 breyner adjung}, Si circumducta ſem-diameter 
CB : circa centrumC,, extremo ſuo punto B, de- 
{cribat peripheriam BE A N p punctom B motw 
ſuo ante contaftum 1n puncto A verget ad reftam 
tangentem AP, poſt contattum ab alla refilit, at 
in ipſo contactus puncto indifferenter fe haber ad 
| utrumque, nec appropinquat enim nec elongatur, 
ſed neque rectam tranſit, continuatut tamen unt- 
formiter motus: At motus invariatus, qui ad ab 
ſignatam in codem. plano. retam neque accedat, 
neque ab ea recedat , vos ramen tranſeat, quo 
patto inclinatus: dica poſht, non video ; { ncque 
. enim verſum inclinat, neque retrorſum, nec/ ti 
men tranſit, ) vel enim propter linearum coincidentiam, vel faltem 
heri dicendum erit. uo" 1% 
- Qui autem ſecus ſentiunt, idem videntur affirmare, ( ut familiari utar inſtan- 
tia, ) acfi dicerent, ambulantem in-circulo Horizontali a punto Meridionali”N 
( ub1 Orientem verſus ſpe&tat ) donec continuato itinere per punttum Orienale 
A, ad pundta E, D, — ( ubt Occidentem verſus ſpectat, ) nec: ramen inte- 
rim unquam direte {pe&et Septentrionem. Nam fiquando- diredte ſpecter Sp- 
tentrionem, erit certe cumin punto A exiſtir, ( prius enim: aſpetus ad Oriet- 
tem declinat, poſtea vero ad Occidentem, ). {i vero in pun&o/A! diredte ſpedet 
{eptentrionem, ( neque ad Orientem neque ad Occidentem declinkns,) ;erit! certe 
lo punto A tendentia circuli ( cujus duftum ſequitur incedens ) verſus punctuit 
P, G nam recta A P erit linea > ads ut-que lineam Orientis 6 TW 
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Cap. V. ConTAcTus: 


4B tranſverſim ſecat ad angulos rectos,) adeoque in illo punto eadem etit ten- 
Jntia tam circumferentiz quam rectz tangentis ; nullus igitur angulus, fed linea- 
ram coincidentia, 0 | "95, 8h | 
* Sed, quoniam ſententia iſthzc Peletaru zgrius amtchac aſſenſum invenit : Prx- 
xr eaquz dicta ſunt, quz quidem veram & genuinam rei cauſam yidentur conti- 
ere, adeoque 2 priori demonſtrare ; Alias adhuc aliquot demonſtrationes adjun- 
xndas dux!, partim 2 Pelerario allatas, partima me additas. Non quod velim 
noula quz inter Peletarium & ETlavium agitantur examinare; quz ſ{cilicet vel mi- 
gos caute ab hoc aut xllo efferuntur, aur ad homingg? didta ſunt, potius quam ad 
em; fed ea folum quz argumentorum vires exhibent, ipſamque rem controver- 
fan proptus attingunt. | 


EPPS ms 


} C-A P. :V. 


- Argumentum ſecundum ; Ubi, de Angulorum ipayude. 


JYEcmari argumentum primum, quo afſenſum cogere conatur, & cui praxci- 
P uas vIres attribuit, eſt imywry, ſeu deductio ad abſurdum , live | 1mpoſt}- 
A die: nititur autem propoſition: prime decimi Euclidis, quz hec eſt, Pro- 
juſsis duabus magnitudinibus inaqualibus, [i a majori auferatur ' majus quam di- 
 mdum, © item areſiduo majus quam dimidium, idque continue fiat ; relingue- 
tar tandem 1agnitudo aligua minor magniudine minore propoſita. Unde conclu- 
it Peletarius, quod, fi angulus contactus E A P, & rectilineus K, fint propoſitz 
quantitates inzquales , fitque og us reailt- bk 
xevs angulo conta&tus major ; 11 ab angulo 
rlineo auferatur ( vel ſemiffis, vel) pluſ- 
ſemiflis, & deinde reſidui ( ſemiflis, aut ) 
fluſquam ſenifſis, & lic deinceps ; tandem re- 
nquetur ——_— rectilinens ( nempe, fi ſe- 
ones reCtis lineis fiebant ) angulo contactus 
tinor : At hoc fieri non poſſe demonſtravir 
Incides 16 <3. Non ſunt igitur angulus 
antatus & reCtilineus duz inzquales quanti- . 
wes ( ut ſupponebatur ; ) ſed eorum alter 
nquantitas. Angulus _ contactus ( nam 
&rfilineo non clt quzltio ) eſt non-quantus, five non-angulys ; quod erat often- 
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Atque codem modo arguere licebit ex 2* primi Archimedis, de Sphzra & Cylin- 
@: quz propolitio hzc et, Datis duabus magnitudinibus inequalibus, poſſibile 
if das refas deſcribere, quarum minor ad majorem, rationem hahebit minorem, 
gum habet magnitudo minor ad majorem. $1 autem poſlibiles fint duz re&tz li- 
&, quarum hzc gd -illam minorem rationem habebit, quam haber angulus. con- 
tftus, ad retilineum ( quod' omnino ' dicendum eft, per hanc Propoſitionem, fi 

us contactus fit vere quantitas, ) certe angulus contattus non erit*.omni an- 

$16 reftilineo poſſibih minor : quum poſſit angulus rectilineus in' infinitum. di- 
wy - ge b — quam aſ __ zy . 4 | 

Euclides, & Archimedes, paffim hoc afſumunt in demonſtratzonibus quaſi 

priſe notum, & poſtulandum ; quantitatem minorem toties 'multiphcari poſe, ut 

Puemmurs am majorem ſuperet. Ergo , & angulus contactus {( fi faltem fir 

Maino quantus ) toties multiplicar! porſ, ut anguſum u_ rechilineum fu- 

fret ; non efſer 1gitur ( quod ramen efſe demonitrayit Euclides ) omni poffibili 

neo minor. * ; 4 

Quid autem Clavius ad hzc? Nempe ait, Propoſitionem 1llam Euchdis intellg: 
Eills quantiratibus quz ſunt ejuſdem generis, " quarum utravis multiplicata 5 
Kam excedere poſit ; quod de _— contaCtus & reCtilineo dici non poteſt, cum 
Wpulus contattus quantumvis multiplicatus angalum reQilineum fu neque- 
t (Atque idem, credo, dictucus eflet - aq gags propoſitione Archimods {i 

2 illam 


EBERT TT EAEAT CZ TO GO TTY RE SR VU RO 


}lam adduxiffr Peletarms.) Magnitudines autem- ulas, : warhmtonag mulripli. 
cata reliquam ſuperare nequit, non-cenfendas elle, ait, cjuidem generis , quog a 
proportionem atrinet, licet ſub eodem genere quantitatis, hoc eſt ub. longitudine 
aut latitudine, aut profunditate, aut-nuinero, collocentur. , 


__— | Quibusego hzc habeo que regeram. | 

1* Fatendum eſt propoſitiones ullas, & quidem omnes alias ubi de proportionibyg 
agitur, intclligendas elſe de quantitatibus ranrum lpmogeneis. . Neque enim P+e. 
tarius, nec, credo, quiſquam alius, Quantitates Heterogeneas fic comparari polle 
diceret. Quis enun unquanPaffirmayir, Anguli ad Superficiem, Numeri ad Mag." 
nitudinem, Lainez ad Solidum, ullam rationem effe ? Aut quidem Heterogeneg. 
rum-unum altero vel majus efle, vel minus, vel ipſi zquale ? Vel etram addi a 


ſubduct _ Nam: quantitates Heterogenez, non modo fiunt dovuuryu, ( quo | 


& inter Homogeneas etiam non raro accidit, ut ex Decimo Euclidis maniteſtun 
eſt, ) ſed. & plane dovp@rile. Atque ilud fatis mnuit Euclides in Rationis defini. 
tione, 3d 5, quum ait eſſe, duarum magnitudinum ( ojzwor ) efuſdem generis 
mutuam quandam ſecundum quaniitatem habitudinem. p 
Verum. 2*... Dico ego omnes omnino angulos. planos, five redilinei fint, ſive 
curvilinei, five miſtiz> Homogeneos eſſe, & quidem quamcunque rationem ad aliog 
allignandos ſubire polle ; five #qualitaris, five inzqualitatis, rationalis, five ir. 
tionalis. Quid. enim impedit quo - minus ita fe res habeat ? aut quidnam ilIvg 4 
unde hanc imwowear orir1 fupponamus ? a { 

- De Angulis ReQtilineis inter fe, res eſt in confello : nemo enim nnquam gibi, 
tavir angulos reQtilineos in-quavis poſſibilt ratione fieri poſte ? quamvss reyers 
nondum methodus conſter, ( neque forſan unqiiam* conftabir, ) qua poflimus 4. 
tum angulum-reftilneum in data ratione ( Geometrice )) ſecare. | | 

De Angulis item curvilineis, rem etiam non negandam exiftimo : poſſint enim 


curviline: ad invicem vel zquales affignari, vel inzquales. Arque idem etiam, de | 


angulis miſtis inter ſe, dici poterit. 

Imo vero.& angulo redtilineo cuilibet poſſibili, poſlibile eſt & curvilineun x; 
| ualem affignare : prout ipſe Clavius, ex Pro- 
clo, demonttrar, ad 5 d 5., Eſt enim, exempli 
gratia , angulus curvilineus D A E, zquali 


ter ſe, ſed & cum rettilineis, quamliber afſigna 


re -poſſant reQilmei inter fe : Non igitur carvitas crurum imygozireas lorum 
inducet, quin gu adhuc ad rectilineos rationem five proportionem habere. 

At fortaſſis'dicetur, Quamvis verum illud fit de retilineis & curviliness quibuſ- 
dam inter fe, non tamen ita erit in angulis nuſtis, 

Imo vero 1n angulis miſtis illud ctiam ye- 
rum eſt, non modo {i ad - curvilineos, verum 
etiam fi ad. reftilineos comparentur. Nam; 
duobus. ſe mutuo contingenubys circulis, {al- 
tem zqualibus , G.A, DA, quoruat etiam 'v- 
rome contingit, 1n codem -pun&to A , It- 
Ga PA; ne quidem ipſe Clayius negabit an- 

ulum  contaftus miſtilineum G AP, ({i-mo- 
0 {ir angulus ) ſemiſſem- efſe anguli contitus 
curviline G A D, ſemiſlis autem- ad fuum-1n- 


tegrum Veram efle rationem., nemo dubitabit.. Angulus igitur curvilineus '& 
miſtilineus ( {i faltem anguli contaftus finr verganguli, ut vult Clays, ) ſunt 
homogenei, & verz rationis ad invicem capaces. | 

Quod 41 angulvs, qui dicitur, contactus reyera non {it mg , (-prout 69, 
cum Peletario, exiſtimo; ) attamen curyilinei cum miftis nihlominus homogenet 
erunt. Nam fi duo circuli, falrem aquales, ſe. mutuo ſecent , & , per duo i&- 
ctonum , punda, refta ducatur ; m_ 


cltum eſt, fieri curyilineos angulos miſty 


lineorum 


Ds AN G u L O Cap.V, 


ES EP RHESRSTEEFLY PE =BEEMeEestSs rp  O= 2. wa, 


rectilineo B A C: Er pari modo, cuivis rett- | 
lineo aſſignabili, aſlignabilis eſt zqualis cur. | 
vilineus : 1deoque & curvilinez, non modo in- | 


bilem rationem ſubire poſſunt, quam ipfi lubi- | 


1 
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Cap. VI. CoNTACTUS. 


| lacorum duplos, tam quicurvis convexis, quam qui curvis + 


| ram, angulum cum pr ( ram intra quam extra ) mi- 


' {millima, nec aliter ditterunt quam quod magis 
| at minus divaricentur. Sed & eodem modo fa- 


 Incos "five curvilineos five nuſtos , ( 


concavis, continentur. Poreſt igitur curvilineus, ad angu- 
lua aultum veram rationem habere ; adeoque ipfi, fatente 
Cavio, eſt homogeneus. | 

- Sed & potelt angulus miſtus etiam ad reQilineum ratio- 
get habere ; L war. nec Clavium fuiſſe negaturum exiſtimo. 
Nam recta ( 11 non que tangit, faltem ) que ſecat peciphe- 


ltym facit, qui erit angulo rectilineo, faltem aliquo, major ; 


| quidem multiplicatus poterit & quemvis affignatu £ 
Jn reftilineum ſuperare, ( & ans reftilinecs he, 


' xeoque , farente 1pſo Clavio, abyw ixen, dicendus erit, pergds. Exempli gra- 


ta. $1 peripheriam E A, recta SA lecer, PA ta in punC. . 
mitus £ AS vel zqualis vel faltem major tors, Lt 5 As mo. 
it muluplicatus quemvis angulum re&ilineum ſuperare, non minus quam ipſe 
AS, ( & rectilineus lum, ) 1deoque ad quemv1s angulum re&ilineum rationem 
hubebit , per 5d 5- Erit 1gitur. angulus miſtus E AS, re&tilineo homogenevs : 
ar igirur & miſtus E AP (ft quidem fic angulus ) non effet homogeneus , non 


* 


nd : crura {1quidem yel eadem habent, vel quam 


dkoſtend1 poteſt, omnes altos gy: recti- 
Ir\ 1 angulum 
cnta&tus excipias) & quidem five peripheriis 
frealus curvis formentur, tales efle quales ne qui- 
kn Clavius et” cuivis angulo reftilineo & 
hamogeneos elle & quidem abyor Gxew ; folt fiqui- 
&nanguli contaftuum , ſecundum illum, ſunt 
ger anguli planz , nec tamen aliis quibuſyis 
ereftilineis ſive — _ miſtis homo- 
;: Unde autem 1lla, quam ſomaniat, 5794rcut 
ro neque potelt 1lle ullatenus efiendbag) 1 ne- : 
weep vel ſomnaare. Non nego quidem illum hac in re aliquid conari, ſed co- 
wu plane 1rrito : videamus tamen quid 1llud eſt. . 


Per WE 
—— 
_- a. _ GR 
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CAP. VL 
Exceptionibus Clavit reſpondetur. : 


Ejuſaem eſſe generis negaui, hae ſolum de cauſa, quod angulus contatfus 
 quantumvuts multiplicatus angulum acutum rettilineum ſuperare nequeat. 
At inquam ego, Idem omnino ſequi, fi angulus contactus ſtatuatur ( non qui- 
km angulus hererogeneus, ſed ) non-angulus. Nam, quod nihil anguli haber, 


þ5 inquit Clavius, arzulos iHHos , ( contingentiz ſeilicet & reRilineum ) 


 (Qantumvis multiplicerur, nunquam conſtituet angulum : eadem nempe ratione 


qu2 Ciphra, quantumvis multiplicata, nunquam conſtiruet Alurmerum. Alſumic 
mem Clavius, illud nempe quod erat probandum, Angulum contactus. efle vere 
wpulum ; atque, hoc quaſi concefſo, conatur oftendere, Heterogeneum elle, 1al- 
tem quod ad rationem artinet ; co nempe quod angulus homogeneus non {it per 
jd 5. Ego quidem definitionem Euclidis ( cui ipſius argumentum 1nnititur ) fa- 
ale concedo, & pro veriflima afſertione agnoſco ; nempe Rationem habere mter 
ſe magritudines dicuntur, que poſſunt multiplicate ſe mutuo ſnperare; & con- 
it, Magnitudines, qua no Soles, uantumvis multiplicate, ſe muruo Juperare, 
mn dicende ſunt rationem mter ſe e:; ſed pro heterogeneis habende ſunt. 
Non igitur affirmo angulum conractus & reftilineum efle quantitates homogeneas, 
kd nec heterogencas, 1ed eorum alterum quantiratem effe, alterum 'non elle. At- 

| Hhhh 3 | que 
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que illud antea dixerat Peletarius, nec tamen quidquam folidz rationis affert Ch 
vius, qua contrarium oftendat. j 

Quod enim' dicit, ex definitione | angult plan, Ut angulus planus efficiaty 
ſufficere duas lineas in plano ad invicem inchnart, non autem requiri, ut ſe muzy 
'ſecent. Ego illud fateor; fed nego peripheriam & rectam tangentem ad inycey 
' anclinari, 1altem quoad Prius concurſus z ' coincidunt enim, non inclinantur 
Agnoſco etiam ( quod 


ibi ait) guhum conſiſtere in unico puniFo, ty lnearun; 


inclinatione que non indiretFum jacent; verum lineas has zchnari non agnoſey, | 


Sed & cum Peletario affirmo, eas ſolum lineas znc/nari (in punto concurſus) 
quz, {i producantur, ſe mutuo ſecabunt: neque contrarium Clavius oftengic 
uſpiam. Pa | 

At, inguit, RetZa finita & infinita ideo non cenſentur ejuſdem generis, cum |. 
tera ad alteram proportionem non habeat, quamuts ſub codem genere magnitudins, 
nempe linca retia, comprehendantur. 


Reſpondeo Propoſitio Archimedis procedit de duabus magnitudinibus inzquali. | 


bus datis, ( Iv praviv driowy Soduler, ) Et ſimiliter Euclidis x e x0 de duabus mapni. 
tudinibus 1nzqualibus propo/etrs, ( lo wejxduy dviowy buxesFpay, ) At vero quis gedit 
unquam, vel fropoſutt, lincam rfinitam ? Quod enim ( magnitudine ) datwr , & 
iplo quod datur, eſt finitum. | 

Fateor quidem dici ſolere, Finiti ad mmfinitum nuliam eſe proportionem. $ed., 
inquam, per nfinitum , tunc intelligi, vel ndetermimatum aut indefinitum ; vel 
quid Poſitive infinitum, quod nullos admittt terminos. 

Priori ſenſu Enclides in 12e 1, & paflum alibi, vocem lam fſumit, dum jubet 
retam infinitam ducere, vel. datam reftam in infinitum producere. Non enim 
illud- vulr ut lineam quis duceret, qux, cum ducta fuerit, fit infinita ; effet enim 
hoc impoſlibile, & roltilato fecundo contrarium, cujus tamen v1 ejuſdemconſiry- 
Etio juberi ſoler.: {ed ut linea quantumlibet longa ducatur. ' Et hoc ſenſu, verum 
quidem eſt, Quantitatis indeterminatz ad determinatam, nullam efle determina- 
tam proportionem , -led vagam faltem, qualis eſt ipſa quantitas. At lineareQa 
dum indeterminata elit, data non eſt; hoc eſt, magnitudine data non el, licet 
poſitione dari poſlit ; Linea igitur indeterminata, 1agnizudo data, non lt; Er 
ad przſens negotium non ſpeCtat : linea vero data, eſt determinatz magnitudini, 
&, ad aliam quamyvis datam, determinatam habet rationem. 


Poſteriori ſenſu, prout finum lignificat 1d quod po/itrve infinitum fit, adeo- 
ue omnes terminos poſlibiles a&tu excedat ; ego —— kr reflam W- 
tam _omnino dari poſle : adeoque nihi] mirum yidebitur, Quantitatis impoſli- 


bilis impolſibilem effe rationem, ſeu proportionem ; quod autem impoſlibile ell, 

' finiti ad finitum ratio fir impollibilis, ejuſmodi ratio | 
nulla eſt, five non eſt. _ At interim, magnitudinum inzqualium datarwn, ratio | 
etiam datur, ( per 1. Dat. Euclid.) & propterea, fi angulus contactus & reftili- | 


illud non eſt ; adeoque cum in 


neus {int quantrates inzquales vere datz, dabitur etiam eorum ratio ; & quidem, fi 
anguli finr,  erunt homogenei. | 
Denique (vt nihil preteream, 2 Clavio allatum, quod alicujus momenti, hac 
in re, videri poffit ) hujuſmodi forſan ratiocinium ex ipſius didtis ( pag, 262. ) col- 
hgi poterit. S1 duorum angulorum mutuo applicatorum duo crura homologa in- 
vicem congruant, reliqua vero duo crura non congruant, 1lli anguli non ſunt #- 
quales: Ar anguli contactus crus alterum, nempe re&ta contingens, anguli recili- 
nei cruri fuperimpoſitum, congruere poteſt, at interim crus Rs reliquo crurt 


non congruet ( gas curvum recto non congruet; ) Ergo null; a__ reculineo | 
os 


xqualis eſt atgulus contaCtus ; adeoque nec ullam habebit ad angu 


rationem. | | 

Reſpondeo 1*. Eodem argumento ſequeretur etiam angulum E AS ( periphe- 
ria & recta ſecante comprehenſum ) non minus quam E AP ( angulum conta- 
cus ). non modo nulli angulo  retilineo poſtbili zqualem efſe ( quia  nempe fi 
crus alteram AS, angul: rectilinei crur1 alterutri ſuperponatur & congruat, re- 
liquum tamen {AE rel1quo congruere non poteſt ) quod forte concederet Clavi- 


us : verum propterea nullam' eife- rationem hujus ad illum, nempe angul: oo 
| | a 


® 


= 


ram, poſſe angulum rectilineum, faltem ali- 


_ nm quidem efle, quod, {1 duorumanguloram 3 Fray 191 BROW IDS 1G 
qualium duo crura homologa congruant, congruent etiam & reliqua'\dus* crura, 
eandiv ſcilicet quam eorum *utrumque eandem retinet inclitiationem, quez foi in 
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2d quemvis pollibilem rectilineum ; quod ta- 
men c-quidem Clavius diceret ; non enim ne- 
gare poll angulum E A'S, faltem multiplica- 


yem, 4uperare ; preſerum cum citra dubium 

iplum E A S angulum. muſtum, rectilineo 

PAS vel majorem  efle vel faltem” zqualem. 

Argumentum 1gttur aliatum, ne quidem Clavio 
quicquam preſtabir. j] 

Ut autem'non folum- recorqueam -argumen- 

mm, fed & nodum 1ſolyam ; Reſpondeo 22. Ve- 


F 


ſo puncto concurfus ('vel etiam ubi utrumque fimul zque ab xlla inclinatione 
{rao : ) at vero:{t alterum ſuam-quam in punto concurſus habuit 'inclinatio- 
gem/retinear, reliquam” vero fuam 'muter, 1l]a non diutivs congruent. ' At vero 
hoein angulis miſtis (five angulis'contactos five' alus) ad reftili comparatis 
nexperuo accidit ; propterea quod/.curva' inchnationem. fuam 'in fingulis ! putictis 
mutet, 'reCta vero eandem ſemper inclinationem retineat; adeoque quamyis-eiram 
t1-ipſo contaCctus punCto-eadem fuerit' inclinatio, poſtquamtamen ab-ed recelfum 
|; fiunt earum inchnationes ad unvicem alia gtque alia. Non 1gitur ſequitor;an- 

Jum miſtum angulo reAilineo equalem eſſe non poſſe, quamvis nonutraque cox 
fam crura,' extra punQum contaCtus, :congruant. * Arque ut ca = + lara ad- 
uxit, ut prober angulum contaCtus & recil;neum heterogeneos etle, &- non'ejul- 
&mgeneris ut inter eos aliquam rationem? efle dicatur, ſatis -refell; judico '" Idoo- 
we nihil ſuperefſe quo minus argumentum ex 1 e xo -defumprum leginime con-- 


: - - oY Gs = - 
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CAP VIE: 
Angulorum Planorum ion confirmatur. 


refellfle ; niſi & affirmative-concludam,  Angulym conractus, {1 quidem 
angulys fir, reliquis angulis planis, & nomanatim' reculinets, homoge- 
neum eſſe : Sic argumentor. | 9 Y:23 abs MW 
1” Quz mutus poſſunt vel addt vel auferri ; ea non fiint _ :.( Quis 
enim unquam Lineam Solido, aut Superticiem Numero, vel addt polle, vel auferri 
dx ? Poſſunt/quidem eovurare, ive incommentſurabika, invicem:& add: & au- 
fri, ut in Binomiis & Apotonus notum eſt, & paſſim.m' X Euclidns::;:Heteroge- 
1 vero non polſunt, ſed plane funt «ojufrre, ). At angulus contactus,: 11 quidem 
ſit angulus, & -redto auferri poteſt, - ur-manear angulus fenucurcul1-internus;;. & 
rto adjung} poteſtz ut fiat angalus femicirculi externus': (atqueiqdem oftend: 
poteſt {+ ad altos quoſvis angulos planos comparetpr':) Nonelt 1gitir | Heteroge- 
RUS: NETTED | > 15501 TT mt TH TVTD | 309 
* Hujus autem argument! vires, vel quod Peletarius monuerit, vel quod:ipſe pra- 
ſnſern, conatur Clavius quantum. poteſt, fruſtra 'ramen y: dechnare.”".[deoque 
fegat ſe Angulum contadtus afſerere reRilineo'fimpliciter Hererogeneum elle, led 
modo drverſi generts, ( eo nempe quod um-reilmeum. quantumvis 
tiltiplicatus ſuperare nequeat:') &, licer quoad alia homogeneus fity wow cerſer? 
amen &/1ſde | ww guod ad proportionem attinet. Ax vero quo, pagta ca, qua: 
= alia ſunt homogenea, ſint quoad rationem heterogenea, ego plane: non (v1- 
. Euclides certe 3d 5, ubi Rationem definit,” Homogenea, nan -duhicar elle; 
quoad rationem homogenea : Eſt-eniin, inquit, aby@y 74770, dvs woadar'; cuojarar & 1x7" 
Witomyre. 29s anne word oytas, duarum magnitudiuum , ejuſdem generis', mautus 
quadam ſecundum quaniitatem habitndo, -( Retineo Clavi inter Pg: ne 
vdear 


V Erum nequis exiſtimet, 1d fatis non eſſe, ea quz in contrarjum allata ſant 


pings any td = = - 
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videar velle fruitra litigare. ) S1 gar duzx quantiates homogenexz finc 
( prout Clavius non negat hos elle angulos} earum nauwa- ad) invicem quoag 
quantitatem” habirado #azzo- dicitur.:” .7;15, 2A 


. 


s = ” 


Quod ,4utem attingt ad ejuſmodi .quanti res: homogeneas, live cjuſdem ge. 


neris, 'quarum altera \guantumvis mulupheatz relquanz: pnnguam ſuperabit ;:;ky. | 


clides nyllas agnoſck tales elle ; ſed grim; aller, 5 d.5,'Quammnates Onnes,: quay 
rum una ad : - == Ratimem habere dacendes; dune, ( hoe: clt;;per 3:d 5, ang 
quantirates Lomegeneas, )- ita elit contlaturas, ut: 2a/fiphcatar. fo mulus [aperars 
Poffent. Ex, proprerea, in I e Fo, illud poſtulatum aflumay! quaki per. {e notwn, 
quodqu nonſtratione ngf1 indigeat«:-$, ems; greawulibet. minorem twies 
multipltari poſſe; ul tandem majorem quambbrt; affigyetam fuperet. Nam\,in ſa 
conſtraftione ſeu. zatoxdy ad illam demoniirationem, Itatim, juber 22gnitugney 
Winerie dffcnaties totics maditiplicare, dere ay ct alþgnratam Juperet-;. quaſi 

quideni Yjud freri pofle nemo; dubitaverit. Er famiſiter; | 
neque Ebchdes neque Arch:medes, illud fiert polte, mm aliis five anguls live quan- 
ricatibubz magis quam .in-ipfo angulo panty an ,.uſquam oftenduc. Vel 1giur y- 
pr Cen, & -poſtulandum, Quamhliber — Minot roties 
mukiplicari ur-quamlibet majoren lyperet; vel fſalrem Euclides 
aut:Archiniedes illud ' tpecialuer de quibuſdam,quantitaubus demoultratſcn;, gui- 
| bus ilbid+\convenat, 6 non-tanquam univerſaliter: veram:; &. per le cognuum. po. 
{talafleor. oO ISAT Tp: FTI I en {o-Euclidem repre ndille, quod axio- 
nateizs :ych; ſeeundirin alios, -poftulato 5) afſumpſerin,, alas reFas 6 inuwem 
iz cadeper;plannmnclinatas, fi produc antary tandem concurrere:;; quoniam hoc, guain- 
mgrcis allumendum erat fed demonitrandum,. idea acupe 


(LET 


und quz codem.ipſo. nome ſunt zeprehendenga. | Quan | 
uclidis re 


& 


aliis quantitatibus magis s Ylud convenire quam hujuſmod! angulis, ( 11 faltewfinr 
"wa. & reds vanti 3) \contedendum Bot ; HP aniverſilingg verum«elſe, prout 
Euclides & Archimedes videntur ſen(iilc. 

+29 Siciulterius arguo:, Duz quaittuates, -quarum altera major altera minor eſt, 
ſunt ameriſe Zfomggenee,. & quidem ( i Ulud interponere necelle fit ) gurad Ra- 
tionem homogenez : Sed:angulus contactus, 11 quidem {it angulus, & angulusgui- 
vis rectilineus, cjuſmodi ſunt quantitates. Ergo. Propoſitionem minorem/demon- 
{trat Epclides 16 3. Major:-propoſito paruer yidetur indubuata. Nam querauo- 
nem: habent ad -invicert func homogenca, -per.3d 5. At que ſe habent, ad, invi- 
cem ut majus &:minus,: ea- ſaltem ad wah 5 Rationenr habent. .-Qut enum fiert 
poteſt-ut quantitas quanutate: [minor fit, 1n-aulla ramen Ratione, minor? Imo 
vero £557 np utate minorem elle, nec tamen ad illam/ Rationem, habere, 
elk comradattio! in adjetto ;- nam iplum (minus gf/e clt rationem hobere. Atque hoe 
quideds ne ipſe: Clayius nogare Aiderciams & the Proportionem {ſive Rationem 
(quaz-apid iium tantundem: tigniticant, ideoque &:hic paſſim, proguſcue viva 
- tur ) dividit in proportionem Aqualicatis & proportionem Inzqualitatis, & hang 
erum!}ſubdiyidic-1niproportionem Majoris Inzqualitatis,: &Minoris Inzqualigatls 
five Majoritatss: & Minoriatts 1 Adeo nt quicquid fit alteri. vel > Aquale vel. Inz; 
quale;. quirquid altero Majus «ft vel-Minus, 11lud-laltem Rationema habet. S1 1gitur 
augulus:concaRus fit revera Angulus, ſitque angulo reftilineo Minor, ,' habcbi. ad 
lun” ratiogetn Minoricatis ,i five Minoris Inzqualitatis; Que, autem rationen 
habent,. ca pofſunt, go mw ſe mutuo ſyperare : At angulus contactus, quan- 
tumvis multiplicatus, rettilineum non ſuperabit:; ideoque_ neo; rationem ad ullum 
haber-; -quare nec elt quantitas. minor, nec:quidem ownzne quantitas. 

Hue argument nihul omninoeſt quod Clayium vppoltuille im; Fluſfatem 
tamen legerat ubi hoc-innyitur, THe. 1a enim-):- adeoque hanc dithcultatem noo 
tam #gnorayit quam diffimulayit; nit pottus dict poterit, non ut incobuull 
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Js. difficulcates ſolvifle, quas, quamvis ipſe noverit, Peletarjus tamen non ob- 


| hec omnia quz urgentur inchov- 
tert vellent, prout res. eſt, Angulum 


__ ſulficere modo concedatur ratio 
dis vel Archimedis 


| 17-0 Tefto vel obtu patlibelt, codem ( nec alio) & angulum contatus eſſe 


boc facile probaturus ſug ſequenu arguments: _ 


Fo Flaſſas Candalla, ad 16e 3» Fatetur quidem rationem inzqualitatis conce- 


617 


Pleitur, dimittamus aliquantiſper angulum contaftus E A P, & tradteinus an- 


At, per 5 Datorum Enclidis , Si magnitude 
ul ſu aliquyam pariem habeat rationems datam, 
chem af (eigen habebit rationems datam ; : 
—_ {i angulus rectus reftilineus PAC, ad ſui partem, nempe angulum femi- 
ereuli B A C:( fi faltem angulus ſemicirculi fit ipſtus =_y & non patius 1pſe to- 
ws) rationem datam habear, habebit & ATTY datam ad partem reliquam = P 

111 angulum 
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anguluin contaftus : Et quidem, pari de-cauſa, fi. ad illam rationem. datilonyy, 
bear, quippe certam & determinatam, habeb:t & ad hunc rationem dabilem, tor, 
tam puta \&determinatam.-- Quod' oftendendum erat; >> oo 

Denique; qiioniam ideo pteſertim Clayius angulum contaftus reftilineis:homg. 
genceumtelſe non putat, ne&que ad 4llos rationem-ullam habere, quod nulli reQili 
nes" poſſibili #qualis efſe-polſit; (quanquam 1lludleve fir argumentum/; nam, yer; 
gratia , 2 nulli numero zqualis eſt, aur elle poteſt, cum-ſir Jatus furdum;-ngp 
ramen eſt plane heterogeneun quid, neque nullam omnino rattonem habet; quam: 
vis* non, utloquuntur, ' rationalen? : ) conaborwiteanque &illud probare; nempe 
Angulam ebntattus;'fi 'vere fit angulus, elſe rettilineo alicut potlibili *qualem; | 
lequenti argumento. | 


"0 Oftenſutyeſt ſapra, angolum: curvilineum E A S, reQilineo cuivis homo... 
4 en oe ene . 


FTITITCNTY 


neum atque ad 1 rationem proprie diftam habere; per 5 d'5, quia 
unahons Foy pckac reetilineum ſuipetare S1 vero fit redalinew ho dy ws - 
deoque v. g. ad reftum reftilineum veram rationem habeat, erit'{altem alicureg;, MW marpi 
. / leo #qualis: er enimm-velhicaliquanta pars rectt, vel-rectus- hujus; vel'dej. (qua) 
- que eranf'quales'; afigulos/ aurem rectilineos ad mvicem' in quacunque: ritjons Ml cer 
conſtirutos in rerutn nabvra pollibiles efſe, vix quiſquam Mathematieus- negabirs « 
cuin Hud oftemi/:quantitati continue, "_ iplius/ djviſibilitarem-in- infirucum Wl «nth 
competers'receprum ſir; que hoe, {i yon Clavius, faltem Blofla exprſc gif _ 
cit, 1n iis quz decimo Euclidis przmittit. Eſto 1gitur angulo miſto AS;zqus Wl anal 
lis*recilineus +=: eſt -antem'Iyce' vel 2qualis 1pli”P A'S, vel ſaltem \ipſo maj r jon 
(-minor'enintefſe non poreſt; _m—_— P A, cam tangens it, extra- peripheriay Wl were 
cadat, per rbe 3. )'Si zqualis fir, conceditur quod erat probandum, nempe-anpy: WM {init 
lum «ao; hoc Ct E A S,” zqualem'eſle ipfi Þ A S, 1deoque angulum-E AP nihibetle- Fudd 
Si vero+ «lit ipſo P A'S majr,auferatur-inde 7 « oil P A S zqualis, per'23 6x; & 
manebit +« & ipſi'E A P:zqualis;' per 3e 1, hoc eſt; angulus rectaineus angulo 61. y 


tatus zqualis;'' Ar dieetir; Euchdem demonſtrafſe hoe effe impeſſbile, ut angi. 
las \conca&us fie rectilines zqual ee quidem ; atque4llud'ego0/ agnoſeo. Set 
inde fic diſputo'; 11 angtilys us fit vere angulus, / eritalieui rotting 2qua- 
bs, iper _—__—_ demonſtrayinmus : At null rectilineo eft zqualis , per & que 
denion{tfat Euclides'r6e 3 : Ergo non eft vere angulus, af 9s: Seize. | 

*. ArquEhaQtenus principale Petetari argumentum, ex'r e 17-0 deſumptum, ab-iis 
qtiz in contrarium afferuntur vindicav1 ; adeo ut iplius ſequela jnconcuſfi maneat; 
atque ſimul'angulos planos tam curvilineos quam miſtos reftilinets homogeneos 


oltend:. \ 
L Carvin... 


Honoratifſmi Equitis D. Henrici Savilii Tet » Win 
monium hac in re. 


Thet tandem hic ſubjungere, quz inter Honoratiſſimi Equitis , D. Hemi: Wi i 
Savilu_ ( Patroni feu-, Fundatoris noſtri Munificentiflimi ) ſchedialmaa 
alicubi, de quantitatibug Homogeneis, reperio, inter ſcripta quzdam ilhus ale 
imperfefta nondum digeſta, de menſuratione Circuli, ( quz, ut videtur, adverlus Wl ary, 
Joſephs Scalgeri Cyclometrica inchoaverat, ) de Ammomio, qui circuli quadratu- BI oj; 
ram, propter &rouargrucy linearum reftz & curve, impoſſibilem eſſe putavit, Pi al 
tronus ille noſter ( qui duos-Mathematum Profeffores publicos ſuis ſumprtibus unlii- Wl : « 
_ idemque acuti{hmus Mathematicus, hzc habet ; © Stultiflimus Am 
« eſt apud Simplicium, putaytt ideo circulum quadrari non poſſe, quod non. | per al 
« mogenez efſent.recta linea & circularis. Qud quid dici potuifſer ineptius ! Quid? Oy 
© non ea proprie homogenea ſunt, quz & proprie majora ſunt alia alius, & pro WW Gap 
<« prie minora ? Verbi gratia ; Linea & Superficies heterogenea ſunt, fic Superh- oa 
« cies.& Corpus, & plane aovufara, neque.enim;linea proprie vel major vel minor 
« dici pateſt ſuperficie, nec ſuperticies corpore, .neque enim inter 1c propornenem 
n 


| | cap-- CoNTACTU s. 619 

' Chabent aut habere poſſunt. Nam, ut ait Magiſter noſter, rationem habere inter 
' 6 magnitudines dicuntur quz pollunt muluplicatz ſe invicem excedere. Sed 
squadratum circulo in{criprum minus eſt, proprie & 'non xgmegemazas loquendo, 
of ; circcum{criprum majus. Et, de proportione rettx linezx & ens 

«oftendit Archimedes, circumferentiam minorem efle quam 33 diametri, majorem 
Syero quam 357. Et quidem ommnis linea omni linez eſt ouwowis, Nemo etiam 
«ynquam doCtus dubitavit, in .rerum natura effe quadratum circulo dato zquale, 
«Hh in co 1nveſtigando dY Gifs Swelas, 1. e. per circulum & reftam lincam, 
#ſydarunt omnes pene tam antiqui quam recentiores, non magno tamen ſucceſſu, 
vet alii aliis fuerine feliciores. 

Ex his liquet, juxta Honoratifſimi Sauk; ſententiam, omnino abſurdum eſſe, 
pro Heterogeneis haberi, quz proprie majora ſunt alia aliis, & proprie mi- 
nora, Non tamen diſſimulabo, illum de angulo contattus & ſemrcirculi ali- 
quatulum heſitaſſe; (.& quid tandem conclulurus faifler, 1i, re mature penſita 
- lam diſquilitionem perfecifſer, non auſim aflerere ;) nam & hc a 
mrginem adicripſerar, ©Quamyis de angulis xayzroI3s & ixnuxais pollet elſe 
zſtio, qui mihi videntur proprie abyoy #xew ac ave per 3 d 5. nam proprie 
'baler minor eſt omn1 acuto rectilineo, & alter major-: neque tamen potelt x:e«/0e:- 
«, utcunque multiplicatus, vel minimum excedere reftulineum, quia minimus 
ireclineus poteſt infinite dividi. Sed & {tatim ſubjungit; def. 3* & 5* Vi Bbri zr- 
nuncihabiles. Er quidem ego idem prorfus ſentio ;. nempe, fi ſtatuatur angulum 

veram anguli quantitatem habere, definitiones illas duas fimul conſtare 
xn pole: Ar, 11 concedatur, angulum ylum veram anguli quantitatem non 
khere, ſed eſſe angulum tantu o imaginarium ; neque inter ſe pugnabunt 
#fnitiones 111, neque cum 16 e 3 aut I e Io, aut cum alia quavis quam yel apud 
fadidem vel Archimedem ( ne plures nonunem ) uſpiam e {cio. 
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CAP. IK. 


Argumentum tertium ; ab equalbus ſanilium ſegmen- 
torum angulis deſumptum. 


mati 1nnititur, nempe, s ſanalium ſegmentorum , ſaltem ſemicircule- 
rwn, eſſe equales. Cujus tis veritatem mox examinabimus. Inte- 
in, eo quali conceflo, hzc inde deducit Peletarius Theoremata. 

1. ContatZus circulorum interior, quantitas non et. Nam 11 ſenucirculorum an- 
aiCAD, CAE, ſint zquales, contaQtus in- ; 
wor D A E quantitas non erit, quoniam five 
datur, five auferatur, quantitatem datam non 
mmutat. 

2. Contattus lines ret7e cum circule, quan- 
ter von eff. Nam {i angulus DA P fit quan- 
ws, partes habebit, ideoque diviſibilis erit ; 

yel per retam ut F A, quod fieri non 
WE often it Euclides x6e 3; vel faltem per 
arvam, puta E A circumferentiam majoris cir- 
al;, uti ponit Clayzus ; fed neque per hanc, 
WD AE non elt quantitas, ut jam oftenſum #212 20 GR 
&; Sd neque per aliam curvam, X non fit peripheria'; S: emum peripheria 
EA, angulum D A P non diyidat, eſt quod ſuadeat hoc magis fieri poſle 
fr aliam quamvis curvam. ., 
3 ContadFus circulorum exterior, quantitas non eff. Cum enim nec E A P, nec 
GAP, fir quantitas, ( per preced. ) neque erit E A @ quantitas, corum ſeilicet ag- 
Feoatum, 


Fu aliud Peletaru argumentum examinandum. Illud vero huic Lem- 
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ut, fy reftis reftilmeis £quales. Nam, cum D AP non fit quantizas 
an DAC, DAK, zquales recs rectilineis Þ A C, PAK. y Mis 2 


Hec Theoremata, ex lo Lemmate conceſlo, ſat evidenti confecutione nterri, 
non negat Clavmus, neque-ali credo negabunt. Tora 11s eſt de veritace iſtius ] em. 


matis; An ſcilicer Angali /emilium ſegmentorum, ſaltem ſemicircalorum, ſing 4. 
gnales. Hoc Clavins negat. Videamus 1gitur quid in thus defenſionem addyci 
fit. 

. Quid autem ipſe Peletarius adduxit in ejus adverſus Clavium Apologia, neſeis 
quidem, quoniam lam 'Apologiam nondum muh1 contigit videre. Art in ipſius 
commentario quodam De contat7u lmearum, (' ubieadem fere habentur quz & it 
commentariis ejus in Euclidem ad x 6e 3, cum aliqua tamen acceſfione, ) nonnyll; 
profert, quibus iftius Lemmatis veritatem aditruere conatur ; Quz mox exanj. 
nabumns. 

Premitrit autem, F75c prouunciatum, pro principto Geometrico merito haberi Poſe. 
Er quidem mhi non iniquum videtur poſtulatum, ut concedatur; ( quanquan 
non ignorem Ylud ob pretentem controverſiam, vix alia quidem caufa, in dubjun 
vocart.) Non enim ego omnino video, quo pacto figurz /imiles cict polſne 
niſi & homologa latera habeant 1 mean & fimuliter ad invicem fim : A 
quonam patto, que angulos inzquales faciunt, adeoque inzquales habent ad in- 
vicem inclinationes, interim fimiliter fita dicantur, ego prorſus non intelligo, 

In figuris rectilineis, nemo dubitat, variauonem angulorum mutare ſpeciem fi. 
eurz, { non enim aliter differt Rhombus > Quadrato ; ) &, figurarum ſpecie data. 
rum angulos etiam dari, (per def. 3. Datorum Euclidis : ) & quare illud in curyi. 
lIineis & miſtis figuris non obtineret, nulla ratio afſignar: potelt. Adeoque ſemi. 
circuli, niſi zquales habeant angulos, figure fimiles dici non deberent. 

Artamen, & contra, f1 figuyz duz 1ta tint conftitutzx, ut in 1111s rectz omnes fim;. 
liter poſitz, ſint ( relpective ſumptz ) proportionales, quomodocunque ducantur ; 
eorum-latera & angulos omnes fimiliter poſita ele, quis dubitaret? Nift enim fi- 


milis effer linearum inter ſe fitus aqque curvatura ( ſed in hac angul! acutiores, & 


major Hexuum curvatura, 1n 1lla ſecus ) pc ut inſcriptz in una figura, | 
proportionales {int ſimuliter 1nſcriptis 1n reliqua: ut per ſe videtur fatis manife. | 


{tum viro Mathematico. Ar vero in fſemicirculis omnibus, ( aut etiam ſegmen. 
tis aliis quibifcungue- ſimilibus, ) reftx ſumiliter inſcripez func inter fe propor- 
tionales; & quidem, proportionalium ſubtenſarum, ſimiles arcus ſunt etiam pro- 

rtionales; ut Matheinaticis omnibus eſt notiflimum : 1deoque & fimiles in omni- 
= curvaturas, & angulos zquales, videtur omnino dicendum elle. 

Non ignoro quidem Euclidem aliter figuras ſimiles reRilineas, aliter fimilia 
circulorum ſegmenta definivifle. Nempe - Similes fieuwre refilinex definiuntur, 
gue angulos ſigillatim e&quales habent, &y latera qua circa aquales angus pro- 

riignalia. 1 d 6. Sima veto circulmrum fegmenta definit, non quidem ex 
itate angulorum guos habenr, ſed guos captunt: 10d 3. Non quaſi fimihium 


ſegmentorum anguli effent inzquales; fed quoniam, ubi poſtea de fimilitudine } 


ſegmentorum agendum eflet, facilins effer quantitatem anguli in ſegmento, quam 
anguli ſegment!, demonſtrare. 
Et quidem certiflimum eſt; Euclidem ea zemjeue definitionibus 1nferere, non 


ſemper = rei naturam intime ſpectent, - ſed que ſecuturis demonſtratjonibus me- | 


lius fabferyrant. Exempli gratia. In ulc. def. primi, definnur Parallehfmus re 
ctarum, ex 10m-concurrentia , quamuis nfimite utringue producantr ; quod 
dem '1n lineis retis ezuidem plani, fart infallibile eſt criterium parallelifnt: hoc 
autem xprmjgroy pre alus ſelegir, ut eo melius infervirer ea definitio demonſtration 
prop: 27 e I ubi primo de parallelifmo agendum effer. At interim nemo dv- 
igare poterit, quin «equals ubique ab ittucem diftantia propius fpedtet paralle- 
Iiſmi naturam, Iicet ipftus. propolito minus fortafſe conveniret. Nam cert:ffimun 


eſt, multa yon-concurrentia non ramen. effe parallela, ut liquet ex: reftts non 1n ev, | 


dem-plano, "mem ex cirentts qui ita duct potfonr, ut neque” finr concentrict, m_ 
ramen {c mutuo ſecent, 1tem ex conchoide cum ſua recta, & ex linea hyperbo 
cum'ſha doyunrrurh, alufque multis. At Paralieiſmms & HEquidi/tantta, vel idem 
fant, Val cerre ſe niruo ſemper comitanzur. + Arque idem de aliis non paucis de- 
hnitonbus dicendum <lle, _ qui rem {ſerio perpendit, dubitare poterit. 

u 


Atque ittid proculdubio dicendum erit de fimilitudine figvrarum. Quam"!s 
enum 
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Cap-X- GoainTaciru 6£C 
aim Enclides ex re ſua tuiſſe duxerit, ſimulitudinem aliter in figuris reQilineis, ali- 
er.in circulorum ſegmentis definire, quo melius ſcilicet fecuturz demonſtratio- 
nes procederent: Attamen non dubitandum eſt candem utrobique communem {i- 
ailicudinis notionem, 'tam Euchdem quam al:zos Geometras habuifſe, licetinon eo- 
+. Þ &n {emper medio eadem facilitate poſler —_ pro re nata demonſtrari. Fi- 
« © go <0n {imiles elle ( {ive re ez {inr, five curvilinez, five miſtz ; ſive 

rem planz, five gibbz, Ive concave; fave denique ſuperficiales, five ſolidz ) nil 
dine in wruyerſum eſt, quam, carum fingulas partes homologas ſimiliter tam ad 
þjgyicem quam ad totam fſiras elle : Et quicunque hoc demonſtraverit de quibuſvis 
fguris, quocungue demum medto 1d fiat, demoniſtrabit illas fimiles efle. Non enum 
jc; de {imuibus rectilineis, & fimilibus curvilineiss Aquivoce predicatur, 

(ſecundum alam atque aliam {ignificationem } ſed plane uniyoce. 

Cum igitur angulorum zqualitas, ( fine qua nec cadem erit partium ad invicem 
dinaco, aut ſims inter te poſiuo, ) in ipſa communi Similireding notione 1n- 
dudatur ; non <flet in1quum poitulatum ut hoc pro principio per ſe noto conce- 
tur, (utpore quod ex mera terminorum explicatione immediate reſultat,)) /imi/:- 
an fiqurar um angulos e//c aquales. | 


y—— — — 


CAP, X 


Similium ſegmentorum angulos equales eſſe, 
 ulterins confirmatur. 


Uamvis autem hzc zqualitas angulorum 1n figuris {imilibus, fatis videatur 
maniteſte in pſa Similitudznis notione. — , ut jam dictum eſt; 
adeoque vernatem 1Ilius aflertionis, Sericirculorum angules aquales eſſe, 
nam pronunciati ſua luce nott concedendam 'efle : Attamen , quoruam , ob 
melentem controverſiam , 1l[nd in dubtum vocatur; attulit Peletarms nonnulla 
wibus ſententiam fuam hac 1n re confirmaret. ' Quz {icui forſan,,' prout ab ipſo 
poſeruntur, minus facisfaciant , conabor. illa & explicare & coufirmare, aliaque 

it res tulerit adjungere. Quanquam non 1gnorem eo difficiliorem mihi incu- 
ak provinciam, quo minus diſter afſertio probanda a principio per ſe conce- 
&ndo, quaſi ſua luce cognito. Quandoemm de hujuſmod: propoſitzombus, guz 
kl principia ſunt vel principus proxima, oritur comroverfia ; difficilius reperitur 
led quo probetur, quod {it zpfa re probanda minus dubium : 'cam tamen nifi 
a nr" & nouoribus nulla procedat legitima argumencatio. Non tamen 
Withcaluem quicquam diffido rem illam fatis Geometrice demonſtrandam 
bre, 
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ratione li reilines ABC, « þy, mn 
bak eadem & angulos muſtosB C A, 6 y «, item 
BAG þey, xqualcs etiam habendos elle. 
ao quidem verum elle non dubito. Nam nifi 
| WE ABC, a þ&y, candem habeant- inclina- 
ona fuas ir mg AC, ay, — ad 
 ſimiliter politz, adeoque n Inu- - 
serunt. at cadem nes nckiqais tum 
& dem utrobique angulus per det. angali plant. 
2? Sed quoniam Euclides in hac 1od 3 Ylud 
ton (eras de angulis ſegmentorum, fed. .de angu- 
ls in ſegmentis, verba facit; ego inde paulo ali- 
kr argumentum inſtituam, allumpta ecam 21 e 3, | 
ww In circulo , qui i codem ſegments funt , anguli ſunt inter ſe equales. 
Vade fequitur, angulum ABC tantundem prorfus eſe ubicunque-wn7 <a perk 
I 111 3 pneria 
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D E A NGuLlo Cap:X; 


pheria ſumatar. puntum B, eundem- nempe-'cum eo. qui et in ſimili ſegments 


«6y. His poſits, ſupponamus-reftanr A B (quantum opus «lt prolongatam ) 


punto A manente, circumduct; adeoque Pert- 
heriam ſecare 1n_variis ſuccellive punctys 

B, &c. Er ab his punctis ſeftionum reds 
BC, BC, BC, &c. duct, ad idem: punctum (; 
Manifeſtum eſt, prout punctum B ad puntum 
propius accedit, rectam A B longiorem fieri (mg. 
do tum propoſitum non excedat ſemicir. 
culum) & BC breviorem, (angulo interim A BG 
non mutato, ) uſque dum recta AB ad ipſam 
AC accedente, idem fiat punctum B & C, ho 
et, rea BC in unicum peripheriz puntum ge. 
generet, adeoque recta B C quanta quanry fie) 


jacere ſupponatur in ipſa peripheria; adeoque refta AB, ad fitum AC delan . 


eoſdem nunc angulos cum peripheria facit, quos prius fecerat cum redta BC pro. 
dudta, nempe angulum ABC, ejuſque refiduum ad duos rectos; hoc eſt, —__ 
inferiorem ( qui et oppoſiti ſegment =__ cundem cum angulo ABC, x. 


ue ( cadem ratione ulum ſuperiorem eundem cum ipſius complemento ad | 
x wn rectos. Sed Y x prorſus eveniret in fimili ſegmento «85, adeoque &, 


illic eB, ad fitum ey delata, eoſdem angulos facit'ad peripheriam quos privs fece. 
rat ad yÞ (ultra punctum 8 poo) hoc eſt, eos =_ AB ad no BC 
( productam) fecit- Adeoque ſmulwum egmentorum ABC, «þy, licet Inzqua- 
lum, ( quod etiam oppoſitis eorum ſegmentis accidit) anguli ſunt zquales. Quod 
erat demonſtrandum. IM P : | 

Atque etiam eadem opera demonſtratum eft, {i ſegmenta illa ſimilia fint ſemi. 
circuli, eorum angulos zquales efle reftis rectilineis; erit enim in ſemici 
tam angulus: AB G quam ipſius refiduum ad duos _ angulus reQus, 

Item, in-univerſum, Angulus in ſegmento, zqualis ec 
{itz. Sen, -quod idem eſt, —_— in peripheria ſegmento infiſtens, eſt zquali 
angulo- iſtius ſegmenti cut infiſtic. 

3* Idem fic evincitur. Angulus BA C'tantus eſt quantus-ſemiſlis Aims mew 
BC, per 20 e 3, {hoc eſt, angulus BA C eſt ad quatuor reftos, ut ſemiſly'peri 
pheriz BC, ad integri circul peripheriam. ) Ideoque fi couſque' divaricentur 
AB, AC, donec ipſum B (ſe&onis punctum ) perveniet ad punttum A,'iph- 
que AB degeneret in P | ct 
lus ; ideoque angulus BAC rectus eſt. Et, quoniam idem accideret in quovis fe- 
micirculo, igitur anguli ſemicirculorum ſunt zquales, nempe re&i omne, | Sed & 
idem oſtend1 poteſt, eriam in alis finulibus ſegmentis. Ergo ſunilium ſegmento- 
rum anguli ſunt zquales ; tanti nempe quantus ſuarum peripheriarum- ſemilſes. 

4? Idem hoc modo probatur. Quoniam in ſemicirculo angulus ABC reftus 
eſt, per 3xe3 ; ideoque anguli BAC, BCA, ſimul, zquales recto per z2e1: 


Si igitur refta A B moveatur uſque dum peryeniat ad fitum AC, angulus BAC | 


evaneſcit five nullus erit, es BCA (qui jamfit angulus ſemicirculi ) reftus 
crit ; nam quod aufertur o BAC, additur angulo BCA, ut nempe ambo 
Xquentur uni re&to. Atque idem oftendi poteſt in alis ſegmentis ſimilibus; nam, 
per 32e I, erunt BAC, BCA, ſimul, zquales reſiduo anguli A B C ad duos reftos; 
1deoque cum ABC, in eodem vel fumilibus ſegmentis, ſemper idem maneat, ecit 


ſumma anguloram BCA, BAC, eadem ; adeoquecum BAC prorſus evaneſcit, etit | 


reliquus BCA ipſi ſommz xqualis.Simulium igitur ſegmentorum ; ſunt zquales. 
ws d 5* Idemarguo ex natura Paralleliſmi Nam uit 
po a. concentricis, retta per centrum illos 

ecans faciet angulos alrernos zquales. Tdeo ſemicircu- 


; lorum anguli A,«, quamvis inzqualium xquales ſunt. 
cf Dicetur forſan, lag vin aber in jackie re- \ 


_ per 29e I. non autem in lineis curyis utut para 
7 Reſpondeo ; Illud quidem ſpeciatim ab Euclide de- 


© monſtrari de parallelis re&is : At vero non minus ve- 
rum Et de parallelis quibuſcunque. Non enim hoc 
oritur 


2 ©} 


angulo ſegmenti oops : 
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) eritangulo BAC oppoſitus, integer ſemicircu- | 
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oricur ex linearum rectitudine, fed ex earum paralleliſmo. Hujus enim affeQtionis 
vera caula hc eſt: quoniam 11, verbi gratia, redtz B, 8, parallelz fint, erunt z- 
walter ub:que ab 1nvicem diſtantes: Ar hoc non fiet nifi quanta fit unius ver- 
4 alteram inclinatio, tanta fit & hujus ab illa reclina- 
to: {i enim recta þ ad rectam B magis incliner, quam 
hec ab lla — erit earum ad 1nvicem appropin- 
tio; {1 contra, clongatio; non autem eadem-mancbit-..-. 
tia. Sed & 1dem omnino ſequeretur in curyis: 


rum. perpendiculary, & fernulſe porumerrl, COMEn n, #quatur arez figurz regu- 
kns. quotcunque Jaterum ;. ut notum eſt: ideoque & in circulo- ilhid obtinet ; 


odoſtendit, Archimedes lib. de dimenſione circuli. Item Polygona fſimilia ſunt 


d invicem 1n duplicata ratione homologorum laterum, ( veletiam'reftarum qua---- 
nmris-{imilacer poſttarum,) per 20e 6 : Sed & 1dem decirculis 'verum eſt, per/ 
2£12. Item, Pyrams eſt triens priſmatis in baſi & altitudine 1uſdem yel zqua- 

ha conſtr ſed & eadem eſt ratio Cont ad Cylindrum,' per 10 e 12. Atque 
dm prorſus liceret oſtendere in alus affectionibus innumeris; quz, fi _ 


uri redtilineis regularibus quotcunque laterum indiſcriminatim conveniant, uul- 
keoonfideratione habita ad _—_ nun exdem & circulis partter conve- 


went, Adeoque cum in aliis figuris quibuſcunque fimilibus, utcunque inzqua- 
lbus, reftz ſimiliter poſirz ſinules. cum perimetro os faciant; quidm & 


em de circulis, aut circulorum ſegmentis dicendum eflet ?- przfertim-cum nihil 


rationis in contrarium adduct poſit. 


Oo 


CAP. 


624 De ANGUL o Cap. Xl, 
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CAP: AL 
| Otjeftioni in contrarum reſpondetur. 


Uod enim in contrarium. oftendi folet, hoc unicum eſt; Angulum femi. 
circuli minoris, ut D AC, 1deo-minorem videri quam eſt angulus ſemicir. 
cult majoris E AC, quia minor peripheria introrſum recedens > majori 

4 ftatim refilir, adeoque partem ſolummodo "an. 
guli EAC videtur abſcindere, quz igitur tot 
minor erit : Et quidem'angulus contadtus (cum 
linea recta tangente) E A P, eadem de cavfh 
minor videtur quam angulus contatus DAP 
cum hujus crura magis videantur divaricari & 
ab inyicem relllire. 

Verum hoc, fi rette perpendatur, nthil ſnz: 
det in contrarium eorum' quz 2 nobis profe. 
runtur. Non enim magnitudo angul: x{timandz 
eſt ex ea quam habent crura divaricatione five m diverſa tendentia exy; 
puncturn'coneurſus, ſed ex ea quam habent inclinationem m 1pſo concurſos puny. 
Adeoque angulus E A P minor et angulo'FAP ( per 16e3,) non quod illins 
crura minus divaricentur extra punttum' contattns, ( nam E, P, 'magis diftam 
quam F,P,) ſed propter minorem inclinationem, ſeu potius comcidentiam, line. 
rum E A,PA, in iplo puntto'A. | Inquam, # ipſo puni?o A : Nam, quan, u 
oſtendit Euclides, mter reftam P A & my E A, alia recta, ut FA, cadere 
non poſlit; hoc eſt, quz minorem habear inclinationem ad reftam PA rs 
ber peripheria EA: Artamen hoc de alio quovis pundto preter ipſum A diei non 

oteſt ; nllum enim aling eſt pun&tum aſlignabile in curva E A, inter quod &re- 
Hark PA”non poflit alia recta cadere. Nam quodcunque alhgnerur pundm 
( quod non toto jalrem ſemicirculo diftet ab A,) poterit ab eo ad reftam PA ret 
duei, 'quz &' extra peripheriam cadet ( verby _ quz peripheriam tangit in 
punto afſignato') & cum rea PA ( faltem produdta) concurret, quz tamenab alia | 
refta ut F A poterit ſecari; quz igitur inter aſHhgnatum peripheriz punQum & re- 


ctam P A' cadet. UK MY . | 
Addo etzam, ejuſmodi'divaricationem confſpici i aliis hguris regularibus ſe mu- 
rno. contipgentibus. Ut in Hexagonis D A, 'E A, GA, ſe mutuo contingentibuy | 


1n A: quorum Perimetri & ſe mutyo deferunt, 
& reQam tangentenr PA , quum primum fſuan 
gram in A habebant inclinationem murant : 2t 
non propterea anguli CAD, CAE, CAG vdl 
iter ſe differunt vel ab ipſo CAP. (Atque idem 
ery ome baan ma oo - C + ſit nt h- 
teri perpendicularis, vel ad alium quemvis angu- 
lum confſtitnta, modo fimiliter poſtta fit in ts 
lis figuris. ) Quod autem de Hexagonis often- 
itur ; {imiliter eveniret, fi, pro Hexagonis, i 
everentur aliz figurz ſimiles quotliþetcunque 
rerum ; vbique enim, in figuris ſimilibus, redtt 
ſimiliter poſitz, zquales cum perimetro angulos | 
faciunt. Idem igitur & de circulis ſe mutuo contingentibus cenſendum eſt: Nam 
licet peripheriz, propterea quod ſuant inclinationem in fſingulis punctis murent, 
ſtartim poſt nhl! hb pun&tum ſe mutuo deſerant ; non tameQin ipſo contattus 
punto variam habuiſſe inclinationem, vel angulos inzquales cum recta per coram 
centra tranſeunte feciſſe, aut etiam cum alia quavis redta {imiliter poſita, cenſen- 
dum eſt. Arque hactenus de zqualitate angulorum, ſimilium ſegmentorum, dix 


mais, 
CAP. 


Gap. XII: ConTacrtuss. 
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Spumentumn quartum, ſeu Sponontonnn Clais quar- 
wh 1h, Baja 90d on poſting 4 Guan; mms © 
eft, oft non-quaniunm. Ee? 


-Djungam aud Argumentum, ſeu potius —=_ Argumemarum, claflem. Pre- 
A minam ramen hoc live Axioma five Poſtylatum. 


Quad oft omni poſitiva Quantitate minus, Hhud oft not-wnt 


Ape hoe vel expreſle aſſumitur, vel ſalcem tacite preſumitur ; non modo apud 
m paſſim, in libris De Sphzra & Cylindro, De dimenfione Circuli, De 
__ — bal” De liners Spuralibus, De. zquiponderanti 


Euclidem,, ut in 2 e42, 18.e 12, altiſque- propoſiriofibus 1 1s; & 
= us fere omnibus que demonſtrantur per deduBionem ad ahlerdum ſeu 


Eran a I* Jockies De dimenſi fone circult ; 10 hunc une ſenſuty: Circulas win) 
iaugulo rettangulo, cums laterum angulum refFum comprehendentt 
gue quidem aquatur circuli ſemidiameiro , -- *-o-44 vero, ejuſdem peripberi. 
"rr AA propelmionem hoc 'modo demonſtrat:"S1 cnun triangulum. wlud fit 
wire yel 'mmus 'curculo | 1t ck, eſto, inquit, differentia zqualis ſpatio 
YA, ant ali cuivis alfigriato. At hoe, Inquit, fieri non poteſt ; Quo- 
rſt ible eſt Gguram rectilinear circulo inſcribere ( i # igitux kireuls' mi- 
) quz tamen ab ilo triangulo annus deficiat Efplar affignatuim A 
dlumcunque fit; iccin figuram reCtilineam eirculo-circumleribere ('quz igitur 
i, ) que” tamen triangulumillud minus exccdar quam eſt''aflignatum ſpa- 
aA,” quantilimeunque demum fit ; (quorum tramjoeab 40 o'demonſirarar :) 
Wn tur pur reiangalum Mlud vel majus vel minvs, 'quam ee ye = Propoſirus 
ind quo ck alſignabili quantulomcunque fir ; Eft jgitur ivr equal 
Atvero,: .quarn cle efler & hanc &' influmeras alias onflredonts eludere, 
iavdo dicere' hiceat, Differentiam 11{am' efle quidem omni affignabi{” 'quantitare 
nnorem, Nori tatiien nullam-; $-wro.r nec quantitates ome ales. 


be lie; 
= neminem : Gicke dicturum in: _ _ potius _ erit, Dif 


illam, quz eft omn fi "muridr, woo Quod 
quantitate m1 id ihul eſt; .five-non-quantum.: . 

Toure quod rar ha 6 eh pumcn Wingt 231K % 
aliquan PET i eirculo, gonum TES1 # ceo; | lmeum 
Saks quoricunqueinecm, ma em 1m quantuml+- 
"ax Bad FT » ( roreqim; func an- 
uot latera, rum aggregatumn er angulis re- 
CN Eg erin $20 ape vo angle vt 

wo 


hs: "TO autem biſecat FRY - centro; wes igitur angulum cum ; pirmen fa- 
"I uiius red, vel 1 - hoc eſt, angulum reftum dempto' 5+. rofl 


ati ur. iſtius ab Wh reto tanto minor, eſt, quanto ;numerus. Jate 
or ya Igitur numerys laterum my. poſlic in infinitum, ita:& 

Ke anguli > re&o in infinitum munuz, in eadem ſemper. ratione qua 

wmerps laterum augetur. Ideoque in ; Polygono., intinitorum laterum ,- iſttus 


= differentia ab angulo redo eſt infigure paryp,; (nam fi fit N jafinitum, 


ErlIt 


P"_- 
«ae - PR CO. 
— Er vgtt Ov; OEtS” ALI GR 
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erit _ infinite paryum ; ) At, guod elt infinite parvum, uYlud eft omni poſitiy 


| —_— minus, 1d a & non-quantum. Jam vero Polygonum infinitorum 


terum, vel curculus EE circulo anferiptibile j $1 prius ; erir ipitur 
difterentia i Gnicircul angulo refto infinite parva : $1 poſterius ; erlt ea 
ditferentia, adhuc an we ( nam latus Burn brant au circulo inſcript, cum extremitate 


opens mr EO 
mita | | icirculi.;). Quad. vet 
mans el nd gan miny quam inflmite* parvath, los ” 


omn1 poſttiva quantitate addaque® nonAqtancum: Angulus igitur cont. 


&us, quz elt differentia an 
Cm Quod erat or le. 


& #*% 


25 Poreft'&" 7dem pariter oftendi, hoc modo. 'Si figuraz eujuſyis regalaris ſiogy. 
la latera producantur F (vecſul *partem ) fient tor” _— EXterni, quot hte 
latera; I aggrogains ©quatur' quateor rectis {per @ que habet 


bugs cbors aer: « = "Cliyibs ad 32EL Y ide6que eoriim quilibet Fo Waty- 


or redtorum./ Supponanu Jam, ut-priy 
© yur mnfinicorum! atefum 4 Crit: rn, — 


# £6 5 SHY WW 3 it; 
"finieg parva, (namiiſi N -infinia orit — infinite 


"-paryyma- ) Eſt. aygern, ac angulys,, yel ille, angulus 


,fangorum largram; habeatur pro £1rcuta,) yel faliew 


El meg FER 5 ft angulus conadlus \infnue!paryys : 
$1 poſter 7 ns Ac quad vel znfinxe paryum oh,,vel _ 


faite p; 
7; ooh 3s, C0 36-quantus.,;' Quad-crar-oſtendendum. { 
page angulz Jam Externy;; is Tg Ingerni ; ejulye. #97, 


1, =lmanda fs ex Wners. 3,:( uwt,oftenſum 
Tr eundem terum ; numerum þabentes, habgant etam = 


: {i concipiatur cioenl us.ut Pi gowurr Pham og concipiends: funt | 


ipfinca tek 


ent ciupull” Agure: 
quales. quam. anguli al Be 5.{ qu9gr quod: typra. aliis, arguments. contend: 
mays: B gg ſequerur, aa a Ee very ur Steger 


# bo F 
(433 FIL 


| cg mCa; 


perm | | | ACT; ton 
prove numerms enum ang n/Polygono 'w- 

Moms eng on nc on, qaera ve angily; ſed hoc 'obiter. 
Proms ne ut pro, pro cicculo Polygohum intinjtorums; Iaterum : Quonk 


am autem cum angulos facit zquales, ( ut manifeſtum eſt, ) con- 
ras eſt-yel ur ores OLE {ad 7 -Kitefs, ) AY at CiA{ad' Shrw 7 :) 


Spring EG: Erunta reai.; .(.nan, rela 2 centrojad medium Jatens 


ygoni regularis angulds rectos facit: ) Si poſterius ; ſaltem ( cum onanes radi 
= :adeoque © A;: a2 pro erunt anguli CAL, CL A, zquas 
er; 1 que & uterque rectus : ( Angulusautem A CL nullus eric, fediph 


ers T\ EL no SOS Ype Ucrumvis'1g Bids Ermath crit angulus : Quit 
cult refto meo zqualis; & ea $ contatus eſt non-yuantus. 
erat demionftraridum. "A Tay 20gy by 

5* Subjungam huic _—_ etiam kithe ſpxculitioner non 'abſimilis Yatvre. 
St Mr poc.rm contatus E A Ur "Vere angulus? tom: & refiduvsad* dies: rett6s'ert 


Vere 


2 2niiry ab angulo retto recllineo, et non. . 


 exteris, (A => redhi ) quatuor reftorum pay te 


.:comtactus de quo loquimur (11 nempe polygonum in 


+ Nlud cli mp3. poſiuva quanucate, minus, ideogue, non-quantum. . 


4 - 


I” we 
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| vere angulus , nempe E A'T\ vel P AN, qui continetur rea tangente *& peri- 
Uya pheria femicircul1 remotioris, puta 'TA & AE, vel PA & AN, neque erunt 
| lgex TA, AE, aut PA, AN, in duectam poſitz, ( nam linez in directum po- 


ww fize non continent angulum, per $8 d 1:) At, 
ea hoc concelſo, multo magis dicendum eflet duas ae” 
ate ripherias N A, AE, angulum continere; eſt F 


enum carvatura N AE duplia curvature TAE. 
Ho Quod fi NAE non fit angulus, ſed una linea 


y a 
” continuata five 1n directum poſica ( prout con- f 
ta &d1 foler ab omnibus; quis enim dixerit in 


- fingulis peripheriz punctis angulum formar1? ) 
Mt + erit TAE vel PAN angulus, ſed po- 
ws linea 1n directum poſita; Et conſequenter 


gu- zeque PAE aut TAN angulus erit, 1cd po- 

"OY | o% linex coincidentes, quantum fcilicet ad T 

ber plum punctum contaCctus attinet. 

= ;Atque hinc obiter diſcere licet, quo pacto duz diflimiles linezx, puta curva & 


rt, vel peripheria & parabola, vel etiam peripherix majoris & minoris circuli, 
0 ant'etiam convexa & concava, &c. continuari poſſint. Quod monuiſſe ſufficit. 
ji 6* Notum eſt, aream figurz regularis quotcunque laterum zqualem efle re&tan- 
gnlo, quod ſernperimetro & recta 2 centro ad perimetrum perpendiculari conti- 
Me WW ictur; ( fin recta 1lla non fit ad perimetrum perpendicularis, ſeu ad angulos re- 
os, ſecus erit. ) At idem oftendit Archimedes, (prop. I. de dimenſione circulli, ) de 
circulo ; nempe aream circuli zqualem ele rectangulo, ſub radio & ſemiperipheria 
contento ; Ed inhw radius ad a perpendicularis, five ad angulos reQtos. 
 Sienim angulus radio & peripheria comprehenſus, minor ellet re&to reCtilineo ; 
d&t area circuli minor quamejuſmodi parallelogrammum re&tangulum. Nam 1]- 
kd quidem un1verſaliter verum eft ; $1 duz rectz, quarum altera eſt ſemiperime- 
tr figurz regularis, altera recta ad latus ipſius quodlibet quorum angulo du- 
& parallelogrammum eodem angulo contineant ; erit hoc parallelogrammum, 
vez iſtius figure regularis xquale, ( ut probart poteſt ex 35e x. ) Cum zgitur pa- 
nlklogrammum —_ ( hoc eſt, recta > centro ) & ſemiperipheria comprehenſum, 
od arez circuli xquarur, fit rectangulum ; manifeſtum eſt, & angulos quos ill 
| ha 2 centro ad peripheriam facit, rectos eſſe & rectis reculinets zquales. Quod 
erat oltendendum. 


$S 


C A P.; XIE 


Areumentum quintum : ex proportione eva- 
neſcente, deduttum. 
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quantitates ſimul proportionaliter vel creſcunt vel decreſcunt \ ubi earum una 
redudta eff ad mbhitum ſeu non-quantum , etiam ty rehqua ad nihilum ſeu 
od. 3 1-9uanium reducitur. "JE: 
ti Exemplum hoc eſto. Reftz AB, AC, angulum A utcunque faciant; iplique AB 
00" WF ibivis infiſtat B C angulum ABC rectum faciens, | 

*) (vel, fi liber, alium ad libitum. ) Jam ft ſuppona- 
5 WF ur BC recta, ſuper retam AB moveri invariato 
ai ngulo ABC ; prout- puntum B remotius vel 
as propius diſtat a punCto A, in eadem ratione recta 
pla i 3c augetur vel minmtur, per 4e 6. Quomiam gt 
- wr AB.AB::BC.BC proportionales ſunt, ubi- 
=: & «nqueſumatur punCtum B; fi, inquam, pundtum 
lumatur 1dem quod A, adeoque diſtantia AB | 
A | ll fit, ( propter coincidentiam punCtorum A,B, ) | | W 

ttlam & Las linex BC nulla erit. Quod, fi opus eſt, probari poterit 


"Oo | Kkkk2 ex 


\ 


J05 rms aliud argumentum. Cut hoc Lemma preponendum elt ; $7 due 


23 EG 5% 


Ds AnGvuLo Cap. XIll. 


ex x6e6. Et quidem licet alibi alia fit ratio rectz AB ad BC quam ad B,, &. 
men fi B afſignetur in ipſo A, tam BC quam By finuliter in punttum degenerant. 

Exemplum aliud hoc eſto. Qs fi recta CB, manente centro C, circum. 
volvatur; angulus BCA, & peripheriaB A proportionaliter vel creſcunt vel de. 
| creſcunt, per 33e6: Ubi CB pervenerit ad dj. 
tum CA, adeoque ( propter coincidentiam pun- 
ctorum BA, ) peripheria evaneſcat, five depe. 
neret 1n punctum ; etiam evaneſcit angulus 
BCA, & degenerat in non-angulum: Et, con. 
tra, ub1 hoc fit, 1llud fiet. Quod etiam probari 
poterit, Per I6. 6+ 

Atque 1dem pari modo fiet in aliis duabyg 
quantitatibus quibuſvis, quz ſimul vel creſcunt 
vel decreſcunt proportionaliter. Prout liquet 
ex illa propofitione 16e6. Quamvis enim & 
ſpeciatim de rectis linets ab Euclide & affirme. 
tur & demonltretur ; attamen idem non minys 
verum efle de quibuſvis quatuor proportionalibus nemo dubirat , cum idem ſub. 
ſit in omnibus fundamentum : unde notiffima 1lla regula, quz Avurea dici folet , 
originem ducit ; quia nempe, ex quatuor proportionalibus, quod fit ex mutuo duct 
mediorum, #quatur fafto ex mutuo ductu extremorum. Ideoque 11 mediorum al. 
terum fit ciphra ſeu non-quantum, neceſle eſt ut & extremorum alterum fit etiam 
ciphra ſeu non quantum : ſecus enim ea zqualitas factorum non prodabit. 

Imo 1dem etiam omnino accidit, non modo ub1 eadem.eft utriuique quantitatis 
creſcend1 & decreſcendi ratio, ſed etiam ubi 1ncrementi & decrement ratio in una 
quantitate eft rationis quz in alia quantitate reperitur, duplicata vel triplicata 
{ vel alio etiam aliquo modo immutara : ) ut liquet in Parabola. Quoniam enim 
ordinatim applicatz in cadem Parabola creſcunt & decreſcunt, non quidem in ea- 
dem ratione cum diametris, ſed in ſubduplicata ratione diametrorum : ideo ta- 
men, ub harum alterutra redigitur ad non-quantum, etiam reliqua ad non-quantum 
redigetur. Verb1 gratia, Quoniam in Parabgla A O prout Diametri pundun D 
aliudatque aliud afſumitur, ita tam Diameter A D, quam ordinatim applicata OD, 
breyior eſt aut longior : non tamen utraque in eadem ratione, ſed altera i alte- 

; rivs ratione duplicata; funt e- 
LE nim diametri ad 1nvicem, non 
© \ © Ut iple ——— ; 
oy {ed ut ordinatim-applicatarum 
19 quadrata , ( prout notum lt 
ex principus Conicls, ) nem- 
pe AD. AD:: ODq. 0Dq. 
tr O Si ramen puntum D afligne- 
Je | | —1o0 tur mn 1pſo Parabolz vertce 
A, adeo ut intercepta diameter A D nulla fit ( propter coincidentiam pundtorum 
A,D,) etiam & ordinatim-applicata O D nulla erit, five nullius longitudins; ut 
atct. _ 

Sed & idem eveniet in Hyperbola, vel Elliphi, aliave ejuſmodi curva ; ubi tamen 
ratio diametri ad ordinatim-applicatam magis adhuc eſt intricata, Adeo ut Lea 
matis veritas abunde conlſter. 


His poſiris ; fic procedit argumentum. Sit reCta P A extremo diametri AD pe- | 


pendicularis, adeoque peripheriam A BD conringens in punto A, unde dudtareva 
AB ( quantum opus eſt extenſa ) concurrat cumpe- 
__— ubivis in B : circumducta jam refta AB fe- 
cabit peripheriam m varns ſucceſſive punCtis quo- 
rum quodvis B infigniatur : ſemper autem hoc «rate 
ſitu, peripheria BA & angulus reftilinens B A P pro- 
portionaliter ſimul tam creſcunt quam decreſcunt , 
per 32e 3, &33e6. Ideoque , ub! punftum B ad 
ipſum A pervenerit , adeoque peripheria BA evi- 
neſcat & nullius evadat magnitudinis, ſimul etiam angulus B AP evaneſcet & nut 


lus fiet, five nullius magnitndinis, ER autem, hoc in caſiz, angulus ille BAP, Ns 
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CapXIV. ConTacrTu s. 


ol angulus contactus, vel ſaltem non iplo minor ; Ergo angulus contactus nwl- 
las eſt magnitudinis, five non angulys, Quod erat demanſtrandym. 


"I 


C A P. XIV. 
Argumentum ſextum; Ex Opticis petitum, 
e& Sedionibus Contcis. 


Onet hic tandem Clavius, & quidem rede, 7 guod de angulo contattus, 
u fit in circuhts, docetur ; verum etiam efſe de angulo contattus, gu: in 
comers ſetFionibus efficitur : Ut enim demonſ/trat Apollonins Pergaus hb. 
1. prop. 32- 41 locus, gu inter con ſectionem to rettam lineam tangentem interjt- 
aur, atera retFa linea non cadit : Atque adeo angulus ile contatFus minor etiam 
ff omni acuto retfilineo, Gy reliquus angulus ex refFo (/i nimirum ex punt7o con- 
tus 2d lineam tangentem exctatur perpendicularis ) omni acuto reftilineo major. 
Hoc ego quidem tanquam verifſimam agnoſco, non modo de ſectionibus conicis, 
kd & al1is quibuſvis curyis: nempe angulum contaftus, qui ad illas efficitur, mi- 
rocem efJ& omn1 angulo acuto, utpote qui fic non-angulus ; reliquum vero ad re- 
tum, majorem efle omn1 acuto rectilineo, eſt.enim reftus, & refto reftilineo xqua- 
ls; eft enzm hic eadem ratio quz1n circulo. Art hic, inquit, 949jor abſurditas ap 
pact, qwoad ſenſum, mn ea Elip/i que perexiguam habet latitudinem, gy in ea Hy- 
hula guar fere linea retFa efſe videatur : valde enim inaquales cernuntur anguii 
uweriicem llius Ellipfis &y Hyperbole conſtituti, Verum ego neque majorem 
alurditatem neque omnino ullam hic conſpicio. Quamyis enzm crurum diyarica- 
wextra punctum contactus varia videatur; 1n iplo tamen cgntaftus puncto non 
> yaria linearum inclinatio, nec quidem omnino ulla, Et, fi njhil abſurdi fat, 
lneas contiguas 1n ipſo contactus punto, xqualiter omnes 44/tare, ( hoe eſt, non 
mnino, ) 11cet extra illud punftum earum diſtantiz ( pro varia ipſarum diyarica- 
wne ) variz fint; cur magis abſurdum eflet, earum omavum znclingtiones, in ppn- 
& contaCtus, xquales efle (hoc eſt, nullas) licer alibi fintadmodum inzquales? Aut 
am (quoniam ad fſenfus judicium fit provocatio ) cur mags incredihile exx{timem, 
gutam 11lam Ellipſin, & obtuſam Hyperbolam, in - wg contaftuum punCtis, ad re- 
is tangentes pariter non-inclinari, quamvis poltea varie divaricentur ; quam , 
aldem pariter ſuas rectas non nift 1n unico puncto contingere ? Nam & hoc 1ſen- 
lu non magis credibile videbitur ; neque tamen Clavius, credo, negarer. | 
Quoniam vero de contactibus in Cont ſectionibus mentionem facit Clavius ; vi- 
&himus & 1]1ic omnia noſtrz ſententiz conſentanea. Inſtantiam deſumam ex Opti- 
©; quz hzc eſto. | 
Tradit Vitellio, lib. 5. prop. 2. Angules incidentie Of reflexionts, equales inui- 
am eſſe, in ſpecults quibuſcungue, /tve plants ſue concauts /iye Convents : _ 
lid evam agnoſcunt Oprici omnes. Sed & idem Vuellio, lib. 9. pr. 4.3. oltenait, 
In ſpeculo concavo poſta rad1os omnes, qui millud ubrus mcidunt ant parallel, 
umicum idermgue puntZum, qui Focus dici ſolet, reflefti : Quod & polt illum 
gnoſcunt ali: Optict. Hoe autem ut demogſtret, oftendit, ex Apollonio, lineam 
xidentzz, & lineam reflectionis ad focum, angulos 
wales cum recta contingente facere. Verbi gratia. 


i puntura obje&i O, unde ad {peculi punttum P /2 , 


wcatur rea O P, ax parallela : inde autem ad fo- 
an PF: Erunt angul OPT, F PC, ( cum redta p/n” 
angente CP T fact ) zquales; ut Vitellio ex Apol- 
bu demonſtrat ; ideoque, inquit, reflexio fiet ad 
pnctum F : atque idem fiet quodcunque fit pun-T// | © :Þ 
fm ſpeculi P, in quod radius OP ax1 ———_ | Pc 
uciderit. Ar oportyit oftendufle, non tam angulos OPT, F PC, ad contin- 
fntem factos, zqualeselſe ; quam OPB, F PA, ad f{peculum fattos, zquales elle ; 
agulum nempe incidentiz & reflectionis in ſpeculo. Vel igitur zqualitas angulo- 
um ad reftam contingentem, eandem infert zqualitatem angulorum ad ſpeculum ; 
K k kt 3 vel 


629 


__ —EEE_ES_— ———_ Fo .——unnr— mn nnarqrnmnIECT I __ ERECT TT TIT TFT TIE, YT IE WTI EIT OTITIS T2 TT 


_ ——_ 
on ere on 


—_—— _—_— 


630 


Dzt ANGUL o Cap.XV. 


.. vel demonltratio non procedit. Cum igitur demonſtratio hze pro legitima ſoles 


A 


quod ſciam, ab omnibus haber! ; dicendum eſt eandem utrobique eſſe zqualitatem 
Ideoque cum zquales fint tam OPT, FPC,angul ad contingantem, quam OPR, 
FPA, angul: ad ſpeculum ; erunt etiam ( per 3 axioma primi Euclidis ) anguli 
CPA, TPB, vel zquales, vel potius nulli. At manifeſtum eft etiam, crura cruri. 


bus non-utraque congruere ; nam fi angulus alter alter! {ſuperponatur, quamyis, 


congruere pollint crura PT, P C, attamen PB, P A, non congruent, neque altery 

_—_—” ' in altero Jacebit, {ed tota P B, tolo dr, P excepto, 

_ cadetinter ipſas PC P A, ut nemo non concedet 
qui Parabolz naturam ſatis intelligit. Unde ctiam 
manifeſto liquet, crura illa, quz extra pun&tumcon. 
curſus varie divaricantur, polle tamen Xquales an- 
gulos continere. 

Verum ſiquis diceret ( contra Vitellionem, aliof. 
Hl | que Optievs \ Radium OP, non refteti ad punttum 
B [Oo 1O - B\ þ yraciſe ( quamv1s ad 1llud proxime ) eo quod 
exiſtimet angulum O PB, —_ P A, non preciſe zqualem, fed aliquantillo ma. 
jorem, propterea quod angulus ablatus B PT, angulo ablato A Þ C, minor yidea. 
cur : Sic refutand! eruat. Si non ad punctum F fiat reflex1o ; elto, 11 fieri poſlir, ad 
punctum aliud aliquod inferius in axe affignandutn , ( nam ad al:quod faltem axis 
punCtum reflexionem fieri, nemo dubitabit, ) fitque 1llud punctum G, ut tandem 
angulus reflexionis A P G, fiat zqualis angulo inc1dentiz OP B. Erit ergo angy- 
lus retilineus F PG, difterentia angulorumF PA, GPA, ſeu F P A, OPB, adeo- 
que angulorum APC, BP'T ; quod fieri non poteſt, cum {t horum uteryis omnz 
angulo re&tilineo poſlibili minor : non poteſt enim alia recta inter reftam contin- 


gentem & cont ſeCtionem cadere, per 32 lib. x. Apol. Non ergo fit reflexio ad G, | 


ergo ad F ; 1deoque tam anguli APF, BPO, quamCP F, TPO, ſunt zquales; 
ideoque APC, BP T vel faltem zquales, vel potius nulli. Idem 1gitur & de angulis 
contactuum in Conicis fectionibus verum eſt non minus quam 1n circulis. Sed & 


argumentorum prxcedentium aliquot de ſectionibus conicts, aluſye curyis, pariter . 


atque de circulis concludunt. 
Poſtquam hoc totum negotium abſolveram, admonuit me ( quod ante neſcie- 


bam ) Clariflimus Vir D. Sethus Yard, apud nos Aſtronomiz Protellor Sauikanus, 


digniflimus Collega meus, Cabbzum, in libro ſuo de Meteoris , Vitelltonis demon- 


_ ftrationem ut minus ſufficientem improbafle, ea quidem de cauſa quam & ego jam 


innui; adeo ut eam quam ſubjunxi confirmationem non omnino inutilem fuſſe, 
ſed plane neceſlariam, jam reperiam. 


_——— 


CAP. XV. 
Clavu Corollarus reſpondetur. 


Enique myſteria —_— hic adjungit Clavius, quaſi ex Euclidis propolitiv- 
I) ne, prout ab ipſo eſt intellefta, emergentia. Ut illud Cardam; © 

Poteft aligqua quantitas continue &y infinite augert, altera vero infinite m- 
nut ; Of tamen augmentum illius, quantumcungue ſit, minus ſemper erit decremento 
hujus : g——_—_ my quod angulus aa" 8 quantumvis multiplicatus, minor 
fit angulo quoyis rectilineo quantumvis diminuto. 

Item 1l|ud ex Campano ; 7ran/irt poſſe a minori ad majus , vel contra, &,f 
omni media, nec tamen per aquale. —_ tantundem eſt ac{i diceret, crc 
quemvis in plano Horizontali ſtantem, poſſe dextrorſum ab Oriente ad Occiden- 
tem faciem convertere, nec tamen interim ad Meridiem converſam habeat. 

At hxc, & {iqua ſunt fimilia, cum aliud non habeant fundamentum, quam qui 
lupponant, Anguirm contatFus vere quaniitatem eſſe, ulteriore retutatione non 
digent. Sufficit enim demonſtrafſe, ( quod abunde fa&tum effe judico. ) Angulum 
contactus efje non-angulum, \cu non-quantum ; & propterea, Angulum Semictreul 
equalem ejſe refto reftilines. 
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 [Lhngulus Contatius, eſt nullius Magntudinis. 
Cots Doctrinam, Capnte' 73. Trafatis de Abebra tradinam ; Quog, 


KL In — generis itudinibus '( ſeu Quantitatibus) id quod De- 
_ monſtrarz potelt MHrnus coffe guouis Afſignabils, eſt revera ( in illo genere 
# Quantiratis ) Aullius Magnitudimis : ( Quoniam, fi ullamm  habeat in eo 
gnere Magnicudinem ; poflet fic nes ut "vel Maximam exeedat: ) De- 
nonſtraveram ego, in Traftatu de Awugnlo ContatZus, oy Semmicireuli; (Anno 1656 
Edito, ) cum Felerario contra Clavimm; Quod (qui dici folet ) Conta- 
ys (teu Contingentiz ) e&/# 'nulfrus Magnitudints : - Sed, ad um realem 
{five Relineum, ſive Curvilineum, five Miſtum; qui fit ipſe aliws Magnitu- 
dinis,) ut o ( Ciphra) ad Namerum. Et, conſequenter, Quod Avpulus Sermi- 
ontub, eſt equalis Redo refilmeo. 3 
Demonſtraverat Zxclides, prop.16. EL 3. Quod,-' 
$ ſuper extremum Diamerri circularrs B A, ert- 
raur Perpendicedaris AP; jacebit' batc tot '0x+ 
ira Crouk #2. Hoc eſt, Ipſius/ nulha pars (nam . 
PunRum non eſt Pars Linez )' vel Intra' circu- 
lm, vel 1n ejus Circumferentia jacebit : fed,:yn 
itjeo pundto Tanger ſolummodo'; non circalim {4 
ſeabit ( utut continuata) ur DA yel SA. At F© 
W hoto ( rio) intra hanc by Circumferen-: \\ 


DE A, ow cadet alta refFa,-ut'F A. ( ir 
fic; tum rea a Centro-in hanc perpendi- -. 


| 

rh ut CG, ſubtendens a Acuro CAF; -. 
brevior efſer- quam! C A ſubtendens refto CG A; ). Some”. 
oc eſt, wing perry ſui, fi G. fir pEvg | BY 
etra Circulam.) © Et. propterea, .Angnius Semicarcut CAR, et Major fs 
Angulo Acuto ; Rebqmn ue E AP, qguovis Mimer. jc Eurkdis De 
Mon(tratio, eſt ab «36.7 admiſfa ut minime dubia, Idemque: demonſtrat' 4- 
Mlonius Pergous;\-de Contatta Convieftionss;' Prop. 

gunicer receptuns eſt, de Conratu _ Lainez Curve. 193697 227l 
"Non autem-hoC'ita intelligendum ett, quafi non-poſer cadexe refta, 'yt F A, in- 
tta P A perpendicularem' & «#/ rem Circamferentiz;' Man enum 
i inter P A '&:DB, cadere potle reftam: Er quidem nullon-eit- Circumferen- 


ws punttum, preter ipſum A, inter, quod &'Tangenrtem nog pollic Redts radere; 
| Sed, Quod non' poſit cadere inter 'Tangentem'P A. &- 7ozam Cyrcinniferen- 


wn DR A; quin, faltem ahcub, prinfquam-ad' A er ES; 


32. 4b; 3; Idemque 'comp 
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illam fecabit. Et, confſequenter, quo 
Jacens, ( \FAG&PA v1 je 44 ang alum faciet ( em F nunorem ipſo 
F AP; hoe#ſt, mmorem*quovisk _ utcunque minato. Fr, confequen. 
ter, Angulum Semicirculi DAC, A recto reftilineo minus deficere quam parte fuj 
quantumvis exigua, ſeu infinite parva.: Hoc elt ( quod-.nos dicimus ) plane Ni. 
hilo : Et, propterea, Ang 1reult, 2 elle Recto Redtlineo. 

| Suntque, in Traftattt | ro) Argumenta que 1dem eyin 
cunt. Quibus hic repetendis ſuperſedeo. Quz, cui 1d libitum eſt, ibid 
quzrat. 


Sunt quidem, apud Grzco Prochus (& quantum cio, 1lle folus; ) &, apud | 


Latinos, Clauvius, & cum eo alli, ( nec Omnes ramen, ) qui Angulum Con us, 
ſentiunt, alicyjus- effe Magnitudins ; munorgm aytem uoyn pothibili Rectyineg 
Alit autem multi ca/de re tacent. © Aliz,”nobiſcum ſenciunic. '-Et quidem «©. 
rum plerique qui contra ſentiunt ( fakem qui ante Pelerarium fuerunt, ) yidey. 
tur id vel przſupponere (quaſi 1d altz fentirent 7 vel per 1nadvertenuam ad. 
mittere ( abique ulla ratione cur ita fentrent, aut ulla conlideratione quid in 
contrarium dici pofſet.) Sed. Clautus. (quem 1taque diſerte nomino ) id conſults 
affirmat, & contra Peletarimum arguit. 

| Quid Euclides ea de re-enferit; iple nuſquam diferte affirmat. ( Sed, yer 
ea quz tradit prop. 1. El. 10, nobiſcum ſentire, arguendum eſt ; prout ibidem 
oltendimus. Nec etiam Apollotius aperte dicts quid ſenſerit. Sed uterque caute 
abſtinet. Nec Augulum ( yoriar) vocant, fed mr, Locum | 


[4 


Sed hoo. dalammodo/>dicunt'{aler de Contatu-. Circuli , alter. de ContaQty 


Coni-ſectionis ) Mmorem ſaltem eſſe quovis poſſubilt Reftilmeo, uit infinite egi. 


guo, - Num autem_Poſitivam: habeat Anguli lagnitudinem, neuter dicit. -; 
quidem ego plane ſentio,: quodinullam {i politivam magnitudinem, uterghe 
{enſerit. . ©; 1 + ' 


Sed, inquit Clevius; Si ſenſerit Znckdes aut nibil efle, aur nullius magnitudi. | 


nis 1 $£xal ut fibi faceſſerit. negotium proband minorem eſſe Polina 
3 rod fit | Andpen .Semicxculi , 7 "r 


-quov 
non potius-aperte dixerit,! No lahli efſe; Hunc vero, zqualem Refto 
Redilineal Qwppe {i 6c; ca_attera-probantone.non indiguerit. 


..- Ego autem; conra,; Myltas-ſubelle rationes exiſtuno, cur, quamvis ita ſenſeri, | 


id-tamen.aperte; pronu abſtinyerit ;-contentus, 1d non negaſſe, -Numirum, 
vel quod id probare non poſhit; vel nondum:. Vel, quod id propoſito ſuo- non 
fuexit neceſſarium, aut hic non locus proprius ulud faciendi. | 

"* Senlit ille, proculdubio, id ipſum de Contactu Coni-ſeftionis, aliuſve curyz, 
quod hic aftirmar-de ContaQtu Cixculi.. Non-dicit ramen, quoniam res'ea. non 


erat hujus foci. Et ApoHonius, quamvis 1d dicat de. Coni-ſetionibus ( quoniam de 
egehar We; ) 3c Lis rumen Curvis {de quibus 1d pariter oy erat) mhil | 


cit; _ de quibus 1bi non agebatur. _ | 

Erclides paciter, prop. 16, EL:;z.:contentus eſt. dixifſe, Quod, /# Triavgub 
laths- unum producatur, Angulus externus eft utrovis internorum oppoſitorum ma- 
for i, Cum tamen ille tunc noverit ('& poſt:demonſtrat,. prop. 3a. El. 1.) aroque 
ſimul &qualem eſſe. Non | s .hanc | Clavii cavillam, $1 noverit efke uti 
que fimul zqualem, quid dictu;opus'erat, ;utroyis: elle majorem ? 

Ec prop. 17. .El. x. contentus! eſt quile ule Duos guofvis Angulos Trianguli, Mr 
nores eſſe duvbus -Ref1s. Sed qui opus erat { dicat Clavins ) dixifle awos que 
UiS mMnores ſe, {i noverit, ſenſetieve, tres ones: ſimul ſumptos ”m eff 
dugbus:.reAis? Artamen euam:hov. novit ipſe,.( ut prop. 32, EL-x. liquet;) & 
>, Cumgque::161;Nuc. potuerit tam- co e probare ( quod polt probaturus at 
-Prop. 323):.v4l, exterqum..duobus oppoſitis internis Aqualem-efle.; Ve, 
no ag wm of ce oye ben pr 
.ttinet, bfque:dum-polin c le: probare; ope.-propolitionum quarundam 1N+ 
terim-probandarum:.:;Sed, .quod/jam diftu opus _— affirmar jlle, & demonltra 


; jam opus. erat, antequam Opportrunum 
47 particularibus lis nu reanÞ' abſtinuiſſes, ut 
quibus hae continerentur ): probata. 


Nec 


od Circumferentiz $4 Ahkqua, punto A 2d. | 


BEE. SO 


18 Acuto Rectilineo Major: & ' | 
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Nec quidquam fere frequentius eft, apud Zachdem, alioſque Geometras ; quam 
particularia tradere quibus ſtatim og elf, quorum / a + ſunt 1tidem vera; 
id quz vel nondum probari poſſunt ( fed poſt poterunt) vel ad rem preſen- 
em non ſunt neceſfari. 

Si iſtiuſmodi generalia nondum probari poſlint, ſed poſt futura ſunt uſai : 
rempus Erit opporcunum eadem ſuo loco polt probandi, antequam fint uſui ad- 
kibenda. Quomodo fe res habet in prop. 16, 17, El. 1, jam mox uſurpand! 
xoque {peciarim probandis; ſed poſtea generalius exponendis ad prop. 32, cjat- 
jm. Aluſque multis 1ſtuſmodi, quas recenſere non elt necelle. | 

$1 vero generales cju{modi propoſitiones, neque poſt erunt ad rem eam de_qua 

tur neccflariz ; ruto poſſunt non differri tantum, ſed omitti, Talia ho ts 
plua nominem ) quz ad Scalenum Conum Cylindrumve ſpe&tant; De quibus 
cam non acturus tugrit Zaclzdes; tales haber ille Coni Cylindrique Definitio- 

quz folis Erectis ( non item Inclinatis ) conveniunt. Ruhaſne propolitio- 
nes de ull is {peciatim rae, que de Inclinatis itidem verz ſunt. 

Atque ita ſe res haber in preſent negotio. Jam mox opus forer hujuſmodi 
Propolitione, Quod, qui ſupponitur Angulus contaGtus, effer, faltem minor quo- 
js Reftilineo. Quod IT negotio fufficeret: Hoc 1gitur probat. Er plus 
w-n0n erat opus. Num autem, qui tam exiguus eſt, vel ullam habeat, vel 
non habeat, magnmitudinem : non afhrmat, ur quod affirmatu non erat ne- 


Et quamvis ſenferit, aut probe noverit, nullius efſe magnitudinis: Non;tamen 
ic llud affirmandum erat, quia nondum com demonſtrari poſler, ante tra- 
lam prop. I- EL 10. ( qua nititur methodus Exuſtionum : ) Eratque propterea 
flem Differendum. Et quidem, poſt illam traditam, nihil erat de hoc Con- 
nity difturus; adeoque nulla mcidebat occalio hanc Nullitatem demonſtrandi. 

Puiſſer quidem, poſt illam propoſitionem traditam (fi libuifſer, & juſta po- 
ſhlaſſer occaſio, ) illus ope, demonſtrafle, ( quod fecit Pelkezarrans,) hunc elle 
Nullius magnitudinis angulum. ( Ut quod eit 1Jlius Propoſitionis Conſfettarium.) 
& ſuperfluum 1llud foret. ( Utpote qui in Univerſali continetur caſus Spe- 
mls.) Quippe cum Ulle oftenderat univerſim ( quod ibidem fatum eſt) Dua- 
ny 1agnitudmum inagualitzm ( cujuſcunque generis) Differentiam ( quantum- 
w exiguam ) /ic multiphcart poſſe ut utramuis ſuperet : Et, conſequenter, (que 
& Exhauſtionum DoCtrina ) cas magnitudines, quarum differentia non pot 
ik muluplicari, non elle ragnizudines Tnagquales: Superfluum foret, id de An- 

s ſpeciatim probare, quod univerſim demonſtraverat de cujuſcunque generis 

tudinibus. Ecquis enim non poffet hinc jure ſubſumere: Sed Angulus 
imcircult, fy rettus Reftilneus, ſunt Magnitudines, inter quas qua ſuppont- 
tr Differentia (MS Contingenitz diftus) nor pote$# fic multiplicart, (quod 
;n ante probatum fuerat prop. 16. El. 3.) Ergo non ſunt ille, magnitudines 
s. A<quales 1gitur ſunt. Er, qui G_— unius ſupra alterum Ex- 

( qui Angulus Contactus rFack, nullus eſt, ſeu nullus magairudins 


pi & idem, {i libuiſſer, potuerat citius demonſtrare; fi voluifſet Exhauſtio- 
un doftrinam prius tradere. Non forte, ad prop. 16. EI. 3, (ubi de Contactu 
gur;) ſed polt Definitionen 5. lib. 5. ( cujus conſectarium eft ea dodtrina; ) 
am Definitionem afſumpſerat in Demonſtratione prop. 8. EL 5. Sed cum ma- 
bak Exbauſtionum doctrinam ad lib. 10. relegare; non commode potuit hanc 

mllitatem Anguli ContaCtus prius demonſtrare : eratque, _ ſuperfluum. 
Verum, fi puraverit ille ( quod ſentiunt hi, ) volueritque e (quod nuf- 
fun md Angulum Contactus, utut Rectilineo minorem, habere ramen ali- 
qam Anguli magnitudinem poſitivam : Oportuiſſet hoc Demonitrare. ( Quod 
ue facit, neque editur, ſed neque uſpiam affirmat.) Abſque hoc enim, 
| wm manca fore cjus oftratio ( utpote in eadem forma) acfi probatum irer, 
v(Cipbram ) habere quidem poſitrvam magnitudinem, {ed quovis polſibili Nu- 
wro. ( integro fraftove) Minorem: Hoc uſus argumento, Spins ommns Nu 
was, alcungue minutus, ft illa Major : (Nec poteſt la, utcunque —_ 
at, numerum minutiſſimum zquare, nedum ſuperare.) Quod probat quidem 
tem poſteriorem ( omni numero minorem efle ; ) partem vero priorem ( quod 
plitivam habeat magnitudinem) non FR = des 1gitur ( qui non foler 
ram 
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tam mancas adhibere Demonſtrationes ) non cenſendus eſt, cam inſinuare dod;j. 
nam, quam nec aftirmat, nec pr am fuſcipit, & quz 2 dictis ſuis nullatenys 
inferri potelt. | | | 


os 


CAP L1L 
Otjefionibus Clavii Reſpondetur. 


Rxcipuum Peletarii Argumentum ( quod per fe ſuffict) ad probandum 
P Angulum ComaCtus nullius efle Magnitudinis, Angulumque Senucircylj 

xqualem ReGo Reftilineo: Deſumitur ex prop. x. El. 10. Propejiris gua. 
bus magnitudinibus inequalbus; Si a majuri a Pluſguam dimidium, ®, 
4 Reſiduo, pluſquam dimidium; & /ic ſemper : Manebit tandem magnitud) mz. 
' 9207,, quam eft minor propoſitarum. Ad cujus Demonſtrationem , affumit ( ex 
def. 5. El. 5. ) Nullam cujuſuis Magniruains partem tam exiguam efſe poſe, 
guin ita poſſut multiphicari, ut Totum aquet ſuperetve. (Quod & prius atlumple. 
rat ad prohationem prop. 8. El.5.) Unde intert Pelerarius; Quod cum An. 
gulus * ct tarereI Jus ſupponitur Recilinet pars, fit faltem tam exiguug yt 
nulla Multuplicatione tieri polhiz Aiqualis aut Major quam Rectilineus; hec 
ſuppolita, mhil eſt. Quuppe ullus effer Magnitudunys, lic poſier multiplicari, 

Idem fimuliter argui potelt ex prop. 2. 4b. 1. Archimeats, de Sphera & Cylin- 
dro. Nimirum, Datis duabus maguitudinibus inaqualibus ; its deſcribt poſeunt 
auc Reta, ut harum minor ad majorem, mimnorem habeat rationem, et 
datarum Magnitudinum miner ad majorem. Si igitur (quod volunc ill: ) An- 

ulus Contactus ſit Rechilinei pars; adeoque ipſo minor : Non potelt ( fi fit ul- 

us- magnitudinis) tam paryus elle, _ £jus ad totum! ratio ( aut etiam minor 
quam hc), poſlic exhubert in Rechis Linets : Adeoque poſlit 1lle fic multiplicari 
ut ſuperet ReQtilineum. | ( Nam 1d, in Lineis Rechis, fic fieri polle, nemo dubi- 
us) Sed, in confeflo eſt, id fieri non poſſe. Non eſt ergo ullius magni 
11s. 
_. Clavias, ad hoc Argumentum, nihul habet quod reponat, quam, Quod Magni- , 
tadines comparatz ( Angulus Contactus, & ReClilineus, ) ſint Magnitudines He. 
terogenee ;, adeoque Proportionis incapaces; quz ({ per prop. 3. EL 5.) & inter 
ſolas Homogeneas. 

At mirum <cft, quod 7 otum, & Pars ſui, fint Heterogenea: Imo, quod To- 
tum & Ablatum, 1ed non Reliquum, fint ad eandem magnitudinem Homogenea: 
quod, ( z3nquam ), Angulus ReCtilineus fic Hoamogeneus tum ad totum CAP, wm 
ad £jus pariem CAE, ſed non ad partem reliquam E AP. 

Sed, inquit 1lle, Angulas Contactus E AP, eſt Pars tam exigua, ut non poſlit 
ulla Mubg anode fiert vel zqualis vel major Toto. Adeoque (per def. 5. El 5.) 
non potelt $l{s, Homogenea, Auque, quod ulle, propter hanc ſolam canſam, ap- 
pellat - F{eterageueum. "I 

. At. anterun, haud credi poteſt gon iple viderit, Huic Exceptioni locum non 
elle contra  Angulym Semicirculi CAE, ( Nam non eſt hic tam paryus quin 
pollic Mawplicarma fieri major quam CAP,) Num igitur dicendum erit, Re- 
iquum E AP Pro r ſolam parvitatera fieri Hererogencum? Preſertym cum pre- 
cipuus Scopus. lit uMarum Zuc/idis & Archimeadts propoſitionum ( quod nec iple 
ditticerur, ) ut oftendarur, Nullam partem tam parvam efle poſſe ( {i ullam ha- 
beat magnitudinem ) -ut ande fiat 1ncapax hyjuſmodi Multiplicationis ? Imo. ve- 
ro, hoc, iplum (quod. vult) Heterogeneum, 1i tantullo augeatur ( moto. crure 
APad AS) mox erit Homogeneum, ( quippe tum fiert capax hujuſmodi Mult 
Prion, Art .certe Additio nove partis PAS, non potelt Naturam mutate 
iplius'E A P, ut jam fiat a/izs Generis magnitndo pars hxc quam ante fuerit, 
ut, inquam, jam factum fir {rmevenns quod ante fuerit F7eferogeneum, { Non 
aliter, intellige, quam. ut 7b: eſt ad Aliguid Hererogeneum. ) Paruitas mu- 


Et 
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tat quidem {ſwam led non Naturam Genusve Magnitudinis ſeu Rei Hagne. 


wm 


Gpll ConTtactus. 


; wroitas mutare potelt: Ylius Figuram ſeu Speciem :; ſed non Quantitate: 
$ os minus Aldurin ejus, oo ON +, oma 
 Rectius inde arguiſfet ; hunc ( quem vult ) Angulum Comtadtus, .non quidem 
le Magnum FHeterogeneum, {ed Non-magnum. Atque differre Hunc & Angulum 
Realem, ut Nihul & Aliquid. Nam, Magnitudinss, pars nulla tam elſe potelt 
parvdy Quin multiplicando heri poſſit zqualis aut major quam illa cujus eſt pars. 

Ec niſi hoc adnurtatur.; ruit tota .Exhauſtionum dodtrina. Ecquid enim dictu 


4 


ecilius rum <rir, Quam, ( verbigratia ) Circulum & Triangulum ullud ( cui De- 
nonſtrat Archimedes, tall argumento, Circulum zqualem elle.) aliguanto differre ; 
kd hoc Aiquantmm eſt tam exiguum, ut inde fiat ZZeterggencwm ; nec poſit mul. 
tplcando fieri corum alterutro « Majns aut Aiguale. Atque tum hs, we He- 
trgeneum id elſe quo ditferunt, eo quod non poſlit fic multiplicari. Quippe fic 
{ habet res inter nos. Nam ob banc ſolam cauſam, inquit, ( quod non fic. poſlit 
multiplicart ) appellat ZZeterogenewm ; Cum, ob cam iplam cauſam, reftius con- 
ſe elle Non-quantum. | 

Oportebit igitur ut vel _ Clavius hujuimodi Demonſtrationes omnes,ab prop. . 
4 petitas, ut Inſufhcientes, ( quas tamen alle paſſim admittit ut validas, ) 
ain fin. exdem Cayillz omnes obnoxiz : Vel, Peletarii Demonſtrationem agno- 
far yalidam ; prout revera eſt. | m 

"Erquidem hoc Argumento ſe ita conſtriftum videt.; ut eogatur admittere, 76- 
tan > 12a Partem Angulo Refhilineo Fomegeneum eſe ; led non fy Religuum. 
an Angulum Semicereult , & Reftum rettilmeum, non poteſt non admittere 


S  Fimogeneos eſſe, ( cum fic multiplicari poſſit utervis ut reliquum ſuper {ed 
L 85d Conta&tus. Hoc eſt, Totum & Ablatum ſed nc_ ls _ ) 
: ſem, /na:quales Semicrrculos ( utut Figuras Sumiles) Angmios habere non-/imi- 


& Tnequales. Vult enim ( duorumCirculorum ) Contaftum DAE, angu- 
wm && alicujus magnitudinis , non minus quam E AP, DAG, GAP. Eſtque 


mum cadem ratio. 
. 


0 em; Tran/iri poſſe, motu continuo, a Minori ad Majus, ( atque « Majori ad 
a: WH Ini, ) & per mma Media, nec interim perveniri ad /Equale. Puta, mora redta 
m \f,ad AP, & AS. Ubi ab Acuto reftilineo DAC (48 angulo Semicir- 
al minor ) tranſitur ad Retum reQilineum P A C, indeque ad obtuſum SAC, 
lit WW (uu eſt utrovis major, ) nec interim pervenitur ad zqualem angulo Senucarcull. 
) knterque retrocedendo ; putaab FAK ad SAK. | 
aque his fimilia: Quz omnia agnoſcit eſſe Paradoxe. Dixillet pottus Abſurda. 
Aliud repeto Argumentum ( __ hoc plenius appreat } ab ipſo Clavio mutua- 


on Win, Docer ille, ( ad prop. 32. EL 1. Zuchkdis,) & vere quidem ; Quod, Poly- 

un mw ouſo:s / "= "6 th producantur ( ad caſ- 

Ke- Win partes omnia;,) Omnes externt Anguli ſimul H 

[t- mm £9uantur Quatuor Rettis. = de Ein | | 
Dadefic arguo. Si Polygonum illud fit Figura SF 


ure jus ipſius 4, R ( quatuor reftorum ) denomunata ab 


lemlaris, ( adeoque omnes Anguli inter ſe zqua- Ws | 

WS corie tubbe (ut FAS,) aliquota .. {+ \G} $ 
Pg 

are MW'( omnium numero. ) Hoc ſt * Þ Atque, ft PA 'N = 


A. 


ll, Wd angulos reos ipſi CA (redtz a Centro ad 
wim Angulorum, ) biſecabit illa talem Angulum, 


»e.  Y(itparet. )Eritque propterea F AP= - RK. 
L111 z | $1 


636 Dur ANnGVUuLo Cap. II. 
rt Be naque Polygon Latera fupponantur numero-infinira ; tum FAS Crit days 
infiuteſima, Ruatuor Refforum;, & F A P par3:infinite/ima (teu infinite exipua) 


Duorum Refforum. Hoc eſt, ( poliro &» pro rfinito ) Ep, &<— 2. 


Jamque hoe Polygonum larerim numero-infinitorum ;*vel eric Circulus, ye 44 
Circulym proxime accedet. © Et quoniam Cireult Radius facit ad Perimetrum vel 
angulos' Redtos, vel {alrem utrinque Aquales: Conliderandus. erit , vel ut CG 
( perpendicularis Centro regulars Polyggnt ad unum Laterum' ; ) velutC A( ab 
codem Centro'ad unum Angulorum.)- Jelem 21n nvullo alio. cafu Rez > Centro 
facier ad Perimetrum regularis Polygon! *quales Angulos. Quippe Anouli a4 
quodvis aliud Perimerripun®tum erun Obliqui & Inzquates. " 

Harenique duarum, CGelt breviffima,”&'C A longuhima, omnium > Centro ad 
Perimetrum daftarim. Er, pront crefcit Laternm numerus, ita propius he ad A. 
qualitatem acoedune. - St 1lla fint infinite multa, hz infinite prope accedunt ad A. 
qualitarem. Er, in Cirgulo, quales ſunt & coincidentes. Sed, quamvis reyerz 
exdem;| conliderart poſing aver | 

$1, 111 Cxrcatlo, confideretur'punctum Contactus ut AF, unum Laterum, ink. 
nite Brevaiim; ram eſt 'Tangens 'G H contmuartito jus Lateris (008 angulum 
cum illo faciens, ſed in 1llo inmerſa; nam F GH eſt non-Angu us,) &CGH 
(- quem Radius: ad Tangentemfacit ) eſt Angulus Rectus : prout nos athrmamus. 

Si Pun&tum Ylud Contactns confideretur, non vt A F Latus, fed ut A punQtum 
angulare Polygont ( larera FA'AN connectens ;) tum eſt Angulus contattus 


FAP= = R. infinite exiguus; & angulus Semicirculi CAF= PR — _ Þ nfink 


EESEEFEESE OG 


re-prope ad angulum Reftuin reQilineum... | 
S1-jam, -Latera infinite-multa: unions Polygoni, admittantur totidem efle quot in- 

finite-multa alters : tum ſunt Semicirculorum omnium Anguli mter fe zqua- 

les. ( Contra quam vult Clayzms.) Nam cujuſlibet Semicirculi, five magni [I 


parvi, {i confideretur ut tale Polygonum, Angulus eſt R — — R; hoc eſt, ——- R 


BE ErDEEESESEASE, 


| hocelt, ine ratione ad Rectum rectilinenm, quam habent 7nfinita minus duobus 
ad [nfinita. At Claus fargumentss Peletari conltriftus) cogitur fateri, (ſecundum 
ſenſa tua ) /naqualings Semicirculorum Angulos, non /Equates eſſe. Puta, CAE 
angulum majoris Semicirculi;” majorem efle, quam minoris angulum CAD; tanto 
—_— quantus eſt Angulus DAE , quem” ule vulr alicujus eſſe magnnudinis 
Angulum. | 
4 porro.; Quamdin Cuculus confideratur -ut Polygonum ReQulineun late- 8, 
rum inflnce-muliorum : cenſendus eſt, in quovis ſui punto A, angulum facereus Wil 0 


F AN, duptous anguli CAF Y hoc lt 2 R— + R. Cumque fit hoc puntum A, we 


quodvis/ Perimert pundtum ; ſupponendus eſt in quoyis Circumferentiz puncto 
talis Angulus. th. 

Si velimus/igicur ut hi Angelli” infinite-multz evaneſcant, & Polygoni ( hate- 
nuvs ſyppofitt. Rethilinei ) perimeter, degeneret in Continuam curvam Circularem 
abſque onini-angulo » tm! tHe'Angulus Condttus qui ( pro. illa confideratione ) 
oſtenſus eſt 7finite-parvus, jam erit mor quam infinite-paryus ; adeoque nullus. 
Nam, cum F AN angulusefle definer' per Corrmrmationem, evam F'A P angulus 
elle definit per /mmer/tovem. tt t 

Inter-alia que 1n Tractatu ullb occurrunt Argumenta, Unum erat ex Opticts pe- 
tirum. Quod hic repetendum <tir, quoniam dello poſt occurrenrdicenda aliqua 
Reſpicit autem potiſhmum Contattus ad Coni-feRiones faftos, $0 

Docet Yeo, ( prop. 2. lib:5. ) Angulum Incidentie & Angulum Refletti- Wi |.;. 
nis, equates inter ſe eſſe, in cujuſcungque generis Speculis ; [rue Plana int » /*. F 1 
Concaua, ſive Convexa. Eique conlentiunt Opticorum fcriptores alu. Idemque WW 
docet (prop. 43. lib. 9.) /z concave Speculo 'Parabolico, Radios incidentes Aft 74 
parallelos, refletti omnes ad puntZum unicum, quem Forum vocant. Cul itidem WW © 
conſentiunt Opticorum ſcriptores alt. Quo autem hoc prober, Oſtendit, ex A Cur 
pollonto, Quod Radius incidens ( ax1 paralletus ) O P, Radiuſque - hinc ad — | 
; | rele 
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oflexus P F, xquales factunt Angulos ad reftam Contingentem CP'T. Hoc eſt, 

T=FPC. (Queab omnibus Opticorum ſeriptoribus adtnitri ſoler ut juſta pro- 
aco; quippe qui radium 2 curvz punto reflexum, utianimi conſenſa zſtimant 
£:yodum quod toret {1 a Tangente an 4llo puntto reflecteretur ; {ingula curve pun- 
#4 reputantes candem Declivitatem, Direftionem, & Inclinationem habere, quam 
ber Tangens1n illo punto. ) Verum, ut dempnſtratio rite procedere cenſeatur, re- 


prandum erit, hinc ſequi, Idem pariter ad- _— contingere ; Hoc eſt 
oe one 


pB=FPA. Quod fi fiat; oportebir Contathis Angulos, vel nullos elſe, vel 
gem A:quales. * Hoc elt, BPT'=APC. . Quippe fi ab Aqualibus ZAqualia 
wferantur ; Reſidua ( fiqua fint) erunt Aqualia. T0 


Si ab Aqualibus..... OPT =F PC 
Auferantur Aquala ..... O P B = FPA 
Reftabunt Aqualia ....,BP T =A PC. % 
Five itaque utrinque nihu fint ; 1d eſt quod nos 
\ficmamus ; Sivelint Aqualia ; etiam hoc ſuffi- > APES p p 


at. ad evertendam eorum fſententiam. Nam, fi 
us BP T replicar! intelligatur ſuper A PC, ita ut P T congruat retz PC; 
gnum cft ( ex natura Parabolz) crus rel1quum Þ B caſurum eſſe totum intra P C 
&PA. -S1 1gitur ( ut in figura antecedente ) Contattus E AP ( circuli majoris ) 
inor fit quam (aminoris) DAP, eo quod E A cadatinter DA & PA, ( quz ſola 
auſaeſt cur 1d affirmant : ) idem & hic valebit ( quia P Bcadetinter PC & AC, ) 
watra Aqualitatem que ante oftenfa, eſt neceſſaria. | 
$, quo hoc evitent, dicgnt, eflc u_ BPT aliquanto minorem quam APC ; 
koque ( quo angulus Incidentiz & angulus Reflexionis ſint zquales ) radium 


exum O P cadere, .non quidem in plum F focum, ſed paulo inferius; ita prope 
amen ut differentia fit vix obſervabilis: | 
\Fpo fic urgeo.  Eſto illud punftum G; paulo infra F. 


Tumeſt, BPO =(APG=) APF+FPG. 
Hoc'eft, TPO—TPB=CPF—CPA+FPPG. 
Sed eſt, TPO=CPF. 

Ergo, 'CPF— TPB=CPF—CPA+FPG. 
Hoc eſt, CPA—FTPB==FPG. 


Verumhoc efſz non poteſt. Qttotiiam Angulus Contaftus quiliber ( multo ma- 


{| dnorum Ditferentia,) eſt, in confeſlo, nunor quovis poflibili angulo Reftilines. 


Oporter igirur ur O P refleftatur, 3 Curva, non ad G ſed ad F. Adeoque anguli 
(oatus TPB CPA fiat inter ſe zquales. Hoc eſt ( in preſenu cafu) uter- 
qe zqualis Nihilo. 


C-A-P.-. ITL 


Obje@ionibus Leotaudi Reſpondetur. 
P* uam a ( quoad ſenſum ) quz in Capite przcedente habencur, ( _ ue 


© multa co ſpeCtantia ) edideram Anno 1656, 1n Tractatu jam memorato 2e 
Angulo ContaFns oy Semicirculi ; Adverius ea que Objecerat Clavins contra 
Peletarium ; Invenio Leotaudum ( Jeſuitam ) ſuſcepiſle Defenſionem ( con-Je- 
ſuz ) Clavii : In Cyclmathia ſua, Anno 1662 Edita. Nimirum , quod ( non 
obſtantibus quz ego dixeram ) Angules ContatFus habeat poſirrvam MM; ; 
Et, Angulus Sericirculi ſit minor Redo RefFilineo. Ubi Ainſcomio & 7 acquete 
(Jeſuitis iridem ) ſe opponit ; quorum ſenſa, hac in re, cum fuis non conliſtunc. 
- Preterierant aliquor Anni, poſt librum illum editum, priuſquam ipſum viderum. 
Cum viderim autem, ſeripli ad ipſum Zeoraudum Epiltolam illi Reſponſoriam. 
L113 Quam 
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Ds AnGcuLo- - Cap.lll 
Quam D. Henricus Oldenburgius ( Regalis Societatis Londini Secretarius ) Pay;. 
feos tranſmuilit (23 me rogatus. ). ad Amucum-quendam/fuum ; Qui ad O/, . 


reſcripſit, Epiſtolam illam ſe accepiſſe, & curaturum &, ut-ad Leoraudum tran. 


mittatur. Num eam acceperit .Leotaudys, nefcio ; ut qui ea. de re nihil polt an. 
divi. Sed, .non1ta multo polt, nunciatum eft Zeorandum obille. 

Editurus aliquando eram hanc  Epiſtolam; vel -per-ſe, vel cum aliis ſub idem 
tempus ediris, . Cui titulum hunc feceram ; Fohanns' Fahis, S.T. D. Geometrig 


Profeſſoris Savilanti, in Celeberrima Academia Oxomenſi; Trafatus ſui, De a. 


ulo ContatFns tf Semicircuh; Defenſio: Adverſus | Yincentit Leotaudi , Delpk; 
enatic, Exceptiones : In Epiftola ad eundem Fincentium Leotaudum ſeripra, va 
nie, Febr. 171. 1667. Stilo Anglo. © | h | 

Cum vero ejuſdem Editio haQtenus dilata-fit; firque hic locus opportunus : exm 
hic ſubjungo prout ea fuerit ad ipſum Zeoraudum icripta. | 


Clarifſhimo Viro 
D. VINCENTIO LEOTAUD0o, - 
DELPHINAT 7, . 
FOANNES WALLIS, Oxonienſis, $ 


Oxoniz, Feb. 17. 1667. Stilo/ Angliz. 


WF NC7/DZ, Yr. Clariſſumme , nudius tertius, in Cyclomathiam tuam; awjz 
[| guingue annos, ut videtur, mpreſſam ; ſed nuperrime ( quantum. audio) bug 


allatam. Quam inſpiciendam_ obtulit Amicus quidam meus, barum rarum 


peritus ; eo praſertim nomine, quod me ibidem animadverterit a te ntatum. 
Quodl fecit ut ad ejuſaem Librum mri me __ aicebatur, me ſta- 
im converterim ; omiſfis Primo o& Tertio, quibus de ahiis rebus -agitur. 


Ruud fecit, ut me widem in arenam wocaveris, neſcio;, neque ſolicitus inquire, | 


inguir 
Molefle for{an tuleris ( utut vos inter vs difſentire non iniquum judicetis 
—< vium ve aA ( Feſuitam ) ego Fo Feſauita) ſave 7" ſeripſerim. # 
que veſtra intereſs putaveris, ut ex veſira Societate non-nemo cauſam ejus (ſive 
juftam ſtve injuftam ) utcungue defendendam fuſciperet. Quod tamen non erat 
neceſie ut contra me faceres, = non foleo Clayu veſtri intguus eſſe 4ftimatur: 
Cujus etiam cauſam ( ut (> Grego 
faſceperin ; enmque alas, prout res tulerit, paſſim defeudo. Quanquam enim 
Rehgionis negotio nos a vobis dtverſa ſentiamus, non proinde neceſſe erit, ut diſen- 
_— mn Mathematicis : Ubi non Autho Jaiku res agenaa eſt; ſed, Demnſira- 
tionibus. : 

Pel fieri poteF?, ut controverſiis que Tibi cum Ayniſcomio 7uo interceſſerant 
mplicitus, non commode, te expedire poſſe putaveris, niſi &p me ſimul in partes 
wvoraveris ; cum ea, gue de Angulo ContaCtus & Semicirculi /cripſeram, Gregoru 
de Sancto Vincentio, Aynſcomu, & Tacqueti, placitis quibuſdam:.a te oppugna- 
tis, favere videantur. &u fi prius widiſtes, fieri fortaſſe poſiet, ut mae ab- 


Stinuiſies plane, & ne Aynicomum tuum ea, de re ſolicitaſies : ( utu? ubi temere 
forſan manum” conſeruiſies, defenſimem malueris utcunque mori, 


vga uam vider! 
odiam canere.) Nuppe quam ſuſcepifli contra Gregoru: de 4 Vincentlo 


guadraturas controverſiam, nom minus feliciter expedire potuiſies, licet hanc 
tattam preteriiſſes; que cum itla connexa non eſt : Praſertim, ubi ſequiarem 
paertem tuendam” ſuſceperis; cum, in ea de quadraturis, potiorem ſuſcepiſſe v- 
dearis. Buanquam enim cgo Gregorium San-Vincentianum, pro «Mathematica 
minime imperito* habeam ; ut qui multa &y acute &y ſolide ſcripſerit ; ( cujuſque 
cauſam, ut diftum eſt, contra Meibomium, ne rogatus quidem, ſuſceperim : ) Xu 
araturas tamen abſotuiſſe non exiſtims. | | 


Fel denique ( quod potius ſperaterim ) /ine partinm Fudio, mero veritatts in- 


WITIEIETY KS 


riz San-Vincentiani veftri ) contra Meibomum 


tata, - 


L] 
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Cap. 111 ConTACTuSs. 


is "mm, porueres hoe feciſſe: Hagem lbertate, & ego ſoleo ab aliis nowmnn- 
ws ran p P£4ucts diſcedere, ques alias Ns. ae cum te a 
OE gutris, ut 7g abſimui{ſe kreng' { | 
Oui U;, glue Contra me mullis ſcrifſeris, paucis diluenda viſum eft : Ne- 
ek probe Refutatione opus erm ; ted _—_ breubus on pf 
lem Qvippe i anguſinm res redaagza e57:; Num ſcilicet Augulus Contingentie /rue 
, ad H—_ Kettilineum ( aus cliams ad alios Curvilineos && Mixtos ) 
amparatus, pro Homogeneo babendus /it, an pro Heterogeneo ( ſaltem guoad 
hi. Bl brine) & nullies Rationis capact. | 
rn. WW - feippe fn hoc wniico, & Tu & Clavius Praſidium collecatis, &y ſperatis Alp- 
hm; contra ea in contrarium prolata Argumenta, qua alias (ne whis quidemn 
as dfitentibus) Demonſtra/tva babenda erunt. Si enim & Quantus ſwerit (quod 

' WM gg rwis) & Angulo Redtilines Homogeneus ; nou crit guod Abſurda lla poſſi- 
gs declnare, gue? nom modo Pelerarius & Ego, ( ue Savilium porro & Vietam 
nemorem ) fed & Ye/irates San-Vincentianus, Aynſeomius, & Tacquetus, ca- 
aulate vo01S 0hjectunte | 

m quidem rem, quanguam in meo De Angulo ContaQtus & Semicirculi 
paffatu, cap. 5, 6, 7, (9. me ſatts confecifie puto, ui prejudicium tibi oculos per- 
fnxiſſet: Reuontam tamen tu illud nonaum ajequ videri velis, te ſequar, ut 
we ſupere/t cahgo, /t fiert Poffut, etiam a tws Kulis diſcutiatar. 

Propoſetionem tuam prunam ego hattenus concedo: {Vempe, Quo jure quis 
(uatcatem infinite extenſam Imaginart velit, eodem & infinite diminutam ima- 
quandam permittere debeat. /dgue utrogue ſenſu, quo [nfmuti vx ſolet oc- 
mere. 
$ enim, per Iniinitum, #»mte/zgatur Tndetinitum, ſeu quantumiibet un; 
an ſenſu, apud Grometras, Recta [nfinita hoc eft, quantumiibet louga, vel quan- 
ts opus &/? longa, vel ducFa ſupporutur, vel ducende preſcribitur : Quo jure 
Mam quantumiibet Longam poſſubilem eſſe pontmus, codem oy quantumlibet 
hevem poſfibilem eſſe, concedendum erit. Sguippe prout ſuppomtur Continuum 

in /nfiuitum continuari, ita Oy in Infinitum dividi; boc eft, nullos vel Con- 
Innationss wel Druiſionts /tatos e//e terminos, ultra guos procedt ſit impoſſibile. 
.& vero, per Infinitum, znteligatur 7a guod /it Ablolute Infinitum 47; 
(pita quod roram yr babeat in atTum reduttam ) Etiam bic cancedo, 
wu-jure guts, hoe Jenſu, imaginart veht [nfinite-Hagnum, ettam [ufinite-Par- 
we Imaginandum e//e. Sed, Imaginandum pozins dico, quam Datum iri. 
| Af Secundam ay 1 ng ud ſpeftat; Concedo, Tohinit ad Finitum, nul- 
inde [ Frnztom | Rationem : | ab etiam [ndefunti ad Definitum rationem 
Iyfmitar.) Dice tamen: 2p jure quis Quantum Infinitum 7aginari velit, 
am > Infinuam Rationem mmaeginandam eſſe. Adeogue, Infiniti ad Fini- 
nn, au? etiarm Finati ad {nfinite-exiguum, rationem e//e azco Intinite-Magnam : 
lavi ad Infinitum, vel ettam Tnfinite-exigni ad Finitum, rationem Infinute- 
apuam, -Negue' 1161 in contrarium ſuppetias feret qumia Definitio quinti Fu 
dds; Dicam utique, Infinite-exigut {nfimte-Multiplum, expo/itum quoduis Fi- 
ua £94are 09//e, nedum ſuperere.  Atgue ego pari jure adnutiendum- poſiu- 
by: Infinite- Multiphem, quo tu vel Tufinite-Magnum vel [nfinite-exiguam. 

Dum autem _— "4 omen ow ſit = —_ = faq - 
Uhamus dicas, ' perinae eft : pe, ue fuerit hoc Infinitum, 

« Freitur unum pert. eſt y 6nd TFati m; idem ad Finitum Grad, 
Itimern habebit Irrationalem ; modo iHla Finita duo, Rationem babeant ad 7 
wes /rratzonalerm:)) Fujuſmodi ſiquidem minutias omnes, abſorbet pſa {nfi- 

utudo. inde eft ac/i peteres, /i quis imaginari veht Numerum {n- 
fatum, num futurus /it ile Par an {mpar? Fel Tripartibihs, an ſecus? &. 
4 interim, quo jure tu vel Infinite-Magnum, vel Tnfmte-Paruum maginabe- 
ns; eodems i/le , Fel Infinite-Multton, vel etiam [ufinite-Paucum ( ipſa Cuitate 
« Fafrones diuiſa ) imaginabitur. 

Ad Prop. 3. Concedo, Quanritates etiam Finitas eſſe, quarum nulla potelt effe 
d invicem Ratio. Tales utique ſunt quaniitates gue ſunt ad inuicem Hetero- 
wee, puts, Lines fy Plenum, Planum & Soldum, Linea & Solidum : item 

& Linea, Angulus & Superficies, Linea & Tempus, Tempus & Pon- 
as, atque hujuſmodi aha cum Feterogeneis comparata. un | 


. evade <oodenufiity 
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rare..” Quoniam itague Hora Temporis, uttunque gy 0th 
terogenea cenſenda erunt, adeogue non Rationem ad mnvicem 


dem uſpiam extar. : WEE ont, | 

Hinc diſcas, Curvam quamuis & Rettam, utut Diſſimiles, Fomaogeneas 14. 
men eſſe; quoniam” expoſua Curva queaus a Multiphcari my ut expoſitan 
guamuis Reffam | fagerer'” & wie verſa. Sic  Curvilneum o& Rettilineum: Puts 
Circulum oy Quaaratum : Eapofitns utigue Circulus [i expoſito Quadrato nondum 
wajor /it, erit ſaltem ip/ins Duplum, Triplum, vel aliud a{tquod Multiplum, qua: 
drato illo majus ; & vice verſa. Lineam vero & Superfictem Heterogeneas eſte; 
quoniam Linea, cum nihil habeat Latitudinis, quantumvis Multiplicata, necdum 
habebit ; ( quippe nihil Duplum, ſeu alias Multtplum, eft adhuc nibil;) adeoque 


nec fiet Superficies. 


Atque hinc ſpeciatim diſcas, Angulos Planos omnes, ſive ſint RefHlinei, fans 


Curvilimei, ſive Miſti, ( qu ullius ſunt Magnitudinis,) imvuicem FHomogeness eſſe 
Sunt utique vel ,Equales, vel Majores, vel Mmores expo/ito RefFilineo; oy Fi 
dem fi Mmores, poſeunt ſaltem Multiphcati Majores fieri ; & vice verſa. ( 9ud 
ne tu guidem de guouis negaveris, excepto ſolo Angulo ContatTus.) Cumgue tu 
hoc in Angulo Contat7us defideratum animadvertts , 1d non co fit quod Heteroge. 
neus fit, ſed quod non ſit Duantus. Fe 

Miror autem ego te, hommem Mathematioum, exiſtimare poſſe, tum totum Ay. 
gulum Reffum, tum ( quem hujus partem efſe vis) Angulum Semicireali, cumis 
RetFo Homogeneum ( er 5 def. 5.) reliquum vero quem facis Angulum Cymtaitus 
Heterogeneum eſſe. Quaſi quidem fieri poſſit, ut & Totum, & Ablatum, ſed non 
O Rehguaum, eidem alicui fit FHomogeneum. 

Cum vero tu exiſtmas, Quantitatum invicem Homogenearum, ahas hahere, ahas 
non habere, rationem ad invicem ; atque has ab illis Euchaem definitie 5. difter. 
minaſſe : Foc ipſum eft quod & Clavio primum, atque pot illum Tihi, alifque 
multts fraud! F49 Euclides ut1gue jam ante ( def. 3.) tum Rationes omnes, 
Homogeneorum elle ; 741m & Homogeneorum omnium, efle ad invicem Rationem, 
on minus definrverat. Quontam vera Homogenel wcem, non prius ab ith uſurpa- 


tam, nedum 1 ſuperioribus definitam, ſed qua definitione omnino majyeret , bic | 


uſurpaverit ; hanc alteram Homogeneorum, ſeu ( quod iþ/i eff ind\newn ) Ratio- 
nem ad invicem habentium, definitionem ſubjungit. ( Ruz oy in Gratis Oidicibus 
immediate ſubjungitur Tertie , cur autem Clavins hanc quintam fecerit, mterpv- 
feta Quarta que eft in Gras Otfava, ego neſcio.) Euclid tague, neque ob cum 
finem quem tu inſinuas, neque fruſira tamen, ſed juſtis/de can/ts hanc quintam in- 
terpoſuit definitiouem. Nempe, ut quid per Homogeriea ſeu Rationem muicem ba- 
bentta, | \ avg velt, dfiwper. | 

Sed & per hanc ipſam Definitionem, oy per 1 Prop. 10. determinat ; Howmage- 
nei cujuſurs nullam eſſe poſſe tam exiguam partem, gue Multiplicata non poſjit to 
tum ſuperare. "> Y 

Rue rtague tu hic ex Aynicomio babes, Suppono, inter duas Magnitudines:&ſ 
aliquam Rationem, idem efle ac, duas Magnitudines ſecundum quantitatem: ( wni 
2axoTrre ) polle comparari : Rurſum, illas Magnitudines fic poſſe comparari, de 
g_ dici poteſt, hxc'major aut minor eſt illa : Unde. conſequens- eſt, .Magni 

ines illas, juxta def. 5. Iib-y.'Eucl. eju{modi effe, ut una aliquoties ſumpra poll 
alteram zquare vel ſuperare : Adeo ſunt & veritati fp Enuclats menti conſona, ut 
guo te vertas cungue nunguam ſts evaſurns. 

Propoſitionem quartam, ( qua eft Euclidis Definitio Anguali Plani ) ego admmtte. 
Rd, Angulns Planus, eft duarum lincarum -1n plano ſe mutuo tangentum, 
non in directum jacentium, alrerius ad alteram inclinatio. 

Adeogue hec ſaltem tria requiri judico, Quod in Plano line ſe mutuo tangant 
_ ad inicem inclinentur, Suodgue non in direFum jaceant : Et propterea, ſt 
vel in diretFum fjaceant, ( ut cum una /it altertus continnatio, ) vel nulla /it ad m- 
vicem .mmclmatio, ( ut in Parallehiſmo, &y cam altera alteri immerettar ;) wy 

m 


* Ff8 utique Ratio ( per def. 3. El. 5.) Homogeneorum 'ea telatio qua ef 

BE «ey Fronnalsy gp vero, ſeu ( guod per def.'3." tantunaem valet Ra 

invicem habentia, ſwnt ( per df. 5.) ca quz Multiplicaca 'pofſunt je anus ty. 

ggrts . EP <£qua- 

bit ve] ſuperabit Libram Ponderis;, Hora @ Libra, ſeu _—_— ondus, He. 
Ha 


. 4g . 
religuis ſimihter. Eſtque hc unica Homogeneorum acfinitio, gue —_— de | 
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& BW lone) nullum: fiert, vel nullins Magnitudinis : Sed &y horum alterum contingere, 
ein quoties ita concurrunt linee', ut , hcet continuentur, ſe mutuo non fecabunt : Ez 
ty. | grojtrns ContatFus a. > nullins efſe Magnitudinis. 
ua. BW Herb! gratia: Parallels refs AB, CD, Angulum 
fe. W mn conſiituunt, tum guia nondum ſe mutuo tangunt, tum -—G 
4 BN guin\1nnle off altcrius ad alteram inclinatio, ſed Parale: pp — 

2 Svero A HB, retento Parallehſmo, deorſum ferri mtellt- a B 
” aur donec ip/t CD occurrat : T attus quidem' fiet, ſed 
nm MR a Angnies ; propter nullam alterins ad.,alteram mclina- CC Ig E 

is MW mnem : Nec, urcungue contmuate , ſe mutuo ſecabunt, K- 
om WM fd «tera offert immengetur. _ 

a Wl -- Sin, codem_ retento Parallehſmo , transferri' intelligatur AB in ſtum D EZ; 
&: WH Taftus ctiam fic fiet, non autem Angulus; cum altera ſit alterius continuatio. 
nm WW FEademvero AB, + ( non Paralicla ) £G&', mucem iclinantur; ſed Angu- 


| lm won conſt1tunnt, ama nonaum ſe mutuo tangunt. RE | 

| Sim, cadern retenta nclimatzone, ſur ſum moveatur AB vel F G deorſum, danec 
inves occurrant ; Angulusfiet : ( erit utique hntarum occurrentinm, nec in di- 
| reffum poſitarum, Znchnatio.) Sed &, propter illam ad inucem icluationem , 
| feontinuentur fe mutuo ſecabunt. | WER: woe 

| Jn lineis Curuts, cum Curoa Rette nom poſfut congruere, eadem-tamen Analagia 


- wcommodanda erit. 5 

wAFeH T7 K, ſubſit L MN Semicircalas ; cujus ſupremum puntZum , re- 
Beque H 7 K proximum, /it M : Manifeſtum ft, tum varias Peripherie partes 
| $0118 reſper's = HI K rex /itum habere, tum que propius ſunt ad. M 
 gropius ad Paraliehſmum accedere ; ejuſque propterea in iſo M./itum, Paralle- 
jms nr habendum; retfamgue HT K , utpote | 

bus /itui Parallelam , [i retento hoc Parallehſmo 
| dnfum: Ferri intelhgamus, donec in M peripherie 
hora? ; 1on tam. ſecabit iHia peripheriam , aut ad 


ind \jacebit ," Augnlum vel nullum vel nullius 11 J 
 Mypituams efficiens, ( pariter atgue AB retta / _ 


a ; in bints ſubinde punttis, ( fed ubi alius 
ef Peripherie ſitns, ad illam re quam mn MH fucrat ) ſecabit'; Augules faci- 
a Retzrliners vel equals vel propertienales. - CO IEEE 
\iMiraris azter 77, ( pag. 209. ) Tantz apud Me Authoritatis eſſe Peletarium , 
cum eo auſim affirmare, | eas folas Lineas inclinari -1n-pun&to concurſus, quz, 
 iproducancur, fe mutuo fecabunt, ] quam cum Euclide' ſentire+{'duas quaſliber 
| 3, rh; a concurrentes, mutuo inclinari; five, quod :1dem eſt,  An- 
| conſ{tituere. | 
| Fn ver? Pot Authoritate m0 moveor, ( ut neque Clavii,) fed Argumentis, 
ret neceſjuate. | 
tho —_ ego te exiftimare poſſe, Euclidem ſentire , duas quaſhibet lineas 
 quomodocunque concurrentes mutuo inclinari, ſeu ( «# azs ) quod 1dem elt Angu- 
bm conſtitucre. Ago ( cum Enchae ) duos caſus excipto : /mmerſtonem oy Con- 
\ Inuationemm ; ( er nullam utrobique [nclinationem, ſed potins Parallehſmunm.) 
| Sferotur py: in /itum C D, non Angulum cum hac faciet ( ſaltem nulluus Mag- 
Wwdinzs, ) ſea /emmer/ionem : Si ad jitum DE; non Augulam, ſed Continua- 
mem: $5; ad ſitum his imtermedium ;, partim immergetur, partim continuabit 
Wan CD : Angulum certe non conflituet ( ſaltem non ullius Magnitudinis ) in 
Eucliats, ( qui non per _—_ ractum, ſed per Tangentrum inclinatio- 
nem, definit Avg rum ) cum nulla it concurrentium {nclnatio.” Ta fi ſecus ſen- 
| bas; fraere tuo ſenſe. | 
ruff w = ( pag. 166. ) guod dixerim ego, Recentiorum aliquot mag- 
0s: viros, & ex vereribus tortalſe nonnullos, d Angaio ContatFus 11a beunes of 
« fi baberet Anguli quantitatem., —— Omnes. Atque exclamas, No- 
mmm | rum 


| hom: inclincbitur , quam ſuper ipſum MM puntFum EA." ” 


64.1 


| 7 Ho  atque Tu ſentiunt : Atque. ex py ,S 


' flextoms _—_ 1 ncidentic eequalem eſſe 


;, "I 
n 


D s ANGWwL0 Cap:JIT. 
eſto ac definitum, Qmnes Geometras tum - - ure Recent 

ovy' qbſcrvantiz & C_— ſencentiz tublcri _ progns 

Feſftina lente, Par Cl __ fer potins fanans a/que Jnftes 


tiam, quam 7 Forms. ru atrog wad r nt omg. fon. 


tiquoruni #7 Recentiorum,, Se nt 1 "Oo ague unde lei7a, tum: animay. 
vertifli probe , tum girobe. ——_ ae Chmtng Legs, neo 'Lxutde 
rum omnia Memint, cautius loqui Ye th ec Obſervantiz gratia, ſed Yarizatis 
& Demanſtrationum, ſoles tris ſubſceribere, Tu forte Clevio, Ohjerveute 
gratia ; ego Peletario, Yeruets tantum gratia ſub 

Wong autem fucrit  Euclidis ſentegua, enter te oe Mc romnenis. Em 


Euclidem ſa/tem, near CH ex mes partthus flare exifiimo. Demonfiran | 


utique 41, ContatFus ( ile ad COON hic ad Settunes Conicas ) faltew 
Minoxem elle quam. infinite exigu Ces (nh dicunt , aliguid habere 1, Meg- 
nitudinis.) Sd auterm pores 7 uclids authoritate Jretas, DF 
5: #L.5. & Prop. 1. on 1h pre {cl & exi/trmo 

Perum quidem eft, Euchdens non tatidem th pro me pronunciaſle : : 
ramen i Sontrarium dicat' Cucdun demonſiret ) caute abjimet, tum ad. rp." 16 
tamad Prop-31. Lib. 3. (quod Copite'>-- ens} ) - Mique cpumcuris ak 
unale £380 petitis, ad. meas partes tr 

Ceterigque Gra ( quantum cio ) omnes, , uno EXCE 0,. vel de Bec negot io-plane 
tacent,-ucl Hs caute pronuucianj, ut 1M. portus fu  favere xs don. on oe 

Tuſi uno illo plures ex Gracis noverts, ( quos ego vel non legi;"vel-:nom animag. 
x ul ve] Or Ly 7. + erp Contat7us ' poſilivo-quauitan eſe, aperte 

pie ew tre mhigue bengnus matca. Frere gu- 


—_ pot '\ut aprons ar, yu hy ideogue arxt fortalle nonnullos; ) Zge, freer. anti. 


CUR, TICTGINENS 710U7. 
i Recentioribus Latins, plures 69 tecum ſentire : Non Ones. tames. 
Darppe prater DS ( quere arm credo, cop ) Tres jaltem ex tuis, San- 
incenuanus, Aynicomus, atgue £Uws, ut 0MAgNOS UIYES 
AVI LIUS. /a/teer Ge ry 
( Yiri certe tuis nou minores ) quibus of Fluflgatam adaas ( wobilen. Eutlidis' In- 
ferpretem.) Rui quamuis non cadens modo ſe umnnes e els 4 1 © tamen Onines 
duverſa ſentiunt ( argue a Clavio up.) _ in 


mecuin; Quod 1 w—_— bile eſt, ut wy Sg Zus poſiſroem 
que tamen utCuu7ue YE NUBUNUM equet 
Rn, ws. ag excedat ; & Ju! cope Def. 5. Lib. 5 .& Ng ' = 19, 
Fs as ad any; artiligs 
DWINES ex ects 6 

gut ' &þ rg dn hs, On Angultan Fucidentic =: a 
equales rue ad Planum Ta 
feringu pateft niff tel Angle Got Sees tnudinis, A 

les : - EING275', 116 /poculis Parabakcis, Elhipticts, Hgperalay'l [) 


 m— 
(prayer Spherrica ) carnis prenabees, tebt pariter aduerſantur, atque pro me concku- 
ant. 
Dur pero tw ( Pag. 232) uegas, 1 _—_— ' Curvis ſpecults Aquing Re- 
certe primus es qui hes dtxeris, ttt 
» bu Enclid /lrnas ( P ) ne ſyllabam q 
Jes wero th em Cat rw 7 ne ſy uidem 
tradidefje : Sed nec. Librerios guicquam ve Jadkdſe wo innaacefie ( ried Ta 
quetum /ubdabireſe gicts, Pag. 200. ) ſederga hunc Geomerriz parentem obler- 
vantiores. ſemper faifle, quym ut:cqus opus tam ablplutum quoque mods temerare 


__ vererentyr, o (Pas 204) 14 x4 homo Credubus c5 atgue dinefvr, gu; bee featis! | 


t1aque itt anus mirabor.) Bideris tu certe, ZEuclidis Codirts 
unſcraptos nunguans wdifſe ; ( quoria mn via duos reperias, qui no ab invirem 
wultum differant :) ſed neque Grecum editurn : ; Cujtss editar Seepius mnunuit, tun 
Chalces: fups wariaſſe ( ut ne de ardine vel uwnero \propoſitionum ſemper conſenti- 
ant,) tum ſe nonnunquam, preter omnium quos rk Codicam fidem, WONG 
ayes Eacliaem, lius, 
carte MM, $4 Maxime veneror, { nec apud cum. 
[cio Cry mon wah —_ abejt ut ae neg/eb#i fucliats Fe: nulaj/e pro 
Apgnojeo 


Ia ===R —_— > EE ENRSIEX om. 


ens ws ai 
hubeet nga 


ESSE ER EORESSSESS 3 eEPEE Sz IM2>M SMRSXtYgR 


| CapdHl ConrTtacrus. 


w Agnoſco utique Colebrem Geometram ; ſed oy Flommem, nec gul-rydogey. Nod vero ne 
| lplabamn poſuerit ipſe, gue poſfet in melius mutari ; neque librariorum vel incuria 
: KB w/andatia mutatum quicguam : Rhetorice forſan dict poterit ; certe non Geome- 
= 27 Quirppen. 101 pauca, ( in hbris quos bavemus ) &y omiſſa, &y addita, gy taco 
{ BW moto, nullus dubrio. . 
'v 
7 
£ 


i ft quan mihi nou neceſie /it, ad rem praſentem, ut hae dicam ;, cum ni- 
hl apud Zuchdem occurrat quod mii adverſatur, ( niſi iu Clavii paraphraſin oy 

amicuta pro Euchde habeas: ) Tua tamen vel maxime interef# "wa aiwcere. 
Nijt enim & 5. Def. 5- & 1. Prop. 10. obliterentur, tua confFare non poterunt. 

Ad Prop. 5. Concedo ttbi, Angulo competere Quantitatum AtfeGtiones : Sed gy 
| gotth1 permitto, ut Quantitatem rotunde appelles. ' Quo verbo nunc uulgo dicimus, 
| quod hides wee dixerit. Cum enim Anguli ſint ad invicem Rationum capa- 
| @s; ettam worn dicend! erunt, per 3. Def. 5. Fl. 

+ Ad Prop. 6, Ego 1161 non concedo, eum Augulum majorem ſtatim eſſe, cujus 
aura, pot aliquam a puntzo concurſus diStantiam, magis divaricantur : ( manife- 
fun utique eft, Acutum rettiulmeum , minorem /ic Jpg Angulo Contattus : ) 

retenta ea gue in concurſu fucrat diretFiome utltMſque, idem fiat. Rationes 
aoipancrs Cap. 3. > 4. attuk : Nec opus et ut hc reperam; cum tu hil hic af- 
jaFquod — vuires RR Fu 6 P 

Aa rop. 7. Ut falſam rejicio : T miſgue Gregorio gf Aynſcomio hatFe- 
" fallem Ca, ut 1mpoſſubile dicam Angulo Conmattus poſitives Magmtud:- 
 yem conce//um 717, quin Geometrica Principia deſtruantur, ( ut autem aliis Augu- 
bs vera Magnitudo concedatur, nihil impeatt. ) Eorumgue Argument aciem ( quo 

t, Sermicirculorum omntum Angulos equales eſſe, adeoque ty ContatFus An- 
=_ vel ſaltem aquales efſe wel potrus nuliins Magnitudins) tu nullis viribus 
es 


+> 5 WW % S 


1 Quod uutzgue tn opponts ( Pag. 177.) In exhanitionibus, ( ubi plus quam dimi- 
pan — reſiduo plus quam dimidium, atque fic read ro ) ſubtra- 
Gianes 1Has, non pro ſuo Demonſtratoris arbitrio, ſed arbitrio Adverſaru miri de- 
tee : Ridiculum ft ſophiſma. Sotufanifow ( guaſo) oft, ex Demonitratoribus 
\ exbauſliones, gui Adverſarium conſult, quo patto velit ille ablaticnes fiert ? 
jo Archimedes,: #2 Dimenſione Circul:? ve/ zz Quadratura Parabolz ? vel de 
ra & Cylindro ? vel uſpiam alibr, hoc facit ? Num Euclides? Num qurſpiam 
» ſen veterum ſeu recentiorum? A page has ineptias | Conſule tu primam a- 
mn! Zuchadis, oy diſcas inde exhauſtiones meundi methodum. © IT 
..Frop. 8. Duz Magnitudines inzquales, quarum diſcritnen tale elt, ut quantum- 
tier Mulcplicatum neutram poſfit ſuperare vel adzquare ; nullam inter ſe ratio- 
tem babere poſſunt: S: pro nullam inter fe rationem habere- poſlunt ; dixrſſes,, 
luat ampollibiles ; vera fuiſ/er propoſutio; quam demonſiraſſes ex Prop. 1. El 10. 
Kd provet tre illam enuncias, abſurda e/t, & far deftruttrua. /. 
ppe gue Magmtudines 1nzquales /ar7, Rationem habent. 7pſa enim, inagqua- 
ratto. 


kts e | 

Dl ue iHarum Difterentia ( quod tu Diſcrumen vocas ) gua altera alteram ſu- 
Imogen e//e inaicat. FHeterogenea quippe mter ſe non comparantur : 
| Fel dic tu, /a poſſts, quo exceſſu, Hora T emporis, ſuperat Libram Ponaerts ? 
*Neque aliud jupponit Euchdes, ( Prop. 1. El. 10.) guam ut Magnitudines fint 
zquales, guo affirmet, tum iplas, tum carum per continuam ſubduttionem ortas 
ltterentias , ita © Multiphicart ' poſſe ut utramus © ol Ruzppe /e inzquales 
/inf, Raionem habent ; adeogue per 3. Def. 5. ſunt Homogenez, ( tum ipſee qut- 
4, tum partes ſud, ) ade teri utriuſurs que libet particula /ic Multiphcart, 
#reliquars ſuperet, per 5. Def. 5. 


&cm poſtulatum, #0 Euchidis ef, ſed Clavii, poſtulatum : Et quidem plane ſu- 
flue, Contenetur utique in 5. Def. 5. Hl —_— ob hanc As perperam 
en, a Clavio inſertum. k "2661  O—_ 
; | vero 1u.Propofttionem, ut a te propoſitam, i liners demonſtrare ſatagis, ope- 
, WH far ladis. 7 ue ungue eft , 6 line pars ow ( mi tu Puntum .ay 
. tf Partem line) que vel ad totam welad reliquam ( Homogenea ad Famogene- 
; I *) non babeat Bationem, vel etiam tantilla /it, ut non poſſut multiplicata totam 
) WI /#rrare © per Prop. 1. El. 10. vel 5. Def. 5. 
F Mmmmz2- Ruodgue 


\ Droo, per 5. Det. 5. Nor per poſtulatum lib, x0. Rauppe quod tu MICINOr.RS librz © 
; 
| 
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. Quodgae tu-San-V incentianumgg Aynicomium jib: bars habere dicis 
bow Magmendines, quibus compertt  peeandons —__ 
minus, co-tplo-rationem aliquam inter fe habere, adeoque debere, Def 
muruo ſuperare fi ſzpius repetantur': Ommzmo verum oft. Quo: 
rium - 9, nullins et momentr. : : 

Thiud ſpectatim habes, de Homogenets:quoad-quanuitatem, /e4 non 


i 7s Cotrgs 


rationem ; habert Os anter Sophiſtarum Moyopaxias, acuta dftinStio (oh 
7 : 


verbis tantum agitur ) fed nou in Ceometrarum ſchola ; vbi non nuda vocab ſed 
rerum pondera > demonitrationes ſpettantur. Nam co 1pſo quod ſint, quoad quan, 
utatem Homogenea, raziouem' habent, per 3. Def. 5. , + | | 
[tem inzqualia efle, nec zamen Rationem ha eft._contradie?o n terminix, 

 ( Ni/i quaſenſi nihil & aliquid ſunt inegua/ie. ) = 

© {rem Datts Magnitudmibus, datur- corum Ratio; Dataque Ratione Totins a 
__ ſuam, datur ejuſdem & ad Religuam Ratio; .per 1. & 5. Datorum Eg. 
\Chdis. 

Ttem Angulus ReiFus gg, Angulum Semicercult, ctiam te judice , rationem ha. 
bere debet, ( per 5. Def. F. yo_—_ uterus ita multiplicart potefi ut "religuunm 
ſuperet : Sed &y per tuam hanc, Prop. 8. Rationem non haberct, utpote 
arfferentia ( quam tu facis Angulum ContatTus ) non poteſt ita multtplicar; ut u. 
trumuis ſuperet. Habebit igitur, & nom habebit : Quod oft Abſurdum. 

Prop.9. Vera eft, $1: And B rationem habeat, atque B ad C, etiam A ad C ra. 
tionem habebit, ſed &y ad B + C: ( ſurit ntique omnes Flomogeneee.) Sed mibi non 


0 


e. | 
Prop. 10. Anguli Segmentorum fimuluum nullam inter fe zationem habere poſſunt: 


Falſa eff. Sunt ulique AEquales. pos in Circulis SEqualibus ; iofe fate. 


berts. Ego etiam in Circulis inaqualibus affirmo : Nec tu potis eris refutare. (Pro- 
Poſitiones utique pracedentes aliguet unde hoc infers, nihih ſunt.) Sed oy pofunt 
multiplicati ſe mutuo ſuperare : frgo rationem habent ; per 5. Def. 5. 

Prop. 1x: Anguli duorum ſegmentorum inzquakum ejuſdem Circuli ; & ſegmen. 
torum diffimilium in Circulis diverfis; rationem ater fe habere non poſſunt : Fab.” 
fa eſt. Poſſunt utique multiplicati ſe mutuo ſuperare : Ergo 5 outer ;Þ&r 5, 
Def. 5.< Demonſtratio tua mbih et , quia futihbus ſuper firuitur. 

Prop. 12. &y 13- Fere ſunt : Sed mihi non officiunt. 

Prop. 14- Ru Definitio eft : by Prop. 15. Que ith accommodatar : ſatis inter ſe 
conveniunt : Sed non, cum: alorum loguendt formulis. Sed mihi non officiunt. 

Prop. 16. Nullus Angulus diverſz ſpecte1 1inets comprehenfus, ad alium quem- 
vis Angulum, Rationem ullam habere potelt : ns falſa eſt: Tum quia fmtil- 
bus ſuper/tuitur ; tum propter 5. Def. 5. Certum utique c/t, ita multiplican poſſe 
ntrumvis comparatorum, ut rehquum ſuperet. 

Vides itaque, quam ampla [So pn  falſarum, ( etiam contra 5. Def. x. 
tuo /enſu mielleffam) ex mfelic: tus lolio pullulaverit. (9 ap rue Duangquam enim 
Clavins tib1 in aliguibus prarverit ;, non tamen ſuſtinuit ile tot monſira profenre. © 

— — [Anguli ContatFus tud- 
nemn eſſe : atque widebrs hac mma mon(tra. protmus diſparere, ommague m 
yy = _ E. _ | KEE | aſt 
 Pel fotut, s, ax effe Mmorem quam mihmnie-exiguum ; wtpote mime 
bili. Reftrhmeo mmorem ; < ab Enchde demon/tratum ec//e, Klee err qu 
omhy peride ſatisfaciet. Beruppe, quod demonſtratum c/t, mins c//e quam 1 
Ex? haberi ſolet pro non-guanto, unde tota 00114194 77a ; 

Fel etiam, (quo tibt A circulum ' vis pro Polygono Reftth- 
neo laterum numero-infinitorum ; &y T angentem, pro ret?a per Polygont Angulam 
tranſeunte, ref ab ejus Centre Perpendiculari : Dic Augnlum Contat7as eſſe, lofi 
nitefimam partem duoram Rettorun : ({cre 2 Þ. ) Qarppe tantns erit uerque ng 
lus externus contat7u illo-fatFus; per Calculum a me, Cap. 12. inflitutum. 
tamen minor eſſe debet, certe non major, Angulus ContatFus Circuh. ) 

Yerum 6 tu hoc dixeris; dicendum etiam erit, Peripheriam Circuli non habendan 
pro una linea in diret?um continuata, ( prout tn, Pag. 221.) ſed, totidew Lak 
eſe quot eft Laterum : Foc eft , in. quovis ack as puntto confirtus 


#qualcm duobus reftis dempta infinitefima parte quatuor rectorum, (ve/2&— &R.) 
Rurppe tantus erit quilibet Angulus iſtius Polygont. 


Sin 


ERR VuC_T TR BRqeY} cc 


3 SPREE wh TREIDOHOR. 


Siu tw velis (ut Pag. 221. ) ut hec myumivyavie, in Peripheria, evaneſcere cen- 
" fue in Non Angulum, ſed contizuam cjuſdem lnex direttionem, ( pariter atque 
gy duo Crs Anguli Reftilnei explicata, ceſſante Angulo, fiunt contmua rea : ) 
| priter cenſendus erit externus itle Contatius Angulus, quaſi complicatis cruribus, 
nm in 1017-angulum, ſeu Angulum nullius magnitudiis , tranſire. Dumque 
' Papheria pro una Continuata linea cenſeatur ;, cenſendus crit Angulus Contattus 
| ub. | 
on ta mea non repeto;, ( ex Traffatu meo de Angulo Contattus petenda ) 
que adbuc inconcuſſa manent, nec opus habent ut denuo flataminentur. Nam 
(peter quaſaam verborum capttunculas, gue nulhus momenti ſunt, neque reſpou- 
nem merentar ) zoruem i/ing, guod iu contra eorum aligqua ( emiſfts rehqguis ) mo- 
"are ſatagts, Hoc mnco nititur Feadawents, Ruod (ex 5. Def. 5. perperam mtel- 
is) exifiimes, Magnitudinum invicem Homogenearum ( etiam finnarum ) alias 


Gp-UL. ConTtacrus. 


” 


T ann FTAARST 


= 


an precedentibus ſubverſum /it, plurtmiſque abſurdis gravatum ju ut 
he us — deans ; --u- huic f "oiay coal omar — 

"Sed nec Arguments pon. ate ( gue Lamen in promptu ſunt ) ujpote ſuper- 
raven; C1177 16S iſa fam e fit confetta. 

 - Hanc #unam {amen, de now, adjungam demonfirationem. 


' 
% 


Curran guamvis AE, retta contingens AT, Angulum ContafFus faciat E AT; 
i mots maneat. Atque buic congruus, motu contmuo ferri intelheatur, a ſitu 
R, per D AS, ad AT, ad FAF. ——_— » (proprer 
nbos Corviliness CAD, DAE, E AF, aquales reffilmeis RAS, SAT, 
TAY) quanium hoc motu ref7e A #, demiter angulo R AT, tantundem motu 
mue A C continue demi angulo C AT : PEA tandem demptis', tranſitum ri 
Wangnks ex contrarts * Pofites ut T 4Þ, T AF. Fiet autem hic tran/itus 
(i angulo a /eniſire ad ang a dextra ) totis demptis, vel eodem mutrobi 
mmento ; adzogue ( propter £quales utrobigue ablationes ) equates ab anitio Fue- 
mCcAT, RAT, ( atpote <qualibus ablationibus abſiompti ) & propterea CAR 
mir magnitudinjs, ( quod nos dicimas;) vel non codem momento. Quo autem 
matento AB ad 249) parvans; ( adeogue AC ad AE) exhauritur 
RAT : $& anter non codent _—_—_— _— _ CAT; fo - 6 ſe- 
ras rzppe citrns fieri, ne tt dixerts ) refla AR exiftente in AX, ( quippe re- 
"4 Rk enaffe ws, cum ſerius fit quam dam AR fuerit m AT) 
WEm-c Erit 1 CARſca EAT, (quo CAT fuperat re- 
inexm R AT) aqualis ipſi E AG ſen T AX: A! , reethenes : 
EOR_ Zodeme igitur momento fit utrobique iranſitus : Adrogue an- 
Contattus cft nullius maghitudinis. Red erat demonſirandum. ; 

" Ta interim, vir Clariſfime, 49u animo feras Co, mens 


Fav. 


;as non. habere , rationem ad invicem. Aged guidem fundamentum,. 
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ContatFus oft nullius Magnitudinis, ( & non pars Recti"Rettuinei, ).aþ 
eo \communt' Principio ,, Quod Naula pars Magnitudinis cujuſcunguy 

poteſt. efſe tam Parua, qum” poſfit ſic Multiphcari ut Totam equet ſupereny. 
Quod ab Zuthde diſerte affirmatur, af. 5. £1. 5.  Indeque aflunurur, ad pops. 
L 5. & prop. 1. EL. 10, & alibi. Eſtque ab ommbus Geometris admiſſun), qui 
Exhauſtionam methodum pro juſta Demonſtratione agnoſcunt, © 

Er, conſequenter, Angutus Semicircul, non eff Pars, ſed Totum, Refi Refi. 
linct. Ex propterea, Omnes Semicarculorum Anguli ſunt mer ſe Aiquakes; 
Pariter ac of Similium Figuraram Anguli Homologi : Quarum quidem Figura- 
rum Anguli Homologi, fi non ſunt LAgquales; neque iplz func Figure $. 
miles.” | JR 

Nec dubito quin, olim —_—_— ( ub! temporis aliquid interceflerit pro de. 
ponendis przjudicits; aut ſuboleſcat alia generatio 2 przjudicus libera;) univer. 
{im admittetur hc dodrina; non minus quam nunc admittitur ; Sphuras omnes 
Crreuloſgue ( ive _—_ live minores) parrter 7 uno Punito Planum contingere. 
( Quod quamvis rud: Vulgo videatur Paradoxum, nemo tamen Geometrarum de 
eo dubitat.) Aut etiam, quod ſint, A/ymptoie Linee, que, in codem plans, ad 
fe inuicem ita continue appropinquant, ut aiftantia tandem futura fit quaus da- 
ta minor, nec ramen unquam occurſure ſunt utcungue # money Quod ut- 
cunque Paradoxum vulgo videatur, admuttunt tamen Geometre. ) 

. Verum ( tanta eſt przjudicu vis) hoc de Anguli Contactus Nullitate ( utcun- | 
que Demonſtratum ) Paradoxum adhuc ( mulus) habetur. Quippe, Unde fa- 
ctum eſt, inquiunt, ut AD vel AE eurva refugiat a tangente AP, aut altera 
ab altera, fi angulum non faciant cum A P, vel inter ſe? 

Conabor itaque hoc Przjudicium amovere, veram hujus apparentiz cauſum 
explicando. ' | 

Oritar hoc, inquam, 2 Fe xzone, non 2 FrafFione. Quod ic explico. 

Recta luna, ut APp; quam fupponamus infitu-Per- 
F | ndiculari ad AG reCctam;\potelt fitum-hunc mutare | 


 quoad aliquam ſui m) a Perpendicolary: puta-ad_ | 
Parallelums vel una | i=l ut in B; yel Fouls 
| " "phuribus, utin D, E ( factis, in ſingulis Fractionibin40- 
8 ——_ B ridem Is; retenta interim, 1n f{ingulis parubug; re- | 
H— E Ctitudine 1ua:) vel( ab{que Fractione )- Fexrone- cont 
EF nua, ut AF. Poſt Sn (ff alia non ſuccedat Frattio 
ny | Flexiove) FG EH-+BI,. manebunt ipſt-A C parallelz; 
| 
i 
| 


-Þ 


WO 
& 


Fas: "OO ov 

* < <a prey 3 

n — . Y 

T oat FI 
py * T ws 


"= 
bo a _ 
- . _ 


__ boot 
go " = 
= 
— v2 
v + 4 


D -- ſed, Ap perpendicularis, ut prius. ; iT 
$1 Fraienibis hoc fiat #0 WEIS totidem 0 

| riuntur Angul: quor. ſunt Fracture. —_— Angu- 
% lorum Internorum quihbet, zquatur Duobus Rettis dctt- 
 prto_ Angulo:Externo, Qui quidem Externus Angulus 
.. ,-_ . oftendit, -quanto reta ( hac frattione ) Declinat ab caD+- 
reftione quam ante habuerat. - Omneſque hi Externi Anguli, fimul fumpti, (unus 
plureſve, pauci multive,. zquales aut inzquales,) ſunt Menſura tous Dectina- 
tionis 2 fitu- primo... - Quz, 1m caſu' propotito, eſt unus angulus Rectus. Quappe 
. tantundem Declinat Parallela a Perpendiculari. + vg, 
Sin Flextone fiat, ( ubi nulla eſt Frattio, quz "Angulum efficiat ;, ſed contihua 
Incurvatio, unde oriatur linea Curya;) hec Flexio ſeu Incurvatio «ft ( quan: 
tum ad Declinationem) zquivalens tot tantiſque Frattionibus ( uni pluribulve) 


quz talem procreaſſent Declinationem. Omneſque anguli Externi D E, a 
plures 


be 


Cc 


W.azt 
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lures five pauciores,)) aut etiam Unicus B ( illis ſimul ſumpris zqualis, ) eſt Men- 
firg | Flexionis . arcus -A F; .nimirum, quamto (hae curvatura ) Deflectitur ſeu 
 Peclin@ur' 18. Þ, ab ea Poligone feu Nurectione que fuerat jn A. Quz De- 
fexio, ancundem plane eft in fimilibus Arcybug five majoris ſive-minoris Cir- 
- Fanque fi confiderenitur hajafmedi Arcus Cireylazes, quaſi fati-4 certo nu- 
Ne nico vel jntinito Y Retarum Linearum:; qoeaſoue] Flexus ond wa 
Oadrantalis Arctis ( protir hie Jour equipollens ant Angulg eto; \& Flexus 1lle 
Fo gpar 


Fpponatur Uniformis, prour eſt #n' Cireulo: Tum .cutlibet Pantto 
flexure cam partem Anpult Rect artribuere quz denominetug a raly numero ( fi- 
to, vel intinito) quot funt' He" Reftz ex quibus ſupponitux Arcus confjari. 


adtoque {i'numerus ſuppanatyr Infinity, erit GR , infanelima pars - anguli 


ot; e.talis erit Angylus Contattus ad fingula pundta hujulmodi Poly- 
x 7 06mg gujus Quadrans ſipponitur | ex ReCtis Cans Daly 
| Fe OW Sf in 4ngals punctis, ( ugrngue,) delegtus Angyli Intgrgi 
1 dgobus , PectlS. ... .. $ | | 

i yero-conſideretur hyjuſmodi..Arcus Circylaris: { pront zeveraiconſiderari de: 
ia}-non quidgm ut! ex Lang Redtis orator intinute-mults ) conflatus ; fed 
[a-una' continua. Curva { ablque vlia Froctione wel Angulo.). enjus nulle pars, 
younque nunyta, ij; ' Refta; Tum: erit. angulus Ye Intenavs,.omnine: nujlys, 
{gropter unam continyuanm Lineam, quamys Cuream;) Et properres angulus Ex- 
ET (qu; oft Angulus Contactus) fimul Evaneſcet,: ( Hic guidem pes Tarwner- 
ſagem, ut ile per Continuationem, ) . Ex prout {per hane conmnyuam: Plexig- 
xm) quodvis Curvz Punctum novam obtinet Direchonem : $io 6a Diretio, - in 
wigulis punCtis, cadem eſt cum directions Reciz in 3llo-pundo- Tangentiyy . Di- 
ao-p _ ny cadem elit cum direchons Tangentis AP; & punt F, eadeas 
"At, fi AD. nullum faciat angufam cum AP; ynde elt {inqujunt) quod ab 
& KTUgIAL x 4. 

\F, inguams ( vt-privs, ),non per Fraftignem, unde oriatur ad iam Angue 
[1 per nA "linea Curya. (Inwng, ct ( per Domain, 
Auk Epelidys ) duct | polle Regam d. partda Cantactus, .gquz- minus refiz- 
gat? Tangente A P, quam inde refugit AD curva; dum interim angulum Ma- 
jm; tacit. , Adepque, Argyere fimplcyer, 3 Deflgxione ( poſt aliquam Diltan- 
xn). 2d probandum Angulum (.n iplo Punto Contattus ) elf -Fallax Argy- 
Yerxm fi ( quod modo diftum oft) Deflexjo cadem fi five in -majoribus five 
1 minoribus Circulis: Unde fit quod, in Minoribus Curculis, Curva celerius 
ligne, quam in Majoriþus ? ; 124] 

 Refpondeo ; Quia Minor Circumferentia eft Magis Curya. Haber enim 7ay- 
ndim Curpitatis, fed in apryert {angie  Adegque, quamv1s, qupad Qzarr 
Item, habeat ( extenfiye ) Tantunger zatis; et ramen, quoad Qua/ze- 
#&w. (minor peripheria ) Luten/lus Curva; Jen proportionaliter magts Gurva. 
uo knfy dicimus Plurbum elle Lizno Gravius (tur utrymque fit, yerbi gra- 
® Cencipondium;) ut quod habeat, in zquali Mole, plus Ponderis; feu, in 
wor Mole, Pondus zquale. Seu, ut loquuntur Scholalti ict, Intenſive graviy 
ayis non Extenſive : (Quz Grevizas 7nzenſtoe, jam digi ceepit A _nonnulls, 
entas Specifica.) Et ſimiliter, Minor Peripheria, cum habeat 'Tantundem 
ſuyaturs, in Minori Longitudine, eſt, yzen/rve, magis-Curva. 

\Pwomgue fic. explicare conabor. Eſto LF, LG, aur LH, Palygonum Re- 
| K en os  $zeque CL, perpgndiculgris a Centro a unum La- 
wm; bs LM gs ad mp? Prodythio ; quz Heh ve B, apgulum Rs 
Why, | eltum | E D [em : £ £qus r 
LM; fees CLB aut CLM — um rectum ; & BLM non- 2 
| (propter diretionem iplins LB eandem ipſam - eſt ipſius LM.) . Arta- 


yen Perimerer LBH ( cum aliquanto proceſferit ) refugit, relilit, ſeu ger” 
- a 


: ab LM; angulum externum Br faciens. My- 


'  refiliunt ; &- quidem © cirius: quam LH: 
'(quoniam alla tunt Similia PE x90g fed 
SGuoes, Anguli autem Extern {unt (tum 


catur. ( mntenſive.). magis-frata ; quonia 
haber rangundem Frathonis in Minor It 


Breviora Fragmenta. - _ I 
Jam, fi horum alicui, ur LF, cir. 
ſeribacur Cireulus AF, { tranfiens per Ag 


CL produta;) Manifeſtum eſt, Tangentem AP 'parallelami*&&- ipli LM. 
Quod fi huic F aFoud 


inuliter inſcribatur Polygonum Plurtum Laterum;- h 


om inter LM -& AP, utrique Parallehum. - br quo  Plurium laterum hoe 


rit-Polygonum; eo Brevius' erit hoc Latus, 4pſique A P propms; minargui 
Extermas* Angulus-qualis eft B. ' Quare, fi ſupponantur/ Latera e-multa: 
erit Latus illud* mhnite-breve, & _—_—_— ad A, angulufque: extergus in- 
finite-parvus. Sed Direchio ſeu Tendentia talis Lateris ( utcunque paryt) cjuf. 


que Productio,-eadem adhuc erit; hoc elt, zpfi LM eu AP: parallels | Amue 


. , 


hoc. futurum-eſt; quamdiu ſapponitur Latus illud retinere quidquam/ Redtutys { 


dinis, quantumvis Breve fit. 
Sing-porro (qu 


nerare in Punctum, & Polygonum  illud in Circulum ; Punctum : ulud erir A, 


ejuſque Directio ( & Productio ſecundum hanc Directionem ) jam erit, non tan» 


tum in fitu_,Parallelo ipſt AP, ut in reliquis; fed ipſi AP coincidens; Angu- 
luſque Contactus ( ipſi B reſpondens) qui pris erat infinite-Exiguus, jam crit 
Nullus. Adeoque Polygont angulus Internus jam extinguitur, Contiguayone 
( quz zquipollet Duobus Rethis: ) & Externus, Einlacefions ( ſen coalitione La- 
terum” continentium ) quz zquipollet non-Angulo. Et CEL eundem jam faci 
Angaing Coop Circuly, ir A; quem ante fecerat' ad Perimetrim Po- 
7g0n,, in- L. Ng | 
8 Titur Refilitio. ſeu Deflexio Curyvz 'AF ſeu AD > Tangente AP, non 
eſt Effectus Declinationis ſeu Diverſitatis diretionis ( quz eſt ad Angulum & 
ſentialis) iſtius Curvz 1n punto A, ab illa Tangente, (nam eadem elt;)} ſed 
Curviats,  feu Flexus Curvz; quz in fingulis punctis ſuam mutat DireRtio- 


Et conſequenter ( quod eſt illud alterum cujus explicationem hic aggredior ) 
Prout Curva 1a | magis minuſve Curya, Lanton fic eſt. ala Store 
Refilitio magis minuſve Confſpicua. 


Hinc eſt, quod, qui exiſtimant hanc Curvz Reſilitionem ſeu Deflexioneni | 


elle verum Angulum ; dicunt Angulum Contatus D AP ( minoris Circuli,) 
Angulum majorem elle quam E AP ( majoris,) & utrumque quam F AP: Cum 
rectius dicerent , Curvam DA magis Curuvam elle ( intenſive) quam EA, & 
hanc quam FA. Nam 4:24 ſunt, in eis omnibus, pariter Nihil: Sed grads 
Curutatis multum diverl, 'Tantundem utique Curvitatis in Breyiori Lane 
facit Curvedinis Gradum majorem: Ut tantundem Caloris, in minori mole, Bi 
cit zntenſins Calidum, ſeu majorem gradum Caloris, WeneN'y 

Sin, loco Tangentis A P, ſumatur Secans AS, res paulo variatur. Nam SAD 
ſeu SAF elt verus Angulos, ipli SAP zqualis, Er Refilitio' fir pattaii De- 
flexione 1plius 'AD ſeu AF ab AP, partim' Declinatione ſeu differentia D- 


rectionis AP fen AD-(quz eſt eadem cam AP) ab AS. | Nam Linea 'que- 


Vis = Curvam fſecat, eundem angulum cum ea facic & ' cum Tangente m £0 
Puncto.* ' So. 0 jp 
% 


CAP. 


| SS ||; Namero tum Magnitudine ) in omnibus x. ; S 

| = quales, ({ Adeogue, in omnibus rancunden i © 
{ a> g -7. | 6-24.94 a prima Poſatione. ) Atinte W. 

| { x | rim Perimeter nunoris. Pol ON! Merito Bs 
OS pete 


irudine; & minoratnteryalla inter Any. 
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1 noſter- caſus eſt) tale Latus ( infinite-breve ) ſup | , de. 
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De Compo/itione Magnitudinum. 


big U A de Curvyiate dicta ſunt, Capite precedente, in ordine ad Angulum 
o J Contactus, occaſionem prebent ulterius inquirendi in naturam Curvitatis. 
A Cujus neglectus , occafionem fecit difficultatis ejus quam in hac re 'plu- 
ni apprehenderint. _— ut _commodius diſcutiam, non inutile erit de- 
'atione quadam Mctaphylica Quantitates expenderecarumque varia genera. 

> Matheleos Subjectum, centert. lolet Quanzitas. ' Er , ſpeciatim Geometrie , 
fuancitas Continua ;, qua confideratur Quantum quid fir, cui Magnitudinis no- 
| wen tributmus. 4774774 autem allignamus Qaeantitatem Diſcretam (ſeu diſcon- 
 tiauam, ) Qua confideratur Qzo7 ſeu; Ruarm-multa fint, qux proponuntur. Unde 
 Mubitudinis (fea Namer:nomen trahut originem. (602: 31 

Sed non 1ta ad fubjectum_ſuum determinantur Arithmetica & Geometria , quin 
{xpemnter fe mufceantur. Nam Magnitudines (carumque partes) tam Numerart ſo- 
kntquam Menſurari.'” Er, contra, non refugimus numerum Magnum dicere,' aut 
{Magnam Multtudinem. Numeroſque confideramus ut Magnos & Parvos, non 
{minus quam alias Magnitudines, Er quidem Geometriz Zachdis magna'pars circa 
' Nameros verſatur. Er Arithmerica ſinuliter, prout eam hodie traftamus, non pa- 
rum afficit Geometriam. SH.) | | x 
-Yerum quidem eſt, Arithmeticam, prout vocem eam Veteres, reſtricto ſenſu, 
{alebant uſurpare, ad ſolos Numeros quos Integros dicimus coercert 'videbatur. 
"Nam Cnitas ( words) cenfebatur Individua ; + rs ( 4g-9uer ) cenfebatur 
(wreSor MSG ) ex folis Unitatibus ( una pluribuſye ) conftare. Adeoque Arith- 
| netica ad ſolos Integros ſe extendere cenſebatur. Et fiquando Unitas in Partes divi- 
&nda forer ( quas jam Fractiones, Minutias, ſeu numeros Fraftos diciumus, ) Lo- 
hes ( 22-525 ) dicebatur harum traCtatio, prout ab 4;thmetica diſtinguebatur. 
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ex Zutocio alnique ſcriptortbus Grecis liquet. } Tile 
m vero, nunc dierum, Arithmetices nomen, non ad 'Fraftos tantum fed ad 
 Sardos item Numeros extend! foleat ; & Diophanti Labri, de ea quam Afebram 
pn dicimus, dicantur "Agidudlixor Bibnia, Rerum Arithmeticarum Libri ; & quz 
dicitur 4rithmetica Specioſa, ad ommia videatur ſe' extendere quz Rationis 
ky Proportionis ſunt capacia :\ Haud facile erit ipſt Lamutes afſignare; aur, quo per- 
 Wpere non liceat, definure. | '£.+ 5288 
| Magnitude, quod Geometriz ſubjectum cenſetur, 1ntelligt potuſhumum fſolet , de 
"knoſtoribus 111s Continuz Quanuratis tribus ſpeciebus, Linea, Superticie & So- 
kd magnitudine. Sed non ita ad has determinatur, quin ad alia ſe extendat Quan- 
"t; puta Tempus, Pondus, Vires, Motum, Celeritatem, Accelerationem, aliaque 
| multa przter eas quz reputantur potiflimz Quanritaris Species; quz Hagnitudines 
moliori {ignificaru dict ſolent. STS 
"Et quidem, apud Zacidem, waver ( Magnitude ) eadem latitudine ufurpatur, 
-qua nunc dierum Qarzitas, Nempe, pro omni eo de quo dict folet Totum & 
| Pars, Aquale aut Inzquale, Majus aut Minus. Nam ubicunque'eſt Majus & Minus 
\{ pitor & www) necelle eſt 1b1 fit wang, aliguid magnitudims.  Atque lic elt 
Exhdes ubique intelligendus. "eIE es os oe 
"Ipſzque Magnitudines ſeu Quantitates famoſiores, Linea, Superticies, 6 Solida 
mpnitudo, que prxcipua reputantur Geometriz ſubjecta ; non folummodo per ſe 
| wnfideranda ſunt, fed ratione AﬀeCtionum ſeu Accidentium eo ſpectantium. | 
"Docemur enim, in {cientiis fpeculativis, confideranda efle, Subjectum, Princi- 
® & Aﬀectiones. Hoc eſt, Subjettum ipſum circa quod verſantur ; AﬀeCtiones 
ve Accidentia quibus illud ſubeſt ; Principiaque unde ormwntur hc Accidentia 
p, MW fv AteCtiones. | ; . 
Tales ſunt de hoc ſubjefto AﬀeStiones ; Rectnudo, Curvatas ; Poſitio, Angu- 
lus, Erectio, Obliquitas, Inclinatio, Reclinatio, Declinatio ; Figura, Plana, Conca- 
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va, Convexa, vazieque Flexa ; Aqualitas, Inzqualitas, Ratio; Similitudo, Digz. 
militudo ; aliaque : Quz quamvis 1n aliis Przdicamentis reperiantur, ſunt tamen 
Quanratis,  ejuſque ſpecierum, Aﬀediones. = 

Quod ne cui mirum videatur ; ipſius Subſtantize Corporez { quod Phyſices ſub. 
jeQum eſt) AﬀeCtiones, manifeſtum eſt reperir! 1n aliis 2 Subſtantia Predicamen. 
tis. 

Quamvis igitur Geometriz Subjectum fic Quantitas ; dum tarven hoc ſubje&uy 
proſequimur, ſtatim tranſeundum erit a Przdicamento ( quod dicitur ) Quantita. 
tis, Przdicamenta Qualitatis, Situs, Relationis, alzaque, ut poſtulat occafio. 

, Sic verbt gratia, - Quamvis Linea, Superficies, ' & Solida magnitudo, fint Quan: .. 
titates, vel ( fi mavis) Quanta: cum tamen deventum et ad Reftum, Curyun. - 
 Planum, Concavum, Convexum, Rotundum, Quadratum, Triangulum, Spharicum, 
Cubicum, fimiliaque ; hac omni cenſenda funt Qualitates ; perunentque ad Quar. 
tam ( quam .vocant) Speciem Qualitatis ; quz dici folet Forma & Figura. Cungue 
ad-Angulos deventum eſt, Re&um, Obliquum, Acutum, Obtuſum, Ereftum, Scale. 
num, Inclinatum, Reclinatum, - Declinatum, fimiliaque : jam tranſitur ad Predica. 
mentum- Situs ſeu Poſitionis; quippe hzc omnia non aliud ſunt quam unius ad alind 
variz Poſiturz. Et cum deventum eſt ad Xquale, Inzquale, Sumile, Diflimile, & 
quz ſunt hujuſmodi ; jam pervenitur. ad Predicamentunr Relationis. Ipfa 
| Rationem ſeu Proporuonem,: non refugit Zuchdes Qualitatibus accenſere:; 
inquit, mud 44or5, ſeu gualiter ſe habe? hoc'ad 1llud ; urpore Quantitatam inter 
comparatarum Qualitas. : Eſtque Analogia, feu Proportio, aut ( ut loquuntur alii) 
Proportionalitas, Rationum Similitudo ; & Sumilitudo oninis in Qualitatibug fun- 
datur. Poteſtque tum Ratio, tum Angulus, ad Quartam ſpeciem Qualitatis refer. * 
ri. Nam ex Fatione, & Pgſtione, potifhimum conftituirar Figara ; hujulque ya- 
riz ſpecies, ex earum varietate. ; 

Cumenim, verb: gratia, confideratur Ager ſeu Campus, ut 'Magnus, Paryus, 
Duum Centumve Jugerum ; ejuidem Quanritas conſideratur : (8 ſecundum hanc 
confiderationem dicuntur magnitudines Aquales & Inzquales ; quz Quantitatem 
ſpeQtant, ſuntque Relationes in Quantitate fundatx: ) Cum vero 1dem confidera- 
tur ut-Rotundus, Quadratus, Triangulus, Planus, Montoſus, Aſper, Horridns, fi- 
miliaque ; Quant hujus Qualitas ſpectatur ; nempe Figura : (& ſecundum hanc 
con{iderationem Magnitudines dicuntur Similes aut Diſſimiles ; quz: Qualitatem 
reſpiciunt, ut quz ſunt Relationes 1n Qualitate fundatrz. ) Ut poſſint duz Magni- 
tudines Aquales effe, ſed non Simules ; Similes tem, fed non Aquales. Alterum 
utique ex Quantitate dependet, alterum ex Qualitate, ( mor gue, ) Quali fit Fi- 

Ura. 

x Przterea. Prout Quantitates ſuas habent Qualitates ; ſic & Qualitates hz ſuam 
habent Quantitatem ; ſecundum quam Menſurz ſubjiciuntur, ut alia Quanta.” Sic, 
verbi gratia, Calorem efſe Qualitatem, nemo neſfcit : ſunt tamen Gradus caloris, 
( ſecundum quos corpus aliud alio Calidius dicitur ; &, 1n varia Ratione calids; ) | 
Adeoque Calor, hac conſideratione , Quantus erit ; & Menſurz capax, ut alia 
Quanta : Eritque Calidum ut quatuor ( ut loquuntur ) ad Calidum ut duo, in ra 
tione Dupla ; atque ad Calidum ut otto, in ratione Subdupla. Sic Gravitas, ſeu 
Pondus, eſt o- tas : ſuſcipit autem plus & minus ; ( eſtque ea ratione Quan- x 
tum; ) Er quidem duplici reſpe&tu, Extenſive ( ut loquuntur ) ut cum Pondo di- ** 
cimus Uncia gravius ; & Intenſive, ut cum Plumbum dicitur gravius Subere. (Quz * 
gravitas Speczfica nonnullis jam dici ccepit ; quaſi neſcientibus, faltem non adver- 
tentibus, quod 1d ipſum ante diceretur gravitas /n7en/tva ; ut non fit opus 1tro- 
ducto novo vocabulo, & minus apto. ) Eſtque, in utroque refſpe&tu, Proportio-, 
nis capax. Item Velocitas in motu, e{t Qualitas : haber ramen ſuam Quanutatem, 
ſecundum quam motus alius eſt alio Velocior, & in tal: Ratione velocior. Item 
Curvitas, 1n linea, eſt Qualitas : fed ſuam habet Quanticatem : tum Extenſive cot : 
liderata, ( puta, Semuicircumferentia plus haber Curvitatis quam ejuſdem periphe- 
riz Quadrans; ) tum Intenſive, ( ut Arcus minoris Circult intenſius Curvus >| 
quam f{imilis Arcus majoris ctrculi ; ut quz tantundem habet Curvitatis 1n minor! 
Longitudine; ) _ in utraque donlideraglitns capax Proportionis, ut alia 
Quanta : Sic Angulus, ſeu Clinatio ( ior, ) five Qualitas cenſcatur, ad Figuram 
reterenda ; five Poſitio, ut ad prezdicamentum Situs'{pettans; ſuam habet Quant | 


tatem ; ſecundum quam Angulus Angulo major minorve dicitur ; plurefve aut 
pauc!o7cs 
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yucjores dabens Gradus divaricationis; aique "in xali Ratione'-majorminory 
5 Hoc <go fulins profecutys ſum, ut amoveam exrorem cui proclives animadverti 
| anaullos:3. quali Demonſtzatio, alioqui bona, clude potfir, eopretextu, quod'ea 
xs de qua agrur non' ad Quanuatts predicamentum-primario tpeQtet, fed ad aliud 
quod ; puta, iad Qualitatis,. Situs, alaudve Predicamentum. Quaſi , verbi gra- 
a, Proportionum leges, .quz in Lines valent, now pariter-valeant" ini Angulis - 
:oqued Angulus: ad Figuram, aut Situm, referendus- fit, non/ad' Quaiititartem. 
law dicendum de: Velacuate, Curvnate, Calore, Viribus, Pondere, ——— 
que Qualitares ſunt.” Nam ad quodcunque przdicamentury ( five Subſtantiz five 
derdentium )-res ca.de qua agitur pertineat ex natura ſua ; ea'tamen, quatenus-eſt 
Menlare & Propornonis capax, ad Quantitaem pertinet : Ex quodcungye aho 
 Hyas clh, -habet. certe aliquid Jagnitudinis ( wider”) feeundum (quod fic 'com- 
grark.pateſt ; _adeaque catdem leges fubire deber -quibus aliz Magnitudines ſatit 
—_ olus Quatuor:graduum non minus Drphs anguli Duorum 
wdugm-1:quam eft Recta pm pores ; Duphs reftz Duos pedes long : 
Is Lance fit Quarta (trichflumo fenfu ; Argukes autem, Poſitio feu Sits © non 
fanalioribus uduus ſpecichus una. Pariterque de alus }, Proportione du- 


* WW Arguments juckcandum. | CH 
: | Poſt fic notionem Alagnitudinis , fendu Exclideo, (: quod Muchneſs 


aedicatus. Anglice, ) ſeu (- ur! jam-dici foler} Qwewriratis; quod omne illud 
gouis. de quo! per Quam ( Adverbium Comparatons-) quzri ſolet,” & unde yox 
oſs: wm. iormatur : Proxime defpiciendum-erit\, de duarum pluriumfe 
Jagnmdaum Compolitione ; & Magnitudine'ex tali' Compolitione oriunda. 

Ui per Comy 9/1, Non annigs{ QIERE ea nonnunquam fignificar.) 
WWinonem : Ut, cum Longitudo Longitadini' addita facic ( majorem ) ; Sn, 
lem; (peta;: linea pedalis bipedali Addira facir rripedalem. ) Quippe, fic, Ge- 
Fr —_—_—_ non variatur ; nam etiamnum manet Longitudo: major qui- 


»Neque etiam huc intetligo Multplicationem, proprio fenſu ielleftam ; hoc 
miiplicationem per Numerum : be cum Ulas pee muttiplicata fir Tres or 
& {eu Triplum ulnz. Hoc enim vix aliud eſt quam Compendioſa Additio. Non 
hacorieur novum Genus magnitudinis, fed magnitude expoſitz Homogenea, in 
42 Ratione, Nam Trixhuune non mins eſt tudo, quam 2a Una,” ſed in 
nee ir:pl. Et Libra pariter Pondus eft ac Uncia ; fed in ratione 12 ad x, feu 
(abbr) x6 ad 1. Ec Hora, Dies, Annys, funt pariter Tempus, fen Duratig ; 
varia inter ſe Ratione. : a 
Fd per o/utionerm hic intelhgo Duitum Magnitudins in Magnitudintm ; 
idem 1n altam a Numero, ſeu ett Numero Homogeneum. 

& Afulzipheare non raro  promicue ufurpentur, alterum 
_— diverfa. | | | 
ſenſu Arithmerico fumptum) no- 
ionem novam. Urpote cum Mil- 


-- 


_ Ber , 
a | = Fwy quz-fit/ad expolitam in datz Ratione, led expolitx novam 
s dmnentionem:{uperaddere:que in expotita non erat; '# > tnagnitudrnem creaxe 
6 Quaſi magnitidinis-n magnitudinent 'ftperſea7u 
Hh cur Longitudo in Longitudinem PadFa, producit” magnirudinetn "Superticia- 
- km; atque hxc iterum in Longitudinem duCta, magnitudinem Solidam 'exhibebit 
e- MW Uz onnia ſunt inter ſe Heterogenca. h Ek 
ſt, Sic, verbi gratia, {i Longitudini 4o Perticarum, fuperinducamus Latitudinem 
wy | enron, ry nayly Ac 5-2 40 P 
1 tum (Aram dicimus : ) que elt Superit- u P 
" ' calis Area, utrivis companantivn Hete- Em 4 - > Pa 
.;. ' W ſogenca. Nam ex Reta in Rectam dudta, 
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Foo ian a0) ” a, $09 Pq -. Jam vero; quantum ad hujuimodi Magnz. 
tudinum Compoſitionem ;.quamyis fit,: 3n harum generibus quibuſdam, terminus 2h 
ipla Natuxz'xer poſicus, ultra queatnon erit procedendum: :' In confideratione 1; 
men- Mathemariea, quz Magnirudinesut a materia / abſtractas confiderat, ſolumqye 
Rationum gompalituonem computat-; nullis 1mitibus coercemur.. | 2MBTLLEu2S, 

- Sic, in Magnitudine extenſiva ( {trifto ſenſu ſumpra ) confideramus puntum 4. 


ofte redica- 


mento Ubi, & PradicamentoSitus, locum.habet; ( poreſt enim i O:fih 
quem ad. alia S; 2978 habeat pundtum A : )-Sed-non 1n- Pradicamento | Quantitatiys 
quia. Magnitudinem.nop habet.. $1 Punctum hoc appotagas. pep Too Mutripli 


cart; etiamnum nihil Magnitudinis r;:('nam'Copyice 

7 NES. Nihth, elt adhuc Nib:/: ) Sed fi huic Panto 'A tuperind 
£m S camus: Longirudinem, ut AB; fir. Zznea,: quz 'elt Uning 
One] B Dunenſionis quantitas. Atque hzc porro fi per Nymerym 


Multiplicerur , manet -adhuc unius dimenfionis- Links 


Z i : 7p ( nam3ioo:Uloz, dſt-perinde Linea ac 1 'Ulnay'& fimilizer 
Di—_ - 'c 1n ;calibus {equentibus. ) Sed {1 huic Linee (lon rudinem 
. IS | babenti,),;faperinducamus Latitudinem'A Diſeu BC (quz 


By. cies ABCD, quantitas Duarum' D: ( utpote 
h ——/c Lengitudinem habens & Laticudinem, ) & ad Lincam H& 
DTT. terogenea:.per 5 def. 5 Zuchkdis. Quamvis enim ſuperti. 
ciet hujus Longitudo fic amltiplicari poſlit ut expoſitam Lineam fſuperer; Li 

tamen 1ta ( per Numerum ) Multiplicari non poteſt ut Latitudinem acquirat;'a- 
deoque ( quantumvis Longa fiat;) —— Aream habebit nullam, Similtter, 
{i huic Superficiet ſuperinducatur Craffities A E ſeu BF, ( quztotamillam Super. 
ficiem A B CD, zqualiter afficiat; } prodibue Solida ma nitudo: DF ;\'Trium Di- 
menſionum, { ut quz preter ſuperticiet Longitudinem & Lacicudinem, jam acqui- 


4 


fivit Craffitiem, ) eltque tum; Linez tum Superficiet- Hererogenea ; cum enim ea- | 


rum neutra quicquam habeat Craffitiei ; nec habebunt utcunque fuerint{ perqy- 


merum): Muluplicatz. Nam Nibe/-craffitict, utut millies repeutum, etiannum erit | 


Nthil-Craffatier. 

Quando autem huc deventum, eft , determinatur hic Proceſſus quantum ad Di- 
menfiones Locales. Nam rei Natura-non permittit locum fpatiumye pluribus Ex- 
tenſionibus Localibus.. Poteſt quidem, harumquzliber, quantumyis multiplicati;at- 

ue 1n omnes partes any > {ed alter! inducendz Jocus non eſt, cum pro- 
dude ) omne complebunt ſpacium. Adeoque, -quantumad/ Localesdi 65, 
hic ſiſtenduma er. j 2 OT. 

Sed ſolidum hoc, quamvis Extenſionem Localem non admittat, ' admittet tamen 
aliarum Magnitudinum ſuperinduQtionem. Poreſt enim, verbigratia, Solidumhoc 
Ponderis elle capax, ſeu Gravitatis, ( quz #qualiter afhciat Solidi partes omnes,” ut 
Craflities omnes partes Superficiei..) Adeoque hoc - So/iahim. Grave , preter-ives 
illas, puta LA, longitudinus, altitudinis, &.era{litici dimerſiones, quarcain Gri- 
vitatis acquiſivit G ; eritque hoc corpus Grave,:quatuor dumen{ionuny magnitude, 
L A CG. . Quodhſi hoe Corpus Grave.conlideraturadhuc ut in'Motuy adeoquem- 
prom minorumye V ir1um, prout majori minorive Velocitate fertur-; jam quintam 

bebir Velocitatis dimenizanemyY, :; Eritque Gravis fic mori Vis;, inſtar a 
dinis Quinque dimenſjongy, LAG G V. Poſſuntque plures adbuclimiliter tuperin- 
duct. magnizudiaum hen ore of adeoque &plures Dimenſiones; prout ocea- 
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| dx (Er it: Ativitatus gradus. 


ls arez pariter Nihul -habent: {i tamen confiderentur.ut 99 0 
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V / | C A P . VL 
Inceptiva Magnitudinum. 


NED. nobdum ad'id perventum elt-quod huic negotio potiffimam lucem affe- 


-rat. Id autemgam fequitur. 


k - | Nonnwlla ſunt quz quamvyis in aliquo genere itudmum Nihil ad- 
hycfunt, ſunt-tamen 41 proxima poſlibilitate ut finr Aliquid. © Queid ipſum ad- 


hue 298 ſunt, fed zanium nom; utpote'in potentia proxima ut-1d/;fint,” &:;ipſius, 


quali Inchoamina : Non quidem ut pri quod fic ( prour loquuntun;Schols)' {ed 
_— guod non, * Quz itaque te dicantur Znchoutrva _ Tuceptiva eorum 
aquz ſunt in proxima: poſhbiliate. ) 91 - ; 


Sie: punctum A... quamvis: mhil habeat Magnitudinis';-fi ramen conf;deretur. 
2:10 ordine ad Moran, eſt'in proxima poſlibilitate ad Eongitudinem,z, ejuſque 


vum. Nam ft tanullum-promoveatur, deſcribet- Lincam:::Lineague AB, 
vis Arez ſuperficialis nihil: habeat; {i tamen  confideretur;1t; in. ordine 
#-motum verſus DC, eſt in proxima potentia '& quaſi Inceptiva;S$uperficiei. 
Nim/-quamprimum - movetur: deicribit: Superficiem. - Arque AB CH ſuperficies , 
/mbul adbyc haber:Soliditatis 314i ramen confidererur ut in ordine ad motum; 
verſus EF, elb-in proxima poteutia. & quaſi Inceptiya Solidz magnitudinis; quam 
&atta creat quum primum - fic-movertur. | 114 me goo 
Similiter, f1 AB AC reftz contineant Angulum.” :Hunc angulum formari di-, 
amus- 1n- .1pſo angulari pundto A ; atque tantundem: efle five C 
brevia fin. five longa, . zqualia vel 1nzqualia, Crura continen- A | 
w;-& quzcunque fuerit  crurum imnclinatio ( wins) ſeu Gradys 1 v4 B 


Divaricationis in ipſo Angular: punto, talem efle Angulum; 


ue permanere, -quomodocungue crurum alterum, vel utrymque ,, pol 


fring, Hedti, curvarh continuari, aut curtari contigerit. Enplaiogs his exuribus/fay. 
 uy/ſeu gradus divarieationis,. quamv1s nullam- adhuc d | 


ic, ef} Inceptivus Diſtantiz : & on rap 

ito creaverit, elt.tamen Inceptivus Diltantiz : & quampginium, ab1plo.ppncto 
ax procelium cit, -actualiter diſtant crura. Angulufqueille Choo oft Srerfs 
direftio-punct: A, /prout m A B confideratur, -ab ea quam:habet utanAG.conft- 
kntum) eſt Inchoamen diſtanuz ſeu: divaricationis, quamyis ea diyaricatig non- 


dun; inceperit. | Eaque diſtant, eft adhuc nulla, teu nqn-diſtanty, y3.gue; adhuc | 


*(-urloquunrur ) vi Fierz, non 1n fadro cf/e. | if. 0915; malogns i, 5b 

/Yerum hec Incepuya, ſeu Inchoativa, quamvis nthyl adhuc.habeng-gjns cujys, 
ut Incepuva : Pollunt ta.1en, ut Inceptiva, ſuam habere SSRIROURETP 5 AP9uS 
aca ration qua: polt ſunt operativa: eorumque:gradus Poſlibilitaws, ,adem qui 


SAATTY TAG: 


Sig, verbi gratia;..Jt ponatur AB. biſefta in My: reftz: AB, AM; Jupenficia- 


Iniptivz parallelofiramm per motum lateralem; verſus 
= vollitilieas rectz AB eſt dupla ewrediey 


AM: Quaniam, /quumpromoventur jad 'D C; dum AB... Art 
xrphees as BD; A M deferibur MD,, | 113 
oris ſemuſſem gr: 40raque: inert, deicribir ula {uperficiem | 
dla ejus quam;bz& defcribit; adeoque eſt in dupla "AP 
ms! ſg an 1 Inchoativa ſ{uperhcics. AL ——— 
\$itduirer; azABCD & AMND, funt, quantum you 
a folidam magniuudinem, pariter Nihil: ſunt ramen In- '\ | [Y...5.......-1.- 
&ptiva; & quadem:hud, ad hoc comparatum, in ratione Mito” 
Dupla. Nam dum AC deſcribit BF, AN deſcribit MF, 
prioxis ſemilſem.  Totoque itinere , | deſcribit 2llud Du- 
plum' cjus quod ab hoc deſcribitur. -Adeoque eſt in du- & 
ratone Inceptiyum. | : 
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Eodem modo; fi AB, AC, angulum contineant B A C; quem. biſc 
recta: Angulus hic ( ſeu gradus divaricationis ) Diuſtantia non lt, fed obs 
diſtantiz. Adeoque, quamvis, in ipto angular! Hin 
4 cto, tum crurum AR AC, tum crurum AB AD, 


\ —— ſeu divaricatio pariter nulla fit ; prout ta, 
\ men ſunt Inceptiva diſtantiz ſeu divaricationis (que 


-V et Anguli vera notie;) illerum grads 

2:2 ors (quem Augakm ney) > voir org 

| LE< ; oy 7 Nam dum acquirunt 1lla diſtantiam BC, acquirune 

ET. bac (in ecodemarcu menfurandam) BD, _ ſe. 

jr wget EB it cadet ratione per totum iter continuum. Atque hoc oi 
anguhum B A C cagrm dicumus anguli B AD. 


RD Dad eC (in ) comparata ad: ea 
I Bad-AD, tals eſt, ut T5 Prat rn 7 5 1:0 Sr cm or 
cocuizanc_diltantiam, xq arcu: mentu va 


= Shlbuidcm; —\ AC ey man AB AD) non 'toto itiners 


Angulum dicantur aſians (ſed in ipſo. tantum A pundto;): tamen (4 
As Bins, . diveCtioncm ſuam nan monty exert, xAJOny £ rad ng 


: J © . ) 
Code -medo-cexplicanda eſt. Celeritas feu VYelocitas in motu. ' Qux 
ad - mihil determnunate pn; fed _ | Gn 
Sroftioncnt! movetur 'res mota.; Et prout Aigulus (pro diverſa 
+ =; wg Diftnuz, fic cit Celeritas expedrnde Longiudinis = 


pears. Similiterque R_ nd diverſo gradu celeritaris, eft 1nca > rations 


ee ahi June Phitoſophi diſtin; 
Eſtque hc ea notto volunt 0 11 recepta one rej 
Jutenfive & Extenſive conkiderate Motu. tardo tranfigi poteſt ( tempore con- 
unuo }- Eongiudo' Major, Extenlive; fed, Imenfive, magis promovetur res Ce. 
lerjori motu, quantulacunque lon itudine. Ila confideratione Longivus moye- 


3-hae, 'Celexius: ' Sic,, Reckz a exeuntes, 1n minori angulo, 
{wagis- goons Sor to nr Re ted, in' majori angulo, 
; breviores, }- hs drvaricantur Has = ſeu. ſecundum majorens 


gods: i | mque de Pondere ravnate;' Curyita cy 
carey nn aut Extenſive confideratis. = 


oh 


7a0P ra 
; punto A, pervenitur- pn. cob BC;) fic abexiguo vel 
gradu, p——_—_— ( certa ratione accelerationis ) ad celeritatis 


Fl eter, (fi Daddy xcipis) ſuam- habent  reſpettive Maignindinem 
_-# uantitatem , {ſecundum quam ſunt menſurz capacia;"quamwis'unum fit ahe- 
\tanrom 4 non <jus::pars aliqua, ) Likes, doc aergny rercil Ur 

puter, Celeritatis; '&'haxc Longiudinis A 
Hzxc” avi os non parum Jununis func Gs Paradoxo. quod. hui 
diſcurfui vit occafionem./ - 4 
Dico igttur 3 'Angulus won-elt Diſtantia' (ur in motu, Celeriras et os 
gitudo.percurſa : ) Sed eff huiceperves : Diſlantiz; oſtendens Divarigations, /Dech- 
nations, fer dr ;gradum:* Pura, Secuns 
EY 228 4 - dum quam Rationem ſeu Proportianem, retta AC 
wa OP Ts | | Tow gras divaricatur, 'dectinar, deviat, rece- 
$116::d, ab Er quanvis pfius AC ab 'AB Dr 
4 © ftantia fic alia arque alia in variis fai partibus ({u- 
18 m_—_ fui pits novam acquirentibus diſtantiam) 
_—_—_ m__—_ _— foray ta 
| rage 2 ubaque, ( diſtanciis cb, c#, propor 

 tionalibusubique exiſten 


rudinidus) Quamdiu ſeilicer AC eandem Ro Direttionem quam m A A 
c 


Dn ANncGvuLo Cap:VL. 


tibus, iplis 4c 4c long | 
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\n AcC;) & horum utrumque ſumat initium, vel a Nihilo, *. 


- 


Cap. VI. CONTACTY 5s. 
Sed fi AC directionem ſuam mutet, ut puta (in C punto) ab Cc ad CD: 


| gurarur item Decliyitas. Quippe jam Declivitas ſen Declinatio ipfius CD ab 


AB, alia elt ab ea quz inde fuerat iphus ACc; m_ auc major aut minor, 
xrout. CD cadur ultra ciirave ACc. Anguluſque Declivitatis ſeu Declinationis 
eſt GCD (ſumpta CG ipli AB parallela adeoque eandem cum illa dire- 


Foogem habente ) quz ante fuerat WGCc, feu BAC. 


Et ſicut 1bi mutari poteſt Diſtant, vel per Saltus ( ut in 7b, 


ee, cf, C;) vel Gradatim, per continuam declinationem, (ur; ALB..." ._p 
1 F 


(ut in Az) vel ab Aliquo, (ut in c. ) Sic & variari poteſt De- 
cinatio; Vel per Saltus ſeu Fractiones ( unam plureſve) an-'. , | 
aglos reftilineos facientes, ( ut in ABCDEF; ) vel, Grada- * |,, 
un, per continuam  Flextonem, ( ut in una_continya eurva AA - 
11.8 & utrumque horum initzum ſumat vel 2 Nihilo, ut in | 
Apundto; vel ab Aliquo, ut in punftis B & b._, | 

Dico porro; Quod Detlexto 1lla ( qua recedit Curya a Tangente ſua, quem An- 
| Contagtus vulgo dicunt ) non eſt Angulus ſeu Declinatio, ( ut nec, in 
motu; Acceleratio eſt Celeritas: ) Sed et Declinationis Inceptiva ;, curvitatis Gra- 
lum oftetdens ; Hoc eſt, in qua ratione ſeu propoxtione recedit 2 Reftitudine, ſeu 
t ca DireCtione quam 1n puncto contactus bebe | 
"Er ficut 1b crura A B AC angulum continentaa,, habent, in ipſo Angulari pun- 
Lemmon nhil; ſed aliquid Anguli ſeu Declinationis, quz- eſt Inceptiva. 
dtantiz: Sic AB tangens & curva A G habent, in puncto Contactus, nihil An- 

| ſeu Declinationts, ( quz eſt mutate Directions menſura, ) cadem exiſtente 
neftione Curve, 1n illo puncto, atque Tangentis; .habetur autem_ aliquid De- 
fexionis ſeu Curvitatis, quz eſt Declivitatis Inceptiva. | 
*Et, prout 1llic; Diſtantia in A, a nihilo orfa, .crefcit proportionalter ; quam- 
lu-AC retinet eandem Declivitatem : Ita hic, Declivitas in A, AX nihilo orſa, 
geſceit proportionaliter ; quamdi AG F curya retinet ( quod 1n Circulo fit) enn- 
&kn gradum Curyitatis. ne: ; 
Et, prout 1llic, crefcens diſtantia, quamdiu crus utrumque manet rectum, ( aut; 
cam zque curvatum ) creſcit proportionaliter ; ſed non ita, fi crus alterum fran- 
utur aut incurvetur ( quo varietur Declivitas,) altero manente recto ; (aut aliter 
meuryato : ) Sic hic; quamdiu curvyitas eſt uniformis ( ut fit in circulo ) De- 
divitas ipſa (2 nihilo orſa in Contactus puncto ) crefcit proportionaliter, ( ut 
ceſcit curvz longitudo;) ſed non 1ta, {i gradus Curvitatis varietur ( ut fit 1m 
faabola ) quo fiat Curvitas non-Unifornus. Et prout hxc difformis Curynas 
magis magiſque perplexa fit, ( ut in Hyperbolis, Ellipſibus, curviſque mags ad- 
WE: compolitas, ita Dechviatis incrementum magis magiſque A proporttonalitate 

It. 

erumque; ut in Angulis Rectilinets, Declinatio manet eadem in fſuo toto 
maſque anguli decurſu; diſtantiaque mn fingulis, a nithilo exorſa, in. eadem 
een: continue creſcit : ſed in angulis varus inter ſe comparatis, varia eft 

wvitas ſeu Declinatio,. ( ficut variari folent alia magnitudinum genera, ) in 

magna proportionum varietate : Sic, in Uniformi Curva, quamvis. idemy fit in 
ggulis ſu1 partibus gradus Curvitatis; fitque Declivitatis gradus, 2 nihilo orlz, 
ne | mane. in varus tamen 1nter {ec comparatis Deflex:onibus, va- 
nantur Curvitatis gradus ( prout in aliis fit magnitudinum generibus ) in ' magna 
proportionum varietate. | : 


Send bd 


- ww we 
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eV 


Exempli gratia. In angulis reCtilineiss BAC BAD ( diſtantiarum Inceptivis ) 
Decliviras rez A cC (eu ejus ab AbB declinatio) eſt in omnibus ſui partibus 
eadem : 


655 
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Der ANnGuLo Cap. VI. 


eadem ; & finnliter ipſius Ad D rectz: Item diſtantiz £4, cb, CB, (2 nihilo 
orſz,) ſunt longitudimibus Ac, A c, AC, proportionales: diſtantizque 46, 44, Dg 
(2 nihilo item orſz ) proportionales longitudinibus Ad, Ad, AD* Sed Anguli 
( ſeu Declivitatum gradus) BA C, BAD, variantur; potſuntque magna propor: 
tionum yarietate diverſi etle. Similiter, Axcus Circulares AD, AE, a tangente 
AP defietentes ( angulorum ſeu declinatiorfiim Inceptiv1,) ſunt untformes, uter. 
- que in fingulis {ui parubus eundem habens curvitatis gradum ;/ ſuntque tum de. 
Sr in 4 4 D punctis (2 nihulo orſz) proportonales nem, rarkie Ad 
Ad AD; tum dechlivitates in e e E pundctis (a nihilo itidem orſz ) ropor- 
tionales longitudinibus' A&'Ae AE. Sed eorum inter fe comparati piadus Cur- 
vitatis, ſunt diverſi, ( poſſuntque in quacunque proportione variari:) Nem 
Circuli minoris Arcus- eſt magis Curvus, ( ut qui tantundem curvitatis habet in 
minor1 longitudine, adeoque eft intenſive curvior, ) & quidem 1n ea' ratione ma. 
1s curyus, qua brevior eſt circult' diameter, aut chorda {imili arcut ſubtendeng, 
q Sunt utique curvitatum gradus,' reciproce proportionales longitudinibus Diame. 
trorum, chordaramve arcuum fimilium, iplifye arcubus fimilibus. ) Er quamyis, 
in ipſo ContaCtus punto, Declivnas utriuſque . fit pariter nulla ; Curvitatis tamen 
gradus aliquis eſt, ( & diverſus 'in uno, ab eo qui eſt in altero;) ſuamque habet 
nirudinem;, fed magnitudini' Angulari heterogeneam : pariter ac Angulys 
( ſeu gradus Declivitatis ) & Diſtantia, ſunt Heterogenea; Celeritas item, & 
curſa Longitado; item Acteleratio, & Celeritas; Linea item & Superficies; $y. 
perficies, & Solidum'; {inuliterque de alus. Quz ſuam habent ſingula i- 
tudinem;' ſuntque alia aliorum Inceptiva ; ſed nihil habent allivs magnitudinis 
cujus ſunt” Inceptiva: ; 
Dicetur -forfan ; Clavio mecum jam convenire; contra quem haQtenus diſpu- 
tatum eſt: Vult utique Clavins, Angulum Contactus, aliquam habere Magnny- 
dinem, {ed Angulo ReCtilineo Heterogeneam, nec ullius 2d hunc proportionss ca- 


BB Rm Bro 380 Oo=n.Sn 0.952 ©. 0 45 yo 
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rem. LAS os 

T Cu: reſpondeo; Mihi cum Clavio hactenus convenire ( & convenille ſemper; ) 
Quod, quem ille vocat Angulum Contactus, nil aliud eſt quam quod ego voco 
Gradum Curvitatis; quez quidem Curvyitas, quamvis Quahras fie talis tamen 
Qualitas eft, ut quz ſuam habeat Quantitatem ſeu Magnitudinem, menſurz & 
proportionis capacem. Quodque hxc Curvitas, eſt ad Anguli magnitydinem He. 
rerogenea, ſeu alius generis _— : (ut eſt refta ad planum, aut nihil ad 
aliquid : ) adeoque non capax ullus ad angulum proportions; nec poteſt, utcun- 
que multiplicata, angulum zquare aut fuperare. 

In hoc autem diflentimus: Quod velit ille Angulum Conta&tus, talem eſe 
Quantitatem, ut quz fit Pars anguli recti rectilinei ; partemque reſiduam ( qui elt 
angulus Semicirculi) Minorem efle roto recto rectilineo : Eorumque alios alus 
minores eſſe; indeque Angulos Semicirculorum inzqualium inzquales efle: An- 
gulumque Contaftus non alio nomine Heterogeneum elle ad angulum Redtili- 
neum quam quod fit ejus pars valde minuta. 

Contra Ego ; Angulum Contactus dictum, nego efle partem Angul: Reilinet; 
( ficut nego Punftum- efſe' Partem Linez, aut Rectam Plani. ) Et quidem fi Pars 
eflet, & pars Refidua toto minor; -foret, inquam, tum hxc tum Ulla, toti Ho- 
mogenea: poſſerque ſic multiplicar! ut trotum ſuperer, ( quippe fic ſemper potelt 
duarum inzquahum magnitudinum minor, per prop. 1. El. 10. Euclitis:\ Nec 
poteſt ulla pars magnitudinis cajuſque ram efſe exigua ut non poſit ita multi- 
plicari; fſitve ideo tantum Heterogenea, quod Parya fit. Cum taynen in confello 
eſt, Angulum Contactus diftum, non polle fic multiplicari, ut vel minimum re&- 
lneum zquet 1upererve. 

Non elt 1gitur ile, inqguam ego, Pars angul:i reCtilinez, aut huic Homogenevs ; 
({ed hujus tantum Incepturiens, ut Punctum Linez. ) Neque eſt Angulus Semucir- 
culi Minor redto rectilineo ; {ed eidem zqualis; Omneſque {emicirculorum anguli, 
#quales inter ſe ; ( ut ſunt omnium figurarum ſimilium anguli homologi. ) Er 
quamvis habeat ea Deflexio ( quam vocant Angulum conta&tus) ſuam aliquam 
 magnitudinem ( ſecundum quam multiplicari, dividi, augeri, minuive poſit, n 
quacunque ratione, ) non tamen hoc aliud eſt quam Curvitas Linez, ( quz potelt 
efſe, in quacungue ratione, magis minuſye curva,) ſed magnitudinis angularis tl- 


hil haber.” Sicut Reta, ntur fuam habet magnitudinem , arez tamen ſuperticals 
nih1 
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Cap. VI. ComnTtacTuwms. : 


nityl-baber-;. ut nec Superkictes quicquam. Solidz magnitudins ; atque tn_;aliis In- 
tivis pariter,, Et quidem aliter lJoqui ad mentem Clavrz, rantundem eſt acfi 
deexemis,. Crrcumferentiam elle Partem; aree Cireularis, fed tam exiguam..ut nulla 
maluplicauone fiert poſſi Tot ualis, ;EaYe Major; arexque Religquum,, Cireult 
Parigny' elle non iplum"Totum. um amen communis vox {it omntum-Mathema- 
ncorum,, Nec Punctum-glle Partem Linez; nec Lincam, Superticiei ; nec Sopakh 
giew, Solid ; nec Celerttatem, percurlz:Longiuudinis; nec Accelerationem, Cele- 
riaws.3: nec Ciphram,. Numer: ; nec Angulum, Diſtanuz Crurum ; adeoque nec 
Curvizatem, Angul: partem::{ed hxc omnia ad cas magnitudines quarum ſunt In- 
gptiva, ut Nihul ad Aliqued: Arque ita elle demonſtrantur, Quia non poſſun fic 
aultiplcart ut Aquent Superentve. © 


. % £ 


gAtque hic obirer notemus; Aliam cenſendam efle Rationem Infiniti ad Finitum; 


&F mit ad AVibil, Nam =( pars cujuſpiam infiniteſima ) fiet ( infinita multi- 
catione tot! xqualis: Sed? ( pars cujuſpiam nulla') non poteſt ulla multipli- 

atione fieri Aliquid. FELT 

. _ hixe ſufficiant ad Anguli Contatus veram Notionem explicandam ; aliaf- 

que hiitc ſimiles. 
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CAP. VII. 
De Compo/atione Motuum. 


Magnitudinibus, ( dave ejuidem live variorum gon ) non erit 1ncon- 
gruum de o/1bus-comp/itrs hic agere, & quid inde Reſultet confiderare, 
Quamv1s revera hzc alia fit Compolitio, ab ea(quam ſupra diximus Magnitudinum 
Qypertcetationem. MN | 
Si ſupponatur Punftum ſecundum eandem Directionem moveri ; ( puta ab A 
irette verſus B, aut x C yerſus D,) lneam- defcribet Rectam ; A 6 


fre celer1 five tardo moru feratur, zquabili vel inzquabili. j T 


SH Onſequenter ad ea quz in ſuperiore Capite tradita ſunt, De Componendis 


Vipote, {i ab A ad B, feratur motu zquabili ſeu uniform , 
(hor eſt, ita'ut in zqualibus temporibus #qualia abſolvat fpa- 
m,) motu tardo celcrive, candem ſervabit reftam A B ; ſed mo- 47 
w celeri eandem ablolyet brevior1 tempore ; tardo, majori: Hoc 
&; dupla celeritate, dimidio tempore ; & fic proportionaliter. 

$i-hajuſmodi motus Aquabilis-, celeritate ut I c, componi |. | 94 
wpponatur, cum alio nem Aquabili, celeritate ut 2c, ſecun- - 
dm candem direftionem : Linea motus non mutabitur, ſed 10- 
lmmodo Gradus celeritatis. Hoc eſt, erit adhuc Motus #qua- n 
hls, & in eadem linea ; ſed celeritate ut 3c=1c+2c. | 

$ motus non fit Aquabilis, ſed Acceleratus ; in ratione, pu- | 
z, numerorum Quadratorum, ( qualis reputart ſfolet Deſcenſus 16L 361 
(nvium.abſolvens in uno tempore longitudinem 1,duobus 4, tri- B D 
bus g,in quatuor 16;ut a C ad D: Feretur adhuc in linea reAayſed celeritate continue 


geſcente. Poteſt tamen eadem longitudo eodem tempore abſolyi , quo fieret 


2quabili motu ; Celeritate ad finem compenſante tarditatem quz erat in initio. Sed, 
a hoc fit ; {i uterque motus continuetur, motus acceleratus de cxtero prxtergre- 
fetur zquabilem. ; 
Atque fi motus hic Acceleratus, cum alio componatur, ſecundum eandem dire- 
m, & abeodem principio, & in eadem accelerationis forma; motus compo- 
 eandem retinebit reftam , & eandem accelerationis formam, ſed noyum 
xqurer celeritatis gradum ; puta, ut zc=1c+2c. Hoc et, celeritas in quo- 
"8 punto, puta in D, erit tripla ejus quz ante foret in illo pundto ;,& fic ubique, 
Aeoque rota linea A D, peragetur ( utut in eadem accelerationis forma ) in {ub- 
rplo tempore.. Pata, fi ante peragebat longitudinem 1 /1n tempore If, & 4/ 
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in 2z7,'/&9/in 37, &'r67in 47 ; jam peragiti/in 37,4 /in 3t, 911n 37,&-16] 
in $3e- LEE _ x "he © & 
:$i vero motus ille acceleratus,-componatur cum alio{ ſecundum eandem dire. 
yes Bo fit vel -<zquabilis ; vel inzquabilis, ſed ſecundum aliam' Accelernio. 
nis -aut Retardationis formam ; aut qui tumat accelerationis initium ( quaſi 2 nj. 
hilo ) in Mio punto quam C, unde prior.ille motus accelerationis initium ſump. 
fifle ſupponitur : Motus compoſitus.cardem adhuc| retinebit retam, ( nihil enim 
eſt quo inde divertatur, ) ſed nec eandem-celeritatem, nec candem accelerationis 
formam : ſed ita variatam utramque,-ut motus il]: componentes poſtulayerint, 

Quodque de duobus motibus, ſecundum candem diredtionem, {ic compoſitis gi. 
Qum eſt : pariter intelligendum eſt, pro cujuſque caſus ;exigentia, de tribus pluri- 
buſve ita compolitis. | | 6: au x > 

Quod fi, in motibus compoſitis, Directio uns componentium fit direte con- 
traria diredtioni alterius, ( puta, alters 2'C ad D deorſum, altcrius x Dad C fur. 
ſum ; ) Linea motus cadem erit ; {ed Celeritates & Accelerationum forme, ita y4. 
riabuntur ut motuum componentium rationes poltulaverint. 

Si morus componentes non fint--{ecundum unam candemque lineam DireQionis 
omnes ; {ed ſecundum re&tas ſe mutuo interſecantes; Linea motus compoſiti erit 
nulla illarum : Sed alia aliqua, recta aut curva; prout componentium Diredtiones 
& Celeritates poſtulaverinr. 3 | 

Si duo componentes fint zquabiles ambo, ( hoc eſt, uterque in ſingulis ſui par- 
tibus zque velox;) linea compoſitt motus erit Recta:Sive zquales int itve inzquales, 
inter ſe, componentium celeritates \/ #F.4 


| WY. 


Exempli gratia, S1pundtum A, ferri ſupponatur ( pro duplici unpuliu ) proc- 
ſum verſus B, & ſurſum verſus C; motibuſque tum dies, tum aw. wa : 
ſirque CAB angulus reftus : Manifeltum eſt, quod, dum prorſum fertur ad EF, 
tantundem feretur furſum ad F G ;- camque prorſum pervemtur ad BD , tantun- 
dem ſurſum pervemetur ad CD ; &ſic ubique. Er conſequenter ( propter AE F, 
ABD, - ang {imla, utpote reftangula zquicrura,) ſemper erit in AD diago- 
n!o quadratz. out S. | ; 

Sin Angulus CAB ( quo linez diretionum coeunt ) fit Obliquus ; aut celert- 
tates Inzquales, puta, altera'ut x c, altera ut 2c : Erunt'adhuc ( propter angulos 
ad E & Bzquales, & crura proportional, ) triangula AE F, ABD, finulia. Et 
conſequenter, morns adhuc erit in A Ddiagonio Parallclogrammu. > ob 

Imo, 11 motus ill: neque fint ad angulo retos conltituti, nec zque celeres , 
nec etiam z#quabilis uterque ; fi tamen'f{int Similares, ( hoc eſt, {i eadem fit 1n u- 


trifque forma accelerationis aut retardationis ; puta, in ratione numerorum qua- 
draticorum utraque, & fimiliter ordiens, ) motus Compoſitus erit adhuc 1n linea 
Recta, ( nimirum, im eadem diagonali AD, ) & Celeriras fimularis ( fed non #qua- 
lis) utrivis componentium. Nam AE F, ABD, erunt adhuc Simulia Triangula; 
propter latera proportionalia, & contenros angulos zquales. 


Sed [i componentes motus funt Diflimilares, ( quicunque fit angulus ad A,)linea 


motus Compolit erit Curya. 


Exempl1 gratia ; S1 motus prorfum, ab A ad B, fit Aquabilis, ( quocunque gra- 


dn celeritatis, ) & motus deorſum, ab A ad C, zqualiter creſcens, ut in ratione 
numerorum Quadraticorum , (.qualis repurari folet Deſcenſus Gravium, ) linea 
compoſiti motus AF D erit Parabola. Artque talis reputari ſolet ( proxime ) mo- 
tus Gravium Projectorum, ( puta, Globi ex Bombarda projecti, ) compolitus ex 
moru a projictente 1mprefſo, ( qui reputatur zquabilis, ) motuque naturali Gravt- 
um Delcendentium ( qui reputari foler zqualiter acceleratus, ) adeoque motus 


compolitus 
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: compoſitus in linea Parabolica. Intellige, Quatenus motus ab Aeris reſiltentia 
non impeditur. 


Et, in ſingulis hujus curvz punctis, Direthio ( ſen Tendentia) motus Compo- 
& (ous in ſingulis punctss variatur, ut variatur gradus Deel rien in Curva 
tbet, ) cadem eſt Ex compute cle Puno; ut T'T, pro punto quad 
bo Cogan en. Er celernas mm hoc punto F, ad cam quz et 
nAB, eſt ur portio redz ad portionem retz AB, ſeu EE, erfdem pa- 
akls EF, EF, 7 og 
Prout autem hic habemus motum ex duobus compolitum ; poſfumus ſimiliter 
(ampolitum hunc cum Tertio RE Mm. & fic 


jorro ut D- fuerit. 


20n _55 ) Se! Pealiders 
vel in codem _ vel IG b Ng enins, prout contigerit. 
motus Compoſit: : I: 


noque Cs coamponentium; _ 


ounpoliees.ex 
\ Nam fi AD& ABlin: (longitudine & politione ) datz, datur item 3D ſeuAC, 
NG AD: rela; <5 "x" EX- 
wm Diretionem, tum gradum Celeritatis, in. akero componen 

kabeatur longitudo A B, & inclinatzonis ang WAR B, aut DBA, ) hujus - 
therum componentem A nll &(DAB ) Þ uſdem ad ( AD) hneam motus 
, ompoliti : habewr inde longitudo, A C aut BD, ſeu comparativa Celeritas untus 
motus ad celeritatemalterius. | 

. Fi vero motus 'companentes fint Diſſimilares, adeoque compoſi motus linea 
* I Girva; inveſtigatioerit aliquanto intricatior. 
l Sic, 1 in Parabola modo deſcripta : Si babeantur Tangens A B( linea motus #qua- 
x 


*) an; CD: nfs; & A F D parabola (quz eſt linea motus compoſiti; ) wm 
poluwone tum magnirudine datz : Haberur DS BD hoc eft AC (longitudine 
politzone ) une cum Anguls BAC, ACD; adeoque AC þ dime relzqui 


S 's 000 2 morus :; 
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. lis ejus particulis : DireCio <us i fingulis punctis ea e 


motus : 'atque\ (iex -naturz''Parabblz.;;: _=_ inotz fupponitur, ) iſtius motys 
natura ( nimirum , quod fit motus zqualiter acceleratus, ſeu 1n 'ratione ny. 
merorum quadraticorum; ) atque ( ex I6ngitudinibus A C, AB, comparatis ) pro. 
portio celeritatis in Aggregato, ( hoc eſt, Aggregati omni1um celeritatum in A 
ad aggregatum omnium in AB. ) Quamyis enim 1n AC celeritates non ſunt ex. 
dem ubique; funt tamen, ſimul ſumptz , Nor vera #quabili motui qui in e- 
dem tempore deſcriberet A C rectam : ( Sunulnter ac omnes flus Curyz DireQio. 
nes, utcunque variatz, & cum varus celeritatibus, ſunt, ſimul fumprz, zquiyalen. 
tes direQtioni rettz AD cum ea celeritate uniform quam ejus ad AB ratio deter- 
minet : nam utraque, ceodem tempore; ad zdem D punctum pertingunt. ) Et quan- 
tum ad diſtributionem variarum Direcionum, _ celeritatum pro ng 
; ea elt quz 'Tangentis in lo 
_\ angulo contaCtus nullius exiſtente magnitudinis, ) ut T T' pro punQo 
F ; & Celeritas in codem punto, ad celeritatem in A B, ut portio tangentis TT, 
ad EE portionem ipſius A B, erfdem parallelis interceptam. Er fic ubique. | 

Si vero, pro DA ſubtenſa, ſumatur DH ( tangens in D) continuara, donec 
continuatz C A occurrat: hxc( cum angulo ad C, & longitudine CD ) exhibehi; 
puntum A ; unde proveniſler 1le motus, {1 celeritates toro decurſu exdem fuiſſent 
quz ſuntin D punto : adeoque & longitudo rectz HC, ejuſque comparatiya cele- 
ritas ad celeritatem in_recta A B vel CD. 

Si compolitio foret mags perplexa ; adeoque, pro A FD parabola, curva ma- 
gis compolita : Inveſtigatio utcunque foret expolitz conformis ( ic variata ut 
Linearum Motuumque natura pres, ) ſed magis intricata. At mihi non hic 
propoſitum eſt, ut rem hanc fule /profequar, ſecundum omnes quz contingere po. 
{int cafuum varietates : ſed ejus ſpecimen exhibere quod ali ( fiquibus id libitum 
fuerit ) proſequantur. | - 5 

Jam vero , prout hactenus confideravimus Motus ex Rectilineis compolitos , 
(-quippe tales ſunt componentes omnes haCtenus memorat! : ) notandum porro 
erit,, compolitiones pariter fier1 \pofſe motuum re&tilneorum cum curvilinets, & 
curvilineorum inter ſe; & utrobique vel Similaribus vel Diflimilaribus ; quoy que 
libet  variatis, in .infinitum. © Semperque, quo intricatior elt - Compolitio, eo per- 
plexior erit Reſoluno. | S | 

o ex multis recenſebo paucas, ea{que famoſiores-compoſitiones, ac vulgo notas. 

Prima eſt #Zehcrs five Sprrates Archimedes; que oritur ex motu Punt: per li- 

amy dum ipſa ( ut Radius) extremo ſui punto manente, Circulum de- 
{cribit : utriſque motubus xzquabulibus ſeu uniformibus exiſtentibus, & in eodem 

lano. | 
l Alia eſt Cochlee, live Sprrakis circa Cylndrum, quz oritur ex motu Pun in 
Recta, dum —_ Axem fertur, Cylindricam deſcribens Superficiem ; _ 
motu zxquabil1 exiſtente, ſed'non in uno eodemque plano. ' Et quidem fi cylin- 


 drus ( {ic deſcriptus)) ReQtus fir, ' Curva hzc ( & quidem hzc ſola, preter Circult 


Peripheriam, .) e{t Uniformis-curya ; hoc eſt,  cujus fingulz partes {ingulis congru- 
ent, ( ut incochleis vulgaribus;) ſed. non ita fifit in ſuperticie Cylindri {calen feu 
inclinati. | 7 

Alia is adhuc compolita') eſt Sprrakis circa Conum , prefertim rectum ; 
quz we. boys. motibus cette G Sook>.on ut in illa circa Clindram, una cum 
tertio item refto quaſi in Radio Circuli. ''Seu (quod eodem recidit) fi duobus 
motibus Spirahs Archimedez'in Plano, accedat tertius'eidem plano' Rectus. Sed 
hzc ſpiralis, non eſt ( urtilla circa cylindrum”) Uniformis ſeu fibi in ſingulis fut 
partibus congruens. Et quidem, {i Conus circa/quem'deſcribitur, Reftus non fit, 
ted Scalenus; conſtructio eritadhuc perplextor.” ©0088 

Alia ( intrigatior adhuc )-eſt Spiralis circa Spharam; Quz oritur ex circular 
motu planicirca Axem, | una cam alio motu circulari qui fit priori ad angulos re- 
Etos. Vel etiam ( nam plura ſunt genera Spiralium circa Sphzram ) ex plani motu 


circulari circa Axem, una cum motu.refo eidem ” gr ad angulos redtos, ( xquz- , 


bilibus_ utriſque, ) tertioque ut in Radio circuli fecundum rationem ordinatarum 
in circulo. 'Vel adhucaliter, prout Conſtrudtori placuerit. 
Polluntque'hx omnes mulcis modis variari, {i pro motibus qu1 hic xrefumun- 
tur Aquabiles, ſubſtituantur Accelerari aut Retardati, ſecundum varias tormas. 
Alia curva, motu compolito deſcripta, cit Qaazdrarrix (Dinoſtrati) quz oritur &x 


motu | 


+ 
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potu. Circulari ( ut Radu circa centrum,) una cum motu parallelo deſceridentis 
Reftz ; utroque #quabili & in codem plano. - - 

Alia eſt (/Nicomedrs) Comchoeides:; que oritur ex (zquabili) motu circnlari Ra- 
dy. circa-centrum, -una-cum prolongatione radi ( fic moti ) in ratione rectarum 
Scantium : 1n codem 1tidem Plano. | | 

Alia eſt que Cychers dicitur, ( item Trochoeides vel: Cycheides; ) quz oritur 2 
notu.compoſiro ex Circulari rectz utcirca. centrum, iſtiuſque cenri promotione 
inzeda linea; utroque #quabili & in; codem plano. Qualis eſt quam deſcribit 
wnctum-1n orbita rotz, luper planum-moventis, refamque ſubjeftam una revo- 

gone metientis orbitx zqualem. Cychors inquam, potius quam Cychezides; quia non 
un Cycl-forms elt leu Circulo-/emies, quam a Circulo ortunda. | 

- Multzque aliz ſunt ejuſmod: Curvz, five. 2 Veteribus inventz, five X Recen- 
zoribus excogitatz, & indies excogitandz, pro libitu cujuſque ConſtruQoris. 

" Non autem mthi animus eſt, aut has omnes, aut harum ullas, late proſequi, 

ſubjectz materiz capacitate. Labet tamen nonnulla notare de harum prima ; 
wp elt Spralis Archimedes : quam excogitavit Archimedes in ordine ad Circuli 
wadraturam. Idque eo pon facio; quoniam incidi nonnunquam . in bonz 
notz Geometras, qui maxime miraz1 ſunt, quo mentis nifu, aut miro - motu, 
nhanc inciderit ipeculationem 4rchimedesde Circulo hujus ope Curyz quadrando. 

.Quade re, {1 mez conjecture locus fit, ( res alzoqui abſtruſas viſas ad prima 

mcipia & quam poſſim ſimplicifiima revocare ſzpe ſatagentis,) id ex tali ſpecu- 
Wie ortum fuiſle puto ( ſaltem oriri potuiſle ) qualiseſt quam modo expoſuimus, 

inventenda longitudine unius motuum componentium, ex data longitudine 
xliqui componentis, una cum inclinatione ( componentis dati ) ad duos alteros ; 
hoc eſt, ad compoſitum, & componentem quzſitum. | 

Supponatur 1gitur Spiralis BG A deſcripta, zquabili motu PunQi 2 B ad A, in 
ndio yv dum circumfertur hic Radius, circa B ut Centrum, cuculym deſcri- 
kns AE F A. Vel ( ſumpto retror- | ; 
ſum motu ) fit A GB fſpiralis, de- 
{npta motu puntti ab Aad B, 
wm BA ( centro. B ) deſcribit cir- 
alum A F E. 

Manifeſtum eſt ( 1n hac poſterio- 
nconſtruCtione ) quod A G Beſt 11- 
x compoſitz motus; cujus dire- 
Go, in A, eadem eſt quz Tangen- 
AH; ejuſque in eo puncto Ce- 
kritas, eadem ac {1 moviſſet zqua- 
liter in A H refta. Unuſque mo- 
wm. componentium eſt _ 
mlincus ab A ad B, <juſque di- 
rho AB. Et componentium al- 
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s, ea celeritate quz fit ad ce- 
kitatem in- A B, ut Perimeter Cir- 
ali ( quz ab altero deſcribitur ) ad 
dum AB ( a reliquo motu de- 
krptum, eodem tempore ; ) motuſ- 
que hujus circularis direftio in A 
pucto, eadem eſt atque tangentis 
AC aut ( quz huic parallela fit 
BH; hoc eſt, ad angulos redtos ipſi AB. Similiterque in toto proceſſu ; rea 
AB —_ {ecante, ad angulos rnling reſpetivum Curculum ; cum ſculicet quem 
loci deſcriberet pun&tum movens. ; 

Er conſequenter ; ubi AH ( linea dire&ionis motus compoſiti ) ſecat BH ( L- 
team directionis componentis quzſiti ) determinatur login rectz BH ; pun- 
tum H indicans, unde incepifſe motum oportuiſſer, fi exdem fuifſent Diretiones: 
& Celeritates toto proceſſi, quz ſunt in A pun&to. 

Hoc eſt ( ſecundum chimed;s loquendi formulam) A H ( tangens curve 
Þralis in fine prime circulationis) abſcindit in BH ( que eſt in ſpiralis prin- 
Oooo 3 cip10 
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cipio B, ad-reftos angulos1plt & pnoigio + circulation, rettam B H,- 2qua- 
lem perimetro circuli cajus tan 
Kadem pariter dads cu1vis \Spiralis; Puta's, ubj 
morus + B peregit Ba trientem refta BA;  adeoque' Ba. Peregit 2 trien. 
tem ſux em oe a ; in | fitione B « Jam exiftens. DireRtio Igitur motus 
;; eademy <ft ac «v. ris fpiralem in «;. unuſque xentium eſt RB, - 
_ trum elt a@«; ES eo, age, pacing ho 


vel ( huic ene} by (oe EE En i 
», unde I, 


an Juke. - OCCUITIT tangentl. « 


rentiz- A FA — ſervatz proportone, pro + we 4 _ 


Gve” prime, five fecunde, five altus cujuſvis circulationis. 

Atque hac' quidem. nuhi videtur vera noto, unde derivavit Achimedes ( fh, 
' tem derivars: Y Speeulationem hane, de Quadrando Circul 0, ope Shi 
ralis linez.* Quamvs. cam, in Demonſtratonum —_—_— ſtudio occultaveri 

Eadem ray a hevi muatione, accommodar! poteft ad hneam Beecham: 

pro invenienda Cireyli Quadratura, ope Tangentis Quadratricem. 

" Aaque ab erfdem principais derivari poterun: aliz ſpeculationes innumere ; ; pro 
inveniendis motuym- Compoſiyonibus, ope Tangenuum ; 6& Tangentium, ope 
motuunt compoſitorum.: quibus wer”, he Se hic non VAcat. 


Poſtquam ea quz fupra habentuy fuerant Anglice edita; interrogatus cram 
—_— Viro, D. Johanne Perks, de Linea 6, qujus hic f:fa eſt _ | 
: Cajus itaque Literas Foun rs oy ip. ori ——_— ad eas reſponſum 


pete oujrs.rok non fic 


Extra&tum ex literis D. Johannis Perks ad me datis, 
Apr. 28. 1690. 


Reverende Vir, 


Uamvis a plurimis tum noſtris, tum exteris, Faris eruditts Te Conſule}ibus, 
frequentes accipias literas ; Confido tamen, bonitate tua fretus, quad 
Tirome eMathematico miſſas non averſaberis. Auſus itaque ſum obnxe petere ut 
( cum vacaverit ) dignar: vets, in uno aut altero negatio peru Propoſiturus, ſum 

mihi oputulari. Yideram aliquando, apud Clavium, Zineo Quadratricis 
FHiomem ov proprictates ; res mihi non parum placuit ; cigue , denenfiration 
ſma coafFus, aſſenſus wn. oflquam autem tuam w bgerim Arithmeticam Infinito- 
rum, akaque :n Algebra tua, P 44 nog mnſinuata, ſubit exiflimare demonſ/tvandj me- 
\ thodum Clavius atitur ( neganiem reducends ad abſurdum ) co porn ff . no 
re, wut ſen enſum cogat admirantem ; quam ut Lettorem doceat , qua arte 
prietates ile primitus fuerint excogitate , ſaliem patuiſſent excogitars Ne 
ta ſit ; Jupph x oro, ut Demonſtrationgs T uas , earundem atum iflius L- 
new, bo mat ebra tua mentionem alicubi facis, ( ſed ita breuter, ut ego, nw- 
tins adhuc m hiſce ſtuds, vis ſatis aſſequar, ) wks impertrre, 


( Reverende Vir) Tui {tudiofiflimo 
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Quibus 6go. licezis fic reſpoadi 
Oxonm, Man, 27. 1690. 
_—_ rus (Er udite Fin ) Apribic 28 datis, ſed ſero ad me delatis, fic reſpon- 


dendum cenſu:. 
De Quadratic Dinolſtran g/d ſeripferiz Clavius, (. quod jam a multis anus 


201 legi ) ego naw per omma: memant. Net tamen hibet jam cum ay 
tur 
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t ihlud met proprias cogitationes. Sed nec td opus eſt, dun iþ/ins "Curve Con- 
Beonem ( _—_ cr dertuande [int cladains ufo iomes poiſe memoria 
lat fixam habeo. Que eft huguſmoadt. 3 : 

$i quadrato ACD £, (Fig. 1. ) centroC, carcult quadrans mſcribatur C AD; 
Arque inte/ligaiur - A E refta ( aquabili mytu paralleb:) deorſurm ferrt ad CD, 
dim radius C A ( motuitem aquabih ) circulando percurrat quadrantem illum , 
punto ſuo A deſcribens peripheriam quadrantalem APD; Atque per ommia pun- 
3 2, quibus /ic deſcendens retta ( puta mſitu SR) interſecat 'cerculantem ra- 
| bum C X70 ducatur curua AR T : hec eft qua dicitur Quadratrix Dinoltrati. 
Ex qua conſiruttione,  hac manifeſto conſequuntar. | | 
1. Suam rationem habet celeritas puntti A deſcendentis per AS C,ad celeritatem 
ejuſdem circulantis per. APD; ea cit ratio radii AC, ad quadrantalem periphe- 
wnAP D. Ut qua ecodem tempore: percurratur aquabili motn. | 
.2. [tem (0b candem cauſam,) uam. habet rationem AS, Jtve ad AC, rue a 
adam AS; cam habet reſpetiruus arcus A £, ſrue ad APD, /rve ad ahnm( re- 
rue ſurpium )) AP. Adeoque ( ut qui ſunt arcubus ilhis propertionales) An- 
mhs A C%, /ive adguadrantalem A C1, [re ad alium (reſpettrve EITHER, 
3. Ut igitur habeatur-augulus A C $1 data ratione, ſive ad .quadrantalem ACT 
at4CD, /tve adalum ACY9, datum ; ſumenaa eſt refka AS'm eadem-ratione, 
firad ASC, [ive ad aatam AS ; atque ab ,S puntto ſic invents, ducends'FQ ( re- 
BALE paraliela) quadratricem ſecans mm 2; dutFaque C9 redta, exhibebit ACY. 
hum guaz/irum. *Y ARE 
4 Wwoague de CA D quadrante diftumeſt:; idem ſimiltter oftendetur, fi(Fig,2.) 
antinuetur circulatio quadrantalis AD, ad 'uſque ſemicircularem AD F;' vel ad 
ategram circulationem, redeunte A per D Fad A unde moveri caperat ; (aut etiam 
avs © ) /amnlgue A, per Cad Faclata,. redeat pew© ad /iium prijtinum m'A.;(te- 
mmgue, /1. opus ſit, ſimiliter eat redeatque quoties opus fuerit :) continuata. ſimul 
atrice per reltquos.quadrantes. Qauippe hoc faciendum ertt, ſi queratir ungu- 
\aut agulorum aggregdium, quod plus fat quam vel rettt duo, vel etiam quatuor. 
, Cumque ats me Quadratricis bujus, in Apgebra mea, alicubhi mentionem facere ; 
am, credo, vis Appendicis locum, qui eſt tm. Detenlione zratFatus de Angulo Con- 


uttus, Cap. 77. Ubi agitnr de Compoſitione Motuum: : ny oſtenaitur, god, bi 


mus cormpoſitus ex duobus Componentibus oritur;, Datis horum trium duobus qui- 


Wws, re//guus invenialnr. 
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Quad guidem, fetres.a/lli ſunt ommes rettinei, facile fit ; Quppe tantundem eff 

ac, 7 enkanr? jor 0h datis dnobus-lateribus (cum angilo .contento) tertium —_ 

Peru, fi illorum unus vel alter fit curvilineus, ( pued in Quadratricis. conjirg, 
Fione contingit,) hoc adhibendum ett ſubſudum ; uimirum, 1n motibus curvijinei 5 
direFiooy celeritas,. pro. quouts:curye puntto, ea cenfenda et . que eft rei tan. 
gentis in-eo punto." Adeoque, ſi hoc confideretur'; nmirum, A 7uo punts ifting 
Tangentts,'eq celeritate, inillo tempare, eo poffat pervenirt-: inde habebitur longuugy 
| EMT UAE H6 80 1OFAS, 6a Celertt ate. perficeretur: Quod pluribus exemplis ibidem often: 


Hoc linez Quadratrici pluribus madis- accommudari pote$? , prout aha atque ali 
| punt?g confideremus. On | 


* 1; Ordiamur apuntZod (Fig, 1. 4 od commune ef? Circuls Ruadratrici, by De. 
ſeen rect Deſcenſus ejus ad C, et. rus reffilmeus equabilis, ( hoc 2d $i 
quali. zemporibels, £quaba: abfoluit ſpatia:.) Ejuſaem im peripheria' matus , « 
£9yabrhs circularis\;, ſed"cajus arrettio &y*-celeritas cenfenda ett cadem qua et ij. 


dem tangentis AE, aut ( buic. perallelo') CD : Hquſdem in quadratrice-'motus, eft, | 


e# Wupdus its compaſites ; fed ' cujus direftio of celeritas-( qugnium ad punttum 
Had) eadem nga # tangentis eamrette, puts AG: is CD CEN 
ocentrens'm G, abſcdit retfam C'& equalem peripheriee quadrantali AD ; utpote 
coders tempore, eaders- celeritate, percurſer. | 
© 2» Stohter oftendetur ; Si S'Q. produtta exdem tangents occurrat m TY; habehj. 
tur ST rea, aqualis peripheris AP. = oc | | 
3- Sumatur Qureratricts puntFunt aliguod miermedium 2, : (Fig. 3, ) Cenſends 
eft ejus diref7io oy celeritas ( quanta ad hic puntfum ) eadem que tangentis thi. 
demrefie NY H: Ejuſque motus companitur, ex Deſcenſu ( non quidem puniti 


4, F ) prnt?s B, ( mf dtcere mas, puntti A ad B promoti motu inequatil) jam | 


ad & delapfe, indeque reffa deſcendentis .ad R : Motuque circulari ( non gh 
puntti P, in extremitate radii CP, ſed) puntri Q , ubi' Ham interſecat $$ ,(nift 
mais dicere, punt7i P ad 2 retratie; motu'inequabilh,) peripheriam deſeribentts 


7% K, ( mmori celeriutate quam fuerat A Þ D, propter breviorem radium”; )Cujus © 


ibidem airet?10 &y celeritas cadem efbque han tangentis L 9M, aut huic paraltele 
R FH... Gut occurrit, in H, quadratricts tangens N9 H, abſcindens retfam RH 
equalem arcus R K. TI | 

4. Similiter oftendetur, retfa B N( eidem L 2, M parallela, tangenti Qnagratri- 
CiS occurrens in N,) equals arcut Q 7. 


5. Sumatur denique puntFum (Fig. 1.) 7 , quadratricts terminus : cujus ( m ih : 


puntto) tangens T X eadem eft cum tangente quadrantis T Y ; oy aqualis utraque 
deſcenſm reffo AC: Indeque ſimiliter oftendetur , aqualis arcui 1 /. 

cur circult tangens, non jam decuſiat ( ut prius ) retkam deſcenſus, ſed meajucet, 
( & 7angens quaaratricis ſimiliter, ) ipſum X puniFum, eFt illud in circulum tan- 
gente puntFum, unde ( non modo perveniri poſſet, ſed ) attu peruenitur, equabil 


moturet?o, ad T ; quo ab F pervenitur, eodem tempore, eadem celeritate, 4quabih, 


morn circulars. | 
6.' Fine ſequitur ; Radium C A ſeu CP, medium proportionalem eſſe inter CT 


& AD. Nppe, ut radius CT, ad ſuc peripheric quadrantem I T, hoc eff ad | 


7XſeuCA; ſu radius CAſen CP, ad _ na quadrantem AD. Ade1- 
gue, faftum ex CT ( pat termini " 2 atr ag 
guadrantem ) aquatur quadrato Radit. 

Sed cum, ad puntFum T, nulla ſit ( in conftruftione ) deſcendentis refs AE (ad 
ſitum C D jam dclate ) cum circulante CP( eodem item delata ) interſeftio, ( ſed 
comcidentia,) puntFum liud ea conftruftione non determinatur. Adeoque, ex crreuk 
guadratura, aliunde cognita, potins determinandum erit, quam ex hoc lia. 


Tutinterim Pate. 
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"| Defmitione Qumta 


o Lib. 6. EucLiDis; 
 Y DISCEPTATIO GEOMETRICA. 


Onoratiſſinus SAVILIUS ( a me non fine Honoris przfatione no- 
= in ſuis ad Euclidem ZefFaris, Duos memorat Aves ( fal- 
tem pro talibus habitos ) 7 pukherrimo Corpore Elementorum Eucli- 

| dis ; quos ſuis recommendat Profefloribus eximendos. Nimirum Qz- 
tam Definitionem hibri Sexti ;, & Poſiulatum Quintum ſea ( ut alii nu- 

_ Axioma Undecimum. Quas elle Propoſitiones DemonFrabiles contendunt 

zoanulli, non gratis A//umendas. 

Verum ego harum neutram culpandam cenſeo. | 

Def. 5 Ih 6. ſic fe habet, Abyes is abguy ovyzeiteu Abjerely oy ak F Alger mAKOTINES, 
aenanaSHiou man 1%, ( 1n quibuſdam Codicibus, male habetur m4s pro me) 
[hi nihil video difficyltatis, nift quod non ſatis animadverterint five LeQtores five 
Inerpretes, qua apo Euchdem lignificet wuxerys, tum hic, tumin def, 3. lib. 5. 
J:quibus egimus fufjus (tum alibi, tum) Capp. 19, 20, traftatus de Apebra. Ut 
xn fit opus hic eadem prolixe repetere. 

Summa ret huc redit. In Razzonzs definitione ( quz elt def. 3. lib. 5.) A5yes 88 
h poaRoy 640 avoy = x3! mWMKGTHTTE ag255 GNnAe moe 24915" NON exponenda elt mus gos 
(quod apud plures reperio ) habizudo quedam, ( quali foret xors mis, ) ſed potius 
per mis #64, gualiter ſe habent : ( Et quidem mia 24ns non aliter differt A mus #xe, 
qum ut omen Perbale > Yerbo ſuo.) Et x7' wuxnrr non tam ſignificat ſecun- 
am quantitatem, quam ſecundum quantuplicitatem. Eſt utique Katie, ca magni- 

homogenearum mter ſe Relatio ( leu Habitudo ) qua 1nnutur 6 ſe 
tet altera ad alteram, ——_ Quantuplicitatem conſiderata. Hoc elt, Quotupla 
it, ſeu potius Qzantupla, altera alterius. Quod fic intellectum volo: Nimirum, 
trout Pars Aliguanta diſtiogui ſolet a parte Akquota; ſic ego ( quz ſunt earum 
larrelata ) Arguaniuplum ab Aiquotuplh tulfngpo. Ut Quaniuphum fit vox 

Gneralis, cujus Ruotuphum lit una Species, cut Hultiplum reipondeat. 

e Quantuplicitas exponi 1oler per ( quem dicimus ) Zx tem Rationis ; 
boceſt per eum numerum ( ſeu quod numero c{t homogeneum ) unde Denomrmnart 
folet aur Zxporzz Ratio, ( ut eſt Rationis Duphe, numerus 2; Triple, 3 ; Sub- 


ple, i. Subitriple, ; ſeſamalterins, 15 ſeu 3} : & rationis A ad B, = . ) Nempe 


Wtiens, qui ex Antecedente per Conſequentem diviſa oritur; quique in Conſe- 
qentem ductus Antecedentem facit. Quz Relatio apud Grzcos innui ſolet ter- 
mnatione =Adowy, apud Latinos terminatione p/urm, apud Nos terminatione —fold. 
Dit aurem Euchdes wuinile potius quam mobile ( elt., quaniuplum potius 
quam gzo7uphun,) ut vox extend! >otlie ad omne genus Rationes, non minus quam 
Multiplorum, aut quorum Ratio poſlit Yeris Numeris exponi. | 

Et quidem hefitaret nemo de ſenſi vocis, {1 diceretur Razr, ea ( Magnitudi- 
wm homogenearum ) Relazzo ( ſeu Fabitudo ) qua innuitur guakter ſe habe? al- 


PppP tera 


JV 


« V 


Pos TULATUM QuinTuM. 


tera ad alteram fic confiderara, ut ſecundum guam quzritur Quoruplalſeu guam-muy. 
Zipla) ſit altera alterius. Ecquis enim non fattte concipit quznam lit ea Npzio ( fey 
conceptus) quam mente ſua concipit, quum, quzrent! Azotuplum lit hoc lllius, re. 
ſponderur, ulius fl Duphum, Fiiphon, Diuuidum, avt tale quid. Atque Euchges 
1 de folis Morurs tationibus agendum Yoref, id favs forte felicucr explicaſſe; 
x7' To moaa/* dicendo , aut xZ.,mimm. Verum ile non de Xn/7iflorum tantum 
rationibus aEturus erat, ſed ſubmultiplorum, aliafve (ſecundum <juſmodi notio. 
nem ) quomodocunque conſtitutorum , ratzonibus ; quz non veris tantum nume. 
ris exponuntur , ſed utcunque eggs etiam.. Adeoque non per mornyre hanc ng. 
tionem defignat ( ſeu moxmaninile ) fed per muxonyre ; qualt Latine dicendum fo. 
ret, non 2xotuplym ( utm A) ſed Ruarzuphun ; puta cul reſponderetur 
non modo per duplune, iriphurs, &c. ee RE, Juadrautem, ſeſqmalterum, 
duplunggium few, aut etiam guan!uphins oft Ayadr att” Ning in 
aut quantuplus cft Circuls ambitus Diametri ſuc, uſve mille medis. Adeoque 
loco reſtriftioris vocis moines ſeu moxnaniniles, ampliorem adhibet mmuinms, Ge: 
neralem illam notionem innuens, cujus Mu/tmplunz fit una ſpecies. 


Eodem ſenſu 1ntelligenda eſt vox awnuxemys, 1n, def. 5. lib. 6. Ale &s Nouy ani 
alamus, Gat ak F Mega THAIXOTYIWS 5 RANA Seay rom TWd.. Quiz {ic exponenda eſt, 
Ratio ex rationibus Componi ( ovyeiazu ) dicitur, quando harum Exponentes, inter 
ſe —— illius factunt Exponentem. VYerbigratia ; Ratio quam habet Dy. 

lam Triph, fic Compont dicetur ex Rationibus Owp/i & 7riph. Quippe Duphum 


bet Exponentem 2 ; 71 riplun, 3; Daplum 7 ripe 2x 3. Neque aliud yult hac | 
Ht 


definitio, quam ur doceat, per hanc locutionem Rationem cx duph & tripl rating- 
bus compoſitam, ( quarum Exponentes ſunt 2 & Þ ) intellectum' 1ri, eow quay 
habet Duplum Ti Say eujus exponens fir 2 x 3. L xque 1m alus fimthter eju{modi 
formulis. Non autem quam habent Pup/um & Triphem fimol addina, | 

Ubi caute diſtinguit Zuchdes, inter ovyxciau & owned. Que voces quamyis 
apud alios forte ( & forſan apud Zxchdem alibi ) pro eodem habeantur, & yam. 
que Latini Componi reddant ; diverfo tamen, ſenfu-intelligendz funt. Quippe aw. 


phum faciunt 
des, def. 14. lib. 5.) Sed a,x53u de Compatitione per Aultiphcationem, ut 
uum Duphum 7 riph tacit Sextuphum, propter 2x 3<=6. Quod hac definivone 

Non eft igitur cur quifpians caufetur hanc effe gra Demonftrabilen 
( magis quam funt aliz Definitiones omnes') cum nihul hic doceatur alud, quam, 
quo tenſu velit i}te locutionem hanc intell;gendam. 

Quippe Definitio _ Mathematicos, non idem {ignificat quod apud Juriſtas 
Sententia Defenittva len Decreroria (qua Jus rei decernitur feu ſtatuitur: ) fed Vo- 
cis Phraſeofve ſenfum exponit, quo cam hic intelhigt velit Definttor ; quod pro 
arbitrio ſuo quiſque facit; Hs aliter eandem Yocem non raro defintunr. 

qr 1gitur >, in hac definitione, vel Alzuaus eximendus;, vel elnenda Ha- 
cnula. 


eplum, _—_ 2+3=5, (quo fenfu xy own definiverat 


Objicaat hic forte —_— Quod Dauphin Triph elt locutio bene nota { &forte 


notior quam illa altera ) ut non fit opus Zuckdi novam hic loquendi formulam 
introducere, Xationem ex rationibus Dupli & Tripl compoſitam- 


Quod quidem verum effer, fi omnes omnino Rationes ſua fibt impofita haberent | | 


Nomina, ( ut habent Rationes Daph & Triph') quz ita pofſent componi. Sedres 
omnino ſecus eft: ſuntque plurimarum Rationum Nonuna fatis implicata; plu- 
re{que adhuc Rationes impoſita fibi Nomina nondum habent ( nec olim habiturz:) 
ut omnino expediat, communem aliquam locutionis formulam adhibere, omnibus 
pariter' applicabilem ; qualem hic Zackdes adhiber, & quomodo intelligende fit 
fatis explicat. Etquidem ( ut de Rationibus agziras diftis tacearn ) multo com- 
_ —_ _ fatebitur, 21 ow ex rationthus 7 os 31 y & 13 ad 2h, 
I. zta ; ( hoc x} ) quam {i diceretur, Sub-quadruplum fupertripartiens- 

Cots Sub-du FN }oarmnfiermangs tas; que ; 65007 Hu fenificare 
docet hzc Definitio.  Atque de his hactenus. 


Accedo 


uw. { .acris ſur, 


IR de r—y cr per Adgifionem mntelligenda eft, ur quum Duphon o5 Tri. | 
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Pos TUuL&TUM  QuinTUM. 
& Ccedo ad' alterumillud de PofZalato Runto;ſeu Axiomate Undecims : de quo 


A f{umus aliquanto fuſius dicturi. | 
"Jud autem 1ta eſt, Ke idy 6s Jo veins, LIGa Hummeax, mis kids 3) mis 6 mh aura 
pn aries, Ho bpday, tndTovas math, infannbver as Lies in anexoy ovumanwr t & win 
it at F ig2hy Dudley. 37 22 duas reffas AB CD retta incidens EF angulos m- 
tures ex eadem parte BE# DFE qduobus reftis minores fecerit ; ane ill 
tc AB CD' in imfintum continuate, ex ea parte concurrent qua ſunt illi duo 
ul duobus recs minores. Pata, 1n P, ultra pundtaB D : Nonautem ad partes 
4 Cproductz. * Ak CIA | 
-Quod hoc-ominino Verum fit, nemo eſt qui am- 
tigit. Sed , hoe concello , Ptolemans, Geminus, 
Puclus, aluque, tum ex Antiquis tum ex Recentio- 
tibus Geomettis, ex Principrorum numero Elimi- 
nandum cenfenr;] non quali non fit Vertim (quip- 
& in hoc 'conſentiunt omnes); ſed quod De- 
mun/irari oportuerit, nec ut {ua luce tam clarum preſumi ut demonſtratione non 
mdigeat. wy | Jos 
«Ante autem quamad hoc diſquirendum deſcendo, libet( in limine ) de Th 
nonnibil przfari ; eo quod alit ut Poſtulatnm, alit ut Axioma cenſent. Necenim 
amabus convenit' an ad 1llorum an ad horum Clafſem ir referendum : eo nimi- 
tm quod, quid iaterfit Arzome & Poſtulaturm,” non confentiant: 
Sant qui hec inter fe 1a differte fentione ut '7 heorema &' Problema. Quippe 
Theorema Vocant, quo quid ut Ferum Aﬀfirmarur, & Demon/tronanum proponitur; 
Prublema vero, quo quid proponitur Conftruendum, & quomodo 1d fiat docetur. Er, 
congruenter ad hzc, Axromata leu zones ivoicy ( communes Notiones } prelibanda 
vount 7hrorematis,” ut per fe nota, & demonſtratione non -indigentia; unde alia 
probentur Athrmara. Quippe quod, nift ex quibuſdam Conceſfes ranquam Yeris, 
mhil Pr obart poſfit.  Poſtn/aza vero ſeu aimpuara, premila volunt” Conftrucndis 
Pblematis, ut res factu faciles; & quas, qui potelt efficere, poſfit earam ope do- 
o& Difficiliora 'G/trucre. Pataqui noverit, Zrter data puni7a RefFam ducere ; 
Reftam duftam continuare ; Et, Dato Centro & Intervath Circulum deſtribere; 
joterit 1lle alia confiruenda doceri: Adeoque hec Fra recenſent ut Poſtulara. 
uique ita incer Axtomata- & Poſtulatadiſtinguunt, hoc Effatumhabent' pro 4r7- 
mate ; ut quod rem affirmat ut Yeram, non ptoponit ut Facrendam. Vocantque 
Axioma Undecmum. Paritrque judicant de Axtomate Decimo, nempe quod #1 
mb Refi | omnes' ſunt inter ſe 4quales; Tremque de. Dnodecimo, numirum 'quod 
| Duc Ret Spatitum non comprebenaunt. © oo 1; ITO Wer 
| _Alii contra {ic maluut diſtinguere. Nempe, Ar:omata leu Commeries Notiv- 
wr, eas eſſe yolunt, quz ſunr'omni materiz Mathematicz Communes ;'puta A 
mero, 7 empori, Ponder!, Motm, alnique omnibus quz Magnizndimts (eu Queannre- 
tis naturam fortiuntur\, proque © Mazheſeos' ſubjefto 'centeri {blent + Amuan 
rero ſeu Po/tu/aza, cenſert volunt ea quz ad Magnitudinem, itridto ſenſu ſumpram, 
heciatim ſpectanr ; cam'nempe _quz fbcalem  Extenſimem habent, urſunr Zirea, 
Serficies, 8 Corpus, quzque hzec refpictunt. '' Quaſi quidem 1d» voluerit Zxeh- , 
&, m, przter Communes ANotiones que Onmigenas Quantirares ſpettant, ;— 
ft peculiariter. Poſtulandas de Magnitudine Extenſive. Adeoque hue referun , 
hon tancum 77ia privza Poſtulata ( qua modo memoravitnus 1 ed'&quz alit vo- 
ant Axiomata , Decimam , Undecimum, & Duoceecimmum ; tits' dicta Poltulaca, 
11m, Suihtum, & Sextum. Eoque ordine X Proch recenſentur, in ſuis ad 
kdem Commentariis. Voluntque pariter, in Tribus ths Poſtularis' primori- 
bus, non id Zxchdem poſtulare, ut quis ea poſf facere, ſed ut &  ſint fat poſ- 
fila ; hoc elt, Inter data puniFa RetFam dnci Poſſe , RetFamgue dutFam poſſe 
funtumiibet in direfFum Product ; Circalamgue poſſe Centro quovis & quovis /n- 
tervalh deſcribi. Ut hc ſint Ariomata non minus quam reliqua, led peculiare 
lubjeftum ſpettantia; non omnibus communia, Po 
Y Atque hinc eſt quod Zfarum hoc de quo agitur, alus dicatur Undecimun 
8 4rioma ; aliis Poſtularum Yuintum. Nec multum intereſt, utromvis dicatur. | 
| 1d interim Objici poſſe videatur;. quod Axioma ( quod dicytnr:). Oftavum , 


(os! hpapuoyir, ) Extenſive Hagnitudin: videatur peculiare ; mu ipagui2aſſe tn" anne, 


liars 85, ( Rue inter ſe Congrannt , ſunt mter ſe equalia. ) Quomodo enim 
Pppp 2 fier; 


PosTuLATuUM | QuiIiNTUuA:r: 


Hert poteſt .alrerius ad alterum Apphcatzo, nifi fuernt \ Zxten/eo localis ? Ho 
om xg Axiomatis accenſent, $6 (4 08 8 acl: GR 7 
--Sed huic xepont poteſt; Non de-congruentia tantum Zacah hoc intelligendum 
Axioma ;. ſed de quavis alia Congruentia. Quippe fiduo Tempora, duo Mot 
duo Numer, . duo Pondera, -aliave quzvis Quanta, ita ſe habeant ut Unius Siugul: 
ſingulis Alterius congruanc ; erit & Totum Tori zquale ; per hoc Axioma Coy. 
gruenuz: Pata, fiA=—s, B==8&, C=y, &c; erit Totum A+B+C& toti 
«+ 6+ y &c. zquale. | 


-Et quidemr in 1pfis Magnitudinibus Extenſivis, non ira res intelligenda eſt, Jk | 
em, 


ſi atu requiratur —_— Localis.( utquz non ſemper haberi potelt ; & qui 
{i haberi poflet, effer hxc nimis craffa probatio. pro Demonſtratione Mathema. 
tica : ) ſed fi ita comparate res fint, ut, 11 {ic forent apphcatz, Congruerent;. hinc 
demonſtrabitur Aqualitas. Pura, ft ita fint comparati Circulus Artticus & Anr: 
Eticus, ut {i Centrum Centro accommodar! intel{1gatur, & Planum Plano, reliquz 
congruerent PunQa ; erunt 111: ( per texgwoyw ) xquales, utut alter altert non ad: 
moveatur, fed tato ccelo diſtent. | o LO 

Er quidem, quamvis mihi non difpliceat prior illa diſtributio Poſtulatorum & 
Axiomatum, (-ut quz cum Problematum & Theorematum diſtributzone non male 
conveniat; ) Veterum. tamen authoritas,, & preſertum Proch, qui aliter ea diltri. 
buerunt, facit ur potius putaverim hanc poſteriorem,, diſtributionem, Zuchgi in- 
tention: rectus convenire., _ Sed cuique' liberum eſt quam velit diſtributionemre. 


tinere : Er quidem, fi communi nomne dicerentur omnia vel Axiomata, vel Poſty. - | 


lara, non tant res eſt ut de ea fimus admodum ſolicit. 


Sed eo redeamus unde digrefſ1 ſumus. Quod Yerum fit hoc Eftatum, nemo diffi. 
tetur. Non autem gratis Atfiumendum, {cd Probandum fuille, contendunt aliqu, ; 
duplici faltem Argumento-; Sed quorum neutrum me movet. | 
_ Poteft ( inquiunt) Demonſtrari;'ideoque. Deber, & non ut Principium pri- 
mum afſum1, quaſi foret Indemenſtrabile. | 

Verumill: non fatis attendunt, 1nter has Cormmunes Notiones, ( tum ab Euchde, 
tum ab ipſis 2 hoc objictunt )- recenferi, non modo cas quz omnino demonſtrar! 
201 poſſunt, led quz faltem demonſtratione now indigent. Ecquis enim non yi- 

t, ( Axioma Sextum ) £qualum Dupla , inter ſe efſe Aiqualia, demonltrari 
hor ( ex Secundo ) propter 6 Eoqnhe aqualibus addita? Sed & qua hoc Etfatum 
demon{trari poſſe contendunt ( Jaltem quos ego. yidi ) non illud praxftantnih af: 
ſaumptis aliis quz ſunt hoc ipſo thil clariora., Vel igitur fatendum 1Ilis erit, hoc 
Euchdi concedendum, vel aliud quid hujus loco, quod non fit magis clarum, prz- 
ſumendum. J We | 

- Objictunt porro; Utut hoc verum fit de Zzeis Refs ( nempe Occurſuras eſſe 
tandem , quz .convergunt. Rectz ) cum tamen id :de Zmmezs wniver/im non fit 
verum ( utde Curvis cum Rectis, aut. cum ahis Curyis, notum eſt, ) 1d de Reis 
probandum erit quod non eſt de Zznezs univerſaliter verum. 

. .Sed & hicin eundem ipſi lapidem 1impingunt, dum aflſumunt ( ne plura nomi- 

, nem) quod Duc Rite nom comprehendunt Spatium, quod de Lineis univerfim ne 
ipli dixerint. -- Certum utique elt  d#as Curvas, ayt etiam Unam, polle Spatium 
comprehendere. : 


|Mihi certe-res tam videtur clara, ut de ea nemo ( qui rem ſedate perpendit ) | 


merito dubitet, ( magis quam /Anguhos reos omnes efic inter ſe equales) 11 dicatur, 
Due Rette (in eodem plano ) Convergentes, ( /i Fatis continuentm') 
tandem occurrent. 
Er quidem Ab ea parte gua Convergunt, ( nonea qua diyaricantur ). 
$1 quzratur porro,, Quznam cenſendz int Corvergentes ? Eas dicimus, 


In quas retta incideus duos internos ( ex cadem parte) Angus fact . 


minores duobus retis. 

Quippe fi AB magis Inclinatad CD quam hzc 
ab 11la Reclinat ; hoc eſt, fi A B mags vergat ad 
CD quam hac abilla refugiat, merito dicantur 1n- 
vicem Convergentes, nec video quo Charadtere pol- 
ſir hzc Comvergentia aptius deſcribi, quam quod 7 
hos angulos faciat minores duobus ree?ts. 


Cum 
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PosTuLATuM - QuinTuUmM, 
- Cum igitur lace ſua fat clarum videatur, /ic convergentes reitas taudem cotu: 


669 


res ( quod nemo fſanus dabiabir, ) fitque hoc aptum'xqmjger de refZis:' comvergens: 


thus, ( quod angu/t fic fact fint mrmores duobus refFis: ) Nom video: qui how 


Euchdi, Poſtulanti, merito concedatar. F : 19 2:9" erivgen 
wo phanraliam cujuſpiam turber, quod ( in eodem ſermone ):pro Convergentibus, 
inſcraepit Euchdes harum Definitionem : poteritiple ſe inde Lo expedire, rent 
ratim confiderando prout hic proponitur.' JOIT "Os 3s. NA} 
- Bgo certe haud dithcilis conceſlerim.' Quippe qui mente ſatis concipit, quid 
fit reZum efſe, & quid 2n direfFum procedere ( eorfum continuovtendens, ab. ca 
ceperac Directione nuſquam devians, quod in Curva non fit, ) non: poteric 

bitare, quin, f1 Re&Z2 fint, fintque 142 eodem Plano, & Comvergentes, & in di- 
rum pracedant ( 1dem altera alterws punctum conunuo refpicientes, .eoque.col- 
lmantes, ) non, 1nquam, dubitare poterit, quin f1 zz zzfinizum ( aut faltem quan- 
wm opus eft, ) fic eorſum continuemtur, occurrent tandem, utraque ad pun&tum 
flvd quo continuo collimabat perringens. 

Fed, quicquid fir; Cum: tamen aliquot magni Viri fſenſerint, {i non Neceſle, 
filtem A:quum efle ur demonſtretur, —_ 1d aggreſli ſint; inter quos eſt Pro- 
lbmens ( referente Proch ) &, polt' enum, Prochus 1ple,. & inter Recentiores ( ne 
plares memorem ) Clavins, ( quorum: demonitrationes/apud Prochum, & Claumm 
mideas;) & 7 homas Oliver Anglus 1m:{cripto. (Anno } x604 ) edit; & -forian 
di; /arque ( inter Arabes )' ,4:arz1145 'quidam ( referente Savr{zo,) quis autem 1lle 
ſi; abt quznam <jus demonſtratio, ego  neſcio; & Neſaradinus quidam, cujus 
Arabica Fadirio (Rome umprefſa ) exrat: liber & meam-chuc Hd mrnpaſons: 
fo- poullimum quod ſuo Profetlor: Geometrize hoc- commendavyert. Sqvilius. Er 

mo quidem Aaſar-eddini demonſ{trationem {( ope Clariffimi Viri Edward 
beck S. T. D. Linguarum Orientalimm,' & fpectaum- Arabicz,: Profefſorts ſumme 

itt) Latinitate donatam, primo proferam : & meam-poſt fubjungam... 

Naſar-eddini Demonſtratio, inter prop. 28 -& 29, Zac/idis interpolith, fic fe 
habet: Prout cam ego publicis Prxlectionibus Oxoniz, 'Feb.'/7. 1651 4(ſtilo An- 
tix) exhibebam. | | | elnans [94 & 0) 


,\ Naſaradaini Demonftratio.. 


* 


Nunc [ inquit ] locus eft demonſtrandi allud, quod in Commentarius ad hujus 
lbri principium- promilimus. Ila autem | Demonſtratio J/ tribus;:Pramuſſis | eu 
Lamatibus ] innititur, & tribus Suppoſitionibus | ſeu Cafibus. ] 

Lemma primum. | $1 quzlibet duz rectz in eodem! plano politz ( quales ſunt 
1B CD) -in quas retz (ut EF GH IK LM NO): |: ED 
m incidunr, ut earum fingulz perpendiculares int rect = - :E 
(D; rectam autem AB na ſecent, ut angulorum alter 
xutus ſit, alcer obtuſus; omnes puta acuti- ad-partes,B ID, 
dmwſi aurem ad partes A C: Dico,duas1llas refttas AB CD 
propius ſemper accedere verſus partes BD, (quamdiu ſe mu- 
two non ſccent) & remotius diſtare verſus partes AC: Item, 

dicularcs illas decreſcere verſus B'D( uſque-ad.inter: / 3ZU£& 044 
1onem ) augerl vers verſus A C.- Perpendicularem fcilicet E F longiorem effe 
rpendiculari G H, hanc longiorem quam I K,'& hancitem quam, I'M, eamque 
- congas quam NO; contra vero, /perpendicularan N Q 'breviorem quam eſt 
ferpendicularis LM, quz item brevior eſt perpendicalari IK, -& ficdeinceps. 
tem, {i ſingulz rectz,. in duas 1llas rectas incidentes, /perpendiculares fint 
arum alteri, atque inter ſe confinuo- creſcant prout propius ad unas partes dua- 


{ rum illarum rectarum aflumantur, decreſcant vero prout propius ad altefas partes; 


etiam illz duz reftz remotius ab invicem abſcedunt exe parte ubi perpendicula- 
rs illz longiores fiunt; propius autem ex altera parte ub1 ſcihicer perpendicylares 
breviores func, uſque dum fe. muruo interſecant duz-illz retz que tranſeunt 
per lineas itlarum alteri perpendiculares, eam nempe-ad angulos reCtos :fecantes; 
quz etiam 1l]larum perpendicularium fingulis nec..annuer: nec: abnuer- [ ſed & 
pls perpendicularis erit. ] Perpendicularium autem_ illarum- quzliber rel:quam 

m 1llarum rectarum ſecabit angulis duobus | inzqualibus } altero'acuto, al- 
tero obtaſo : omneſque angul: 111} acur1 verſus eas partes erunt qua propius acce- 


Pppp 2 dunt 


$70. © PosTuLATUM:QUuIiNTUM. 
duntduz liz rex, omnes autem illi anguli ohcuſi, verſus eas partes qua magis q1lz- 


tantur:*eaque"Tecta- ad-perpendiculariam, fingulas propendebit | ſeu inclinabj (4 
[Hang copier goth pooping acechine: [-ulz due. rcte, ] eral vero ab nou. r6 
"fingulis ex-ea parte 'qua [ duiz Ulz recte ] mags dilatantur. % pl 

-Suntque+th# duz! propofitiones  maniteitz ; arque a quibuſdam Geometris tam by 
veteribos'quam recentiortbus- 11a uſurpantur ut que pro maniteſtis ſunt habends Chi 
mu 
Sut 


 [ Efloe. At, inquam, ecquis nou facilms conceperit ut clarum , Duas redlas ty 
| = / plano} - convergentes,//tandem ( {1 producantur occurſuras, ' guar buy; 
zot A:36.33 4 


£609: apparanum. #3 | ts LS N 
Lemma ſecundum: $1 quzlibet duz. redtz ab ejuſdem redtz  extremis, & aq T 


ealdem partes.duftz, ipfi/{int + perpendiculares, atque inter fe zquales; ear 
; bh angulorum ab, his perpendicularibus cum re&a —_—_ al 


extrema' Jungantur rec | | | 

endif fOpIR 5 extrema jungente factorum, uterque rectus erit. [ 
FI Sit:recta A B, duzque perpendiculares- zquales AC RD lay 

D »= CD * 2. 
. | quarum duo pun&a.extrema.'C.D redta. jungantur.” Dicg pr 
utrumque angulorum ACD BDC rectum elle, ; (1s. 
| -[Demonſtratio:;. Stj.enim angulus A CD re&us non. fir part 
B £& : erit:vel acurus vel obeuſus.. $1 acutus fit; rum linex AB CD NET 
8 appropinquabunt ex-parte.D, & perpendicularis A C major bus 
erit--perpendiculari BD (per Lemma pemum, ) Sunt autem | ex hypotheſi] oy 
Suakes; quod eſt impoſhbile. ' ' $1 vero obtuſus {ic ; rum duz lnez AB CD gi, | 
latabuntur-ex'parte D, &-perpendicularis AC. brev1or erit rpendiculari BD, (per aÞ 
lemmaprimum.) | Er ſunezquales | ex hypotheſ1; ] quod cſt:1mpoſlibile. 'Eit erg 6 
angutus "CD rectos. Atque-codem modo probabitur angulum BDC return by 
” ESTA 3 a5) 1: 
Dico etianvlineam CD #qualem eflc linez A B. diet 


Demonſtratio. Si eninrC D.non fit ipſt AB zqualis, erit vel minor, vel major, 

Sj minor fit, neceſſe eſt ut duz linex AC BD appropinquent ex parte C, & dj- * 
latentur/'ex 'parte B , fitque angulus ABD vel BAC acutus; 1deoque angulus 
CDB vel angulus ACD obrutus erit ; ( per ſecundam partem Lemmatis pri; ) 
-Sunt'autem rei. Quod eſt umpoſſibile. Sin CD major fit quam AB, tym duz 
linex AC BD appropinquabunz exparte D & dilatabuntur ex parte C deoque 
vel angulus CDB vel A CD acutus erit, 'atque ABD vel BAC obtuſus: ( per 
ſecundam partem-Lemmatis primi; ) Saunt autem rect. Quod eſt impoſlibile, 

| ' _»;Lemina''rertium. + In omni rriangulo rectilineo, tres angult zquantur duobus 

hn recs. EEPTOR ) 779 O41 4 

egy 3 £4; 8: Sit angulus ABC ( trranguli A CB) refus. Dico, 

[ angulos] BAC & BCA quart recto. 

Demonitratis. Erigatur 2 puncto C perpendicularis CD 
laterr' BC ( per prop. 12.) & abſcindatur C D zqualis ipſi 
iS AB, (per pr." 3) & jungantur punCta AD linea retta: 
Cc RE adedque*linea A D axqualis erit linez BC, & angulus ADC 

ZS 9 rectus; ( per Lemma'2:) Ideoque cum duo latera AB BC 
& angulas*A BC ( triangulz ABC) zquantur duobus lateribus AD DC & an- 
gulo ADC (quodlibet tuo oppoſio,) erit: (per prop. 4.) angulus A CD zqua- 


ESE 


os =S%_- 


=& 


 angulo-BAC. ' Eſtque angulus B CD'( qui #qualis eft-duobus angulis BCA 
DCA) reftus;: idepque:. duo 1 BAC RCA ,zquantur angulo oo; ut li- Wl -lte 
+, quet.” 'Quod erat demonſtrandum. WT wn 


Demonſtratio. Cum fit angulus A B C obtuſus; ſintque duo wn, 

»D angulicujuſvis trianguli minores duobus reCtis, ( per pr-173) gu 

5: 4 erit ergo ACB acutus, Atque {i [ in re&am | recta incidat, bs x 

duo qui ortwntur anguli #quabuntur. duobus rectis, ( per pr. 13.) Eſt autem an; . 

ulus 'A CB acutus; ergo angulus ipſi deinceps politus obtuſus erit, Ideoque 

1 2 puncto-»A- ducatur icularis AD, 1 latus BC ( per pr. 12, ) non po: comp 

teſt 11} incidere in utrumvis punftorum BC; (fi ſecus enim, ellet angulus ABC gcur 
vel ACB reftus; at non eft::) Neque incidere poteſt intra duo puncta B C, aut | 

in latus BC produttum ex . parte C; ( fic enim neceflario ſequeretur, triangull exeat. 


duos angulos, 'nempe ABD ADB; aut duos angulos quorum unus i Ay Juz 
| | arnguo 


, A. 2./Sit; angulus iſle [ABC] obtuſus. -- Dico tres angulos Ju 
/ ( trianguli ABC) zquales clle duobus rectis. > v 
a B 


PosTuLATUM Quinrtum. 


(angulo ACB deinceps poſitus) alter vera angutus ADC, majores effe duobus 
rectus: ſunt auter manores, ( per prop. I7.) Cadat ergo. in Jatus 1llud! [BC] poſt 
ojus productionem ex parte B. Epune ergo 2 tam angulorum duorum 
DAB ABD, quam [quorum angularum | DA C. ACN, xqualia duobus re- 
&is, [ per primam partem hujus Lemmais. ] _— abjiciendo angulum com- 
munem D A B, manebit angulus ABD zqualis duobus angulis BAC ACD. 
Gant autem duo angull ABD ABC, zquales duobus re&tis ( per prop. x3.) 
Ergo & angulus ABC, cum duobus A_—_ BAC ACB, zquabuntur duobus 
retis Quod erat probandum. 
. Sint angult (trianguli ABC) omnes acuti. Dico, An- 

hs hujus ir1angult xquales efle duobus rechis. A 

D:monſtratio. Demutratur X puncto A perpendicularis AD in 
lazus BC (per Prop. I2.) Non cadet autem 1 in utrumvis 

orum B C, ('{ic enim 1dem angulus effet & re&tus & acu- 
ws: ) neque in iplam B C polt ipſius produttionem ex utravis & 
rarte; fac enum triangult duo anguli majores effent-duobus rei, + * 
azmpe duo anguli ABD ADB, aut ACD ADC: ſunt autem winores duos 
bus redtis, ( per. prop. 17.) Cadet erg inter panda Br C. Sic: .autem duo an- 
| by ABD BAD erunt recto zquales; wtem duo angult ACD CAD zque 

| recto, ( per prumam partem hujus Lemmatis. } Ergo: angubl .omnes; trianguls 
ABC zquantur duobus reftis, Quod erat probandum, 

His Lemmatihus ita confirmatis : Dico, ſine dyz red ( in quas rea cadat ) A B 
(Þ; rectaque in hag incidens BE F, ipſaſque fecans in puntli E GC... Sintque dug 
aguli BEF GHE minores dyobus vets; Ficrt non potelt quin vel eorum, 
der rectu exit & reliquus acutus, yel uterque acutus, vel aler j nar reliquuf 

-acutus: Ipſz duz lines juxta tres. haſce ſuppoltuanes | ſeu ca{us ] & pro» 
uaptur in directum ad partes B D an. infirm, concurrent. | 
Demonſtratig. x, Six angylus BE C acutus & angulus DCE neQus. | Suma- 
wr ubivis jn rea BE pupum G, unde. ducatur refta GH perpendicularis 
ras BF ( per prop. 12.) Qu# vel coincider cum xedta "CD, vel cadet ali» 
abi inter punta C F, aut inter punca E C, vel i punto extra poſito ex 
pe E. © nnd aono ect NS 5 

a autem hxc ſuppolitio eſt 1impoſlibyis, . Secus enim ſequeretur duos 
los GHE GE KH ( wianguli GHE) majoxes eff duobus rechis ( foxet eim 
GEH qgbcuſys, per prop. 13.} Qyod eſt wipoſſibile. 


BIKS 
| D | IV | . 
h | Ore | 
C E 
F. 
A, | 


-hem; lineam CD, fi producatur in dire&um ex parte D, gccurrere rex A B 
juta primam ſuppoſitionem, manifeſtum eſt. 

Juxta ſecundam vero ſuppolitionem ; _—_— BG 
> ut refta CD occurrat retz GH. . $1 feeus & {| 
wn, cadat in punctum @, __—_ dyo angul: ( tri- 
uguli ortund1) nempe SCH HC zquales duo- \ ©, 
ws reftis; ſunt autem munores, ( per prop. yo, \ 

ud eſt 1impoflibile. Neque oceurret | recta CD F 

E C; (ſcqueretur enum neceſfarip, duas reftas fa I 
omprehendere fuperfticiem. ) Necelk [eſt 1gitur ut by A. 
gcurrat retz AB. [ Quippe eum CD rea fit 
” incluſa, non portelt in infinicum continuari, quin alicubt triangulo 
(Xeat. | 

Juxta tertiam vero ſuppoſitionem: Duplicetar [ ſen iteretur aut repetatur ] 


HE 


IT. 
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HE ſucceſſivis vicibus, donec major fiat quam linea E C: fintque illz linex 
AH HK KM MO...: Abſcindantur etiam a recta BG, rectz quarum fingulz 
{int zquales reAz E G ( per prop. 3- ) Nempe linex GI IL LN, quarum ny- 
merus cum GE, zqualis fix numero dryifionum | ſeu ſegmentorum] recs 


% 
B , 
[oo 
_  p e I__ KR 
7 


. pai it LEY 
> OCM K B FEY 


E O. Tum ex puncto E erigatur perpendicularis EP ( per prop. 11.) & abſcin. 
datur PE xqualis ipſi GH/(per prop. LES jungantur puncta PG linea "re. 
a. - Eritque- uterque angulus EPG PG reftus; latuſque P G' zquale lateri 
EH, ( per Len. 2. ) Ducatur x puncto I perpendicularis I in latus EF (per 
op. 12; )-- Br, -quia rectz EB EF dilatantur ex = B, & perpendicularis 
 T*« major erit perpendiculart-GH ( per Lem-/1.) Abſcindatur inde re&a x 
zqualis reftz'.G H ( per prop. 3.) & jungantur puncta 7G linea reQa: Erit- 
ue angulorum' HG# «7G uterque rectus, & Jatus H# zquale lateri Gn 
( per Lem. 2. ) Erat autem & angulus H GP rectus, lineaque PG ex adyerſy 
reſpondet /lateri G7. Ergo linea.P # eſt una' refla (per prop. 14.) Cunque 
fit angulus. G* rectus, erit & angulus GI item rectus (per prop. 13.) & 
anguli verticales PGE 7 GI zquales ( per prop. 15.) Eſtque latus EC (wi- 
uli GEP) zquale lateri GT-(trianguli G71.) Ergo ( per prop. 26. ) latus 
| + qplicbut teri Gm, & latus Hx zquatur lateri Gm; ergo ens H « zqua- 
tur lateri PG. Ergo latus EH zquatur later: Hz. Ideoque perpendiculars Ix 
cadit 'in punftum K linez EF.. - 

Item ducatur ex punto rhe 9 on L w in latus EF (per pr. 12.) & 
abſcindatur rea gw zqualis. rectz 1K, per pr. 3. ( Eſt enim bolt Lk longior 
quam rea I K, per Lem. 1.) '& Jaagyentay puncta I e linea recta. 'Erunt ergo an- 
gulorum Kle wel uterquerectus, & latus K w zquile lateri Tg ( per Lem. 2. 
Producatur autem 1n directum perpendicularis G H ex parte G in infinitum. In- 
deque abſcindatur H R zqualis pſ1 I K ( per pr. 3. ) & jungantur punda R I li- 
nea retta. Erunt ergo angulorumHRI K IR uterque reCtus, & hits 
le lateri RI ( per Lem. 2. ) Atrque, cum'angulus wg TI rectus fit, erit etitam angy- 
lus Ig L rectus ( per. pr. 13. from ergo ſunt duo anguli GRI Ig L uterquere- 
Etus, & duo a GIR gIL zqualcs ( per prop. 15. ) duoque latera IG IL 
zqualia: Erit ( per prop. 26. ) latus Ie ( trianguli Ie L ) zquale lateri IR ( t- 
angul I RG. ) Ergo & HK equatur ipſiTe, & K wxquatur etiam ipfi I g. Ideo- 


_ HK zquatur ipſ1K #. o perpendicularis L  cadit in punctum M linez 
F. | 


Deinde, producatur- in directum K I ex parte I in infinitum : Indeque abſcin- 
datur KS zqualis ipſi M L (per pr. 3. ) &jungantur pundta L $ linea retta. 
Adeoque uterque angulorum: KSL MLS rectus erit, & latus K M zquale later 
SL ( per Lem. 2. ) Ducatur item > puncto N perpendicularis N@ ,n latus E F 
( per pr. 12.) Et ( cum fit N@ longior quam ML, per Lem. I. ) abſcindarur 
inde refta s « zqualis rex LM ( per pr. 3.) & jungantur pund&ta L « linea redta. 
Adeoque uterque angulorum M Lo @9 L rectus erit ( ideoque linea Ss erit una 
recta, per prop. 14. ) & latus M  zquale lateri Ls ( per Lem. 2. ) Cum autemfit 
angulus «  S rectus, erit etiam angulus LN rectus ; tuntque anguli SL 1 NL# 
inter ſe zquales ( per prop. i5. ) & duo latera IL LN item zqualia. Ergo 
( per prop. 26. ) latus L's zquatur lateri LS. Ideoque Latus K M aquatur laterl 
Ms ( per ea quz ſuperius dicta ſunt. ) Perpendicularis igitur N  cadit 1n putt- 
Etum O retz EF. 

| Lineazgitur CD includitur inter duas perpendiculares LM NO. Et fi produ- 
catur in directum ex parte D, non poteſt utrivis perpendicularium LM NO oc- 
| Currere. 
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 CD& CF; & produdta 1n diretum. ex parte G , 
| oocurret rectz AB_( per przcedentem ſuppoſitio- 


'ZEC. DCE minoresfint duobus reftis ; atque duo 


| fympt 


lneamAE ; ( ſecusenimtrianguli duo anguli ma- 
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currere. ( Secus enim, occurrat in puncto #, ideoque in tria $COvelfCM 
a oflcnt duobus rechis, nempe anguli 4 MCI CM, vel CO 
ber anguli-n triangulo minores ſunt ( per pr. x7. ) Quod eſt- 


C; at duo 'qu 
impoſhbile. Ergo. linea CD occurret iph AB. 
2. Supponamus utrumque angutorum BEC DCE = 
xcutum elle. Ergo, cum angulus-DCE acutus ſit, 
git angulus DCF. obtuſus ( per prop. 13.) Ad 
undtum -C ducatur GC. perpendicularis redtz EF 
exparte D ( per prop. It.) quz-cader inter latera 


Hen ah £ 


nem.) Occurrat 1gitur in puncto G. $1 igitur recta F 
CD 1n direcum producatur ex you D, occurret 

x AB inter puncta E G. Quod manifeſtum eſt: quia impoſibile eſt duas re&as 
comprehendere fſuperficiem. | 

© 3. Supponamus angulum BE C acutum eſſe, & 


agulum D CE obruſum. Exgo (cum duo .anguli B 
jec > 


aaguli, D CE cum eo qui deinceps ponitur ſimul 

n #quentur duobus rectis, per pop I3.) an- - \D 
tc ut deinceps pontur angulo D CE, ma- | 
pr eſt angulo BEC. Sumatur ubiyis in rea E C 
punſtum G ; 2 quo ducatur  perpendicularis G H 
ad rectam E B, ( per prop. 12.) Non cadet autem 
mpunctum E ; ( quod maniteitum eſt :) Nec in 


jores efſent duobus rectis; & jam demonltracum eſt, 
prop. 17, minores effe ; Quodeſt umpoſibile.) Cadatergotn punttum H : Er pro- 
= 12 directum recta H G ex parte G uſque ad K. Cum vero angulus GHE 
(quire&tus eſt.) cum angulo E GH, minores ſunt duobus reQtis ( per prop. x7. ) 

uſque E GH ( qui acutus eſt) zquetur angulo CGK ( per prop. 15. ) an- 
lulque C deinceps. poſitus angulo D CE retto minor ſit : Erit uterque angulo- 
nnGGK, &C( quideinceps ponitur angulo DCE). acutuseſt. Ideoque duz 
Inez GK DC, produdctz ex parte K, concurrent , ( per ſuppoſitionem ſecun- 
Gm.) Concurrant igitur in puncto K.- Er ( cum tres, anguli . cujuſvis trianguli 
rtilinei zquentur duobus rectis ; angulique E GH CGK zquales fint, per 'prop. 
15- Er angulus GCK major angulo.GE H 21 Angulus ergo. E HG {( qui rectus 
dt) major eſt angulo GK C, (quia tres anguli cujuſvis triangull rectilinet , zquan- 
wr duobus re&tis, per Lem. 3.) Eſt ergo [GK C] acutus. Eſt autem .angulus 
BHK rectus ( per prop. 13. ) cumergo producantur rectz AB CD ad partes B, D, 
concurrent ( per ſuppolitionem prumam ) ex una parte 2p linez [ E F ] quz 1n- 
adit in duas Fas oy . . Quoderat demon({trandum. Arque hactenus Naſaradin: 
Anbis, Demonſtratio. i A OT 

Et jam ( inquit) redeamus ad confirmandum Propoſitiones Libri &c. 


o 


\Hanc Naſaradini demonſtrationem ( fatis ingenioſam ) viſum:elt apponere, ut 
xcunen method Arabu7 in demonitrando. Vidi inſuper ( indicante codem D. 
wockio ) in alio Arabico MS, duas alias ( huic non multum abſimiles ) ejuſdem 
Piftulati guinti Demonſtrationes ; ſed quz nunc ad manum non ſunt. Hoc autem 
aunium commune eft, quod, dum ZExclid: haud faciles PoiZulandum concellerint , 
Duas in eodem plano reffas convergentes , [i Fay eras tandem. coituras : Afſu-, 
munr ipſi, hujus loco , aliud aliquod ( nedum plura,) Poſtulatum ( unde Ylud 
operoſe demonſtrent) quod non minus difficile concellu videatur.. Quo confir- 


matior factus ſan, Immerito ſuggillatum iri Euclidem propter hoc ( non 1n1quum) | 


Poltulatum. 

. Cum vero tot magnis Viris ( Veteribus pariter &, Recentioribus) viſum fuerit 
hoc penſum aggred: : Cumque 1d Profefloribus ſuis hoc commendatum reliquerit 
Honoratiflimus S A. V IL IU S: Liber & meam hic ſubjungere Demonſtrationem. 


Qq949 + Demon- 


" . $ 
0 ocongeine <S— — mt rene Sr rr wrmemes —_— a rien DE ion Gd arte oo es Ie ors AAS 
7 - a 2652-35 = = = A F = S. 


. op 
af 
- Boys 
od oder ben Aboooooreireeoey eethe - 
nn warren > eee egy a 2 nn are 


$901m250"< Sees ade SEE nnogen > WO ens AI one 
<A 


674 


Pos ruLkTuM Quinrtum. 
Demon$tratio Poftulati Quinti Fachdis, 
In publicis Comitiorum Yeſperits Oxoniz, (Julii 11, 2663 ) Habira, | 
Otum eſt, tum Veterum aliquos, tum & Recentiorum, Zuchdem culpx ibf. 
| nr Poſtulatum NQuintum , wart ( prout loquuttar alii ) Sms 


Undecimum, vel ( ut Clavius numerat) Axioma Decnmum-tertinn, Poſtulayetic 
abſque Demonſtratione concedendum : Quod ( ut exiſtitnanc alli ) Demonſtraſſe 


oportuit. Ideo prafgrtim quod affamat- ule ut ſua luce clarum, de liners ReQig: © 
2h praggerim q de lineis Rettis 62. 


Si in duas reftas ret?a mcidat, angnlos interns &þ adl eaſaent partes, | 
duobns reftis minores faciens : daas ilias retas in infinitum contin. 
tas, invicem occurrere : ad eas partes ubi ſunt ili angah duobns refth 


quod, de Lineis inMniverſum, noh ct YVerum. Urtat ett 
univerfaliter verum quod afhrmar, Nimirum, 


minores : 
De lineis tamen Curvis non erit univerfaliter verum. Poſſunt urique yel dug 
Curvz, vel Refta & Curya, continuo ſemper appropinquate, nec tatnert unquath 
CoiIre. 

Verum qui hoc in Exchide culpant, affuinunr ipfi ut plurimum (falrem ques hy. 
Ctenus p_—_— quo hoc demonſtrent, alia ejus loco quz thi quidem nihils 
facilius concedenda videntur quam id ipfum quod poſtulat Znchkats. Er quidem 
in illum quem vitare vellent ſcopulum non raro impitigunt : Prefumentes | rr 
Mud de /neis Reis vt indubitate'verum, quod we Lineis in untuerſam non et 
verum. Prout nos alibi oftendimus. | 

Ego quidem Zxc/iai haud difficilis conceſſerim quod Poſtulat. Non modo quod 
quz ab aliis atteruncur Demonſtrationes in idem opgant quod m 1Ilo culpant, 
vel faltem quod nihulo clarius fir quod ipſi poſtulant : Sed, quod aut Hoe onwting 
poſtulandum videatur, aut faltem hvjus loco alind aliquid poſtulandum ; Vee. 

que quod ( {i vel maxime concedatur Demonftfabile ). non ea rafirint que til 


: 5 todo demonſtrari poſſi, ſed & quz adeo fant ſua. luce clara ur 


hd . 


rione non indigeant, pro Principiis haber: ſoleant. Certum enim elt, Axioittatmt 
=_ nonnulla, 'etiam Demonſtrati poſſe. Quod, {i opus faerit, oftzhMn6n 
e _ [tes peo 

Quum tamen tort antchac iſlivs Demonſtrationem aggreſlos videarn, de- 
monlitratione aliqua'indiguifle exi{timent : Viſumelt & noſtram bg my adjt- 
cere ; experturi, num quam nos afferimus demonſtrationew, minus adhuc ex- 

ceptionibus fit obnoxia quam quas haGtenus attulerunt alli. | 
los 1rque Lemmatum aliquot. przſiraendorum ope propoſiti demonſtrano- 
nem -{ic aggredimur. 
i I. $: fintta refta, in ref? mfinita jacens, 
Yet in direttum continuctur ; etialy: conthmata nt 

ARE TGT oe I '.. in cadem rea infimta jacebit. © 
"ne fried: Efto E ACF infinita refa,&,im ea jacens AO finita 
refta, continuetur in direttum ad y : Dico, totam A Cy, hoc eſt A Ccontinuatam 
in ipla A CF re&tt ittfinitafacere. Cum enim!” fit; exhypothefi A C Funt'itth, 
erit CF ipft AC in'diretum polita.” $:d' & {propter AC indireftum cot- 
titmatam \ad 5) erik CY oft ipli AC" in diredum pofita'” Adecque 1 |< 
Proth, 


oY 
_— 


CF jacer. © (Nam, ad idettt cjufdem rett#” extremity, not! poſſe-alias atque 


reCtas fri direvtum P6ni; preflinnitit 'omries: Efttne idem fere "quod," ex Prov 


Clapins Fictt Axiotnz Decimim.Y Sed & AC in eadem ACF acer ex 'hypo> 
| yevrIr fer. 


theſi, Tora igitur A Cy, hoc eſt AC continnata, in cadem AC 
Quod erat demonſtrandam _ © CIR 3 Mrs #21 | 
IL Sf finittt ref?a, im yett infinits jacens, in diffttam wn- 
bs  promoveri mte/lhgatur ; etiam promota jacebit in eadem reft4 
infinita. | | 
Efto' AC ftinita reQa, itt AF infinita.jacens. Et promoyeti 'intelligatur 1n 
direftum ex parte C. Prottioro” ogreeS <1 Aine, &Citt  Dico, tedtat 
« y, hoc eſt AC pronidtam, jactre in exdent A F retla infinira. | Jicet etiumn Cy 
in refta AC continuata. ('Ponitur enim C punttum indiretum promovert; = 
# | As ; | elt 


_———————————CL__———— 
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PoSTULATUM:;QyinTUuM. 


| eſt in ea A C continuata.) Adeoque Tn ACE. recta iafinia.. ( per Lem. 1. ) 
 Smiliter &  «, in _cadem AC ( faltem continuaia );jacebit. { Ponucur enim, {&- 
| aindum candem A C reftam, 1n directum- promoveri punftum A,) adeoque in 
' adm ACF recta infinita, Et finuliter de quovis alio reatz. A C promote, 


Qs incermedio'oftendetur. - Tora igitur «4, hoc eſt refta AT promora, jacer 


' maadem A-CF rea infinita” Quod erat demonſtrandum. ' Arque idem {imili- 
| @oltendererur, 11 ad eadem . ws, 
* Neque hic obllat, quod 07am ref72, in demon{trationibus, nondum adhi- 


partes-A promoveretur eadem A C retta. 


hue videarur Zxclides. Nec uter Poſtulata  fua hujus mentionem fecerit. Nam 
qa ratione Aormm Circuit poltea adhibet in definitione Spherz; & motum Tri- 


pou definitione Coni; '&  motum Reftanguli in definitione Cylindri; ea- 


poterat & motum Rectz, fi opus etlet, in' demonſtrationibus adhibere. Quod 


 &' Archimedes, Apollontas, aluque Geometrz. pallim faciunt. . Imo & Zuclides” 
joſe (jam ffarim! ab intro )-10'demonſtratione propofitionis quartz” per igapuoyled, 


gm -rectarum motum adhiber, rum & invariato angulo ; quatenus ſcilicer ad ipap- 


ld" requiritur. ({Neque alio tenſu Reta movers intelligitur in propoſitione no- 
{ta.): Adde, quod 1n Poſtulato Tertio, ( Dato centro && intervallo, Circulum 
| dfertbere,) hecipfum preſunucur. Supponicer enim (in conſtruftione Circuli ) 
' excurnductu Radn ( manente 1n Centro 1ins'extremo uno } planiim circuli de- 
 fribi, Quod mans, 86 videar ego ( neglefta ſeveritate demonſtrationum Za- 


 thiearum ) nova Poltulata ( preter. ea Jus adnuttit Zachdes ) hic introducere. 
(i ITI. S$: finite refs, in retta ifinita jacentt, infiſtat” reffa Angu- 
Ns _ cum ea faciens.;, facit has, cum retia illa infinita, eundem An- 
þ ivy ulum. | | 
'Ffto EAP rea infinita, & in eajacens AC finica we Me 
ma, cu infiſtat., AB reda, angulum cunx ills faciens - ; 
FAC: Facit (inquam ) eadem AB recta,' cum: recta; go—— y Ya 


Jaceat, {itque .B A conmunis; funt BAC BA F. (per congruen- 
wn) idem angulus. Quod, erat demonſtrandum. .  @® , ; 

#4 IV. $:r refta infiita, muta, retFa jatens , in diretium promnnearat ; 
.. . > hw in/iftens reita, non _variato angalo, ſunaul feratur-: facit hac, ad 
%:  refam liam infimtam, coſdem (ſen equates Wypbique angus. 

InEAF infinitaxecta, promoveatur an direc 1 wa 


AF wit, eundem Angulum. Cum enin' A Greta, 


| Fectum | 
pin ea jacet AC finita reda ; & huic infifens re- # AY 
& AB ſimul feratur , angulo invariato BAC.;.do- 
tec, promota A'C in fitum a, feratur ſimul: AB E AC 3—E 


2 infinita Jacet ; & ( ex hypotheſt) angulus BAC, hoc: ct 8«y, invariatus 
ſtmnear ; Cutrnte 'per Lem, 3. Wann, ir | 

an anguld BAT, deinde cum 

gilt, ancer fe zquales. Q 
agulo Ic 8« A, =y L 


®* factat mingres duobus rettis : angulus externws ( utrivis aajecens") oppo/ito 


mternos faciar,, ad eaſdem partes:,. B A;C-DCA,.mino- B 

is duobus A Dies ba externum, pmiaD CF. | \ bY 

(i «- Dt A Jajpeentews, Ing ); oppolice ieerno.  //. NS 
'C majoretn fe. Sunt enim duo ſiniul anguli DCA FETTT 


DCF duobusreChis zquales ( per 13 e 1. )- Atduo ſimul 
merni DCA BA C time i 


( laem faroppermnus ) eſt pot Prop: 28; pazerane- 


Ip, lib. x.;m LY de es I adhibetur hoe poſtularum ; adeoque ve- 
2] | Qqqq 2 que 
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676 PosTULATUM: Qu1xTWM. 


b- * Ip * | ue prxcedentes- omnes, vel exrum! quzlibet;' in demonſtrationens rite adh 
"H ha 53 ES Guin & poſler ea Prop. T3 E.T, citius demonftrari (ut aliud Lemma i As 
polition: ſubſerviens) 411d opus "eflet. | 


VI. [iſaem poſetts ; St ref7a inter jacens, ut AC, in dream | dromcs " 
o tur in fitam « y (ita ut puntTum « jam cum.C "comciclap Þ»@& /amul fe. 
lv  ratur AB (manente.« BAC muariato) in ſitum «þ ;. Lic, Lora 
” reftam @ [5 hoc eft A ; Ke, cadere extra. CD. 
| 05s um enim ( Bn 2m ) jveara hoc alt C3, 
4" 1B inCF, &(perL, FI HY angulusBAC, hood 
: BOK, qualis angu hog..elk 6CF: lirque 
_NE' (per Lem. x.) 1 =p 4 ann D CF minor: 
| 22 Ghent Ro þCF. angulus: codem. DCF angulo minor 
crit. Adeoque refta C 8, hot elt «8 reQa,; extra. CD/ rectam tora cadic. ( Tyeg 
quan; " New poteſt enim alibi, -quam in C punto, . .eidem C.D nerum Occurrere, 
- per poſtulatum ſeu axioma ultimum, ne duz RE. E pars Prphnderene. 
Quod erat demonſtrandum. © 
| VII. liſavem poſitis:;  DicoreBan | by ziboc oft AB promitem, ren 
CD iy Rn "ou poet « ad'C: perventat. 
” Cum enim (perLem: 6.) ubi panQim « x40 
Wy rota «Þ. recta ae by D tranfiveri : 
eſt *ur vel tota ſimu], vel particulatim 
 rranſiverit. *At \rota ſimul rranſice non Porelt ; 
A or arm recta « þ in ipla CD aiquana Jaceret, 


: Yryanr mimorT) * Tre eft impoſlibile, Fe 
- tur particulatim ; hoc eſt, retam CD aliquando'fecat ; dum ſcdicet iplius pai 
aliqua ——_— ſed non &tota.- 'Hoec eſt Cper Ti 6. ) priuſqyam punRum p 
ad pandtum Cpervenerit. Quod erat demo 
vir e: Ng umo tandem Str ppoſira Rationum natura tanquam cognita, & 
'utco 
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E  Figurarum Similium definitione Dn notiogem, 
E. _ enienaogue Fig, Similem:-aſjam cujuſcunzue magnitudinis pi 
ilem offe.- ++ 


Hoc enim ter quantitatescontinuas in.infinitum diviſibil. ariter ue 
infinitum ables) . ys exipſ&Quantitatis natura fluere ; 5, Pas . n 
liber conginue poſſe ( retenta figure ſperic ) tum minui, tum augeri in infidirum, 
Atque hoc reyera-(-urut inobſervani, nec ipfi' forfan animadvertentes ) prefu- 
mufit omnes ; &, cum aliis, Exchdes ipſe. Dumenity Poſtulat, Dato centro & 
intervallo circulum d, eſeribere”; i, Przſumt, circuJum cujuſcun w- gs bods, 1 yel 
cnmocgyy? radio,-: polkbilem af : / Quodque Przfumir pofle the Poſtulat i 
Ra panyonns uanquam non pariter xquum efler poſtulatu Gull my bars {fi- 
males te ( non-dum edoGtum ): ſuper. dara refla conſtructe : Pollibile tamen 
eſe, hoc fieri:;; de figura q ve non minus Prezfumendum erit, quam de Cit- 
culo. Non en propter aliquod Circulo pre _ figuris peculiare, hoc con- 
ringit, ut retenta fpecie ſuz continue poſfir 1n cum Crouls ou augeri mi- 
ave; | qpypens par ian 4 quz lt bil _ pe ris eſt com- 
munis , Adeoque de ulhs pariter preſumi wbuem, retenta ipecte 
cnn pu eG SP free 
ec t Prezſumptiont huie: Proportionaliuth definitio, & { 
-hane ſupponit ) definitio Sunihem Mo Hola erant ab "Euchde i (ps 
{ fed altera libro Quinto, altera Sexto, poſt tradendz:) Potctar Erin | Encldes, 
expedire viſum ellet, utramque libro Pruno premiliſle. | 


S | IX. Lemmatum horumope,. quzfitum Principale { fic demonſtro : Nunirun, - 
T2 4... Sizin duas refas rela mncidens, interns O'ad og 

fir  Faciat. minores duobus reetts : Due. the ret in infint anda &, pal 
_ vice occurrent, ad , i £538 uy, fm: t: aus: ord duo refs mi- 
i | $8 NOres.. . $11 1040-3077 


+ Sint duz ille reftz AB £0, av Heroes Ka Saknith ACF, angulos 
faciens internos &-ad ; Glee parexBAC-DOA)minore fimul' ſurnpros bhi 
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| PosTULATUM QurxTauYi: 

 xedtis: Dico, duas illas AB-CD rcftas, fi in-infint- - P 
| * qyas-producantur, invicem occurſuras;, & quidens.. 
_ ad icas rete- A-F- partes ubr:fanc' lt duo! angule; 7: i 
 Jnrethgatur- enim 1m diretum- promovert AC recta;/! '- 

W (ntcrjacens, in ACF recta- infinita,; &- huic anft-. | | 
| ens AB, manente angulo- BAC invarito;, fimab+ Ly Neat Noe 
' ferri. donec « &, hoc et AB promota /- rectam (125 1 Go As, 

-cÞ:(j Lenama 7 ) ſecet, puta in puncto n.. Eritigitur = C'« triangulum'; 
cul 


ſmile ( propter Lem. 8. ) poſlibile eſt -fieri cujuſcunque magniradins. Pof- 
kbile eſt- 1gicur, ſuper CA rectam, confirut Frangulum, fimile rriangulo'» Ce 


ſuper C balin conltituto. | Tntelbgatur 1raque hoc fiert : ficque: illud PCA tri- 


* aagulum. | 
1 a hic obſtat, quod, Super: datam reCtam,: triangulum conſtituere' dato fi- 
"mile, nondum docuerat Zuc/ides: Nam mulca paſlim.in <>gxd53d denionſtra- 


' xiones Theorematum ( utut in Problematum conſtructione ſecus fic) teri polle 


| przſumuncur, & ſupponuntuar facta, quz quomodo fiant Geometrice, hondum 
- gaditur. Qualia' fant, Inter duas rectas datas duz mediz roportionales ; Item, 
Ferimetro Carculi zqualis recta;; aliaque 1innumera. Dolgats non-ſecus proce- 
* dune Theorematum-demonſtrationes, quam fi conſtructio Geometrica maxime con- 
fret Ec fiquis probatum iret, Circulum Ancarcticum  ArQico - zqualem ele, 
| propter Corgruerntiam ; quoniam, 11 intelligatar. Centram cemro, & Planum- plano 
_ Peruneter perunetro Lg ms radiorum zqualitatem.).&.-circulus cir- 
- congruerent:: Nemo hanc, ut. demonſtrationem allegitmam merito repudia- 
"xt, £o quod Geometrice nondum conlter,: quo quis poilet modo, Arttico Anz 
"8. circulum admovere. - Suthci, 1ta cotpparatos efle hoſce: circulos, ut, fi 
- Imoverentur, congruere {it neceſſe. Nec ſecus hic procedit demonſtratio ; (dum- 
modo quod factum intelligitur, Þ CA triangulum, tiers; poſſe confter:) quam 
| feprolequimur. SHA tk 2 tae 53 
4 co_ ſir PCA triangulum; occurrunt invicem duz reQtz CP AP-(per 
| &finitionem Triangult) in punto: P. Cumque fit triangalum PCA fimile: tri- 
- wgalo- Ce ( per conſtruttionem) ſunt & .anguli--angulis, finguli: fingulis re- 
' eftive ſumptis, zquales;. ( per dehinitionem figurarum/Similium | rectil:nearum, ) 
nalis igitur eſt angulus PCA angulo: = Ca, hoc eſt, DC A: angulo: Adeoque 
ra CP, in ipſa refta CD ( produda)) jacet.. ($1-enum- ultra. citrave. jacecer 
CP recta, major foret vel minor angulus PCA angulo. D C A, qui demonſtratus 
| zqualis.) Item, angulus PAC, zqualis eſt angulo. 7«C. Eſt autem eidem ra C 
 mpulo, hoc eſt Be F, zqualis angulus BAF, vel BAC, (per Lem:3.& 4.) 
& igitar & angulus BAC angulo. PAC. zqualis.-Jacet 1gitur. AP:'recta in 
ta AB produdta: (fi cnim ultra citrave jaceret, .inzquales forent anguli BAC 
MC; qui demonſtrantur zquales.) Eſt igitur eadem recta AP, atque, AB: pro- 
' aa. Item cadem rea CP, atyue CD produtta.; Coeunt autem AP:.& CP 
 npuncto P ( ut jam oſtenſam eſt;,) coeunt 1gitur & AB. CD: produttz. Et qui- 
&m/in codem P punto; hoc eſt ad eas partes reftz:E A F- ubi:ſunt ili .duo an- 
pul: duobus .reftis minores. Quod erat demonſtrandum... hari 5r* 


+Hanc ego demonſtrationem proſecutus ſum, cunduas firictiffimas'demonſtrandi | 


lpes ; ZExchdem imitatus: Ne fit quod ad juſtam demonſtrationem-defiderari cau- 
ſetur etiam Severus cenſor. -Verum ego: tantum abelt ut Zxciidem culpem quod 
ple non demonſtraverit, -ut neque' culpaverim ſi pluraadhnc, indemonſtrata; 
 poſtulaſſer. Pura, fi poſtulaſſer (cum frchemede) Lineam RetFam, omminm in- 
| tertadem puntta, Jr”. Breuiſſnmam: (quo non foret opus, poit undevigmti-pro- 
politiones, demonitrare, 7rianguli duo latera, /imul"ſumpta; rehguo efſe majora.) 
Alaque que [int ſua uce clara. ; 

Sed Euclides 1d fibi propoſitum habuifſe videtur, ut, quam pauciſlimis. po- 
ſulatis, reliqua demonltrarer firmiſſimis conſequentiis. ( Unde factum eſt ut fibi 
hon raro faceſlat negotium ea probandi quz nemo-non gratis conceſlerit.) Et 
quidem, in omn1 reotfarione (m L nant. ups per oy przſumendum eſt aliquid. 
Nam, nifi ex prx{umptis ( ſeu przconceſſis aut ante-probatis) nalla fit probatio. 
Hzc autem praſumenda, quamvis ab aliis Scriptoribus ( de rebus aliis) non ſo- 
kant diſerte recenſeri (quod ab Euclide fattum eſt; ) talia ramen 7zacrte prefer 
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Pos TULAT WM Qu INTUM. 


munt ali, -utut inobſervati, Sed;& Euchdes.zpte; 3n procelu operis, preter; 
diſerte memorata (ut przcipua-8-magis nowbilia), alia, -live ex iNlebbs Se oo 
five a/undemanifelta, paſſim prefumit; {cd quz; nemo forert. negaturus. 'Falia ſins 
quod or mg tantundem elle 7 azam, & Partes ones ſimul umptas. 
Lv quod Partibus fimul omnibus zquale probatur, concludirar ;zquale Tor, ) 
Item, quod 2 /ingulis Ca/ibus: verum elle: demonſtratur, 3d wnrverſaliter /verum 
eſſe; ( puta, quod competit rriangulo RecFangyulo, Arutanguio, & Obruſanguh, id 
Omni compet Tr: Refilimeo; co.quod nor alta ſin! Oye nat Rechilines:) 
pariterque quod: x & 1 wigs par 4 & x ſunt quinque: finnliaque; quz 
fas 1 ator im-obſerver, {ed culpaverit nemo. '( Taceo, quod moriun Pleni 
preſumit- in definitione Sphare, Corr, Cylmari, quod nec detiniverat, nee poſty- 

verat:) Er quidem fi adhuc plura vel tacite preſumpſcrat vel diſertim puftule. 
vera. ( que ſua luce clara finr) non foret inde culpandus; nedum cum poſtyla. 
verit Duas 'RefFas ( in eodem plano) Convergentes, tandem culuras. 


Sed & hocaddo. Euclides (quantum mihi-quidem videtur-) non tam propter id 
quod Poſtulatur, hoc gwws interponit Poſtularum ; quam propterid quod xox po- 
{tulatur. (Ne videatur plus ares movnowge” Ecquis enum ett qui hoc zactte pric. 
ſumenti. (ne monenti quidem ) non conceflerit ! Sed, 11 notaverit forte quilpiam, 

uod -Euclides in ſequentibus inter demonſtrandum 7aczte pre Jumzt, expolitasquai- 
; wor lineas, fi:producantur, tandem occurſuras ;' & dubuavern, Alm, Quatenus, 
hoc permittendum fit: Euclides hic explicite monet, Quid fit, & Quatenus, quod 
{ibi przſumenti concedendum poſtulat. Non quidem de guzbuſcunque Lmeis hoc 
poſtular, ſed faltem Reds. - ( Certum enim eft, Curvas hc continuari potle quan- 
rumlibet ut nunquam cocant..) Nec etiam de Rectis ownrbus, 1ed n codem plane 
politis. ( Quippe reftas, non 1 codem plano, exam aliquatenus appropinquantes, 
Ita ſe habere poiſe certum eſt; ut continuatz ſe mutuo tranſcant, elongentur po- 
ſea, nec interim occurrant. ) Neque de talibus 9uoz/bet , fed faltem de ages 
Co vethi gratia, Tres retz, utut in eodem plano  politz, non protimwineo- 
| aliquo puntto concurrent Omnes; ſed earunrduz quzhlibet in eodem punto; 
tertia forte non in codem:cum duabus ills, 1d cum earum altera in punto: ie- 
cundo, cum reliqua in tertio, non-in eodem omnes. ) Nec etiam de atcungue.po- . 
fitis in eodem plano, ſed de camvergentibus'; hoc edt, i guas ft ret7s inciderit att 
gulos internos ad caſdem partes duos faciet nmares duotus reizts. (Quippe 
non convergentes, ſed parallel ſunt, non coibunt.) Sed & hz duz, nondi 
forte count, ſed /# pragiucantar coibunt. Nec etiam guomodacungue produtte 
( puta fidum continuantur curventur ) ſed f1 producantur ze direcZum. Sed nec 
quantulumcanque producantur,' fed z: i»inituem produttz ( filtem quantum: opus 
crit; ) || Nec etiam, fi ad\atteras tautum partes producantur ( puta, qua magis.d 
varicantur, ) ſed, {i wtrinque tic producuntur, coibunt. Nec tamen cozbunt atr7n: 
gue, 1ed' ( ad-alteras faltem partes ) coibunt. Non quidem inditterenter ad atra/- 


| vis, fed ad cas partes qua ſunt: uh duo 1 2nznores duobus rectts. 'Arque hoc 


Eftatum, fic limitaturm, nemo ft qui non. t concedere. Nec tanturb exculpans 
 dus eſt EuClides, Sed laudandos, ' qui tam diſtin&e: quid. velit expoluerit. Nempe 
Linee ( non quzlibet, ſed faltem ) ref ( non quotlibet ed) dug ( non ut- 
cunque fitz, led) tn eodem plano ( nec fic utcunque, {cd-ut ) av ques ret?a mcidens 
angulos internos &y ad caſdem partes faciat minores duobus retF:s, ( nondum forte 
coeunt, ſed ) fi producentur ( non utcunque, 1ed:) # direcFum, ( nec quantulum- 
cu ſed) in 1nfinitum ; tandem corbunt (non quidem ad utraſque partes/ hic 
002 594.08 rettz, nec ad utraſvjs. indifferenter, led ) ad cas paries ub ſunt 1; an 
angul minores. duotus reft7s.  'Quod optumo conlilio factum judico. 2d 
Atgue hzc, im Enclidts:yindicias, fufhcianr, | 
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Comi-CunEru's — 


HONORANDO VIR©O, 


D. ROBERTO MORAT, Equiti Aurato. 


Sd. 
* Honorande Var, | | | 
Oftguam Londino domunm redierim tempus aliguod impendl, con/tderando 

P Solrda, Lineaſgue eorum ſeftione faftas; us Honoratiſſimo D. Yice-Co- 
| mit: Brouncker, '7 h1gue, ( in hoſpitio tuo, me praſente,) exhibuit 2upers 
IP bn Pet; Unus ex Commuſ/arus -Regits pro re Navah ; Idemgue peri- 
tiſmus Nanpegus. - 

| Cimporum expoſutorum forma hac erat. Super plana Baſt, gui Circuli Quadrans 
gat, (ut-in Rgadrantalt Cono, vel Cylindro,) eretFum inſiſlebat Solidum ;_cujus 
Atitudo ( pro arbitrio ſunmenda) erat, in his, dupla Radii Quadrantis iſtins Circa- 
las Et a ſinguhs Peripheria, Quadrantabs ' punt71s, dutta ad verticem ret7a, 
cabant, n0n in Puncto (ut in Apice Con, ) nec in 2uadrante parallels ( ut in 
uadrantal; Cyhinaro,) fed in Linea ref#a, ut in acte Cunci. Quamobrem ci nv- 
mn fect Cono-Cunet; ut gui in Baſe Conum repraſentet; in Yertice, Cuneum. 
" Star hujus Seeriones, a Planis vario ſitu poſitts fattas; refe conpiciebat ille, 
ples exhrbituras magna varietate hneas Curvas ; diverſas ab this guas exbibet 
(m-ſef7io. Quarum nonnullas exiftmabat, uſm futuras in condendis Navibus. 
In quem finem conſtderandas propoſutt. | 

Quoniam autem operoſum exiſtimabat ( pront revera 1 ralia Solida primum 
ddulare, eaque Plants dtverſo ſitu poſitis poſt ſecare : hoe artificium ingenioſe excg- 


oe it, guo huic mmcommodo ſubveniret. Nimurum, Afſeres varios, ex lieno ſo- 


exadte complanatos, molii Glutine conglutinandos curavit. Quorum quidem 
thi quali forent ubique craſſitudine ; parallela plana exhibituri: alii in atiem 
tſmentes ;", quorum facies in rettam lineam corent. Priores ita conglutinart cu- 
taut ut plana. paralicla exhiberent ; Poſteriores, ita ut in communem angulum cot- 
rent corum acies. eribus ſi conglutinatts formatum ſolidum; exaſciandum ita 
twavit (fy dedolandum, ut ad formam deſtinatam reduceretur. Quo fatFo; Glutine 
landem ſoluto in agua tepida, diſſociati aſſeres exhibebant, factebus ſuits, Curvas 


er quas in ſolidi ſuperficie acceperant, quarque ex ſetto ſolido forent oriunde. Ta-_ 


bs erant quos nobrs oftendit aſieres; qui, confunttt, componebant ſoldum ; &, ſepa- 
rati, Curvas ſeftione fattas oftendebant. 

' Nom id hic agitur, ut ejus Artificium ego depreciatum cam. 9Qupd Oy ingenioſe 
ercagitatum eſt, oy affabre peratFum. Sed nec Tibi diſphciturum credo, 166 Thr, 
ſt eaſdern conſpiciatis Curuas, im Plano deſcriptas, certa methodo; qua Settione 
tdi forent oriunde. | | 

' Thad igitur horum Schediaſmatum opus eft ; ut Curvaram itiarum vera natura 
erhibeatur ; modique eas deſcribendi in Plano, abſgue. Solidi Seetione. 

' Quod co potius ſuſcepi, quoniam hoc ſolidum eſt de novo excogitatum, __ ne 
{to an; be 01 prior confiderandum propoſuerit. Atque exemplo ſit, aliis ejuſ- 
mui! ſohdis conſiderandis, ſiquando poſtulaverit occaſio. | 

$: preter eas ſeftiones, quas ipſe jam conſiderandas expoſutt, ak ſint ſrue 
lajus ſive aliorum ſoliderum que uſui fore judicaverit ; poſſunt fy ill pariter 
(ubſque atZuali ſeftione Soliah\ Curvis in Plano deſcriptts exbibert. 
' Num qua autem ex his, Þ qe ille, aut quanam portiones earundem, 
AchitefFurs Navali promovende poterunt inſeruire; ego me judicem non auſim 
nterponere ; ſed harum rerum peritts permitto judicandum. 


| Tuus ad officia, 
Oxoniz Apr. 7. 


1662. of | 
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SEU 


Corpus partim CO NUM partim CUNEUM 


reprexlentans, Geometrice conſideratum. 
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S4imes CONO-CUNEL. 


Ectangulo CDBA. 7. 1. ad reCtos angulos erigatur Circuli Qua- 
drans CQD ; junctaqueQ A compleatur Triangulum re&angulum 
CQA. #14. m2 gy item a fans punEtis Peripheriz Quadrantalis 
DQ, ad reſpectiva puncta reftz BA, in planis Triangulo CQ A 
marallelis, duCtz reCtz Sa, Curvam ſuperficiem complentes D S Q Aa B..: Solidum 
eterminatum, vocamus, Cono-cuneum. 

2. A quadrantal1 Cono, in hoc diftert ; Quod, quz hic eſt linea reQa' AB, eſt 
lic Punctum unicum :; propter rectas omnes, ab $ duCtas, in. A punto verticis 
coeuntes. .. | | 

3. A Cuneo autert, 1n hoc differt ; Quod, qui hiceſt circuli Quadrans CQD, 
dtilic Rectangulum Parallelogrammum. 


4 A quadrantali Cylindro, differt ; Quod, quz hic eſt xe Linea AB, eſt illic 
Circult Ci uals & parallela ipſi CQD. 

5. Solidum hoc, Planis 1n vario fitu poſitis, tectum; exhibebit , in curva Su- 
perficie D QA B, varias magna diverſitate Linearum formas. Exempli gratia. 

6. Primo. $1 ſecetur Plano R Sa, parallelo ipſi CQA triangulo ; linea Sa erit 
{per conſtructionem ) Reta. Adeoque, Hypo rrianguli rectanguli SR a. 

7. Er, conſequenter ; Cono-cuneus hic, e 
dr, ejuidem Baſis & Altitudinis. Nam ſingula Triangula SRa in Cono-cuneo , 
ſunt Genidia ReQangulorum reſpeAive ſumptorum in Cylindro ; adeoque totum 
totins 'dimidium. | | o” L321 

8. Magnitudines inibi contentas, ego ſic per Species defigno, | 


CS=zECD=2P 
CR=c. Fg. T. 
RS=s=y: A —cA 

Ra=CA=Lz k — 
Sa =: +8 = +. WET 


9. Hzc Triangula' ( Planis zqualiter invicem diſlitis fac, ) projea' in iPla- 
mm CQA, cut parallela ſunt ; comparebunt, ut in Projectione ' prima \,- Fig. 16. 
3 fic delineatur. Deſcribatur Triangulum ACQ , imile & zquale1lk in So- 
do; & CQD circuli Quadrans. Dividatur CD mn gaothiber partes zquales in 
puntis R. Ad quorum fingula, ductis Ordinatis R S; his. zquales ſumantur , in 
recta CQ, rectz Cs, Rs. SiG As, TriangulasRA-vels CA in hoc Pla- 
bo, reprzfentant Trengges SRa in Solido. [ _ 

10. Si ſupponatur Solidum deorſum continuari, infra my Baſin, eti- 
an Triangula fimiliter continuanda erunt. Pariterque, fi ſupponatur ſurſum con- 
inuari, ( poſt decuſffationem in AB, ) ut fit in Coms oppolins. 

111. Magnitudines in hac Projectione, fic defigno in Speciebus, 


Rrrtrx 2 caQ 


ualis Semulli quadrantalis Cylin- . 


Pa a= ws 7 4 1 __ _ _ 
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Cono-CuNnEgu s. 


CQ=CD=£R. 5 

CR=c. Pr. 16.” 
Cs =RS=y: PP —@ 

AC=42. 


SA=viA* + —@. 


I2. In numeris, fic ; pofito R= x, A=2. 


CR Cs. ' © 200 
©. I. n 2.236 + 
O.I25 0.992 + 2.233 — 
0.25 0.968 + 2.222 + 
©, 375 O. 927) = 2 .204 + 
0.5 0.866 + 2.179 + 
O 625 0.781 — 2.147 — 
O75 0.661 + 2.106+ 
o. &  0.484+ 2.058 — 
IT, 0. 2. 


I3. Secumde. Si ſecetur plano E d q, patallelo quadrantali Baſi CDQ, 
Curva ds o erit 90G Y Nat, fi fecar: ſu NR Ee rRn TriamgulFun 
_ QA parallelorum : tum, a7 A A eu 4 ae; /cCQ ad 

RG Sad go. Et, conſequenter, ( cum Ordinarz eo int ipfis RS —_ 
” irculo poprmngiey erit Edq quadrans Ellipſeos, ut eſt CDQ circuli quadrans. 


14. Magmrtudines fic defigno, in Speciebus, 


_£Q=CD=Z#. V 
CR=c. | th I. 
RS=5=y: FR . 


qE=EZ 
AC.AE::CQ (=Ed).qE::RS.g0. 


- Hoceſt, RE: — CE. 0 VR — 2, 
-Adeoqury ye n= v RA. 


lt hz, (fi ablcyharur Planis wo acts diffitis ) in Quadran- 
E PE ( cut panel ſunt) projeftz, compare _ ut in ſecunda ProjeQio- 
Pg. 17. Quz fic delineatur.  Delcribatur quadrans,,  qualis ill, in 
Solido: Erdividatur CQ in quotliber partes #qu pF - unCtis q; ſingulzque 
Ordinatz RS ( huic parallelz ) in pundtis s : per . 2s defcribantur Ellipſes 
Do q; hz inPlano repraefentabunt totidem in Solido 
16. Si ſupponatur Solidum , deorſum cominyari, inf Quadrantalem Baſin 
CDQ; elzSetiones etiam adhuc Ellipſes eruns : Sed 'eum. hac differentia, 
-4 D quz jam <ft dimidia Diametrri longer, fur. erit ſemi{fis Diametri brevioris 
(oh quales funt in Fg. 17. quz ſunt ultra circularem Quadrantem DQ. 
Et fi 708m ſurſum ( polidecullationem i in A B, ) fimiles occurrenc 
— in Solido oppoſito. 
ines, in. hag Projetione, fic deſi igno, in Specicbus 
2D porta | | 
þ 4 +? hb | Pie. 17. 
RS=x5=y: ig _ rf, 


Ong! 'RS:ev:"'2- | 
B.E:: Mfc FOE 


” 6 NN, o& - 


Cono- CunNnEgWw:s. 


18. In Numeris, fic. Poſito R = 1.. A=2. 


EQ. E VS, po es. es, 

O.25 0.242 + Q. 217 — 0.165 + 
O.S 0.484 + 0.433 + O. 331 — 
O.ZS 0.726 + 0, 650 — 0.496 + 

'Þ 0.968 + 0. 866 + 0.661 + 

x .IF I.210+ I . 083 — 0. 827 — 
I.5 I . 452 + I. 299 + -0. 992, + 

I. 75 I. 694+ I.516— I.157 + 

2. I. 936+ I . 732 + x. 3233 =. 


i9. Tertio. $i ſecetur Plano c=s ;, parallelo,, Refangulo - CDBA 
fg. 2. Curvz hec erit proprietas. EAR Koa ut in Schemate ; Erit, Ut 
$R ( ordinata A quovs punctorums, in arcy ZQ,). ad «8, feu-Z P (ordinatam 
2 5, ubi planum c=q ſecat quadrantalem Ag fic ,clt aR ſen AC ( tora 
durudo,) ad ag feu «7 (diſtantiam- punti s.2 plano, Aa parallels Quadranti 
CDQ.) PropteraRS, go, ſimilia triangula. | | 

20. Magmiudines fic deſigno, in Speciebus, 


CQ=CD=2F. 
CPx=C: Fig. 2. 
CR=c . 
PEzE=y: A —C®. 
RS=y: A — >, 
Ra=CA=4Xz 
RS.Ra::go(=PS). oz =qga. 

KB? — C? 


Vi —@.A::y:R —C*. Ay FI 


Fog 
eamga=A ED C 


— 


21. Hz Curvz ( fi planis fiant zquali interſtitio diffitis ) projeftz in Reftan- 
wulam ( cut ſunt Parallelz\) CDBA : compatebunt ur; fee: Workin Projeione , 
Fg. 18. Quz lic delineatur. Deſcribatur Rectangulum CNB A ( ſimile & zquale 
il} in Solido ) : Er Quadrans CDQ. Dividatar CQ in quothþet partes zquales 
in punts c. Et deſcribantur Sinus ſeu Ordinatz c EZ, cat co-finibus & P. Tum, 
i ſupponantur a ſingulis punQtis R in rea CD, reftz Roa parallelz ipſi CA 
( ſecantes | Ty QD 10s, & AB ua a: )-atque jhibi,; W{ RSad P=;:/ic 
AC(=aR) adas. Curve.qeP inplano , reprzſentgbuar/ reſpeftivas' qo Sin 
foudo..  Ubtnotandum. ;- ut Rettz'S 7 « 9.410 /precedente Projechione; fic as om 
tac, ſecantur in partes zquales. : | \v ; {rn 40 VS 3t9 my lt [1 2O4941L1ER 

22. Prout Solidum poteſt pro libitu continuari deorſum , witra Quadrantlem 
Bain CD Q. Sic & Curve q* P continuari pofſint infinite. Eruntgue, fic icon- 
tinuatz, tum inter ſe, tum ad continuatam reftam B D Aſymptotz. Artque, fi Solt- 
dum continuetur ſurſum, poſt decuffationemin AB; abſcindent eadem-p in 
oppofico Solido, Oppoſitas Seftiones halce fimules. La 

23. Magnitudines 1n ProjeCtione, fic deligno, in Speciebus,- ©: 


CHD=S& 

CP=C Fig. 18... _ 
” __ REP = | 
=P=S=yi— C7, 

SR=s =y;Ma —c 6-5 % 
AC=3L | 

SR.EP::AC(=aR).ao. 


8. $3 MH. A. 


8,  W=C* 4: #C: 
—_—_— 


Rrrry 3 24. in 


I n——< denaed " PER . mth - —- cs. A . _ —_— m = _ - 
> re ee A ns ee Ln EINE - SE A335 EIS SSD _ WOE IS 5 mſn ons =D Z 
-_ HCO _ - - - cnn _ > 7 GD 4 Ms 6 - Ds LOR - - 


_ 


om NS Fn 
- nnddiddls <- Bo 


© nth re eg aee ne ind. daenee <a - « 


- R3 Toh Entre INES YC IN II 


C ON. -=CuNEuwu 5s; 


24. In Numeris fic. Poſito R=1. A=2, 


ac 

_ Aq. ao. - as. 2, TY ps! 

I: 0.5 -0-5I6+ 0.577 + 0.756— Inj. = 
IL I. I.033 — I.If5— I.f12— nf. = 
III. I:5 I. 549 + I.732 + 2.268 — Infin. | wg 
TV. S. 2.064 — 2.310— + 3.024— Unfin. F. 


25. Quarto. $i ſecetur plano CQd, Fj. 3. quod fit Perpendiculare Ren. n | 
a CDBA, tranſeatque per centrum C, & punctum d quodvis 1n latere DR: \ ( 
uryz proprietas hzc crit, Secetur planum hoc 1n gs, a quovis triangulorum R$ : nant! 
ip CQA paralldorum. Tam et Ur AC ſeu aR, adap; Sic RS, ad po. Seq 
longitudo ap, fic prius invenienda: U? CD, ad CR; ſeu Cd, ad Ct; Sic dd, MW () 
adpR : Quz t'tora Altitudine fubduta, ( aut illi addina, fi 2. + nopanggd ſumendz 7 
K in continuatione ipfius dC ultra C, ) exhiber longitudinem iplius' ap. | 6 | 


> 


26. Magnitudines in hac Seftione, fic deſigno 1n Speciebus, my 
Y | Wy Ub: 
CD=%XZ. _ 
RS=vy:P —c. Fig. 3: va 
AaACmaR=.£L ior 
d D=b. " 
CD.CR::Cd.Cp::dD.eR | by 
R.c :þ, = b, | 'M 3 
C 
pPR=b 
a þ =aRxRe=AF— b. 
aR(=AC).ap::RS. po. PCR 
- AE RM Wh tb Dad, 1H 
ES Ut AR v: &; 
ARE? , 
an v: P—E. 


27. Sin ſecetur plano CQ| : 4- quod per CQ tranſiens, ſecet puntum b 
( lateris-A B ) priuſquam —_ alin D B-product: : Onetel yes rietas 
hzc-erit. Secetur. planum, ut prius, inp s, 2 quovis triangulorum RSa ipliCQA 
parallelorum. Tum eſt, U7 bA ad ba; ſfeuurbCadbe; ſeu ww AC(ſuak) 
adap: ScRS, adpo. wh” regen} | 


28, In -Spectebus, fic, 


CD=2 die CHEN 

CR=c.-. 7. 4 

'RS=y: A —8&., 7 Rory y F. 
AC=L | 

bA —=Y=C 


ba = v =C—c. 
bA . ba:: bC.bp::AC(=aR).ap::RS. po. 


FW. .v: *1vf: Bw I—C 


Co 
po =o n= EPO ſag 


| 29. Vel etiam; continuata Cb, donec ſecet DB (continuatam ) in d: propor: 
tio exit ut prius, 5 25, 26. YG 
| 20. Sed 


Cono-CUuNEUu s. 687: 


0. Sed cum hac diverlitate; quod Curyva Q # bd, ſecabit axem ſuum in b, 
ec4e irzrum 2ccurret 1nd: ( parte bd jam exiſtente ex: oppoſito axis latere, 
p31 gue ABDC, 1n oppolito Solido. ) Et, conſonanter, (/propter Rp, hoc caſu, 
K/5rem quam AR; ) erunt ap, & po, quantitares negativ#; cadente ap ultra 
veruicem AB» que cadere ſupponitur era verticem: Er ps intra planum ABDC, 
uz {upra planum cadere {upponitur. ao 

1. In horum cafuum utroque ( five Cd fecet, five non ſecet yerticem A B, ) 
rite d C continuatz ( pariÞ reſpondentes contnuationi Solidi ) iterum occur- 
rent ax1 ſuo continuato in © ( tanto'ultra C, quanto eft d citra. Y Sed ordinatx 
in hac continuatione majores erunt quam illz quz iad-dD pertinent : Eo quod, 
z CD furſum, folidt craffities decreſcit; fed 1nde'deorſum, -ereſcit.” Er, conſo- 
nanter, 2p, quz inter AB & CD eſt minor quam a R, ( &, fapra AB, negativa 
uantitas, ) eadem infra CD fit major quam aR. (Secante dC re&tam DC in 
) | Nam illic eſt ap=aR—RpY hic vero ap=aR +Rsp. | 

12. Hz Curvz, utroque taſu, (five Cd fecet, {ive non ſecer, verticem AB,) 
$ lars DB dividi ſupponatur in partes zquales a reftis Cd; &*projiciantur 
cr'# in unum :demque planum : comparehunt ut 1n projectione Quarta, Fe. 19. 
Ub Axes d C continvantur ad ©; atque tum (quo vitetur confuſio in Schemate) 
rmoventur, 2 fiwu ſuo in Plano ABDC, & collontatar in recta A C continuara: 
& Ordinatz pos ad eos applicantur 1n ea poſitione; in tali proportione ad RS, 
welt xp ad aR feu AC. Atque ita diſtribuuntur, aliquz ad unum, aliquz ad 
| chad lacus rectze ADC, ut vitetur confuſio alioqui_ oriunda, fi tot curve ſe 
10 1. .crſecarent omnes in eodem.& punfto, preter alias item. interſectiones 
1:t4 {aczendas. | 


- 33- Magnitudines in hac Projectione, ſic deſigno in Specicbus. 


3 


CN== & 
CRE=E. ol 
RS=vy: —C@. | Pig. 19. 
KC= AX | 
dD=b.. 
CD . CR::Dd.Re. 
== be, <4 
Ka -Þ. 
cb 
Rp = 
cb 
a Pp =AEF- 
AC G4 po, EL: 
SEO. Do. a AE + 2 
A Api viſ 6 Þ v: R? 
” 1.0" 
p = Js v: R* — 


34. In Numeris ( poſito P=1, & A=2,) Semiaxes ſex Curvarum 1n Sche- 
mate deſcriptarum ( quarum prima eſt Circumferentia circul) hi ſunt; | 


—_” IIL IV. V. VI. 
CD. Cd. Cd. Cd. Cd. Cd. 
I. v1.25 V2. v3.25 Vs. v7.25 


1.11803 + 1.414214+ 1.80278 — 2.23607 — 2.69258 - 


om vero, {i ſupponantur Semi-axes diyidi in quatuor partes #quales, 
unt he; | 


# 


UMI 


0 _ : 
DD e_o os Eire 
Js 0 PS ELIT pats 


-- - PI PR 
— — 8 - 
_S.. IC x - po Se <5 == 
——————————— _ 


= I — == = 

,— _ _ - - >” RET = 
- =-£ ' 52SISEIEmc a SEE a. 2 

—_— = _ 2 _— 


— 
ow - 


PC EASSEELE SSI nt 1 n nt a> +» AE EE. es IE CEE us 9 ode er READ OLI DEER > Ce ane nr + 


No os. eros oem 
=>: = - 
= ; 
- datetonm nn bong end Gr hos 


— 


» 2 —— Ae EE EC 
L be ng at nn 


Cono-CuNnteus. 


"I, lth ly... : 
| RS. 5 * 7 LEES bd, Po, p 7. 
©, O.. +1 Oo. |; ; O. = O» . & O. 
0.661 + , 0537 + 0.413 + 0-289 +. 0.165 :; 0.041 + 
0.866 + 0.758 — 0.650— '0.54L +. 0:433 +. 0.325 — 
0.968 +  a:908 — 0.847 — 0.787 —.,0:726Þ+ | 0.666 — 


”S T. I. «33 T* T7 ;. SI8:Þo 
nn .- ....:0.968+ 1.029, Lobg — L150 |} F210: L271 — 
EIN .. 0:866+. 0.974 +1.1.083 — 1-I94 + ; L299: 1.407 + 
Cos | ._ 0:661 + 49785 + 0.909 + 1.033 1:15$— 1.282 — 
0. I. q0 "+, O.-- | G.: 21 + Q6-<64 0. 
| — : 441 p (3 RP dS LEES +49 ; 
= F OR ſupponantur (.pro accuratior! CuSyarum deſcriptione.) Senu-axes 6j. 
= | vidi in partes 16 ( adegque - AXES .1Ntegri an partes 32). Ordinatz eo ipeCantes 
E- -- cunt. he, profile.) PS, oo ng 0 009 
© OE" oe I ORD | 2 9 5 one » SRPas ' 36 Hx.GR,'G 
rs SKI K-06 50% x #5 P 9, 
- TIE, = Ds 30 O. cr Og» OE Be Siler 2: Of 
En! EL mes 97” 0.2665 . 0,1849. 0.1033 0.02I7, —0.0598 
- 220% Ofþ843. 1, 0:37 02; CafES. 2 E866. 0.9605 1770.9454.. 
= -! 0.5830 - 0.4645. 0.3461, 0-2272 0.1093,,—0.0091 
—_ -2924- 0.6614 0.53714 04143 0.2894 0.1654 0.0413 
TI 0.7262 0.6014 0.4765 0.3517 O-2269 ,,: 0,102 
0A 0.7806 "0:6586 0.5367 0.4147  0.292I 0.1702 
20 0.8268 0.7105 0.5943 0.4780 0.361) 0.2454. 
ET 0.8660 | 0:7578. 0.6469 0.5413 0.4330 © 0.3248 
_ o.8992 0.8009 0.7025 0.6042 o.5058 © "0,4074 
> 0.9270 0.840x. 0.7532 0.6663 0.5794, '” 64925 
0.9499 0.8757 o.8015 0.7273 0.653r." © 0.5789 
0.9682 0.9077 0.8472 0.7867 0.7262, 0.6657 
0.9823 0.9362 0.8902 0.8441 0:72981”  0:7520 
0.9922 0.9612 0.930 o.89yr 0.8681, o 8371 
: 0.9980 0.9824, 0.9668 o.9gt3 0.9359 0.9201 
| 1 T. + I. 7 A 
0.9980 1.0136 1.0292 1.0448 1.0604. 1.0760 
0.9922 1.0232 1.0542 robes I;IIG2 1.1472 
o.9823 1.0283 1.0743 1.1204 T1664, I;2125 
0.9682 1.0288 1,0893 1.1498 1.2103 1.2708 
0.9499 1.0241 1.0983 . 1.1726! 1.2468 1.3210 
0.9270 _ 1.0139 © I-I008 1.1877 1.2746 1.3616 
0.8992 0.9976 + 1.0959-* 1.1943' 1.2926 1.3910 
0.8660 0.9743 1.0825 1.1908. 1.2990 I.4073 
0.8268 0.9431 1.0593 1.1756- 1.2919 I.4081I 
0.7806 0.9026 11-0246 1.1465 1.2679 I.3899 
0.7262 0.8510 0.9758 1.1906 1.2254, .1.3502 
0.6614 0.7854 0.9095 T0335 1.t575 + 1.2815 
0.5830. 0.7014 o.8198 - o:9382 1.0566 1.1750 
0.4841 0.5900 0.6959 0.8018 0.9077 1.0136 
0.3481 0.4297 0O.5i112. 0.5928 0.69444 0.7560 
0. Qu 0. '©. ©. 0. 


i TL 5 \ | | 

5.-Qwmto.. Si ſecetur -plano De qc, 'Fp..5. tranſeunte per 'D, & perpend- 
culari ad Reftangulunr ABDC, ſecante AC in quovis punto c, & AQ 19: 
Curve D-q hc erit” proprietas. Secetur Planum Hhoc- a 'quovyis triangulorum 
R Sa, in po: eritque U?7 AC leu aR, ad RS; /ic ay, pot Et longittido 
ap fic prius invenienda; U7 DC, ad DR; ſeu Dc adDp; /ic Ce ad Rp: quz 
ſabdudla ab aR, relinquet apy=aR—Rgp; Atque hic DA=DC—CR. Sed 
fi ſupponatur Dc continuar: ultra c, adeoque, contingat R ultra C; tum erit 
DR=DC+CR. | 
36. Magn: 


1B. 


bs 


Cono-CuNEUy s: 
36. Magnitudines hujus Sectionis, ſic defigno in Speciebus; 


CD=F. 
CR =ec. Te | 
RS =vy: R—c@} Pp. s.6. BE, 
aR=AC=4 nj ob 
Ce =S | | 
DC. DR:: De.Dp::Cc.Rep. : 
AMES 
.$ 2: þ . 
R + C F- 6 
-. FE 
wet, , 
a p =aR—Rp = 4—ZE<S 
aR. ap 3 NS. 06, —— «45.8 
RxFc a AESIORERT IS 
A . A — pv: R —_ (, — AR 7 vii — 
AR—bREbec 5 ; ---| Mp | 
MU ETT=s VET esx:: « wud 


37. Si planum hoe ( per D tranfiens Y/ſecet pundtum aliqued b, in refta AB, 
{quam pertingat ad c 1n continuatione rex CA, Fj. 6: £urve proprictas 
bo erit. . Secetur planum hoc, 'ut prius,\.1n po; 2. quovis /triangulorum RSa; 
Eritque, 7 BB ad ba; teu, Ut bD ag bj; lev, Uf BD:i(fewaRY'nd: x71 5 
RS ad po. wnos £7: Ir £3611 2] 
38. In Speciebus, fic; 


ED= 42 

CR=AamzZc _ 
gb=C Fiz. 6. 
AC=aRz=2M : 


bB = / == R— C. | ] 
ba = vi=c —E. <4 
dB. ba :: bD. be::BD (=AC=3R).aÞRs.;. 


Fo :: : A.. An BO. At 
| OE oO 
ap = A=—p4 
V Pope *:-£i- ; 


39. Vel etiam ; continuata Db donec ſecet CA ( contunnatam ) 1n ©; propor: 
tones erunt ut prius, in $ 35, 36. - | xk 

40. Sed cum hac diverſitate; Curva D#bq ſecabit axem fuum in b; eritque 
Þ bq ad contrarium latus axis, planique ABD C, in oppoſito Solido. Et, con- 
onanter, ( propter Rp majorem, hoc caſu, quam aR) erunt ap & p# quantita- 
ts Negative : cadente ap ultra verticem AB, quz ſuppomtur cura; & p- intra 
panum A BDC, que {upponitur ſupra. 

41. Utroque cafu (4tve D c lecer, five non ſecet verticem A B,) Curvz Doc 
wntinuatz ( prout continuar! ſupponitur fol;dum)) occurrent iterum axibus: ſuis 
(continuatis) 1n ©; tanto ultra c, quanto D eſt citra. Er fi intertm Axis D# fe- 
& verticem B A, ejuſve continuationeny ultra A ; curva ſecabit in codem puncto 
Axem ſuum, & ( tranſitu facto ad Jarus oppoſitum') etden' iterum occurret in #. 

42. Hz Curvz, utroque caſn, (five Dc fecet, {tve non 1ecet reStam BA, ) fi 
recta CA dividatur 1niquales partes'2 rechis D e ;\'& projiciantur Currz 1n 1dem 
Uquod planum : comparebunt ut in Quinta ProjeCtione, js. 20. Ubt rectz D c, 
cntnuatz ad #, removentur a ſede fua 1n xy ABCD ( pro vitanda yen 
Sſ1tf 10ne 


wo ——— — 


CG [@/ N Q - Cu NEU S 


690 


ad aR. | | 
43- Magnitudines, in hac projedtione, ſic defjgno in Speeicbus : 


CR =c. 
Fre. 20. 


R . Rxett 
=—_ 
a p =aR—Rp=A— 7 b. 


aR. "7 e- RS. po. Se, P PIETRO 
KEC}.. of). pres ARE REC, : 
AA p-0:ni bl F AR y: R? C*. 
; "XS! + | 
E NT fk ILLNY 


| 44; In; Numeris ( poſitis R=1, A=2,  Semi-axes' ſex Curvarum Dc in 


Schemate deſcriptarum,” ejufdem ſunt longitudinis cum CF 34: 
Et Ordinatz { {1 Semi-axes dividantur in 4 partes zquales, adeoque axcs "pl 1m 
3) hx ſunt, proxime, c 
L. IT. IIL. IV. 'V. VI. 
RS. P27 po. Po, po.  P& 
0. 0. 0. 0. 0. 0. 
O.6GT 0.620 0.579 0.537 0.4.96 0.455 
o.866 o.758 o.650 o.gqgr 0.433 Q.325 
0.968 0.787 0.6 0.424. 0.24.2; Q.OGL 
Tr. 0.75 oo O25 0. —0.25 © 
0.968 0.666 0.363 0.060 —0.242 —0.545 
0.866 _ 0.541 0.217 . —0.108 —0.433 .—0.758 
0.661 0.372 0.083 —0.207 —0.496 —o.z85 
0. 0. 0. —0. —0, —0.0 


St vero ( quo accuratius defcribantur curve, dividantyr Semi-axes in partes 16 
( adeoque Axes ipſt in 32 ) ordinatz erunt quz ſequuntur, proxime. 


fione in Schemate ) &:collogntur omnes in retta C A continuatz ; & rei po an. 


-plicantur ad eas ut Ordinatz in hac poſitione; in tali ratione ad RS, ut funt a, 


T. IL. III. IV. V. VI. 

RS. po, po. po. po, po, 
Q. 0. 0. 0. O. O. 
0.3431 0.3426 0.3372 0.33318 0.3263 _ 0.3209 
0.4584T 0.4690 0.4539 0.4337 0.4236 o0o.408F 
0.5839 0.5556 0.5283 0.50T0 0.4736 0.4461 
0.6614 0.620x 0.5787 0.5374  ' 0.4960 90.4547, 
0.72602 0.6696 0.6130 0.5564 0-498 _ 0.4452 
0.7806 0.7075 0.6343 9.5611 o.48860 0.4148 
0.8268 0.7364 0.6459 O.FFF5 Q:465I 0.3747 
o.B660 0.7578 0.6495 0:54I3 1 0.4330 _ 0.3248 
0.8992. , 0. 7700 9.6463 0.5199 -- 0.3934 9.2670 
0.9270 ©," 09.6373 9.4925 0.3476 0.2028 
0.9499 0.7866 0.6234. 0.460T 0.2969 o©.1336 
0.9682 0.7867 0.6052:  - 0.4236 0.2421 0.0605 
0.9323 0.7827 0.5832 Q-3837 _ —20,0153 


0.9922 


FR 4+ & 


DP 


p- 0.9922" /1 0.7750') O.gF8x | 0:34 {1 1.0.1240.; 0.0930; ii 
ap, 0.99890 0.764T 0.5302 0.2963 0.0624 —O.171F *- 
% c#y:::::11/Gg 0.25 of —.25/ 

0.9980 0.7329 -0.4678 0.2027. 0.0624 —0:3275 
0.9922 O.ZIZI *' ©0.4341I O.IFFO —Q.1240 —0.403T | 
0.9823 0.6906 0.3990 + 0.1074 1-—0.1842 —0.4758 
0.9682 - 0.6657 -0:363I + - 0:060F..,—0.242T ;—0.5446 
0.9499 0.6332 0.3265 0.0148". —0&.2969 , —0.6085 
0.9270" 0:6084 - 0.28997 —0.0290 —0.34776 . —0.6663 
0.8992 0.576I + 0.2529 -—0.07I3 0.3934 -—&,7I66 
0.8660 0.54I13 0.2165 -—0.1083 _—0.4330 —0.7578 
0.8268 - -0:5038- '0.1809 —0.142I; —0.4651 —07889 
0.7806 0.4635 0.1463 —0.1708 —0.4880 —o 8051 
0.7262 0.4197 ''0:1132 —0.1933-+)—0.4998 —0.8043 
0.6614. + 0:3721 00827 —0.2067 + —0.4960 —ao.z785 
0.5830 0.3188" ©0546 —o.2095 | —04736. —0.737 
0.484 00,2572 : 0.0303 —0.1967 , —0.4236 —o0.6505 
0.3485 0.1795 :0.0109 —0.I577 0.3263 04949 
0. & 0. —0. —0. —.. 

5. Sexto. Si ſecetur plano'Bq ec, tranſeunte per B, Ze. 7. ns 0ug TER ;Te- 
fenlo ABDC, & Ge bo. ACinc,& Ln triangulorum R Sa in ps : 
Curvz proprietas hc erit; U7 AC ſeunR, adap; Sic RS, adps. Ertlongitudo 
pſius a p ſic prius invenienda ; U?7 BA, adBa; ſeuBcadBy; SicAcadagp. 

46. In Speciebus, ſic ; | 


N 
AB=CD=2%2ZR | 
7 AamCR=c. Pig. 7. 
RS=y: A —@, 
a R-ACa,1 
| Ac =a. 
BA. Ba:: Bc.Bp::Ac.ap. 
KR. X65) 3: ZIG 
nn SE* we. 
R(=AC).ap::Rs 
aR(= .ap::RBtpe.: : L 
REC... p: \ Bx# , 
A. Sat B—C. —— av: &, 
REC, 2 
LESPTAE hand, 


/ 47. Si vero planutn hoc (per B tranſiens) ſecet DC in quovis punto P, priuf- 
quam pertingat ad c in continuatione ipſius 'A C; Curvz proprietas hzc erit ; Se- 
cur 1dem Planum (ut prius) > quovis Triangulorum RS a, 1pfti CQA parallelo- 
rum; eritque C7 DP, ad DR; ſeu, Ur BP, ad Bp; ſeu AR (=AC) ad'ap; Sie RS, ad po, 

48. In Spectebus, {ic : | | 


CD= AX | ; 
CP: =C . ; 22:29852% 
CR=c. : 

RS=y: A —& 

DP = R—- C=P. 

DR = R—c =v | 

AC= 4 


DP.DR :: BP.Bp: :2R (=BD=AC)  Ap::RS.pr. 


uf * * o& > " — _ $$ 4 &, * 2 , 
R—C.R BLEORTY = 4 V: P—O&. pap: 
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49. Vel nt gar ng = donec ſecet A C {( continuatam) in c : Pro. 
rtiones erunt, ut prius, $ 45, 46. X | 

TA Sed in hac Sings: Garva non fecat Axem ſuum mn Þ ( ut in duabyg 

proxime memoratis 1n þ,) fed 2 ex codem ejus latere, donec axi iterum 

occurrat ( fi continuetur) in 8. Er (fi fic continuetur) pro DR= R— c, hahe. 
bitur) DR= Rc, ubi R eſt ultra retam A C. Er fimiliter, fi poſt. 
Bc ſecuerit AC in c, fecet\ item iplius DC continuationem in P; pro 

DP=R—C, habebitur DP = R+C. Js 
51. In utroque cafu, (five Bc fecet A C Toons five infra puntum C,) Curyz 

B - c continuatz -( pro pari continuatioue Solidi, ) occurrent iteram Axibus ſuis 

(continuatis) in #: tanto'ultra ©, quanto eſt B.catra c. Sed ex eodem axis latere 
_ abſque ejuſdem ſeAtone interea, ut im duabus proxume memoratis Se. 
1ombus. '?©* | 
52. Et utroque cafu (ſive B c ſecet, five non ſecet, rettam DC,) Curve Bo cg, 

tranſlatz ad-unum idemque'planum, (fi drvidatur AC 1n partes zquales in pun. 

Etis c, ) comparebunt ut ut» Sexra ProjeCtione, Fig. 21. Ubi linez Bc continuan. 

tur ad þ; '& tum (quo vitetur confufio in Schemate) transferuntur a proprio ſuv 

fitu m go ABDC, ad retam. AC continuatam : Rectzque po eifdem { in 


hoc ſitu ) applicantur ut Ordinatz, in tal: proportione ad RS, ut ap ad aR. 
53. Magaitydines in haciProjectione, fic deligno in Speciebus; 
AB=CD=Z2. 
&nbk=cc. Fee. 21. 
RS=y: A? — . ' 
DR-= RFc==v. 
aR=AC = 7. 
AC = 6 
BA. Ba :: Bc . Bp::Ac.ap. 
FR . RFc==v:: a. amt6 
a ,..: 2 GAR 
9 587 
aR(=AC). ap::RS.gs. 
MEE of REC 
A. Þ OE — 4Y: R* — 
Rh Ye SAG YT Bl 
pe = FFAs SES FLA x 


54- In Numeris ( poſito R=1, 4=2,) Semi-axes Quinque Curvarum Bc in 
-Schemate deſcriptarum, ſunt eju{dem longitudinis cum Cd, & Dc, $ 34,44; Nilt 


quod prima eanun. (qyz. el} Grab Circumferentia ) hic omirratur : pro qua, hoc 
calp, .toret yecta linea, comeidens axi fuo BA... 
LS 4. 2A = TIL. IV. V.. 
Bc. Bc. Bc. Ss: A< 


I.11803 1.41421 1.80278 2.23607 '2.69258. 


_ Et Ordinatz, fi ſupponantur Semi-axes dividi in 4 partes zquales, adeoque Axes 
pſi in 8: Erunt 


I. II. III. IV. "We 
fT. po. PT. PT. fo." 
©. © O. 0. $ O. ©. 
0.041 ood o.124, 09.165 . 0.207 
0.108 ' 0.217 0325 ©0:433, - 0.541 
0.182 - 0.363 -. :0:545 — 10.726 0.908 
0.25 0.5 0788q | 1- I.25 
0.303 oO.60F5- 0.908 I.210 "£3943. 
0.325 o.6509 0.9794 1.299 1.624 
0.289 o.zz9g 0.868  1a57 1.447 
©. ©. oo " /@:--* 


O, 


2 C2. 8 


a Ah. + & 
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L 


PT. 


. O. 


0.0054. 
O.OIFL 
0.0273 
0.0414 
0.0566 
0.0732 
0.0904 
0.1083 
©0.12.65 
0.1448 
0.1633 
o.IBIF 
0.1995 
0.2170 


0.2339 
0.25 


©0.26FI 
0.2790 
0.2916 
0.3020 
0.3117 
0.3187 
0.3232 
0-3248 
0.3430 
0.3I JL 
0.3065 
0.28 94. 
0.264I 
0.2269 
0.1686 
O. 


'Vel, quo accuratius deſcribantur Cury 
adeoque axes Ipli in 32: Ordinatz erunt, 


IT. 

P T. 
O. 
0.0109 


. 0.0303 


0.LF47 


' 0.0827 


O.I132 
0.146 
0.x809 
0.2165 
0.2529 
0.2897 
0.3265 
0.363I 
0.3990 
0.4341 
0.4678 
O.F 
0.5302 
O.5581 
0.5832 
0.6052 
0.6234 
0.6373 
0.6463 
0.6495 
0.6459 
0.6343 
0.6130 
0.5707 
0.5283 
0.4539 
0.3374 
O. 


III. 
P T., 
O. 
0.0163 
0.0454 
C.0820 
O.I24T 


0.1698 


0.2195 
0.2713 
0.3246 
0.3794 
0.4345 
0.4398 
0.5446 
0.5986 
O.GFIT 
0.7018 
0.75 
0.7953 
0.837k 
0.874.8 
0.9077 
O.9ZFI 
0.9560 
0.9695 
0.9743 
0.9689 
0.95 14. 
0.9195 
0.868 
0.7925 
0.6808 
0.5058 
0. 


IV. 
po. 
O. 


0.0218 


0.0605 
0.1093 
1654. 
0.22.64. 
0.2927 
0.3617 
0.4330 
0.5058 
0.5794 
O0.6F3TI 
0.7262 
0.7981 
0.868x 
0.9357 
I. 
I.0604, 
I.II62 


I.I664. 


Hg 
1.246 

I.2747 
1.2926 
1.2990 
1.2919 
I.2686 
1.22.60 
I.I575 
I.0F66 
0.9077 
0.6744 


QO. 


\' 
po. 

0. 
0.0273 
0.0756 
0.1366 
0.2068 
0.2830 
0.3658 
0.4521 
0.5413 
0.6323 
0.7242 
0.8163 
0.9077 
0.9976 
I.o852 
I.1696 
I.25 
I.3255 
T.3952 
I.458I 
I.5129 
I.5585 
I-5933 
1.6158 
1.62.38 
1.6148 
1.5857 
I.f325 
7.4468 
1.3208 
I.1347 
0.84.39 


O, 


=, {1 dividantur Semi-axes in partes 16; 
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r A, Fig. 8. perpendiculari 


5. Septimo. Si ſecetur plano A xd, tranſeunte 
vis triangulorum R Sa in ps: 


gulo A B DC, ſecante latus BD ind, & qu 
ſeu a 


Curvz d « A proprietas hac erit. Ur AC ad ap; SicRSad po. Etap 
fic prius invenienda; U7 AB ad Aa; ſeu Ad ad Ap; Sic Bd ad ap. 
56. In Spectebus, lic; . 
AB=CD=—=X2X. 
AaOoCR=c. 
RS=y: PP —c. Fre. 8. 
aR =AC= 4 
=” Bg8 24 
AB. Aa :: CD . CR:: Bd. ap. 
R i” #80 
: 78 
a 
Su - 


'F* RA 
ca 
hd > na 
STI 3 57. Gy 


UMI 
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; - 57 $i planum'hoc (per A tranſiens) fecet rectam CD, in aliquo pund p 
antequam ad d perveniat 1n ( continuata) BD, Fg.9. Curve proprietas hzc { 
erit. Secetur planum idem ( ut prius) 2 quoyis triangulorum R Sa; eritque. 77; 
CP ad CR; ſeu Ur AP ad Ap; ſeu aR(=AC)ad ap: Sc RS ad po. 
58. In Spectebus, fic; | 


CD=2F. : 
CP:z=C. Fig. 9. 
GCR=c. } 
RS=y: RR —O. | 
aR=AC=-1L1 
CP.CR::AP. A/R::aR(=AC): ap::RS.pe. 
of Re » — i c ; * wn 
9 + ; Ap Ain Cc. BY: i (2, 
She ON 
et Mere, AS 


c 
==V:K—C. 
pom=n vii 


- 59. Vel etiam; continuata AP, donec fſecet BD (continuatam) in d: Propor- 
tiones erunt, ut prius, 5 55, 56. 

60. In Sectione hac; Curva:d:s A non ſecat Axem ſuum in P: ( ut in Sectione 
quarta & quinta, in b;) fed permanet ex eodem ejus' latere, (ſupra planum x 
ABDC) donec eidem occurrat in A. St vero ſupponatur Solidum {urſum- con- 
tinuari 1n fitu oppoſito : Curva ſfecabit axem ſuum 1n A; indeque ex Jatere con- 
trario ( infra planum AB DC) continuabitur, donec eidem 1terum occurrat in $ | 
Atque in ea continuatione,' pro CR = 6, habebitur CR=—c; (quia jamR 
cadit ex contraria 'parte pun&ti C, in rectz DC: continuatione. Et, conſequen- 
ter, Ordinatz ultra A, ( utpote' ex contraria parte, ) interpretandz ſunt Nega- 
tive, cum Signo — ; ut, quz citra ſunt, interpretanda ſunt Affirmative, cum 
Signo +. | | 

61. Utroque: cafu, (five Ad fecet, five non 'ſecet, CD, ut in P; hoc & 
ſive puntum d'cadat ſupra,” five infra D;) Curvz ds A continuarz ( pro fimil: 
continuatione Solid1i,)) ſecabunt :axem- fuumin A; eique ( continuato ) occurrent 
iterum in ©: tanto ultra A; yuanto d eſt citra. Ordinatzque ultra A; exdem ipiz 
erunt quz citra; ſed cum contrario fignorum + —. 

62. Curvzque do As9, inunum idemque planum tranflatz, ( fi dividi ſuppona. 
tur BD ain partes _—_ in punctis d,) comparebunt ut in Septima Projectione, 
Fig: 22. Ubi rectz d A continuantur ad ©: -atque tum. transferunrur (quo vuetur 
confuſio ) a proprio ſuo.fituin ABD C plano,, ad rectam A.C. contimuatam, Re- 
Azque g - eildem ordinatim-applicantur in hac poſitione, inea ratione ad RS, qua 
eltag ad aR. | 

63. Magnitudines 1n hac Projectione, fic deſigno in Speciebus ; 


AB=CD=42 
Aa=CERESa5TZC: 
RS=y: RP —&.-.- Fig. 22. 
aR=AC=121z ct 
Bd =4. $7 
AB. Aa:: CD:CR::Bd.aex. 
FREY, + 
R Ee I. 
; LT 
3 Þ -* 
aR(=AC). Te:: RS. go. 
. E932. a8 2 AC E\...2pÞ : 
———- - 3 v _ 
eET. 
LES IF bes EW: 64. In 


& 
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> | 64. In Numers ( polite 2=+-, 4=2, }; Semi-axes quinque Curvarum in 
Izc ſhemate deſcriptarum, Ad, eju{dem ſunt longitudinis cum Be, F 54. | ; 


I. IT. mm... 4a V. 

Ad. Ad Ad. - ; Ad Ad. 
I.11803 I.41421 1.80278 *' 1.23607 2.69258 
Et ordinatz, {i dividantur Semi-axes 1n 4. partes zquales, adeoque Axes ipfi ig © 
$; hz erunt, | % JB ' 


E. FE IIL. 
eo eo, eo 
O, O. ©, 
0.124 0.248 0.372 
0.108 0.2I”7 0.325 
0.06T O.I2I 0.182 
Xt o. Fo. TE o. 
—O.06T —O.I2T .—0.182 —0.242 
—0,.108 —0.217 —0.3259 0.432 
—0.124 * —0.248 —0.372 —0.496 
"5 | —0. —O, —0, —0. | s 


Vel ( quo accuratius deſcribantur Curvz ) fi dividantur Semi-axes' in partes I6, 
adoque Axes iphi in 32; Ordinatz erunt, quz fequuntur ; | 


[8 
p 0 
O. 
0.0816 
0.1059 
0.1184. 
0.1240 
O.I250 
0.1220 
0.T163 
0.1083 
0.0984, 
0.0869 


IL. 

P T, 
O. 
0.1632 
0.2IT18 
G.2368 
0.2480 
0.2499 
0.2440 
0.2325 
0.2165 


0.1967 


IIL 
PT, 
O. 
0.2447 
0.3177 


0.3552 


0.3720 
0.3749 
0.3660 
0.34.88 
0.3248 
O.295I 
0.2607 


Tt o. 
—Q.0468 
—0.0930 
—0.1383 


—O.I81F. 


—0.2226 
—0.2607 
—O.295T 
—0.3248 
— 0.3488 
—0.3660 


—0.3749 


—&.3720D. 


—1.3552 
—0.3177 


—0.2447 
———), 


IV. 
eo. 
G1 
0.3263 
0.4236 
0.4737 
0.4.960 
0.4.998 
0.4880 
0.46FI 
0.4330 
0.3934 
0.3476 


V. 
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Ubi obiter notandum , hujus Sectionts Curyas effe inter ſe fimles ; earumque 
Ocdinatas, reſpective {umptas, proportionales ; iplis, nnamirum, Bd proportionales. 
=»tl 65. Sunt & plures <juidem Solid: Sectiones. Sed hx Seprem ſunt quz tum pro- 
cbantur conliderandz.; quas 1taque jam conliderafle {uthciat. | 
-66.-Verum, ex his, Quatuor poſtremz ( alizque his non multum diverſe ) ca- 


; ciplatur 3 liberjam Sohdum complere ( {altem ipſius Semilſem, ) quod haCtenus ur 
bt Quadrantale conlideravimus. Supponemus 1tem Solidum hoc ( infra baſin circu- 
| lxem ) deorſum continuari quouſque opus erit. Idemque ſurſum continuari (polt 
3} BF &cuffationemin AB ) prour ſolent Oppoſiti Coni conliderari. | 
67. Supponamus 1taque, 7g. 10, Centro C, Diametro 4D, deſcribi Circulum 
i» MW a5SQD © Er CQ, diametro 4 CD perpendicularem, dividere {emicirculum 4 Q D 
in duos Quadrantes : Et, Circult plano, ad rectos angulos infiſtere a D'B 8 reQtan- 
zylum, 17 duas partes #quales diviſum a recta CA : Adeoque, junda Q A, Tri- 
alum C Q A, -erit ad rectos angulos utrique Plano. Item, a ſingulis punctis S, 
 aperimerro hujus Circult, ad reſpectiya puncta a, duci rectas S a, complentes 
(2d urramque faciem Rectangult ) curvam ſuperticiem 4 SDB 8. Hz duz uper- 
hcies Curve, una cum circult plano, Solidum continent, quem Cono-cunecum ap- 
ello; ex Quatuor ſolidis Quadrancalibus conftlatum, qualia $ x defcriplimus. $9- 
Lamque hoc, ejuſque oppolitum, polt decuſlationem in B 8, factum ; continuari 
 ſpponimus prout opus fuertt. 

68, $1 Solidum hoc ſecetur Plano quod fit perpendiculare Retangulo 4 DB#8 : 
&tio :ft1us Plant cum hoc ReCtangulo ; Vel erit ipfi BD parallela ; atque cum te- 
tio erit Triangalum ReCtangulum, ut 1n caſu noſtro primo, $6. Vel, parailela 
tz D 4; atque tum Sectio erit Elliplis, ut in caſa ſecundo, $ x 3.( & quidem Cir- 
clus, {1 fitin ipſaD 4 ; & linea recta, {11n 8B.) Vel falcem Oblique ſecabit oppo- 
ft duo latera 84, BD, ( ft opus, producta, ) in &,,d. Quam rectam 9d appello 
Dametrum ſeu Axem Curvz, 1ſectione Solid1 factz. * | 

69. Arque ſub hoc caſu ultimo, cadunt quatuor poſtreme Setionum ante me- 
morararum, ( wr quinta, ſexta & ſeptima, ) ut in{pefto Schemate I:quet. Ub 
6d, CB, Cb, reſpondent ſectiont Quartz : 4b, ac, A A ; ſection Quintz: Bc, 
BC,Br ; {econ Sextz: & AF, A 4, Ar; 1ectiont Septunz. Curyas autem, que 
bs Diametris reſpondent, onufi ; ut que ( {1 defcriberentur ) numam crearent, un 
Chemate, lincarum confuſtonem. 

70. Jam vero, 1n quayis harum Diametrorum # d,. Fig. 11, dato quovis Pun- 
6; Ordinata ad hoc punctum applicanda, ſeu Altitudo Curvz ſuper hoc pun- 
&m; ſic invenitur Geometrice, Per datum punctum p, duct ſupponarur reCta 
vR, rectz BD parallela ; fecans Bina, & 4 Dim R: Super quam erigi fup- 
ponatur perpendiculare Planum ; ſecans Semicirculum in RS ; & folidum in aRS 
tangulo rectilineo rectangulo : In quo, dudcta ps, 1pht RS parallela, perpendicu- 
kriserit plano ReCctanguli, ur eſt recta RS. Adeoque - eſt punctum 1llud in 
(urva-Superficte, quod puncto p ſupereminer. Per quod 1taque tranfit Curvya linea, 
cjus Axis tranſit per p. Adeoque ps eft Ordinata ad punctum ullud p, diametri ſeu 
Axeos & d. 

71. Adeoque, dato p puncto, dantur item a & R ; & conſequenter RS ordinata 
ku Sinus-rectus, puntto R reſpondens , in Semicirculo 4 SD. Atque tum, ( pro- 
peer aRS, «ps fimilia triangula.) U7 aR adagp, /ic lt RSad pe. 

72. $1 ergo inventis, hoc modo, tot quot opus videbitur punctis « Geometrice : 
Curva per hc ( Mechanice ) duCta, eſt ca quz ad Axem £d pertinet. 

3. Calculus Arithmeticus, fic perficiatur. Supponatur 4 D dividi in quot opus 
Wdebitur partes #quales 1n punctis R. Rectzque Ra ( produdtz {1 opus ) drvident 
Id in totzdem #quales partes in punCtis yp. Et, {ia pun&to d, ducatur ipli aD 
prrallela de, fecans AB ine ; & a punCtis p, rectz ps, exdem AD parallel, occur- 
kentes exdem A 1n +: Parallelz pe, rectam $e ſecabunt in totidem zquales 
Partes, 

74. Ponantur jam ( pro commodtor: calculo) a D=D. aR=04. Se=0g. 
i=, ( Adeoque d=vy:D* +2, & Sp=y:& +.) 8aA=4 ( altitudo 
plius 8B verticis ſupra bafin 4D. ) Etf3=a( altitudo iphius 8B verticis folidi, 
lupra # inferiorem verticem Curve. ) Tum erunt e6=z—Q£f; &:6=a—ow,; al- 
Uudines yerticis 8B {ſupra ez, feu d, p. (Ergo, quando Q, », majores ſunt quam 

; F-©TE & ; quan- 


%sz 
A 


dune omnes {ub una Generali, ur <ju{dem cafus Particulares.. Quod ut melius per- | 
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a; quantitates « — N, « — @, erunt Negative : adeoque e s, ſupra Verticem 4B 
in oppolito Solido. ) Et RD = D—#g. Adeoque RS=y:4D — 4 : media 
. proportionalis inter a R, RD; hoc eſt, inter 4, D—4. 


75. Tum, propter aRS, aps, ſimilia:triangula, (five fit infra, five ſupra 6B: ) 
Ut aRicu £4, adapleuÞfs: Sic elt RSadps. 'Hoceſt; Ur A ad a—o; Sic 


:dD — a*: ad : — /:4D — @*. Quz elt i1gitur longitudo recte » o. 
76. Si igitur, in Plano, deſcribatur refta zqualis ipfi 9d, in tot zquales Par. 
tes diviſa ( prout ſupponitur ) in punCtisp: & ſuper his erigantur perpendiculares 
ipfis p- fic inventis zquales ; ( ta tamen ut Quantitates Negativz ex contraria 
rectz parte QEenry. Curya per pundcta s in plano deſcripta, congruet cum 
ea quz 1n Solido {ectione fir. Adeoque potelt , abſque; actuali Solid: ſectione, 
Curya fic deſcribi in Plano ;. & cuilibet proportiont Altitudinis ad baſin folidi ac- 
commodart ; & cuicunque poſition diametr! ©d 1n Solidi rectangulo 4D Bg. 
7. Calculus ' hic, accommodatus Circular: baſt a SD, .parner accommogari 
poteſt Parabolz, Hyperbolz, aluve Curve cuicunque, cxjus Axisfita D, & Ver- 


texa: fi, pro /: 4D —4*: ( que hic eſt Ordinata Cureul,, Jponatur Ordinata al. | 
v:d L:pro Parabola. Er =; d Lo 5d: | 


& — @ 


A : wo! 
pro Hyperbola, ( politis D pro diametro.tranſyerſa, & Z pro Latere reCto.,). Er it- 
militer pro alus Curvis. | 

78. Atque ob hanc caulam, lbuit punctum R defignare per diſtantiam «us \ 4, 


terius 1llms Curvz. Pata, 


potius quam per <ejus 2 C diltantiam prorſum & retrorſum : & puneta p per eorum 


a $diſtantiam, quam 2 c. Quod alias. perinde licuir. 


79. Sin ita Iibuerit defignare; ut fit c = C R,(adeoque RS=vy:R—: ); & 


e=Ac( altitudo verticis &B ſupra c ):; & « difterentia altitudinum ipfius 8B ſu- 
pra p, & ſuprac: Tum elt ap =«a — pro pundctis p in cd ſupra punctum c, ſed 
ap=ca+o pro ullis infrac, in cf, Adeoque po = > NR —O, 

80. Si vero ponatur «==Bd, altitudo ipſius B ſupra d, ſuperiorem Verticem 
Curvz ; ( quz 1taque erit quantitas Negativa quoties B cadit intra d:) Ft « difte- 
rentia hujus altitudinis ab illa in ©: Procefſus 1dem erit qut- privs, nift quod tum, 
& & . 

XZ. V:dD—&. Et ſimi 
liter fi d fit vertex Parabolz , Hyperbolz, aliuſve curvz, cujus Axis d& oblique 
deſcendat. - | | | 

8r. S1quis malit Organice, quam per Calculum, invenire ordinatas ps, ad da- 
tam Diametrum 4 D in talt Solido pertinentes, & 1n dato fitu : 1d commode hat 
hoc modo; 


82. Primo; Deſcripta, pro libitu, recta LM Fg. 12, dividatur, in punctis p, 
in quothbet partes inzquales, ut linea Ordinatarum zqualibus interſtitus pofitarum 


pro « — @, ponenda erit « + =ap: Adeoque ps = 


in Quadrante Circuli ; ( prout dividitur re&ta C Q ,-in punctis S, in Projechione * | 
prima, #72. 16.) Etex adverſa parte pun&t1 M, fic dividatur a M in partes totidem. | 


Et ſuper punChis ſingulis pg, M, erigantur perpendiculares ; utrinque continuande 


prout opus fuerit. Quz quidem generals conſtrut&tio, caſui cuilibet eſt pariter 


applicabilis; poteſtque, ſemel deſcripta, pluribus {uccelhve applicart. 
83. Tum ; Supponatur, in expolito Solido F7g. 11, SE, ipſi 4 D parallela, {c- 
cans ACinE, EtEg, iphCQ parallela, ſecans A Qin q. Quo ſuppolno ; iu- 


matur in perpendiculari ad M 7. 12, reta ME , zqualis zpſi-E q 1n tolido. Et. 


deſcribantur rectz Ea, E L. He rettz abſcindent, in c#terisparallelis, rectas e$ 
#quales Ordinatis 1l1us Ellipſeos in ſolido Fig. 11, cujus Axis eſt SE. Quates 
ſunt Ro 1n ſecunda projettione 772. 17. 


84. Similiter ; Supponatur, in Solido #7g. 11, d e, ipſi D 4 parallela, fecans 
CA, <uſve continuationem, in»: & »q, 1pfi CQ parallela, fecans QA, ejuivc 
continuationem, in q. Et hoc ſuppoſito ; lumatur in perpendiculari ad M, £8: 
12, 13, retta M», zqualisipſi »q in Solido ; ( ex eodem latere ipſins a ML cum 
M E, aut latere contrario, y- d & & ſunt ex eodem latere, aut oppoſitis, 1pfus 

t 


Bg.) Et deſcribantur rettz »2, »L. Hz retz abſcindent, in ceteris jon 
elis, 


wi -- et 


- £A,, A, tm VÞﬀ\wy+t ws} . > £2» 


ConoOo-CuNneEgus. 


| - pFagaa es zquales Ordinatis illius Ellipſis in Solido 3g. 11, cujus Axis 
lt, »d. 
85. Tum dividatur E » in tot zquales partes in pun#tis @, quot ſunt partes in- 
| xqQUaizes 1A ks Eta fingulis puriftts @, ducantur rectz ad a aut L reſpective. He re- 
iz abſcindent, in' refpectivis parallelis gS, ( primam in prima, ſecundim in fecun- 
da, & lic deinceps ; 'numerando puncta o ab E, & parallelas ab a ; ) teas gs zxqua- 
'l&s quelitis Ordmatis in Curva propoſita.  "B 
86. Denique.; Ducatur recta © d Fig. 14, 15, quali 111i in Solido, quz eſt pro- 
ſirz Curvz diameter. Ert dividatur, 1n pundctis e, in totidem zquales partes, quot 
Fine inzquales in aL, Et ad ſingula hc puncta p, applicentur ad angulos rectos 
rex go, #quales 1]ts ſuper rectam aL conftitutis, ( ex eodem vel contrariis la- 
teribus 1plius fd, prout tunt illz ad aL.) Er, per pundtas, ducatur ( ductu re- 
gular! ) Curva quz ab ills 1ndicatur. Eſtque hxc Curva, eadem ipla quz prodi- 
ret expolitt Sol:di ſcctione, a Plano quod retlz £ d infiſtat ad rectos angulos Re- 
Gangnvlo SDB8. | | | 
-$7. 1dem perficeretur, ope untus Triangulorum a ME Z7g. 13. parallelis inib1 
bis ſumprtis ( propter eafdem 1n utroque Quadrante Ordinatas ; ) & dividendo E v 
jn totzdem partes quot prius. | 
88. $1 Baſis &S D tit Eltpſis ; proceſſus idem eritac pro Circulo. Si antem fir 
PFarabola, Hyperbola, alave Curva : RectaxL, quz jam dividitur ut Linea Or- 
dinatarum in Circulo zqualibus interſtitiis ſumptarum;- tum dividenda erit ut 11- 
nea ordinatarum fimliter fumptarum in ea Parabola, Hyperbola, aliave Curva ; 
cujus Ax1s fit 4 D. . Reliquuſque proceſſus exigua mutarione perticierur. 
$9. In toto autem hactenus Progreſla, ſupponimus Parallelogrammum A BDC 
ele Rectangulum ; & Quadrantem CDQ , eidem inſiftere ad angulos rectos:; & 
Triangula A CQ, a RS, utrifque plans 11hs recta ; adeoque expolitum Solidum, 
Erectum efle, non Scalenum : Planumque quo folidum hoc ſecatur, ad angulos 
rectos eidem Parallelogrammo A BD C inliltere. Sin aliquod eorum quz ſuppo- 
nimus ReCtangula, foret Obliquangulum ; Sectiones inde prodeuntes, forent alt- 
quatenus ab his diverſz; pariter ac Sectiones Con Scaleni, aut Erecti ſectiones 
obliquz, diverſz ſunt 2X Rectis Sectionibus Coni Recti. Sed, de his Caſibus nolo 
ulera procedere : Contentus Sectiones Perpendiculares Erect: Solidi confideralle. 
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GRAVITATIONE:; 


DisqQuisITIo GEOMETRICA: 


' Phoenomenis Experimento Comprobatis Stabilita. 


Regalt primum Societati (pro Naturali cogni- 
fione promovenda ) Londms, expolita Nov. 
12. 1674. atque tum ftatim eorum decreto 
(lingua Anglicana) Typis edita: Prelectio- 
nibus poſtmodum Geometricis Oxome (An- 
no ſequente) aliquanto fuſius explicata. 


F 


o © x * 


iq 'L {of \ £ i RW © AM A 
Ifſertatig hzc { ad fog F$+cicra Regie Leng ) Friitus {Eipta erat, 
D oc duorum tunum 2 Doctifhmo imo} &" onorando Yiro D, 
Mattheo Hake, Equite Aurato, Capitali Judici ( Conſultilimo quidem & Inte. 
gerrimo ) in Curia primum Cormmunys Bancr,diCta, ſen Communium Placitorum: 
deinde in Scaccari; Curia; & tandem in Curia Banct Regir, ſeu Placitorum coram 


'pſo Rege tenendorum, adeoque Capitali Anghe Fuſtitiario. Quorum alter inferi- 


pr; Teptagmen de, Graynatipne aut non-Grawrmationes Fluydorumy Corppr 

( i» E [ap #oi the te $:ohoo vor non-Gravitgrion f Fimd. Boaigg,. Lap. 
HR, > A673.) ; Difficiles Nugzy ſcu Oblervationes' de- Expert. 
mento Torricelliano, ( Obſervations touching the T orrice/lian Experiment ; and 
the various Solutions of the ſame ; eſpecially touching the Weight and Elaſticity 
of the Ar.) Ad fm Traftatys,' hic 1zpe reſpicitur ; qui citantur 'nominibug 


Tentaminis, & Obſervationum. Idemque Terttum (ſed ſeriws) edidit Anno 1677, 

{t editam hanc Diſlertationem ; aliaque D. Zenric: Mgri Adnotamenta in prio- 
res da +) :Gjj Titplus; Qbſervationes de Principiis Motuum localium;'& the- 
ciatim de. RarefaCtione & Condenſatione : Una cum Replicatione ad Adnotamenta 
quzdam de Gravitate Fluidorum ; ( Obſervations touching the Principles of Logal 
Metten 3,a0d: tpecratly togt bing ; Rarefattion and Gpotaſatier; Together with « 
HOY to certary Remarks _— the Gravitgtion of Fluids.) Quz, quo hac 
wpincclligancur, monends: dixt. © | | 
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GRAVITATIONE:; 


E Gravitatione , &. Deſcenſu Gravium, acturi ſumus ; preſertim in 
in medio Fluido : variaque explicaturi Phenomena .quz ad Hydro- 
ſtatica ſpeCtant. | | 

Eſt autem tum 1pſa Gravitas, tum quz ad hanc ſpeftant Phano- 
| mena, ſolo nes nota, atque inde deduQta ratiocina- 
tone.. Non —_ ex els eſt attetionibus Metaphyſicis, quz ſolo ratiocinio, abſ- 

experimento Phyſico, dignoſct poſſunt. | | 
_— experimento potitſimum nobis innoteſcant, tum exiſtentia, tum natura 
Gravitat 


: viſum eft - Experimentorum aliquot, ſeu Phznonieniim, induCtione, 
rem explicare. Utpote quod cum Regiz Socieratis inſtituro ( quorum. rogatu hzc 
mitus ſcripta eſt Exercitatio ) optime quadrat, qui eas potillimum diflertationes 
Filoſophicas ſibi ofterendas exoptant, quz, vel a fattis Experimentis originem ſu- 
nunt, vel ad facienda viam parant | | | 
Cum vero ampla lit, o—_— Gravitatas ſpeculatio ; atque innumera quotidie 
uc ſpectant; ( ne & ea porro dicam, quz {tudio- 
fus exquiruncur : ) Ego ex multis pauca putavi ſeligenda ; quz & ſimpliciora fint, 
& in ſuo genere minus perplexa ; ge= magi1s perſ{picua fit & dilucidior llatorum 
ntio; ) quzque vel quotidiano uſu comperta 1int, yel facili poſſint experimento 
(ficu 1d opus videbitur ) comprobar!. 


De Gravitatis natura, aut quz hinc oritur Gravitationis ; Quid ſit, aut, Unde 
ora ; non libet anxia diſquititione hic 1nquirere. Quippe ullud Phylice potius 
dſquiſitionts opus eſt quam Mathematice, Puta, Num tit a Qualicate incus in- 
rata ; quod volunt Peripatericr, &tota antiquior Philoſophia : An 2 vi quadam 
Magnetica, ſeu yu hujus inſtar fit, qua Terra ad ſe alliciat quz fibi ſunt Homo- 
aca ; quod G:/bertr noltri placitis, qui de Magnete ſcriplit ( & quidem optune, ) 
conſentire videatur; feu Yeru/amz etiam, atque polt illos aliorum: An demum a 
Prefſu aliquo ſuperne, quo depellantur quz dicimus Gravia ; ( cut favere videtur 
aiquando Carte/ius : ) live, ut Caleſtibus minus Homogenea aut parum amica ; 
five, ( quod ego potaus dixerim, ) propter Actheris vim Elaſticam, ſut expanſionem 
-+ dn adeoque A ſe repellentis quz hanc impediant, quzque, cum fint ipſa 


minus elaſtica, minus propterea fe tutari valeant -ne repellantur : Quz czteris 


non iniquior vidert polfit ſententia : Er quidem quz, fic excreta, in molem ali- 
quando conglomerara fuerint; eadem v1 undequaque zqualiter compreſla, unpedi- 
untur ne ab ſe invicem refiliant, ztherive unde expulſa fuerant ſe denuo immuſce- 
ant; vel, fi id quadantenus attentetur ( quod intra Atmoſphzram, quam vocant, 
forte fit ) novam repulſam patiantur. Verum ego me in hac lite, ob cauſam modo 
dictam, non interpono arbitrum. "I 

Prxſumo faltem, ( quod quotidiana docet experientia, ) efle quidem ( undecun- 
- demum fuerit, ) 1n mundo faltem noſtro ſublunari, tale quid quod Gravitatem 
icimus, indeque ortam Gravitationem ; qua, quz dicimus Gravia, natural: quaſi 
propenſione deorſum feruntur, ( terram verſus, cjuſve Centrum ; ) nit przvalente 
vlaliqua, faltem zquivalente, unpedita. $ 


Motum hunc deorſum , Deſcenſum dicimus ; nifumque ad illum, Graw7atro- 
Uuuu2z nem : 
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Det GRAviTtaret 


vem; principiumque illud quo nifus hic feu conatus oritur, Gravitatem dicimus, 
Dicunuſque Corpora magis mmnufve Gravja, prout in ſe plus minuſye Grayitatis 
habent. | My 
Hoc autem-duplici faltem ratione fſolet intelligi ; Extenſive ſcilicet, vel Inten. 
five; quod & de aliis Qualitatibus diſtingui ſoler : ( Quahiatis Quantatem reſpt. 
cit Hud ; vero, Gradumqualitatis. ) | £# it 
Extenſive gravius dicimus, quod plus habet ponderis ſeu gravitatis abſolute 
confideratum : quo ſenſu dicimus Libram quam -Unciam graviorem ; ( utut ex plu. 
mis illa fit, hzc ex plumbo ; ) nullo reſpethi'ad molem habito : hoc elt, majorem 
habet Gravitatis a - 7 7” EPFY 
Tntenſ/: avius 1d dicitur, quod pro molis ratione plus habet ponderis, y 
anon liciterjcon _" : qu6 Rnſu Plum $1 d1 bs Skbere _ 
Gbrtict Grivits, & Hydrargyretn aqua fontan#; utut-illud fexigeh mole-4fulkpran 
- minus pendeat, quam hoc majort mole : hoc eſt, majorem habet gravitatis Gra. 
dum. Atque hoceſt quod, nunc dierum, ,Specyfice grauias dici ſolet ; & pravinatis 
Gradus,: poeech auitas. L 39 , ve 2 
Sic te Calore ſolenr, in Scholrs, diftinguere : eum Candents Ferri: exiguam pg 
ticulam, Intenſive Calidiorem dicunt, quam Titzonem ardentemr fatis'grandee- 
Many plusezloris, Extenſive ſampti, habere poffit. Atque de'aliis quvkcacithh 
»Nec interiri cuiquam mirum yideatur, aut. Sokeciſhnam olens, ; Buvalitayis 
nittatem ron : Nam, ubicunque eſt Plas & Mus ; ibs * bes 
que Plas Calotis dicit, dicit catoris Quantum. ' Sed hoc obnter. | 
.- Dieebam avitetn, & conſulto dicebaty, me G#avirazionem apptHare, ANſum illurg 
ſen Cojtatain id motum deorſum; utut impediment! forte tatis validi znterventy, 
impediatur grave ne actu deſcendar. oy hoc pariter admnttunt ali, ( quzin alng 


forte ſens #tque ego ſentiunt, ) dum volunt, ( 7 enzam. p. 10, 59. Obſervat, p: 23, 
30.) non Motum tantum, led & Conatum ad Motum, Cravitationem dici, & favs 
apte. Hot atitem erat mihi diferte defiyiendunt, ne perperam. intelligenda 'forent 
quiz poſt diceritur. Addo tamen ; hoc Deicendendi conamen, pareth ad Afen- 
{am averfionem feu contra-niſum, & quidem zquali vi, mnyere : & utrumque, 
pariter cenſetidum , eftectum grayitatis. 


Gravitationem hanc, ſeu Pondus etiam, (1i Genus ſpeftemus, ) eſt Pirium ati- 
qua, ſeu Potentiz Specles. + Quod moneo ; quoniam, cum Ratio ſeu Proportio 
nonniſfi inter Homogenea fit, ſeu = ſunt ejuidem generis, ( definiente Euelide, 
3 df. 5.) non immerito quer1 polle viderur, ad quod Quantorum genus referens 
dum fit Potdus ſeu Gravitas, ut conſter quz quibus comparari poſlint, & invi- 
cem conferri. Cumque ad Y7rium genus referri dico Pondus, ſeu Gravitatem; id 
yolo; quod non modo Pondus cum Pondere conferri poſfit { quaſi pondera pots 
deribus ſolis eflent homogenea, ut ſunt Tempora temporibys'folis;.) ſed & cum 
alia vi qualibet. Adeoque vis humana, vis ventorum, aut alia queliber, eum vi 
ponderis expoſiti, haud inepte foler comparart; dicique vel equalis, vel majot, 
vel minor ea, & quidem in quacunque ratione prout res contigerit. Sie pondus 
viribus majus dicimus, cu ferendo pares' non fumus: & yim ponderi eq 
quz par eſt ferendo. 


Gravitation itaque opponi poteſt, non modo contraria gravitatio ; ſed vis ali 
quzvyis, qua fit ne Grayitas eftectum fuum ſormarvr. 

Idque m_dvplici ratione; nempe, vel tanquam 7s Cbyzraria, (qua moturn con- 

| rrartum molatur;). vel tanquam nudum Hmpedimen- 

: zum, (quod, abſque mifu ad motum contrarium, impe- 

Fig.1, dit ſolummodo ne hic fiat: ) que quidem con{ideratio- 

nes duz , quamquam expoſiro motrin adverſentur utra- 

ue, habent ramen inter fe differentiam fatis notabilem, 


i TT |, quidem oppido anmadyertendam. 
/\ {\ Sic, verb1 gratia, in expoſita Libra, ſeu Bilance ; 
SF. B 


( 2. 1.) gravitationi Lancss A, feu ponderis in ea ſul- 
pent1, adverſatur contraria gravitatio oppoſitz Lancis 
B, ponderiſve inib1 ſuſpenſi: & quidem (modo jugum 

1ptum, 
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ipſum, reliquaque omnia Bilancis armamenta fat firma fint ) deſcenſum illius vel 
peorſus 1mpedier:( fi: fit ponder qualis;): vel. faltem, retarndabit:(1f aninos; } 
© ctiam (fi major fuerir) :ſurfain rapier; | > (ann houp $ 157 

Sed 8 eidety deſcenſui- adverſabirur, vis:alia: furfum: trahens; avtiquzhog. {als 
@ moliatur :» putayis. manus /hunianz!,. que, ſuperne : poſita; furſugs: vallay; aut) 
qi eſt hujuſmodi. *Quz quidem, (icunv;fir yis:conaria,, ſeu contraznuens, ); fi 


lis',: deſcenfum«campediety/{i:minor; | cardabit;; {t major;.attollet<- 


ponders {ir wg 

Non:quiden»factendo ne gravitet; ſei ne: deſcendat; hoc elk 

fyum ſortiatur eftectum,. quem, ,nifi: hoc effer,  forerihabirnrau @ 1, 
dem dicendum-erit, de vi:humana aliave quavss,. quz- lanci ſubje&a;:ſurſum 

arr; lancemque ſimu], eo. protuſumiear: eldgons utiquo graviationi;ea Vis; 

atquam: vis: conraria.”'' Atque:fimiliter/ de alia quayis vi contra-nitenteljudicans 

dum erit. | | 


Verutn cidem Deſcenſui adverſatur, ipſius Jugi. (Y quo. dependet: Lanx); tum) 


; Stavitatio - ea 


Firimitab, tant Rigor: non- quidem- ut! vis alio nitens,, ſed ut Impedimenum; 


Quippe Hi tam-infirmum eſſer; jugum ut ramperetur, aut tam:flexile ut curyare- 
dir, Lanx A: deſcenderer; eo ſaltem uſque donec-aliunde impediretur.' 

- Sed'& Funwum' quibus-lanx pendet, non quidem Rigor, ( perinde enum: eſt; ad! 
hiine effectum, -att rigidi fint an; flexiles/illi funes,). at faltem Firmitas, impediments: 
et ne lanx deorſum-feratur:: Quippe,  ruptis fanubus, lanx- decideret; ſed; &: laxa+ 
is, ſeu in longum protractis; alquatenus deſcenderet lanx ea, uſque dumrnon pol- 


7 


fe eo pondere porro' protrahy, + / 


Er quidem, manentibus, in fuo'robore,, bilancis armamentis omnibus; deſcenſus 
poteſt 1mpedimento- elſe, ſibjectum- Lana fulcrum :. Quippe fi lanx ea ſubject, 


mhiſtat marmoreo Pavimento, ſeu Tabulato fatis firmo; durities & firmitas: 1llius - 


mn fuleny. anpediunt) quo; minus deorfum feratur: lanx eaz: ettamoraptis 
quo {u{tinetar,. jugove ex- quo- dependet. $ 17990 2130 
- Idemgue aliquatenus-dicendum.-erit de Medio: Craflo, aut viſcido, Þ deſcendente 

lere' pggtranſeundo, Quippe hixc medi: craſlities & tenacitas-ſpectem;quan+ 

{cu gradum Soladitatis referunt ; mediumque catenus e{t minus fluzdum,. adeas. 
(ve minus aptunv ut -per ipſum deſcendat grave. \Deſcenſiim/1taque;..fi \none per 
omnia 1mpediat, tardabit faltem : quatenus fſcilicet,, huic feparando, .,vimbus:; opus 
Hec autem omnia, poſterius-memorata, deſcenſui: adyerſantur, now quidem; ut 
Vires contrariz, alio-nitentes; ſed ſimpliciter ut Impedimenta. | Qua quidemz. 1 
fatis firma ſint & valida, impedient Deſcenſum : non tamen,. etiam: fi: pluſquans 
ſatis, Aſcenſum molientur, Quippe Pavimentum, verb1 gratia, | + rr p——_ 
frendo par fit ; non tamen incumbens onus furſum: projicter fr ſolo Bipondio,one- 
recur. Verum de Viribus contrarus, ſeu contra-nitentibus, ſecus ſe res habet; nam 
(verbt gratia ) Milipondium mn adverſa lance, non modo Bipondium fſuſtinehir, 
(quod facit Pavimenrum) ſed ſurſum. rapiet, ( quod pavimento non fit, utat part 
krendo Mull:pondio. ) Atque m. reliquis pariter. | | 


Verum, quod de medio crallo & tenacs jam modo dictum eſt, quod ſ{cilicet-eate- 
tits adverſetur Deſcenſui, ranquam Impedimentum, non tanquam Contraria: vis ! 
Mad de medio ( fi quod fit) perfeRte Fluido, non paricer obtinet. Quippe hoc, 
cam ſupponatur 1 omni ſut pancto partibile, abſque ulla ad ſeparationem aver- 
fone; {1 Deſcenſui adyerferur, adverfatur ut Vis contraria, non ut nudum Im- 
pedimentum. | X — 

- Adverſatur, inquam, ut Vis contraria, ſeu contra-nitens Gravitatio : Quippe, 
= ipſum grave fit, Deſcenfum grayitate fua mohtur ; faltem, ut quem haber 

m conſervet, nec furſum feratur ; quod tamen fieri opuserit , {1, locum <us 
66cupante, deſcendente per illud gravi, pellatur inde & extrudatur. Non autem 
at impedimentum merum-; utpote quod nec folidum, nec firmum fit; ſed pertecte 
fudom ſupponitur, nullamque ne feparetur habeus averſionem. Motu quidem 
adverſatur, ne loco pellatur ſuo ; fed non ita partum ab uinyicem feparations, ut 
quz nulla inter ſe cohzſtone preditz preſumuntur. ; : 

Atque de hujuſmodi Grayibus, quz & Fluida funt, potiſſimum dicturus fum ; 
De Solidis autem, ſeu firms & contiſtentibus corporibus, vix alizer quam ut Flu- 
dorum do&trina elucidetur, Uuuu 3 | St 
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© $i quis contra. objiciat, Hujuſmodi Corpora perfefte fluida nuſquam reperir; : 
Sed, Sd ( quod volunt Atorifle) ca quz Fluida yulgo Sw, = ia 
eſſe quam. Solidorum ( utut. minutorum ) corpuſculorum congeriem ; quz ſuam 
habent fingula |figuram:-propriam , exiguam licet; nec ulla znter fe. continuiate 
conjunQa tint, ſed contigua tantum ; neque aliter differat moles Aquea ( verhi gra- 
tia) ab aceryo Tritici, vel ſaltem Farinz, aut Sumilaginis, quam quod ex: minoxi. 
bus illa conſter cagpuiculis, formatis tamen, quam: huc acervus; atque- ita - figura- 
tis, ut nullis un bs aſperitatibus implicentur, ne p—_ pollint, globy- 
lorum-inſtar -politifimmorum, per fe mutuo Jabt:: Vel, {1 ſecus fit, ſuntque Rutdo. 
rom - inter fe contimuz, [quod volunt Perepatezzcr, ( non: contigue tantum, ) 
utut he ſeparabiles; nonnihul tamen - viſcoſitatis habeang. quo inyicem cohe- 
reant : | | 
Siquis, inquam, hec objiciat ; nolo ego hac de re nunc temporis litem movere, 
( urquz Phylica elt controverlia, non Mathematica. ) Id mitu ſufhen, utdefini- 
verim-quid ego per Corpus liquidum ſeu fluidum inteligo : Et. quo quid propius 
ad has:conditiones acceſlerit , eo: proptus accedit ad perfecte fluidinaturam. Ex 
uidem ſicub1 viſcoſicas ea tantilla fit - ut vix aut ne vax ſenſu percipiatur,.( ut in 
ubtiliflimis: liquoribus, 1pſove acre #thereo; ) merito poterit negligi, & nulliug 
inſtar haberi. Eaque quz fuerit, fi vahdior non fit quam ut ab incumbente pog- 
dere frangi-poſlit aut ſuperari ; deſcenſum quidem retardare poteri, non impedire, 
Quippe, permedium viſeidum, tardius ſubfidit; ſublidit tamen, Grave. 

Eſt autem in omnibus omnino gravibus, ( ſive Firma fint five Fluida, ) atque in 
{ingulis.eorum' particulis , 1nnata —_ propenſio ad Deicenſum ; Diretum qui- 
dem, jean -poteſt ; ſin minus, Obliquum ; & quidem fecundumomnem Declyi- 
- ratis um. | 0 

In omnibus, inquam; five Firms five Fluids. ( Nam & Flumen per declive 
Montis decurrit ; & Globulus pariter ; paluſque ſtans humi inclinatus, nifi tulcro 
ſuſtineatur,: decidet ad latus, cur non poſit recta- ſublidere.) Quod quidem co 
diſertius'moneo; quoniam nonnullos video, Gravitationem in F _ reralem 
aniumadyertere, AY facere, quaſi Fluidis tantum peculiarem, ( Obfervar. p. 
22, 23, 7 entam. cap. 8. p. 61, 62, 63, 64, 65, 66, &c. /) non item in ſolidis: Cum 
tamen & his & 1llis pariter fit communis. 

Id faltem intereſt ; quod Fluidorum partes facile diffiliant, variaſque in plagas 
ferantur : ſolidorum non item ; fed junctim moventur, ſive hac ſive 1llac ; Habent 
tamen tum horum tum ilorum {ingulz partculz niſum deorſum ; eoque qua poſ- 
oo moventur : recta quidem, 11 dabitur ; fin-minus, faltem oblique li vel lic pol- 
Int. 

Sed, miſlis Solidis, de Fluidis preſertim difturi ſumus, 


De Fluidis autem , hoc eſt ( pre czteris ) Phznomenon primarium, & maxime 
notabile. Nempe, Corpora fluzda, ( {thi permiſla, nec aliunde turbata,) ſua je gre- 
vitate ad Libellam reducent ; hoc elt, ad horizontale planum ( ſeu- quod ad ten- 
ſum tale fit ) reducent ſupremam ſui ſuperficiem ; camgue retmebunt /i vel onnano 
preſſa non ſint, vel ſint per omnem ſut amplitudinem a&qualiter preſſa. 

Sic, verbi gratia, fi, Fluidi ſuperficies, quacunque de cauſa, undulata fuerit, ut 


(4g.2.) ABAB; ſubſident prominentiz A, & cavitatesB | 


vicunas replebunt , donec ad libellamin L E pervenus- 

Fig.2.. tur. Quz eſt Phxnomem pars prior. 
Hoc , inquam, fieri quotidiana docet experientua ; 
FS A | quoties aqua turbata, commota, & undulara, f1bi tandem 
38 permiffa, ad quietem ſe reducit n ſitu horizontali. Sibl, 
L, >z—JE inquam, permiſſa : quippe, dum quaſſatur, aut externa 
['s B v1 quayis turbatur, ſecus eſt ; non ſuapte natura, fed 
propter vim externam, impetumve aliunde imprelium : 
2 Th + Sed depoſito hoc umpetu & vi externa , ſuapte gravitate 
1 #quilibrium ſeu libellam redibit, ſubſidentibus prominentiis , & cavitatibus re- 
pletis. | | 
Hoc autem ex du lict princip1o contingit : Partim quod, quiz prominent fluid 
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. partes ſuperiores, le dilatando ampliabunt; defluentque ad latera, qua yia patet, | 
in 
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jacavitatum loca deprefſiora : Partim, quod gravitate. ſua promimentibus ſubjecta 


partabus ut magis onerata,, detrudent (eoque proirudent ) cavicatibus ſubjecta; 
Ole MINUS ONETALX : a fart ut ſub{idant uh, hecaflargant: | 
ett; Hcavitatum ſumma ( infra Hbel- - 

lkmLE #7 Ren wrmnem coerceanturne poflineaſſirs 
gere quz ubjetta func ; non niſi caufarum haram 
prigrem locyum obrnere : hoc eſt, partes prominentiores 
Fiper ſulcatam ſuperficiem defluentes, cavitatesillas im- 
glebunt : Quod videre eſt, ubi ſuperfluentes aquz, ripis 
ſuperatis , 1n aridam defluunt; ſulcoſque implentes , 
omniaque ad zquabilem reducentes fuperficiem; non 
afſurgentibus quidem, fed repleris locis declivigribns.” | hs 

Contra vero}, { prominentes fluid: partes ſuperiores, | 
mbis coerceantur ( uno pluribufve, ) fimilive {gl:do, ne polſint difluere, & latera- 
tin ferri in deeliviora loca: ſola locum obtineþit cauſrum polterzor ( ut Zig. 4.5.) 


Fig. FIR (i Fig.s. 
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Fig. 2. 
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Quod & in {iphonibus inverſis videre eſt. Quippe cum, que continetur eminen- 
port eubo, -d1ftluere non pollit aqua in vicinas partes deprelliores, tub1 lateribus 
przpzdita ; deprimur tamen fibi ſubjectis partes magis oneratas , facitque ut alibi 
aiz minus oneratz alſurgant, donec ad libellam ſcu zquilibrium res redacta fit. 
(Pummodo ſalrem ipfz non cohibeantur ſuperne, ne aflurgant..) | 

-At vero, in eo .cafu qui prz manthus eſt, dum tora Auidt ſuperficies undulata, 
ſt undequaque Libera, ( neque cohibit - prominentiis ne diffluane, neque cavita- 
mm. 1m1S ne cr. one 7 cauſarum utraque locum habent, faumque {ſortientur 
>&$um ; & utrinque fiet ut res. ad zquilibrium' fenfim redear. 

/Non enim agit Natura per Ele&tionem ; ſed ad ultimum vicium:; nec uno ſolo, 
& quibus potcſt omnibus modis operatur ; dummodo tamen tales non fint, ut 
mus altert adverſetur. : Sic utique videmus, pertufis 1n codeyg vale duobus fora- 
minibus, ( ad latus altero , alrcro in fundo, ) aquam utroque ſimul effluentem. 
Pariterque hic fiert om eſt ; nempe fluid: partes eminentiores A, ( 77.2. ) 
partum tuxu lateralt, partum directo prefſu deorſum, ( cum neutram unpediatur, ) 
xpletum 1re cavitates, B. | | 

Verum quidem eft ; Solidum firmumque Corpus, {1 gemina pateret via, non ta- 
men utraque ferri : Quippe cum partes habeat 1ta connexas invicem & cohzren- 
&, ut {e divelli non patiantur, quo partum huc partim illuc ferri potlit ſolidum, 
(totmque ſimul utroque ferri fit impoſliblle, ) neceſle eſt, ur, cum unica via ferrt 
pollir, ea teratur quz pottor eſt ; hoc eſt, quz eſt declivior. ; 

Ar vero Corpus fluidum, utut non poſlit totum utraque ferri, poteſt tamen 
( propter partes 1n {ingulis ſui punCtis invicem ſeparabiles ) partim huc ferri, par- 
wn 4iluc; adeoque ( quod erat propoſirum ) utroque mu fe ad libellam ſen zqui- 
librium redigere. Elfaue hec ( ut dictum eſt) Pheznoment pars prior. 


S2quitur pars altera: Nempe, Corpus fluidum ad fi- ; 
tam "oncam.c- {ive ſua v1 4 bar, five fic alt- F, 0 6, 
unde conſtiturum (ut F7g.6.)hunc ſitum, {1 fibt permitta- | 
tur, retinebtr. > 
$1 {ib , 1nquam, permitcatur : hoc eſt, ſ1 neque ex- | 


ergo prelſn, neque ante concepto impetu, aliave fimili T1, þ— B 
cufa, alio adigatur; firum quem haber horizontalem F þ-..-. = G 
reunebit. | NY 


Idque ſive ſuperne non omnino prematur, ſive in — 
omnibus ſui partibus prematur zqualiter. 
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DE GRAVITATE 


Quippe fi prior contingar caſus, quod non. prematur omnino ; nihil eſt. qugg 


qierem quam. jam naftum eſt deturbet, morumque ,inducat: St poſterior, quod jn 
atbus ta; ha ity nh, HOI ; nibul eſt cur hc quam illa pars potiyg 
ſubſidar, aſſurgatve ,' quo fitus. Horizontalis deturbetur. Agqualisemm ubique 
preſſus, onnia in zquilibrio detinebit ; non minus quam oppolitz 1n libra Jances 
xqualuer gravatz ſe muwo..detinent in #quilibrio; partterque alibi contratiz 
vires motrices invicem zquales. . /Quz eſt expoliti Phznomeni pars poſterior, qup- 
Hliana itenz, experientia comprobata, Jn 87 LS 

. Verum fin aliqua ſui parte, ut D (77g-7.8.) prematur, & non in reliquis; ye 


: 


Figs. Fig.8. 


| we 


F GC 


- .y Wine. 


in D mags vam in reliquis; ( five illudancumbente pondere, ſive alia quayis yi | 
| deprimerur 5 quzque | 


motrice vel adigente fiat ;)- pars pref” vel magis prefla, 
non preſlz ſunt, vel minus prellz, affurgent: propter virium motrictum potentio. 
rum przvalentiam. Quippe jam ſupra oftenſum eſt, non modo pondus ponderi 
opponi poſe ut vim contrariam, ſed & pondus cum alia quavis vi urgente cont. 

rari pole, eive vel zqualemelle vel mzqualem; inzqualium vero, fortiorem re. 
iquz prevalere. | 


Quod autem de ſuprema liquidl {uperficie, ſeu horizontali plano LE (Fpg.z8 ) 


-oſtenſum eſt; pariter obtinet de alio quoyis horzontali plano ut F G, intra Cor- 


pus fluidum. Quippeſi omnes ſut partes, five 2 partubus Hud: ſuperioribus, {ive - 


aliunde, premancur zqualiter; eundem quem habent fitum retinebunt, propter 
contrarias vires, invicem zquales, fe mutuo in zquili- 
Fig. 9. brio detinentes. Sin aliz aliis, undecunque fiat, fortius 
— he?” premantur ; hz reliquis przyalebunt, eaſque loco de- 
«vj turbabunt fuo. —_ ; 
5 Idem contunget in Siphone inverſo (7g.9.) Quippeſi 
altius emineat Fluidum in crurum altero , ut A, 
in reliquo B ; ſubſiderallud, atrque affurget hoc, F von 
ad Aquilibrium redigatur, ſeu Horizontale planum, in 
LE : atque, ta conſtitutum, in eo fitu conſiſter, niſi 
aluunde vis accedat quz motum inferat. 
Pariterque in Aqualj, aliove vaſe roſtrato, (zg.10.) utut enim plus fluidi in Vaſis 
Cavo contineatur ( {impliciter conſideratum ) quam in 
Roſtro; non tamen hoc impedit quin ad li ſere- 
ducat fluidum gravitate ſua: Nempe fi altius emineat 
quod elt in vaſiscayo quam quod in roſtro ; ſublidet 
ulud atque hoc aflurget : fin quod in roſtro altius fit 
quam quod 1n vale, 1ubſidet llud ( utut mole minus ) 
- atque hoc aſfurget ; donec ad libellam redigarur, in LE: 
1bique, nut alunde turberur, confiſter. 


Fig. to. 


Cauſa totius Phznomeni, ( niſi data opera rem fact- 

lem perplexam reddere fatagamus, ) per ſe pater. 
Quippe, dum Fluidum ( uniformiter grave ) ad libellam conſiſtit in LE, non 
| raodo ſumma {ſuperficies, ſed & quodvis huic ſubjefttum Horizontale-planum, - 
qualiter in omnibus ſui parubus premitur ; adeoque, cum nulla czteris fortius ur- 


jragurs non et cur hc potius quam illa alteri prepolleat, eamyue potis fit loco 
pellere.. 
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| _ Tdque eodemn plane nes, quo, oppoſttarum lanctum zqualiter :oneratarum, 
-neutra deſcendar elevata reliqua ; ſed utraque ſe mutuo detinent in equilibrio:. 
Quamquam enim ponderat utraque, .neutra-tamen prezponderat. Nam-m poteſt 


yis motrix, nift que fortior eſt, contra-nitentem loco pellere. ww 4 


aodque de bins lancibus dicitur, pariter obtinet {i terna plurave oppolitis Vi- 


zibus fib Contra-mitantur 1nvicem. . Pura, fi: Sphzra ſolida, aut 'Tabulatunt pla- 
num, Centro gravinatis ſuſpentum 1ntelligatur : Quippe, - cum ex omni-;parte fit 


ualicer [ibratum, in nullam propendebit ,, ummotum manens. .. Et fluidum pari- 


| ter, cum fit ex omni parte zqualiter prefſum. 


Ar vero {i Fluidum fit alibi Altius, alibr Depreſhus ; puta Altius in A, depreſ- 
fjos in B: partes quz 1pfi A fubſunt, magis onerantur, adeoque majori;vi -urgen- 
mr, quam quz (.in eodem plano-howzontalipolitz ) {ubſunc 1plt B; adeoque, 
rzpotentiores cum lint, rel1quas loco pellent. + wy | 
Tdque eodem- principto , quo, lancium -inzqualiter oneratarum, ex: quz magis 
onefatur A, rehiquz B,- przvalebir, eamque ( Contranitentem licet ) ſurſum_ xa- 
piet, -Quamquam enim gravitat utraque, .deſcenſum appetens ; przyalet ea-tamen 


que przgravitat. | Nam, virium motricium 1nvicem- oppolitarum, que fortior eſt- 


dbilzorem vincit, & renitentem-adigitin obſequium.. #101: Gi 

Quod ipſum videre eff, ubi cerna plurave ( ſingulafingulis) contranituntur. Sic 
(yerb! gratia ) Tabulatum , aliudye Corpus jſotidum, a puncto (quod ſui. Cen- 
run gravicatis non fit) fuſpenſum,: nec ex -omnt. parte zqualiter ibratum; in eas. 

res, /przx cxteris omnibus, feretur de{cendendo, qua gravius eſt ; partibus leyio- 
ribus ( utut renitentibus ) ſurſum - raptts:. donec ad zquilibruum deveniatur. Et 
fuidum pariter, qua parte fortius urgetur deſcendit, ſurſum protrufis partibus mi- 
msipreſfis ; utque dum ad libellam reductis partibus omnibus, perveniatur ad zqui- 
lbrjum. way 
"Atqueex hac'cauſa, fic patefacta, omnia propemodum in Hydroſtaticis phzno;: 
mena Oriuntur. | 


” 


-Verum ( ne in ſequentibus oboriri poſſit cuzquam dubitatio, ) Monendum eſt; 
Eque de Gravium fluzdorum Labella, ſeu Horizontali ſitu, dicta ſunt, non ita 
mell;genda elle, quaſi fluida Corpora 1ic ſemper 1e ad libellam accommodarent in 
ſummo r1gore vir ana ut ne tantillum inde declinarent unquam. Quamquam 
eim id omnino futurum forer,ſi przter ea quz jam attigimus nihiLinterveniret w_ 
' Non diftitendum tamen eſt, ob alia quz ſe admifcent Phylica accidentia, nonnihil 
tb hac dxp/fcig Mathematica nonnunquam remittendum cfle ; {itumque Hluidorum, 
alam 1n quiete poſitorum, non elle ſemper preciſe horizontalem ; aut etiam, ho- 
montal1s cum /fuerit, extra hunc fitum fluida, ſe ſua ſponte proripere. Cujul- 
modi catus aliquos , non omnibus forſan animadyerſos, operz pretium viſum eſt 
reviter 1nfinuare. 

1; Er primo quidem, Aquz guttam notare licet, in ſiccum decidentem, convexam 
lperficiem non raro retinere, neque ſe ſtatim in planum expandere. 
2. Et quidem, {i an ficcum pulverem ſubtiliorem decidat, videbimus ſe quaſi in 
hkeram colligere. Its 462 HE | 

Sive hxc fhiant quod habeat aqua etiam limpidiſſima nonnihul in- ſe viſcoſitatis 
facile ſeparentur ipſius partes ; ſive quod Sicc! contactum fugiat, neque huic 
k facile accommodet ; non diſpuro. 

3. [demque in Hydrargyro videre eſt ( ob ſimilem fortalle cauſam ) quod in glo-\ 

ſe ſolet colligere : & quamquamex particulis minutiſſimis conſter, maxume- 
que ( ut loquuntur ) Volatilibus , ( quod ex. ſyblimationibus aliſque Chymicis 
operationibus fatis compertum eſt ; ) non tamen fe facile in planum expandat, ſed 
tboſam videtur affeCtare figuram ;. utut infignem+habeat gravitatem, unde potius 
&petandum fit ut eo magis:difflueret. | 

+ Atque hoc in Hydrargyro preſertim notandum eſt ; quod, in vaſe vitreo, 
at vitreo tubo, ſe:dithculter admodum accommodet ſuperficiei vitri ; quod aver- 
tur potius, ejuſque contactum refugit. Unde eſt, 9 vitreo vaſe contentum, 
won planam habear ſuperficiem ( quam in fluzdo, infignt gravitate predato, potips 
expectemus, ) ſed: notabiliter- convexam; follamque circumcirca poſttam in toto 


cuttu yitro proximam. Et. quidem, fi, in {tagnantem Mercurium, tubum , vi- 
| XXX rreum 
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DE Gravirtare 
- , treum immittamus, videbimus tum intra tum extra tubum hujuſmodi foflam ſatis 
conſpicuam. : | 
Hoc autem non eo fit quod  gravitas hanc affectet ſuperficiem ( quz potius fa- 
ceret ut ſe expanderet fluidum ) ſed quod ( ob cauſam nefcio quam Phyſicam) con- 
tactum vitri fugiat. |: 
- 5. Idem, ob fimilem cauſam , videre eſt in Aqua, corporis unftuoſi ſeu adipoſi 
contatum fugiente, eodem modo quo:contactum Vitri fugit Hydrargyrum. 
_ - 6. Oleumque pariter, ob cauſam non abſimilem, haud facile patitur ut ſe com- 
miſceat Aque. 
; Contra vero; {i Aqua vaſi terſo nitidoque infundatur, cui nihil adhzreat 
EY they ny adipoſum, aut oleoſum ; . Aquz fuperficies non erit perfefte plana, ſed 
nec-( ut Hydrargyri ) convexa, fed-aliquatenus:concava ;-1n medio ſcilicet quam 
ad latera depreflior. Quod quamquam non admodum fit conſpicuum, ur primo in- 
tuitu notetur ; accurativs tamen notanti deprehendetur. ; 
 Cuus cauſa, non ab ipſa fluidi gravitate' petenda eſt ; ſed pots, quod ,incum- 
bens Aer ( propter ramoſas quas1m fe partes habere poſit utur munutiſſimas) non 
ta facile prompteque potelt ' ad latera ſe: accommodare atque ad medium, Sic 
utique {i ſpinarum faſciculus aperti vaſis grandiuſculi ſummo imponatur, aut ſum- 
mo minoris vaſis lanz Vellus, videbimus in medio deprefſius fieri quam ad lz- 


Adde etiam quod talis efle poſſit ( ob hancipſam cauſam) Aeris natura, ut difh- 
_ cilus ſe pofſit vaſis lateribus accommodare quam poſſit Aqua : ( Hydrargyrum 
& vero difficilius quam aer ipſe. ) Videbimus uuque nonnunquam Aquam in miny- 
tiora ſpatia rimulaſque ſeſe infinuare, quam iptum' Aerem ; eoſque poros ſubire 
_ Aer ipſe non penetrat. Oleumque ipſum, ( utut viſcoſius videatur, nec ita 
cile ſeparabile, ) per eas deprehendetur rimulas tranſire, quas nec Acetum tran- 
fibit, nec ( ni fallor) Aqua pura, nedum Aer. Quippe Phiala Vitrea; leviter 
frafta & rimulam paſla , ita tamen ut Acetum contineat ipſi uamifſum ; Oleum 
non ita retinebit, quin per rimulam ſeſe infinuando ſenfim tranſibit, 
8. Quodque de Aqua jam monumus, mundo vali terſoque 1mmilla, depreffiorem 
habitura ſupertficiem ; fillor an idem in Hydrargyro deprehendatur imnuflo vai 
aureo, aut intus deaurato. Utut enim Contaftum' Vitri ( ut modo dictum ft) 


cat accommodatque ( quum primum acgert,) ut non tam corpus contiguum quam 

' continuum plane videatur, indeque abſtergi vix aug ne vix omnino- polhit, ur vel 

. _ opus fit vel aqua fort: on loquuntur ) quo ſeparentur. Non mirum itaque 

t, ſiquando vaſculo aureo vel deaurato imnuflum fit, ut, ſubſidence medio, affur- 

gant margines ad auri Contactum. | 

9. Porro, fi vitreum tubulum, exiJem valde, ( capu- 

F ig.5- larem vocant Vitrarii, ita protractum ut capilli magn& 

| tudinem vx ſuperet, ) in Aqua conſtituamus, ( utrin- 

que apertam, ) ut CA Fg.5. confpicietur Aqua fenfim 

ſe in{inuare ad pollicum aliquot altrudinem fupra 

{tagnantis aquz ſuperticiem, ( & quidem eo altius quo 

ſubulior eſt tubus, ) non alia vi prefla quam fu 1plius 

"—{E pondere & incumbentis aeris : puta ad A. 

B © B Io. Et quidem , {i jaceat hujuſmodt tubulus, vel 

1 ſuo pondere vel alias fic incurvatus, ut fiphonem 

(Zg.35.)imitetur : profluer inde, etiam abſque fuctu, guttatim aqua ; pari modo at- 

F; que ab aliis fiphonibus fuctu ſoler Elict ; aſcendente 

ug. a3 _— aqua fſupra' liquoris, inferjus ſtagnantis, ſuper- 

| iem. 60 

Quorum hacefſe cauſa videtur ; quod non ita pol- 

fit commode ſe Aer infinuare in orificio externo , ut 

A prefſu ſuo ( & incumbentis Atmoſpher# ) prohibeat 

gas 4 24g aquam infra ſubeuntem, ab acre patente, {tagnantis aquz 
5 ee <- {uperficiet incumbente, propulſam. - . 

O x1. Similique cauſz pronus ſum ut attribuam aſcen- 

01 ſum nurritii ſucci , in arboribus quibuſdam prealts 

( pedum puta 40, 50, pluriumye, ) per ſubtiles poros ſeſe infinuantis ; ultra Jum 

nts | incumbents 
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refugiat ; Auri tamen contactum appetit & ampleCtitur, etque 1ta ſe {ponte apph- 
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ET GRAVITATION E. 
 incumbentis Atmoſphere preiu propelli foler aqua in Antliis, aliifque 4ſtiuſinodi 
organis, quz fuctu cenfer1 ſolent aquam elicere. Non negem tamen quin: Valvu- 
rum pofitura, altorumque in arborum Anatome nondum animadyerlorum, ( olim 
forte reperiendorum, ): eo.pollit conducere, 

12. Tandem (_ne tzxdio ſim recenſendis omnibus, ) in motis fluidis, priuſquam 
ad quietem ſe reducant, notare licetnon raro undulationem quandam ſeu recipro- 
ctionem aliquandiu repetitam, qua nunc infra, nunc ſupra , juſtam alticudinem 
confpiciantur. Quod in Experimenti, Toricelliani Tuks dict;, adminiſtratione 
obſervare &. Quippe, cum tubus, Hydrargyro prius repletus, INVEFLUtUT ; oriti- 
cumque infra ſtagnanus Hydrargyri ſuperhiciem aperitur, quo ( quatenus opus 
erir ) efilucre potiit nonnihu]. tubo content! : effluente ( cum imperu ) ſubtus Hy- 
drargyro, major!1 1n copia quam par eft, ſub{idit plus juſto ſupertictes Hydrargyri 
m tubo reftdu1; mox,. juſto altius recurrit aſcendendo ; atque fic porro ſubſultat 
aiquoties reciproco motu, donec tandem ( 1mpetu depoſlito ) juſta conſiſtit alti- 
tdine. : 

13: Idem obferyare eff, in quallato vaſe longiuſculo; inſtar Cymbulz aqua re- 
tz, (maris fluxum & retluxum zmulantis: )' nempe, nunc. ad proram aqua 
oblalit, relicta puppi; nunc ad puppem, prora relicta; nec niſi poſt longam mo- 
wum reciprocationem tandem quielcit. = 
-Quz quidem reciprocationes, nunc infra nune ſupra juſtam altitudinem, eodem 
gituncur principlo quo vibrationes Pendult; quod motu reciproco nunc ultra nunc 
cira perpendiculum fertur,; non gravitate ſua ſimpliciter conſiderata ( quz in iplo 
ndiculo pendulum dertineret mſi quid aliud interveniret;) fed propter jam 
concractum Impetum, quo ht ut grave, jam in motu poſitum, perteveret ea mo- 
vere qua cceperat ; coque {enſim exhauſto, revertitur gravitate ſua ad perpendicu- 
hm; {cd &, propter novum hoc motu contractum umpetum, ultra fertur : atque 


fic aliquoties antequam conſiſtat. Pariterque contingit in Fluidorum parili mo- 


ty TECIPrOCO.- 
| Verum hc omnia, & fiqua ſunt horum ſimilia, nobis impreſentiarum'diflimu- 
anda ſunt, aut _negligenda; utpote quz ab aliis oriuncur accidentibus quam quz 
pre manibus habemus confideranda. Nos utique, miſlis aliis accidentibus, confi- 


 krandum proponimus, quid fit quod ex Fluidorum Gravitate-cum Fluiditate con- 


juadta, fcorlim ab alus accidentibus, oriturum fir. Dicimuſque ( quod quotidiana 


| docet experientia ) Corpus fluidum, gravitate ſua ( nifi quid alud interveniret ) 


& ad libetlam reducturum; eoque {itu ( nift externa v1 turbatum) ſao ſe libra- 
mento conſervaturum: Atque ex hoc Phanomeno cztera fere omnia, quez Hydro- 
ſauca ſpectant, deducenda {unt. 


Objiciat hic forte aliquis; Quod Aqua in Aquam 
non gravitet ; ( atque de als 11quidis finuliter: ) co 
quod E/ernentum ( quod aiunt) on grautet in pro- 
pro loco. Arque hinc eſt (1nquiunt) quod, Aquz ſub- 
tus Urinator, non fentiat incumbentis Aquz pon- 


dus. ( Fig. 11: ) 


Huic Objection! antequam directe reſpondeam, di- 
endum eſt ; Principuum quo niatur ulud, Z/emen- 
tpn in proprio loco non gravitare, prima intentione hoc ; 
untum ſignificalke : Nempe, Cum niſus Gravium fit Ad terrz Centrum; ub1 eo 
perventum fuerit, aut illic politum Grave, non ultra feretur (niſi altunde preſſum) 
Gavitate propria, aut motum inde molietur; (hoc utique effet, non Ad Centrum, 
kd 4 Centro moveri. ) Pariterque; 41 aliud quodcunque Corpus, ad certum al:- 
em terminum, natura ſua tendat; decefſum inde non aftectabit eadem ſponte 
b ( quippe hoc effet, contra naturam ſuam ferri : ) Adeoque, 11 feratur ultra, ab 
dia id cauſa factum ri, necel{um erit. Sic, agitatum Funipendulum, ub ultra 
perpendiculum ofcillando fertur ; a pura gravirte, fimpliciter conliderara, 1d fa- 
tum eflt, non dicendum erit; ( quippe Gravitas locum imum appetit, adeoque 1n 
rpendiculo confiſterer ; ) ſed ab Impetu jam impreflo ab antecedente moru. Arque 
avs Principium illud omnino admittendum eſt; Corpus quodpiam, ubt in 


termino ſao quem ſua natura apperit poſitum eſt, non afteEtare ſponte {ua ut hine 
RR XXL 3 | feratur. 
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feratur. Qui vero hoc ad przſentem calum accommodatum eunt; in alum longe 
{enſum detorquent hoc ctfarum ab eo quem voluerunt hujus Authores primi. 


Deinde, Interrogatos velim eos qui {ic arguunt; Quid fit ( corum ſenſu ) A. 
quam efle in proprio loco ? Er, ſpeciatim, Num Aquam .in Piſcina penſibi, in 
prxaltz Turris ( verbi gratia ) ſummo faſtigio curiole condita, in proprio loco 
conſtirutam dicerent? Quippe, fi 1ic; tum, -aperto ſubtus foramine, ettundi non 
deberet; utpote quod, fic polita, non gravitet. S1 non fit in proprio loco; tum 
fallit hzc ratio: Nam neque 1n hac piſcina magis ſentiet Urinator agjus incum- 
bentis Aquz, quam in imo Flumine. Non 1taque- ob hanc cauſam, ( quod Aqua 
ſit in proprio loco, ) ſed ob aliquam ( quzcunque demum fucrit) cautam oritur, 
quod - Aquz pondus non fentiatur. | 
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Hune itaque quo vitent ſcopulum, ( & huic {imiles; ) Dum Aquam in ſuo loco 

- non Gravitare clamitant; hoc fſaltem fe dicunt intellectum velle, Non gravitare 

Fluidum, in corpus quod 1llo fic intenſive gravius; ſeu ( vr loqui jam amant) 

ſpecifice gravis. - Arque hoe quiden quocunque demum loco poſitum fit; five 

{uo, five non-1uo: Ut jam de oco proprio. non. {1mus porro folicti. Huic - 1gitur 
ſententiz, ſic expolitz, me accommodo. 

Dico autem neque hoc valere. Et quidem juxta mecum ſenut { ne novitia yi- 
deatur meaſentenua, aut Anti-peripatetica, ) Archimedes iple ; 7 allerens, & 
pro Poſtulato habeiis, partes fluid: fuperiores in fib1 fubjectas gravitare : Libro 
ou 7 dywWor (ic Strabo) ſeu F ip vers bxswer (fic Pappus) ſeu ( vertente 
Commandino ) De imftdentibus humido ; ( Suppolinione ſeu Poitulato primo. ) Pe. 
natur, inquit, humidi eam efſe naturam, ut partibus ipſins a:qualiter jacentibus 
& continuatis inter ſeſe, minus preſ/a a magis preſſa expellatur : nnaquagque an- A 
tem pars ejus premitur humido ſupra ipſum exiſtente aa perpenaiculum. Quod 
(ex Commandino) ſic Grace vertit Riyaltus ( Grzcus enim Archimedis textus 
non extat) Tn 7 gs Torrey Quo Elly OF Fo OUTS Wighcoy ig los Ketplay 
owing) tn GNNIaY, Ynafloy memo oy No Fr fa NNoy memos, Wd. txpgo! oN Q 
o37% wieeys bnieru Vas Þ Gogs Þ irs Gmip urs 19m! nderey. Nec aliam fuille Ariſto- : 
relis ſententiam, ſatis confido. Et quidem fi fuiſlet alia ; authoritatem Archime- 
dis, ipſius etiam Ariſtotelis authoritati, hac in re, merito pretulerim. Quam ne- 
que Autor hic m—_ ( Tentam. p. 4.) Quippe cum Archimedem ( de Infuden- - 
tibus hunmido, ) ſennum (> Stevinnm, una laudaverat; ab his duobus ait ie T 
dtverſa ſentire in nonnullis; ted non item ab Archimede. 2 
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SubjeCtas autem humid partes ab incumbentibus gravari, ( ne longe abeamus, ) 
'familiari docemur experimento, Nam, fi Dolium cerviſiar:um, aut vas aliud I:- 
quore repletam, epiſtomio inſtruftam fir: ( ut Fig. 12, 13. ) maniteſtum eſt, ma- 
jori impetu, & plenior! gurgue, prorupturum liquorem, aperto prope {undum ry 
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epiſtomio ; quam {1 1n medio, aut prope ſummum, fitum fuerit epiſtomium: ma- 2 
giſque, fi plenum fuerit dolium, quam fi ſemivacuum, aut pene exhauſtum. Quod p 
ndicio- eſt ; humidi partes orificio proximas, ſuperiorum preflu urgert: & quo 
pluribus urgentur, fortius erumpunt, | 
Er quidem ( quod Oenopolis notum) idem Vini Delium, aperto prope fundum th 
foramine, {pirituoſius & magis vividum emittit vinum, quam {i propius 2 {ummo 
aperiatur. Cujus alia non videtur efſe cauſa, quam quod Acrex particulz (alizve Me 
Elaſticz ) arEtms 1i1hc comprumantur, quam prope ſummum. 
Eſtque 
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Eſtque oculis conſpicuum; {i quando in fluido obſerveritur, generatz in imo 
bullulz, ad ſummum emergere; ſenſim grandeſcunt-emergendo. Eo feilicet, quod, 
uo altius aſcenderint, eo minus comprimantur. 

Sin dicat quis, non ta ſubjectas parres gravitare ſummum liquorem, ſed in ex- 
zernum acrem epiſtomio proximum : inane hoc xpropviany et, Quippe ſupertores 
liquors partes non aliter premunt remotum aerem, quam premendo od. inter- 
medium et: ticut, 1n conferta hominum turba, domo coneluſa; pro foribus ſtan- 
em non alter urgent alu longius remoti, quam intermedios urgendo : neque aliter 

tica protrudimus quod in perticx extremo eſt, quam ipſam protrudendo perti- 
am: nec aliter Funi connexa trahimus, quam funem ipſum trahendo. 


Yerum hic ( quod obiter moneam) inter 7ra/tomem & TrafFiomem, diſcrimen 
mercedit ſatis notabile. Quippe ad Truſionem ſufficit ut res protrula ſalrem fit 


- Contigua, urcut Connexa non ftuerit : ſed, ad Tractionem, Connexione opus eſt, 


& quidem fats firma; ( ſecus enim, dirupto vinculo, minime traherur onus.) Et 
widem, ad Lancem deprimendam, fſufticit Arenz les; fed non item, ad retra- 
hendam, fſuthcit ex arena ſine calce Funculus. 

'Et propterea; Fanciſei Lini Funiculus (quo Experimentum, TorriceHianum 
dictum, explicare 1atagir,) non ſola Contigunate, fed & Textura opus habet, 


-quz robur & firnitatem conferat: Qua fine, fuſpentum Hydrargyrum minime 


luſtinebit. | 
Quin imo; ſ1 Tractioni ſufficiant ( quod volunt Al: ) Fluidi particulx, quan- 


tulumcunque connexz: multo mags & ad 'Trufjonem valebunt; hoc eſt, ur aliz 
- im alias Gravitent; quod nos dicimus. | 


Elt 1gitur intellectu muito facilins, (in Siphone inverlo 72.9.) . | 
Aquam in A elatiorem, gravitate ſta premendo pole protrudere F. Lf. 9s. 
humiliorem in B, ( quo hat Aquilibrium :) quam, yt Aer in E 
acendens, ſurſum traherer Aquam in B, { nullo fibi vinculo & | 
connexam, ) atque hc ſimiliter aquam in A traheret deorſum, 
Quppe ad Truſionem 1llam ſufficit, partrum Contiguitas; ad 
Tractionem hanc, Connextone partum opus - cſt, quidem - 
omnnm. - 

Er propterea; $1. daremus, Fimcalum imaginarium Line (fi. \ | 
yerus fit) pariter ad explicandum Phznomenon. ( per viam | 
TrafFjonts) valere: Cum tamen ea per 7ru/rouem Hypotheſis, ( ipſis fatentibus, ) 
ancandem preſter ; (Obſervaz. p. 7.) multo certe potior elt hxc Hypotheſis, quam 
quz Tractionem inducit per Funiculum 1maginarium ( ex Arenis dicam? an), ex 


| Nihilis contextum, 


Quin porro ; Ab erudito Scriptore 1pero, qui celato nomine duos edidit Angli- 


' ana lingua Tractatus (quorum alter: Titulus, De Gravitatione fy» Non-grautativne 


Fluidorum Tentamen; alteri, Diffciles Nuge, ſeu De Torricelliano Experiments 
0bſervata; ) quibus Zu tuetur Funiculum, noltrxgue k 
Hypotheſi adverſatur ; conceſſum interim habemus ; F OTH 
Non Aquam modo, ſed & Oleum in A tubo {( Fe: 5.) | 
Aquam in B ſurſum adigere; aut etztam { exiſtente A | AR * | 
tbo, aquz vacuo, ) f1 __—— Oleum m B, 18 
adattum ir! Aquam in A tubum; non ad Libellam ( ho- | 
rzontalem) ſed ad Aquilibrium : hoc eſt ( ut ſuis utar lf 
verbis) ad cam altitudinis in Tubo proportionem, que LI ban 
equipollcat ponderi paralts Cylindri ex Oleo : cau ſamq ue B :: 
eandem ipſam quam nos aſſignat, Diſpart 1cilicet preſſu | 
Motum exigente, ſen Elevationem Aquz, qua parte minus premitur. ( Obſerv. 
. IF, 16. | 
; 7H Rd videmus, Levius in Gravius gravitare ; Oleum, in Aquam: neque 
1d ad Pondus tantum ( prout iple diſtinguit O#ſerv. p. 14, 16, 32.) ſed & ad #- 
tum; ( po ibidem farente : ) hoc eſt, ( ut ego loqui malim) non Gravitat modo, 
{ed & Pragravitat; non Ponderat tantum {ſed & Przponderat. Adeoque perit 
a quam prxtendunt Notio, De Fluido in Corpus ſpecifice graytus, aut zque graVe, 
non gravitante, y 
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Manifeſtum item inde eſt; Non tam ad Libellam ( ſeu ad ſitum Horizontalew 
ue alrum,) quam ad Aquilibrum, ſeu Aquipondium, attendendum ele, (hoc 
x) ut zqualis fit ubique preſſus.) Nam, quz intra Tubum eſt, Olei {uperticies 
( utpote ipecifice levioris, ) aliquanto altior erit quam ( que extra eſt ) ſuperti- 
cies Aquz : & tanto quidem altior quantum ad Aquilibrum ſufficiat: ( ipfo ibi. 
dem Mbcenis,} Contra vero, Sr extra tubum Oleo, & Aqua intra; altior 
crit quz eſt_extra Tubum ſuperhictes, atque 1n ea proportione x x76 
"Tdem eveniret, poſito in B Hydrargyro, & intra A tubum Aqua. vel Oleo, 
aliove Fluido leviori. Aqux Libra tubo intuſa, con/z/tef quidem 1pla mmulto al. 
oy zior ( utpote plus ſpatu occupans,) ſed Stagnantem 
# if. 8. | infra Mercurmum 7antunden clevabir, quantum ſuper 
| infuſa Mercuru Libra; nullo habito retpetu ad ine-. 
cificam” (quam vocant) five Gravitatem five Levitatem. : 
Pariterque ; onuſta Navis ( #7. 8.) eandem occupac 
in mar! profunditatem, ( totidem onuſta Centipondiss,) : 
live Ligno fuerit onuſla five Plumbo :(-utur uld ſpe. 
cifice Levius fit, hoc Gravius, quam Aqua: ) nec ali. : 
q 
n 


Hy hh was wy 


Ra 


Wy ip 


_ | ter {1 Aqua, Vino, aliove Fluido oneretur ; modo Pon- 
dus 1dem fit. | : 

Et Ligni trabem ( 7g. 7. ) Aqua ſpecitice leviorem, 
aon tamen 1n aquz ſumma {uperticie flunare videmus, 


( quod foret, fi non in aquam-gravitaret; ) led quadan- : 
tenus 1immergt ; ad eam nempe profunditatem, ut ranti- + 
| dem aquz fpatium occupet, quangum 1pli fic pondere f 
E *quale : hoc eſt, donec Horizoncale planum, per imum WM * 
G Lagni tranſiens, fit in omnibus ſui partibus pariter one- 
| ratum, Ligno partim, partim Aqua. 
—_ Quz quidem Experimenta oma, atque horum fimi- | 
; lia, cum fint notiflima, atque apud omnes in confello, : 
notionem lam, de' non-Gravitatione fluidorum 1n corpora {pecifice graviara, pe- 0 


nitus eyertunt. - Et quidem' ipſe ( Tentam. p..14. ) dilerte agnoſcit ; Arrem, ve- 
fica inthuſum, in Aquam grautare. Pariterque, ( Obſervar. p. 12,13.) non diff- 
tetur (quod hzc evincunt Experimenta,) Gravia, Pondere aquaita,. utut Specifica 
Gravitate differentia, Fluidi elem: equaliter onerare. 


So o& Ty =o 2 


T7 Horum autem y1is quo declinetur; jam dicitur; Utut . 

W-Z« majorem non habeat Oleum vel Aqua "Pubi A (Pe.s;.) 

| ſpecifhicam Gravitatem ; 9ajorem tamen huic confer! 
A. | 7 pcs ies Accidentalem , ſuperior Poſatio, Jupra 

quam habet quod in ſubjefio Yaſe continerur ;, (Obſerv. 

| | P. 13+) atque hinc eſſe volunt, quod hoc ab ullo de- 

L =——Þ Primatur. 


— — > w- 


Verum interim non animadyvertit Author 1lle, eadem 

{ſe opera id ſubvertere, quod toto ſuo Capite tertio con- | 
; firaltuny' is: Nempe, quod (ig. 14.) C » D non gra- ſ 
F ug. 4. vitet, nec D in E; hoc et, quod Aquz partes Supe- a 
Tlores, 1n Inferiores fibi ſubjectas, non gravuent. Quip- c 
| pe, 11 mera Superzor Pe/1r79 faciat ut gravitet; neyue | ; 


ad Pondus tantum, fed & ad Motum ; tier! non potell 
quin Can D gravitet, & D in E, contra quam 1lle con- 
tendit. as 

Er quidem, hoc dato, oportebit Aquam inteltino ( 
motu perpetuo turbari; partibus Aquz ſuperioribus in ( 
ſibi ſubjectas pregravitantibus, caſque loco pelſencibus: 
haud ſecus ac, ob aliam cauſam, contingit in Aqua fervida, proptcr ſubjecturn 
i1gnem ebulliente ; partibus infra calefactis, adeoque factis leyioribus, in lupcriorum 
locum continuo DE ndeatiog ( Ob ignem, inquam, ſ#bjef7um; quippe, It 1826 ( 
ſupra poſito ferveſcat Aqua, non idem, credo, continget.) Quem ramen fluidorum , 
mteſtinum motum continuum, pro Abſurdo habet idem Author, 0#/ervaz. p 34+ | 
| Non ( 


ET GRAVITATILION E. 


. (Non interim .1gnoro , quod Honorabilis Zyylius noſter , hujuſmodi per- 
petuum motum inceſtinum in Fluid! particulis {tatuit ; Fluidigue hanc eſſe vult 
nAtUram  ipreican, prout a #7,xo diſlinguitur ;\ quod Fluidi particulz perpetuo 
motu inteſtino verſentur ; Fixi, non item. Verum id aliis de cauſis ſtatuit : 'quz 
rem prefentem non attingunt.) = 7 

Non 7 utum itaque eſt Antagoniſtz noſtro, ( ut quad {tabilita ſua direRte; ſub- 
yertat, ) ut Gravitation! tanium Accidentaria, ob ſuperiorem Poſitionem , aſcxibat 
e Phznomena. 


Sed neque Sarum ell. 

Verum quidem eſt ; Diverſum ſitum ſeu Poſitionem, eidem 'Ponderi non raro 
conferre Dr nap 7"FF ſeu Ponderationem. 

Verb1 gratia. Pondus in G(/7g-15.) majoris exit Mo- - 
mentl, [gm idem in H politum. Non quod Ylic Altius F Wet De 
ſit : Sed, quoniam in eo ſitu deſcenſurum fit deſcenſu 
Reto ſeu Perpendiculari ; 1n altero, deſcenſu Obliquo | 
& minus Decliv1 ; propter Planum cui incumbit Obli- 
quum, quo Vis minuttur ; & quidem eo magis, 'quo / 

is eſt Obliquum. | 
Kadufor in F aut E Qweſcens, minoris eſt' ad Li- 
bram Moment, quam f1.ab A ad E jam nunc Decide: 
- rit;-&quidem munoris adhuc, quam fi ab A ad F De- | 
ciderit ; atque minoris adhuc quam fi inde foret vi DejeZum. Non propter A144 
rem. Situm, {ed propter majorem conceptum Tmpetum. + Bt 

Idemque in. E vel F, magis Ponderabit, quam in I vel K: Quoniam E vel F tan- 
yo ex A ſuſpenſa, a Librz Centro C remottus ſuſpenduntur, quam I aut K ſu- 

nia ex D. 
oerſa utique Poſitio, his in caſibus, aluſque multis horum ſ{imilibus, variam 
confert eidem Ponder1 Vim Accidentariam, & ſitu oriundam. . . 

At vero Altzor Poſttro, eo tantum quod A/tor, nthil novi Emolumenti confert, 
ant Moment majoris. Pondus in E, tantundem preciſe ponderabit, quantum idem 
nF: Idemque tantundem in I, quantum in K : utut altiora fint E & I, quam 
F&K. Quippe Fil, quo pendet Grave, Longitudo aut Brevitas, czteris pari- 
| bus, neque Auget neque Minuit Ponderis Momentum. Urticonſentiunt omnes ; 
& quotidiana docet experientia, | 

Quando igitur Aqua vel Oleum, Tubo A (Fg.5.) infuſum, in ſubjetam Aquam 
in B grayitat, eamque loco ſuo Emotam cogit allurgere ; Phznomeni cauſa non 
eſt, Quod, in A poſitum, propter Altiorem fitum, plus ponderet, quam tantun- 
dem in B ponderaret : Sed, Quod, quz Tubo ſubſunt partes C, plus onerantur 
(propter 1ncumbens grave CA ) quam reliquz im eodem Horizontali Plano BB ; 
unde, depreſſis quz ſunt in G, ſurſum adigantur partes Fluidi in BB. 


Sed contra hanc noſtram Explicationem, hoc uxrget tanquam magni ponderis 
Experimentum ; ( Obſerv. p. 43, &c- ) Patella plumbo tyc. repleta, que in Aere 
Ipeniſes puta in A\( Fig.16. «nm Uncus 78 ; eadem, in Aqua ſuſpenſa, pen- 
debat uncias 68, proxime ; 1aque ( cum exigua faltem 
differentia, quam excuſart 1lle, ) /zve zmmerſa ad alti- 
ludinem pollicum 40 aut 25, ut in C; /rve pollicum tan- 
lummoao 12, aut vel untus, utin D. ( Nec multo ſecus 
Tentam, p. $1, $2.) 

Ubi geminum explicare fſatagit Phoznomenon : Primo, 
Cur minus in Aqua penderet quam 1n Aere : Secundo, 
Cur in Aqua, ad varias profunduates ſubmerſa, zqua- 


liter penderet. 


Cur in Aqua minus gravitet quam in Aere ; caufam rejicit. in Re/iFFentiam & 
Crafſutudinem Aquz. Et ( pag. 19.) S: Agua ſuperficiem, inquit, palma feriamus, 
randem fere reſiſtentiam ſentiemus ac/t percuſſermus tabellam lgneam. 

' Ubi, per Re/eFtentiam &y Craffutudinem, 11 intelligat Yiſcoſitatem, ſea partium 
cherentiam ne ſeparentur : ad rem przſentem non ſpectat. Quippe, hac —_— 
ade- 


* 
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habebitur eatenus tanquam' corpus Firmum & Confiſtens ; non ut Fluidum, qua- 
pn —_—_ W- - m hi | 
Sin intell1 e/eftentiam ne loco fur ſu; 'aut furfum adigatur, quo 

fiat Patellz bao ni :.1dem made ait.' Hec'enim Refiſtentia "if $a 
zio; qua Ponderi deſcendentis Patellz 'Contra-ponderat, eoque minuit ejuſdem 
Prx-ponderantiam. Eadem plane ratione qua Lanx adverſa B, gravitatione ſy; 
refiſtit deſcenſui Lancis A :* quippe non poteſt A Deſcendere, quin Aſcendat B. 
cut adyerſatur B gravitate ſua. Pariterque, cum nequeat Patella deſcendere, nift 
ſarſum adigendo tantundem Aquz-: quantum fuo Aſcenſut refiftit, tantundem re. 
ſiſtit Deſcenfui Patellz ; hoc eſt, toto pondere furſum adigende Aquz : & per- 


inde valet, aofi adverſz Lanci B tantundem/Aque umponeretur. Et tanto preciſe 


minus pendet in Aqua, quam in Aere. PL | 

Tort game ſpeCctat ad magnam-Hlam-Refiftentiam, quam ſentit Palma fortiter 

rcutientis Aquam : Confiderandum eſt'; non modo, Quantum fit Pondys Aquz 
Ch movendz ; ſed & Quanta'Celeriate fir movenda, quo locus fiat Manui ea ve. 
locitate' ſupervenienti, Quemadmodum, 41 Pondus, ( verbi gratia, Decem libra. 
rum, ) 1n libero Acre de filo-pendeat; leviſſimo quidem Digiti tattu Tarde mo- 
vebitur: Sin idem velis Decupla Celeritate:movere,-Vi Decupla opus crit : (Idem- 
que {i manu Celeri fortiter ferias ; 1d, quod mol: tactui facile cefht ablque vlla no- 
tabili xefiſtentia ; i&tut ferientis- fortiter;fortter obſtabut': ) Non quidem, quod 
Pondus jam fiat Decuplo Gravis, aut Decuphlo-magis  reliſtat Motui : Sed quia 
Decuph Celeriori motui, refiltat 'Decuple-mages. Jain vero, ferientis i&um quod 
{pectat ;' Quanta Vi opus-fit, quo tantundem Aquz moveatur, tanta Celetitare, 
qua opus eſt ut Manui tam velocuter -{uperyenientt via _—_ ; Tantam 'huic iu 
Reliſtentiam exhibebit Aqua,. Gravitate ſua ; (abſque ſuppoſintiz Craſlitudinis ſeu 
Viſcidz Tenacuatis 5: xc foo ;) ut-non fit mirum favs efle tattui notabilem. 

In caſu vero qui prz manibus elt ; Quantum in Aqua pendeat Patella : Hoc 
ſolum confiderandum venit, Quanto Ponder! in adverſa lance pofito zquiponde- 
ret, aut prxponderet, pollirque ( quamlibet tarde ) elevare'; Non, Quanta Celeri- 
tate Elevabit :. Atque ad hoc quidem ſuthcit, {i Pondus Elevans, vel- tantillo gra- 
vius.fit, Pondere ſublevando. Quz autem ex Vaſcoſitate eſt Refiſtentia, ( modo 
tanta non fit ut deſcenſfum omnimo tollat) minuit quidem Celeritatem De enſus, 
ſed non' Minuit deſcendentis Pondus. Fantundem Ponderis ( in adyerla lance ) 
Elevabit, ſed Tardtus, in Viſcido fluido ſuſpenſum Grave, quam in fluido Liqui- 
diore ; modo cadem fit utrinſque fluid intenfiya Gravitas. 


Altera quzfiu. pars eſt, ( quam le in hoc Experimento potiſſimum reſpi- 
cit,) Cur tantundem n D pendeat Parella (ſubmerſa pollices 12 aut r,) atque (ſub- 
merſa pollices 25 aut 40) in C; #7. 16. 

| Atque tantundem, 1nquam, pendere debet. Quippe 
Tantundem in Aqua pendet Grave quodvis , Quanto 
Grays eſt quam tantundem aquz. Tanto enim ma- 
gis onerat ftbi, ſubjectas partes, quam fi hujus locum 
tuppleret Aqua. 

Verbi gratia. . $1 Planum © ( fi. 16.) fit omnibus 
ſut parubus zqualiter prefſum ; perinde elle, in confel- 
ſo eſt, ac{1 non omnino. premeretur:: ( quippe jam nihil 
eſt, cur hzc potius quam illa pars afſurgat : quod qui- 
dem contingit, 11 {it eju{dem ponderis D atque' eadem 
Aquz moles. Sin D fit Gravius ; tanto przgrayatur hoc onere, . pars ſubje&ta, 

vam fi ( hoc ſublato ) hujus locum occuparer Aqua. Adeoque, nifi zquali pon- 

ere in adverſa lance B ſublevetur, fauſcer ſub onere, & D {ublidet. Arque tan- 
tundem przcuſe ſubleyando ſufficierin C. Hocelt; tantundem preciſe pendebit 
onus idem, five 1n D, five in C, five inquavis alia fuerit altitudine fubmerſa. 

At, inquat 1lle, fi incumbens Aqua in Pondus D gravitet, magis adhuc grayita- 
bit ( utpote 1n majore alticudine) quz in. C pondus incumbit. 

Ommnino, 1nquam, verum eſt. Sed ut, quodin Cincumbir, plus ponderatquam 
quod in D ; 1ta, quod in « contra-ponderat, plus pongtrart, quam, quod in-#:; & 
_ Tanto plus. Adeoque, quzcunque tuerit WD Progr eadem Erit 

Pragrayitatio in C. ( Bilance yero, nonmifi Przgriyitario' ponderatur. ) Partter 

ac, 
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xc, fi Lanx A, lanct B przponderet, Unciis 5 ; & utrique pariter adjiciantur-Un- 
az 10: ctiammim, Uncus 5. ( nec Prins ) eidem B af aan: os A. Nihil 
faque nobis ofiicit, ab hoc Phxnameno, deductum Argumentum. 

* Nec magts valet, quam adhiber, folutio. Nempe, Quod 7antundem Aguce de 
heo [uo ſar ſim aargit Patella, live in hac five in 1lla ſtatione. 

Ar, inquam, hoc omnino ſecus eſt. Quippe, dum columna «C, (F#7g.16.) quo 
far Patellz locus, aquam de C in « detrudit; ca quz in « fuerat, quo libi locus 
ſupperat, furſum adigir rotum id quod fibi incumbit, «a : pariter ac, «D, ſurſum 
adig1t ( quod ipſ1 # incumbit ) Sz. Non itaque tantundem, utroque caſu, ſur- 


ſum pellitur : ( fed hic, # a; 1llic, xe, ) Adeoque nec Patella, nifi fupperias na&ta . 


2b incumbente Aqua, rantundem penderet utroque ſitu : contra quam 1pſius docet 
Experimentum. Quod itaque ipſi adverſatur. 


:d palmarium 6& maxume ſpecioſum quod in contrarium urgetur Argumentum, 
hocelt. Nempe, Quod, fgpuw ſubjeffus Urinator ( Fig. 11. ) imcumbentis agus 

aus 01 ſentiat ; Quare vero ? ( 1nquiunt, ) nifi quod, Corpus humanum cum 
grauius /it quam ejuſdem molis aqua, hac in illud non grauitet ? 


Verum hzc eſt (quad alunt ) zou-cauſa pro cauſa. 

Si quzſitum fuiffer, Cur ab Aqua non Suſtineatur ( aut etiam ſurſum Adjgatur ) 
Corpus Humanum, anſtar tantidem Ligni-: allata ratio recte valerer ; nempe, Hoc 
eoheri, quod non majori vi deorſum mitatur tantundem Aquz, quam Corpus 1l- 
lud ; adeoque non valeat Aqua Corpus ullud loco pellere ſurtum adigendo. Niſus 
ueique, nifu contrario, nifi majori, non ſuperatur. 

Ub1 vero quzritur, Cur pondus illud non Sertzat homo; hoc eſt, Cur Dolorenme 
inde agt Z4/zovem non patiatur : allata cauſa ( quod Aqua fit Homine ſpectfice 
ſeyior ) non ſufficit. Nam, 

1%. Eadem ratione, nec incumbentis Ligni onus ſentiret Homo, ut quod ipſo fit 
| 05 mairras Senſu tamen experimur , Homines non Ligno minus, quam 
Plumbo, deprim1; modo pondere fint zqualia. 

Sin dicatur, Hoc eo fiert, quod, utur Homo non fit, {it tamen Aer circumpoſitus 
Ligno Levior. Eſt, 1nquam : Sed hinc fecuturum dico, ( per corum poacitss) Prel- 
ſum quidem Lateralem, 1n Aquam; fed non Direftum ſeu Perpendicularem, 1n Ho- 
minem. Et quidem, {1 Collo tenus aqua mergeretur Homo ; humeris tamen ſuis 
mpoſitum onus ligneum nihilominus ſentiret, quamquam & ipſe, & fibi circum- 

lita, lint Ligno ſpecifice-grayiora. Onuſque hoc Aqualice ſentzet, acl (Lignt 

) Plumbum imponeretur <juidem ponderis; modo fint utraque in Aere, extra 
Aquam, poſita. Non fit 1gitur, ob curcunyacentem Aerem, quod Lignum lud in 
Homnem gravitet. | . 

2. Quamquam yerum ſit, totum Hominem ( famul ſumptum ) graviorem elle 
quam tantundem Aquz : ſunt tamen, ipſius Partes aliquz, Aqua leyiores; quzque, 
_ reliquis disjunCtz, aquz ſupernatarent ; ( utur, grayioribus connexx, ſublidant ; 
mſtar Lign! Plumbo alligati. ) Er propterea, hz fſaltem partes omnes, deberent 

eſſum 1entire, indeque ortum dolorem ; fi tantum 2 gravitate ſpecifica toret hxc 
TY Quod tamen fecus evenire, certum elt. ; 

3. Si Hydrargyro, ne” gravius eft Huidum, immergeretur homo : ſurſum qui- 
dem adigeretur preflu Hluidi ; non tamen onus incumbentis fluidi magis ſentret , 
quam fi Aquz pondus idem ſuſtineret. "T9 
"Quod quidem experimentum, . utut de toto Homine in Hydrargyro difficilius ad- 
mmiſtretur, quam in Aqua ; de parte tamen fine magna dithcultate adhuberi pote- 
rt, Immuitfa fiquzdem 1n Hydrargyrum manus humana, non magis eo ſe comprel- 
fam ſentiet, quam fi in zquipollentem Aquz protunditatem immergeretur ;(hoc elt, 
1 profunditatem in Aqua quaſi quatuordecuplam, ejus quz fuerat in Hydrargyro. } 

Item ; Muſcz, Papiliones, aliaque iſtiuſmodi Animalcula, Hydrargyro uwnmer- 
@a; pretſu non intereunt, magis quam in Aqua, ſed ad fummum emergunt illzfa. 
Ur fruſtra fint, qui exiſtimanr , ab Aquz tantum ſpecifica ſeu intenſ1va levitate 
hert hanc indolentiam ; cum fluidorum ſpecifice grayiorum, fi non & graviorum 
ablolute, pondus non magis ſentiatur, | 
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4. Ponamus, inverſum S'phonem ( Fig. 17. ) 4b A ad Br. 
 pletum Hydrargyro; indeque ad C Aqua, quantun {ufficiar ad 
*quilibrtum'cum Hydrargyro w A. S1 jam (quod utroque le. 
vis eſt) {uperintundatur  Oleum, in A : quezro,. annon Hy. 
drargyrum, in-A, 2 ſ{uperfuſo Oleo deprimetur, furſum adadlo 
- quod clt 'm B & C fluido? Omnino fiet. Quare vero ? Nam 
Oleum ( per eorum principa ) non gravitabir in AB, Hydrar- 
gyrum; ted neque (quod atunr) medate in BC, Aquam: (nam 
| & hzc, & 1l1ud, ſpecifice gravius eſt quam Oleum;) imo yerg 
51 * ſed nec in Aerem ſupra C pofitum, utut Oleo leviorem: qui ) 
pe, quod eft in DA oleum, humihort jam fitu poſicum eſt; adeoque Aeris ſupra 
C politi locum -non attectabir, Per eorum inaque Principia, non omnin 
ret; cum nihil fir, pſo hunulivs, quod eo levaus fir, in quod graviter, 
Quod autem gravitet, omnino cernimus ; totumque illud ABC loco ſup pellat: 
etiam non obſtante ( {quid hoc alicujus efſe yolunt moment: ) ſuperiori ſiry in C 
majoreque gravitate {pecifica. | | ; 4 
Atque interca temporis, Animalculum in BC, illzſum manebit; quamyis aq 
ſir, qua urgeatur, non modo G avtatio ad Ponans, led & Grawtatio ad Motum 
Vaneſcit 1g1tur > op perhibent ) noto, De non-Gravitauone Fluidi in cor. 
pus quod ipſo non fit ſpecifice levius. | 
Er quidem, ( ut dicam quod res elt:) Dummodo' fit ABCin Aquil brio; tan- 
tundem deprimetur A, 2 {uperinfuſo AD, quzcunque fuerit ſuperintuſi gravitas. 
fpeetfica, 11 Pondus fit zquale. Quippe, pondus Unciz, utcunque erit pondus 
Unciz ; Uncixque yn trantundem deprimet ſubjectum Hydrargyrum, ive fir 
Vini, five Aquz, five Olei, five Hydrargyri Uncia: ( nempe, eouſque donce ex 
erure AF, in ejuſdem amplitudinis Crus F C, detrudatur pondus zquale dimidio 
nderis {uperinfuſi DA: ) nulla confideratione habita ſpecific Gravitatis ut 
© ens liquoris'infuſi. S:n, 1pſius D ſupra A ſuperior poſitio, alicujus efſe mo- 
menti cenſeatur; pariter cenſenda erit, ipſius C poſitio utroque ſuperior. Neque 
aliud erit, quo nitamur, ſtabile fundamentum ; quam quod, ub! ipſius D F 4a 
abſolutum, majus fit quam F C, (tub! magnitudine, czteriſque, utrobique paribus 
exiſtentibus, ) depulſum erit hoc ab ullo, donec ad Aquipondium deyeniatur. 
Verum quidem elt; $1 F Iuidi in AD, major eller gravitas-ſpecifica quam Hy. 
drargyri in AB, nonnihil fore (alia ratione ) difcriminis : Quippe jam, gravius 
Fluidum, ſuperius poſirum, non modo ſuperne premeret, ſed deluper ingredere- 
tur fluidum levius; fluidaque fenſim loca mutarent invicem ; (ficut, cum Aqua 
Oleo ſupertunditur; ſenſim fubſider Aqua, affurgente Oleo; ) Quoniam, deſceniu 
hoc, quzlibet gravioris fluid: parucula ſublidens, zqualem levioris fluidi particu- 
lam ſurſum adigit. Sin Levius fit ſuperius fluidum; utut ſuperne premat ſub- 
jetum fluidum, —_—_— tamen non poterit, quin ſubmoyver1 -oporteat corpus 
1pſo gravius. Atque hoc credo e{t quod vellent 1pfi (modo ſua iptorum ſenſa fa- 
tis examinarent) dum atunt, Levius in Gravius non gravitare; hoc eſt, non ita 
gravitare ut ſuperingrediendo ſubmoveat. _ | 
Er quidem; fi Ole1 tantum fupertunderetur in A, ut valeret Hydrargyrum ul- 


0 grav.ta. 


tra F depellere ; Olei hujus aliquid, per Hydrargyrum tranſiens, in crus alterum, 


ad ipſum uſque C, pertingeret. | 

Atque in his quidem cafibus, & horum {ſimilibus, locum habet ſpecificz gra- 
vitatis aut levitatis confideratio : Non autem m ea quz prz manibus eſt conhde- 
ratione : Quippe Olei Uncia ſuperintuſa, tantundem preciſe deprimer A, ipſum- 


que C ſurtum adiget, acli Uncia Hydrargyri ſuperinfundererur. 


Przter hanc autem , De Non-gravitatione Fluidorum in corpus ipſis gravius, 
notionem : Bina porro comminiſcitur Mechanemata Vir Eruditus, ſeu Indolentiz 
Cauſas, Cur, Aquz ſubjettns Urinator, incumbentis aquz pondus non ſentiat. 

Prius hoc eſt. ( Tentam. p. 21. &c. ) Siintelliga- 

{+ Los tur, ex c#{is Lapidibus, aut Lateribus Coctis, ablque 

Cceemento, conſtructa moles ; (ur Fig. 18.) Eximan- 
tur autem, . excidantve, de media Baſe, Lapides all- 
quot, Jatereſve : Non eapropter ſubſidet ( inquit 
que his inſiſtit Co/armma tota ; ſed, quod ag 
. ' inſtar 


y 
d 
T 
f 
1 
. 
! 


_ 


E x GR A V/ILTATION F. 


inſtar fir ; confiſtente quod reliquum eft, ad modum- Fornicis ſuſtentatum. Atque 
hinc intert; Lapides eos latercſve, de media Baſe exemptos, non ſuſtinuiſle Coi 
lamnz touus onus, fed Pyramidis:- Er':(' exempra hac | Pyramide ) Columnz reli- 
quum perſtirurums ab/gue ulla in ſubjettam Caveam Gravitatione. pag. 23, 54. 
Idemque fururum arbitratur {i ( Laterum aut Lapidum czſorum loco ) ſubſtitue- 
xentur Sphzrulz Phunbet, Frumenti Grana , aut etiam Arene; vel minutiores 
aghuc Particulz ; adeoque, vel ipſius Zgue. Quas itaque fe mutuo ſuſtentaturas 


exiſtimat : Ut ne quidem, Yacuatum Ou Corticem ſuppolitum , grayitando lxde- 
ict tota moles. pag. 24, 27, 29, 31, 53. | 
. Verum Iic multis nominibus Erratum eſt. Nam 

1?. 'Male fupponit, Ex eo quod, exempta media Pyramide, reliquum Columnz 
non decidat ; Pyranudem hanc, dum aderat, nihil hujus oneris fuſtinuiſle, 


Fg. 1g. 


Quod perinde «lt acft argueret, Ex eo quod Trabs(7g.19.) 

widus Columns jam fulta, cafura non effer etiamfi media ſub- 

ka foret ; nihul proinde Ponderis ſyltinere Columnam hanc, 
dum adelt. 

Aut etiam; Quia Tabulatum ( 7g. 20. ) quinis aut ſenis 
Tibicinibus ſuitulcum ; ſubſtiturum adhue fit, eriam ſublaro ad 
hbicura ex "Tibicinibus uno aliquo : nullo naque onere-grava- 
wm clfe hunc, Tibicinem: Er, conſequenter, ( cum vnus hic, 
_— unus,) Nullum ex Tibicinibus, quicquam Oneris, 
ultnere. | | 

Quum tamen, dum omnes afſunt, fuam quifque oneris par- 
wm fuitiner, caque reliquos fublevar;- qui, hoc ſablato, for- 
ts urgend crunt; forte, & fatiſcent. Ex quidem, fi totum quod ſubtus eſt ſpa- 
wm {ic conunus 'Tibicinibus refertum, ( ſeu quod eodem recidit, Continuo Cor- 
pore tantz latitudinis repletum, ) tantundem oneris ( ſeu quod tantidem inſtar eſt 
tultinerer qualiher -( abſque al1qua notabili differentia ) quantum 1d et oneris qu 
bby unminet. Qui quidem elit Fluidorum caſus. 

- Hoc ramen addito. Si 'Tibicinuny illorum unus aliquis infirmior fit quam ut 
pollic {ab1 deftinatam oneris partem ſufferre 5 modo. tamen reliquitanto {int valen- 
wores quam fecus opus efſet; infirmus ille non rumperur, parte ſu , onepis ( reli- 
quorum fublidio ) tublevatus; ( quod propter continui Tabulati, firmitatem con- 
ungit.) Ar fecus fe res habet in Fluids ( propter nullam inter fe partium con- 


 Kxtonem.: ) namfiqua Fund pars ( aut etiam Laterum) infirmior fit. quam ur fu- 


an oneris partem ſuttinere; valeat, — fuerit reliquarum - Valentia; ) 
ropta Fundt parte infirma, Laquor Efftuet : fruſtraexſpectatis( five > vicins funda 
partibus {ve 2 fornice tludo, ) ſuppetus. Py oy, : 

2. Dato, quod 1n opere Jateritio, aut ex czſis lapidibus conſtructo, res uta-toret 
ut perhuberur : Id tamen hac ſola ratione contingit, Quomiam Laterum Jeu, Lapti- 


dum partes prominentes, cum reliquis fulcro incumbentibus cohzrent, nec poſſunt - 


uh rupto folido Latere Lapideve decidere. $1 vero pars Lateris promunens, 2 
parte {uſtentata, tam facile poſlit decidere atque > Latere Later nullo cxmento 
lidatus ( qui Fluidorum caſus et ;) deciderent partes 1llz pronnnentes, non m1- 
nus quam fſubjecti lateres medi , fulcro deſtiturt : Adeoqne, non tam Pyramis, 


quam Columna decideret; aut etiam ( quod Columna majus {it ) Pyramidis inyerſ# 


trultum, 


3. Ubi, x Lateribus aut Lapidibus quadratis, arguit, ad Grana Frumenu ; at- ' 


ue, hinc, ad Arenas ; atque fic porro : Vacillat conlequenna. Quippe, quod in 
tioribus valet, non pariter in corporibus minutulis valebut. Larereiqu 

viores ſunt, eo minus prominet 1n fingulis ordinbus.. : 

Nimirum {i , prout jam fe res haber, Lateris __—_— pars prominens {it ( ver- 
bigratia, ) quatuor pollicum ; ſumptis Lateribus longitudinem horum dimudiam 
habentibus, pars prominens foret non niſi duorum pollicum ; & propterea ( po- 
lica utrob1que cadem craflitic ) ſubſideret ( eadem bale nixa ) Pyramis .duplo ma- 
jr propter duplam alticudinem. Atque fic po; quo minores fuerint Laterum 

pidumve prominentiz, eo major futura eſt ſubſidens Pyramis : donec tandem , 
decreſcentibus continuo prominentiis ut nullz tandem fint, ( qui Fluidorum caſus 
lt, ) Pyramis in Columnam ( aut quod ea majus fit) devenertt. 


Er quidem, {i ( ut hic in Laterum aut Lapidum quadratorum ftrue ) in Fru- | 
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off menti Acervo (#9g. 2x.) partem fund1 al:quam ſublatum 
| iverit- expertus :diſcer, non'Pyranudem ea baſe nixam 
ſub{idere, ſed. (quod Columna mayus fit) Pyramidis in- 
verſz Fruſtum.” + 
Quod etiam in Clepſydris ( aut Cleplammiis ) quoti- 
die experimur. Ubi, \decidente ſabulo, non cavea tor- 
-matur Pyramidalis, ſed ſpatium ſuperne multo latius 
quam 1n 1mo. ; 
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juſmod1- corporum minutorum acervi ; eo magis. con- 
ſpicietur cavitas, non Cono tantum aut Pyramide, ſed Cylindro {cu Columna ma- 
jor. Arque, in perfeCte Fluidis, totum effluet. . 
- Ex hoc igitur Argumento, ( 11non. aliud quid interveniret, quod poſt dicerur, 
Remedium, ) dicendum potius effer, SubjeCtas Fluidorum- partes quaſvis, non mi- 
nus quidem oneris ſuſtinere, ſed multo plus, quam quz ipſis ſuperenunet columna: 
cum, his ſublatis, plus quam ca decidart. | | 

Sin ipſe, quod wet T entam. p. 2), 55.) rem aliter expertus eſt: Nimirum, 
Ouum tubum Cylindricum Arena repletum ſuſtulſet, non totum tamen dempto 
fundo effluxerit , / ed aliquammultum manſerit ſuſpenſum ; 1d non co tactum ct, 
quod Arenz ſuperiores non gravitayerint ( five 1n arenas ſubjectas, five in ſub- 
jetum cavum; ) {cd, quod, confertim ſtipatz, mutuo compretib_1e ſuſtinuering, 

4. Hoc iplo commento ſuo, ſuam ipſius ſubruit Hypothelin. Concedit enim, 
Aquz fitula contentz, partes omnes, five 1nfcriores {ive ſuperiores, utut non 11 
ſe mutuo, in Situlz {altem fundum grayitare. p. 34, 52, 54- , At vero, {1 partes illx 
ſuperiores, ut 11 fornice laterito, na ſuſtincantur, ut mn ſulyjectam caveam pyrami- 


dalem non grayitent; multo minus in Fundum huizc Cavo ſubjectum gravita- 
bunt. 4.1 

Er, {i ( quod ipſe vult Tent. p. 25, 27, 29, ) congeſtus Tritct acervus, (nedum 
Arenz, aut globulorum Plumbeorum, ) {uppoſitum OQyv1 Corticem vacuatum, non 
frangit : non eo fit, quod Triticum ( cztcrave) aut Gravitate aut Gravitatione de- 
ſtituatur ; ſed, quod 1ta {int inter ſe implicata Grana, ut non poſlint refta deor- 
fam cadere ; ( quemadmodum & implicati ſentes, ſe {uſtinerent 1nvicem unplexu 
mutuo,/ utut gravitate non deſtituantur. ) In flujzdis autem res ſecus eſt ; ut quz, 
ſapponuntur; abſque omni nexu, -1n ommbus ſui punCtis parubilia. 

Sed, utcunque- res contigerit de vacuata Oy1 cortice, ( quem, acervo 'Tritict 
ſybjectam, non rupgum iri contendit:) 1d ad rem ſaltem prefentem non facit. Quip- 
pe; 'cum, Aerem Cortice contentum, ( aut ipſum etiam corricem,) incumbente 'Tri- 
rico ( cxteriſve ) ſpecifice leviorem elle, in confello fit : oporteret ( etiam per ſua 
prineipia ) Triticum (ceteraque) in Corticem gravitare, five propter fe, five pro- 
pter intus contentum Aerem. - Sin, fornicato opere , 1llz{us conleryetur cortex 
ne violetur : non ob defettum Gravitationis hoc contingit; ſed quod Grayitatio 
illa majore viſupererur: Pariter ac, quum Grave pondus, paxillo valido fuſpen- 
ſum, pendet; aut Lancium alcera, pondere contrario in adverſa Lance, aut fup- 
poſito Fulcro, fuſtinerur ; aluſque mulle caſtbus contingit ; quibus non tollitur 
Gravitatio, ſed ipſius eftectus przpollente V1 contraria ſuperatur. 

'Multis jgitur nomimbus infiurmum eſt commentum illud a fimilitudine {fruis la- 
teritiz petuum. 


Alteram quod commentus eſt ſubſidium, eſt 2 Zaterak Preſſu quem F luidis 
omnibus competere docet : .hinc- utique exiſtimat Preſ/um Perpendicularem re- 
fringi, ninuique ; adeoque & Gravitationem an ſubjecta corpora. Tentam. cap. 8. 
pag. 61. &c. Obſervat. p. 61. 

Verum & hic etiam ex male ſuppoſitis procedit. 

F Eſt quidem omnino verum, Aquam per declive decurſuram : 
Fyg.22. Ps 

= Non autem, quatenus Fluidum; ſed, quatenus Grave Corpus. Nam 

& Globulum videmus (impetu naturali,non minus quam Aquam,) 
per declive Montis decurrere ; utut non Fluidum, fed corpus 
Solidum. Er Corpus Latum, tenui fulcro nixum, ( 4g.22.) habet 
in __ ſui partibus ( non minus quam Aqua ipla ) prel{um 
Lateralem ; Et quidem, 11 medio rr nm aut ruptum fuerit, ad 
4 utrum- 


Quoque magis ad Fluidorum naturam accedunt hy-- 
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urrumque Jatus ( Huidorum inſtar ) oblique decider. Quando autem id. non fit; 
cauſa ct, non quod Conatu ad motum lateralem.deſtituatur, ſed quod inipediatur 
conatus 1lle ( ne conſequatur eftectum) A fortiori firmitatis & Cohzlionis vi ſu- 
rus: ficur & Propenfio ad deſcentum perpendicularem, impeditur, > prepol- 

lenate Fulcri ſultinentis firmitate. Et, quemadmodum Fulcrum illud, 1 nimis 
debile fir, ſub preſſu Perpendicular! fariſcec; pariter & Firmitas illa cohzſionis, fi 
minus valida lit quam eſt ad deſcenſum Lateralem propenſio, | 
+þ hoc conatu ſuperabitur ; ruptumque ſolidum in partes de- . Fr; 22. 
cadet, pariter atque Fluidum. Quod quotidie videre eſt, cum NG 
jolidum gravitate ſua rumpitur, ut gp. 23. 

Contra vero; Aqua fitula ( aliove vale) concluſfa, utut flui- 
d, Conatum Jateralem valis , lateribus | ( ranquam > prepollente 
11) Cohibirum haber, ſed non Amittit: qui & valis latera, fi 
force minus firma fint, Pcrrumpit; quod & conatur faltem, ut- 
canque fuerint valida. | 

In omnibus igitur, five Solidis, ſive Fluidis, quzlibet particula ſuam habet La- 
teralem Propeniionem, non minus quam Perpendicularem ;- licet aliquando cohi- 
bicam : 1l1ic quidem, ob Cohefionem partium; hic vero, ob Laterum Firmitatem : 


Utrobique tamen, {1 minus valida fuerit Vis Cohibens, prezpollebit ea Propenlio - 


Laccralis, ſuumque conſequetur ettectum. 

Hzc autem quz 1n Fluidis eſt Lateralis Propenſio ; quem- 
ximodum, 1n partibus extremis, A vals Lan cohiberur ; 
8 11 partibus intermedus, cohubetur eadem, ipſarun inter ſe 
mutno nifu. Verb gratia, Prefho lateralis partis A ( Fig. 24.) 
fultinetur A Jaterali pretſu partis B; & hec ab illa: non tan- 
quam a. V1 majort, {ed ab #quali. Quippe pars A, non po- 
eſt depellcre partem B; neque hxc 1llam ; quin corpus depellar 
lib1 gravitate zquale. ; 

Partium 1taque {ingularum Preſfus Laterales, ſe mutuo ſuſti- 
nent ; & Preflus Perpendiculares, a partibus ſubjedtis ſuſtinentur, - Atque hinc 
dt, quod Partes Subjectz tantundem oner1s ſuſtinent quantum eſt onus Columnz 
ib1 perpendiculariter infiſtentis : ( preſſu interim laterali in omnibus, hoc tantum 
praſtante, nimirum ne 2 ficu perpendicular in latus declinent partes vicine. ) 

Atque hoc eſt 1llud, quod modo infinuabam Remedinm, ne plus onerentur ſub- 
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T jftz partes, quam toto onere incumbentis Columnz : Quippe, fi partes A'preſlu 


Laterali non diſtinerent partes B ; harum etiam preſſus lateralis gravaret partes 
li A ſubjeftas. Quod videre elt in Clepſydris ; dum Arenz per declivia, ad u- 
num foramen medio ſubjectum, Hluunt omnes : primo quidem quz direte immi- 
nent; poſt vero ( his deficientibus quz vicinas diltinerent ) 1llke quz, 2 Latere 
oblique 1mminebant. Atque hinc >, quod in Acervo 'Tritici ( Fz. 21.) modo 
memorato ; quanquam, aperto foramine in imo, plus effluat quam que ſuperemi- 
ncbat Columna perpendicularis, ( confluentibus in hujus ſublatz locum partibus 
ricinis ; ) non tamen, dum hc adtuit, plus oneris ſuſtinebar fundi pars ſubjecta , 
quam ſupereminentis columnz. _ 4 s 

Neque valet igitur ſecundum ejus quod commentus eſt Sublidium, 2 preſſu 


Laterali ( quaſi minuente Perpendicularem ) petitum. 
Verum, fi nihil horum valeat : Unde (dicetis) eſt, quod Aquz ſubjectus Uri- 


mator, incumbentis onus non ſentzat, in quantacunque merſus profunditate ? 

Reſpondeo. Primo; Quod nondum fatis conſtat, hominem, in magna aquz 
profunditare demerſum, non ſen{urum incumbentis onus, aut nullius doloris con- 
ſium fururum. 

Auditu quidem accept ( neque eſt cur diftidam, ) Vas ſtanneum ( probe obtura- 
tum) in maris protundum aliquando demiſlum, x quibuſdam,aliud quid explora- 
tris; ( Nempe, Num falſa fit in 1mo Maris Aqua: ) qut ( preter ——_—— 
experti ſunt, retractum Vas jam compreſſum, Iateribus oppoſitis factis fere con- 
tiguis : ( Quod A preſſu ambientis Aquz fattum eſſe, non eſt quod dubitemus. ) 
Nec dubitandum , quin ( modo memoratus ), Vacuatus Ov1 cortex, ſic demiſſus, 
paria paſlurus forer. : 

Auditu etiam accepi ; Vas Teſtaceum, ſubere obturatum probe, in protundum 
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tire pariter-fuifſe demiflum: eoque demym retracto, deprehenſum fuiſle $yber in 
yas illud vi detraſum. Quod ramen quo fieret, major! v1 opus erat quam quz ya. 
cuato Oy1 cortict frangendo ſufficeret. | 

Audio etiam Gratricium noſtram, ubz commentus fuerat methodum 'reſpirangi 
ſub Aquis, in mediocri profunditate, ope tubulorum quorundam inde ad ſummum 
Aquz pertingentium; invenifſe ramen pectus ſuum 1ta compreſſum, ut vix aut ne 
vix potuerit {pirando acrem_ haurire; onere fieilicer ambientis Aquz opprellus. 
Ut non yideatur admodum dubitandum, quin, 1n magna profunduate, ſenſurys 
{it homo pondus incumbents Aquz. 


Non nego tamen, quin, 1n parva Prey, potht quis aliquamdin ſubfiſtere 
abſque notabili aliqua Ilzſione, aut ſenfu doloris, ab Aquz preitu. 

Goſam hujus, hanc efle exiſtimo: Quoniam qui elt res a circumſeptug 
Fluido, { five iplo. fueri ſpecifice Gravis, ſive Levius, perinde eſt, )' eſt ab omnj 
parte zqualiter preſſus; adeoque nullam partum luxationem patitur ; &, Propterea, 
neque doloris fenſum. Sed, ub1 Parts Luxatio aut Laceratio contingit, prxſer. 
tm Nervoſz ; Dolor oritur. Ae 

Atque hine eſt, quod, Caro noſtra, Offium duritiem, non Tactu ſentiat, eg 
quod ta fit Offibus aptata, ut nullam vel Luxationem vel Lacerationem patiaty. 
Sin forte Os aliquod Rumpatur, aut Luxetur; Lzſionem protinus deprehende- 
mus; & taCtu ſentiemus, os illud durum & aſperum. | 

Et quamquam Corpus totum, hujuimodt preſtu, in minus ſpatium comprimatur; 
pepper inibi Contentum Aerem, Sanguinem, alio{que Liquores Elaſticos, com- 
prettionis Capaces: Cum tamen omnia fint zquabiliter & uniformiter preffa, ab(: 
[38 ulla partium Nervoſarum laceratione ; nihil inde Doloris percipit aut Lyx- 
1011S, 


Atque hinc eſt, quod Vacuatus Ov1 Cortex ( modo memoratus ) quamquam 
prefius a Corpere quod ipſo fuerit \ mronees, 4 (2 quo 1taque, Per 1 forum 
Pancipe, comprimt oporteret,) nthul tamen inde pafſus eſt Leſtonis ; eo leo £qua- 

iter ab omn1 parte preffus fuer. 2 4 

Quo etiamnon parum conducit, Ov1 forma, inſtar continut Fornicis rotunda ; 
eoque aptior ad yum externam ſuſtinendam. RES 

Quippe quotidiano uſu expert: difcimus; Phialas Vitreas rotundas & convexas, 
majorem vim ab extra ſuſtinere poſſe, quam ab intra : Er, majorem quam quz 

lams lateribus clauduntur, aut introrſum depreffis, utut zqualem ceoliiva ol 

ntibus : Arque adhuc majorem, fi ex omnt parte fuerint zqualiter prelſz, quam 

$1 ex paucis, aut inzqualiter. ( Quorum omnium cauſa, ex fornicum natura, fatis 

per fe patet.) Quz quidem ommia cum 1n Oy1 Cortice, 1ta ut dictum elt poſito, 

conveniant; eo magis valet vim Ylam ſuſtinere: Sin ( verbi gratia) ſuperne tan- 

tum opprimeretur, non 2 lateribus ; Vis longe minor Corticem contringeret. Sub- 
{idio enim eft ea lateralis prefſio, ne 2 perpendiculari rumpatur. 

Hoc etiam addo. Utur 1n perfette Fluidis, nulla fier: polſic ejuſmodi Arcuatio 
que Fornicis naturam exhibeat : eſt tamen tale quid in Acervo folidorum, ( qua- 
lia Grana Tritict, aut Plumbei globuli : atque eo magis, quo majora ſuntea cor- 

ora coacervata , & commodtiori figura : Unde fieri poteſt nonnihil ſublidu, ft 
orte minus valeat, corpus ſubjeftum , ſuam oneris partem ſuſtinere. Quemad- 
modum, in ſupra memorato Tabulato ( Fg. 20. ) Tibicioun al:quot, aliquanto 
fortiores quam neceſle foret ad ſuam oneris partem ſuſtinendam, ſupplere poterunt 
defettum unus infirmi, ne rumpatur, aut hujus defeCtu ruat tabulatum. ; 

Sed, quo mags ad Fluidi naturam accedit coacervata moles illa ; eo minus erit 
hujuſmodi ſubleyamen : & quidem, 1a perfe&e fluidis, omnino nullum. 


Hine item eſt, quod Spongia , utut flaccida fit, & Gravitatis intenſive minoris 
quam et Aqua ; f1 fundo vaſis ( ne ſurgat ) alligata fueric : non tamen ab 1ncum- 
bente Aqua comprimetur. Quoniam quz 1ntra Spongiz poros ſubit Aqua, part 
v1diſtiner Spongiz latera, qua quz extra eſt nititur ea comprimere. 

Idemque comperimus 1n exemptis Animalium Pulmonibus, infra Aquam demer- 
{is, ibique v1 detentis : idem ( per Elaterem ſuum ) pra:{tante, qui 1ntus contine- 


tur, Acre; quod, in Spongus, Aqua ; ne latera comprimantur : ntut m_ ſit 
x Palmo 
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Pulmo quam tantundem Aquz. + Aut etiam, (fi, diſciflis pulmonibus hiſce, aditus 
fiar Aquz in ſpatia pridem Aere repo} idem 1n his praſtante, quz 1ntys ſuſci- 


| pitur, Aqua, quod 1n Spongus 1ta demerlis preftar. 


Arque eadem valet ratio, in Aeris Prefla 2 vivis Animalibus ferendo. Quippe 
dum, qui 1ntus eſt Aer, part v1 ( per Elaterem fuum) extrorſum nititur, qua ni- 
ticur inrrorſum qui extra et; nihil inde Lefionis animali contingit. Et, vice 


verſa, Prelus Aeris, per Os & Gurttur in Pectus aut Ventrem detrufi, non rumpit - 


Animalis Pectus & L atera; propter zquipollentem ab extra' prefſum ab ambiente 
Aere, qui vim intra factam 1aſtiner, & repellit. D2 quibus tamen admodum foli- 
cit yidentur Fage Facur detenſores, 11 Aert concedatur (ut loquuntur) tam Pro- 
dzioſa Grauitas ;, & de Pilcibus pariter {1 concedatur, Aquz. 7 entam. P-36,37,48, 
Objervat. 55, 58. | 

Verum 11 Manus aut Brachium, in Antliam (quam vocant) Pneumaticam im- 
mittarur, ( quod aliquottes apud noſtros factum fuir, ) indeque exhauriatur Aer; 
(ut jam extra deficiat prefſus zquipollens qui intus tactum fuſtineat:) Elater ille 
qui eſt in Aere & Sanguine aliſque intrz Brachwum contentis, dolorem inferer 
non modicum ; ( ſanguine per ipſam cutem tantum non erumpente: ) quod ex Re- 
'2 no{tra Societate aliquot, alus ſpectantibus, aliquoties experti ſunt. Multaque 
Animalcula  ibidem poſita, exhauſto Aere, fueruant EneQta; tempore multo bre- 
yiori, quam quo ferre potuiſſent Reſprrationis internuſſtonem. | 
' Nec abſimiliter contingit in Zxperimento Torrice/liano ( poſt explicando) fi 
Tub: fummum ( Pp. 36.) non fit Hermetice clauſum, fed Digito obturatum; de- 
cidente Hydrargyro, F: 
quod Figga Yacui, aut Fiinicult prenſu vellicetur 1ed quod, deficiente externo 
preflu qui compelcar, Humores 1ntus elaſtict jam turgeſcant, Aliaque id genus in- 
numera , quz 'Tractu aut Suctu putantur heri, Truſu fiunc. 

' Idem videre «t, in Bu/rs Yitrers (tenut cortice) hermetice ( ut loquuntur ) 
fgillatis, & inflatis erorum ve/iculrs, ob ſubtrattum Aerem in Antlia Pneuma- 
tica, ab Acre 1nterno ruptis: Item, in Aqua tepida ( ob aerem pariter ſubtraftum) 
butltente : Er, in Sanguine (propter ſubtractum'aerem) in bullas expanſum: 
multique als 1ftiuſmodi Experimentis, a Boy/zo noſtro ( ſpetante/Regra Socie- 
ate) in Pneumatico ſuo Inſtrumento facts. | 

S$:d hxc dum memoro ; Anticipare videar ea quz jam proxime dicenda yeniunt, 


& Comprefla Corporum Z#/a/ticornm. | 
_ Egimus haCtenus de iſtin{mod! prefertim Fluidis, F mg haberi ſolet Agua ; hec 


et, quz ſunt Comprellionis incapacia, quia non-Z#laftica. | 
Sed Fluida Elaſtica, ( qualis Arr haberi ſolet, ) non modo 7ra/ionem pati ſo- 
kur ( ut Aqua ) de loco in locum, ut ab A'adB &E ( 77. 17. )1n aperto Tubo : - 
led & Corpreſſtonem 1n locum minorem. 
Verbi gratia. Si tubus ABC ( Fg. 17.) fit in C probe obturatus, (aut etiam 
Hermerice {igillatus, ) ut A B fit Aqua, BC Aer, { altudve Fluidum Elaſticum ; 
ſuperfuſio aut applicatio novi ponderis in AD ( five flutdum 1d fi, five flidam!) 
ficter ut afſurgat BadE ; compretfo Aere, qui fueratin' BC, in {patium'E C : hoc 
et,” couſque donee vis Elaſtica in B C (que preſſui AB zquipollebar )' jam fiat 
{ob compreſſionem” hanc) pages preſſui DB. Atque, {1 plus inſuper affun- 
Gtur in D, comprimetur E C in locum adhuc arctorem: atque fic'porto: Fatta 
ſemper vi Elaſtica, prefſui quem ſaſtinet, zquipollente. 029944 
Quamdiu enim Vis Elaſtica in B C debilior elt ; ab incumbente Pondere, ſeu Vi 
comprimente, ( tanquam 2 potentior1. V1, ) in {patium adhuc arftivs adigetur. 
Sin fortior fit Vis Elaftica in BC; hac ipſa (ur visfotti- 0 gre 
or) expanſione ſui, abiget onus Comprimens. Neque Je Zo 
Frcs ad quietem'res redigetur, quam fiat Vis Elaſtica 
celſu1 #quipollens. + BE omans 1A 
Pariter in Solidis Elaſticis. Si Camera ( verb! gratia ) 
ſit Lanz Velleribus referta uſque ad B B ( F3g.25-) & fu- | 
peringeratur plus Lanz, aut alterius cujuſvis Gravis , B | --13 
( quod vel gravius vel levins fit intenſive quam Lana, ) L- E. 
putaad A A : deprimetur ea Lana ( ſuperingeſto pon- 


” 


g1t1 pars contigua tumeſcet & detrudetur in Tubum. Non © 
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dere ) .puta- ad, LE. Atque. adhuc magis , fi plus adhuc {uperingera- 
eur Wa 


Similiter ; fi BCB fit Aer; atque hic demum five ab Aere ſuperincumbente 
( dato quod Aer gravis ft, ) five 2 ſolido Pondere , aut Viadhibna, ( ita aptatis 
omnibys ut nibul Aeris permeare, aut preterlab: poſit,) deprimatur : adigerur 
Aer in ſpatzum arCtius ; puta BCB, in L.CE ; eoquidem uſque donec Aerts fic 
1 Hp VisElaſtica, fit eneri ferendo par. Quippe donec hoc contingit; nihul 
elt quod obſiſtar arftiori adhuc compreſliont. _ {xn 
Atque, hoc dato ;. Experimentum ( quod vocant d TorckeNaarinn, aliaque con- 
{imilis nature, ex Preſſe. Aerts explicantur ;, quz olm > Figa Yacui coningere 
cenſebantur. | | 
* Nam, ft Gravis fit Aer; neceſle eſt ut Gravitet: hoc eſt, Deſcenſum Moliatur 
( inſtar aliorum Gravium ;) & a&tu Aſlequatur, nifi Vis faltem #qualis obſiſtat : 
Aeriſque Vis Elaſtica ( dato quod Aer {it Corpus Elaſticum ) tant renoris ſemper 
fir, ut #quipolleat Vi ſeu Ponderi compriment. | 


Quod autem ad Pondus Aeris ſpeCtat , <juſve Poſttivam Gravitatem : . Schola 
quidem Peripatetica hanc non agnoſcit; ſed Aerem reputat politive Levem, & 
{1urſam nutentem. | | 

Sed &alit nonnulli, id ipſum ſentiunt, non de Aere tantum, fed & de aliis cor. 
poribus utcunque Gravibus. Ubi nos enim Poſitiyam 1lhs ineffe Gravitatem exiſtima- 
mus ; & Levitatem nonniſi comparative intelligendam pro Gravuatis minori gra- 
du : all, contra, Levitatem reputant Poſitivam ;  & Grayitatem, nonnifi Leynaus 


minorem gradum : Et, conſequenter, Gravia quz dicimus cotpora, non Deſcenſum 


appetere ; ſed 2 Levioribus Detrudz, locum altorem fortius affectantibug 


Sed contra Utroſque ( tum hos, inquam, tum Peripateticos ; ) hxc mihi ( Philo- 
fophiam quod ſpectat ) magna ſabolenr incommoda ; quz mihi videntur, 1in con- 
trarium, julta Argumenta. | 
Nempe ; $1 morus 1lle ſurſum fit naturalis : vel eſt Ayerſio 2 Centro, ut Ter- 
mino* A quo ; vel Propenſio ad locum alium, ut Termi- 
Feg.z & ; num Ad quem. ; 


tum, art debere, 2B ad A, ( F7g-26. ) reCtis perpendicu- 
laribus ; ut CBA : neque huic adverſantur Phznomeng. 
Vernm fea fit primaria naturz intentio, ut nor fit Hic, 
(line ulla ad certum alzym .locum determinatione ; ). vi- 
deatur magis intelligible, ut inde Detrudatur Yn aliquo 
| {e fortiys 1ntromittente ;') quam ut ſponte Avolaret, nul- 
po lo fibi alio quem affefaret 'Termino propoſito. 
Sin dicatur, ( ues potius yideatur dicendum, modo Levitas fit Principium Po- 
gum) quod Locum - attectet, Altiorem, puta A. Dummodo (znquam B fit 
direfte fitum inter C & A, ferri quidem f tk in CB A recta perpendiculari 
{ pgoen via breyiſlima ad A punctum.') Ar vero ficubi alias ponatur, puta in 
: JAM Non 1 erpengiralast mpavelyrur, ut,.CDE; fed per DA, reclam obli 
quam. Cuz adverſantur onnia Phenomena. , Quippe jdem corpus Leve, ubicun- 
Pc politum, b 168 $ phpdema R PRPeeeeula Aſcendit: non minus quam, corpus Graye, 
7 Gs CT Cns hoc dechnent argumentum, dixerint; Non quidem ad certym 
$quem Ione Kporendere ut A vel E, determigate; fed ad eum, quicunque fit, 
Jul dzrecte {uperemunet :. Hoe, inquam, non tam dicendum elt ( proprie 
loquen 0) <e locum mover, { f1 wndifferenter ſe; habeat five ad A, five ad t 4 
quam 4 heco; hoc eſt, ut guam poſit procula C ablit. Quod ipſum idem el 
cum altero ſuppoſitionis membro; contra quod ante diſputatum Ct. 


Non itaque hinc videtur verifimile, Levitarem dari Poſitivam; cum non fit 
facile allignabile, quem habeat Terminum A qe > motore propoſitum. 


.Sed millo hoc, a Philoſophiz principus petito Argumento : ab Experiments, 


( Acrem quod ſpear, ) fic argu. 
| Ponatur 


Si prius dicatur: Verum quidem eſt, hoc poſito, mo- | 


5fiz 8 


' fye Gravntatis five. Levitatis.) $i jam in ,minorem, 
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 Ponatur Aer, in AA veſica Contentus, ( Fig. 27. ) 
exuſdem tenoris. cum externo Aere: adeogye talis, ut 
non Gravitet ( prout 1pf1 loquuntur, ) ſeu (quod ego. 
malim dicere ) non Prz-gravitet, 1n Hcumpalicag Ae- 
rem; ſed neque Pra-levnert : (utpote cjuſdem ſpecificz / 
locum, ut B B, dem coerceatur Aer : candem;'retine- ; 
bit five Gravitatis five Levitatis Quantitatem ( Exten- 
five ſumptam ) quam prius, ( quippe totus qui . fuerat 
fer adhuc manet; cum tota ſua qualitare politiva;) fed 75 __ 
(cum terminis arctioribus jam contineatur, ) fiet Intenſive, ſeu (ut, jam loquun- 
tur) Specifice, magis quam ante fair, vel Gravis vel Levis; prout ea Qualitas Po- 
fitiva, Gravitas fuerit aut Levitas. ( Nam, quemadmodum eadem'Caloris'Quanti- 
zs, in {patio minor, facit Intenfius Calidum ; fic eadem quantitas Gravitatis aut 
Ponderis, 1n {patio minor1, facit Intenſius Grave; & Leyitatis, Intenſjus Leve.- 
At vero in confelld eſt, Experientia comprobante, -( nec ipli difficentur, OZſervar. 
47, 49, 5, 5I.) Aerem compreſſum ( adeoque arCtioribus terminis concluſum) 
ROrive Graviorem fieri, ſeu {( ut _——_— Specifice' Graviorem, quam prius; 
(atque ad Libram examinatum, fic deprehendi : ) non Spectfice Leyzorem. Eſt 
ergo, £Jus Poſitiva Qualitas, non Leyitas, ſed Gravitas. | | 


\ Gravitate Aeris poſitiva fic comprobata ; &, conſequenter, quod Aſcendat Aer, 
non {ponte ſua, fed X Graviori corpore ſurſum adattus; ( quemadmodum affurgit 
Aqua, propter ingeſtam Terram, atiave corpora 1pſa graviora :)} Experunentum 
Tarricelhanum dictum, cum appendicibus ſuis, facilem hinc ſolutionem admit- 
tant ex principiis Staticis; ut non fit opus ad Fiygam Facu: recurrere. / 

- Nam; dato ( ut ſupra oftenſum eſt) 1n Roſtrato Vaſe; aut inverſo”Syphone, 
(72.28, 29.) quod Fluidum in A, gravitate ſua ſubfidens, facit ut aflurgar quod 


Fig 28. Fig29, 


| L " La -—E 
| 1B 


C | 
hs , 


> in B, ad libellam LE : Si Roſtrum illad minus altum fit quam ut ad LE per- 
ngat ; fieri necefle eſt (niſi obturetur ) ut liquor effluat. | 
Ain dicat quis; Cauſam hujus effe, quod Aer in B propter Levitatem ſuam 
Avolat, quem Aqua perſequitur ne detur vacuum : zgre aflenſum obtinebit, ab 
s, qut Pondus & Vim confſpicuam animadyertunt EY quz przpolleat, & Ex- 
tudat quod eſt in B. ) 

Atque, ob candem ipſam cauſam; fi Roſtrum ulud, aut Tubus, ante. recurve- 
ur quam ad LE pertingat, ut BO, ( Fig. zo, 31.) id quod in B ſupertlueret, 


£19.30. + 
14] 


B 


A Pug 30 
= 


C Qo 
jm defluet in O: Pondere nimirum Prefſuye in A, furſum adaftum ad B; atque 
nc defluens, gravitate ſua. 
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Sin fuetit A ( Fg. 32. ) humilius quam B, ( Fluidumque unj. 
formiter Grave; non valgbtt Pondus llud in A, ( nifi alias ad- 
jucum, ) Flyidum'ad B adigere; 'nedum facere ur ſuperfluat & 
defluat in'©; 'Quin contra; i fverit ante ad B repletum : Plui- 
dum in BC, preponderando recurret, & clevabit-quod eſt in A. 
i & Dummods'-veF apertum' fic orifictur in B;-vel'(fi recurveryr 
4 _.- Tubus) alttis fir O-quam A: fecus enim cafus occurret quem 
mm RN aig” fluidum ag Sequin, (9 Hydrargy 

& CB lewis, ( ut Aqua; yet, ut prius, Aqua, 18 B vel O, utur aluys 
ay Ib mA; uſque 'dum major Alcizudo 10; B, zquipollendo compenſer majo. 
rem inzgnftve Graveatem 18, A. | | 
| viELRR? Et, vice. verſa, fii AC fit ( Fg. 33.) Levius (inten, 
ati, fre) quem CB, ( puta, hi llud fit Aqua; hoc, Hydrargyrum;) 
AHF9.33- opoxtebit - yt 42 c2- proportions Altius it. AC quam CB, 

UT7979 + _ 


to 


{$f qua ' hoe- eſt. intenſive. Gravius quam ulud; quo tiat A, 
} 4 quibbrium;. & . Fludum ad B pertingat. Sin altius fir AC 
i. quany 3n ea Tatione ; effiuer. ( ut prius) Fluidum in B vel ©, 
propter pregravitationem in A; ut non 1 opus ad Figam 
Oo Vacu? recutTrere. NJ. feng 
k SY Atque batenus ne Antiquiores quidem A nobis diſlentiunt. 
Quippe nec. iphi ad-Fygam yacyi contugiunt, ubi adeſt Pondus confpicuum aut 
vis alia. que Floidum pollit furkun propellere, | 


Ea vero: de Fuga Facui daring, non_nifi > Duobus ( jam explicandis) Ex- 
perimenzis | ( & que. ad' he reduci poſfunt) anſam ſumphic : in quibus cum 
non confſpicerent Veteres Vim aliquam que per modum Zru/tonis turſum adi, 
geret Fluida ; per modum Tra&#1omis id explicare fatagebant, ne darerur Ya- 
cuum ; > quo ( cum alia» ratio non occurrebat ) Alazuram Abhorrere proinde 
exi{timaban {= 

Prius duorum eſt, quod in S#&#ione%onfpicitur ; in Antliis, Syringis ( embolo 
inſtruftis, ) aliiſque horum ſinylibus inſtrumentis, 

Alterum, in Syphonthus ; quorum ope Liquores evacuari ſolent, aut de Vaſe in 
Vas transfundi ; ſupra hbellam( notabili alttudine ) = evecti. 

; Prius quod fpeRat; £1 roſtrum Syringis:Fluido immerſum 

F: | fit, -ut m B (7p. 34.) & retrahatur Embolum ; elicietur Flui- 
dum,-ex'B in D, aſcendendo. Quod cum {it contra Gravis 
naturam, nec alia conipiciazur Vis quz ſurſum pallat ; exilki- 
marunt; a'Natura Vzcuum abhorrente protectum elle, quod, 

_ contry. particylagem fu propenlionem, aflurgar Fluidum Gra- 
ye. | Cuiquidem Flg# Yacut ( prout ante dici, conſyervit ) 
— Franciſcus Linus jam nuper, & polt cum ali, Fanicalinomen 
indiderant.'  Tdemque dicemdum videtur de onne genus Anjlys, alyſque Qrgans, 
Suctu liquores elictentibus., . > ; | 
TR _ Alterym quad ſpeftat;Si Syphonis CBO, extrempm C 
# tffe 35. (Fig.3 + JL iaori pra me ws th B multo altivs ſit 
RB quam A, Liquoris ſumma ſuperficies ; fi tamen O ( Sy- 
m_ olculum exterius) ſit humil1us; quamquam non 


ua ſponte fit efluxurus Liquor, fi ramen ſuctu primum 
eliciatur, continuabitur el , donec eo deventum 
{ir ut ( ſubſidente A) ingrediatur Aer in C, vel humi- 
lus fit A quam O. Cujus cauſam (cum alia non oc- 
Oo currat conſpicua , que ſurſum adigendo impellat,) 


hanc efle volunt , Nempe; Quod , Effluente BO + 


AN uo pondere, fi non ſequatur CB ( utut contra Gra- 
vitatis ſuz propenſionem, ) Vacuum hinc oriturum, fit necelle : hoc autem- ne 


fiat, cum -Grave videant furſum tendere; hinc ſuſpicantur, Naturam a Vacuo 
abhorrere. | 


His 
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His quo 'Reſpondeam: Dico, pritiv. © Cum nullum deprehendatur in Natura 
fundamentum, quo fundetur hzc Fac Abhorrentia; preter hac ( & horum 1i- 
mui) a HE rag Cumque-hzc ' non altunde conlter,” ſed huic ſol: Phzno- 
meno explicando Excogitata fuerit: $1 haic 'Ph*nomeno aliunde poſit ſatis- 
fiert; aliaque” Vis (quam ipſi non animadyertebant Y'oftendi, quz Gravi ſur- 
ſum trudendo par fit ; non erit necefſe, ſubſidiam mud comminiſei, aut com- 
mentum admittere.” Adeoque, Naturam 2X Vacuo' abhorrere, vel erit gratis di- 
cendum, ( abſque 'ulla hetatrons legitima quz hoc evincat;) vel ala faltem 
exquirenda erunt argumenta, quam propter quz'introduCta fuerit hzc dodttrina. 
Quippe omnes illz ny ER {ublidiariz que jam ſunc nuper excogitatz , 
omnino alienz ſunt ab eis rationibus 'propter quas primitus introdudta eſt hxc 
op1n10. | 
*Bgo 1gitur, miffa diſputatione illa, Poſſitne Natura Vacuum admittere, -an\non 
fir; hoc faltem imprzſentiarum oftenſurns ſum, Quod ad hoc 'negotium non *' 
f neceſfarium, ut Vacui Abhorrentiam ſtatuamus. | 
Dico porro; Hanc Yacu!' Figam non ele cauſam cur in Antliis, Sypho- 


nibus, & horum ſimilibus, aſlurgat - Liquor ; -Quoniam, fi fic, | oporteret hoc, 


in omn1 Jan altitudine, locum obtinere. Oporteret Antliam, verb! 
gratia, Tuctu Aquam poſſe ad \Centenum pedum: altitudinem'elicere : Er, Sy- 
_m_ ope, Aquam tranſmittz poſſei. ſupra ſummoram Montwm Turriumve 
aſligia. Quipph Argumentum pariter obrtinebit,' {ive {it duum pedum, five du- 


centenum, Altitudo 4pſius B : fi efluat BO, & non fuccedat CB, ſeeuturum inde 


Vacuum. UT | 
Hujuſque Argument: conſequentia, tam eſt per ſe manifeſta, ut non dubitave- 
riat {uperioris {eculi Philoſophi, quin res ita foret. Neſcio enim 'ari quiſquam, 


' Gakilzeo {uperior, de eo dubitaverit; aut certam aliquam akitudinem determinave- 


rit ſupra quam non poflit Antlia ſuftu Aquam haurire, aut Syphon Aquam tranſ- 
mittere» Eratque plane ex 1mproviſo, & przter expectationem contingens, quunm 
(ſub finem ſuperioris ſecult) primus ( quod {ciam ) Ga/lens experientia depre- 
hendit, non pofle Aquam fſuctu attrahi altius quam Pedes, plus minus, 34. ( Pe- 
dem Anglicanum intelligo ; qui eſt Parifino al:quanto brevior ; puta ut 12 ad 124.) 
Plus minus, inquam ;-non, preciſe totidem : quoniam, pro varto Aeris tempera- 


- mento, variat hxc menſura. Quando Aer Levis eſt, vix ultra \pedes 2 aſcen- 


dt; quando Graviseſt, ad pedes quaſi 35. R 

Er quidem hoc Unum Experimentum, ſufficit probando, Suppoſititiam hanc 
Fugam Vacui non efle Valoris Infiniti, ſed intra certos faltem limites deter- 
minatt. 

Hac 1gitur occaſione induftus Ga//enus, hoc fibi videtur inquirendum pro- 

ſuifſe, Annon ob aliam porius caufam alzquam, quam Vacu Fugam, fa- 

fit, quod ad hanc poſlit' & non majorem altitudinem Aqua ſuctu attrahi, 
Indeque in hanc Hypotheſin feliciter incidit, de Contra-pondio incumbentis 
Aeris. 

Eandem Hypotheſin non infeliciter promovit T orrice#us, ( & poſt eum alii. ) 
Quippe, fi ex Aeris Contra-pondio fiat ut ad hanc poſfir alturudinem & non ma- 
jorem Aqua deduct ; quia, nimirum, prefſus incumbentis Aeris zquipollet prefſiy 
pedum quaſi 34 Aquz: conſonum fore judicabat ut, in Laquoribus Aqua Leyio- 
ribus, altitudini majori zquipolleret ; in Gravioribus, minor!, quam- pedum 34. 
Reque ad examen dedudta, fic efle deprehendit: ea ſemper ſervata proportione, 
uz variam Liquorum gravitatem ſpeciticam compentaret. ( S1 quando exiguum 

yuod notetur diſcrimen intercedere: 1d in variam Aeris conſtitutionemi, aliaque 
itiuſmodi Accidentia, plura quam ut hic {ingulatim recenſeantur, conjiciendum 
erit.) Et, ſpeciatim, hed illa quz eſt, in Aqua , Pedum quali 34; eſt, in 


Hydrargyro, quaſi Unciarum 29, Peadis Anglican, ( lntellige, 28, 29, 30, aut in- 
nf hos Yemen: pro varia Graviate incumbentis Aeris.) Quod ſatis quadrat cum 
Fluidorum horum ſpecificis Gravitatibus invicem comparatis. (Eſt utique Hy- 
drargycum quaſi quatuordecuplo Grayius quam Aqua.) Atque ab eo nomen ac- 
cepit Experimentum T orrice/lanum. | 


ZLLL2 Quod 
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Vicreus, in extremo clapſys, Hydrazgyro repletus, tum demym 
( obturato. interim ortho.) invertur,; ejuique orificium in yas 
O'T 


tentius - Hydrargy; demitytur,  & lic demerſym 
( ſublato digito, ow obturaculo, ) aperitur. '/ Quo. fatto; $i 
: cay1 Tubi-altitudo perpendicularis ( ſupra Hydrargyri ſubtys 
_ ſtagnantis ſuperficiem) major ſit quam U nciarum Pedis Angli. 
can five Digitorum quaſi- 29: confiſter. Hydrargyrum Tubo 
contentum, nec decidet. ; - | vs 0PeS 1 
Bf rmp many Cauſam hujus Phznomeni, allignant 11l ; -/Ve detur Pacum, 
Quippe. 4 decideret Hydrargyrum, cum fſuperyentyro Aeri non fit aditus, inſecu- 
turum efſet Vacuum; quod abhorret Natura. , | 
« Quam nos: caufam aſlignamus, 'hec eſt] Quoniam Pondus incumbentis Aeris 
(quem efſe Gravem ſupra probatum. eſt ) zquipollet Ponderi Digitagum Hydrar. 
gyri plus minus 29; Hydrargyrumque, tubo contentum, Aa Vitro ſuperne claufo 
(aliunde ſuſtentaco ) ab omni alio prefſu, quam fro: pondere defenditur : Suſtine- 


tur hoc 2 contra-pondio externi; Aeris, Hydrargyro infra ſtagnantz incumbentis, 


Sed porro; Si major fyerit illa'Tubi. altitudo quam Unciarum quaſi 29: ſubſfi- | 
det quadantenus 4llud in 'Tubo Hydrargyrum, (parte alzqua ſubtus effluente,) do- 
nec ad illam ynciarum quaſi 29 altitudinem redigatur, ( puta ad E,) relicto ſy- 
poene intra Tubum ſpatio dep (An vero ſpatium ullud Hydrargyro vacuum, 

it 


leto. 
vacuum fimpliciter; an Huido, neſcio quo, imperceptibili plenum; non dif- 


| puto. ) 


Cayſam cur eatenus ſubſidar Hydrargyrum, majores antehac noſtci nullam aflig- 
narunt; ut qui hujus Phznomeni non erant omnino conſcu. Exiſtimantes 
tius, ne detur Vacuum, conſtiturum Hydrargyrum, in "Tubi quantacunque ahi 
tmdine. + | : $ 
- -Recentiorum aliqui ( cum Carze/io) ne Vacuum admitterent, Materiam (quam 
vocant ) Subtilers imnaginantur ( quam tamen nullius ſenſus indicto dignoſcere ya- 
leamus ) poros Vitri penetrantem, quz ſpatium Jlud repleat Hydrargyro vacuum. 
Verum, 11 poſſit hec materia ſubulis, "7 pwn Vitri poros, veniam facere ( abl- 
que metu yacut) ut catenus ſubſidat Hydrargyrum: Non video quin, magis atta- 
tum Jubeundo, reliquum etiam Hydrargyri CH pollit, veniamque facere ut 
nn ad A gm F _ : 

y, cum £229, ( Obſervar. p. 133.) exiſtumant; Pondere Hydrargyri, Digito- 
rum quaſi 29, partem —_ 32) {uperficie1, extend1, in as, cabin, 
valde tenuem ; 1ta tamen ut rotum ulud {patium depletum repleat : Sed, quia, Pon- 
dus eo minus, non valeret fic extendere ſuperficiem xlam; hinc eſt, quod non 
ulterius ſubſidat. Quam quidem materiam ſubulem, fic extenſam, Funiculum a 
pellat Zinnus. Atque hoc funiculo pendere fingit Hydrargyrum ſuſpenſum. hi 
vero, cur Pondus 1llud exiguam illam ſuperficiem, tam prodigioſum in modum 
extenderet & dilataret, Hydrargyri parte - reliqua manente non extenſa; potus 
_ Univerſam molem moderate attenuaret : nullam ( quam memint) cau 

Ignant. 

Alli | ( Obſeruar. p. 135 &c.) Funiculum hunc formatum potius volunt, non ex 
ſumma quaſi, Hydrargyri ſuperficie attenuata, fed ex ſubtilioribus Effluviis de Hy- 
drargyri tota mole diſcufſis, inſtar Vaporis aſcendentibus, totumque 1llud dere- 
lictum fſpatium replentibus. Volunt autem non minori pondere, quam digito- 
rum Hyd 'gyri quali 29, fieri potle hanc expreflionem ſeu diſcuſlionem paruum 
ilarum ſubuliffimarum, adeoque nec infra illam altitudinem deſcendere Hydrar- 
gyrum: Pariterque 1n alus omnibus Liquoribus; =p ea concedenda clt altitudo, 
que pondere xquipolleat digits Hydrargyri quaſ1 29, At vero; cur 1ta accideret 
in omne genus L.xquoribus, cujuſcunque Texturz, ut codem plane pondere difli- 
pari poſlint & in vapores reſglvi; & non potius aliis majori alus minort v1 opus 
elle, quo ea fiat diflipatio, aut ſubtiliorum partium expreſſio, prout firmiorem alu, 
alu minus firmam, texturam ſortuntur ; aut pluribys ali, alu pauctoribus, party 
bus iftiuſmodi ſubcilibus referci ſint : nullam aflignant Rationem. Attamen hoc 
nheri experimento conſtat ; majorem utique Leyioribus Liquoribus alceoden 

compe- 


 Hydrargyri quaſi 29 zquipollear, fieri, ut, tantundem 


 titudinem, & non ultra. 


| pedum qualſl 34, Hydrargyrive unciarum quaſi 29 pedis Anplicanz, atque in ali 
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| competere; atque in ea ratione majorem, -qua minor eſt ſpecifica ſeri itttenfiva pra- 
. 1G 


y1as.;-quo nempe fla pondus zquipollens. 


. Quamnos autem aſſignamus Cauſam, hzc et, ( que & ottmivm fimpliciffinn 
& nunime coacta videtur, ) Nempe, propter Aeris Contri-pondiutn, quod. Digits 
| | ondetis, cujuſctinqute fue- 
m.Liquoris, ſuſtinere valeat; plus autem, non valeat ſuſtin ; ( uxcynque fuerit 
Liquors, nſiva Gravitas, aut Firmitas texture Sf Adeoque ad hane ſublidit'al- 
..Er.quidem, f1 Majores noſtr! horum fuiſſent confeii, quz 'hodiertia' comperit 
Experientia; Nempe, Aeri ineſfe poſitivam Gravitatem; & conſequenter, utut ex 
fucrit exigua ad intenſivam aliorum corporum gravitatem comparata ; magnam ta- 
men Aeris altitudinem, altitudini atorum flaidorum minori,- zquipollere [pole ; 
(pariter ac A alttudinem, minor! conſpicimus altitudini Hydrargyri 
mppllencem : ) non dubxto quan ipſt, de Fuga ' Vacut” minime foliciti, .rotunde 
dxitient, Gravitatem tottus imminentis Aeris, *quipoltentemt eſle, ponderi Aquz 
pariter 11quoribus pro antenſiva cujuſque gravirate : Et; confequenter/z-quum, in 
Ancluis 6 Syringis, Emboli ope defendatur D ( Fig. 34. YA ſaperno-Aers-preflu, 
edem antem exponatur A ; tantum hinc elatum iri ponderis ( ipſi B imminen- 
ts,) ſive Aquz, ſive Hydrargyr, five alius cujuſcunque Eiquoris; quantum huic 
keris prelfui zquipolleat: Idque eadem plane ratione ; qua;(fi A & E, Fig. 36, 
pariter efſent prefſui Aeris expoliti,) Ole: quanwmmeunque:iplt'A ſfuperfuſum, ele- 
yaret in E Aquam aut Hydrargyrum ad-eam uſque alutudinem quz pondere zqui- 
polleat Altitudini Ole. | 

Eandemque rationem aſhgnamus in effluente Syphone. Nempe ; Pcefſuram 
feris in A (/72.35.) Elgguram fluidum ad altitudinem B, ( {i major hzc non fuc- 
nt quam quzante eſt Mhignata,) quod inde ad O defluet gravitate ſua. Ita tamen, 
ut ( vice verſa ) 1 O altins fit quam A, Aeris preſfu-repultum foret , quod eſt an 
0;ad B, (dummodo non tantz fuerit amplirudinis Tubus, ut commode pollet afcen- 


ens Aer liquorem delabentem Yun indeque ad A deſcenderet gravinate ſua. 
O 


Quippe, jam, minus grayitaret 
que xqualis, 


$1 vero Tubus ille ( F72.36.) non fit ſuperne clauſus Hermetice ( hoc eſt, ſolido 
Vitro ) fed Digito tantum obturatus : Decidente Hydrargyro, Digiti pars contigua 
turgeſcet, intra Tubi Cavum adacta. | | 

Non ; quod prenſu funicult ex Mercuriahbus effluviis contexti ( ut loquuntur , 
Obſervat. P. 161, I74, ) vellicetur : Sed, quod, ( propter Digitum alias A prefſu 
ambientis Aeris undique comprefſum , hic autem ab eo hiberum, ) ſanguis aluque 
humores vicini, in locum hunc. ( ut minus renitentem ) detrudantur , fola cute, 
jam diſtenta, ( abſque ſtipantis Aeris auxihio ) coerciti. Quo etiam referenda ſunt 
alia id genus experimenta 2 Zzno alufque enumerata. 


quam BA; Aeris autem preflus quaſi utrobi- 


Sin Tubus ( Zg. 36.) non fit ( quod ſupponimus ) alrunde ſuſtentatus ( manu, 
ta, fimilive fo ) ne ſuperni Aeris oentla urgeatur; ſed ( ok inſtar ) de 
bra pendeat : tanto pondere Libram gravabit ( quod facomate 1n contraria lance 


firo z{timabitur ) quantum eſt ipfius Tubi, imbique ſaſpenſi Hydrargyri, pon- . 


ns, plano horizontali A ſupereminentis. Tanto enim pregravatur, Plani pars ea 
Tubo ſubje&ta, pre alus ( huic zqualibus ) eju{dem Plant partibus. Ut quz,( pre- 
ter ſuperni Aeris prefſum, huic cum plan i communem , ) Tubum tuſtunet 
Hydrargyro refertum ; totoque hoc onere pragravatur. Quod naque fruſtra quis 
urgeart ( Obſerv. p. 159. &c.) in hujus' hypotheſeos przjudicum ; cunt dud hinc 
directe conſequatur : Atque 2 nobis ante oftenfum tuerat, Cap. 14 De Morn, 


' ag. 727. 


Suſtentato autem aliunde ( ut dictum eſt ) Tubo : fitne major, an minor, perinde 
elt. Non enim Amplitudo, ted Altitudo hic ſpeRatur : ( ne ipſis quidem diffiten- 
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tibus.) Quippe quo Amplior eft Tubus, co majori baſe ſultinerur. Neque | 


refert, an major fit, an minor, quam reliquum Plani A, ea pars quz Tubo ſubeit: 
£22 3 Id 
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Id ntique ſolummodo . ſpeRtatur, ut ejus omnes partes {int uniformiter prefſz 
( five T incumbente 7, jy ab Hydrargyro noun nardtys hoc eſt; zquales 
qualiter, & inzquales proportionaliter. An autem plures {int quz ab Hydrar. 
gyro, an quz ab Neve Prom. nihil plane_refert. Ut. fruſtra omnino-ir, 
gui, quaſi huic hypotheli contrarium, objecerit ( Ob/erv. p. 175. ) pariter ſuften- 
tim mi m Tubo ies ety gue extra; Tubum L erficter pars 
quam attingit incumbens Aer, minor fuerit, quam cut inſiſtit 1 ubus Hydrargyro 
4. omg _ Quippe hoc, per leges Staticas, omnino fiert oportehit. - Neque diffi. 

tur ipſe, quin candem habitura fir altirudinem, externt 11quoris contrapondio 
ſauſtenta_ Aqua, in Tubis A . A ( 


B H) Eve ll: majorem:five mitorem, "quam 


ENT. - Una tamen adhuc ſupereſt, quam & palmariam' habent, ex. 
us Fin 37 pedienda, difficultas.. Nempe; Aer in valeiclaufo, mrs Per 
DE magnz; .altitudinis ( Fg. 37.) 1 nus'-Hydrargyr: ſuper. 

ficiet incumbens, ſuſtinebit (an Tubo claaſo) columnam: 
_  ejuſdem ,alutudinis acſi (ſhblato vaſe ) aperrus Aer eidem 
uperficiei - incumberet; Cym tamen Aeris'AD vaſe concluſi 
poudar.C ab 'externi. Aeris 'preſſu interpoſito vaſe clauſo de- 

e 


"" +: ».,  tenfi). zquale non fic pondert totius ( quam vocant) Atmo- 
ſphere. . ( Obſervaz. p. 176, 177.) T8 wit 

Hujuvs autem/ cauſanzefle - dicimus; non tam Aeris Pondus ( fimpliciter con- 
ſiderarum,)' quand Elatetem Aeris. Qui hoc habet cum omnibus alus Elaſticis com- 
mune, ut Vim ſemper obtineat zqualem Preſſu1 quem ſuſtinet. ( Elateris autem 
Vim, aliam atque aliam efle, prout plus minuſye tenditur; non opus-eſt ut 
moneam. ) [en | | | 

Et propterea, Aeris apud nos ( in ordinario ſtatu conf®Þiuti ) Elater, Xqualis 
cenfendys eſt, Ponderi totius ( quem ſuſtiner ) 1incumbentis Aeris. 

Quippe fi minor, efſer (in hac tenſione ) Vis Aeris; porro adhuc comprimi 
oporteret: {1 major effer; fe relaxaret, 1d abigendo quo premitur : zqualis 1gitur 

preſſu1 dum confiftit. R | 

Quod cum ita fit: Aer, cum hac Elateris tenſione, vaſi incluſus; eandem vim 

retinet quam ante habuit fic tenſus elater ; hoc eſt, eam quz 
incumbents Atmoſphzrz preſiuz zquipolleat. 
_ Quippe hoc 1n alus corporibus Elaſticis uſu venit. Puta, 
fi ACB ( Fg. 38.) prellu ponderis D, ad eam tenſionem re- 
digatur quz huic ferendo par fit; atque tum, cadem manente 
tenfione, ſublato pondere manum ejuidem loco ſubſtituamus: 
eandem vim in manum exerceret, quam ante ferendo pon- 
dere, exercebat; hoc eſt, vim: ponderi quo ante premebatur 
xqualt. Artque f1, fic tenſum, vaſi ( Fg. 39. ) inſeratur : ea- 
dem plane v1 contra ' valis 'Latera niterur ( expanſionem fat 
moliendo, ) qua prius Manuti, ponderive D, contra-nitebatur : 
Eademque, {1 huic Vi ferendz paria non int, perrumpet abt- 
getque. | 

Thom plane hic accidit. Aer utique, prout apud nos eſt, 
eam tenfionem  paſſus quam & preſſus Armoſpherz intulerar, 
hoc ſtatu vaſe concluditur : adeoque eandem in omnes partes 
prelfionem. exercet, quam Atmoſphzra rows eXercetat ; Can 

demque proinde Columnam Hydrargyri ſuſtinere-potis elt. | 

Atque hoc ipſum magjs adhuc maniteſtum redditur : Quoniam fi ( per Antliam 
Pneumaticam ) pars hujus incluli Aeris exhauriatur, m_ quod reliquum eſt Aeris 
minus jam fiat comprellum : Sublider Hydrargyrum 29.27.) ab E, ad F &G; 
atque fic porro, prout plus adhuc Aeris exhauſtum fuerit, & elater Aeris relaxa- 
or Hoc eſt; quo magis flacceſcit vis &jus Elaſtica, co minus oneris ſuſtinere 
valet. 

Quod quidem penitus evertit quam modo memoravimus ab ipſis aſſignatam 
caulam ; Nempe, quod fpatium ab Hydrargyro derelitum, tenut ſubſtantia re- 
pleatur Hydrargyro expreſſa; que. pollit quidem hjnc exprimi pondere Ws 

gt 
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1 29 pollices altt, aut Aquz altz 34 pedes, non autem minori; adeoque ad 
4 alticudinem decidere, ſed non intra. 

Quippe, per Experimentum hoc noviſlime memoratum ; dum incluſus Aer ſo- 
Jzam tenfionem retinet, ſuſtinetur Hydrargyrum ad altitudinem pollicum 29 ; 


quaſi non polſet minori pondere in ſubtilem hanc materiam refolvi: Art vero. 


um, exhauſta parte, reliquus Aer infarmatur; ſubſider Hydrargyrum ad altitu- 
- 6 pollicum 20, 10, 5, 1mo untus, aut ne hanc quidem; quaſt jam eidem reſol- 
yendo ſutficeret pondus unius pollicis. Ar, interim, nullam paſſa eft mutatio- 
nem Textura Hydrargyri, ab ea quz ante fuerat; fed Aeris ſolummodo Tenſio. 
A mutata..igitur Aeris Tenfione ſeu Elatere factum eſt, non ob mutatum ali- 
quid in Hydrargyro , quod nunc altius, nunc humilius, confiſtat Hydrargyrum., 


Quodque de Experiments T orrice/tiano jam dictum eſt, ad alia conſimilia facile 
accommodabirur. In confelſo utique ett, prout in hoc Experumento explicando 
yalet aut non valet notio ea de Fuga Yacuz, pariter aut valituram aut non valitu- 
zam in iſtiuſmodi alus. Hoc naque explicuiſſe contentus, ceteris perſequendis 


ſuperſedes. 
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ASTU MARIS, 


ATPOTHESIS NOLA 


EPISTOLA PRIMA. 


| Ad Honorabilem Virum, D. ROBBRTUM BOYLE, 
Armigerum, ſcripta, 25* Aprilis, 1666. Oxonte. 


Xpetebas 2 me, Var Illuſtriflime, quum hinc Zondinum nuper dilſceſle- 

ris, quod jam ago : Nempe; ut ea quz apud Te ſ{zpius, alio{que nonnul- 

los, 'Triennio proxime Elapſo, ſeu Quadriennio, De Communi Teflluris 

Luneque Centro-gravitatis , verbis inlinuaverim, ſcripto conlignarem ; 

| quatenus ſcilicet inde, vel Aſtus Marini cauſa, vel etiam perplexiorum 

—_ in re Aſtronomica, de Planetarum locis, Obſervationum ratio, reddi poſſe 
atur, 

Mundana i eorumque Motus, quam fint Staticorum principits obnoxia, 
crumque leges iequantur ; & quanta cum perſpicuitate, atque rationis evidentia, 
obſcurtorum Phznomenon pleriſque, intra Centum plus minus proxime Elapſos 
annos, {atisfactum fuerit, ultra quam precedentibus ſeculis factum fuerat : non opus 
& ut apud ſcientiffumum Virum, cut hzc probe comperta ſunt, fuftus oftendam. 
(uippe ex quo Ga//zns, eumque ſecutus 7 orrice#ns, aliique , Principia Mecha- 
na difficultatibus Philoſophicis ſolvendis adhibuerint ; certumi eſt, Naturalem 


Puloſophiam, tum magis intelligibilem fuifſe redditam, tum & majores hoe uno 


kculo, quam multis precedentibus, fecifle progreſſus. | 

Marinum autem A&/tum quod 1{pettat, ieu Fluxum Refluxumque ; hunc ita 
cam Zn motu conjunAum elle notum eſt, ut Philolopht prope ad unum omnes 
(quaſcunque alias fociaverint cauſas ) magnam faltem cauiz partem aſcripſerint 
lunz. Quam vel per Occultam aliquam Qza/ttatems ; feu ipecialem quam haber 
n humida Corpora /nfluentiam ; aut Yirrutem MHagneticam aquam attrahendo, 
(unde ſequeretur, Aquas illas maxime Elatas efle, ub1 Luna proxime Vertici im- 
minet; ) vel Gravitate ſua preſſuque in Terraqueum Globum eandem —_— 
&, ( unde futura fit Aqua, locis eis quibus Luna imminet, maxime Deprella ; ) vel 
ao aliquo quicunque demum fit modo, ( quem alium atque alium, 'pro ſua quif- 
que ſententia, comminiſcuntur harum rerum indagatores ; ) Aſtuans Mare fie 
afficere; vel Motum ſuum ita cum Motu Maris connexum habere, autumant ; ut 
incongruum plane videretur Lunaris Motus confiderationem, ab illa Motus Ma- 
rin, penitus fſecludere. Aſtuum urique Periodi ( nequid porro dicam de illorum 
in Pleniluniis & Novilunus magnitudine, ) xa Lunz motibus tuo intenden- 
tes obſervantur ; ut omnino przſumendum videatur, Lunz Mariſque motum , vel 
a altero alcerum, vel ab alio aliquo communi principio utrumque, gubernar1. 

Galileus autem ( ni fallor ) omnium primus, Terreni Motus ( Diurni, Annui- 
que, ) hac in re rationem habendam cenſuir. Quo ſpectat peculiaris quide hoc ne- 
gotio habetur Dialogus, in ipſius Sy/temate Coſrnico. 

Quod mihi quidem. tanta cum ratione dict viſum eſt ; ut, ex quo primum lege- 
rim, conſtans mihi ſemper 1nſederit opinio, Non altunde quam ex 7elluris Mot 
przcipuam A£/ius Marini caulam arceſlendam elle. Ita tamen, ut neque Zune 
Motum ( ob rationes jam diftas ) negligendum putaverim; faltemin Aſtuum Pe- 
riodis, aluſque Circumſtantus derermunandiss. : 

Et quamquam Hypothelis illa. Gab/z7, prout 1bidem explicatur, non fit 1ta nu- 
weris omnibus abſoluta, ut in minutioribus apicibus nuſquam deficere cenſenda 

Aaaaa2 lit, 
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fit, aut Obſeryatis contraria : Hoc tamen facile condonandum erit merituſſimo Ay. 
thori, & quidem abſque Principals Hypotheſeos przjudicio. Eſt utique Tract. 
(tus ille, nonniſi Tentamen Generalis Hypotheſcos exhibendz ; quz, quod ad par. 
ticulares apices, ex completa Aſtuum Hiſtoria poſtmoduny perficienda fuir. Quam 
nec ipſum habuiſſe certum eſt ; needum habemus ſatis accuratam. Quippe, fi de 
Fact hiſtoria ſatis conſtaret; neutiquam effer verifimile , ut diverſt diverſorum 
hominum Hypotheſes eouſque fib1 invicem effent contrariz, ur quo tempore alia 
2a Aquas exhibet Elatifſimas, alia eodem tempore ibidem loct maxime Depreſlas ex- 
hiberet ; puta, cum Luna loco verticals imminet, | 

Quodque de Gali/zo dictum eſt, etiam de mox dicendis intelleftum velim, Ne. 

ue enim ita  mihi perſpectam profiteor Aituum Hiſtoriam, ut protinus in me ay: 
{1m ſuſcipere, Generalem meam Hypothelin particularibus quibuſque cafibus me 
- polle ſtatim accommodare. Neque etiam rem ipſam ita mihi penitus perſpectam 
efle, ut audacter afleram , nullum ſupereſſe dubnand: lJocum. Sed Hypotheſin 
hanc meam, utcunque mihi verifimilem viſam, aliorum ita judicus pernutro , vt i 
prout Obſervatis conlona deprehenla fuerit, aut fecus ; ſic vel admittatur, yel 

"ru negligatur, & certiort cedat. . Et quidem nift Hortatibus 'tuis ( quibus ut 
® andatis obtemperandum judico ) excitatus , vix tale quicquam delcribendym 
prius ſuſcepiflem ; quam mihi plenius conſtaret, Hypotheli cum Oblervatis conye- 
nire: Quod & per aliquot annos poltquam 1d prumum commentus ſum, hate. 
nus neglexi; .expectans {quando per otium liceret rem totam adhuc accuratius pro. 
equi, ; 
Verum duz ſunt przſertm cauſe quibus 1nducor, ut faltem al:quid hujuſiodi 
prxiten. ; 

Altera eſt; Quoniam quaſi commune Anglorum fatum ſepius deprehenſum 
fuerit, quod dum, pro gentis modeſtia, inventa ſua, euam ans fteliciter excogj- 
tata, eouſque ditterunt publici juris facere, donec ſeveriori examint ſubjetta, li. 
maque perpolita, conſummata tandem prodire poſſint; non tamen 1ta caute ie ge- 
runt quin de 4llis, tum apud ſuos, tum & exteros non raro, latis familiariter 
ſubinde diſſerant, ſenſaque ſua exponant. - Unde factum eſt aliquoties, ut alir 
quibus hzc.ita ſubolent, audentiores forſan & przproper!, horum {tatim aliquid, 
unmaturum licet, in publicum protrudunt ; glor;am inde tanquam a fe primitus 
inventorum aucupantes. Dum interim exiguum 1llud, quod utcunque proferre 
valent, longe minus ſir, & minus digeſtum, quam quod eorum genumi Authores 
dudum protulifſe valuiſſent : aut etiam actu protulerant ; {1 non ex'prelo, at pa- 
lam ſaus, nedum publice , & in multorum corona. Quod apud noltros notil}j- 
mum eſt, 1n nuperis aliquot Inyentis: Puta, De Fa/zs Lymphaticis ; De Liqus- 
rum injettione in venas viorum animalium ; De macula in Jouve obſervara, 
unde iplius circa proprium Axem Motus oſtenditar ; aluſque pulchris nol(tractium 
Invenuis, 

Altera, ( quzque apud. me majoris forte ponderis videatur, quamquam & prior 
la ratio non {it contemnenda,)) hc e{t ; Quoniam, quum videam memet jainjam, 
Per tres aut quatuor jam elapſos annos, aliorum interventu negotiorum umpediturn, 
quo mipus hanc iplam diſquifitzonem prolecurus fuerim, iplamque ( ut olim puta- 
ram ) Hypothefin conſummayerim ; nec {ciam,. num non & ulter:us d{tineri pot- 
{m; fortatle nec. tandem quidem eandem confummaturus : Proſpicieadum viderur, 
ut, quicquid de:me humanitus accidere poſit, - res 1pſa tamen non ' penitus 1nteri- 
ret ; quz, quicquid de me Hat, ab'aliis forte merebitur promovert T1 

Exponam aaque funmatim , faltem apud./Te, quz nolſtram. hanc Hypothefin 
generatim {pectant, | | 34931 | 

In Marinis - Aſtibus; preter-:caquz plane;extra ordinem cenſentur,- unde Inun- 
dationes inſoluz, & maxuma - Diluvia nonraro contingunt, ( quz tamen 1pſa' torte 
non ita plane fortuia ſunt, uti vulgo exiſtumancur/; ted .cx vers moturam legibus, 
rite perpenhis , explicari , aut etiam previdert potlent; } Tres fatrem miigmorcs 


Periodos animadverto. . 


Prima eſt ; Reciprocatio Diarne: Qua bis in paulo plus viginti\quatuor, horis 
contingit Maris Fluxus & Refluxus, A ( -:toih 1 (11512 | 
Secunda eſt ; Periodus Menftrua : Qua ſcilicet Synodict Menſis ſpatio; puta, 2 
Plenilunio ad Plenilunium, Tempus Ihyywpilerſcu Tumors i Marin, per totum 
tran{it NoxS9egor, {eu Diem Naturalem: horaruns yigantt quatuor. 
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'Exempl: gratia : $1 un apſo Plenilunit die , Aiſtus tumor ſeu Iywen alicubi 
contingart 1n ipſo Meridie ; eodem loco, poſtridte, continget paulo ante comple- 
tam horam primam ; die tertio, currente hora ſecunda ; & fic deinceps; uſque 
dum, 1n {equente Novilunio, prorogetur ad Mediam Notte, ( altero interim tu- 
more, qu1, 1n Plentlunto, Nocte mcdia contigerat, jam, in Novilunio, ad Meri- 
.diem tran{lato: ) Atque fic porro, donec in {cquente Plenilunio, eodem loco, tu- 
mor 1dem ad Meridiem 1terum contingar. 

Sed &, circa Noviluma & Plenilunia, contingunt Aſtus five Tumores maximi 
atque altſlim ; minim! autem, circa Lunz Quadraturas; ( illos, Sprong-Tydes ; 
hos, eap-T ydes, appellant Noltrates; ) &, intermedus temporibus, proportionaliter. 

Tertia Periodus colt Amun: Secundum. quam, itaris anni Temporibus, Men- 
ſtrut Aſtus maximi, longe majores quam 1n alus Anni tempeſtatibus contingunr; 
Que quidem Annua. Tempora, reputari ſolent, pſa Aqumottia duo: Vernum 
ſcuicet & Autumnale. Ar ego, ex variorum Annorum Obſeryationibus, tum 
meis, tum altorum quorum maxime interfuit. hoc obſeryare, ( de quibus mox di- 
cctur fuſtus, ) menſium potius Febraariz atque Aovernbris principia, ( ſtilo ve- 
tert, ) pro binis Aquinoctus, reponi polk exiſtimo; faltem wm oris noſtris. 


Jam, ut Pertodorum harum rationes exhibeam, Mechanicits principus & Mo- . 


twum legibus conformes; Pratumo primum, Lemmatis loco, ( quod ab exerci- 
tatls his in rebus, nunc dierum, non dithculter concelſum iri judico; ) Grave 
quodouis, in Motu jam poſitum, aptum ej/e, motum ſuum, motuſgue celeritatem, 
continuare ; ſi non contrario aliquo impeamento prapeaitum : Sicut, ex adverlo, 
Corpus 1dem, in quite poſlitum, ita permanſurum, nif1 a Motore ſutficiente motum. 

Adcoque ( quod experimento pallim* conſtat,) ſt Aflerculo Izvigato, ſeu 'Ta- 
bulx plano, 1incumbens Grave Pondus non afhxum, ſimul aliquandiu motum fue- 
rit, indeque '1mpetum contraxerit ad motum illum ea celeritate continuandum ; 
morumque Planum 1llud ſubito vel fiſtatur vel notabiliter retardetur: Incum- 
bens Grave, prorſum in Plano 1llo profiliet. Sicut, ex adverlo, fi, cut incumbit, 
Planum ſubiro propellatur, vel notabiliter acceleretur : Incumbens Grave. (utpote 
nondum adeprum Impetum tantz celeritati parem ) retro relinquetur, & ad Plani 
partes polter1ores reſilire videbitur, Idemque qui Curru folent vehi, expertuntur 
quotidie. | ; 

Aut etiam (quo Exemplo utitur Gaſileas,) $1 Vas amplum, Aqua quadante- 
nus repletum, zquabili motu aliquouſque una cum aqua latum, fubito fiſtatur 
vel retardetur : Profiliet Aqua, atque ad Anteriora Valis aſcendert: Contra vero, 
fi Vas ſabito Celerius propellatur; Reſiliet Aqua, ſeu retro relinquetur, ad Po- 
ſeriora Vaſis aflurgens. Adeo ut Vaſis quo fertur, five Acceleratio, live Re- 
ardatio, Aquz ex una parte Vaſis Accumulationem, adeoque ex altera Subliden- 
tam, inferat : Quz tamen poltea, Gravitate ſua, ad libramentum-reducetur. 
_ conſequenter, S1 gp: Mare, | Fig... 

quam Incumbens Grave corpus, una 
cam Terra motum ; nec tamen huic fic at- 
ixum ur (conjunctarum partum ſolidarum 
mſtar ) eundem cum contiguis Terre par- 
abus Impetum necefiariolubeat.: Accele- 
nuo vel Retardatio motus in ea cul 1n- 
cumbit Telluris parte, eftictet in Aqua 
(majorem minoremve, prout 1lla accele- 
tio ſeu retardatio major minorve fue- 
rt; ) ejuſmodt ex una parte Accammulatio- 
wen, ex altera Subſedentiam, qualem nos 
Flxum 8 Refiuxum Maris appellamus. 

His Premitſis ; Ponamus ( cum Ga/- 
le) Telluris corpus duplici moty- latum : 

Altero, Ano; utinBEC (7p.1.) Orbe 
magno , in quo Terr# Centrum B intel- 
lgitur circa Solem A moveri : Altero, D#- 
#71 ;\ quo tota' Terra circa proprium 
Axem mover! intelligitur ; adeoque quodyis in ſuperficie PunQum, Circolum cur 
eundem Axem deſcribere ; ut DEF G. | 
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am, $i intelligatur Terra, nonnifi uno horum Motuum ferri, idque zquabili 
velocitate: Aqua, ubi ſemel natta fuerit parem Imperum, pari cum Terra- paſſu 
rocederet. Quippe nulla daretur occaſio, ob acceleratum vel retardatum motum 
1n contigua Terre parte, cur vel reſiliendo vel profiliendo incumbens aqua in 
aquam vicinam accumularetur. 


Quoniam yero i 11.0 in Telluris ambitu particulz verus motus ex duobys. 


componitur, Annuo \cilicet & Drurno : (quorum quidem Lnnuns in BEC, et 
quali zriphes, ut Galilzus ſupponit, Diarni in Terrz Circulo maximo, ut DEF } 
Dum punctum aliquod ſuperficie1 Telluris, circa ipfins Centrum B, moyetur 4 
G ad D-& E, unaque ipſum B promovetur, ad C; vera expoſit: puntti promotio 
( ſeu motus in precedentia ) ex utroque componitur; puta, ex motu B ad C, at- 
que Gad E. Dum vero G promoyetur per D ad E, E retro-fertur per F' ad G 
motu contrario illi qui fit ex B ad C; adeoque vera promotio puntti E, non eſt 
niſi differentia ipſorum BC & E G. Nam, prxter motum ipſius B ad C, circa 
centrum A ; punCtum G porro promovetur quantum eſt a G ad E; & retro-fertur 
pun&tum E, quantum eſt ab E ad G. 

Mortus itaque Diurnus, in ea Telluris parte quz Solem ſpectat, ut EF G, mi- 
nuit progreſſum motus Annut; & quidem omnium maxime an F : In altera vero 


parte, quz Sol: averſa eſt, ut GD E, eundem auget; idque maxime in D. Hoc | 


eſt, in tempore D/urmo Demitur, 1n' tempore NoeZurn Additur, motui Annuo, 
tantum quaſi quantum eſt GE Terre Diameter. Tb | 

Atque hinc quidem ſuppeteret Cauſa duorum Aiſtuum in viginti quatuor Hora- 
rum ſpatio. Alterum ut1que maxima motus Acceleratio, alcerum ejuidem maxima 
Retardatio exhiberert. 

Atque haftenus quidem ſatis procedit Hypothelis Ga/z/c2. 

Verum hic deficit. Effent utique, juxta hanc, in una die Naturali, Aſtus duo : 
ſed & eflent in F&D; hoc eſt, in Meridie & Media Notte. Cum tamen expe- 
rientia teſtetur , Aituum tempora, 1ntra Synodici Menſis ſpatium, per totum 
yxI21ee circuitum tranfire. Cuyus nullamille rationem aflignat. Haber quidem 
ille Peri1odi Menſtruz conſiderationem aliquam , quod ad Aiſtuum Quantiatem ; 
prout Majores ſunt aut Minores : Non autem, quod ad Aiftuum 'Tempora; prout 
ſerius aut citius contingunt. | 

Huic difficultati quo ſubveniatur ; occurrit Joh. Baptiſte Bahani Commentum, 
Ces meminit Fzccro/as, Almageſti novi Tom. 1. part. x. lib. 4. cap. 10. Num. 3. 

part. 2. lib. 9. Sect. 4. cap. Ig.) = Terram vulr, tanquam Planetam ſecunda- 
rium, non quidem directe circa Solem movert ; fed, circa Lunam, dum interim 
Luna vel in Univerſ: centro confiſtit, vel circa Solem movetur : eodem plane mo- 
do quo Terra vulgo circa Solem moveri creditur, & circa Terram Luna. 

Hoc autem Commentum, quamquam ſuppeditare quidem pofler fundamentum 
Menſtruz Periodi, Accelerationum & Retardationum Compoſiti Morus | or wm 
in Telluris ambitu : Non tamen facile inducar ut/pro Vera Hypotheſi adm 
Idque varus de caulis: Quz, f1 non Demonſtrativz plane, fſalrem general: Mundi 
Syitemati ſunt ita conformes, ut non facile quis contrarium ſuaſerir. 

Nam 1%. Cum certiflimum fit, ( nec quis uam de hoc dubitet, ) Terram Luna 
multo majorem efle : Omnino improbabile tt, uod minor majorem circumterret. 
Cujus contrarium videre eſt, non modo in Sole, qui longe major eſt quolibet 
Planetarum qui ab illo convertuntur: Sed & in Jove, qui eſt ſuis Satellitibus ma- 

Jor : Et in Saturno, qui major eſt ſuo, jam nuper obſervato. [ Idem intellige de 
reliquis Saturnt ſatelliubus, poſt deteCtis quam Noe {cripta fuerinr. ] 

29. Ut Sol per ſuum circa proprium Axem motum, merito habetur pro Vera 
Cauſa Phyſica motus Planetarum primariorum, 'quo circa illum feruntur : Sic part 
ratione exiſtimandum eſt, Jovem atque Saturnum, fimili circa ſuos Axes motu, 
tanquam Cauſas Phylicas, Satellites ſuos circa -ſe-convertere. | 
Qui þ pom Jovis Mortus circa Axem ſuum, ope Maculz cujuſdam permanen- 
tis in illo nuper oblervatz, deteCtus elit. | 


Sumlemque Saturno motum competere” ( quo ſuum circumferat Satellitem ) cre- 
dendum v1detur. | 

Num Venus & Mercurivs ( qui nondum obſervantur fatellitibus ſtipari ) fic ſe 
habeant, nondum poſſumus, pari certitudine, determinare. 

Sed Martem ſimuliter circa ſuum Axem converti, conſtat, 


ex Obſervatis D. Hook, 
Noltratis, 
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' foſtratis, preteritis Menſibus Martio -& /Februario: habitis; Regizque Societati 
+ lo R——_ & +1n 'Tranſactionibus Phaloſophicis in publicum ex Prelo edi- 
| *Cojuſinodi prius 1dem habuerat de Jove: Obſervationes, Menſe ao I664-; 
1tem Soctetati Regiz poſtmodum communicaverat ; quzque'in TranſaQtiont- 
bus ſequente arzzo editis in publicum prodierunt. Tin 7 
Jam vero,” quod & Telluri competat lnjuſmodt circa ſuum Axem Converſio 
quz & Lunam p00 WI ) ex iplius- motu. Diurno- conſtat. | | 
Nec minus certum videtur, hujuſmod! motum Lunz non competere : cum ſem- 
eadem Lunz facies nos reſpiciat. Quod fieri non poſer fi Luna Terram 
circumferret: Nift forſan diceretur, Eadem plane temporis periodo Terram cir- 
cunferre, _ circa ſuum Axem ipſa convertitur : Contra quam in reliquis fit. 
Quippe fſolis, Planetas circumterentis, circa ſuum Axem conyerſio breviori 
tmpore peragitur, quam eft breyiflima cujuſvis Planetarum circa illum Periodus. 
© ax, pariter 'Converſio, cujuſvis ſuorum Satellitum periodo brevior elt : 
tem 11, quod nuper obſervatum fuiſſe perhiberur, fit verum converſionis ſux 
tempus. 
be Saturno. quidem nondum aflignatur periodus, qua circa ſuum Axem con- 
po ſed omnino veriſimle eſt, breviorem hanc efle quam eſt Satellitis ſui 
jodus. : | | 
Omnino itaque exiſtimandum videtur, non quod Luna quidem; ſuo circa pro« 
um Axem motu, 'Tellurem circumterat, periodo ftbi contemporanea, ( quo Heri 
poſſit ut eadem Lunz facies nos ſemper ſpecter; ) ſed quod Terra pottus, ſua 
circa proprium Axem converſione, horis viginti quatuor peracta, Lunam diebus 
vaſt viginti novem circumferat, nulla circa luum Axem converſione.prexditam.. . 
Er quidem. ( quod huic eſt conforme ) quod etiam qui circa Javem & Satur- 
mim feruntur Planetz Secandarii, non. ( ut Planetz, primarii ) conyeffiohem- ub 
lam circa ſuos axes obtineant. © 67” 2618 
Non” igitar facile inducar ut credam, Aſtuum apud nos Periodum Menſtruam, 
xr hanc Hypotheſin rite explicatam. | TS ET 
Potiorem exiſtimo Conjecturam meam ( nondum enim audacter pro certo pro- 
mncto, ) qua de apud te antehac egerim; quzque huic Epiſtolz anfam dedat; 
aque jam explicanda vent. ; EET 
Cum Terram Lunamque conſtet bina efle corpora,. ita inter ſe Connexa, ( ſeu 
jtute aliqua Magnetica, ſeu alto quocunque Vinculo' 1d fiat, non determino ; 
[nec opus eſt, ad rem noſtram, ut hic inquiram; ) ut matus,corum, alter .ab altero 
tpendeat, (Luna ſcilicer Terram ipſam, tanquam Periodici ſu1'niotus Centrum, 
obſervante: ) Non incommode confiderari poterunt, ut 'Unum Grave, ſeu gra- 
num Aggregatum, commune Centrum gravitatis habens. Quod quidem Commune 
Centrum ( {fecundum leges Staticas) in recta efle corſtat, binorum reſpectiva 
Centra conneQtente ; fic diviſa, ut diſtantiz {int in reciproca gravium proportione. 
Exempli gratia: Si intelligatur Lunz Magnitudo. ( adeoque &, verilimiliter, 
oF; Gravitas, ) ,ad illam Terrz, ut 1;ad 41; ( & quidem, przterpropter, Zeve- 
& in ſua Selenographia, pag. 203,” &x T7ycbone, hane horum corporum propor- 
tonem #{timat,; nec opus if ad rem, przſentem, ut prorſus accuratam, exquira- 
ms; ) Ec Centri Lunz > Centro Terre diſtantia, quaſi 56 Semidiamerri Terre : 
(quz non multum differt ab ea quam. idem 1bidem xitimar in media _diltantia : ac- 
aratam' vero ejuſdem determinationem adhibere non eſt- neceſſarium, de qua 
Altronomis vix ſatis convenit: ) Diſtantia communis Centr1. gravitatis bmnorum 
wrporum 2 Centro Terrz, eſt quaſi zz. totius diſtanuz ſeu 56 lemidiametrorum ; 
hoc eſt, quaſi #, ſeu 4, unius ſenidiametri. Adeoque in Aere firum erit, extra 
Terre ſuperficiem, quantum eſt quaſt Triens Seridiametri Terreſtris, in refta 
Terz Lunzque centra conneftente. | + 4 ang © TRELURR 
Jam fi intelligamus' Terram Lunamque junCtim, ut unum Grave, 2 Sale'circum- 
krri in Motus Annui. Orbe Magno : adds erit hic, motus, ( juxta leges Sta- 
teas, in aliis conjunftorum Corporum motibus obſeryatas,) ex motu Communis 


mborum Centri-gravitatis. Tantum urtique, in Staticis, reputatur Grave aliqguod, 
kn Gravium Aggregatum, ſurſum,  deorſum, vel aliorſum ferri, quantum apſius 
Commune Centrum-gravitatis fic moyetur ; qupmodocunque partum inter fe firus 
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Adeoque Linea Motus Annui ( five Circularis fit, five Elliptica, quod non & 
hujus locidiſputare, ) deſcribetur, non quidem ab ipſo 'Terrz Centro, ( prout 
yulgo exiſtimatur, dum Terram habemus pro Planeta primario, Lunamque 
ſecundario;) aut Centro Lunz,' ( - cenferent .1ll: qui Lunam habent pro pri. 
mario, Terramque pro ſecundario Planeta; contra quos modo diſputayimus : )fed + 
a Communi Terrz Lunzque, ut unius Aggregati, Centro-gravitatis. 

Si 1taque intelligatur ABCDE ( Zi. 2. ) pars Orbis Annui, 2; communi Ter. 
r= Lunzque Centro gravitatis deſcripta, co tempors quo a Plentlunio in A, ad 
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proximum Noviluniuni in E. tranfitur : (que quidem linea, quamvis fit Arcus 
- Circuli, 'yel Ellipſeos, cujus Centrum intelligious in debita diſtantia inferius col- 
\Tocari ; cum tamen'ſit nonniſi 5; totius ambitus , przterpropter , non incommode | 

r lineam,reftam in Schemate exhibert poterit : ) intelI;genda erunt tum Centrum 

err# T, tuin Lunz «, (dummodo commune amborum Centrum fit in AE, ) peri- 

herias circa commune Centrum ilud deſcribere. ( Quorum, in Schemate, eam 

Twin delineayimus quz a Terrz centro deſcribitur, ut que preſent: ſufficit nego- 
tio; cu, fi videbitur, Concentricam intelligas > Lunz Centro deſcriptam : cujus 
etiam A 'T vera diſtantia major cenſenda eſt gram quz in Schemate exhiberur, aut 
oemge= i araan exhiberi. ) Erſimiliter, EF GHI, ( fs. 3.) ab illo Noviunio 
in-F, ad ſequens Pleniluntum 1n I. "5h 

Ab AadtE. ( hoc eſt,- 2 Pleniluhio ad Noyilunwum, movetur T, in Epicyclo | 
ſuo, A Sole ſurſum : Atque ab E ad I, ( i Novilunio ad Plenilunium , ) deorfum 
moyetur, Solem verſus. Item, a C ad G, ( a quadratura ultima ad ſequentem pri- 
mam, ) prorſum movetur, ſecunduni motum Annuum : Sed 3 G ad C, ( a quadra- 
tura prima ad ſequentem quadraturam ulumam, ) retrorſum fertur, contra motum 
Annuum. 

Manifeſtum itaque eſt, ſecundum hanc hypotheſin ; quod, ab Ultima Quadra- 
tura ad fequentem Primam, ( nempe \ Cad G, dum F eſt ſupra lineam Orbys An- 
nu, ) + motus, Menſtraus in ow were motut Annuo ſuperaddit aliquid Accelera- 
tionis , & quidem maxime in ipſo 'Novilunio, in E. A prima vero ad Ultimam 
quadraturam, ( nempe, x G prorſum ad C, 'dum T eſt infra lineam motus Annui, ) 
nermo liquid ab Annuo motu demit, & maxitne quidem in I yel A Plent- 
unto. 

Adeoque C_uoE & Galilei principiis conſonum eſt) Motus Menſtruus, Addendo 
vel Adimendo, motui Annuo nonnihil celeritatis, vel retro relinquet , -vel. pror- 

fum precipitabit, Tellur: incumbentem Aquam; ( eoque Aſtum ſeu Tumorem, 
vel Accumulationem aquarunm efficiet : ) & niaxime quidem mn Noviluniis & Ple- 
mlunus, quippe tum Accelerationes & Retardationes contingunt maxime. 

Atque hic quidem Motus Mcnſtruus, fi njhil ultra Annuo accederet, duos tan- 
tum ſeu Tumores ſingulis Menſibus exhiberet, ( ob Accelerationem unum, Wh 
alterum ob Retardationem motus; ) circa Novilunia ſcilicet & Plenilunia; (bc 
in Poſteriora, hic iti Atiteriora : } uaſque conformes Subſidentias. 

Sed motus Diurhus ſuperadditus, id in Menſtruum efficit, quod > Ca//co ſup- | 
ponitur in Annuum efficere ; nempe Accelerationi & Retardationi Menſtruzgaddit 
adimityve nonmwhul ; adeoque Aſtum Aiſtui ſuperaddit. 
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| Menltruo moverur Centram: Terra: 

' Ciculo TN, ( Fg: 4. ) Superficiei pun- 

" Jum quodvis-motu- diurno peripheriam 

- grca_ Axem four defcribit, ur LMN: 
| quemcunque ctiectum (Accelerativum puta 

| jeu Retardativum )-motus Menitruus for- 
| ratur; eundem Diurnus Auget quidem in 

arte MN ( fea pots IM n femicireu- 
'þ) & maxime in M; Minuit vero in 
parte LON (ſeu 1 On)&maxme in'Q. 
(0 ut in M & O,{ hoc «ft, cum Lana 
mn Meridiano exiſtitzyel intra vel.fupra 

| Horwontem, )  contingat Mitus: ſeu Tu- 
mor Diurnus, quem ethic Acceleratio ſeu 
Retardatio maxima quam motus Diuraus 

' Menſtruo ſuperaddit, _ 

 Atque hc genuina cauſa yidetur Aiſtus ' 
Dwrai- Sunulque rationem exhibet,: non 
modo. (x) cur 1ingulis diebus contingat ; | 
kd &, (2) cur in hoc aut le diet tempore ; cur etiam(3) tempushoc, intraMen- 
4s {pattum, per rotum rv x2 tranteat ; ( quia nempe tempns Accelſus Lung 
ad Meridianum infra ſupraque Horizontem, fimiliter zowm waSipuger | percurrit;.) 
Aique rnſuper (4) Ailtuum A7oruen & Remffrornm caulam, {:quos Spring-T yats, 


xm Menſtrua tum Diurna coincidunt, ( quod in Noviluaiis & Pleniluniis contin- 
git, ) majorem elle oportet etfectum. Er quamquam {( qued diJinulandum non 
'«t ) contingar hoc nonniſi inaltero duoram Aituum <juidem rx2waes, 'Noctur- 


06 {culicet in Noyilunio ( quando uterque morus eſt Accelerativns, ) & Diurno 


n Plenilunio { quando uterque eſt Tardativus; ) ubi ramen A{tus hic, duabus 
kecocuntibus caulispretumeicit ; licer an Aſty ſequente non utraque concurrar, 
mpetus tamen {ic contrattus ſequentem Aſtum afhciet. Haud ſecus atque in re- 
aprocante GraviPendulo videre eft : Quod, fi, ab altiori punto delapſum, majo- 
WT em arcum Cadendo deſcribat ; idem, ultra perpendiculum lawm , { ucut nulla, 
pexcer jam contrattum imperum, accedat noya caula, ) arcum proprerca ex altera 
arte majorem, etiam Aſcendendo, deſcribet. Sic Aqua, in amplo vaſe, {i ſybita 
' cnculione 1n anteriora altius profiliat ; cadem, ob propriam gravitatem reciden- 
<, propter impetum fic contraftum ( licet nova non accedat cauſa ) altius etzam 
20 poſticam partem relalier. | = : 
| & hic porro notandum erit ; quod licet omnes Terremi Ambitps . 
motu Diurno circa Tellurts Axem converſz deſcribant circulos Paxallelos :, nom 
wnen Aquales deſcribunt; fed prope Aquatorem anajores, minares prope Polos. 
| Quod ya ſuppednare poteri, cur alibi terrarum -majores Aſtus, alidi mino- 
es, contingant. Verum hoc ad Particularem Aſtuum conſiderationem ſpear , 
uw Nunc non agitur ) non ad Generalem Hypothetw. | 
- Atque hactenus <gumus de Periodis Diurna & Menſtrua : Supereſt, ut de Anaua 
 finiliter agam. De qua quidem Periodo, hoc faltem conſtare videtur : Quod{ta- 
tis quibuidam Anni temporibus, in hecaut illo littore , Aſtus longe mayores., 
quam alzas, oblervantur, _ ; | x 
- Atque hic mibi duplum incunbir penſum : Prunum, ut Qbſcryaa . carrigam : 
Deinde, ut Phznomeni rationes reddam, ; SENT 
«Primum quod ſpectat : Jam olam obſervatum fuic ( craſiori Gltem nodo ) pro 
wmidos illos Altus, ſub Vere azque Autumnq conungere foluos. . Atque | 
 pallim concluſum, ( abſque fſeveriore, ut videwr,examane,.) iplis 4 rum 
&mporibus debert: hoe Symproma. Cauſaſque. propterea que hui Suppoſiuon 
 Pngruantanvelligare fategerunt, ; 
 . Verum ego jam a vigintt plus minus annis, frequenti converſatione uſus fum 
cum Accolis quibuſdam Avant litroris.; ubi ampla planities, ab oppido Rurmey 
nomen fortita, { Rummey-Harſp didta, ) proaltis Vallis a:'Mari defendiavr, -ne fer- 
yente Aſtu inundetur. Ec loci incolz, moor _—_ Tauo ex gs. +6 
EE gtbus 


|, Nam, .in quacunque Epicycli ſvi parte intelligatur T : Quibniam, dum Mow 


& 4 8 es, noltrates appellant ; ) Quippe quando Acceleratio {cu Retardatio 
C 
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.gibus maxime dependet, obſervantiſfimi ſunt, ' (quod - facile; eredas; cam Os 


ranti interfit, } quibus remporibus ab Aſtu-maxime: perichtnrur: he lobmergan. 
tur agri. - Farentur autem uno ore omnes, fub Februar; atque. Novembris mini 
maxime pericltari; ab 1is ſcilicet Aſtibus, iquipro PeriodrMenttruz ratonepre. 
alti eflent, circa hc tempora Sqringendibls, ( quos* Candlemas-flream," & 4}. 
| holland:ſtreans. appcllant 3 oy, r' \ab is .quidem fi rut evaſering' de rel iquis ke 
* ſatis fecuros arburantur. | De Menfibus interim Marrio GSeprembri, ( qutbus A. 
quino&tia contingunt ) non magis funt quam de quovis anni terapore foliciti, 
Fateor equidem quum-primum hoc'audiverim,” miratom ele ; & anion. 
non ſuſpettum habuilleerroris alzcujus eum qui pranus 1d mit indicavit; (quam. 


quam nec ipſe talis erat cul. facile hac in reumponi* pole 'videbatuy , 
rimum interfuit Hon ignarum efle.) Verumidiugus hefitare hacde re non pa- 
tiebatur unanime omnium teſtimonium qui litrus llud longo- tractu-incolunt. Fr 
quamquam Tei cauſam nec-pretendunt ullzm;/ nec inquirunt;; de Te tamen ipfa 


o 


potiffimum Martio & Seprembri metuendum-monerent.- - : 


Ipſeque,. ex eo tempore, memin1 me {xpius obſervalle, tum Londini, tum alibi, 
} nor minus fortaſſe curioſus fuerim, quam par erat, 1n deſcribendis remporibys 


nemo omnium dubitat : riſuque potius eum acciperent, qui iperieulum menfibys . 
b 4.4. BY 


Menſibus Februario & Novembri ( {ed prefertim-Novembri )- Aitus contigitle 
multo quam alus. temporibus altiores. oo | | 

1 Et, {peciatim, Anno 1660-(' ob Seremifſimi Regis reditum Celebri, - menſe Ah. 
vembri; tant fuit in #/eftrmonaſterio ob Aitum intomeſcentem inundatio, ut etiam 


in media: Platea Regia, (-Kmgs-/treez, ) Viciſque prope omnibus wy ey * 


ipſoque:Atrio fere toto:quod- #e/tmonaZerienſt Palatio adjacet ( Pallace-yard:) 
&' pallim alibi, ranta'vis aquarum erat, ' ut necurru quidem commode ferri poſſem 

Atque in Novembri jam proxime elapſo, Anni'1665 ; recens adhuc eſt memo- 
ras, quam fuerint prealti Aſtuum tumores, non tantum in littore Anglican, (ubi 
damna non exigua contigerunt ;.) fed & magis adhuc in Feſz70, ubi Villas aliquot 
& Oppida ſubmerſa fuerunt. Aluſque annis {utut dies ipfos' non defſcripſerim ) 
memini me {zepius in{ignes Aſtuum tumores ſub allis anni remporibus obſervaſke. 

Atque hzc quidem Obfervata, me per aliquot annos ſolicitum tenuerunt : non 
modo quod receptz de Aquinoctis opiniont yidebantur contraria ; fed quoniam 
non facile -cogitanti occurrebas infligne quicquam ſub 11s temporibus contingens , 
cut aſcribendum videretur hoc Phxnomenon. - Pata ; nec Buuinolin, nec Sol- 
ſtitia ; neque Solis vel Apogzum, vel Perigzum,' (ſeu, Aphelium Terr, aut Pe- 
rihelium.) Sed neque oppolius anni tempeſtatibus (ſemeſtri di{litis, ) quod faltem 
EX am videbartur, 'contingunt. Etenim' 2 Novembrzs initio ad inittum-/+- 
bruarii, non niſi Trimeſtre ſpattum : Hinc vero ad Novembrem, Menſes Novem. 

Tandem ſubut cogitare ( ante quatuor plus minus annos, ) quod, utut non U- 
num aliquod inſ{igne accideret cui hoc imputandum vaderetur :: accideret tamen 
qui ex pluribus compoſitum ſub ca tempora. Nempe, Dierum Naturalium 
( ſeu rx2wtger ) Inzqualitas maxima ; ex duabus faltem cauſis oriunda. Quarum 
utravis folitaria inzqualitatem hanc in alia tempora conjiceret ; ſed ſimul utraque, 
in hc. 

Exiſtimatur quidem vulgo ; quantacunque fuerit dierum Artificialium ( prout X 
No&tibus diſtinguuncur ) 1nzqualitas ; dies tamen Naturales ( puta, a Meridie ad 
Meridiem ) zquales omnes cfle.:.Cum tamen probe norint Aſtronomi, & hosetiam 
elle inzquales. | 

Conſtat utique Diet: Naturalis menſura, non fimpliciter ex una integra Xqui- 
noctialis Circuli converſione, ſeu viginti quatuor horis Aquinoctialibus, ( quas 
_ converſiones zqualibus tremporibus peragi reputamus ; ) ſed, cum eo Ad- 

tamento. quod Annui motus/ parti eo. tempore perattz reſpondeat.. Nam, ubi 
ulud Cuculi AquinoGtalis punctum, -quod helterno Meridie una cum' Sole ad Me- 
ridianum 'pervenerat, | ad: Meridianum pervenerit hodie, 'non tamen protinus: er 
Meridies, ( quia Sol 1bideny|1n, Zodiaco non eſt hodte, -ubi heri tuit ; fed uno 


quaſi gradu , ob motum Annuum, promovetus : ) Sed expettandum erit, donec 


pI le, ubi Sol hodie fuerir, ad Meridianum pervenerit, priufquam hodie' fias 
ICIES; | Ld fo | 

Hoc autem Additamenturb (quod integrz Circuli Aquinottialis converſion 
accedit ) eft duplici faltem nomine inxquale. 


Primo; 


eju{que plu. | 
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. Pcimo ; Quoniam Sol, ratione Apogzi & Perigzi, non omnibus Anni tempo- 


| cibus zquales arcus nas many peragit unius dici ſpatio; Sed majoresarcus in Pe- 
um | 


rigz0, ( quod prope Decembrts contingit ; ) minores in Apogzo, ( quod 


jacidat circa medium Zerz7 : ) ut ex Tabulis Solaris Motus Annu, fatis pateba. 


Secundo ; S1 Solis 1n Ecliptica motus #qualis eſfet, adeoque zqualibus tempo- 


 xibus zqualesarcus tranfiret : Aquales ramen Arcus Eclipticz, non zqualibus ubi- 


reſpondent Circuli Aquinoctalis partibus; ſecundum quas 'Tempora men- 
rantur. Quoniam Zodiact partes aliquz , puta quz Punchis Solftitialibus pro- 


| pius adjacent, magis ad paralleliſmum cum Circuls AquinoCtiali accedunt, quam 
- aliz, puta quzpropius adjacent Punctis Aquinodctialibus, ubi Ecliptica & Curcu- 


lus ck mg ſe muruo interſecant. Unde Arcus Eclipticz prope pun&a 

ia, majort Aquinoctialis arcui reſponder, quam qual arcus Echprice: 
prope puncta Aquinoctialia. Quod, ex 'Tabulis | rg. Aſcenlionum Solis , 
latis patebir. 5 E- 

Quod ad Priorem cauſarum harum- attinet; contingerent in Decembri Dies 
Naturales omnium Longifſimi, & Breviflimi in Fanio. Eademque cauſa, fi ſola 
= eller, Duos item Aiſtus feu Tumores Annuos eifdem Menſibus exht- 

_ WP 
Quod ad Poſteriorem vero; ſi ea ſola ſpeCtaretur, Longiſſimi Dics Naturales, 


' 1m duobus Solftitus, adeoque in Furio & Decembri, contingerent ; Breviſlim: 


autem in quinoCtus, adeoque in farzio & Septembri. Eademque cauſa, qua- 
wor lis remporibus, quaruor item Aitus ſeu Tumores Annuos exhiheret. 

Cum autem vera Dierutn Naturalum inzqualitas, ex caufis hiſce complicatis 
orlatur; nuns una conſpirantibus, nunc ſib1 contrariantibus mutuo; Quamquam 
fingulis his temporibus contingant revera Dierum Naturalium aliqua vel Incre- 


' menta vel Decrementa, cauſis ſuis. reſpectivis conſona, '( Aſtuumque forte vicifli- 


tudines ei{dem conformes ; ) Dierum tamen Naturalium omnium totius Anni Lon- 
gilim! fimpliciter & Breviſlimi, (3 cauſarum 1larum complicatione dependentes,) 
cuca hec ipſa tempora ; puta, principia Novembris & Februarii ( aut certe non 

ocul inde) contingunt ; quibus & 1n Lattore noſtro, ut dictum eft, Maximi ob- 
nt Aiſtus Annul. Quod ex inſpects Tabulis Aquationum Dierum Na- 
wralium conſtabir. | 

'Omaino ataque exiſtimandum judico, Periodum Aſtuum .4:nnuam, ad cand.m 
Caufam, ſeu complexum Cauſarum, reterendam efſe, cum Dierum Naturalium In- 

ualitate. Nam ( quod de Menſtcua & Diurna prius olftenſum eſt ) eriam hic 
kabebitur ah Acceleratio & Retardatio motus medi; Telluris: Adcoque & 
Derelict;o vel Precipitatio aquarum. Quarum utraque Accumulationem ſeu Tu- 


- morem Efhcit. 


Verum quidem eſt, Longiflimos hos atque Breviflimos dies, ( ſecundum A- 
quationum 'Tabulas, nonnullas faltem, ) incidere pottus ante, quam: poſt, initia 
Novembris & Februarit: Nempe, verius OfFobris & Fanuari finem. Sed & ua 
nonnunquam contingunt, in eodetn littore, maximi Aſtus Annuz. ( Er: farian 
alibi alias.) Sed & necdum 1ta probe convenit inter Aſtronomos, quznam fint 
lz omnes cauſz ( & in quo gradu) Inzqualiatis Dierum Naturalium, quin ad- 
huc incertirudimnis nonnthil reſtert de ipliſlimo tempore Inzqualitaus maximz. Ec 
quidem, num hic motus Telluris in Epicyclo, circa commune Centrum-gravitatis, 
jam de novo introductus, in calculum etiam non venire debear; non jam deter- 
mino : Cum ſatis jam, f{uperque forſan, difta ſunt pro Generalis Hypotheſcos' ex- 
pjicatione. Particularem enim eju{dem ad fingulos caſus accommodationem, non 
jam aggred1or : - ex juſtis Motuum menſuris olim petenda erit, {1 Generals hxc 
Hypotheſis videbitur admuttenda. | 

Hoc interim (quo reCtius intelligar) addendum eſt. Quod, ub: Diurnus Aſtus 


| ku Tumor maris indifcriminatim corjicitur in ea Tempora cum Luna fit 1n iſtrus 


loci Meridiano : intelligendum hoc eſt de Aperto Mari; ubi ſpatium eft quo I:- 
bere moveatur An, quaſi totus Terreſtris Globus aqua tegeretur. Quippe in 
Siubus, Fretis, Fluminibuſque, cerniſimum eſt, fitum litroris, aliafque cauſas 
nece{{ario efficere, ur Aſtuum 'Tempora ab eis longe diverſa {int quz mm a_ 
Mari ſupponumus. Sed &, 1n Aperto Mari, Jnfoln, Scopuli, Currentes, Abyſli, 
Brevia, cxteraque accidentia, .magn! moment efle poſhunt ; quamquam minoris 
quam Sinuum & Fretorum litus. 

Bbbbb2 Porro; 


© > 


De AMASsTu Maxis. 
Porro; cum Aſtunm feu Tamorum tempora, in Aperto Mari, > Nautis yn] 
cenſentur tum contingere, quum Lana fuerit in Mertdiano ; prout etiam nof 
vult Hypotheſis : Non tamen ego. 1ta me 1n Aſtnum hiſtoria exercitatum profj. 
teor, ut auſim in me fuſcipere, quod hoc ubique contingat: .Nedum ut jam Hin 
in me fſuſcipiam; ſingulis locorum caſuumque varietaubus © Yom ex 1nnumeris 
circumſtanrus dependent ) Generalem Hypotheſin accommodare. X 
Suntque hzc przcipua corum quz de Maris Aſtu, ſecundum hanc Hypotheſin 
a ; a | , 5 
generatim dicenda videbantur. ; Ls a 

Sunt alia quzdam, ad rem Aftronomicam ſpeCtantia, (niſi quod Epiſtolz limi. 
tes Jam 'tranſtifle videar, ) quibus hxc eadem forte, de Commun! gravitatis Cen: 
zro, confideratio inſervire poterit. Quodque, _ fronte, Objettio in contra- 
rium videri poterit ; pro Argumento forſan haberi olim merebitur, quod fua- 
deat. | = ED 

Exiſtimabit forſan aliquis; $1 ſtatuatur Terra Epicyclum hunc circa hoc Com. 
mune gravitatis Centrum deſcribere; turbatum rt (ob mutatum 'Telluris fitom ) 
Cazleſtium Motuum apparentias; & Planetarum, faltem quorundam, loca appa- 
rentia,  diverſa plane . tutura quam fſecus forent. Quamquam enim tam Ex1gua 
Telluris tranſlatio, quam hic 1nducit Epicyclus, ( faltem 11 Semidiametrum habear, 
quz major non'{it-quam Seſquitertia Semidiametri Terrz, ) parv1 admodum effer 
(fi _—_ moment! reſpectu Planetarum remotiorum ; at faltem reſpeCtu propio. 
rum notabilis cfle pollit. Ny 

Poſſem quidem huic -reſpondere, .( quod Gah/znus Objettiont non abſimili re. 
ponit;) Fieri omnino pole, quod hujuſmodt fſint exiguz apparentiarum diffe- 
renitiz, quas tamen Aſtronomi hactenus non tam accuratt tuerint ut obſerya- 
verint. 

At ego potius contrarium reſponderem. Nempe, exiguas- quaſdam hujuſmodi 
ditferentias jam ab Aſtronomts fuiſſe obſervatas, quarum rationem reddere vix aut 
ne v1x -potuerint. | 

Qua de re Forroccium noſtratem, ( eundem volo, qui Yererem obſervavit 
ſub Solis diſco rranſeuntem, Anno 1639. Novemb. 24. Silo Fuliano,) in literis 
quibuſdam ſuis Aitronomicis, (unde, Regiz Societatis juilu, Excerpta quzdam 
_ Prelo parav1, ) ſatis perplexum videas. Qui tandem, non aliunde ſupperias 


_ nactus, ad Keppleri Fibras Amzcabiles, aut fimile quid, recurrere coaCtus eſt; 


( quz, pro vario Lunz fitu, nunc preter folitum promoverent motum, nunc re- 
cardarent.) Quas Amicabiles Fibras nonniſi invitus plane atque coattus am- 
pledtitur, ( quod & ipſe profitetur : ) fſecus facturus 11 potniffert alias minutis lis 
inzqualitatihus farisfacere. Et non dubito, quin hanc potius de Communi Cen- 
tro Gravitatis confiderationem amplexurus fuiller, {i vel ſib1 ipſi venifſer in men- 
tem, vel quiſquam cam ſuggellifler. f 

Alioſque videas Aſtronomos ( prout ſua cujuſque poſtulat Hypotheſis) ad hoc 
redatos, ut Aquationes quaſdam © Menſtruas introducant, ( pro ſolvendis quibuſ- 
dam in Lunar: Motu inzqualitaubus, )- quz Revolutionem Synodicam ſpedtant, 
vel ipfius ad Solem Aſpectus; prezter eas quz ad Motum Periodicum dirette 
ipectant. | | | 

Et quidem, quo hujuſmodi inzqualitatibus fatishat, cum hzc de communi 
Terrz. Lunzque Centro gravitatis confideratio, tam appoſitum videatur remedium, 
(ft faltem reperiatur Phznomenis exacte reſpondere; quod nondum quidem exa- 
minav1, ſed non videtur improbabile;) tantum abeſt ut hoc pro valida in con- 
rrarium Objectione habeam, ut potius una fit ex rationibus quz' 1ntroducendam 
{uadeant. 

Unicum adhuc ſupereſt , quod Coronidis loco adjungam. Nempe, {i ob ra- 
tiones Jam allatas, hxc de Communi Centro gravitatis Terre Lunzque Hypo- 
theſis, admittenda videbitur : Confſentaneum etiam erit, ut, de Jove cum fuis 
Satellitibus quatuor, eadem habeatur con{ideratio. - Quz quidem, pro diverſo Sa- 
tellitum ſitu, ex Motuum corum varietate oriundo, nonnihil mutare poterit pb 
{itionem Jovis, ratione Communis Centri-gravitatis ipſius Jovis cum Satellitibus 
ſuis. Quz tamen immutatio, tantilla forfan erit, propter exigua Satel|itum cor- 
pora cum Jove comparata, ut in tanta diſtantia obſervatum noftram fugiat. 

' Quodque de Fove diftum eſt, ſuiſque Satellitibus: 1dem de Sarurmo com St 


tellite ſuo ( ab ZZugenio primum deredto) intelligendum erit. - Sunt utique _ 
i 


Li 


_ w_ 
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hi fatellites, reſpectu Planetarum quibus intendunt, ut totidem Lunz reſpetu 

Terre. . | 
Et quidem probe memini ZZorroccrum. noſtrum, in literis modo memoratis, di- 
ſertam mentionem facere mminutz cujuſdam inzqualitatis in' motu Saturni, ceajus 
 nullam rationem-communiſci;potuit: \quaſi ( ut ſuig.verbis utar) Juyentutem = 
'defpiceret tetricus ille Senex Saturnus. Cui forſan 1nzqualitati fatisfecifſe” potu- 
iſſer, {i tunc temporis Satelles hic Saturn1 fuiſſer deteCtus, atque FZorroccio in men- 
tem veniflet hxc de. Conmuni Centro gravitatis \confideratio. © | | 
Atque jam habes, Illuſtriſlime Vir, ſententiz mez hac de re rationem, ( imma- 
turam licet & 1mpolitam adhuc, ) yt tibi morem gererem defcriptam, atque tut 
arbitri1 jam factam. Vale, * © 0 * - | 
| 
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EASTU MARIS 
EPISTOLA SECUNDA. 
( Antecedentis Appendix, & ſimul edita H 
Qua quorundam Objectionibus Reſpondetur. 


2d D. Oldenburgium, men/e Julio, 1666 /cripta, 


Ccepi tuas. Atque libenter patior ut ObjeCtiones in meam, De A/tu 

Maris, Hypotheſin moveantur. Quam 1deo examinandam expolui, ur, 

prout meruerit, vel Approbetur, vel Emendetur, vel Rejiciatur. 
Ad eas quas motas ats, ordine Reſpondeo. 

| x. Ad primam ; Qzod non facile concipitur, Quomoado Duo 9 y. nul. 

bo vinculo connexa, Commune aliquod habeant Centrum-gravitatis : Hoc elt (quippe 

huc ſpeCtare —_ Quomodo ita vel Agant, vel ”_ ac{1 connexa ellent : 

Reſpondeo ; Difficilius quidem eſſe Qzzom94 hoc fiat, quam Quod fiat, often- 
dere. Efſe quidemquod, inter Magnetem & Ferrum, Vinculi inſtar fit , licet 1d 
neutiquam videamus, ex Effeftis cognoſcimus. : | 

Atque-etiam- facile oftenſu eſt, ad eandem Acum Magneticam, accommodari 

fe, in ſiru commodo, Duos Magnetes, qui Acum fic alliciant, ut ad neutrum 

ireCte reſpiciat, fed ad Punctum alzquod intermedium ; Quod amborum eſt quaſi 
Commune Centrum AttraFionts : Quodque ita ie habet acli Unus aliquis Magnes 
ibidem effet. Non tamen habent Magnetes 111: commune aliquod F7nculum ; utut 
commune Centrum /irtutis habeant, ſecundum quod junCtim operantur. 

Et quidem, quod Terram Lunamque ſpeGtat; Qzomodo ſint inter fe connexa, 
nec oſtendendum ſuſcipio , nec ad rem prxſentem opus eſt ut 1d faciam. Quod 
autem ita quaſi-connexa finr, ( non minus quam Magnes & quod attrahitur Fer- 
rum, ) apud ullos in confello eſt, qui eas 2 Sole circumferri exiſtimant tamquam 
Unum ſeu Corpus, ſeu Aggregatum, cujus partes.inter ſe debitum ſitum conſer- 
vant. . Sicut & Fapiter, cum Satellitibus ſuis; arque, cum ſuo, Sazurnus. Eit 
utique quaſt-vinculum aliquod, quo fit ut Satellites hu Donunis intendant ſuis, & 
tanquam Ordinata Phalanx moveantur : quamquam nos nec Vinculum illud vi- 
deamus, nec audumus Mandata. Atque hc ſ{imuliter. 

2. Ad ſecundam ; Quod apud Chat-hamam, v& in T hame/is fluvio, prealti /A- 
flus Annut circa Equinottia contingant, non ( quod her ſupponit Hypotheſis 
alibi obſervatum eſſe ) ſub initia Februarii &y Novembris : 

Reſpondeo; 11 id volunt qui hoc objicunt, Quod in Aquino&tiis, & quidem 
ſolis, contingunt ; fitque hoc, quod perhibent, verum ; altero faltem penſ1 dimi- 
dio me exonerant. Quippe tum facile reſpondebitur, Ab Obliquitate Zodiaci 
pendere Tumores Annuos. Aqualibus uttque Zodiaci partibus, maximos quidem 
prope Solftitia, & circa Aquinottia minimos, Aquatoris Arcus reſpondere. 

t vero, preter hanc AquinoCtiorum, ( nedum Quatuor punforum Cardina- 
lium, ) adn, ( quam & patitur & affirmat Hypotheſis mea; ) non du- 
bio quin & alia Viciflirudo Annua comperietur, quz Solis Apogzum & Perigzum 
reſpiciat. Er quidem Mſtuum omnium maximos repertum iri, ex utriſque cauſis 
cooperantibus dependere ; eoſque ( ſicut- & Dierum Naturalium inzqualuatem 
maximam, ex eiſdem cauſis dependentem, ) proptus ad tempora > me defignata con- 


| tingere. 
11g 7 contrarium hujus Chat-bame & in 7 hame/is fluvio, obſervari dict- 
tur : Ego quidem «dm, & ad mehius inquirendum renutto, allenfom incerea trem- 
ports 
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ris {uſpendens, ( conſ{cius quam ex przconceptz opinionis-prezjudicio hoc facile' 


polſit quis exiſtimare. ) oy 
St vero, cs hoc objicuunt, ex futuris Obſeryationibus, ('poſt hune I nie inje- 
um ſcrupulum, ) caute inſtituendis,' non 1bidem invenerint Altiores' Aſtus pto- 


ptus ad /ovembris atque Februar principia, quam in"Hartio & Septembri ; agno-' 


icam hanc Objectionem nunime contemnendam elle; 


-Ar, interim, ego-me probe memini, non modo in littore'tflo Azrtians, ſed etiam 


Londini ( ad Thameſin lit) pretumidos Xitns menſe' Novembri 'obſervalle.' 'Et 
quidem ego ad recentem adhuc memoriam provoco, (ſive tuam iptius five alioram 
Lonaim tanc agentium, -) annon 'prxterito Aovermbri, quum- preatti'A&ſtus, ad 
Dubrin, Dealam, Margatam, & 1n toto littore Aantiane, non parurn [8amni mul- 


_ tis locis intulerunt, ( & multo adhuc magis in Ze{270 : ) annon, inquaiti, Londin? 


\ 


( nedum Chatham, ) finnles contigerinr. 

$:d revera, accurata Ephemeris, ſeu Commentarius,” exhibens tum ' Altitudines; 
tum Tempora incidentiz, Aiſtuum fummorum & umorum, ſeu Afluxuum & Re- 
fluxuum, per unumraut alterum anhum continuum, five Chathame aut Grenwict, 
ſeu pottus alicubi in aperto Mari, vel ad Cornubiz promontorium;/aut ad ' Hiber- 
ma lictus Occidentale, vel ad Inſulam S. FHelenw, aut Bermuddas, &c. plus con- 
ducerentad hunc apicem determinandum, quam'verbalis diſquifitio.” 020 

3. Ad tertiam ; Nempe, poſito Terram Lunampue fic circa Commune Centrum 
gravitatts movert. 'S! alriffumi tus contingerent i Nooilunto, qunum, exiſtente 
Luna in proxima ad Solem diſtantia, Terra fit in 'emotifſima , hujuſgue motus 
compoſitus maxime velox ; aftuſqus ſenſim decreſcerent , prout' Terra propius' ad 
Solem acceait, donec ad eum quem ſupponimus Amit Motus Circulum: perventt : 
Cur non  porro decreſcerent /Hſtus, Tellure propius adhuc ad Solem accedente, 
& decreſcente adhuc compoſiti motus velocitate ! Adeogue, Cur non'in Novitunio 
( guum Compoſiti motus velocitas ct maxima ) Tumores contingerent Maxim ; 
minimegue in Plenitunio ( ubi velocitas minima eſt ;) ſed utrobique prealti ? 

Reſpondeo; Huic ſ{crupulo, 1n ipſa Hypotheleos expoſitione* (-f1 bene atrende- 
retur ) ſatis proſpeftum fuifſe. Quippe Tumor il Marinus, fee Accumulatio 


| Aquarum, indiffterenter {equi deber ex {ubita motus vel Acceleratione, wel, Retar- 


datione : ( S:cut moto Tabulz plano incumbens Grave , vel Refilier , ſeu porius 
retro relinquetur , utpote nondum adeptum parem impetum cum ſubjefto Cor- 


pore , fi Planum illud ſubito propellatur ; vel, {1 fubno fiſtatur, aut notabiliter | 


retardetur , Profiliet incumbens Grave, propter prius Contrattum impetum ad 

ſubje&ti corporis tarditatem nondum accommodatum.) Cum iraque harumutraque 

contingat, utrobique contingunt Aiſtus ſolito altiores: In Novilunio, ob Motus 

Accelerationem ; ons ob Retardationem, in Plenilumo. ATE 
4. Ad quartam; Quod T umores Henſtrui nm ſint 'ubique hcorum in Novilunio 
& Plenilumo;, ſed, ſpeciatim in Ortentalts nate locis nonnulls, i Quadratutis. 
Reſpondendum primo generatim ; Quod, quantum ad particulares-Aſtuum' vat 
rietares, in {ingulis Mundi partbus ; non —_ me ſtatim poſſe plenam ratio- 
nem exhibere : cum ſufficientem Aſtuum ( altorumque huc ſpectantzum ) Hiſtori- 
am non habeam. Quoniam ( ut ſatis infinuatum erat ) vary fſirvs- ſeu politiones 
Littorum, Fretorum, Sinuum, Promontoriorum, - Vorticum,' Brevium, Curſuum, 
Satorum Ventorum, aliorumque hujuſmod1, non poſſunt non inferre, variis in 
locis, innumerabilem Accidentium varieratem : _—_ impoſſibile erit ex' Hy- 
potheſi Generali ( quamcunque vera fuerit ) pertectam rationem 'exhibere, abſque 
particulari, enumeratorum notiga & debita 'confideratione, 'Quod *quidem-/ 0nus 
gravius eſt quam ut in me aulim {uſcipere, 'qui: tam modice rebisat- hoo neceſla- 
rus inſtructus ſum. | | Of 4 ot afica eZA 
Deinde ; quod ad particularem 1llam quam adferunr'inſtanttiam/gternet; 'de. Tu 

moribus Menſtruis, alicub1 in India Oriental, ad'Lunz Quagraturas ebaringenti- | 
bus : Illos, credo, maxime volynt, :qui-prope Carmbaiam atque' Peg: _—— 
Que loca, preterquam quod fita fint in intimis vaſtifimprum 'Sinuum > receflibus; 
adjuntta habent vaſtiſſima Aſtuaria, per aliquot Milliarium Centurias intra Ter- 
rm Continentem ſefe 1nfinuantia ; quz; quum Aſtus abeſt, quaſi -ſicea jacent:* Er 
4 gr merito putart poterunt Ettectus Aſtus Menſtrut ſerius per aliquam- 
multos dies participare, quam eorum. vera caufa contigerat in aperto Mari. Eadent 
ntione qua in Freus atque arctioribus Fluminibus ſeriys per complures horas con: 
* tingunt 
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tingutit Tumores- Niu Arn, quam 12 vicino Oceano. Atque fimuliter ref; ndendy 
erit, de aliis aliorum 6a Accidentibus, ex ſitu Lo 7 Was wang 2 
Sinupm,, Fretorum, Fluminym, &c. _: (2) {11 £0 | 

5- Adquintam ; Quod maximi T7 amores. Menſlrui, apud nos, contingant, nou 
preciſe m' 1p/is Noviluniis, &f Pleniluniis. fed biduo ant triduo poſt : 

Reſponſum majori cum cqnfidentia aggrederer, modo certo mihi conſtaret, num 
hoc.in aperio Mari contingat: an tantum in Freto noſtro, ſcu Mari Clauſo. Re- 
ſponſa enum |non. cadem futura effent utroque caſu. 

- $i enim-in Freto tantum noſtro. jd fiat,, ubi Mare longo tratu Terras imter- 

huit ; & non in aperto Mari ; 2. particulari locorum {icy ratio petenda erit, 
 Verumfiillud. univerſira per aperta Maria obtineat : reddenda erit ratio ex Ge- 

nerali Niypothek. LE Tab pear, h B 

Qua de re donec certior faftus fuero ; yix ſatis conltat, utri duorum caſuum ac- Y 
commoedanda exit Reſponſio; ne , dum ab attero cavere ſtudeo, in alterum am- 
F $3 {cio Nautarum valgus, ſepius de 'Pumoribus Menſtruzs verba facere tanquan f 
ad- Novilunia&. Plenilunia contingentibus. | Non tamen me propterea ſecurum ha- 0 
beo, quin fieri poſit ur etiam in-aperto Mari, pariter atque in Freto noſtro, ferius 8 
contingant. Adeoque circa Nov uma & Plentunia potius dixi , quam'z iplis 0 
Noviluniis & Plenzluniis, 'tumores maximos contingere : Er quidem.\icubi 7: No- Mk 
viluniis & Plenilenis 1d fier. dico.; laxiort ſenſu intellectum volo, (quo fenſu & s 
Nautas intell;gendos mn pro circa vel prope Novilunia & Plenilunaa. ) Quod ( 
quamvis ferre poflit Hypotheſis noſtra; cum gmen non ſatis nuki con{ter, nuþyl Gs 
huic hactenus tuperſtrucndum dux1. % . | I 

| Revera, Fluxus & Refluxus aquz in concuſlo Vaſe, quamquam ex ipſa cons po 
cuſlione dependeat, indeque oriatur : plerumque tamen nonni{1 poſt tempys alt. f 
quod maxime 4-7 gti Oportet utique, poſt ipſum concuſſonis momentum, _n 
ut temporis aliquid morut concedatur, quo Accumulatio Tumorem efficat. du 

Er quidem non ef} improbabile, ut in Periodorum fſingulis hoc concedendum P 
fit. Nam pt maximi_ Tumores Menſtrui contingant (faltem apud nos) aliquor Go 
diebns poſt ipſa Novilunia & Plenilunia ; fic & maxinu T'umores Diurny, aliquot Ph 
horis polt acceſſum Lunz ad Meridianum : ( Intell;go, 1n iplo quidem Oceano: 
nam, quantum ad longiora Freta & Flumina, ſatis conſtat Varietatem maximana ” 
contungere, prout quzque loca pigs aut remotius ab Oceano diſtant : Er quidem 

Arinui Tumores maxinu, qui fub Aovembris & Februarii Principiis confpiciun- 
tur, ſerins accidunt, quam ( que ab eiſdem cauſis dependere videtur ) maxima 
dicrum naturalium Inzqualuas; que in Zaxuario & Octobri contingit. 
At quamquam hoc, uti dictum et, admitti poſſet; cum tamen nondum mihi 
certo conlter, nihil hic determino. Sed cum hactenus mos obrtinuerir laxws 10- 
uendi, ut ipla Novilumioram, Pleniluniorum, Quadraturarum , Acceſſuumque 
unz ad Meridianum tempora, pro tetnporibus prope contingentibus dici ſole- 
ant ; non erat cur ego me rigide obſtrictum putarem- ab ea libertate recedere, in 
nova hac re, ( quz adhuc ſub judice eſt ) exponenda, Verum fi Hypo- 
theſis hxc quoad rei frunmam, admittenda videbutur, ( quod, quid ni tiat, non- 
dum video ; ) de.:nunucus poſtea, ex partculari obſervations , determinandum 
Erit. | | | 
Er quidem, | {i ad minytias-doſcengere libuiſſer ; habenda fuillet ratio, tum Apo- 
gzi & Periget Lune, tam Obliquiatis Orbitz Lunaris ad Eclipticam comparatz, 
& TaterſeCtionym. quas Coprt &* Caudaem Dracoms dicunt. Sed & monendum 
faiſſer, Terrzmotum Annuwn aque Diurnum,, cum non eundem ſeu parallelos 
Axes habeant, ſe mutuo nunc mags nunc minus decullare. Item Inundariones 
Nih,, aliocamque aliquot Fluviorum, ſtatis Anni-temportbus factas, ad hujulmod: 
_ foriecaulam xeferri polle. Forwllis & ſtatos Ventos. Sed hac intafta plane pre- 
tereg, aliague hujuimodi mulg : Que camen ſ{iquando ad particulaya deventen- 
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dum erit, coalideranda venient. 


- Atque jam quidem, poltquam Objectionibus quas ais motas tuifle, co ordine quo 
recitabas , reſponſa dederim ; De Libris duobus, quos ut conſulerem ( quatenus. 
hue ſpettant) monuti{ti, dicendam, Utrumque feilicet  r© moncuic contului, {ed 
neutrum prius. . 
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Er quidem, quod ad illum /ſaac; Yoffiz, quem, De Hot Haris &y Yentorum, 


res i/5 Aarts mots ommes ( c#teraque que huc refert) ex tam exizua aguarum 
044 29ke fola, prohicilcerentur, qua , vix pede unum imtegrum ( ubi maxime ) 
in alcum ſurgeret Maris fupertictes, (ut 1n cap. 12+), Aut, Nullam Nm Lama- 
ris Motus & Menſtrue Slum Periodi conneximem, quam mere. forturtum 
Spmchroniſmum, ( quod Capp. 16 & 18, velle videtur ; ), Aliaque plurima, Philo- 
Sm {pectantia, . que neutiquam admittenda yideantur : Quz tamen, habet, 


Eſtuur Hiſtoriam {pectantia, non difplicent ; faltem {i fecurus elle poterg, quod, 


accurate & candide omni tradiderit, Phznomena, non ad rem fſuam detorquens. 

Sed nih:11mub1 reperio, quo inducar ab Hyporheſi mea recedere.;- Nam, poſito 
Hiftorica ſua omnmia vera.eile ; Ratio tamen, perpetut Marium carſus, Og1dentem 
vertus, Ventorumgque ab Ortente continue {pirantium, aliorumque his fimilium, 
otra 'Tropicos contingentium, verifinulius multo, & ( credo ) verius, . 2 Ga/z/z0 
dudum tradita et, a Dwurno Telluris motu petita : ( cujus quidem Circuli prope 
Fquatorem delcripti, cur majores longe-{int quam qut prope Polos, curſum lum 
mra Tropicos magis con{picuum _—_ & veloctorem; &, conſequenter , re- 
currentem 1llum prope Polos motum priori contrar1um, propter propenfum in 
WM 0ceidentem itbidem remdliorem : Y\quam reddi poterit ab exiguo illo, quem ſuppo- 
git /of/zes, Tumore. | | 
-Nedum ut addam ; Eam quam habgtCapp. 13, & 14, Progrefſivi motus rationem, 
quem ad 'I'umoxculum allum uno peddaltum conſequi debere imaginatur, atque 
xcelerando propagart in-tam ummenſam prope littora plus Oftoginta pedum alti- 
wdnem ;- commentum videri adeo; enofme , ut nullis Staticorum legibus tuer! 

t | 
»Eumque quem comminiſcitur Lunats-Motus cum Menſtrua Xiſtuum viciſſitu- 
dine Synchromlmum fortuitum, ab{que ulla Phyſica connextone : Non facile 1n- 
ducar ut credam, , V1x utique 1uſpicari potero, conftantes hujuſmodt in rerum na- 
a Ettectuum Synchronitmos, quin vel alter alterius Cauſa fuerit, vel uterque k 
Cmmuni aliqua Cauſa dependeart. Et, ubi tam verifimile proſtat Connex1onis 
Phylice fundamentum-; haud facile putavero merum efle Synchroniſmum. 

So 1taque,;' Hiltoriam ejus, . cum Hypotheſ1 mea, ſatis convenire : Rationem 
yero, ex mea facilius quam ex ſua reddendam autumo. 

Quod ad alterum vero, qui Gaf/end: et, De lg. Maris 'Tractatum ſpeCtar. 
Poſt recenſitas aliorum opiniones ; videtur ipſe Ga//z1 ſententiz potius favere : 
kecelerationi & Retardationt Terreftris morus, ex Annuo & Diurno gompolity, 
&ſtaum cauſam. allcribents. 8 

$d & conatur porro Periodi Menſtruz rationem explicare, inde petendam, quod 
Terra circa ſe convertat Lunam, ficut circa ſe Jupiter Satellites ſuos ; qui 1nte- 
mw uya cum ipſis, ut unum Aggregatum, A Sole circumfertur. ( Et quidem, quod 
Terracum Luna ſua, ut unum, Aggregatum, A Sole finuliter circumferatur ; 1l)is 
crte dubtandum non videbitur, qui Copernicanam Hypotheſin admittunt, atque 
loc de Jove cun ſuis Satellitibus agnoſcunt.) ; 

At vero, quamquam Terram & Lanam habert velle videatur, pro duabus ejut- 
dm moti Aggregati partibus : Exiltimat tamen (| ut pridem Gal/zews ) lineam 
medii motus hujus aggregari , ( quem appellat, Hofum _Aquatilem, &y veluri 
Medium,) x Terrz Centro delcribi, ( Circa quod Centrum, tum Telluris Reyo- 
lationem fieri, trum & Epicylum per Lunz morum deſcribt , ſuppogs :) Non au- 
tem ( quod noftra vult Hypotheſis ) ab alio aliquo Puncto quod fit a Centris tum 
Terrz rum Lunz diverſum ; circa quod, | a2 commune gravitatis Centrum, 
wn Lunz, tum & Terrz centrum, ſuog deſcribant Epicyclos. Atque, ob hang 
auſam, deficit in eo-quod fibi propoſuerat : nempe, perſpicuam Menſtruz yicifli- 
tudinis rattonem .explicare. ; : 

-(Similiter etzam, in ordine ad cauſam viciſſitudinis Annuz Wo Vn ag con- 
lderanda proponit , tum Terre Aphelium & Periclinm, tum Punta Aquino- 
Fiaha & Solſtitiala i Sed nihil ceru reperit quo acquiclcat, aut fib1 ipſt fatisfa- 
cat; adeoque; rem, ut invencerat, 11 medio relinquit.) _ ' 
i Staruilſer quidem Principiis Stayicis magis confarme, fi Tellurem, &, Lyunam , 
anquam duas ejuſdem-mot1 Aggregati partes, 1ta conſiderailer, ( non quigem, quod 
actt 11le, ut a/zam in Centro & ſequentem Aru revolutionem Axis, altam remo- 
cccc tus 


Tractarum ſcriphit : Quamquam nullo modo miht perſuadere pofſim qued Z7ugen- 
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tins ac velut-in circumferentia, exiſtimemus; {ed ) utneutra pro Centro habere. 
a ſed extra Centrum tnraque;-ſnos reſpetive circa Centrum deſcribens Epicy- 
Clos. 

W.. Ad ſcilicet tnodum, quo Baculum, cujus extremum alterum ir altero prayi. 


us, in Aere proj ita rotari videas, ut extremum illud quod pridem praceſſe. 
rat poſtea retro fiat. vina fiquidem linea morus totius Corporis, non ea repy- 
rica erit quz ab alterutroextremorum deſcribitur; ſed, quz deſcribitur ab interme. 
dio quodam inter utrumque punQo ; circa quod, utrumque extremorum gyrando 
deſcribit Epicyclum. | 


4 Et —_— quod rem preſentem ſpeQat, non ille qui 2 Luna deſcribitur Epiey. | 
us, 


ed qui 2 Terradeſcribitur, caulam exhibet vicifitudinis Menſtruz in Maris 
motu. Quz codemplane modo fe haberer, dummodo Terra ſic moveretur, five 
uſpiam Lana forert ſive nuſpiam : Et contra, Lunz Motus ille, fi intelligeretur T&- 
lus rea procedere, neutzquam afficeret motum Aquarum. 


Tandem vero, ( poſt confiderationes haſce Phyſicas Sraticaſ ve perpenſas) certiſſi- 
ma Hypotheſeos hujus confirmatio ( modo obtiner! poſlit) ex Oblcrvationibus Cee 


leſtibus depromenda eff. Void pint (0-508 
: xempl gratia, (1n fig.s.) Sit S, Sol: 
Fig. £5 " eres T, Terre locus in Orbe Annuo:: If 


= yel non procul inde; y, apparens Mar- 
tis locus in Zodiaco ex 1: rotifpitien. 
di; tbique in Plenilunio confpicietur, 
| exiſtente Luna in C & Terra inc; 
( arque 1n Novilunio fimiliter. ) $1 

- vero Luna in/ —_ prima intel- 
ligatur in A, adeoqne Terra in a; yi- 
debitur Mars, non quidem in y, ſed 
in &, juſto tardior: Lunaque ad B 

' perveniente, adeoque Terra ad b; vi- 
debitur Mars; juſto adhuc tardior : do- 
nec ad Plenilunium accedente Luna 
in C, adeoque "Terra in c, Mars vi- 
deatur in y, loco proprio, quaſi effet 


um, Luna ad D pervenerit , Terraque 
propterea ad d ; videbitur Mars, non 
. 1n y, fed 1n 3, juſto promotior : atque 
\ adhuc magis, accedente Luna (in Qua- 
dratura poſteriore) ad E, Terraque ad 
: © e; videbitur Mars utique 1ns. 
: St itaque Mars, cum 1n Solis oppoli- 
tione fuerit, inveniatur ( c#teris 1m#- 
alitatibus rite computatis ) ante Plenilunium aliquanto tardior juſto, & velocior 
juſto poſt Plenilunium, ( & maxime in Quadraturis : ) erit hec firmuſſuma Hypothe- 
leos hujus confirmatio. arts! 26 Ct i 
Idemque ( mutatis mutandis) Marti accommodabitur 1 aliis poſitiontbus lit : Et 
{imiliter 3n Planetis reliquis. : | - NIN 
Eſt autem hzc Probatio, ſimilis plane naturz cum illa, a Parallaxi Terreſtr: Orbis 
Annui petenda, ad probandam Hypotheſin Copernicanam. Nempe;{t obtiner! potertt; 
hypothefin confirmat : Sin minus; non tamen umprobat : Hoc utique ſolum probabu, 
Semidiametrum Epicycli Terreſtris non tantam efle ut notabilem faciar Parallaxin. 
Et quidem meruo ne hic fit exitus. Quippe cum hujus Epicycli Senidiamerer vi- 
deatur (ut ex Magnitudinibus atque Diſtantns Terrz Lunzque comparatis conje- 
Auram fecimus ) non multo major quam ipſa Terrz Semidiameter, aut hujus quali 
Seſquitertia ; cumque ha&tenus vix aut ne vix obſervata fuerit Martis reſpectu Ter- 
rz, notabilis Parallaxis, ne quidem in proxima diftantia poſiti: metuo ne id hic fi- 
militer contingat. Nec ſcio an reliquorum Planetarum ullus, hac in re, fururus 
ſit fayentior, Vale. | Ly 


Mars in Solis oppoſitione conſtitutus, - 


Terra in 'F. At ub1, poit Plemlum- | 
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 EPISTOLA TERTI A" 


Ad D.Oldenburgium Scripta, Martii,1 667. Stilo Anglice 


N-mea (-Var Clariflime ) de Marinis Aſtibus" Hypotheſi, conjicto Ego (uti 
"menuntft1 )'maximes Tumores: Anriuos, non” in bina X&quinottiorum Tem- 
- pora ( crea it «Marr, &'r3 Seprembres, St. ver. contingentia*) neque in 
 Apogzt aut Pefrgzv Solis tempora, '('circa-medium Fuii & Decembris: ) fed 


in tempora Periges & Aquinottis - mrermedia.”'''( Ortuntur  utique ex carundem 


cauſarum complicatione, tum, hi Tumores Annu, tom dierum Naturalium In- 


| wqualitates ma&imz, 1ub exdem tempora contingentes.) Er fpectarim ad Aan- 


flana littora, ( &" propterea, credo, im Fluviis etam T hame/ino & Mewayano,) 


fb "rmitia {Februar & Abvembiis.-* Quiod quidem Obſervatis - 4 rh 


&fque/ nomitiatim-quez tu modo #d dits' Feby. 3,'4,'5, re Londini habuille refers, 


Dam autem, 'preterita Aſtate, ' in Regia Societare/noſtra aderam; itbidem nun- | 


catum memin!, -Annuos hos'Ttmores ad 'Szbhrme Fluvinm, & adjacentem Pon- 
tem Chepftowenſem, ſub inmtram Afertir & Septembris tinem, contingere ſolitos, 
(quos 37. Davids Stream & Michaelmas Stream appellant :) non eo tempore quo 
ad littus Anrzanmn, ( quos vocant Candlemas Stream & Allho/land Stream,) tub 
mitia Februar & Novembris contingunt. 

Hactenus tamen convenit; tantundem quaſt Ante A{quinoctium Vernum alce- 
ros, atque alteros Poſt Aiquinoctium Autumnale, utrobique contingere. 

Tandem mihi narras, in proximis literis, circa diem 22 Februar jam elapli, 
pretumidos Aſtus in littore Devonienfſi prope Plimutham contigitle. Hoc eſt 
terwus quam pro littore Aartiano, citins autem quam pro Sebrme Oftis, S:d 
& alas alibt terraram varietates contingere ſolitas, nullus dubito. 

Cur ego LIONS varietatum, ubique terrarum contingentium, cavſas redderc, 
nolim 12 me {uſcipere; jam antchac dictum eſt aliquories: Urpote quz non tam 
& generali Hyporheſi, quam ex particular: locorum & litorum fitu, aluſque cir- 
cumſtantus, mille modis variaiis, dependent. 

Quod autem ad modo memoracas atrinet; hac forte non incommiode dici poterunt. 

Cum tellus Diurno Mota ab Occidente Oritentem verſus ( pro Copernicana hy- 
potheli ) cenſerur convertt : Aquaque propterea ( quz tardius fequitur ) qualt 
retro relicta, ab Oriente verſus Occidentem ferr: videatur : maxime, intra 'Tropt- 
cos, ubi, propter Parallelos majores, Diurnus Telluris motus eft concitattor ; 
( Quod in cauſa eſſe creditur, cur aurz molliores, ab Oriente quaſi quoridie 
thnces, iþ1 tercarum ſentr! {pleant: ) Qrdinarius Aguarum curtus efle deber, ab 
Africano littore Americanum'#erlis, jet aquz tdverls littore Anericano repercullz, 
urrinque verſus Polos declinantes, circuitu facto ( Zay noltr: vocant,) inde ad 
Enropacum littus, contrarto quali motu feruntur. Urtpote wbi, propter Parallelos 
minores, adeoque tardiorem Telluris motum diurnum, non tam -fortiter Occiden- 
tem verſus rejictuntur Aquz, ut ab American littore reperculhis reliſtere valeant. 
Unde fit, ut maris curſus, tanquam 1nde ad nos delati, quali Euro-Borcam ſpectare 
debeat. Indeque fa&tum judico quod retrocurrens hic motufs, poltquam Aorwe- 
tie Promomorium preteriverit (in Septentrionem rejectus ) in Lattore Swecico 
( & quod inde ad Orientem porrigitur ) vix ullum efficit notabilem Ai{tum. Prout 
etiam 1n mart Caſpzo nullus oblervatur Aitus Marinus ( ut quod cum Oceano non 
conjungitur : ) nec quidem Rotabilis 1h Mart £Sz/tico ( quo per Fretum Sundicum 
haud facile penetrat rerrocurrens Aqua que Aſtum faceret: ) nec ( ob fimilem 
cauiam ) in Medtterranei Maris partes interiores, & ZE#xmo Ponto. | 

Id autem porro inquirendam eft.; Quibus Anni temporibus curſvs hic ( ab 
Americano lutore reperculius) Oricentem & Septentrionem interjectus, magis ad 

Ceccc 2 Septen- 
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Dr Asrru Maris. 
Septentrionem declinat; &, quibus magis ad Ortentem. Quippe ( nos quod ſpe. 
Eat) quum magis ad Septentrionem eclinat; in Mare Zbernicam dirette fer. 
tur; adeoque_ad- Sabrina» Oltia:yUbi autem magis ad Orientem  vergit ; direct 
fertur in Feras Britannicum, alſeoque ad littus Aantianum, & (quod vocatur) 
Runney Marſhy Thterex vero, dum curſu his Htermedio. fertur ;\Devonie littus, 
traftumque adjacentem, fortius impetit : Indeque factum, ut citius in Z7ibernicum 
mare & Sabrine, oſtia, ſerius-in-;Mare Britannicum & litus Aantianum, ( poſt 
Aquinod&tium Avitanmale Y perungant Anti xſtus maxim, & intermedio tem- 
pore ad littnus Devontenſe. 7x 7 
. Amimadvertendom inſupet -eſty\/Telluris -motum- Annuum, per" Zodiacum ; & 
D:uraum, ſeenndum Aquatorem; non codem vel parallclis planis fieri: ſed ad 
invicen 1nclinari ; angulum, facientes graduum 23 5 circiter. , Sed, 'Tellure circa 
PunG Solftinalia veriante, motus h,.funt quaſi. paralleli: alibi vero, ſe mutuo 
lus minuſve decullantes, prout-proplus aut remonus ab Aquinohis Tellus abeſt. 
Fe conſequenter, qui ab amhobps componitur,motus, (cum. utroque participans,) 
prope Solftitia, in Orietitem direfte tendit : alibi, ad. Septentrionem vel Meri- 
diem vergit, -& maxime circa Aquinocha. . | | 

Po, ning quod 'Tumores. Annu ad Sabrine Oltia, ( propter . Mare . Z7;- 
bernicum, mter Euro-Boream & Auſtro-Zephyrum, porrectum,) propius ad A. ' 
quinoCta, contingunt, ſub initum Afartzi & tinem Seprembris : Sed in Aantiano 
Lattore, (propter Fetum Britannicum, inter Oritentem & Occidentem, porcectum,) 
longius/ utrinque ab: Aquinoctus, ſub Februariz &-Novembris initia : Atque ad 
litrus Devonrenſe, cum tractu adjacente, temporibus 1ntermedus. Quippe 1n eas. 
partes, 1llis remporibus, ab Anerzcano littore ad Zuropaeum Recurrens maris mo- 
tus, compolito 'Telluris motu, detorquetur. on | 
_ Atque hec eſt, quz umprzſentiarum occurrit, hujus Phznomeni non. improba- 
bilis ratzo. Vale. - 
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: EN S Illuftrifſimo, Kokiliflimogue Viro, | 
A FR  EQUITI ANGLO 
| - | D. D. 


1 Ufthanttes" Walts'/ - 


|  s wry Y> uneq ue,” '& & ao -$ g. a 
0 apu E redogitO- Man: * Hiplici*wne obdigntums tenes bentjice, 


-deſpero plane, nec ulla mihi ſuperejt expettatio, favores tnos vel meritis 
exaquandi, vel pares tantis;pengfans rependendt gratias. Neque tam 
w ” ſuperiorem i 27 SPIE ey "oft exiſtimare , {ory vel T : vel 

ibi debitts gratits repengendis xprorſus gmparem.  1n/ignis utigue himoris boce 
v0 Fablll. Lo dale) A, uod a4; Mor + btentend. 4: 4d hic houvis 
aſprantem, dignatus fueris Favore tus proſequt , ſed & mmſuper. noe mMenque, aliis 
fummis virts ultro commenaata dederis. Yerum ( de rebus & fama noftra non 
£3 ſecus fuerzs ſohiceitus, erfagees Prfomooematss Yewhus, gum A 'Bta YES ageretar. Tum 
© TINA fiquidem eſt, Tibique m ſohdunp debetur,. tum quod in juum ip/ins, tum alin 
EI 71097 Olf{f Ieiws. or Ora. MEETCRHIEN 6. GON averts ;\eagner ab: il/ts de nobis 
5 elogia obrinueris, que & ſuperant quicquid ego ind: mihi expectare poſſem, nedum 
4 pollicenigghaognde-1114pe faroher PEPE agen: Aenion't potere." . Buamvis cnim 
"-M problemata unulla ium Arithmetica t#m Geometrrica a Clariſſimis Viris Fer- 
: We watio, Fragen Wopd/orh (guos, grod ws; pt \ſumos 1n tfce rebus Ga/lta ſuſpi- 
cit,) ad mandatum ttm fumus agereſſt, oluta dedimus, vel Honoratil/imus 
Cf Price-comes Brouncker, vel & ipſe ; nou tirdeniidt inde vel Hercules aut Samſones 
2 habeamur, vel ex ſummis hujus 4ui HMagiſtris ( qua nobis erubeſcentibus a ſum- 
S . mis viris collata vidim8$"aAewein) NI thtis\ txpetevimus, nedum wvendicantss : 
: ſaltem ego; ( nolim etenrm Nobiliffumi Fice-comitis, Dotifſmnique, meritis dero- 
gatum ire.) - Sed &y ſummis hiſce:aitls dtbebiur gratie ( quas meo nomine re- 


nes... ti 


ponas oro) qui fp commercig, fuo dignati ſunt, & me humanuiter acceperunt. Ne- 4 
que enim imputgfds onto" Jigird\alſie prof ihas Warins extiderit." Atpue eoſdem 8 
tem ora{os velim, ut ſaguid Fel mea vel Honoratiſſimi Fice-comitts nomine liberjus LY 
protulknntg.eofoe; 2:0 [47Y pp dEnimatts ua tonmpellavinns, mc 1exeuſutam hi- 
BY beant, morum Uy dignitatum iftius gentts iguarum, ut qui in tam [lluftres 
rufus | Eques Hinfiriſime ; quent v 
_ 7 ? , 


ſummos viros non lubens | HORS A Te 
favore tuo audaciores fattt, toties laſſaumus, veniam pro laude peto. Nec de- J 


 argnerts, oro, guod tua. Yi prin mjp4Je guar frars lounge maxima 
vel a te vel ad te foripta! * Crt peas &ri gratias profiremur, qui Te tam 0 
fedulum patronum Gentis Anglicans, deque itlorum fama tam ſolicitum tum ic | 
tum ahas preftitiſh : $i 1d ſaltem erroris condonetur, quod me tam tenuem atque 


imbellem pugilem ; cum his Athletis decertaturum evocaveris. Utut enim, in fre: 


ſenti negotio, haud plane infeliciter rem. tranſegiſſe videamur, nolim tamen ut ex . 
7 tenuitatis mea modulo Anglorum wires aftimentur. Fae, Yr {nſientſſime, ait- | 


gue vivas, precor, bonarum literarum Ffirentas promotor, & Anghcana gentts or- 
namentum. 


COMMERCIUM 759 


EPISTOLICUM 


DE 
Queſtionibus quibuſdam Mathematics, nuper habitum. 


E PISTOEFA EF 
D. Yicecomues Brouncker ad D.Foh. Wallis. Oxonium. ' 


X literis tuis, Vir Clariffime, 22. Feb. datis, perſentio quam Tibi fim ob- 
{trictus, & quibus me devinftum habes obligationes creſcentes indies. 
Quod enim qua in te uſus ſum libertatem benigne dignatus. es interpre- 

. tart, 1d ego juſti habeo beneficii loco, quamobrem & animitus- rependo 

gratias. 'Incluſam quam cum his habebis chartulam, a D. ite heſtergo die ac- 


cepi, quam ut 'tib1 tran{mitterem a me petebat. - Propoſitionem exiſtims: difhici- 
lorem futuram quam prima fronte videatur ; fecus enim eum. - quem pre ſe: ferre 
video titulum vix merebitur. Utut fit, non dubito quin lam exto_ fig ſolucurus ; 
quod & aliquando fortalle factet E5 


5. Martii. 1655. Fidiſſmus amicus, tuique obſervantiſ/inus 


pl 
BROUNCKE R- 
Inclofa charta ſic erat inſcripta. | 
Achallenge from M. Fermat, for D. Wallis, 
With the hearty commendations of the meſſenger, 


Gr | THOMAS WHITE. 
E_—_ ( fi placet) Wailiſz, & reltquis Angliz Mathematicis, ſequens quz- 


{tio numerica. . 

Invenire Cubum, qui additus omnibus ſuis partibus aliquortis conficiat Quadra- 
tum Exempli gratia. - Numerus 343 eſt Cibus, a latere 7. Omnes ipſius partes 
aliquotz ſunt 1, 7,49 ; quz adjuncte ipli 343, conficiunt numerum 400, qui eſt 
quadratus 2 latere 20. | | 

Quzritur alius cubus numerus eju{dcm nature. 

Quzritur etiam numerus Quadratus qui additus omnibus ſuis partibus aliquortis 
conhciet numerum Cubum, h I, jc 

Has folutiones expeCtamus ; quas {i Anglia aut Galliz Belgica & Celtica, non'de- 
derint, dabit Gallia Narbonenſis, caſque in pignus nafcentis amicitix” D. Dy 
ofterer & dicabit. | 5 ge 4 


Ty 


EPISTOL A Il; a4 1 4509 
D. Joh. Wallis ada D. Yicecom. Brouncker. Londinum. i 2M 


Hr tuas ( Honoratiſſime Domine ) 'pridie datas, heſterna noCte accepi, cum 
inclufa fimul D. Fermatii Charta, ER autem ea quzſtio eju{dem fere generis 
cum 1is quz de numeris PerfeCtis ( ut loquuntur ) & Deficientibus aut Redundantt- 
bus exponi ſolent Problematis , alirfque id genus, quz ad univerlalem aliquam 
zquationem, quz ad omnes caſus reſpiciat, vix aut ne vix reducuntur. Quicquid 
aurem 1d fit, cum jam me multiplici negotio occupatiſſmum deprehendat, non va- 
cat ei ſtatim attendere. Id faltem imprzſentuaram habeat reſponſi loco ; Unun: 
eundemque namerum I, utrigue que{ito ſatisfacere. Sed & ſui finulem liceat 
hanc quzſtionem proponere ; /nvenrre duos numeros guadratos , gm partibus ſuis 
aliguotis additt, and efficiant ſummam.. Exempli gratia; 16+8+4+2+1 
=31i =25 +5 +2. Inveniantur i{tiu{modt alu duo. Denique falutem Domina- 
toni Veſtrzz precacus optimam, & obſervantiam officioſe teſtatus, me velum repures, 
Oxon Mart. 7. Fonoratiffime Domine _ . 
I65<. Dn. Y*. Seroum Obſequentiſſumum, ** 
YH F WALLIS. 
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: Statim poſt has literas, ab codem D. Fermatio qual peſthabiris Prioribus, quas 


tim p | ( | 
ih ders DF Fronichus cerca Þlvegc Naliczeſh ad Þ. 7 outs Þ ticker 
qo ur geujus itgm {glution | 


| uh cum fol tions pragedentighy, brey: 
ipto ad D. F/hrte (a quio ac 


) indfcabar, codem (n1 fatfor ) Menic Vir. 
tio, ( quas & idem D. bite Pariſtos tranſmilit.) Verum cum :{tus ſcripri nul. 
lum apud ſe retnuerit exemplar D. Facecomes, non poſſumus illud hic verbatim 

| inſerere ; ſed illius ſumma infra recenſehitur Zpyt. IX. Hine autem factum et, 

uad'ulteriget prixcedentnum: folauons, © detceps noxtineubuinays, ;Ufpare: quas au- 
thor ipſe viſus eſt negligere, ſubſtituta in earum locum tertia cut magis confide- 
bat; quam & propediem lolyerar, D;;Vagecqmes. 3 q 51 
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et 
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| quique rem,lam 
innuit _ Deniquez/cum hoc ps. mititur fic Autographum, expecta- 
bit, credo, D. /hite ut ipſumalli reſtityam; remittas wraque, oro,: xx ; 


. 


Londini Maii 30. + ir Ctariſſime, | 
1657 Amico tuo fidiſſumo, tuique obſervantiſ}ims, 
: T7 | try; 5 ,%\.BROUNCHKER. 
4: REK % . CT Sf ent; pritebhts iy £ 
+ 5 : #24" 2 EPI.S.TOLA.LY, E 
: \  D. Fermati ad D. Kenelmum Dighy Equitem Auglum : i: 
( precedents. incluſa.) Parilios. p 
Monſieur, | ne ny or 
Us que;Vous youles, que ks compliments ceſfent, foit faict. Tl me ſuffict de * g 
-yous alleurer une fois pour toutes, que yous vous eſtes treſ-juſtement acquis ug c 
potvoir abſolu ſur moy, & que” je ne perdray point d' occaſion 2 yous le tef- y 
moigner. Jay leu I Arithmetica Tufinitorum de Walliſins, & } en eſtime beau- | 
coup I Autheur. | Et bien quela quadrature tant des paraboles, que des hyperbo- p 
ks 1nfinies ait eſte faifte par moy depuis fort longues annees, & que /' en aye autres p 
E fois entretenu Þ 1lluſtre Toricelh, je ne 
| laulle pas d' eſtimer I 1uvenuon de #alh/e- t 
* + 2 Wy ws, qui ſans doubte n'a, pas ſeeu, que | culle t6 
{ .. -, preoecupeE on travail.  Voicy, une de mes gr 
.- Propoſitions aux termes que je la conceus i 
en I envoyant a Toricelli, Soycnt les deux | 
.. ..,, .,Aroites SER, &K OF. Er foyent de- 
ig #55 1 4.1, Ilerites les courbes EGHQ @un. colts, 
4 A 7 of G ..+.-. CE DABC de I autre, en forme d' hy- 
Bd ts, | ſat perboles ».dont les, aſymprotes ſoyeut 1s 
CFP Tar A droits premierement donnecs. Soyent 
: WL Fe (; | = encore tir&es A G, BH, paralleles 2 S K R, 
5s NMIKL IT R- & lesdroxtes BN, AM, GL, HI, paralle- 


... les 2 KOF. En hypcrbole ordinate le 
retangle NP. eſt eſgal au reRangle M A O. Mais ſuppoſons maintenant, gue le 


produict 


< 


Ek Pyis To rgpLcC UM. 


produit du quarreBN & de la droicte BP, ſoit eſgal an produidt du quarre M A 
& de la droicte AO. En ce cas la courbe ſera une nouvelle hyperbole, dont 1a 
propriete ſera, que le . parallelogramme BI ſera eſgal > Veſpace compris ſoubs 
la baſſe BH, & les deux courbes BADF, FE GH qui vont 2 1” infini du coſts 
de F. Que-file produict du cuheBN& de la droifte BP, eſt eſgal au produict 


'du cube AM &: de la droidte A O, encecasce fera .un autre hyperbole, dont la 


roprietE ſera, que le parallelogramme BI ſera double de Þ efpace compris ſoubs 
n baſe B H & les deux courbes en montant, a7 ſupra. Et par regle generale, Si le 
produict d' une puiſſance de'BN par une puiflance de BP, ct 'eſgal au produit 
& une pareille puiſfance.de M A par une pareille de A O, en ſuppoſant celles de 
BN & MA parelllesentre elles, comme auſh celles de BP & de AO auſli pa- 
reilles , le parallelogramme BI ſera a la figure prolongee a I infini , ut ſupra, . 


comme la difference de I expoſant de la puttfance deBN avec I expoſant de 1a 


puiflance de BP, eft x I expoſant dela puifſance de BP. De forte qu'il ſuit delh, 
qu'en \Þ hyperbole ordinaire, I efpace dela figure prolongee a I infini n' eſt poinr 
eſgal 2 un efpace donne, par. ce que I expoſant des puiſſances eſtant le meſme ne 
donne aucune ditterence. Et pour faire quel eſpace ge la dite figure prolongee 
P infin1 ſoit efgal x un efpace donne, 11 faut que I expoſant de BN ſoit plus grand 
que celuy de B P. comme 11 eſt aiſe de remarquer. Tout cecy quoyque non {1 un 
u diverſement ſe peut tirer du livre de Fa/lh/ius. Mais 1] ne a pas fait une {j 
eulation ſur ces figures, de laquelle i] ſera ſans doubte bien aife d' eſtre adyerti, 
& qui peut paſler pour un des miracles de Ja Geometrie. Je Vay autrefois donne 2 
Toricell: aully bien que la precedente. C' elt comme 1] arrive que quelques fois 
eſpace prolonge a Þ infin1, comme BADFEGH et aufly infini, commeen I hy- 
perbole ordinaire, & quelques fois fini, comme en celles dont les expoſants deB N 
ſurmontent ceux de BP. On demande, f1, lors que le dict efpace prolonge 2 I 
infint eſt eſgal a un eſpace fin1, 11 a un centre degravite fixe & certaige. Or il ar- 
rive' une choſe merveilleuſe en cette recherche, & laquelle Jay decouverte, & de- 
monſ{tree, c'eſt que quelques fois le dit eſpace quoyque fint n'a point de centre de 
gravite fixe, & quelques fois 1] en a. Car par exerople, lors que le produit du 
quarreB'N, & de la droicte B P ft eſgal aux produicts ſemblablement tires, la f1- 
gure BADFEGH prolongee x Þ infini qui en ce cas eſt eſgal au parallelo- 


gramine B I, n* 2 pourtant aucun centre de gravite. Mais {1 le produict, par exemple 
| du cube BN & de ladroicte BP eſt eſgal aux produifts ſemblables & ſemblable- 


ment tir6s, en ce cas non ſeulement I efpace de la figure prolongee A I infing, eſt 


| eſpal a un eſpace donne, qui eſt, comme nous avons dit, la monte du parallelo- 


gramme BI, mais encore cette figure prolongee 2 V infint a un centre de gravits, 

1 vaence cas en Ix ligne PF coupce en telle forte au point O, que la ligne PO 
fe eſgalle 2 1a ligne K P. Et ce point O fera le dict centre de gravite de cette $- 
gure prolongee A V infini. © $1 Monſieur F/all/ias veutavoir la demonſtration de 
cette pay & de la regle generalle pour trouver les dicts centres de gravits, je 
yous Þ envoyeray pour luy en faire part. 2 | —_ 
'" Pour ce quiregarde la quadrature du cercle dans ſon dict traicte, je n' en ſuis pas 
pleinement perſuade, car ce qui fe dedut par comparaiſon en Geometrie, n' eſt 
pas touſiours veritable. > ang og 

'Jene Vern pas n1 de voſtre livre, ni decceluy de Thomas Anglus ,. ve ſu- 
tor ultra crepidam. Vous eſtes ſouverain en Phyſique, & je Vous recognois pour 
tel. ]” eſpere pourtant au premier voyage Vous entretenir de Ia, proportion que 
eardent les graves dans leur deſcente naturelle, de guoy yous aves traicte dans vo- ' 
lire livre que M. Boarel m' a fait la faveur de me faire yoir. Je ſuis, | | 


A Caltres le 20. MONSTEUZLR, 


. Avril. 1657... | | Te + Yoſtre treſhumble, © treſ- 
| I eh oberfſant ſervitenr, 


FERMAT.. 
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EPISTOLA V. e's. 
D. Joh. Wallis ad illaftriſſimum Eqiutem D. Kenelnium Dighy, 


On levem (Heros Nobiliffime DoQtifſimeque) laboris mei reputo mercedemy 
quod noſtras qualeſcunque lucubrationes tum 1ntroſpicere digneris ipſe, tum 
& ( quaſi tanti effent ) aliorum ea de re. rogare ſententiam.  Quum enim celeber- 
rimum Dzgbeii nomen , & eruditionem limatifſimam, latere neminem patiantue 
( ut reliqua taceam ) quz in publicum emifiti ſcripta, omnigena eruditione refer. 
tifſima; non. parum illud laudis erit , ea enarcalſe, quz tanto vito, fi non per 
omnia fatisfaciang, tant faltem yideantur ut nec contemnas penitus. Quodque 
inſignem tuam clementiam, nobilitatis verz comitetn, ornat maxime , latentem 
lane, tibique alias ignorum penitus, & immerentem, hoc me honore cumulaſti, 
Peno utique ex hiteris 1111s, 2 Nobiliflimo D. Fermatio ad te ſcriptis, ( quas 
pro ſumma tua humanitate, curaveris per D, F/þite mihi communicandas, eoque 
me tibi obligatum devinxeris, ) tum Fermatii ea de re ſententiam rogafle, tum & 
obtinuiſle. 

Verum & Nobilifſimo Ferratio eſt quod debeam, ut qui tum-evolvere noſtra 
dignatus eſt, tum de eis ſententiam non line honore ferre ; ſed & tum ea tum me 
propterea zſtimare : quod quideni a tanto viro, Matheſeos peritiſlimo, non eſt cur 
parvi faciam. Rr i We de ; ; 

Quod autem exiſtimat Vir Nobiliflimus, nuhi neutiquam ſuboluifſe, quid ipſe 

ridem de Parabolis Hyperboliſve quadrandis invenerat ; id eouſque verum ell, 
ut ne quidem, fi memin1, Fermazy nomen ( liceat enim 1gnorantiam meam inge- 
nue fateri ) prius inaudiverim, quam quz de hoc negotio tradidimus tum pridem 
ſcripta fucflac tum & imprefla ; neque enim {1 noveram diſſimulaſlem. Er quidem 
beneficii loco zſtimo, vel hinc in tanti viri notitiam perveniſſe, tantum abeſt ut 
inventis ego ſuis quidquamderogatum velim : Magis utique velim, ut quz apud 
ſe premit inventa, ( quz quidem egregia plane fore nuhi facile perfanded.) publici 
Juris faceret, nec invideret orbit literato. : 

Ad ca interim quz preſens exhubet Epiſtola, ( Zpi/2. 4. ) omnino parum eſt 

"xm dicam. MNovas 1llic quas appellat Fyperbolas, > le _ ratas, ipliſhmz ſunt 
gurz quas 1n mea /nfinitorum Arithmetica quadrandas docui prop. 102. Sicut & 
uz habetur prop. 103. ſt yera Hyperbola, ( quod & indicatum eſt prop. gy. ) 
yas autem excludit ipſe, tanquam Quadraturz incapaces, caſdem ego excluſeram 
( neque enim de aliis apud me atque illum agitur ) prop. 104. Verum & ( quod 
neſcio an ipſe ſatis adyerterit ) hz curvz prop. 104. non aliz ſunt ab 1llis prop. 
102. Sed exdem ipliſſimiz , ex altera parte continuatz ; quod & infinuayimus 
rop. Io. 
F Dade win factum fit quod ex hujuſmod; figuris infinite conrinuatis, aliz fint 
item magnitudine infinitz,' aliz vero non nif1 finitz, adeoque finitis ſpatiis zqua- 
les; id ipſum etiam AX nobis traditum eſt in Scholio yy IOT. ubi, n1 fallor, ge- 
nuina & proxima mirandt hujus ſympromatis cauſa traditur : quz num coincidat 
cum ea quam Torice/lio Fermatius aflignaverat , haud valcam affirmare , ni 
hanc ſuam noverim. - = 

Verum fi Nobiliflimo Viro viſum fuerit, vel ſuam Parabolarum aut Hyperbo- 
. larum quadrandarum methodum indicare, vel etiam «g:790y illud quo figuras ejui- 
modi magnitudine infinitas a finitis diſtinguit, veramque Symptomatis rationem ; 
crit & illud mihi pergratiſlimum. Quanquam enim horum utrumque mea merho- 
do, ut dictum eſt, przſtitimus ; non ramen eouſque noſtris inventis arrogare - {0- 
leo, vel etiam indulgere, ut aliorum propterea negligenda duxerim. 

Quod & de eis quz'centrum gravitatis ſpectanc intellectum velim. Quam to- 
tam ego ſpeculationem confulto omifi. Quanquam enim, ex eiſdem quibus utor 
principliis, de. gravitatis centro tum in Parabohs omnigenis , tum & aliis figuris 

uamplurimis {ive planis five-ſolidis, facile efler ſtatuere, mihique etiam aliquan- 
& in animo fuerit ad hzc diyertere ; Ne tamen in Digrellionibus nimaius ellem, 
nimiſque abrumperem Theorematum filum, aur perplexz materiz varietate nimia 


letorem enecarem ; tum hac, tum aliis item ſpeculationibus quamplurimis non 
Z I o injucundis, 
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- mjucundss, plane abſtinendum cenſui, contentus interim nonnunquam, digto ( i 
Sholiis ) intento, conſulto prztermit{a indicare, & non raro etiam ne hoc kucrnkg 
| Quod vero hujutmod1 inventorum fuorum Vir Nobiliflimus mihi copiam facere 
modo 1llud expetam, humaniflime pollicetur ; hoc quidem mihi, modo ith grave 
non fuerit, fore pergratiihmum {ciat velim ; utpote 2 quo nihil non accuratum, 
nihilnon ſublime, mhi polliceor. 
Quod denique de Circali uadratura A nobis tradita, fibi hand uſque quaque 
ſuafum adhuc efſe ſubindicaverit; eo przſertim, quod quz ex Comparatiani- 
2s in Geometria deducantur, haud ita ſemper ſuccedant, quin & veritate nonnun- 
quam aberrent: Ego quidem factle patior CL V. hac ex parte ſuſpicacem/ eſſe, do- 
nec rem accuratius excufferit, ut qui noverim quam in lubrico loco res ea con- 
fiſtat & lapfut proclivis fit. Verum hoc me, hujus minime ignarum, magis ita- 
que ſuſpenſum tenuit & ſolicitum, & quantum potui perfpicacem, per tatum itz- 
neris decurſum, nequid hujuſmodi mihi aliquando imponat incauto, & in devia 
ſeducat. Quod & tanta cum cautela factum efle confido, ut nullis ufpiam hujuf- 
mod: comparationibus utus fuerim, miſt quz & Geometricum examen: terre poſlint, 
& quibus — demonſtrationis fundamentum, utur illud non 'prolixe ſem- 
per proſecutus fuerim, quo & operolo labori noſtro, & lectoris txdio, proſpettum 
foret : quod &, ficub1 quis hereat, facile ſupplebitur. Et quidem, quod ad rei 
fummam attiner, ne admiſh erroris numium S {olicitus, 1d etiam facit, quod Ho- 
noratiflimus D. Guz/zehnus Vicecomes Prouncher, harum rerum callennifimus, (cu- 
jus non fine honore ſummo mentio faciend# erat ad prop. 191.) calculi numeroſi 
examen adhibens, & ad decuimum uſque locum perducens, invenit ex voto omnia 
ſuccedere. Rationem quippe Perimetri ad Diametrum inde colligit, 
\ majorem quam 3. I4I59, 26535, 69+ 
ad I: (quz cum numeris Ludoyic: van 
minorem quam 3. 14159, 26536, 96 + | | 
Kulen, & aliorum, conveniunt:) Sed &, 1n toto proceſſu, alternatim nunc exce- 
dentem, nunc deficientem, ut oportuit: ut non dubitum fit quin eo rite perve- 


nerim. | | 
'  Atque hc ſunt, Heros Nobiliflime, quz ad Fermaziz Epiſtolam dicenda duxe- 
rim; quz & ipſi, fi tibi viſum fucrit, liceat 1mpertire. Id ſupereſt ut de hoc 
quo-me dignatus es honore, teſtatus gratitudinem, omniaque tib1 felicia precatus, 
me tandem profitear, 


Oxomiz, Junu ; 
6. 1657. Notulſſume Domine, 
Tui obſervantiſſmmum pariter & 
obſequenti/ſmmum T bt, | 
FX WALLIS 


EPISTOLS VE 
D. Kenelmi Digby ad D. Walls. 


Moft honoured and worthy Sir, ; 


T HE letter you have done me the favour and honour to write me of the 
6. of Fune ( Ep. 5.) came to this town for me when I was abſent from it; 
and immediately upon my return, I was ſeized upon by a fickneſs ( the reliques 
of a greater I had at PozeZzers ) which hath till now hindered me from grving you 
thoſe humble thanks and paying you that obliged reſpect which I owe you. 
And now that I am going about it, I find my {elf to fall very ſhort of what I et- 
ther deſire or ought to do. For, ſeeing that the meaſure of all civilities or oblt- 
$oons, is to be taken, either from the dignity of the perſon that conferreth 
em, or from the merit of him that receiveth them ; I find in both thoſe 1o 

huge a diſproportion ( in my preſent occurrent ) that it is 'no obſequiouinels of 
uage or endearingnels 4 exprefſions, that can ballance them. I will not 


therefore embark my {elf in that impoſlible task ; but ſeeing it 1s meerly your” 
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eſs that hath diſpoſed you to be thus kind and favourable to me; T will 
ve recourſe to the ſame goodneſs, in beſeeching you to accept of the profeſſion 
T here make you with all truth and roquan that as T-honour moſt highly your 
eat parts and worth, and the noble productions of your large and knowing 
mind ( which maketh you the honour of our nation, and the envy of all others,) 
ſo I entitle you to the right of commanding always whatſoever may depend of 
me for your ſervice, and I will upon all occaſions ſeal it with as ready a per- 
formance as you can wiſh from the molt acquired friend and ſervant you have. 
My health hath not permitted me to write to Monf. Ferma? till yelferday ( the 
ſt-day for 7 holoſe ) that T withall have ſent him a yy of your letter to me. 
t I ſhall receive from him in return thereof, I wil IE acquaint you 
with: and do think my {elf very happy and much honoured to be the mediator 
of a communication between two ſo great perſonages. T make account M. J/hite 
will ſend you the copy of a late letter from Monſ. Ferma? to me ( Zpft. 11.) 
that I now ſend him to ſhew my Lord Arouncker before he conveyeth 1t to you, 
becauſe he is mentioned in it. I conceive that my Lords 'letters were not well 
tranſlated ro Monſ. Fermat : But for his doubting that my Lords ſolution of his 
Problem is not a good one becauſe he maketh ſlight of it, is no good argument, 
as Monſ.' de Frenicle hath ſhewed by experience : for, the ſame Problem being 
ſhewed him ( as a challenge to all the Mathematicians of Europe ) he gave the 
perſon that brought it him, four Solutions (in four ſeveral numbers) immedatly, 
and ſent him fix more the next morniflg together with a further Problem builr 
upon his, for him to ſolve; which I believe may prove very tough work to him. 
I muſt not take leave of you, till I have ſpoken a word or two of your wor- 
thy Colleague Doftor Yard. It is ſome time fince I have heard of his book 
ainſt M. Hobbes. And M. Hite had ſent 1t over hither for me while I was in 
5 ner But I had not ſeen 1t till now, that I have greedily read it over 
with much content and pleaſure. Only, where he is pleaſed to ipeak advanta- 
giouſly of me beyond my merit ( exceedingly bemad it) my blood {ill came 


with bluſhes into my cheeks, through ſhame for not being able to correſpond with 
the Idza he raiſeth of me; and ſhame being a kind of grief, you will eaſily be- 
eve that unmerited praiſes mult be heavy to me. Yet to confels truly to you, 


I cannot ſo far wean my felf from vanity, as not to be touched and delighted ( in 
a very high manner) with what ſo learned and brave a man ſpeaketh favoura- 
bly of me. I will end this point concerning him, with beſeeching you to pre- 
ſent my moſt humble ſervice to him ( for I conceive, you ſee him often) with 
moſt hearty and obliged thanks for his exceſſive civ1lities to me, together with 
allurance that I eſtcem and honour him with all my heart. It is a worthy Trium- 
virate that you two and DoCGtor F7/kns do exercile in literature and all that is 
worthy. Your names are famous abroad; and I hear of you from ſundry hands; 
but from none more largely or more affettionately then from M. hire ; whom, 
your goodneſles have won to be entirely yours; and he amply expreſſeth it upon 
all occaſions. But I am too ample in diſturbing your great and manifold em- 
ployments. I crave your pardon for it; and do atfure you that I am, and will 
ever approve my {elf, | 


From Paris the Worthy Sir, 
I. Aug. 1657. Tour Meft humble and moſt 
| obeatent ſervant, 
KENELME DIGBT. 
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EPISTOLA VIL 
D. oh. Wallis ad D. Kenelnum Digby. 


Right Noble Sir, 


LIF ſight of your extreamly civil letter of the x. of Auguſt, (Zþ. 6.) which 
I had the honour two days fince to receive from you, 1t is not ealy to ſay 
how much I found my elf furprized ; knowing how little I had deſerved from 1o 


' noble a hand, and how ſmall a ſhare was due to/me of what you are pleaſed fo 


liberally to impute. TI was aſhamed, I confeſs, to think how little T durſt own, 
of that honour you put upon me; and ſhould have bluſhed deeply, had not the 
ſuddennelſs of that ſurprizal fo much appaled me. And when I thought of any 
reply, I found that you had therein prevented me; in ſaying ſo much of what I 
ought to have ſaid, that, unleſs I would tranſcribe and return you back your 


own words again ( for better I could not) I had nothing left to fay. And yet 
_ this I durſt not; for fear of polluting that language, which I cannot preſume to 


mitate, by ſo rude a pen. If you will but tavour me ſo far, as to peruſe the 
copy of your own letter, and interpret the greateſt part thereof as ſaid by me, as 
an proce ap cocg of thoſe civilities which I could not deſerve, and a diſclaim- 
ing of thoſe deſerts which I muſt not own ; you will there find a ketter anſwer 
and in language more befitting your noble ſelf, than you can poſlibly upon any 
other account expect from me. For though I do not pretend to any skill at Ten- 
nis; yet am I very ſenſible, that I muſt not ſuffer, but at my greateſt hazard, ſo 
much obſequious language, and expreſſions of obliging goodneſs, ro reſt at me, 
without returning them to the ſame hand from whence they came: And though I 
am not able to return them with that grace and dexterity wherewith they were 
ſent; Yer I humbly beſeech you to believe, that it is not for want of any reality 
of attection or readineſs to ſerye you, that I fall ſhort of what in duty I owe, to 


'one whom I ſo much honour. I mult confeſs, I could not without ſome pleaſing 
content (zeque enim mth: cornea fibra eſt ) 1ee my ſelf ſo highly honoured, how- 


ever undeſerving, by ſo fair a character, though much unlike me, drawn by 1ſo 
brave a hand; ( as Ladies who are ſometimes pleaſed in ſceing their pictures flatter 
them; ) and ſhould be extream proud of it ( were I not conicious how little there 
1510 me to an{wer it,) as coming from 1o gallant a perſon ; whoſe authority 1s 
able to give credit to his opinion therein. 

Thoſe other two Gentlemen whom you are pleaſed to joyn me with in your 
good opmnion, D. W:/kins and D. Ward, I ſhall, upon their returns hither, ac- 
quaint how much they are obliged to you for that honour you put upon them. 
I can only at preſent; from thoſe great reſpets which I know they have for you, 
allure you that they are very much your ſervants. And we muſt all acknow- 
ledge our ſelves deeply indebted ro M. Whzte, who 1s pleaſed not only to judge 
ſo tavourably of us, but to repreſent us to you in ſuch a Character as hath gained 
us ſo advantagious a place in your opinion. 

The problem to which you refer, of Monf. FermatZ, as a Challenge to all the 
Mathematicians of Zarope; was that, I ſuppoſe, of which 1 had from the L. 
Brouncker a copy, in thele words, 

Tnvenire cubum qut additus omnibus ſus partibus altquotts conficiat quadratum. 
Exempli gratia, Numerus 343 eFt cubus, a latere 1; omnes iþ/ius partes aliquot 
ſunt 1, 7, 4.9, que adjuntte iþ/i 343 conficiunt numerum 400, qu: eſt quadratus 
a latere 20. Quaritur alius cubus numerus ejuſdem nature. 

RYugritur etiam numerus quadratus qui additus omnibus ſuis parttbus ahquotis 
conficiat numerum Cubum. | ; 

Has ſolutiones expeftamus ; quas /i Anglia, aut Galliz Belgica & Celtica nor 
ont; dabit Gallia Narbonentis, eaſgue im pignus amicitia naſcentis D. Digby 
offeret (oy aicabit. 

To which I gave no other ſolution at the preſent, but T hat the number 1 ſa- 
tisfied both his problems. Subjoining by way of return, another of the like na- 
ture, (which 74 ought I know may prove as hard as either of his two; ) v2. 
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Tnvenire duos numeros quadratos, qui partibus ſuis aliguotis additi eandem 
efficiant ſummam. Exempl gratia 16+8+4+2+1=31=25+5+71, 
Tnveniantur ejuſmodi alii duo | To x 

But I added withal, that T looked upon problems of this nature, ( of which 
it is caſy to contrive a great many in a Little time,) to have-more in them of 1a. 
bour than either of Uſe or Difficulty. | 

Since that time I have ſpent no further thoughts about it. For being juſt 
then called from home by the death of a near friend : Betore I got home again 

I underſtood that my Lord Frouncher had both reſolved thoſe two, and alto a 
latter problem from the ſame hand, on which I underſtood that ( waving the 
former inquiry ) Monſ. Fermat did lay a greater ſtreſs, as more conſiderable than 
thoſe former. Which problem being both received and anſwered, before I heard 
ought of it; F conceived 1t needleſs for me a&um agere. What his Lordſhips 
ſolution of this latter problem was, I am not able to tell, nor ſo much as what 
was the problem ; not having any Copy of either. But I know his Lordſhip ſo 
well, and his peculiar dexterity in things of that nature; that I have a very {trong 
preſumption of the accurateneſs of what he doth in ſuch a way. _ | 

That other letter of Mon. Fermat to your ſelf, of which you intimate that I 
may expett a Copy from M. Whzze, is not yet come at me; 1t's poſfible it may be 
yet lodged in my L. Prouncher's hand, to whom 1t was firſt to be communicated. 

I can only, for that and all other your noble favours, tender you my very hum- 
ble thanks, being in no capacity of making any valuable retaliation ; your reward 
being only the conſcience of your own generous inclination to heap favours on 
thoſe from whom you can expect no recompentſe, ; 

I ſhall only add a few words and kiſs your noble hands. And tis but this; 
that ſince you have been willing to give your ſelf the trouble, and us the honour, 
of imparting papers betwixt Monl. Firma? and my elf, I thought it not wholly 
incongruous to ſubjoyne a Theorem, which if it ſhall ſo ſeem good to you, you 
may tranſmit to him to be demonſtrated, not as a challenge nor as a matter of any 
extraordinary ditficulty (for I do not take it ſo to be: ) but ſuch as in the ſolution 
of 1t may probably ſuggeſt to him ( if he know 1t not already) a pretty handſome 
ſpeculation, which poſſibly may be not unwelcome to him. 'The "Theoreme is this. 

Sit Pyramidis vel Cont Fruſtum ( parallels planis abſciſſum ;) cujus baſis ma- 
for equetur quadratoretie A ;, minor, quadratorefte F.; altitudo F. Dico. Si cru- 
ribus A, E., ( vel his equalibus ) conſtituatur angulus graduum 120 ; yp circum- 
fSeribatur crrcalus ; Quadratum Raaii circult ſic deſeripti mm allitudinem fruſli du- 

Hum (RqF) equatur Fruſts. 
The Demonſtration of it, or whatever at any time I ſhall be in any capacity to 
ſerve you 1n ; you may command at pleaſure from him who accounts 1t a great ho- 
nour to be and to be reputed, 


Oxford Sept. 3. Right Noble Sir, 
Tour affeftionate and very bumble ſervant 


JOHN WALLIS. 


St, Vet. 1657. 


EPISTUOLA-VILIL 


D. PFicecomitis Brouncker, ad D. Joh. Wallis. 


Uam, Vir Clariſlime, quinto hujus ſcriptam heſterno die recepi ; ut . & 1llam 

ad D. Kenelmum Djzby, quz quam mature potero ad Yylum tran{mittetur. 
Quam autem memorasa D. Kene/mo Digby ad D. Yhite miſſam, ut nobis impertia- 
tur, nondum accepi, _ de .1lla quicquam inaudiveram. Ubi lam accepero, 
tib! tran{mittendam curabo. Interim en tibi, quam petis, D. Ferma/ii quzſtionem 
tertiam, me1que ad 1llam reſponſi ſummam ; ( ipſa {1quidem -yerba neſcio exhibere, 
cum corundem nullum apud me apographum retinuerim : ) quod tamen feciflem f1 
putaſſem D. Wh:ze reſponſum illud eadem forma fuiſſe tranſmiſſurum. Poreris, {i 
ub videbitur, Latine tandem tranſmittere,-( £p. 16.) ut non fit cur de —_— 
T Angl- 
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EP1STOLICU M. 
Anglicano deinceps conquerantur, vel ob illud hzreant. Interea, tum ob nupe- 


- ruos, tum & priſtihos favores, repenſis gratis; certo ſcias velim, quani tubi 
, 
Sept. II. 1657. Clariffſume Fir, 
Amicus fidehſſamus, atque 
humillime ſervuns. 
BROUNCKE KR 


D. Fermatit Seriptum, hoc erat: ( Quod poſt accepi: ſed, his incluſam hiteris, 
nonnſi partem poſtremam ; quod eſt ipſum Problema.) 


ng pure Arithmeticas vix eſt qui proponat, vix qui intelligat : An-- 


non quia Arithmertica fuit hactenus tractata Geometrice potius quam Arith- 
metice ? Id ſane innuunt pleraque & Veterum & Recentiorum yolumina. In- 
nuit & 1pſe Diophantus, qui licet > Geemetria paulo magis quam czteii diſcelſe- 
rit, dum Analyticen numeris tantum rationalibus adftringit: Eam tamen partem 
Geometria non omnino vacare probant ſatis ſuperque Zetetica Vietza; in quibus 
Diophanti methodus ad quantitatem continuam, ideoque ad Geometriarn porrigt- 
tur. Doctrinam itaque de numeris integris, tanquam peculiare fibi yendicat A- 
rithmerica patrithonium. Eam apud Euclidem leviter duntaxat in elementis adum- 
bratam; ab 11s autem qui ſecut: ſunt, non ſatis excultam, ( nifi forte in iis Dio- 
phantz 1ibris quos injuria temporis abſtulit, delitefcat, ) aut promovere ſtudeant 
ae urrizar mad aut renovare. cm ut previam lucem preferamus, 'Theorema, 
ſeu Problema ſequens, aut demonſtrandum aut conſtruendum proponimus. Hoc 
autem fi invenerint, fatebuntur hujuſmodi queſtiones nec ſubtilitate, nec diffi- 
cultate, nec ratione demonſtrand1, celebrioribus ex Geometria efle inferiores. 
Dato. quovis numero non-quadrato, dantur infiniti quadrati qui it datum nu- 
merum duct, adſcita unitate, conficiant quadratum. Exemplum. Datur 3, nu- 
merus non-quadratus; ille duCtus in quadratum 1, adſcita unitate, conficit 4, quf 
eſt quadratus. Item 1dem 3 ductus in quadratum 16, adfcita unitate, facit 49, 
qui eſt quadratus. Er loco x & 16, polſunt alt infinin quadrati idemn przſtantes 
myenir!. Sed Canonem Generalem, Dato quovis numero non-quadrato, 1nquir!- 
mus. Quzratur, verbi gratia, quadratus, qui du&tus in 149, aut Io9, aut 433, Or- 
adſcita uniate conficiat quadratum. 


BPISTOLA IX 
D. Fob. Wallis ad D. Aenelmum Digby. 


Nobiliſſome Domaine, 
JOſt nuperas meas ad Te miſlas ( Zp. 7.) Sept. 3. datas, Accepi ab Honora- 
uſſimo Domino, D. Vicecomite jo er, D. Fermati Problema 'ad illum 
mifſum, cum ipſius ejuſdem ſolutione. Quz quia ( quod ſuſpicatis ) hier: poſſix 
ut D. Fermatio fuerit perperam expoſita, eandem placet hic ſubjungere, una cum 
tiſce Donunation Veltrz ofterendam. 


D. Fermati Problema. 


Dato quovis numero non-quadrato, dantur infiniti quadrati qui in allum duct, 
adſcita unitate, conficiant quadratum. E. G. 3 x 16, +- I. =49 =7 x7. 

Queritur Generalis Canon quo ejuſmod1 quadrati repertantur, 

En autem ejuſmodi Canon duplex. Alter D. Picecomitts Brouncker. 

Sit N, numerus datus quilibet, ( quadratus aut non-quadratus, integer aut fra- 
&us,) Q, alins quilibet quadratus ( integer: aut fradtus; )' cujus radix R. Sit 
D, = Q-N, ( duorum Q, N, differentia ;) Puta Q=N, vel N=Q. < 

non- 
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be ( we 2R..2R numerus quadratus, qui in N dudtus, adfcita 


Canon. Eſt 


unitate confictet quadratum, 
N x i + x, = I RT Nam $27» 9 = 4 + Qq—2QN-+Nq 


D-- D 


#4 Dq Q4—2QN+Nq 
SUr2QHtN) QTY, QEN | 
Qq—2QN+Nq Q=-N Q«&N | 
Alter 'meus* quoad formam proceſſus, paulo untverſalior;, quoad numeros 
"Jy « autem inventos, plane idem. 
Sit N, numerus datus | mes A, quilibet ad arbitrium aflumptus : per quem 
Q, quadratus quilibet, dividatur ; .quotientem exhibens M. Sit P, numerus qui- 
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Canon, -Eit Dq numerus” quadratus, - qui in N ductus , adfcita unita- 
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Monendum denique, quod ſolutioni ſux ſubjunxit D. Ficecomes. Nempe, 


Prioribus duobus D. Fermatzz quzlitis, reponendum cenſuit, non modo nume. 
rum I, {ed & ( 1t frafttiones admuttantur ) numerum x per cujuſvis integri po- 
teſtatem ſextam diviſum, utrique quzſito ſatisfacere ; ( quippe qui tum Quadratus 
eſt, tum cubus, & partes al:quotas nullas habet : ) Sed & duorum priori ſatisfa- 
| cere, non modo numerum 343 {( quem innuit D. Fermazius) led & eundem per 
cujuſyis integr! poteſtatem ſextam diviſum, Puta %. S1quidem numerus Fra- 
Etus, cum partes non alias habeat aCtuales, quam quz toti ſunt cognomunes ; non 
alias habebut partes aliquotas expoſitus cubus BZ, quam #, &; 2, quz cum iplo 
32 , conficiunt 42, numerum quadratum. _ , 

Habes HRguc, Vir Illuſtriſhme, eorum ſummam quz dudum de his Proble- 
matis. reſponderat Honoratifhimus Vicecomes. 1d ſupereſt, ut {iquo pacto rebus 
ruis moleſta fucric 1importuna hec interpellatio, veniam humilimus exorem, 


Oxonii Sept. Thuftriſfume Domine, 
27. 1657. OBſervantiſſimo Tui, T tbique obſtrietifims. 
F. WALLIS. 
PB UISLT 0 LA--X ; 


D. Ficecom. Brouncker; ad D. Job. Wakiis. 


AP» Vir Clariflime, ncluſas haſce binas literas, quas:2- D. Aenelmo Digby 
allatas, tradebat heri D. White. Qui.:&-tertias dE uficadcdar qui refe- 
rebant D. Fenicle Analyticen contemptui habere, faltem parvi admodum aſti- 
mare; eumque ſol[vifle unam ex Propoſitionibus quas incluſz literx memorant, 
( candem, m1 fallor, de qua antehac audivunus,-fed :nondum videramus, ) v1z. 
Treuver denx nonbres cubes. dont la ſumme foit eſgal a. deux autres nombres 
cubes. Nempe lic ; | 

1729 =C9g9. ÞCrio=Cr. +C12. 4104 =Cg +Cis=C2+Ci6 
13832=Ci8+C20=C2 +C24 32832=Ci8+Czo=C4+C32 
39372 =C15+C33 =C2.+C 34. .40032=Ci6+Cz33=Co+C34-, 
20683 =Ci9+C24=Cio+Cz27. ' Verum de poſteriore | parte propolitio- 
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nis, viz. Treuver denx nombres Cubes dont tn ſumme ſoit Cube, nihil dictum 
eſt. Perlectis autem hiſce quas mitto literis, vitum eſt mihi ulumas tuas ad D. 
Kenelmum Digby revocare, ni ſaltem jam nimis ſero id velim, (atque in hunc 
finem ea de re ſcript. ad D. Whzte,) ut nempe ejuſdem loco plenius reſponſum 
habeat ad Fermatzi Jon quod = de ſolis integris exponit, ſecus quam pri- 
dem fecerat. Quid autem muhi de hoc negotio viſum ſit, breyt accipies, ab 


Octob. 3. 16579. Amnco tiubi fideliſſumo, /imul 
deviniFiſfumo ſervo, 
BROUNCKER. 
EPISTOLA XI. * 


D. Fermatii ad D. Kenelmum =_ gue, cum ſequente, pre- 
cedenti mcludebatur. | 


Monſieur, 


'Ay receu voſtre derniere lettre 2 Ia veille du d&part de M. Zbrel, qui ne me 
] donne quaſi pas le Ioifir de vous faire un mot de reſponſe. ' Vos deux lettres 
Angloiſes my ont eftE traduites par un jeune 42/075, qui elt en certe ville, & qui 
\ na point cognoiſſance de ces matieres; de ſorte que 1a traduCtion & et trove fi 
peu intelligible, que je n'y ay peu diſcouvrir aucun ſens regle; & ainſi je ne puis 
yous reſoudre, {i ce my Lord A ſanisfaict 2 mes queſtions, ou non. Il me ſemble 

urtant au travers Þ obſcurite de cette traduction bourriie, que I Autheur des 
ma A trouvE mes queſtions un peu trop aiſces; ce qui me faidt croire, qu'il ne 
ks a pas reſoliies. Er par ce qu'il pourroit equivoquer ſur le ſens de mes propo- 
ſitions, j ay demande un nombre cube en nombres enters, lequel adjouſte 2 tou- 
tes ſes parties aliquotes face un nombre quarre. J' ay donne par exemple 343, 
qui eft cube, & aulli nombre entier, lequel ajoulte 2 toutes ſes parties aliquotes 
fait 400, qui ct un nombre quarrE. Et par ce. que' cette queſtion regoit plu- 
fieurs autres ſolutions, je demande un autre nombre cube en entiers, qui join& 
2 toutes ſes parties aliquotes face un nombre quarre ; Er fi le My Lord Srouncher 
reſpond, qu'en entiers 11 n'y a que le {cul nombre 343, qui fatisface > la queſtion, 
| vous promets, & 2 luy auſli, de le deſabuſer en luy en exhibant_ un autre. Je 
demandois encore un quarre en enters, qui. joinCt 2 toutes ſes parnes aliquotes 
face un cube. Pour la queſtion propoſce dans I eſcrit Latin, que je Vous envoyay 
elle eſt auſſi en nombres entieres. Et partant les reſolutions en fractions ( let- 
quelles peuvent eftre d' abord fournies 4 guokzbet de trruio Arithmetico) ne me 
latisferoyent pas. Je ſuis avec reſpect, 


A Caſtres le 6. MONSIEUR, 
Juin 1657. Yoſtre treſhumble, & rreſobeiſant 
| frvitew, 
Te vous parlerai 'de Ia deſcente  FERMAT. 


naturelle des corps peſants, des que 
7 auray un peu plus de I oilir. 
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CoMMERC1UM 
EPISTOLA XIL 
D. Fermatii ad D. Kenchnum Digby. 
Monſieur,  « 


x | be receu avec joye & {atisfafttion voſtre dernier pacquet, & quand 1l ne con. 


tiendroit autre nouvelle, gue celle de vaſtre convaleſcence, & du retour de 
voſtre fants, c' eſt un bien fi grand, & 11 conſiderable pour tous ceux, qui aiment 
les belles lentres, qui:Vs ne peuvent en recevoir un'plaifir mediocre. J' ay receu 
la.copie de la lettre de Montieur Wa/zs | Ep. 5.] que je eſtime comme je dois, 
& j advoije, que fes figures ſont les meimes que les miennes; & que fes conclu- 
ſions pour leur quadrature ſont auſly les me{mes; mais {a fagon de demonitrer, 

| fondee ſur induction pluſtoſt que fur,un raiſonnement a la mode d' Ar. 
chimeds, faira quelque peine aux novices, qui veulent des ſyllogilmes demon- 
ſtratifs depuis le commencement juſqu' 2 la fin. Ce n' eſt pas que je ne approuve, 
mais toutes ſes propoſitions pouyant eftre demonltrees vis orammarre, legitima oy 
Archimede4 en beaucoup moins de parolles, que n'en content fon livre. Je ne 
ſcay pas, pourquoy 11 2 prefer6 cette mantere par notes Algebriques a I ancienne, 
qui e{t & plus convainquante, & plus elegante, anſi que j eſpere Juy faire voir 
2 mon premier loifir. Je voudrois qu'en ſuite 1] euſt determine les centres de 
gravite de ces hyperboles infinies en daſtinguant celles =_ en ont, d' avec celles 
qui n' en ont pas: | we Fprft. 16. ] car tandis qu i} dira, que la choſe luy eft 
cogniie, & qu' }n' en 2 pas voula charger ſon ltyre, i] ne me perfuadera pas: Et 
& autant plus, que la propoſition generalle ſans demonſtration me ſutfira de fa 
pare; Et je yous refpands 2 F advance, qu' elle ne {cauroit contenir plus de huiR, 
ou dix lignes. Des qu' 1} me Þ aura envoyee, je luy fairay part de ma fpecula- 
tion ſur ce ſubject, & de ma fagon de demonitrer. 

Pour les apellions des nombres, j ofe Vous dire avec refpe&t & fans rien ab- 
burre de la hane opinion, que ] ay de voltre Nation, que les deux lettres de 
My Lord Fromneter, quoy qu. obicures 2 mon efgard & matl traduites, n' en con- 
tiennent point aucune fotution. Ce m eſt pas que je pretende par 1 renouveller 
tes jouſtes & les anciens coups de Jances, que les Anglois ont autrefoss fait contre 
tes Francois. Mats fans ſorur de 1a Metaphore, | ob Vous ſouſtenir, & 2 Yous 
Montieur, plns juttement qu” 2 tour autre, qui excetles aux deux meſtiers, que 
k hafard, & le bonhenr te meftent quelquefois aux combats -de fcience aufly bien 

' aux autres, Er qu' en tout cas nous pouvans dire, que #92 0mmuts fert omnia 
zellus. — fe teray pourtant ray: d' eftre deftrompe par cer ingenieux & ſcayant 
Sergnenr, & pour 1ny tctmaigner, que noftre combat ne ſera point 2 outrance, je 
me rehfche | anfe queſtion furvanre, que; je.m': en vay luy propoſer, de la r1- 
gueur de mes premieres queſtions, qui ne vouloyenr yo des nombres ents: 1] 
me fuftica, qu” 11s foyent rationaux a Ia mode de Drophante. Le nom de cet Au- 
theur me donne I occaſion de Vous faire fouvenir & la promelte, qu” 1] Vous 2 
won me faire de recouvrer quelque manuſcrit de c&t Autheur, qui contienne tous 
les treize livres, & de m' en faire part, & 1} vous peut tomber en main. . Voicy 
la nouvelle queſtion ou pour My Lord Brouncher, au pour Monſieur /a/is, que 
] efcris en Latin ſuivanrt voltre oxdre. + - 

Datum numgrum ex duobus numerts cubis compoſitum dtvidere in duos ahios 
numeros cubes. | 

Hanc propoſitronem in quadratis tantum exequutus eft Diophantus. In cubis 
ue lentauit quidem, in 7s ſaltem hibris, qui ad tos de majare ip/tus opere per- 
Venerunt. | 

ps gratia propountur ninmerus 28 ex duobus Cubis 1 & 27 compeſitus, 
oportet difFum numerum 28 in duos alios Cubes rationales dividere, & propeſttie- 
ms ſolutionem generaliter praſtare. 

Je conſens, que M. Femicle V entreprenne, je ſuis perſuade, qu' il ne 1a trou- 
vera pas {i ai{6e, que les autres, que je ſ{gavois eltre de fa jurit-diAtion. Je I 
eltime extraordinairement aufly bten que vous, mais pourcant ce que je m' en vay 
adjouſter, I eſtonnera, fi vous prenes la peine de le lay communiquer. Je luy 
avois eſcrit, qu' il n'y a qu' un teul nombre quarrs en entiers, qui joundt au bt | 


a NAIIC 
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naire face un cube, -& que le didt quarre-eſt 25, auquel fi vous adjouſtss 2, il ſe 
fait 27, qui eſt cube. 1] a peine 2 croire certe propoſition - negative, & la - trouve 
crop hardie & trop generalle. - Mais'pour augmenter fon eſtonnement, je dis 
que 11 on cherche un-quarre, qui adjoulte 2 4. face' un cube, il n' en trouvera ja- 
mais _ deux en nombres entiers, {cavoir 4. & r21; car. 4 adjoulte > 4, faict 8, 
qu eft cube: & 12x adjouſte 2 4 faict 125, qui eſt auſſi cube; mais apres cela 
toute Þ inhaue des nombres n' en ſgauroir turnir un troifieſme, qui ait Ja meſme 
propricte. | 

Je ne ſgay ce que diront vos Anglois de ces propoſitions negatives ,, & fi les 
trouveront trop hardies. J attens leur reſolution, & celle de Monſieur Fenicle 
qui a point reſpondu a une longue lettre, que M. Fore/luy rendit 'de ma part ; 


dequoy je ſuis furpris, car je luy refpondois exattement a toutes ſes doubtes, & 


luy faitois quelque queſtion de mon chef, dont jeattends la ſolution. Je ſuis avec 
grand reſpect, | 7" "Loom 


A Caltresle 15,  MONSTEU KR, 
Aoult 1657. Yeftre bf any & treſ-. 
oberſſant ſeruear, 


FERMAT 


' oubliois de vous dire,que M. ZFore/a eſcrit a ſon pere, que M. I Ambaſſadeur de 
[| Hollande s' eſtonnozt, dequoy je n' avois pas reſpondu a Schooter qu1 pretend 
avoir reſolu mes queſtions, & m' en avoir propoſe d' autres. Mais je vous afleure, 
= je n' ay rien yeu de fa part, & que {1 yous m' enenvoyes Copie, j'y reſpon- 

ray. : 
J ay mis la propoſition un peu plus generalle dans la page ſuivante ou elle me 
ſemble eſtre mieux: On la peut conceyoir pour M.- Femcfe, qui aime les nombres 
entiers,en Ces tErmes. | 

Trouver deux nombres cubes, dont Ia ſomme ſoit cube : & trouver deux nom- 
bres cubes, dont Ila ſomme ſoit eſgalle a deux autres nombres cubes. 

Propoſurt Diophantus datum numerum quadratum in duos quadratos dividere. 


Item, Datum numerum ex duobus quadratts compoſitum in duos alios quadratos 


dividere. 
WwFftionem autem ad Cubos evehere, nec ipſe, nec YVieta tentavit. < 
Quai igitur famoſam propoſitionem, & recentioribus reſeruatam analyſtis, ex- 
edire aut dubitemus, aut differamus ? 
Proponatur itaque, datum numerum cubum in duos cubos rationales dividere. 
Item, Datum numerum ex duobus cubis compoſttum in duos alios cubos rationa- 


les dividere. ; ; : : 
Et inquiratur, guid ea de re Anglia, guid Hollandia cenſeat ? 


[ Se——_ Appendicem , cum ſimilibus a ut que rem hic agitatam” nou 
ſpeFabant, in Eaitiome prima onuſimus ;, ſed hic  utcungque reponimus , ne videar 
guicguam ſubticere 4 ; K-22 
En reliant ma lettre j' ay trouve que je devois adjouſter un mot ſur le ſujet 
de la deſcente naturalle des graves. 
Þ ay tous jours creu I' opinion de Ga/ltlee tres-probable, & tres-ingenieuſe; elle 
int pourtant demonſtration. Et la nature, qu1 eſt mille fois plus ſubtile, que 
bh eſprits des hommes, pouroit parvenur a ſa fin une infinite des proportions ditfe- 
rentes de celle de Galilee, & que I experience ne pourroit jamais convaincre de 
fauſſere. C'eſt ce que je me charge de demonſtrer quand vous voudres. Mais 
_ que la voye de Ga/lilee eſt Ia plus ſimple, 1] eſt vray ſemblable, non demon- 
trativement, mais probablement, que la nature ſuit cette forte de mouvement. 
Cette mattere a produit des diſputes ſans fin entre defunct Mons. Gafſendt , & 
un Jeſuite, nomme le Pere Cazre, ſur ce que ce dernier ſouſtenoit , que les 
viltelles, ou velocit6s des corps qui deſcend, gardent la proportion des eſpaces r- 
courus, contre le ſentiment de Ga#zee, qui ſouſtient, que cette propoſition eſt fi 
ablurde,. que fi elle eſtoit vraye, 11s enfuiyroit, que le moyement fe fairoit en un 


ini{tant. 
Ecceez Gall- 
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Gallilce ne ſecontente;pisd/ en demeurer:i4,' mais itpretend denionſtrer, que {i 
cette-propoſitioneſtoir; vraye; le,moyement: te fairomn, en 'un inſtant. Le Pere 
Cazre, ature que Galilee ne} aPoEINt; demonſtree, & Mons,  @://end! au con- 
traire,. que demonſtration.de.Ga///ze Elk tres-partaite; Er fur certe conceltation ces 


deux;grands parionages ont. fait- de gros volumes, qui latlenc la patience des Le- 


Þ ay trench tout ce different en trois ou quatre pages: | Et premierement je fair 


voire, que Þ opinion du Jeſuite eſt faufſe, mais que pourtant Ga/iee n* a point de- 


monſtre, qu elte- produifit comme une-conſequenee necetlaire ce mouvement in- 
{tanrance,/ de forte qu'en{' cet article'le Pere Gazre n'a point de tort. Mais en fin, 

r les mettre d' accord,: & rendre en meime temps ofhce a ces deux grands hom- 
mes ( Gaf#tilee.& Gaſiend; ) & donnex.du fecours a laiverite,, je demonitre par Ja 
yoye legirime,::& telon la-maniere d', Archrmede, que 1t la. propolition du jclune 
eſtoit vraye, le mouvement {e fairoit en un inſtant, & qu' ainſi Gz//z/ee a en ration 
de dire que cette propolition produiroit par conſequence le mouvement inſtan- 
tance, quoy qu' en eltect il n' aut pas demonſtre Ia verite de cette contequence : ce 
que} ay fait dans mon efcrir, que } envoyay a teu Monſieur Ga//endi pendant 1a 
vie, & dont Monlieut Carcavre ( que vous trouveres loge a I hoitel de Liencourt, 
rue de ſcein& ap faixbourg St. Germain ) garda la copite. $1 vous aves la curiofire 
de la voire, je ne doute pas, qu'1l ne vous la communique, des que vous luy faires 
voir. ma lettre. Mon eſcrit finiloit par ces mots, F7ujus itaque unice demonſtra- 
tronis beneficio tot (fy tanita pratlarorum virorum volumina aut refelleniur, aut nu- 


tilia &1.Juperfina efficientnr. 
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-EPISTOLA-X1TL 
D. Zicecominis Bruncker, ad D. Job. Wallis. 


D ſolum indicant, Vir Clariffime, przſentes literz,incluſam quam hahes Fermati; 

chartam 2 D. White mhi perlatam heri poſt meridiem, tibi impertiendam, cujus 
nempe oblitus erat cum rel1quz mitterentur, Petit autem ut tum hec tum reli- 
que f{ib1 reſtituantur. 1d ſupereſt ut redamare pergas, 


Ogtob. 6. 1657. ,. ..... Fidiſſimum tibi, twugue obſervant /{Junum 
age rg - BROUNCKER 


- Remarqnes fer T' Arithmetique des Tnfinis au S. ]. Wallis. 


1.J,N ſon Epiſtre il declare, comment il 8 eſt mis > la recherche de 1a Quadra- 
ture du Cercle, & dit que quelques veries, qui ont eſte diſcouvertes en 
Geomettrie, luy ont doiine I eſperance, qu elle ſe pourroit trouver. [ Y:de Epift, 
x6. ] Ces verites ſont,” © © | 
ve la raiſon des cercles infinis du Cone aux infinis du Cylindre ct cogniie, 
ſcavoir celle du Cone au Cylindre, qu1a meme baſe & hauteur : & pateilicment 
la raifon des Diametres des dits Cercles, {gavoir ceile du Triangle, qui pale par I 
Axe du Cone, au parallelogramme, qui paile par I Axe dv Cylindre. 

Comme auſly on a 1a raiion du Conoide parabol:que au Cyl 
celle de la parabole au parallelogramme, qui pallent par leurs Axes, qui font com- 
mel allemblage des Diametres des Cercles infinis, qui compotenr Jes Gs fol:des. 
 Deplus, qu” on a aully rrouve la raiſon des o: donnees tant au Triangle, qu' au 
Cono1de parabolique, ou parabole, qui lont les Diametres des dus Cercles. 

D'-ou 1] conclud, que puis qu'on a trouve aully la raiſon de la Sphere au Cy- 
Jindre circonſcrit, ou celle de I infinite des Cercles paralleies, dont on peut con- 
cevoir que la Sphere eſt compolce, > pareilJe multitude de ceux qui fe. peuvent 
feindre au Cylindre; on pourra auſly eſperer de pouyoir deicouvrir Ja raiſon des 
ordonne&es en la Sphere, ou au Cercle, 2 celle du Cylindre, ou Quatre , fcavoir 
Ia raifon des Diametres des Cercles infinis, qui compoſent ja Sphere, aux Diame- 


tres des Cercles du Cylindre ; ce qui ſferoit avorr la quadrature du Cercle. _ . 
als 


Oo 


indre circonſcrit , & 


YE 
E ers ToL1C UM 


Mais de meſine.qu” on. ne pourroit pas avoir la raiſon de tous les Diametres pris 
entemble des Cercles, qui compoſent le Cone, ,X ceux du Cylindre circonſerit, {i 
on n' avoit la Quadrature du Triangle : non plus que la raiſon des Diametres des 
Cercles-qut.compolent le Conoide parabolique, 2 ceux qui font le Cylindre circon- 
{crit, f1 on'n avoitla Quadrarure de Ila Parabole. Ainly on ne pourra pas cognoi- 
ſtre laraifon des Diamerres de rous les Cercles, qui compoſent la Sphere, 2 cepx 
des Cercles, qut compolent le Cylindre circonſcrit ; {i on n' a pas fa Quadrature 
du Cercle. Car de demander 1a raiſon, qu'il y A entre les Diametres de tous les 
Cercles Paralleles, qu* on peut concevoir en la Sphere' ( leiquels Diametres pris 
tous enlemble, ne font autre choſe, qu' un Cercle ) & ceux des Cercles, qu' on 

ut teindre au Cylindre circonſcrit ( leſquels font un quarre circonlerit audit Cer. 
cle ) cela w' elt autre chole, que de demander la raiſon du Cercle au Quarre cir- 
contcrit. 

2. En la me{me Epiltre apres avoir poſe une ſuite de nombres, fſgavoir 1. 6. 30. 
149. 630. 1] demande le terme moyen, qui doit eftre mis entre'r & 6. Je reſponde, 
que {i on a eſgardAa la'{uneentiere des dits nombres, on ne peut poſer aucun terme 
moyen entre les dirs x & 6; pourcequ' encertte 1uite les nombres ne font pas une 
proportion Continue, mais en aurant de fagons, que Þ un elit compare a I autre, 
autant font 1] de proporaons ditterentes, de forte que ce font plutieurs proporti- 
ons, ou progreiſions desjoinctes, & ainly quand on prendroit un terme moyen 
entre 1 & 6, 11n' auroi rien de commun avec les autres nombres. 

' Toate la proportion ou ſuite, qu' on peut remarquer en ces nombres, conſiſte 
au raport, qu' ont entre eux les nombres, dont ils proviennent par muluplication, 
aux quels on vort une efpece de progrethon Arithmetique ; neanmoins ne ſcauroit 
paller au nombres {uf{dits en telle force que par iceluy on puille donner un terme 
moyen entre deux des nombres, qut ait corre{ſpondance 2 toute la ſuite : au con- 
traire la propriete meſme de cette progrelhion taict, qu'il n' y en peutavoir. Voicy 
comment. 

Les nombres donnes 1, 6. 30. 140. 630. ſont produis par les ſuivans en multipli- 
ant, I, 44, 44, 444+-- ou les equivalens 1, 5, x, F, #*. | 

En ccs nombres, qut iervent 2 faire les donnes, 1 eſt facile a voir, ou. elt le ra- 

rt: 11 conliſte aux _—_ en Ia ſeule augmentation du denominateur de 1a 
traction, qui y elt joincte; ce qui fait diminiter les nombres d' autant plus, qu' 11s 
s cllotgnent & premier terme, {cavoir de x.-& aux 245 1,6. 9. gx. (qui ſont les 
meſmes en autres termes ) les numerateurs de$ fractions augmentent de 4, & les 
denominateurs de Þ unite, ce [qui fait pareillement diminiier les nombres, tant plus 
Ia progreſſion avance ; en ſorte que celluy, qui eſt le plus proche du premier, 
terme I. {cavoir 440u F. qul vaut 6. elt le plus grand de tous. 

Il faut auily remarquer, que le raporr des nombres de la due progreſlion n' arrive 
pas julques au premier terme I, ou pluſtolt ne commence pas.des le 1. terme, mats 
au ſecond ſeulement, qui cſt {a borne ; De forte que {i on vouloit augmenter les 
termes de la dite progrethion, en la changeant & mettant un nombre moyen entre. 
le 1" & le 2d rerme, ſgavor entre x & 4} ouF. 11ne faudroit pas avoir cigard 2 
I, Mais AuX Autres nombres 44 43 43 4-3. 0u Þ ces autres >qui ſont les melmes 5 '2 '4 '2. 
car cette progreſſion n' auroit pas de tuite, {1 on la commencoit par x. 

Puis donc qu 11 ne faut pas avoir eſgard au 1 terme x, qui n' a rien de commun 
avec les nombres de la dite progreſſion ; mais aux autres ſeulement; & qu' ils aug- 
mentent 3 meſure, qu'1ls approchent du 1 terme x. 1] $ en fur, oy nombre, 

u' on prendroit entre I & 4 ou 5 feroit plus grand, que le dirs. ou 6. & il fau- 
| ah multiple, le 1 terme x, par ce-nombre moyen, " {croit plus grand que 6, 
pour avoir le moyen terme entre les deux premiers des nombres premierement 
donnes, qui ſont 1 & 6. ( car les dits nombres donnes 1. 6. 30. 140. 630. n' ont point 
d autre raport ou liaifon, que celle, qu' ils empruntent de leurs muluplicateurs, 
autrement 1ls n' en ont aucune) & ainly on auroit un nombre plus grand que 6, 
pour le moyen terme d' entre 1,0& 6. qui eſt ablurde. ; 

De la s' enfuit, qu' on ne peut donner le moyen terme entre x & 6, en tant qul 
loac compris en la ſuite ou progreſſion des nombres x. 6. 30. 140. 630. 
 Onpeut aaferer dela, que la 9a. courbe V C, n' eſt point eipalle en elle meſme, 
& qu” elle ne peut provenir d' aucun mouyement continu, qui {oit al ou reg[e ; 
mais de plufieurs ditlerens, ſurvantes parties ; & que c' eſt une ligne composee de 
Eeeeez}3 portions 
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portions de plufieurs courbes compriſes entre les paralleles 2 I axe-V X-deta figure ; 
car en icelle il eſt bien neceſlaire, que:la moyenneligne /tiree entre/ Ia x*re.& 1, 
2d paralleles, ſcavoir entre x & 6, ſoit moindre'que 6. mats 'outre que moyenne 
ligne ſeroit de ditferente longueur futyant la nature & la propriet6'de cette port. 
onde la courbe VC, qui wa rien de commun avec les autres poruons, comme 2 
eſte dit ; elle n' auroit raport qu' avec les 2 termes, 1.6. & non pas avec les au. 
tres,” n' y avec les moyennes, qu” on auroit tirees entre deux, {1 on: prenoit le tour 
conjoinctement. b | ; 

3. Enla 1*** propoſ; le dit Sr. Fa/{;s propoſe une ſuite de quantites commence. 
ans par ©, ( qui repreſente le point ) & qui ſe {urvent en progrelſion Arithmerique: 
& | and quelle raiſon 1] y a entre la fomme des dites quantites, & la fomme 
utant de termes eſgaux a la plus grande des donnees. 

Le moyen qu' i] donne pour trouver cette raiſon eſt de prendre les ſommes de 


diverſcs quantits de nombres* commengeans par les moindres; puis comparer les . 


raiſons les unes aux autres, & inferer de la une propoſition umverlclle. 

On ſe pouv81t ſervir de cette methode, fila demonſtration de ce quief propoſe 
eſtoit bien cachee ; & qu' au paravant de $ engager a la chercher on ſe voulu 
alleurer 2 peu pres de la verite: | mais 1] ne 8'y faut tier quede bonne forte, & on y 
doibtapporter lesprecautions neceflaires ; car on pourroit propoler telle chote 
& prendre telle regle pour la trouver, qu' elle feroit bonne a plutteurs parciculiers, 
& neanmoins ſeroxt faufle en effe&t, & non univerſelle ; de forte qu 1l faut eltre 
fort circonſpedt pour s' en' ſervir ; quoy qu* y apportant la diligence r.quiſe elle 
puille eſtre fort utile, mais non pas pour prendre pour tondement de quelque fci- 
ence, ce qu' on enaura deduit ; comme faict le Sieur Fallzs; car pour cela on ne 
ſe doibt contenter de rien moins, que d' une demonſtration, & principalement an 
ſuject de la propoſition, dont1l & agit; dont la ſolution & demonſtration et tort 
tacile. 

Voicy, comme on demonſtrera, que les dites quantitss propoſces, eſtans joinGtes 
enſemble, font lamoitie-. d' autant de quanrites eſgales 2 la plus grandes d' icelles. 

Soyent expoſces des quantitEs ou nombres, qui commencent par le point, ou par 
©. & quiſe fuivent en progreſſion Arithmetique, & ſoyent celles de la 1** ligne, 

I. 0.4.6.c. d. Quantites donnees. 

. 2. d. d.d. d. Quantitss eſgalles a la plus grande des donnees, 


3. d. Cc. b. a. 0. Exces des plus grandes par defſus les donn&es. 
Purſque les quantites donnees ſont en progrefſion Arithmetique, Ie 3"* terme þ 
furpaſlera le 2d de pareille quantite, que le 224 ( ſgavoir a) ſurpaſle le x* qui eft 
© ; mais Þ exces de @ par deffas ocſta; & partant toutes ces quanrites ſe ſurpalle- 
ront Þ une Þ autre de proche en proche, ſelon la quantite du 2d rerme a. Er {ion 
rend les quantit6s de 2 en 2, laiflant une d' icelles entre deux, comme ſont a, c, ou 
, 4, de la premiere ligne ; leur difference ſera le 3=*terme, comme 11 eſt evident : 
& de meſme {i onles prenoit de 3, en 3 ; elles auroyent le 4-e rerme c, pour leur 
difterence. 
De la 11 s' enſuit, que fi on prend autant de termes eſgaux an plus grand terme 
a, des quantit6s donnees, comme en la 2 ligne ; leur exces par deflus les quanti- 
tEs donEes ſera efgal aux dites quantites donn&es ; comme on voit en la 3"** ligne. 
CarT exces de 4, par deflus la as grande des quantit6s donnees, {avoir par deflus 
&, elt o, qui eſt le premier terme des quantites donnees ; I exces du meſme 4, par 
dellus le terme precedant c, eſt le 29 terme a, comme il a eſts monſtre ; ſcavoir 
pour ce que les 2. quantitEs' © & 4a, ſont prochaines : & enſuite I exces du &, par 
dellus b, ſera þ; & ainſy des autres ; juſques A ce, qu' en fin eſtant au premier 
terme o, Þ exces de 4, par deffus iceluy ſera le meſme 4: & ainſy la ligne 
des exces, qui elt la troiſteſme, ſera eſgale > la x** qui contient les quantites don- 
nees. Mais la 1** & la 3=*ligne eſtant joinctes ks: ſcavoir les quantites 
donnees, eſtant joinCtes aux exces des quantites de la 24 ligne par deſlis celles de 
la 1***, qui font les donnees, font la dite 2& ligne, qui a chacun de ſes termes __ 
au plus grand de ceux de la 1***, par tant la 24 ]igne, ou le plus grand terme des 
donnees, pris autant de fois, qu' 1l y a de termes, ſera double de la 1*** ligne c' eſt 
a dire des quagtites donnees. Cequ' 1l falloit demonſtrer. 
4. En la {@onde propoſition 11 requiert, que le 1 terme ſoit o,. & le 2d 1. au- 
trement 11 dit que moatratio oft adhibenda. 
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A cela je dis, que fi on commence par o, quelque nombre, qu* on mette le 
ſecond terme, Ia ws d' autant de fois le plus grand am tous jours Fouble 

des quantitEs donnees ; car fi pour a, &, c, 4; on prend quelque nombres, qu? -on 
youdra, qui ſoyent en progreffion Arithmerique depuis le 1 terme o, ſncce- 
dera tous jours en la meſme ſorte ainſy qu' 1] a eſte cy devant demonitre. 


EPISTOLA XIV. 
D. Picecomitis Bruncher ad D. Fob. Wallis. 


p% acceptas D. Fermatit literas, quas ad te nuper tranſmifi, quz Problema, pri- 
dem propolitum, de folis Integris exponunt ; rem aliquatenus expendens, qua- 
dratos quos quzrit infinitos (_qui in datum non-quadratum duQti adſcua unuate 
quadratos conticiant ) in hujuſmodl feriem video concidere. Nempe @& 


 2xQuzx5ix5ix 5Bx5WxO. 

lic $xQ:1x5}x5ix5 Yx5 2x5. 

lic 18x Q:4x33tx33 x33 H3*Oc. 
zaxQ:3x334*33 R* 33 WO. 
3xQ:1x37x33x33x3K$xOc. 
12xQ:2x13ix139x 1389 xg. 
27x Q:5x514x51 GO. 

43x Q:rx233*13 3x13 $3x@&c. 
75x Q: 3x513x 51 Zx(O0c. 
FxQ: 4x17 4x17 4x17 BixOc. 
20xQ:2x175x17)jJ*x17Bx 9c. 
80x Q:1 x17 4x17 {þx 17 Bjx Or. 
6xQ:2x9}x9 x9 PrgWxghr. 
24xQ:1x9{x9g2x92x gi xx. 
96x Q: 5x97 7x Oc. 


Ubi fractionis cujuſque numerator zquat denominatorem ſuum dempto denomi- 
natore proxime przcedente ; Denominator vero numeratorem xquat termini proxis 
me przcedentis 1n impropriam frattionem reducti Connia vero ſerie quz ad nu- 
merum aliquem non-quadratum attinet, habetus inde lerics quz ſpetter iftius non- 
quadrati. muluptum per quemvis quadratum ; ſcilicet dividendo lerieas invenitam 
per radicem quadrati mulyplicantis.  Primores autem duo terazni cujuſque teriei 


reperiendi fune vi Canonis noſtri generiis © Nempe, quories Dq eft atiquo- 
a pars numeri 4Q,, ( five Daliquora pars 2 R, ) haberur integer quadtatus rem 
abſolvens. Hoc et, ( ſubſtituendo = Q, adeoque = —= R , &,, propterea 


D=QuN=— »N) quoties — = # =Deeftaliquora pars numer —<=24R ; 


vel ( ductis urriſque-in &? Y quotics & « ze* eſt aliquota pars numerf 2&0. Eo ita- 

ue jam redacta elt F cars ut reperiatur quadratus aliquis qui in datum non-qua- 
| 06 ductus, abatto' atiquo quadrato differar aliquora parte duph any .cmq {ub 
radicibus. Quod induCtione commode inſtituta inveſtigari poterit. Hzc ſunt que 
de hoc negorie jam Occurrunt, 


Octoh. 22. 1657. Yr Clariſſume, 
Amico tuo fidehiſſumo, atque 
obſervantiſſamo, 


BROUNCKRKEYR. 
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EPISTOL A. XV. 
D. Fob. #allis ad D. Vicecom. Brouncker. 


T\'N Tibi tandem, Vir Illuſtrifſime, quz poſt reditum meum, cum hinc per ali. 

quod tempus ( ut: noſtt) abfuerim, viſum eſt in ſummam redigere, ad D. Fer. 

matii Animadverſiones & Epiſtolas reponenda; que, fi D. V. videbitur, ad 1I1u- 

{triſſimum Djzbeum, cul infcribuntur, poſlis tranſmittere. Ne auiem mureris hic 

0 omiſla quzdam [ 7s Epr/t. ſequ.] aut vitio vertas, quznon minoris momenti vide. 
antur, forſan etiam majoris, quam quz hic habentur nonnulla ; hoc idco fattum 

eſt, tum ne in volumen excreſceret Epiſtola, tum quia non omnia {mul prodere, 

neceſlum dux1. RR Ee | { 

Reticere itaque vifumelt ( ut A tuis incipiam ) ſeriem illam radicum, quam ex. 

poſuit@gihi rua nupera epiſtola, OF. 22. | Zp. 14.] conſcripta, tum ſcilicet cuin in 

procinCtu eram hinc abiturus. Non quod cam vllatenus negligendam putaverim, 

| {ed acuminis plenam ( uti tua folent ſemper eſte ) & ſagacr tuo 1ngenio dignam, 

Sed quia que line 1lla hic habentur, rem 11lam videntur 1atis abfolvere ; ( non enin} 
quadratos omnes poſtulat problema, ſed ſaltem infinitos; ) atque hanc ipſam fe. 
riem, commodius forſan deinceps aliquando exhibendam judico. Ne tamen putet 
Fermatius exiltimalle nos, quos hic docemus quadratos infinitos Exhibere, omnino 
omnes elle quz exhiberi poſſent; huic cayendum efle duxi,- plures adhuc, < plures 
poltuler, pollicendo. - | 

Placuit item reticere methodos, tum tuas tum & meas, quatratum primum, ſive 
ipſius radicem, per inductionem exhibend1 ; rum quia, de {nfimitis extubendis, vi- 

ebatur mihi problematis pars longe potior, tum preſertim quia videbam vix pole 
methodos 1llas, ita utab alus commode intelligantur, perfpicue tradi, fine longio- 
r1 verborum & exemplorum apparatu quam ferre poſle videbatur hzc epiſtola. Sin 
de hoc hzreat Fermazius, ſeoriim polſumns deinceps exhibere. | 7d fatZubm ef E- 
piſt. XVIL.] Interim 1llud generatim dixiſle ſufficiar, hoc faltem ſpectandum elle, 
ut D=N «© Q fir aliquota pars numeri2R ; five 74 « e*, numeri 2 ae. Quippe 
tum, quadrati per Canones noſtros exhibit, fururi ſunt integri. _ 

Centrum gravitatis quod ſpectar, quod ſeilicet a me exegit Fermatins [ Fpit.12 | 
eorum quz tibi antehac expoſu1 de hoc negotio, multa deefle vides. Et quam 
prius univerſalius expoſueram propoſitionem, jam arCtius hic habes expoſitam, ut 
ulud faltem exhibeat quod petebarur ; nempe centrum gravitatis in F##maziz ( ut 
loquitur ) 'ZZyperbolis 7rftnitis , eodem fitu quo eas 1ple exponit. © Omilhis, tum 

uz centrum gravitatis in Parabolis & Paraboloeidibus omne genus ſpeCtabanr , 
( quod non petebatur;) tum quz idem in H ppg illis alio firu poſits ſpeRtant, 
tum & in ſemiparabolis/ aur Cinzparaboloead s ut & Semihyperbolis ifſhuſmodi 
infinitis [. Vide mfra, poſt Epit: XVI. ] Quod fect, tum ne nimius effemin'iis ex 
abundanu exponendis quz preter poſtulatum erant, tum quia potius videbatur 6a- 
dem Fermazt prius problematixas exhibere : utquz quzitus ſuis nihilo mihi v1- 
dentur inferiora. . : 4-04 16! 

Czterum totum hoc quicquid eſt, veſtro etiamnum arbitrio permitto ; ut (i vel 
addendum vel immutandum quicquam putaveris, 1d'przſter 1nſuper, 


Oxoniz Novemb.: + | THaftriſſme Domine, £ few £ 
21. 165"). , Fumillimus Tibi ſeruus, ad 
4 ts obſequendum paratiſſimus, 
FW ALLIS. 
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D. 70h. Wallis ad D. Kenelmum Digty, precedent: mcluſa. 


Nabiliſfume: Domine; 

Oft nuperas meas ad te literas, menſe Septembri datas | Z9..7.] adeptus ſiini 

ab Honoratiffano D. Brouncker, ipſius " 4. 5d AL 0 Jong xr 
nes, Quabus inſpeCtis, abunde co tus ſum in ea ſ{ententia, quam in pre- 
teritis ad Te literis indicabam. Quicquid enim fit de- literis quas Fermatio tuiſle 
perperam expoſitas in{inuabas, ( quas nec vidi unquam, nec ſcio quales faerint;,) 
Solutiones ſaltem , cas efſe comperio = quzſitis accuratifſime re{pondent. - Eas 
aque libuit ſlatim'Latino Idiomate ad Te tran{mittere, ne cu1 deinceps' interpre- 
tatio prava fraud fit. Atque 1d quidem feceram repetitis ad Te literis [ Zp. 9. 
eodem menſe datis; ſed quas, ob Fermatianas poſtea receptas, reyocabam, ur a 
a quz in his de novo ſuggeruncur ſimul reſponderem. 

Accept utque ſequente Octobris menſe, 2 Dominatione veltra tran{miſlas bi- 
| nas D. Fermata ad Te literas | Zp. 1x, 12. ] alteras Junu 6, alteras Auguſti x5; 
| datas. Nec 1ta multo. polt ipſtus 1n meam Infinitorum Arithmericam Animadver- 

ſiones : [22 I3.] Adeo Tu me novis perpetuo cumuias beneficiis. Cum vero 
| nec ulla mihi ſpes Mp quibus me devinctum tenes, beneficiorum vinculis me. 
 eximendi; nec aliud mihi reſtet quo me recipiam refugium przter Clementiam 
veltram; quam 1taque oratam velum (1d quod unicum haheo) humillimas ob 
rncum in me favorem gratias acceptare, atque codem me, immerentem licet, af- 
ſectu proſequi, quo in me hactenus uſus fueris : non te prolixa detinendum cen- 
fu przfatione, ſed ad ea me protinus accingendum quz dicenda poſtulant illz li- 
terx, ubi prius importunz mez loquacitatis, qua majoribus occupatum negotiis in- 
terpellem, veniam exoravero. | 

Conqueritur Fermati; Epiltola prior, Fes II. ] difficultatem afſequendi quid 
velit Honoratiffimus Vicecomes, 1n ſua problematum ſolutione, ob male traductas 
ex Idiomate Anglicano literas. Id autem ne ukerius conqueratur, Idiomate La- 
| tno, quod traductione non indigear, te ——— Jam cenſus, 11 tibi forte & 
| haſce literas exdem communicandas viſum fuerat. | 

Dum vero, quantum ulle ( yt ait) per obſcure tranſlationis nebulas afſequi va- 
kt, exiſtimar ab Honoratifhimo Donuno Problemati ſuo minime farisfattum efle : 

plane contrarium cenſeo, nec, nifi forſan quod ipſius ſolutiones nondum 1a- 
tis intelligat, nihil quicquam efle cur 1d vel dubier vel diffunuler. 


Problema prumnum geminum erat. 


Invenire cubum, qui additus ommbus ſuis partibus aliquotis conficiat quadra- 
' tum. Exempli gratia; Numerus 343 eſt 26: on a latere 7; omnes ipſins partes 
aiquote ſunt I, 7, 49, que adjuntte 343, conficrunt numerum 400, qui eft qua- 
dratus a latere 20. Quaeritur ahus cubus numerus ejuſdem nature. 
Yueritur etiam numerus quadralus, qui additus omnibus ſuis partibus altquotts 
tmficiat numerum cubum.- 
Huic ego Problemati reſponderam, Numerum 1, utriqgue quaſito ſatisfacere ; 
ut =. tum quadratus eſt, tum cubus, & partes aliquotas nullas haber. 
vic ſolutioni ſubjunxit D. Vicecomes Frouncher, Id ipſum preſtare ( fi frattio- 
nes admittantur) tum numerum I, per cujuſuis miegr "Poteflatem ſextam divi- 
ſum; tum etiam, quod ad duorum quaſitorum prius, numerum 343, /ir drviſum: 
puta 542. Siquidem numerus fractus, cum pou non alias habeat actuales, quam 
quz toki ſunt cognomines; non alias habebit partes aliquotas expoſitus cubus 
Y, quam &, &, 8, quz cum ipſo 58, conficiunt 4 numerum quadratum 1a- 
terls 2. 
| Cum vero jam tandem ſe exponit Fermazins, non alium fibi quam numerum 
ntegrum fatisfacere : Etiam fic ſibi ſatisfattum elle non erir diffitendum. Quappe 
(preter numerum 343 in problemate CRT wen niſi «9mm poſtular, = 
| niſi 
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nifi #am ſeipſum exhibiturum ſuſcipit, [Fe demand? un autre &c. oy of j} ye. 


ſpmd qu en entiers, il u' y.a que le-ſeul nombre 343, je vous promets de-le defy. 


tr en luy en exhibant un autre; | hujuſinod: autem unum nos exhibuimus in. 


regrum, nempe ipſum 1. A OE ans 3, 
Cur plures'non' exhibeath, ratio eſt, non quod exiſtimem alum tullum elle, ſeq 


. quia nec iple plures poſtulat, nec ego rem iplam tant eff judico ( nam cui bo. 


no?) ut ſolicita videatur indagatione digna ; nedum ut aq1d-negotii ſe tora tum 
Anglia, tom Gallia Celtica & Belgica, ( quos ſimul omnes nommatim proyocg, 
ſe totos\convertant. Non.utique _ moment eſt ( ut!” mihi faltem videwwr 
quam fi ego pari oſtenratione, exhibits duobus numeris * vena (16 & wa 
qui omnibus'fut partibus aliquotis additi candem efficiant fſummam, (16 +8 + | 
+2+1=31=25 +5+1,) iſttu{modi duos altos quadratos exhibendos, Pete- 
rem. Cui ſolvendo accingat ſe, fi velit, Fermatius; vel, $1 malit, negligac: non 
enim ego inquiſitionem hanc tanti puto, ut vel illum exinde peritiorem efle Judi- 
cayero 1t ſolyerit, yel ſecus {1 minus. E Ja 


Alterum Problema fie expoſitum eFF. 


Dato quovis numero non-quadrato, dantur infixit! quadrati, qui in datam ng. 
merum dufti, adſcita umtate conficiant quadratum. Exemplum ; datur 


' mumerus non-quadratus, ille duttus in quadratum 1, adſcita unitate conficit 4, 


gui eſt quadratus ; item idem 3 duttus m quadratum 16, adſcita unitate, facit 
49, gui oft quadratus;, &y hoco 1 ty 16, poſſunt ahi infinitt quadrati idem pra 
 ftantes mveniri. Sed Canonem generalem, dato quouts numero non-quadrato, in- 
mimus. 
T Lnjunbd: Canonem hunc adhibuit D. Vicecomes Browncker, demonſtratione 
ſua firmatum. Sit N, numerus datus quiliber, ( quadratus, ve] non-quadratus; 
integer vel fractus. ) | 
Q, alws quiliher quadtatus, ( integer aut fra&tus,) cujus radix R. 
D=Q©N,; duorum Q, N, differentia,, Puta Q—N, vel N—Q. Canon! 


4 Q $K- 2R\-. e- 
Eſt Dq uy =) numerus quadratus, quz in N ductus, adfcita unitate, 


conficiet N x {5 +1. = £2 29 numerum quadratum. Nam ED 
"_ +N+Qq—2QN+Nq__ Qq+2QN+Nq_Q+N Q+N 
Qq—-2QN+Nq Qq—2QN+Nq Q-N Q=-N 


Alium item de meo libuit adjicere; qui quoad modum proceflus, fit paulo adhuc 
eneralior 5 quoad rem. ipſam, idem cum eo qui przceſlit ; demonſtratione pariter 
matum, 


Sit N, Numerus datus quilibet. 
A, Quuhibet ad arbitrinm aſſumptus.” Per quem 
» Q,  Quadratus uilibet droidatur ; ſitque 
M, Droiſtonts i/tius guotiens. A) Q (M. 
P, Numerus quthbet. 


: M 
D, Differentia duorum — APN. 
MA fl 
Canon. Eſt 7575 numerus quadratus, qui in N ductus, adfcita unitate, conh- 


q 
M A MAN—1 
ciet N x Dq? + x. —=—=T0s, 


numerum quadratum., Nam 


M q 
 — AqQ—IMAN-+PqNgdq: 
BE.» ns I ns 
_ | Ji M q ; = 


Mq M M 
76g 1+MAN+PgNg 2p A+PN pat N 
- M 
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.  Horum utrumlibet affumat Canonem Fermatins, manifeſtum eſt rem nnperatam 
r{tari. Sin plures adhuc deſideret, {ſpondemus ei quot volet: ſed qui jam ex- 
ibitis coincident ; ur qui ſuppeditant non modo quadratos infinitos, Ted & poli- 

biles omnes, rem 1mperatam przxſtantes. | | 
Verum interim monendus eſt, 1;mitationem illam, de numero dando mor:- 

drato, prout jam proponitur quzſiio, ſupervacaneam efle; nam & de numeris qua- 
dratis non nunus procedic Canon, quam de non-quadratis. Sed & eadem facili- 
tate res ſuccederet {i dixiffet univerſaliter, adſcito numero guovis quadrato, atque 
adſcita unitate ; 1d fiquidem ſolum ſuperetſer inſuger faciendum, nempe numerus 
quadratus per przcedentes canones inventus ducendus effer jn adfciſcendum illum 
quadratum. Pata, {1 quadratus lle adicifcendus -ſir B q ; in canone  priore, pro 


4Q 4BqQ. - 107i MA {ſum "eſler By 
Te Dq * in poſteriori pro 5 » {umendum efler " 
MANBq 


Nam & fic efſet, tam ullic 1821+ q, tutn hic TH +Bq, numerous 


ſumendum eſſer 


quadratus. | 
Arque hc ea ſunt quz in illa quam innuebam' Epiſtola, indicaturus eram. Eam 
vero revocandam centui propter ea quz jam tandem ſuggerit Fermatins; quz fa- 
cunt ut ditis adjictenduny nonnihil videatur, ob novam -quam adhiber limiratio- 
nem, 1n quzftione ut pridem propoſita minime memoratam. Nempe jam, Se folos 
quadratos zztegros voluilſe dicit, non item fractos: in Frationibus fiquidem ſo- 
lotiones tam an procinctu efſe ut a quolibet 'de trivio Arithmetico ſappeditari 
Int. 
43 utique res eſt, quod jam tandem perſentiſcat Nobiliflimus Vir, queſtio- 
nem illam ſuam, ( quam non ita pridem, ideo faltem - ab Honoratiflimo Vice-Co- 
mite non ſolutam judicaverit, quod non difficilis haberetur,) eam interim 'effe 
uam gurhbet de irivio Arithmeticus facile ſolvat. Quanquam interim dubitare 
tubit, num Fermazins iple, nedum quilibet de trivio Arithmeticus, 'ante expoſitos 
' noſtros Canones, Canonem generalem ſciverit, qui non modo quadratos infinitos, 
ſed & poflibiles omnes tum 1integros tum item fractos exhiberer; eumque talem elle 
noverit demoniſtrare. | | | 
At vero hic, neſcio annon merito quer! liceat, nobiſcum haud bene aRtum elle. 
Quippe de Integris, ne 297 quidem in expoſita quzſttone diftum eſt ; nequeerat un- 
| d 1tlam ita intelligendam efle hariolaremur. Cum enim' in longa quam premiſerat 
prexfatione, | Zp.'8. ] Diophantum laudaverit, ejuſque queſtiones Acidaecicn 
non prztulerit, zquiparavit faltem aliorum Geometricis quzſitis, ſeque in expo- 
fica quzſtione 1mitatum efſe Diophantum profteretur, apud quem per 12477er05 
quadratos nuiquam non intelliguntur promiſcue tum integri tum fract: ; ecquis 
quzſo ( qui Diophantum vel per tranſennam infpexerit) ſuſpicari poſlet, vel, 
preter integros, quadratos elle nullos; vel, de folis integris, quzſtionem fic pro- 
politam, intelligendam efle. Solvimus itaque queitionem propoſitam prout verba 
lonant, eoque fenſu quo plane debuerunt imelligi : neque errore noſtro factum eſt 
quod ile, 6 ſolos integros intenderat, non & fic loquueus ſx. : 
uoniam vero de Tinegri Jam illam proponit quzſtionem, quam de quadratis 
lImpliciter, propoſuerat _ ( hoc elit, ſoluta quzſtione la, noyam propont ) 
Etiam & hic illum {equi Iubet, Aggrediemur itaque hoc —— Alterum Problema. 
Idem in Numerts imtegris praſtare. ; 
Dicimus autem quzſtionem {tc limitatam minus univerſalem efle quam ut prius ; 
Et ſaltem ad numeros datos non-quadratos ( quod & Fermatius facit ) reſtringen- 


dam effe, prima ſtatim fronte patet. Si enim tum N, tam + => ſint numeri qua- 


Dq 
4 QN 4x 
Dq 


drati integri, erit & quadratus integer, cum itaque & Do + x quadratus 
elſe debeat, duoeſſent numeri quadrati integri qui nonnifi unitate ab inyicem di- 
arent ; quod fieri neutiquam poſſe conſtar. 

Quo autem caſy res poſlibilis eſt ; exhibent noftr; Canones, non. quidem /6- 
bs, at faltem ommes quadratgs integros. -Exhibent utique poſlibiles omnes 
tum integros tum fraftos huic negotio accommodos.” Quod ne gratis dixille 

Ffifffz2 videar, 
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| CoOoMMERCI1UM 
videar, fic demonſtro. Eſto quadratus ille quicunque rem preſtans, F q ; erit ita. 


que NFq + x =Lq Numerus quadratus. Sumpto jam R— 7 «  Erit, inquam, 


Fq— _ quem ſupratraditus Canon exhibet, Eritenim Q=R q= HT 
| q 


=N. Et pro- 


J.: — 

Sed & NFq+þ+1=Lq, adeoque Lq—1=NFq, & =. : 
Lqzz2L+x Lq-rs 2L72 

pterea D{(=Q «N) =: Fa T Ng Fo _ a adeoque ( quia 


| 2LF2 4 LT24ASLET 3 2R 
on = ) exit Fa ) Mg (Fan D; hoc et Fq=i> Exhibet 
igitur expoſitus Canon, quadratum F q; hoceſt,. quadratum ex 1is qui rem pre- 
ſent imperatam quemlibet:- ( Atque idem-eodem fere modo, mutatis mutandis, ex 
altero etiam canone enyrn” Rt: f : 

Exhibet 1taque Canon expolitus infinitos numeros quadratos rem imperatam Pre- 


ſtantes, & quidem , quo, caſu es eſt poſſihilis ( nempe {1 expolitus numerus fic 


non-quadratus ) infinitas quadratos integros. Id faltem ſupereſt, ut fir £2 =Fq 


numerus  mteger, atque ut iſtiuſmod1 exhibeantur infiniti, Hoc autem ut fiat, ex 
infinitis quos Canon exhubet, {cligatur ad arbitrum unus aliquis integer quadra- 
tus 'rem praſtans ( vel etiam alio quocunque .modo. reperiatur ;) hujus , inquam, 
unius ope exhibebimus altos infiriitos hac methodo. Sit ille, verb1 gratia, Fq; 
adeoque NF q+1=Lq; Ermtz FL, radix alterius quadrati rem prefſtantis : 
atque eodem modo, ex cognito ſecundo , invenierur radix quadrati tertu ; & fic 
quarti, quinti, &c. in infinitum. - Exempli gratia. Quia numerus 3, in quadratum 
x ductus, ad{cita unuare-facit quadratum, puta 3 x 1, + 1,4. duplum reftangu- 
lum ſub x & 2 ( radicibus quadratorum 1 & 4) nempe 2x I x2 =4, elt radix noyi 
quadrati 16 rem przſtanus. . Et quia 3 x 16, 1, =49. erit 2x4x7 ==56 radix 
quadrati novi 3136 rem..1tem prexſtantis. Et. quia 3 x 3136, + 1. = 940g, 
( cujus radix 97, ) erit | 3x 56x 97 lege ] 2x 56x97 =10864, nov1 adhuc qua- 
drati radix rem 1tem preſtantis. Et fic ſemper. Exhibentur naque infiniti qua- 
drati integri rem prz{itantes. * 

Non interim 1gnoro, preter hos, alios item poſſe quadratos idem. prazſtantes ex- 
hiber!, (excmpl: gratia, 3.x225, + 1,=676==26 x 26. alioſque-quos item exht- 
bere pollumus infinitos, .) adeoque non omnes fſtatim ex uno aliquo ic induct 
poſle. Sed neque 1llud petebatur. Non enim propoſitum erat, ut ores quadratos 
integros rem imperatam pre{tantes exhibercmus ; ſed, ut zfimzos, quod factum elt. 
Sin velit adhuc}tertia vice , quzſtionem ſuam mutatis iterumr: terminis proponere; 
& quadratos integros rem 1wmperatam pre{tantes, non infinitos tantum, {ed omnino 
omnes; exhibendos petere.;. etiam & ullud exhtbere, {i libet, poſlumus. 

" Rem aytem 1icutt dictum eſt, ſuccedere, ( ne gratis dixerim ). fie demonſtratur. 


Cum ſupra oſtenſum fr > rem imperatam przſlare; id ſotum reſtat curandum 


ut fit = =EbF:q numerus integer; adeoque & ipſtus radix w> —=F, fiveD)2R 


(F, numerus integer : hoc eſt, ut D=Nu«Q, fit numeri 2 R. aliquora pars. 
Cum vero nert pollit ut 2 R,,adeoque. & 4.Q, non it integer ; ſubſticuarur, pro 


Q,—3adeoque pro R,- ., Erititaque Q-N) 2R(F, hoc eſt bo _ N)— ( F; 


adeoque & a? » Ne?) 24e ( F. Quoties itaque a « Ne eſt aliquota pars numer! 
2&6, toticserit F numerus integer, - Hoc lt, quories differentia quadrati un1us, 2 


quadrato altero in numerum expoſitum dudto, eſt aliquora pars dupl: redtangult 
tub duorum illoram' quadratorum radicibus.” Hoc autem ( ut mille aliis modis 
oxngers poteſt, ita ) ſemper contingit, ubi-differentia illa eſt vel 2, vel x ; quod 
manifeſtum eſt ; quippe tum 1, numer: cujuſcunque integri ; tumn'2, numer! 2 2c, 
erit aliquota pars, Id autem in caſu noſtro contingere manifeſtum eft. Cum enim 
{it juxta quell 


tions exigentiam, N F q- 1=Lg, erit differentta L q « N Fq=7; 
adeoque 


Kid ts as a VI = 


bad, Sus 8 "_o 


Ep 1s T0/L:1c UV i 


adeoque fi | hanc differentiam : dividatur 2 F L, quotiens erit 2 F I; numerus 
integer ; adeoque novus numerus F rem imperatam . przſtans.'  Atque fie ſernyer. 
Quad erat ofbeadendum. end que te ſetper 


Plura de hoc negotio ſubjungere ( quanquam ad manum mulza fint ) | {uperya: 


caneum efle judico : metuo utique jam ne nimius fuerim. 


Alia, quam propoſuerat quzſtio, non nifi ſero ad meas manus pervenit : hc au: 
tem erat. : 
Invenire duos. numeros cubos quorum ſumma zqualis fit duobus aliis numeris 


cubis. | Zpr/t. 10. 12. ] Tr 
Hanc ego paucis ablolyam. Solvit eam, uti audio, D. Fenicle variis modis 
- cyjus & aliquos numeros vid! ; _ cum jam acceperit Fermatius, non opus oft 
ur repetam. Altos itaque de noſtris adjiciam. 
Cubus numeri 3, + Cubus numeti 36; = Cub. num. 27, + Cab. num. 30. 
.C.x. +C.8..=C.q4,. +C.5 C.s. +C.10.=C. it +C, 102. 
C.i. FC. 17. =C.zz. +C.16. C5. +C1.=C.: +C.13.. 
C44 +FC17. =C.8. +C.16. C3 '+C.5\. =C:3."þC.5." 
C.8. +C:64. =C.3s6. +C.6o. C.s. +C.48.=C. 27.+C. 45. 
C.3. +C.11.=C.ir. +C.53 Cro+C.8.=C. 45. +C. 7x5. 
C.s. +C.490. =C.225 +C. 37% C32 +C.66.=C. 18. +C. 68. 
C. 20. + C. 54. =C. 38. +C.48. C.zo.+C. 66.=C. 4 +C.68. 
C. 60. + C.132.=C.8. +C: 136. C.4.' +C:48. =C. 36. +C: 40. 
C8. FC.6&. =C.3: +C.g. C. 30. + C. 81. =C. 57. +C. 72. 
C. 48. + C. 99. =C.27. +C.102. C.5. +C.60.=C.45.+C. 50. 
C.:.+Cs6. =C.4 +C.s. | 


Et niſi hi ſufficiant numeri, exhibiturus adhuc ſum quot ipſe volet ; idque tam -. 


facili negotio ut uns horz ſ{pacto aufim vel centum {pondere ; five mtegros ſive 
fratos pro arbitrio. Quod adjicto ne iterum fe numeros tantum integros voluiſle 
dicat, dum tamen in quzſtzone expoſita nulla fit integrorum mentio. 


Solutis autem hiſce quezſtionibus, fi ſaltem adhuc vires noſtras 'ſe ſatis exami- 
naſſe putaverit , oratum velim Nobilfſimum Virum, ne ipdigne ferar, aut etiam 
quaſi virium noſtrarum his 1n rebus defeCtut 1mputer, ft de. hujuſmod? in poſterunt 
queſtionibus ſolvendis non admodum fimus ſolicit!.- Quas quidem'ut ut ipſe de-' 
perit, me faltem'1]lis ( dicam enim quod res eſt ) non adeo impenſe deleQari profi-' 
teor, ut vel multum 1llis impendam temporis aut laboris, vel tanti judicem ,'ut ; 
aliis negleCtis inquiſitionibus Geometricis quz magis placeant, ad nuttieroſas halce 
ſpeculationes diverrtam. Quod tamen non 1ta dictum purer, quaſi ego juſtis ipſius 
induſtriz laudibus quicquam derogatum velim, {i & has' ſecterur ipſe ſpeculationes, 
( verum hortandum potius ut fiquid reconditum his in rebus invenerit, quod fum- 
me ret literariz promovendz conducat, 1d merhodica traGtatione palam aperiat : ) 
Id faltem infinuatum velim, cum non omnibus mth vacet zqualiter '1ntento elle, 
iis quz magis 'mihi animo fuerint, uſuque furura/ videantur, me potius incubitu- 
rum, aliaque quez aliis forſan magis placeant ipſis permiſſurum, ut &-nos noſtris. 
ſuiſque alu fruantur. 

Atque hoc quidem reſponſi loco dictum fir queſtionibus quas jam proponit, viz. 
Datum numerum Cubum in duos Cubos rationales drvidere. Et, Datum numerum 
Cubum ex duobus Cubis compoſitum in auos alios cubos rationales drvidere. Quas 
quidem ft adhuc aggredi velit Honoratiflimas Vicecomes Frouncker ( quzz & modo 
velit aggredi, non dubito quin feliciter fit afſecuturus, faltem quaterius ret natura 
patitur, ) { vide Eprft. 37. 39. ] vel etiam quivis alius, ego id minime averſor ; mihz 
ſalrem neque vacat, neque animo eſt, qo, 

Quanquam enim non diſplicuerit ſemel iterumque, cum Nobilifſimus Vir illud 
deſideravit, manus conferere, & m arenam ſuam deſcendere : ut tamen illud ſem- 
per faciam, novaſque perpetuo ſuppullulantes quzſtiones, aggrederemur, (quaſi huic 
foli vacemus ) non _—_ credo, Vir DoCtulimus. 

Quod & pariter dictum eſto de propoſitionibus tus quas jam proponit negativ1s, 
Fifff; : puta, 
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puta, Quod proter 25 nullus [it alius numerus quadratus integer, qui binaria 
junitus mins eubum: Nec, proter 4 & 121, altus gui quaternario i effi- 


ciat Cubum. Quz num verz {int necne, non ſum admodum fſolicitus , cum non / 


videam quid-inde magni ponderis dependeat, adeoque nec {tudiotus inquiram. Cur 
autem eas quaſi mirandz audaciz res oftenter , quzque attonitos reddant vel D. 
Frenichum, vel 6 es : ego nullus video. Quippe frequentes admodum ſunt . 
nobiſque famuliares, utzuſmod! determinationes negative. Neque majus quid aut 
grandius infinuant, quam fi dicerem, Cuhicubum ( poteſtatem ſextam intligo ) 
gullum . ( in —_— elle, vel ctiam Quadratum, qui numero 62 junctus ethciat 
quadratum-: Nec, preter 4, ullum quadratum effe qui numero 12 addutus faciat bi- 
tum ; Nec, .przter 16, ullum biquadratum eſſe qui numero 9 -addius faciat 
quadratum : -Vel etuam, nullos ( 18 integris ). Cubos elle qui ab invicemdiſtent ny- 
mero vicenario; nec, preter 8 & 27,-qu1 diſtent numero, x9 : Nullos irem Biqua- 
dratos ( integros) efle, quorum ab invicem differentia fit 100, vel etiam ( ut fe- 
mel dicam ) ullus ahus par numerus qui non fic =_ 16 diviſibils. Cujuſmodi 
innumeras determinationes negatiyas in promptu efler comminiſct. ' - 
Ad meam quod. atunet Ariyhmeticam Infinitorum, quam proxime aggreditur, 
| [ Ep. 12, ] Fatetur ille, cafdem me inveniſle propoſitiones, quas ipſe.; caque prex- 
itifſe ( niſi quod de Centro Graynatis nthil dixerim, dequo mox dicendum. erit,) 
quz ipſtus prima quam viderim Epiſtola | Zp. 4. ] quaſi Geometriz miracula pre- 
dicabar, nec quicquam eorum' efſe quz1llic innun quod non videre eft.1n tractaty 
1llo meo,: prout cuatis lbcts indicaveram. | 
Verum.:1d alum, uti videtur, 'male habet, ( quo ego me nomine nunquam cul- 
dum fore autumaveram,) quod ca methodo utus fuerim, non quz ſolum evincat 
1nventorum' veritatem, per demonſtrationes apagogicas, five deduCtianes ad unpol- 
ſible, quz apud Archimedem frequentes ſunt, ( & quibus quidem uti conveturet 
fi vellem ut Leftor magis admiretur quam intellgat ; ) ſed quz ſimul inveſtigand! 
ordinem olſtendart. ; if 
Quod autem, ad Archimed:s exemplum provocet ( quod quidem, ſi ca libuiffet 
methodo demonſtrandt procedere, me ſatis defendifler; ) non 1gnotum credo fore 
doctifhimo Viro, 1d quidem in Archmede a graviilimis viris doctulimilque maxune 
deſiderari, & tantum non vitio verti, quod ipſe quaſi data opera ita occultaverit 
ſua inquiſitiogys : veltigia ; quaſi invidiflet poſteris inveſtigand: artem, a quibus 
wmen allenfum invents extorquere vellet. Sed nec Archimedes ſolus, verum & 
veterum plerique omnes, Analyticen ſuam, ( quam ghabuille, extra dubium eſt, ) 
eoulque celarunt poſteros, *ut Recentioribus facilius jam fuerit novam ſuo marte 
comminiſet { (aa prorta preteritoque ſeculo ftactum eſt ) quam indagaſle ye- 
Tterem. ws xt Fs 
_ Grates fiquidem ego potius expettaſſem, quam ut eo nomine criminis inſimula- 
rer, quod aperte & line fuco-non modo quo peryeneram, ſed & quibus-paſſibus, in- 
dicaverita; nec (.quodde alus non pauct conqueruntur ) pontem illum ipſe demo- 
lictum iverim. quo ego flumen tranſicram. | 
 Quodautem innuit Vir Nobiliflimus,propoſitionum mearum aliquot Archimedes 
methodo . demonitrari poſle ; Ego 4lud alles dubito : quippe 1llud facile fieri poll 
non uno 1 loco, indicavt ;( Arith, Intin, pag. 38. 83. & Nibi; ) {ed &, cur ulv 
iple non fecerim ; ( ut de eligendez methogiratione non - opus habeat jam tandem 
iciſcitar;, cum lam ego n operis decurſu indicaverim. ) Vix quemquam enim arbt- 
wor, non- dicam , de trivio Arithmeticum,' ſed, paulo exercitatiorem Geometram 
( nedum tantum virum ) qui-non poterit, ex demonſtrationibas noſtris, Apagogt- 
cas & Archumedeis ſumiles facili negotq efformare, Quod autem in{uper te-1d 1a 
cturum polliceatur ; quamquam iplius ego;hac in re laborem non retpuerim ; cur 
tamen 1d oneris' in ſe ſuſcipiat, nulla . cogit neceffitas, cum 1d iplum, ni tallor, 
ay ſe facturuminnuit, > Cava/lerio, in iplius de U/u Indtviſibiuun in Poteſtatt- 
US O_ tractatu, jam factum fuerit. Sin & ſuum yelit calculum adjcere, not 
reculo. 
St denique InduCtionem ( argumenti genus tum Veteribus tum Recentioribus 
ſatis uſiratury , & frequentius fortafſe quam ipſe prima vice putayert ) tanquam 


 Ulegitimam argumentandi formam reſpuat ; vel etiam ( quz nuſquam non nune - 


dierum obtinent ) notarum Algebricarum uſum ; ego ſane de, Apologia hac ex Po 
p texcnda 
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texenda neutiquam ſum ſolicitus. - Utebar ego jure meo, dum qua libuit incede- 
bam via, 6c utatur iple ſuo liceat, f1 malit alias incedere, nec dubito quin, quz cul- 
pat ipſe, erunt qui laudabunt. 


Quod me autem maxime ſpeCtare videatur unum adhue reſtat, quod eſt de Ceti- 
tro gravitatis ; ut nempe Hidem Liberem, diluamque quod, fi non! impingir, ſuſpicari 
faltem videtur Vir Acutflimus falfi criumen. | | 

Dixeram utique, 1n literis mets [ #p. 5.] Juni 6. datis, quod, quamvis, ex iiſdem 
quibus ( 1n Arith, Infin. ) utor principiis, de Gravitatis Centro tum in Parabolis 
omnigents, tum 1n alus tiguris quamplurimis ſive planis five folidis facile efſet ſta- 


twere ; totam tamen 1llam de Gravynatis Centro {peculationem conſulto omiſerini, | 


ne in digreſhonibus nimius eflem. Ad hxc reponit Vir Nobiliflimus ; haud illud 
fib pertuaſum ir1; adeoque opraſle fe ( quaſi ego illud ſpeciatim dixerim ) me cen- 
tra gravitatis in Hyperboltis infinitis Jeterminalle- eaſque quz hahent diſterminaſle 
ab 11s quz non habent : faltem ut generalem propoſitionem, utut citra demonſtra- 
tionem, tran{mittam petit. Quod ni fecerim, innuit, exiſtimaturum ſe rem eam 
mihi minime cognitam elle ( quod tamen efle, me putat infinuafle ; ) nec prius ſe 
miſlurum ſuas quas pridem pollicitus erat ſpeculationes ( forte ne exinde diſcam 
quod neſciverim'prins, ) quam hoc przſtitero. 

Faciam 1taque quod petit Vir Nobilifſimus; tum ne malz fide! merito videar 
infimular, tumut videat, miranda quz putavertt, ſibique forſan ſoli peculiaria, 
etiam noltrx poteſtatis elſe. Sed & ultra quam petit, adjungam etiam tum inveſti- 
gandi methodum tum demonſtrationem more theo; ut videat quam directa me- 
thodo ex ea quam trado indagand! arte emergant. Neque enim ego inventorun 
meorum adeo curioſus fum, ut eadem alus invideam; nec zgre feram {i difcat 
inde Vir Doctifhmus quod forte non adverterit prius. Sed & fibi adhuc liberum 
ſciat ( neque ego 1llum promiſſi, {i peeniteat, poſtulabo ) num yelit necne ſuas 
quas 1nnuit ſpeculationes & demonitrandi modos impertire. 

Hyperbolas ſuas Infinitas, non alias effe a Figuris juxta ſeries quas Reciprocas 
appello conflatis, ( & quarum quadraturam oftenderam prop. 102, 103, 104, IF. 
Arith. Infin. ) jam antehac oftend1, & fatetur 1ple. 

Eſto itaque ad reftam AAS infinitam, 1ſtiulmodt figura utrinque poſita, atque 
ita quidem aptata ut hzc ll: congruat, puta ABD ipſt ASbd. Figura ex 
utriſque conflata eſt ea quam appellat Fer- ; 
matius Zfyperbolam - rufinitam, & cujus cen- & b 
trum Gravitatis poſtular. 

Cum 1gitur rectz, ipſi A parallelz ( tum 
infra tum ſupra) fit ſeries reciproca, adeoque p A|MIa © — of 
indicem habeat negativum, puta —p: Cum- | Cc | 


adeoque ipſarum punCta media, (hoe eſt, recta- 
rum centra gravitatis, ) intelligenda fint ex B 
libra A # ſuſpend in diſtantus 2 puncto A 

(quod librz centrum jam ſupponitur ) quz ſint ipſis magnitudinibus proportiona- 
les: Singularum momenta, . quorum ratio ex rationibus tum magnitudinum tum 
diſtantiaram componitur, ſeries erit indicem habens — 2p. Erit 1taque tum fi- 
eura tota, ad inſcriptum parallelogrammum D þ; ut x, ad —p+1 : tum omnia 
ulius momenta, ad omnia hujus, ( in hoc fitu;) ut 1, ad —2p+1. Centrum 
autem gravitatis parallelogrammi, eſt ipſius punftum medium, ( utt notum eſt ; ) 
deoque parallelogrammum D b, ſuſpend: intell;gendum eſt ex puncto M, medio 
umer Aa; cajus 1taque diſtantia ab A, ſt AM=;jA5. Cum 1taque totius h- 
gurz. pondus 1n ſuo {itu, fit ad pondus parallelogrammi 1n ſuo, ut 1, ad 1 — 2p: 
h ſumatur, in altero librz brachio, recta AP quz fitad AM, ut rad ; —2pz 
parallelogrammum 1l1ud ex puntto P ſuſpenſum zquiponderabit tor! figurz ful- 


penſ# ut prius. Cum iaque magnitudo figurz totius ad niaghitudinem parallelo- 


rammi, fit ut x ad 1 —p: Si fiat, ut I ad x —p, fic AP (ex una parte) ad AC 
bh altera parte; ) crit ( propter diſtantias magnitudinibus reciproce proportio- 

nales) C centrum gravitatis expoſitz figure infinitz, {i quod fir. 
Porro, quoniam. in operationis procefſa ſumendum erat, ut 1 ad x — 2p, fic 
AP ad AM; manifeſtum eſt, ut habeatur punctum P, quantitatem 2p a _ 
re 


- _ otro eames — 
- x == -- L £ = = — 
is —_— Kc = - wa a 
AAT-=. "— II MG —=ICT Do == 


"F:— - 


_— - —-—A — ——_ 
-— > - ME AE. Co _<- 


- — Pens 
> => ———— 


eg T- WE 


Me. Is. 


-=—— 


D— I  _———————— 
: z WEST, I Ss A 


onweutigh> > oo tg 


PO PIES a ro noe Te 


ES ST TIE. Ju 


— 


ey alien rr ore RD. aa 


-> IC. 


—— 


J__ 


CoOMMERCIUM 
debere quam I, (adeoque p minorem quam £,) ſecus enim 1—2 p, vet nihil erit ye] 
minus —_ &. a. terea punctum P nuſquam erat, __ nec punctumC. 

Invenimus itaque, in Fermatii hyperbolis infinitis, quotquot, habent, centrum 
gravitatis; caſque quz habent ab 1s quez non habent diſterminayumus. "Quod 
erat imperatunL Gf S.. Hee 

Plura additurus eram de gravitatis centro tum 1n his tum in alus item figuris, 
varus modis conſtitutis : nif1 quod tum hoc unum peteret Fermatinus, tum recor. 
dandum fit me jam epiſtolam non volumen {cribere. | 


Cum vero haQtenus 111: obſecutus ſim ; ab lo viciſhim rogo, ut 1d ipſum ile 
in ſuis hyperbolis hiſce przſtet, ubi duz utrinque curvz non 1int ejuſdem generis 
hyperbolz ; atque 1d univerſaliter. Exempli gratia. 
$1 ( ad mentem Fermarir) in figura infinita ASBD, 
dg W, in{cribantur RI—_—_ A G quotlibet; & in 
| figura Ad, quothbet parailelogramma A g ; ſit- 
que, illic, factum ex Cubo FG in retam GH 
F & xquale fafto ex cubo BD in reftam BE; hic vero, 
war factum ex ſurdeſolido f'g in quadratum g 4 zquale 
fato ex ſurdeſolido 4b in quadratum be. Que. 
e| ih >. ritur totius figurz centrum gravitatis fi quod ha- 
| beat; & determinare univerſaliter quales ex his ha- 

F a beant & quales non. Sin fateatur 1lud {& 
/ non poſſe, ego me 1d facturum ſpondeo. | Yide 

B 


AF 


[-: 


| Appenaicem hujus Epiſtole. | 
Tandem, pot reliqua, allatz mihi ſunt ſeorfum 


ejuſdem Fermatii in Arithmeticam meam Infinito- ' 


rum, Animadverſiones quatuor. { &p. 13. ] Sed quz tuto poſſem preterire, niſi 
forlan ſe fic neglectum _—_ vi Moll | &.n mihi perſuadeo, quz illic ha- 
bencur przpropere ſcripta efle & teſtinanter, ( & quz forſan ipfe, £1 Iibri reliquun: 
adhuc legerit, indifta mallet: ) adeo parum fapiunt tanti Vari acumen, fſuntque 
amezod)ivuar omnia. BG: & , 

x. Ubi, in Epiſtola quz Arithmeticz Infinitorum prefigitur, hiſtoriam inqui- 
ſitionis mexz expono, & ſpeciatim quomodo Cavalier; Methodum Indivifibilunz 
ad przſens negotium applicaverim ; Nempe ficut, Ratio circulorum omnium ex 
quibus (ad mentem CavaHerii) componitur Conoeides Parabolicum, ad totiden 
in Cylindro, eſt ratio ipfius Conoeidis ad Cylindrum ; & ratio quam habent omnes 
eorundem diametri ad omnes horum, eſt ratio Parabolz ad Parallelogrammum ; 
( quarum utraque nota eſt: ) item, ratio omnium circulorum in Cono ad onnes 
in Cylindro elt ratio Coni ad Cylindrum ; & ratio quam habent corum omnium 
diametri ad diametros horum eſt ratio Trianguli ad Parallelogrammum ; ( quarum 
item utraque nota eſt : ) Ita, ratio Circulorum omnium in Sphezra ad omnes in 
Cylindro eſt ratio Sphzrz ad Cylindrum ; & ratio quam habent eorum omnium 
diametri, ad diametros horum eft ratio Circuli ad Parallelogrammum ; ( Quod 
nec ipſe diffitetur Fermatius :) harum vero cum prior jamdudum cognita fuerit 
+ poſterior incognita, id mihi me propoſuiſle dixi q———, num qua pollem 

arte, ex ea cognita, hanc, incognitam hactenus, inveſtigare. Regerit fermatius, 
At cognoſci hoc non poteſt, niti cognita circuli quadratara, Rettiflime quidem; 
nam hoc ipſum eſt, Circulum guadrare. Et, ubi hoc mihi propoſut inquirendum, 
proponebam inquirendam circuli quadraturam. Quod & 7; ibidem dictum, eþ 

2. Cum dixerim, quzſiifle me, in ſerie numerorum 71, 6, 30, 140, 630, &c. (M- 
Jus ſeriet creationem indicaveram ) quis medius efſet interponendus terminus 1n 
I, & 6. Reſpondet ille, Medium Geometrice proportionalem rem non prſtare, 
ut qui —_—— progreſlionis terminos non reſpiciat. Et redte quidem: quippe {e- 
ries expolita non eſt ſeries Geomerrice proportionalium, adeoque terminus me- 


divs queſitus non debet efle medius Geometrice proportionalis. Dum autem hinc 
infert, medium nullum convenire, -quia medius Geometrice proportionalis non 
convenit ; nulla eſt vel umbra conſequentiz ; nec magis ſequitur quam fi 1dem 
dixifſet de ſerie 1, 6, I1, 16, &c. ubi nemo neſcit, inter x & 6, interponendum 
elle medium 34; non quidem ut medium Geometrice proportionalem, 1ed ſe 
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dium feriei-congruutt, nempe ( proper feriei naturam:) medium iArirhingrice-pro= 
jonalem. Similiter, 1n ſerie nyumerorum:1, '6,:L5,-6e7i(qui fant; numert Trians 
gulares) fiquis:: inter 1 & 6, ca. quod -nec medius Arihmeticus!{ puta 3) ;nte 
ctiam Geometricus (y/ 6) conveniret, medium igitur ſexier congreum nullum elle 
affirmaverit: nz illum hallucinari certum. eſt, quippe-cerminus intermedius feriei 
congruus eft 3, numerus item 'Friangularis, ficut-&.anter 6,\&-x5, uanterponendus 
et 10. Et quidem ſt etzam adhue quzratur 'an ſerie 1, 3,6, 10, £5, &c:; quis con- 
yeniret terminus 1ntermedius intex- x & 3, terminum 1llum elle 14 oftendimus 
prop. 175. Sed-& de hujuſmodi ferierum interpolanione, 'cum pet totum librum 
lum frequenulſimus fir fermo, (ut quod maximum eſt totius 1ſtius libri nego- 
tum, ) preſertim*2 Schol. prop. 165. ad finem uſque libri; impoſlibile eſler, . fi 
librum perlegerit & vel mediocriter - penſitayerit, ut de medio Geometrice propor- 
tionali me loquutum eſe exiſtimaſlet, Et quidem eandem ipfam feriem 1, 6, 30, 
140, &c. inter alias interpolandam ſuſcepimus, atque inter x & 6 interponendum 
e medium 2.0, oltendumus ad prop. 167. quid autem-innuit terminus-ille, . fuſe 
declaratum eſt ad prop. 191. WE WT EY 
_ 3. Cum inveſtigationem primi Lemmaris ( prop. 1.) ita inſtitueram_ ut confor- 
mis fit fecuturis alus fimilibus Jemmatum 1ntricatiorum, indagationibus. prop. Lg, 
39, 43, &c- inſtituendis, eiſque facem preferret : le Tonga diſquifitione often- 
dit propoſitionem 1llam ſe aliter pole demonſtrare, . Quod quidem ego. nullus un- 
quam dubitarem. Ecquis enim eſt yel ae tr:v7 Arithmeticus, nedum Vir tantus; 


qui neſciat ſammam progreflionis Arithmeticz. colligere? aut etiam, colligendt 


methodum demonſtrare? Er quidem fi- me 1llud nefcuſſe putaverit ( quod haud 
exiſtimo ) videart licet Prop. 2. Con. Sef?. & Prop, 45. cap. 27. noltrx Matheſeas- 
Univerſalis. - Sed & interim monendus eſt acutiflimus Vir, eo loci me non de 
propo ittone demonſtranda quam aftirmaveram, verba facere; ſed de re quzſita in- 
yeſtiganda, {1 jam efſfer ignota; ut exemplo hujus inveſtigationis in re facili, huic 
fimules deinceps 1n re ditficiliori facilitarem. Adeoque, 11 appoſite loqui voluiſſer 
oſtendilſer hanc non legitimam efle in rem ignotam inquirendi methodum : Quod 
tamen non facit. Fatetur, enim utilem eam efle in rebus occultis inquirendss, 
modo caute adhibitam. Cum itaque circuli quadraturam, quam, inter c#tera: ye- 
nabar, rem ſatis occultam efle non negaturum credam; neque etiam' me tam in- 


caute uſpiam eam adhibuille methodum ut inde lapſus fuerim, infinuer; non, vi- - 


deo quo nomine hanc meam inguirend! methodum merito culpandam cenſeat. Si 
autem vellet, ut rem legitime' inventam, demonſtrationibus adhuc apagogicis x 
polterior1 confirmarem: cur 1d non fecerim abunde dictym eſt, tum ad prop. 2. Cor. 
SefF. tum ad prop. 43. Arith. 7nfin. tum alibi. Quippe illud opus <tle non dyu- 
cebam ; uti necdum 'opus elle exiſtimo. S: Pos 

4. Denique, cum ad prop.2. innuit limitationem indebute annexam efle; Omnino 
errat Vir Clariſſimus 3 -mente mea, nec mea 'verba. fatis advertit. Quippe ego 
propoſitionem ulam univerſaliter affirmabam , . & univerſaliter- etiam (quantum 
opus erat ) me dcmonſtralle exiſtimo; ( emergit utique ex inquiſitione-preceden- 
te: ) Nempe umverſaliter verum clt & univerſaliter aftirmatum, feriem Arinhme- 
tice proportionalium ab © inchoatam (.quippe. que ſemper erit-ut, 0,-1,:2,;3, &c.) 
quicunque fuerit terminus ſecundus, ad {erzem totidem maxumo. zqualium elle us 
1ad 2. Quod fine ulla limitatione verum elt. Sed: & addideram, explicationis 
cauſz, vel, {i liber, inſtar corollarit; Si terminorum numerus ponatur a, & ter- 
minus ultimus 4, ( quicunque fuerit ſecundus ) erit omnium 'ſumma+4 44, Hoc elk 
ſemiſlis numeri terminorum (34) in (/) terminum ultimum ductus.  Atque hoc 
etiam ſine ulla limitatione afhrmatum eſt. Sed & addebam porro, ft: item terminus 
ſecundus fit x, (non autem ſecus,) terminorum numerus'erit/+ 1, hoc eſt, uni- 


| þ . [+T, >. | 
tate major quam eſt terminus vlumus; adeoque Oct erit omnium ſumma, quip- 


[+1 . - : Ly 
pe hoc cafu T tantundem erit atque 5 a ſemiſlis numer: ternunorum, qui ita- 


- in / terminum ultimum ductus exhibebit omnium ſummam. Atque hic qut- 
em ( quod folum ego limitate enunciaveram ) limitatione opus elle haud perne- 
Babit Vir doctiffimus. —_— enim verum fit, progreſſionis ( verb1 gratia ) 
©, I, 2, 3, 4, ( cujus ſecundus terminus eſt x ) numerum terminorum elle /-þ 1, 
Ggggs hoc 
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hoc;elſt 4 +1; Hives, vm altz:tamen-ico gin ym wr yrnurt mo by r} pu 
0442/4, 6,8, numerus terammorun nonietdc 2-1; hoc ict 8-15 {ed'iF+ 1, hoe 
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dom 


{ ' Neque alium omizino-fenl e poltunt mea verba, nec nifi-collo admo- 
am - obtorto-'alid: derorqueri:/3+$iquidetnt poſtquam unvertaliter affirmaveram, 
Seriem A TIRING corrmue oreſeentem ab '©' inchoatam, eſſe 'ad 
feriem' totidens .maxinto "equatium; tr: ad 25 Subjunxt'protinus ipſiflina' hzc 
verbs, Nempey if prone termini ©, Jeoundes x (mam fe fern ocerat 


10974) ITAO " 2:4, 40g: 3 1 LORREIT 93.53.0990 £5.35 Tres RES INES ] 5 TP (1 : 
adbibend; er) & wltimus, 1; .&rit ſumma h ey (et enim! ea caſh, mune- 


ris Hirminorum' +1 ©) Pe (pofito numero terminorum 2, quantuſcunigue ſit rer- 
mans Faverarn \ 221. "Quziadeo perſpicue difta ſunt, ut mairum fit quemquam, 
mddo ſatis adverrtar, ram ineellexie poſſe. "Feltinationi iraque dandum eſt, 
quod Vir Iv yet: oqu1 fatis acutls, & rerum, ſagax, non fatis aſſecutus 'eſt 
Atque hc ſint quz'ad animadverſiones hafce dicenda putaverim : te faltery 
eas contemptui habuille videar : Si enim exinde otii, quid nattus fit Fermaztins 
eadem {ecando 'inſpiciendi, *& paulo accutarius penſitandi, non dubito quin jam 
ipſe {ibi+ pridem facisfecertt. | 
3; WF: , 64+ 114 £3 FLAG , p 


| Quoniagh vero Inbkum fuerit Nobiliflimo Viro in arenam provocare { od in 
lteris ſuis" videre'eſt) non unum aur alterum de'grege Matheinaticum, ted totam 
tum Anglian, tum Belgiam, Galltamgue excepta Narbanenſi reliquam ; Non zgre 
feret, credo, 11 & paria rependamis; neque 1d in re levicula, fed quam yemo non 

noſcet tum dignum vindice nodum, tum” fi ſolverit operz pretrum. * Non illam 
ozftionem intelligo quam ad ipfins primam reponebam, tanquam iſtius ſiwitem : 
Hanc enim non cam effec exiſtimo, ut anxia diſquiſitione digna videatur ; Neque 
etiam illam de Con? Frufto; quam ( uti tunc indicayimus) non ut propofitionem 
difficilem, ſed ut 'elegantem proponebam : Sed neque eam modo memoratam in 
ipſins epiſtola,, Nempe, expoſita ſerie numerorum 1, 6, 30, 140, 630, &c. termi- 
num inter r & 6 intermedium ſerie: congruum invenirg; , Quamyas enim fuerit hoc 
problema fatis arduum quum. primum proponeretur, yuodque Vir Nobiliſfimus 
etiam adhuc exiſtimat infolubile;” cam tamen.id in Jibris editis ) nobis jam folu- 
tym'frt, non eft ur *idem' denuo exponamus ſolvendum. Sed alteram volo huic 
conlimnlem ; nempe *expoſita ferie 'numerorum' i, 2, 3, 22, "97, 1993 &c. termi- 
nunt inter I & 7 intermedium, ſerie congruum, invenure. At nolim interim exilti- 
mer me mednm quzrere Geometrice-prof Yruonalem, ( quod videtur pridem cen- 
of, vel etiam tichinctiproportoniiem ; (quaſi putem” Z aut y/}, tant fo- 
licitudine quzrendum, ) fed medium qui fir nature feriei congruus, totamque {e- 
riem Teſpiciat.''*'Sed- neque fufficiet dixifle ' medium ' Geometrice-proporttonalem, 
vel etiam Arithmetice proportionalem, ſeriei congruum non efſe : non enim quz- 
ritur quis. non fit congruus, ſed quis fir. 

Ne vero ludicrum quid fib1fentiat propoſitum, aut rem nihili : Si queſitum ille 
legitime ſolver, ſpondemus ei vicitim ( &paCGior fatis amplum ) Hyperbolz qua- 
draturam:. Sin 1llud haud preſtiterns Narbonen/is Gaia, preſtirum 111ud aliquan- 
do exhibebit-(-favente Deo ) Anglia. - - © 

-"Verum jamdiu'elt quod D. V. fyerim moleſtus, tantaque tua' clementia' auda- 
cior factus in' Urbanitatis leges peccaverim; idque eouſque, ut ne veniam quidem 
admli*poſlim, fine nova culpa,' exorare. Id faltem ſpei ſupereſt, ut, pro mſignt 
veltra'humanitate, quicquid (eſt admifſi criminis' tam benigna fis interpretatione 
adjurturus, ut meliorr-apud te yu_ teipſo vel mei vel gentis noſtrz advocato di- 
caty, aft patronoz-haud facile fim- uſarus.” ' Qua ſpe fretus, etzamnum audeo, fa- 
vore tuo nixus, .me profitert : | 
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| Rue de centro: gravitatis ſuperius innuimus tanguam in Epijiola proxime 
pracedente omiſ/a, vel immutata, placnit hic ſubjungere ;' ut res ea 
| tota Leftorti plenins exhibeatar. 


UM exigit 2 me Fermazins, ut in _— ſuis /nfinitis, quotquot ha- 
A_ bent, centrum gravitatis exhibeam; eaſque quz habent, ab its quz non ha- 
bent diſterminem ; faltem ut generalem propoſitionem, utut citra demonſtratio- 
nem, tranſmittam: Faciam quod petit Vir Nobiliflimus.' ' Et quidem, ultra quam 
poſtulat, Demonſtrationem adjungam, ut videat quam diretta methodo, ex ea 
quam trado indagand! arte, emeTpat. - 


Propoſitio hac eff. 


'I ad axem AD, cujus vertex A, adjaceat ( utrinque) figura five ptana five 
g ſolida, cujus ordinatim infcriptz, five reftz, five ſuperficies planz f an {int 
| juxta feriem five zqualium, five primanorum, ſecundanorum, tertianorum, &c. 
live ſfabſecundanorum, ſubtertianorum, &c. {ive aliam quamlibet ex his utcun- 
que compolitam, ſive denique harum cuilibet reciprocam, ( inter quas ipſius ſunt 
gquas 1nnuit ZZyperbole Infinite,) conſtitutz: 11 Axis AD ita 1n puntcto C divida- 
tur, ut fir, ficuc 1 ad ſerie iſtius indicem unnate auctum, ita CD ad CA: Erit C 
Centrum gravitatis iſtius figurzx. Quzque ita conſtitutz ſunt ut Axis AD na 
dividt poflit, centrum gravnatis habent; quz ſecus, non habent. Sic autem con- 
{titurz ſunt, fi ſertei index major fit quam — 1 : 1in fecns, non ſunt, 


Sequitur Demonſirato. 


om ntique primo Verticis punftum A, in centro Iibrz; fitque Axis AD 
Juxra librz longitudinem applicatus. Sitque ſerie juxta quam procedunt or- 
dimatim applicatz (five rectz ſive planz) Index p; quz propterea ad correſponden. 
tem ſeriem zqualium erit, ut x, of þ +1. Ipfarum autem diſtantiasa vertice, adeo- 
' que Centro lili, diametris interceptis proportionales eſſe ( ſeu potius eaſdem ) 
per ſe patet, adeoque ſeriem ef{e primanorum cujus index x. Cum 1taque momen- 
torum ad invicem ratio componatur ex rationibus tum magnitudinum, tum 2 cen- 
| tro librz diſtantiarum; Momentorum ſeries (quippe ex duabus its compoſita) in- 
dicem habebit p+ x, ( ex componentium ſerierum indicibus aggregatum. } Erit 
itaque momentorum omnium aggregatum ( hoc eſt, pondus totuus figurz fic ap- 
penſz ) ad totidem ultimo zqualia ( hoc eſt, ad figuram correſpondentem ex z- 
_—_ conflatam, ex puncto D appenſam) ut x ad p+ 2. Si uaque 1n altero 1i- 
r= brachio ſumatur AP, quzfſitad AD, ut 1, ad p+a; atque ex.puncto P 
ſuſpendatur correſpondens ea fi- 
gura EX #qualibus conflata ; zxqui- P 
ponCcerabit ea expolitz figurz pri- 
mtus appenſz; eritque, duorum 
bmul fic appenſorum ponderum, ha , 
centrum gravitatis punctum A. A- 
deoque fublato altero ex puncto 
P appenſo, ſumproque ut 1 ad 
| dp fic A PadAC, ( hoc elf, 
ut. magnitudo ad. magnitudinem ] 
lic reciproce diſtantia ad diſtan- 


tam, ) erit C centrum gravitatis ponderis reliqut. Eſt autem AP —— A D. 


| p+3 
ko A C(=£T- Ap) AD; adeoqueCD=——— AD; & propterea, 


AC.CD::p+. 1.quod erat demonſtrandum. Si autem p fit vel — 1, vel mi- 
-ouh oe — T1, (puta—2,— 3, 6) ang jg I ” —1-FI1, —z+I, —3ÞI, 
Oc. I nu pa- 


vel o, vel minus quam o, adeoque a habebit rationem. U 
&t determinatio, 


Gggea 2 Dicet 
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CoOoMMERCI1UM 


Dicet fortaſſis ; Hoc patto inveniri quidem centrum Gravitatis 1n 11{dem figuris 
( inter alias) quas ile -Hyperbolas Tnfinitas vocat, ſed non in eodem f{ity. Noe 
enim ponit ile ſuas ujrinque'a diametro terminata A D in 1nfinitum continuatas; 
ſed urrinque ad infinitam. diametrum A #: & centrum gravitatis hoc ſitu querit. 
Fatemur quidem hoc verum eſſe. Sed regerimus, nec minus curioſam hanc eſſe 
ſpeculationem, -quam illam alteram ; &, ni fllor novam :. neſcio enim an yel ipſe 
matigs. vel quiſpiam alius id antehac ſuſceperit, nedum aſlecutus fir. Ne autem 


þ dmpr hoc {ibi utcunque non ſatsfacere, eo quod ille centrum gravitatis in alio 


tu poſtulet ; non grayabimur etiam ex ea parte fib1 {auisfacere. rite) 
Cum rettz A a pan ( tum infra, tum ſupra, ) fint ſeries reciproca feriei 
dire&tx cujus index fit, verbi gratia, p ; adeoque ſeries reciprocx index — p; Cum- 
ve item dimidia fint integris proportionalia ; erunt iplarum ſenuſles ejuſmodi item 
Fig eundem habens indicem — p: adevque ipfarum puncta media, hoc eſt re- 


Ctarum centra ney ſunt ex 


A — bra *A © ſuſpendl in diſtantus a-Centro librx 

4 4. A, quzſint ipſis magnitudinibus proportio- 

T8 | \ _ nales. Et propterea , cum fingularum ;mo- 

» AMI, = a. menta {int in ratione ex rationibus tum. magni- 
P——— —0@ tudinum tum diſtantiarum A libre centro com- 


| - poſita, eruntipſa momenta in duplicata ratio- 
ne magnitudinum ; adeoque 1eries reciproca 

D cujus index eſt — 2 p. Erit taque-tum tigura 
| B +. _tota, ad inſcriptum parallelogrammum ; ut 7, 

ad —p+1:; tum omnia illus momenta, ad omnia hujus ( in hoc fitu) ut x, ad 
—2p+1. Eſt autem( ut notumeſt ) parallelogramm centrum graynatis, ipſi- 
us punctum medium ; adeoque inſcriptum parallelogrammum ſuſpend: intelligen- 
dum erit'ex punCto inter A & 4 medio; puta M : cjuſque a centro librz diſtantia 
ſt AM=ZA4. Cumitaque totius figurz pondus in 1uo ſitu, fit ad pondus in- 
ſcripti parallelogrammi in ſuo, ut x ad — 2p +1 ; fi ſumatur, im altero libre bra- 
chio ultra centrum A, redta AP, quz fitad AM, ut x ad —2p +1; parallelo- 
orammun ex puncto P ſuſpenſum zquiponderabit expoſitz figure 1uipentz ur pri- 
us: Eſt autem magnitudo figurz expoſitz, ad Parallelogrammi magnitudinem, ut 
I ad —p+ 1. St itaqueſumatur ut x, ad —p+ 1, fic APex unaparte, ad AC 
ex altera parte ; ( nempe diſtantiz magnitudinibus reciproce proportionales; ) erit 


TAN; adeog; 
=£+3, p==2E2Z a mv 
AC= EE op OOH E— Op M1 AEABLSC 


Oportet autem x plus elle quam: 2 p ( adeoque p minusefle quam & ) ſecus enim 
I —2 p'nihil erit, vel eyvam minus quam ©. Dico naque 


C expoſlitz/ figurz centrum gravyitatis. Eſt autem A P = 


Propoſutio Altera. 


I ad Axem A® infinitum, cujus vertex A, utrinque adjaceat figura plana, cujus 
ad axem conjugatum D A d ( utrinque terminatum & ——_ a puncto 

medio porrectum ) ordinatim applicatz fint juxta ſeriem aliquam Reciprocam ( a- 
deoque indicem habentem negativum ) conſticurz, ( quales ſunt quas appellat Fer- 
matius F7yperbolas Infinitas : ) Atque ſumatur, ut reciproce iſtius ſeriet index du- 
plicatus unitate auCtus, ad eundem indicem unitate item auctum, fic AM ( diltan- 
ua verticis, mediique puntti parallelogrammi inſeripti , ) ad AC { verſus eafdem 
partes 1naxe A 9 jacentem ; ) erit Cexpoſitz figurz ( tiquod fic ) centrum: gravt- 
ratis. Habebit autem ea Centrum gravitatis; fi {eriei index major fit quam — 5; fin 
ſecus,, non habebit. _ - 2 GH 

Notaridum' autem eſt, eodem plane modo omnia ſuccedere, etiamſi duz ſemi- 
hyperbolz D A#, d AS, non utrinque ponerentur ad reftam A 5, ( ut nermpe pro- 
deat figura hyperbolica infinita acuta, ut hic, ) ſed utrinque ad reftam DB ; ( coin- 
cidentibus rectis D B, db, ) ut figura prodeat excavata. Eodem, 'enim modo quo 
bye ueerienr punum C in rea A8, quzrendum tum eſfet in refta DB , faltem 
produ 


Sed & eadem -omnia eodem modo ſixcederent in figura ex duabus zu 
; I IVE 


EPISTOLICU M. 


ſive a Ws ins vs, — & ſimiliter a, five ad AS: tangentem in 

commun1 vertice, liye a em communem,. Nempe erit ut 2p x, ad. . 

fic AM, ad AC: (vel DM, ad DC.) | _— 
Satis itaque ſuperque fattum eſt Fermatiz poſtulatis. 


| Facile autem effetex uſdem princi 1s, non in Parabolis:tantum. aut Parabolvei- 


dibns, integris, {ed - & 1n ſemiparabolis, aut ſemiparaboloeidibus centrum gravita- ' 


tis determinare ; 1mo & in ſemiſle iftiu{modi figuraruth quas ZZyperbolas 7njinitas 
_ Fermatias ,-( quod an ipſe unquam cogitayerit neſcio; ) puta quz rectis 
AD, DB, terminatis, A # infinita, & una cuvya continentur. Invento -quip 
punCto C, tum 1n recta A D, tum n refta A 9; ubi reftz hinc dudte, retis A'D, 
A# parallelz, ſe mutuo ſecant, -habetur centrum gravitatis iftius figurzx. Unde 
etiam facile colligetur, {1 opus eſt, centrum Gravitatis in figura ex hujuſmodi ſe- 
miparabolis, five ſemihyperbolis infinius diffimilibus conflata. * + * | 

Quzque modo de ejuimodi Hyperbolss planis  oftenfa ſunt, poſſunt eadem arte 
ad figuras folidas ( mutatis mutandis ) accommodari;. quz conſtant ex applicatis 
planis ſimilibus parallelis ad rectas five A D, five AS, parallelas. Sed recordandum 
eſt, me nunc Epiſtolam, non tratatum. integrum conſcribere. 


EPISTO-LA XVIL L 
D. Joh. Wallis ad D. Yicecomitem Brouncker. 


Tafrifſme Domine, - | 
Uoniam tu illud poſtulas ( neque par eſt ut imperus iſtiuſmodi tuis non ob- 
temperem ) compingam quam poſſim brevier methodum quam in yenandis 
numeris, ad Problema Fermatianum 1olvendum requiſitis, uterque haftenus adhi- 
buimus : una cum c_ tundamento ; varuſque ( ubi opus erit ) operationum 
compendlis, fiquando res alioqui in longum fit abitura. I 
| Poſtulat problema, u? dato guours numero non-quadrato, ( putan,) reperiatur 
mumerus guadratus ( puta a* ) quiin datum numerum duttus, adſcita unitate, fa- 
crat ha avon (putana®* +1, =17.) Sed &, ut /tiu/mod: guadrati a*, exhibe- 
antur infiniti, quicungque proponatur non-quadratus n. 
_ Poſtquam autem hoc olim problema, (« uia de numeris Integris nulla ata fuit 
mentio, ) ita ſolveramus ut omnes poſlibiles tum integros tum fraftos; exhibere- 
mus : Se tandemexponit D. Fermatins le ſolos integros velle ; —_— petere ut 
infiniti guadrari integri rem p—_ exhibeantur. Adeoque problema primitus 
propoſitum, in alium plane {tatum immutat alius plane naturz. Utut fie, ſequen- 
dum duxi, & rem 1nnumeris integris aggrediendam. Quod & fa&tum 
Exordium ſumendum exiſtimabam ab univerſali Canone pridemexhibito. Nem- 
pe, /* numerus datus guilibet (quadratus vel non quadratus, integer vel fradtus) 


dicatur N, & quadratus quilibet Q , cujus ab N differentia dicatur D ; erit _ 


quadratus requiſitus. Quem quidem Canonem, jam antehac demonſtravimus non 
modo -yerum elle, adeoque infinitos exhibere, ſed & omnino omnes poſlibiles qua- 
dratos tum integros, tum fraftos, rem unperatam preſtantes. 

Hoe poſito ; ulud ſolummodo ( ob novam interpoſitam determinagionem ) ultra 


requiritur, ut 4. , adeoque & ipſius radix © , fir numerus integer. Hoc eſt, 
ut D ſit aliquota pars numeri 2R. Quoties enim hoc contingit ; manifeſtum -_ 
quadratum, vi iſtius Canonis exhibitum, eſſe numerum integrum. Et uno iſtiul- 
modi integro habito, alu protinus infinity, ne dicam omnes, certa methodo repe- 
rientur, - Ut infra dicetur. Quomiam vero, -quod non diflimulandum eſt, 


fieri poteſt ut 2 R ſit numerus fraftus, etiam ub1 _ elt integer ; ponamus R = - 
2 57 $ : 
adeoque Q = - » & proptereaD = Q «@ n= > <3 tantundem itaque erit 


Uyidere 2 R per D, atque _ per 2 © - five ( utriſque in r* duQts) 257 per 
Gg888 3 oo 
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Zn ry —# +. i. Adeoque dato numero 2, 1n quemvis quadratum, 


' -_ -_ | "ties fumpti quones indicat'c latus Lg proxime ma- 
»Qa.=Qca, —b#*.  joris numeto dato, dempto eju 

DESO, 2: po q— 
7Q2.=Q6, —b. .deoque c=23=ys9. & 2=e ESA. Quicunque 
7Q3.=Qs, — 18. ſumatur numerus' a, erit 7 a*= 0c a — b4a*. live-zQ a 


7 Q4 =Qr2 _ 32. 'Sumptis itaque, pro 4, numeris ſucceſſivis x , 2, 3,4, 
" 18 a ut in {chemate. Ubi ( manifeſtum 


7Qs. =Qry, —50. elt ) propter numeros a, in primo loco, 1, 2, 3, 4, &. 


GC. Arithmerice proportionales ; erunt, & numer C4 1n ſe- 

cundo loco 3, 6, 9, 12, &c. Arithmetice item proportio- 

IE nales, quorum nempe continuus exceſfus eſt c = 3 ;& de 
4=r+3. nique in tertio loco numer þ a* ; 2, 8, 18, 32, &c. { nume- 
9g9=1T+3+5 rorum quadratorum continue ſequentium zque multtpli ) 


16=1T+3+5+7. differentias habebunt Arithmetice proportionales, (quorum 
GC, continuus exceſſus eſt 2 þ.) Cum enim quadrati continue 
| proximi, flant ex continua additione numerorum 1mparnim 
i+3+5+7 &. (utnotum eſt ;) adeoque ipſorum difterentiz continue cre- 
- ſcant numero binario : eorundem xque multipli differen- 
Ib=16. tias habebunt continue creſcentes per zquenultiplum' nu- 
4b=1h5+36. mer! binaru. Ut patet. Atque ex hoc fundamento de- 
95=1h+3h4+5þ. pendemt'omnes que ſequuntur analogiz Arithmetice pro- 
G&c, rtionalium, ut non opus fit illud 1dentidem fzpius in 

: | equentibus repetere. 

His poſitis, Si þb = 1, manifeſtumeſt numerum a=1, eſſe quadratorum quz- 
fitorum unum; quippe tum » = a*— ba? =*— 1, Quod contingit tn nu- 
meris 3, 8, 5, &c. quia quadrato unate deficiunt. 

S1 vero b {tt unitate major, manifeſtum eſt þ a* efſe majorem ynitate ; &, fruſtra 
quzr1n 11/2 columna detettus numerum 1. ( Haberi tameu ibidem quandogue po- 
teſt numerus qui hunc exhibeat, ut poſt dicetur. ) 

Pr 1taque erit in columnam ſecundanz, & deinceps in —— 
Ec. ut res poſtulabit ; donec tandem reperiatur in aliqua columna numerus 1; v 
faltem alius qui numerum lum, ut polt docebitur, exhibebit. 
| In columnam autem 1c- 


7Q1.=Q3, me quentem RE, cum 
_ rimum 1n przſente co- 
9997141. roakey | ne fetus vel zquat 
3-=Qs, —18.=Q8, —1. vel ſuperat duplum radt- 
EM 2 # dicis adjacentis quadrali ; 

S + Tigp "__—_ __ Tunc enim ſumpta radice 
5.=Q15,—50.=Q14,—21. proxime minore , defectus 

6 It; minuendus -crit utriuſque 

FED So 6o6o co; QI7, —_— 37. Q 16, _ 4 radicis aggregato. Ut, 10 

Cc. Qusg, _—_ 18, adjacente exemplo pro ou- 


mero dato'7 ; reperitur or- 
dine tertio 7 Q;. =Qs, —18. Cumitaque 18 fit duplus radicis adjacenus 9, 
pro Q'9, — 18, ſubſtituo in columna ſequente Q'8, — x, Ubi fatim wells 
I | efecrus 


E ? 1s To U/1ic uM, 
defeiFns x, quzlitns : 'adeoque numeri'3 quadratus; 'eft quadratoruni queſicoruti 


unws-; quippe-7.Qc3, = 7 x 9 = 63 =Q 8,,— x.Continuata vero eadem' columna, 


reperietr::ordine fexto” Q 17, — $7.” pro -quo\ in fequente columns” ſubſtituo 
Q 16; — 4{Qua nempe Q 17, —Qts. == 247 + 16:33 =127 4. Etiieſem- 
pex.'” Duorum enmr quadratorum continue'proximarum differentia' elt utrinſque 
radicis aggregatum. ) Ubi-conſpicituc 7Qs6. (== 255 )=Q16; —4; Quia'vero 
defefFus 4, eſt aliquota pars radicis adjacentis 16, maniteſtum eſt eundem 4, > for: 
tioct efle: aliquoram: partem dupli li ſubradicibus 6, & 16.” Numero #taque 
2x6 x I6:= 192, per 4-divifo, quotiens 48-xadix eſt alius' ex quzſitis quadratis. 
Nempe 75 Q48 =7x2304=16128—=Q 127, — x. Habetur itaque 'jom alius 
ex queſitts; it./; L0-8E CONIDOAL Qnfriny 20H WER HE ETELE'S 9 j Tizs 
Sed am {tatimab-into, in.columna'yrima; cum habeatur5 Q2 = Qs, —8. 


manifeſtam eſt, defetZurts 8 TU AER ſub 2 & 6:: quippe | 
ix" ne- 


2x 2x 6==!24.  &8')/24('g.-nempe' rad quadrati” ſupermns 1nvent. ' Sed 
rum in eadem columna prima: ordine quarto j habetur » Qu4j'==Qx2, — 32. 
& quia, 2.x 4x 12. (= 96 ) diviſys per 32, quotigntem. exhjber, 3, haberur jam-ter- 
ta vice cjuidem quadrati.. ſuperius inyentiradix...Qugd: m cadem, coiumna {\ub- 
inde ſzpuus connnget ;' ut advertentt patebit., . Nempe locis. panibus,, aye ſecundt 
multiplis. Imo & jam ipſo loco. primo, 'cym habeatur; diflerentia.2,, exit ea; ali- 
quota pars dupli reQtanguli 2 x x x 3, quod per diffexentiam; lam '2 ;daviſum, .ex- 
hibebit, ut prius 3, radicem quadrati quzſiti; quod.,& ſimiliter-obtunger 1n {ingu- 
lis columnz prime locks. | 4 Nog gn? oD ov mann : 
Notandum autem elt, .non modo differentias 6, 10,14, 18, &c. inicolumna pri- 


791 


' ma;.ſed & 8, 12, 16, 20, &c. - 1n_ ſecunda, & 14, 18, 22, 26, &c. in tertia ;( & Pa- . 


riter in ſequentibus omnibus) Arithmetice-proportionales elle, (in, {ingulis_uu- 
*que . communis excellys elk 4. 1dem qui in columna prima,: ) ut. tacillimo negotio 
continuari poſſit columna quzlibet, (line operoſa radicym eduCtione. }..Sed & dit- 
ferentiz item oblique ſumptz;, : ut 10, $, & 14, 12» '& 18, 16z.14, &c. ſunt Arith- 
metice proportionales, communis utique diflerentia eſt numerus 2: { quod & mu- 
| tatis mutandis, confpicietur; quicunque fuerit numerus # expolitus: ) ut facili 
| item negotto flat de columna in columnam tranfitus. + Atque eifdem de caufis, ta- 
cile erit quemvis numerum 1n quayis columna ( etiam omiſlis intertnediis ) ad ar- 
bitrium,exhibere', adeoque operationes, ubi expedire videbitur per faltus conti- 
nuare : Quod cum naturam progreſſionis Arthmeticz ſatis callentibus obvi- 
um fit,, non-opus eft ut il}ud fuſtus oftendam. | 

Quod autem hactenus oftendi, ſumpto quadrato c* majore quam eſt numerus 
——_ : -Id ipſum etiam eventiet ſumpto quadrato / minore. Non quidet ita ut 
exhubeatur ipſe itatim numerus quzfitus ( uti cum primo repertus| eſt Ur. = 
Q8, — x.) ſed ut habeatur differentia quz fit alzquota/pars duph refanguli; (ut, 
cum, quia 7Q2=Q6,—8, repertuselt numerus 8, wt ren 1 dupli rectan- 
guli 2x 2 x 6. unde habetur quotiens 3, radix quzfit! quadrati. ) - Cum enum ilJud 
tolum requiratur, nt differentia » r* 5? dividat duplum reQangulum: 2r 5, (non 
advertendo, uter duorum # #2, 5*, fir numerus major ) perinde erit, quantum ad hoc 
negotium, num #7* unitate excedat quadratum, an unitate deficiat. | 
| Exenipli gratia, Expoſito numero # = 13, reperietur | ordine:. quinto, .columna 
quina,- ſeu poſt primam quarm 13 Qs. =Q18, +1. ' Cum naque [x ditferentia 
numerorum x3 QF, &Q 18, dividat duplum reftangulum # x 5 x x8 = 180, quo- 


» Qa.=Qca,+d 
13 Q1.=Q3, T4 
2. =Q6, TEST 3 | 
&c. 10, +17 | 4 
13, +39.=Q3z4 +12 
17,4 36.=Q38,+ v; 


tiencery . item exhibens x80 ; erit ille quadratoruth quzſitorum unius radix. Uri- 
que 13 x t80 x 180 == 421200 = 649x649, —T- ( Quod autem haQenus aſfumpſi- 
act | mus 
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CoMMERCIUM 


mus pro c*.quadratum vel proxume majorem vel proxime minorem  dato numero : 
id arbitrarie- fatum eſt; nulla necefſirate ; Ham & de quovis quadrato:: 'majore vel 
minore perinde'i procedunt omnia, Quod & in ſequentibus intelligendum erit. Y*: 
.. Atque hatenus fatis expedniſ.videamur Problematis partem primam. Nempe 
ut unum aliquem iſtiuſmodi quadratum exhibeamus: Impoſibile -enim eſt, ſiquis 
Iſtiuſmodi omnino. fit, ue non hoc patto vel utroyis modo, vel '{altem primo, 
- : Quoniam vero longum- efſe _poſſit nonnunquam:/opus/co. pervenjre' niſi com- 
__ utamur ; libet 1{tiaſmodi compendia, ex multis.pauca, ad leyandum calcy- 
um, inſinuare. ©. - 5 1d RIES $6 3. 0 A 
Unum autem, idque eximium, jam indicavimus, nempe {1 differentia''y 7? © 
dividat duplum recangulum 2r s.-:Qnod-quidem ſemper. contngit quando ditfe. 
rentia illa ef yel-1; vel 2,-nempe {i.217: vel ſuperet vel; deficiat a quadrato' quo: 
- vis £, per numerom. yel.z;} vel 2. Nam ut 1 meyithr, quemvis numerum, fic 
- & 2. quemvis: parem, adeoque-2 7 8. Sed & alias {zpe.- i» 1 
—Alterum-hoe eſto. "Quonant ni conſpiciatur '#@a*=1, in prima columna ( ut 
res ſ{tatim abſolvarur,) or habeatur defeeus r, tranfeundam erin'm columnas {e- 
quentes, unam vel plures, ut! dictum eit; Quota vero columaa hoc contingat fi 
IT conſtabit {tatim_ de fadice quadrati quzeſitz. Cum enim, '1m prima co- 
Tamna, radix aſſitmptiquadrati'fir ca, in ſecunda'ra— 1, in tertia'c a —2, &c. 
ut patet ( nempe'in priori forma procefſus,' ubi ſumuur r* quadratus proxime ma- 
Jor quam #: de forma poſteriore poſt dicetyr,) Manifeſtutn'elt radicem quadrati 
m quavis columna tot unitatibus minorem eſſe quam'eſ{t radix quadrati 1n columna 
prima, quot' illa locis a prima difſtat : que diſtantia ſive” differentia dicarur 4, ad- 
eoque radix quadratt in qualibet columna c a—d. 'Cujus quadratumm z*—2caa+a? 
cum quadratus e* @* excedat numero 2 c 4a — 4?, eodem'tmnuendus'erit adjunctus 
defeftus þ a*, { ut nempe utrobique differentia' eadem fir, *nempe = # a.) erit 1ta- 
ue 'b4a* = 2edaÞa*. Vellem autem ut defeftus fic minutus fir 1. Ponen- 
um 1gitur ba*—2cda+d*=1, & ( tranſponendo )' 4* — 1=2cdAa—bH. 
Adeogue ef - EIS a — &. Et ( refolvendo zquationem ) a=<2 Fy: 
Ca —bd* +b_ cdEvViCed*—bd*+b codtvind* +6 £ 
MEI LOL DD, = CHEAT : ( nempe pro- 
pter c* =# +6, adeoque cf —b=n, &f d* —bd* =nd*) adeoque cognito 
4, cognoſcitur 4, Thy - te | | | 
His poſits. -Ut'cognoſcatur a, quzrendum erit, { codem modo: quo prius de « 
dictum eſt) quis quadratus-ductus in numerum datum, aflumpro numero 6, fa- 
ciat quadratum; ( ut nempe:y/:ud*+6: fit numerus rational1s integer.) Quod 
quamvis videatur-nihilo- facilius reperiri poſſe quam quod prunum petebatur ; ra- 
men hinc magnum futurum operz compendium, certum eft, quia & ( numerus 
columnarum-polt prunam ). minor ſemper erit quam a ( numerus unitatum in quz- 
{itz quadrati radice ) ut a: ſe patet: adeoque citius eo. perventetur-ubi habebitur 
defectus &, quam ubi defeCtus 1. Exempli gratia.. Expolito numero y = 13, adeo- 
que 13 Q1, =Q4, — 3....Non ante: locum 180 reperietur defectus 1. ( Ubt 
nempe 13 Q 180, = Q 649,.—1. ) adeoque a = 180. At reperietur defectus 
b= 3, loco -faltem 71 (\nempe 13 Q 71, =Q 256, —3) adeoque d=71, 
( qui ftatim exhibebit a= 180 ur prius.) Unde manifeſtum eſt plus dimidio 
operis abſcind}. | | 
$1 tamen contingat, quod & quandoque fit, ut numerus d fic primo inventus 
non exhibeat @ numerum integrum, ſed fraftum, adeoque preſenti negotio non 
accoinmodum; procedendum erit ad ſecundum, vel. etiam tertium, aliumve iſtiut- 
mod! 4 qui exhibeat 4 integrum. Quod & in ſequentibus intelligendum erit. 
Quodfi neque hxc operations contraCtio atis expedita videatur.; cum nonnun- 
quam etiam fatis tarde ad ipſum 4 peryeniatur : Ectam hc inquiſitio eadem arte 
adjuvanda erit atque prxcedens. - Uti enim prius ad mveniendum a, quzrebatur, 
quota columna reperiendus erat 1mperatus defeCtus x ; ita jam quzrendum, quota 
columna reperietur defetus b. Nempe, cum (propter © =# +4) fit nþ=& # 
— bd, ſitque b4* defectus juſto major, (rem, niſi fit, == 1; quippe 18M 


uzritur defetus þ; ) minuendus erit quadratus && 4?, uti prins/ minuimus . qua- 
? q I : PT. d 
I | | ratum 
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dratum c* 4?, ut detectus pariter minutus fir þ. Sicut itaque |pro quadrati radice 
ca ſubſtiruimus ca —4; ita jam pro cd ſubſtiruamus c4—e, (ut fit e nume- 
rus columnam 1nnuens qua reperiatur defectus &5,) Erit autem, quadratorum. ex 
' his radicibus, differentia 2ced — e*. Quz pariter ex defetty b.4* ſublata relin- 


quet 6 4*—2ce d+e=b, Adeoque e?—b=2ced—bd, & = _ | ones 


Et (refolvendo zquationem) {/= 


Exempli gratia, Expoſito, ut prius, # = 13 : reperictur ordine - viceſamo oftays ; 
13 Q 28, =Q 101, — 9. & propterea ( quia p==#?) eri.e=28; qui exhube- 
| bt 4=71, & a=180. Adeoque quem laborem prius 2 loco 1$0, ad locum 7x, 
xetraxeram, jam videas ad locum 28 retractum. | | 

Sed & vi methodo, etiam -adhuc mags retrahamus. 'Quippe codem modo 


oltendetur, ſiquando res poſtuler, ulterius adhuc contrahendum negotium. Nam 


diIyind* +b: TV:ne +Þ, wy con . 
uti ofſtendimus - V _ To —=4& FetV - IG = d: Tea oftenderur 
Ty: nf? 3 ty:ng* pH; bt y:nbd-þ 1137 


\ : > Es . 
deinceps. Ut jam eo redigatur negotum; ut in procefſu ut prius-inchoato, ob- 
ſervemus, {iquando defedZus occurrat, vel 1, vel 2, vet etiam alios quiliber qui 
metiatur duplum rectangulum 27 s Tapes memoratum ; ( natn, ubi hoe occurrit, 
| rem flatim abſolyv1 jam ſupra dictum eſt; ) vel etzam þ, <juſve ulla poteftas, puta 
Þ, Þ, &c. Ubi enim occurrit defectus b, haberur 4; ubi Z, habetar e; ubi #, 
\ hahetur f;, & lic deinceps. Horum autem uno cognito, reliquos retrgcedendo ex- 
hiberi ſatis patet ; nifi {altem hoc padto prodeant numer: fracti; quod ubi contin- 

it ulterius adhuc 1n incepto examine procedendum erit, ut ſupra 'monitum eſt. 
Empl n= Expoſlito, ut prius, #=13, Confpicitur ordine undecimo, ( co- 
lumna poſt primam quarta) 13 Q1z, = Q 4o, — 27. acrogye ( quia 27 = 4) 
 erit 11 =f, qut exhilebit e=28, adeoque d= 71, & a=180. ut ſupra. Negli- 
- gimus aucem, 1n columna prima, tum defectum 3 Joco primo, tum defe&tum 27 

= tertio, tum &, loco octavo, columna poſt primam tertia, defe&tum 9: quia, 


2.=Q8, — 12. 

3. =Q12,— 27. =Q11, —4. 

SV 48. =Qis,—17. 
C. 


I9, —36. 
23, —61. = Q 32, —16. 
26, —39. 
30, —68. =Q29,-9. 
. 33,—30- 
| 37,69. 
41,—r08.=Qqo,—27. 


uovis horum ſumpto, prodiret 4 numervs fractus; { nempe-'vel o, vel 3, vel fal- 
tem 4 ) adeoque link negotio non accommodus. Retractum itaque jam eſt ne- 
gotium, 2 loco 180, ad locum 1x. Non autem, an przfenti numero expolito, ul- 
terius retrahetur negotium, nifi faltem ad columnas lus ſuperiores tranſeatur. Cum 
' enim numerus f= 11, ut jam dictum eft, repertetur ordine undecimo, columna 
polt primam quart: Eft quidemg=4 ( nempe 13 Q4, =Q2z, — 81) verum 
1n ulla ex his columnis repertendus, {ed ea quz harum prumz proxime- eft ſupe- 
rior; quippe 17 =c@&+1. (Quod & a fortiori de fequentibus 4, z, &. judt- 
candum erit, ) Vel ettam g = 84, (quippe 13 Q84, = Q 303, — 81) qui quidem 
exhibebit ( non modo f = 213, fed &) F= 11, ted ( ut patet) ferivs accurrit, 
uam iplſe F. | | 

: Nec on 4 caſſs incommodum hic notare ; ut ex o_ verbi gratia, a, cog- 
noſcitur @; fic vice verſa ex cognito a cognofatur 4; ( & in reliquis partter. ) 
Quippe, cum ſir ( ut ſupra aſtenſum eſt) 44*— 2c da +&# =1: erit (ord 

Hhhhh nando 
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CD nt 8] Fo” 6 diy:nd* +b: ED, 
nando & relolvendo zquationes ) tum #4 DONE - T (ut jam dictum eft) 


tum {=c4XV:inn* + 1. ' Eodem 'modo; Quia bd* —2ced + ©=b; err, 


. c + of @2 TI a i k 
tum d= CE LOL EA tum e=cdEy:ud*+6b. &in reliquis ſimiliter. 

| Sed & hinc etitam ſequitur, þ a=e, ( & ſimiliter þ{4=f, be =g, Cc.) cum 

A -cdXIyind*+6b: | 

enim fit 4 ET Y : Ty eritha=cdtv/tnd*+b:=e(& imilitzr in re- 
liquis.) Cum hoc ramen diſcrimine, quod, quantitatis utrobique ambigue de. 
fignate, wn altera 11ajor, in'altera minor delignatio, fir preſent! negotio mags 
accommoda. Nam,” verbi-gratia, fi-ſumatut þ@a=cd—vy:nd*+&; critg, vel 
numerus fraftus ( nempe $1 4 non menaatur numeram cdA—yind*®+5) yel (ii 
integer?) cirius<occurret (fic ut dictum” eſt' 1nquirent: ) quam ipſe 4, vel e. Er 
contra, ft pro; fumatur quantitas 'major, nempe ©4+v:'n 4* +6. ( quamquam 
& lic lit. numerus integer ): {erius occurrer (ſic inveſtigantt ) quam tple 4, utpote 
Hoc major. Quod autem de #'& e jam dictum eft, perinde etiam valet de 7 & f/ 
item de e &g, &c. .. Adeoque 11 ab 1nvento ( verb1 gratia ) e, retrocedenduni lir 
ad invenieridos { per. zquationes expolitas ) &, a, fumendz funt quantirates majo- 


- 


res; ſin progrediendum ad ſequentes f, g, &c. ſumendz quantitates minores, ut 
preſent negotio magis accommode. ESE. | | 

-Quam aur :m operis abbreyiationem hactenus adhibuimus ub1 quzritur # 4 unji- 
tate minor quadrato. ( adeoque ſumitur c major quam »;) cadem plane muttis 
Etaidis” Adtubenda crit {i quzratur # a* yel #7* unitate major quadrato, ( ſumpto 
c* quadrato proxime minore ; ) vel etiam fi quzratur 7 @* vel 27* qui quadratum 
ſuperet, vel ab eo deficiat, binario. ( Quanquam enim hoc paCto 4* non {it 
quadratus primo quzſitus, eundem tamen exhibebit_ ut ſupra dictum eſt, ) Res 
utique ad hanc formam prodibit. 


— 


Si #.4* 2 quadrato unitate Si quadratugg unitate 
deticiat. | {uperet. 
b] cdtvx:nd*+b. [a. b] y:nad*—b:—cad. [a. 
b] ceXy:ne*+0Þ. by b\y:ne+FÞ;—ce. |d. 
b] efXy:nf? +6. [e. b] v.nf*—bÞ:—cf. [e. 
; ce ty:ng* +, 4 b] ving + b4; —cg. |. 
b] chEy:n& +6, |g. bl vinf* — 65. —cb. [g. 
GC. GC. 
$1 binario deficiat, 6 - $1 binarto ſuperet. 
b] cdivV:nd*+26. & b] vind*—2b:—cd, [a. 
bl ceXy:n&f +286. |d. bl y:ne +2Þ:—ce. 
b) cf Ey:nf*? +20. |e. bl vinf* —2Þ:—cf. fe. * 
b| cg Ey:ng* +20. 4 b) v:ng* +26: —cep. ||. 
; chiy:ni +26. |g. b wn, THe Ne . [ g 
&c. Cc. 


Atque 'ad eandem formam procedendum eflet fi inveſtigandus effet # a? quovis 
numero” vel 2 quadrato deficiens, vel quadratum ſuperans. ( Intellige, quatenus 
res eſt poſſibilis : Non enim umverſaliter verum eſt, de quovis numero, etiam non- 

uvadrato, ut in quadratum integrum ductus data qualibet differentia quadratum 
aliquem vel ſuperet, vel ab eo deficiat.) Quoniam vero in preſenti negotio cer- 
rum eſt tum 1, tum 2, dividere quemvis 27 5, non autem de aliis numer id 
certo vel univerſaliter conſtet; his faltem attendifſe ſufficiet. Adeoque {i ( cal- 
culo ut ſupra inſtituto ) 1nveniatur # a* qui 2 g—_ aliquo differat numeris 7, 
vel 2, aliave parte aliquota dupli refanguli- ſub radicibus; vel qui 2 quadrato 
deficiat numero 6 (differentia numer! dati 2 quadrato aliquo majori) ejuſve qua- 
v1s poteſtate, aut cujuſvis etiam poteſtatis duplo; vel denique qui quadratum /#- 
et numero & ( difterentia numeri dati 2 quadrato aliquo 9zzxori) ejulve duplo, 
vel ipſius quayis poteſtate 2 numero z97par! | 1oavrrfea ujuſve'duplo, aut 4s _ 
. poteſtate 
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poteſtate A numero par; denominata, aut hujus duplo : Ubi; inquam; horum quic- 

uam contingit, habebitur vel numerus &, radrx quadrati quzliti, vel qui lum 
form exhubebit; vel faltem ex numeris &, *f &c. aliquis qui. retrocedendo ex- 
hibebit a; nift {iquando fic inventus 4 prodeat numerus fradtus, quo . caſu ulte- 
rus. procedendum erit ut ſupra dictum. 

Exempli gratia. Expolito numero #=149 ;(ſfumpts ' c==22, - adeoque 
þ = 149 — 144=5F ;) reperietur loco decumo ſeptimo, columna tertia, : five poſt 

rimam ſecunda (' neque enim necelle erit ultra locum decimum ſeptmum_ proce- 
cedere ) 149 Q17 =Q206, + 625, adeoque ( propter 625 =) erit g= 17. 
unde retrocedendo, repertetur f =='82, e== 397, = 1922, & tandem a vel r = 
9305; cujus quadratus 1n # ductus, cum quadratum unitate ſuperet , ( nempe 
I49 x 9305 x 9305 = 12900870725 = Q 113582, 1. ſive Qs, +1. ) duplum 
rectangulum 2r5=2 x 9305 x 113582, per #7* =£=1 divilum , exhibebit 
2113761020==4 radicem quadrati queliti,. qui in 2 g& 149 ductus, unitate minor 
erit quadrato numeri 25801741449. {( Atque 1d ipfum obveniſler, ſi, negle&o 
loco decimo, feptimo, cy age ad locum 82, vel 397, &c. ubi haberencur 
f= 82, &e= 397, &c. ) Habemus 1aque jam ordine.'17*, numerum illum , qui, 
di&ta methado, numerum quzfitum exhiber fatis grandem ; minimus utique ex 
quadratis quzliris rem 1mperatam abſolyentibus figuris faltem 19 ſcribendus: erit ; 
nempe 4467985649671440400 ( quadratus numer 2113761020, ut dictum elt ) 
qul 1n 149 ductus, unitate minor erit quam 665729861801044619601 quadratus 
numerl, 25801741449. | 

Atque hc de / qr operis abbreviandi methodo, ſatis ſuperque dia videan- 
tur, quanquam & haud 1gnorem etiam adhuc plura adjung} - (quz & hanc 
abbreviationem nt metuerem ne nims prolixus ellem. X 

Putaſſem etiam & aliam adjunxifſe abbreviandi methodum. Nempe , quo patto 
poflimus dictam 1nveſtigationem per faltus ' continuare ; ( quod, ub1 res in lon- 
gum {at tranſitura; utt quandoque evenit, uſu efle poſlit; ) ita quidem ut aliquan- 
do ne centeſimum quemque locum opus fit examinare. Verum illud neque mih1 jam 
neceflum videtur, ne nimivs fim z vel, ft tu 1nfuper & 1llud exigas, alas fier. 

Quod ſupereſt: Expoſita jam, uti fuſe factumeſt, methodo inveſtigandi utum 
aliquem quadratum negotio accommodum, qui nempe 1n expoſitutny numerum du- 
Ctus, aſlumpra unitare, conficiat quadratum. Oſtendendum 1nſuper eſt, qua me- 
thodo iſt1u{mod1 infinitos exhibeamus, nedum omnes poſlibiles. Quod tamen quam 
breviſſime fiet. Neque enim ego tua tibi exponendo prolixus elſe debeam. 

-_ ſupra dictum eſt; Quotes differentia # 1* © 5* elt aliquora pars dupli rectan- 
guli 27 5; fi hoc per 1llam dividatur, quotiens -erit radix quadrati accommod:. 
Eſto 1gitur jam cognitus, ( ex 1nveltigatione ſupra tradita ) unus aliquis quadratus 
negotto accommodus, qui jam dicatur 77. Quoniam 1gitur, ex hypotheſi, z 7* + 1, 
eſt numerus quadratus, dicatur s*. Cum itaque fit » r*þ1=8, erit #1*—5*=1, Et 
propterea, cum I uullum non metiatur numerum integrum, certum eſt & differen- 
tiam hancur? — £ =1, metir! duplum reCtangulum 2 r s ; 'adepque quotiens di- 
viſione emergens erit radix ſecund1 quadrati negotio item accommod:. Et eodem 
modo ex hoc lecundo inveſtigabitur alius, & ex illo alius, & ſic in anfinitum. 

Atque hzc quidem ſolutio, quamquam abunde arms + 0" infinitos aſtt- 
uſmod! poſtulanti : non tamen omnino omnes potſibiles exhibet. Exempl: _ 
Expoſito- numero # = 3, crit quadrati primi radix x, unde colligitur fecundt ra- 
dix 4, atque inde ſequentium 5 6, 10864, 408855776, &c. Cum mterim alu omit- 
tantur intermed11 rims, nempe quadrati radicum harum, 15, 209, 780, 2911, 
40545, IF1316, 564719, 2107560, 7865521, 29354524, I095F2575F- 

Has autem intermediorum radices hzc exhubebit Reg Sat x ,- nuUmerus ECx- 
politus; 7, radix quadrati prim1 feu minim1 ( nego- 


tio accommodt ) modo ſuperius tradito jam invent; ' yins. - TIN TL. 
&;j—2y:nrP +7. ent radix/primi 7, velrin 1; Fo ſ 
ſecundi, rin 7; tertit, r in &— I; quart, rn P—1.. u 
P— 27; quinth rin #— 32 +1; & reliquorum PB—27 x 
deinceps juxta feriem adfcriptam. ( Cujus quidem © — 3 +1. F 
con(tructio etiam primo aſpectu, obvia elt : faltem BP —483+3t z 
fi 111ud innuatur ; numeros locis primis ad{criptos, 1 —5/1* +6 —1.4 
ſubintelleRos faltem, efle monadicos, 1, x, 1, (9c. ie- &c. Co 
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cundis lineares; 1, 2, 3, &c. ex continua monadicorum additione ortos, x + r + x 
&c. tertiis triangulares, I, 3, 6, &c. ex continua- additione linearium 14+ 2+ 3 
&c. quartis pyramidales , 1 ,4., 10 , G&c. ex-.continua additione triangularium, 
x +3 +6 &c. Et fic deinoeps.') Vel etiam, fi pro z, *— 1,8* — 27, &c. ſtatua- 
mus 2, #, #, &c. erit #=7f—1, 4=t#—7,7=7xX—#, $=fy — x Ge. 
_ conftar-quilibet ex precedenttum- ultumo 1n z dutto, dempto penultimo. 

- Veldenique (nata & hxc forſan delignatio placebit portus ——_— {i numerus 
expoſitus fir,\-yerbi gratia 3 ; fiet eadem feries.ad hanc formam ; [Yid. Epiſt. 14.] 


31n Q: 1x3þx 33x 3Ex 38x 333, \&c.. 
Sic expoſito # = 2, fiet ſeries | 
: 2 1/Q: 2x53 x 53x $3BX 539 x Frizhs GC. 
Ubi cognitts rad! _—_ ſecunda- ( ur prius ) reliquz ea ratione conſtituun- 
tur, ut Fractionum fſequentium Numerator\quet ubique denominatorem ſuum 
dempto denominatore proxime przcedente ; Denominator aurem xquet numerato- 
rem termini proxtme prezcedentis in impropriam fractionem reduCti, 

Hzc autem ni ſatis ſuperque ſufficiant preſenti negotio expedicndo ; etiam hoc 
licer adjicere. Inventa hujuſmodt ſerie qualiber, quz numero cuivis non-quadra- 
to, puta # =2, conveniat; habentur ſtatim ſeries quz conveniant, eju{dem nyu- 
mer! per quemvis quadratum — puta #2 ,*, nempe diyidendo {eriem radicum 
Jam 1nventam per tius quadrati radicem 92 : Hoc pacto ; 


2, in Q:2x5j}x53x 53 x $19 x 5538s, &c. 
8, in Q:1x 53x 53x 5Yx 512 5532, &c. 
x8, in Q: 4x 333* 33Hx* 3385, &c. 
32, in Q: 3x333*x 33Y* 33H» &c. 
yo, 1n Q: 14x 197} x 1973%, G&c. 
72, in Q:2 x 33}x 33x 3 3HH Gc. 
98, in Q: 10x 179] x 19H, GC. 
128, iQ: 5x 
I&2, in Q: 1540 x 
200, in Q: 7 x 197} x 1977, GC. 
242,11 Q: 1260 x 
288, in Q:1 x 33x7x 33R* 3311539 
| Foc eft. 
2,1in Q: 2, 12, 70, 408, 2378, 13860, &c. 
8, mn Q: r, 6, 35, 204, 1189, 6930.:&c. 


28, mn Q: -'4, 136, 4620. &c. 
32,inQ: 3, 102, 3465. &c. 
FO, 1N & __ 2772» = 
72, inQ: 2, ; - 2310. G&c. 
o8, in Q: IO, 1980. &c. 

128, in Q: Sl, | | 

I62, in Q: 1540. Cc. 

200, in Q: 7, I 386. 6&6. 
242, in Q: 1260. Cc. 
288, mQ: 1, 34, FI55; &c. 


Ub: videre eſt, nunc {ingulos, nunc alternos, nunc tertium quemque ſerie! nu- 
merum, vel = —_— þ nn Oc. a ot hujuſce IR elle. Er fimm- 
liter de alus numeris judicandum erit. ' | 

Sed nec incommodum erit monere, quod & ſupra innuimus, ( quanquam 2 pre- 
ſenti negotio alienum, ) fi in expoſita quzſtione, pro ad/ciza wntate, dixillet ad- 
ſeito quovis numero quadrato, puta & ; ſeries quadratorum quos jam invenimus, du- ' 
cendz eflent in datum illum quadratum #; ( five, quod tantundem valet, quadra- 
torum radices ducendz ellent in 4 ) exempli gratia. Quoniam, expoſito | numero 

| T 


=2, 


EPe1i:iSTOLICU M:, 


#=2, 6 petatur ut 7 * unitate deficiat 2 quadrato, erit #a*=2 in Q: 2, 12, 70, 
&c. fi peteretur ut #4* numero . noyenario > quadrato deficiat, effet 7 a*=2 in 
9Q: 2, 12, 70, &. Quz quidem ſeries infinitos ſemper quadratos exhiberet rem 
unperatam przſtantes, utut non. ſemper omnes. Verum hoc monuiſk: ſufficiar. 

Arque hzc przcipua ſunt eorum quz de hoc negotio dicenda putavi ; quz man- 
datis tuis obſequens 1n hanc collegi ſummam. Id ſupereſt, ut fiquid admiffum fic 
quo minus omnia ex yoto tuo fuerint, benignus condones ; ſolitoque. tuo fayare 
proſequi ne dedigneris, 


Oxoniz Decem. 17. Tuſieniſſime Domine, 
I657. ' Dm, /*, Obſervantiſſim 
" "OM CNEEZEX 


Oſtquam exaraveram reliqua, viſum eſt & hanc tuam ſubjungere methodum 

inveſtigand: primum quadratum, alia e forma quam que ſupra haberur:. 
Jid. Epift. 19. | Eſto, verbt gratia, expoſitus numerus non-quadratus #=13, & 

quadratus quzſitus 4, adeoque 13 a* + 1 numerus quadratus. Erit '* | 

3. +1=94+6a4b+# 

IE r= Cad Chon: 


Eft ergo 2b >a >b. 
Eſfto ab +c. Adeogne 
4P +8bc+4f+1=6ÞP+6bc+# 
Flee eft 2bc +4 +i=3;3Þ=— 
26 >b>C 
b=c+d4. | 
2GPp2cd+4f+i=3;ft+bed+3 df 
30 +FI=4cd+3d/ =— 
2d >0>d 
£27008 
4*+ 6d: +3 +1=4d*+ 4d +2 
erin LI T45t3 


2e>d>e 
d=eh+bf 


—= 8 
et penned 
7f >e£>6 
e= f T's M 


36f* +izfg+& + 
 Set&+1= 


bw =36f*T0/g+4/* 


28 >f>8& 
=&+<b 
68 +62 b+&E + 1=48 +8gh+4# 


38 +1I=2g4+T4#= 


Y 


gates lay 
g=ATd... 
3#+6b4/+3/+1=24#+2bj+4#6 
49j/+3/ +1=34* 
f=x 
J=T. 
Ego j=1, 
 b=2. 
&=3- 
Fas. 
S—> + 
=>; . 
"x40 
= 109. 
a= 180. | 


Atque eodem modo procedendum ertit __— = numero non 
9” 720 
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EPISTOLA XVIIL 
D. Joh. Falks ad D: Kenelmum Digby. 


Tluftriſſme Domine, 2130: | 
A Ccepi niidius tertius, fero veſperi, quem heri perlegebam, D. Frenich de Pro. 
A blematis Fermatianis Tratatum, 2 D** V*, ad Honorariff. D. Vicecomitem 
Brouncher nuper tranſmillnm, qui & eundem mihi dignatus, eſt imperure ; quem 
nec prius videram, nec inaudiveram , de eo quidquam, quam ex receptis Hono- 
ratif] Vice-Comitss literis hoc fuerim edoctus. : 

Certum auteni eſt, ex traftatu illo, Clarifſimum'Virum, vel non vidifle literas 
noſtras: Pariſios.. tibi miſlas, ( quad malim exiſtumare,) vel parum candide egitle 
( nobiſcum, dicam? an ) cum , gente noltra. | 

Incipit jar {tatim ab inſultu wn genzem noſtram, nec folum noltram, ſed Be{zac, 
| nedum & Gallorum ſuorum reliquos conjungit. Z inquit z1bi, Fir {lluſtriffunc, 
Latetia pratbet quam neque Angli tut, neque Belge, uſque modo praſlare patue- 
runt' Problematum ſoluttonem 7; Gn Ga/lia Celtica pahmnam Natbonenſi prari- 
pere, &c. Scd & ſubinde fxpius fubinnuit, 40s pleroſgue Hathematicos tam in 

ha quam in Batavia corum ſolution: operam dare; vel etiam. in his ſolvendis 
inſudare; ſed & incaſſum ab. Ang/ts > Batavis ſe expettaſſe, cum mhilominus 
erique in hec inſudatmnt ;' atque 1ttuſmodi alta.” Ig 

De Ga/lts Bataviſgue quid dicendum fit, mea minus intereſt fohicitum efſe, ut 
qui quid x 6-4 ullos fattum fit 1ignorem. De 4ng/s tuis eſt quod dicam. Er 
primo quidem, etiamſi nihil hac jn re ab Anglis factum fyiſſer, cur tamen de 

ente noſtra triumphum-agat mhil eſt; cum ne cemeſimus quiſque ex noſtcis Ma- 

ematicus, vel hzc ts = eſt *problemara, vel *de lis inaudiyerat quicquam, 
nedum 21 ts ſolvendis plerigue inſudarint. Neſcio enim, f1 D. Vice-Com. Brouncher 
& meipſum excipias, num ex Anglis quiſquam Mathemarticus, vel unam horulam 
his ſolvendis impenderit, vel 'de ills omnino- quidpiam cogitaverit ; certe quot- 
quot ego noverim ( quantum haCctenus nlles) vel ea penittts 1gnorarunt, vel 
negligebatit falrem. Non enim, fi privatis forte literis dixerit Vir Nobilifſimus ſe 
omnibus Europe Mathematicis ea proponere, exiſtimandum erit eadem {tatim & 
omnibus 1nnoteſcere, nedum ut ſe protenus'ad 1d operis accingant. 

Nos autem quod attinet duos,  Fatemur equidem fieri poll: ut Clarif. Vir ea 
privs ſolverit problemara ( dud faltem priora ) quam utervis noſtram. Neque id 
mirum, quiPpe Jam duobus ante menſibus folverat ( uti videtur ) quam fuerint 
omnino huc allata. Perhibecur” enim ea jam 10 Cal. Febr. fl, n. tolviſ, que 
( utut mihi videantur nominatim inſfcripta ) neuter noſtrum yagerat ante 2 6- 
nas Mart. fi. vet. (nempe poſt 8 integras ſeptimanas, biduo minus.) Quippe 
_— Parijus Londinun allata, Oxonium paulo adhuc ſerius tranſaur- 
tebancur. | | | | 

Quid autem hac 1in re tum demum prexſ{titimus, non opus eſt nt iterato. multis 
oltendam, cum 1d jam przcedentibus literis noſtcis aliquories indicatum tibi fue- 
rit. Quia vero ſparſim ea atque alus inmiſta, ('nam & de aliis pluribus, & qui- 
dem majoris moment! reboa db eodem D. *#r-matzio interrogati tuimus, 11ſque re- 
{pondimus,) quz de hoc negotio ſcripta ſuerint, reperiantur; commodum elle 
videatur eorum ſummam colligere, & f{1mul conſpictendam exhubere ; ut videatur 
quam immerito vel de nobis vel de gente noſtra triumphetur. Sed & ( quia de 
Mora aliqyoties poſtulari videamur ) momenta temporis notanda: duximus. 

Priora duo problemata his erant verbis expoſita. ' , _ 

Proponatur ( /i placet ) Wallifio, & relquis Anghe Mathematicis ſequens 
gueſtio numerica. | 

{nvenire Cubum, qui additus omnibus ſuis | main 5 aliguotis conficiat quaata- 
zum. Ex. Gr. Numerus 343 eſt cubus a latere 7. omnes þ/ius partes all- 
quote ſunt 1, 7, 49. que adjuntte iþſi 343, conficiunt numerum 400. qui eſt 
guadraius a latere 20. SQuaritur alius cubus numerus ejuſdem nature. 

Reeritur etiam numerus Quadratus gui additus omnibus ſuis partibus alique- 
tis conficiat numerum Cubum. nt | 
Has, ſolutiones expettamus; quas /i Anzgha, aut-Gallia Belgica;'& _ mon 
; | JIE 18 ederint, 


E?P?Pi$STOLICHU M: 


dederint, dabit Galiia Narbonenſis; eaſque m prgnus naſcentis amicitig Dom. 


Digby offeret & dicabit. 

Hzc chartula ( ne more RI per D. #/þte (per quem: erat Pari/eis 
ad nos deferenda ) Zonudimr iradebatur D. Vice-com. Brouncker, Martit 4. /tilo ve- 
zeri;, a quo poltridie tranimifla Oxonium appulit 'Mart:'s. fero veſperi; cui pro- 
tinus re{pontum dedt, per Veredarium poſtridie jam multo mane abeuntem Zow- 
dinum perterendum.. Cajus hec fere ſumma. - | 

Qua/tiones V4 e juſdem fere generis eſſe cum ts gue de numerts Perfeftis 
( ut hquuntur ) & Defticrentivus aut Redunaantibus proponuntar, quarque ad ani- 
verſalem aliquam aquationem ,” que ad omnes caſus refpiciat, vix aut ne vix 
reducuntur. Utrique autem ſatisfarere nnum 'eundemgus- numerum 1, ut gut 
zum quadratus eft, tum cubus, partes aliquotas nullas habet. Subjuntto ſimul, 
problemate, horum f{imillimo, ( cu: necdum quicquam reſponſi naftus fum) 74> 
venire duos Humeros quadratos, gut partibus furs aliguotis adaiti eandem efficiant 


ſumman Ex. gr. 164844 +24+1=31=25+5+1. [nveniantur bujuſ- 


mod! ail duo. | = | | 
Solution! huic noſtrz, ſubjunxit deinceps ſuaam Honoratiſſimus Vicecomes , 
nempe, 4Vou modo numerum pſum 1, ſed ty (/i frattiones admittantur ) eun- 
dem per cujufurs mtegri poteflatem ſextam drviſum : Et quidem, quod ad priorem 
guaſtionem, numerum tem 343 ſic droiſum. Puta %. Siquidem nume! us frattus 
cum partes non alias babeat actuales quam qua rot! ſunt coonomines, non alias ha- 


bebit partes aliquotas expoſitus cubus %Z quam z;, #, 42, gue cum iþſo % con-. 


fictunt *3 numerum quadratum. Non «lt itaque cur conqueratur vel D. Frenicle, 
vel etiam D. Fermat, a nemitle Anglorum Problemartt fatisfattum ; cum nemo 
ſit ( quem f{cio) Angloram qui ea aggrefſus eſt, quin & {olverit. | 

Ea vero cum 1n promptu-effer ſolutio, ( nec niſi unus iſtiuſmodi peteretur, ) in 
immenſis porro numeris ruſpandum effe non cenſui. Neque enim - res ipfa ( non 
magn1, uti mzhi videbarur, momentt) poſtulabat, neque etiam, fi vel ego maxime 
vellem, tum vacabat: Quippe occupatuſimum me deprehendit ea quzitio, ad mor- 
eu1 frarris funera abiturienrem. : F | 

Nondum autem 2 funere domum redux, ( quod poſt duas, {i memini, ſeptima- 
nas contigit, ) D. Vicecomitem Londini compellans, ab eodem intellexi, ſe interea 
temporis jam aliam ab eodem D. Fermarzio quzſtionem accepille; cui, poſthabitis 

rioribus, ( ur quas, uti jam videtar, D. Frenzchk jam ante folverat) magis con- 

idcbac Fermatius: eique 1e reſpondiſle; ſuumque ad hanc una cum. przcedenti- 
bus refponſum D. Whzte jam tum exhibuifſet; 2 quo, uti videtur, Pariftos ſtarun 
mittebarur : ut neque fir cur vel hic de mora inſimulemur. darie 

Hzc autem tertia quzſtio, (poſt premiſſam prefationem, Que/trones pure Arith- 
meticas, vix eft gui proponat, vis qui intelligat pc.) his erat verbis expoſita. 

Dato quouis aumero nom quadrato, daniur infiniti quadrati, qui in datum nume- 
rum dutri adſcita unitate conficiant  quadratum, gy. Sed Canonem generalem 
dato quouvis numero non, quadrato inquirimns, (yc. X 


Canonem qui petebatur generalem hunc exhibuerat Honoratifſimus  Vicecomes, 


demonſtratione ſua firmatum.. | Zp. 9: 16. ] 

; Sit N, numerus datus quilibet, quadratus vel non-quadratus, integer aut fra- 
Gus. Q, quilibet alius quadratus, ( [ive integer /tve fratFus.) .. 

| D=N © Q, aifferentia duorum N & Q. puta'N—Q,, wl Q—N. 


| Canon. Eft Nx LT + 1, numerus quadratus. Nam 


tC pe = 4 WD C42 N40 _ Q+N , Q+N 
| 5b D* _Q*—2QN+NTQoN. Q-N 
Solutionem hanc legitimam eſſe, nemo elt qui..dubitet, ( modo intelligat : ) ut 
nec legitime demonſtratam e{ſe ( quod tamen non petebatur.) S1quis tamen ob 
notas Analyrticas' hereat : His, habeat .verbis expolitam. 9 411m, 
$1 guadrati cujuſuis quadruplus, per quadratum ſux a numero expyſito. diffe- 
rentie dividatur ;- prodtbit quadratus regui/itus : qui nempe in expolitum numerum 
ductus adſcita unuate, confictet quadratum. 
_ Huic {imilem etiam alium Canonem, ( {ed ſerius,  quzſtionem utique tum non 
1naudiveram ;) Parifios iple mil}, | 
; St, 


c_— 


— Wim" vw DFE ty ID «>. ny gs 
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Sit, N numerus datus quilibet. A, guilibet ad arbitrium aſ\umptus per quem 
Q quadratus qulibet drvidatur: quottentem exhibens M ; qui porro per 4.P ( cu- 
fuſvis numeri quadruphum ) druiſus 35 4" OH exhibeat O; ſitque D duorum 


OA, PN, differentis. EF, inquam, - 
MAN, _MAN+D* __ Of A*+3MAN+P*N* _ OA+PN OA+PN 


TD TE FF — FEOF MANTPNT OA»PN"OAPN 

Utrumvis horum Canonum aſſumat Fermatins, habebit non modo quadratog 
infinitos, verum & poflibiles omnes, rum integros, tum tractos, qui in datum nu- 
merum dudti (ive quadratum five non-quadratum, neque enim «ft cur quzſtio. 
nem fic expolitam ad ſolos non-quadratos x me, adſcua unitate conficient 
quadratum. Quod ipſum & Aa, nobis ante hac demonitratum eſt; ad hunc mo- 

um. [ Ep. 16. ] Eſto quadratus ille poſlibilis quicungue ( rem umperatam pre- 
ſtans) F*. erit 1raque, ex hypotheli, N F* + 1. numerus quadratus. Eſto L?. Ex 


- quadratus quaſitns, Nam 


I fs 4Q 
ſumatur y Q = R=—=-. Erit inquam (Juxta priorem Canonem ) TE F2?. 
Eſt enim Q=R*= Ton Sed & NF? + x1 =—=T?, adeoque I? — x 
" LOG 4 wo y # W.-+ 
apy 6 pEmN iepupanaD (=QaX) =ESLE nx 
1-4 ILFA . _2Ex2y. 2Lx2) 2Lx2 2R 
= pr” Adeoque (quia 2R= —p— Jt ) Þ (F 5, 


hoc eſt "= =F*. quod erat demonſtrandum. Atque id ipſum, fi opus fit, de 


altero etiam Canone oftendetur. 


Oſtendimus itaque Canonem Generalem, qui petebatur ; qui nempe Dato quo- 
vis numero, quadratos exhibeat numero infinitos, qui in datum numerum dudti, 
adſcita unitate conficiant quadratum. Nec eſt cur non foluu Problematis poſtu- 
lemur. Rs FR | 

Oſtendebam etiam, ex abundanti, 1d ipſum eadem facilitate praſtari , fi pro 
adſcita unitafe dixillet, adſcito quouts numero quadrato, puta Bq. Nempe pro 


= ponendym eflet Age Sed hoc mpipye, quippe illud folummodo peteba- 


tur quod exhibuit primus Canon ; qui jam ftatim poſt acce uz{tionem Pa- 
= mittebatur, codem ( ni fallor ) Menfe Marti. Afee've mages non fſoJuti 
Pcoblematis, neque etiam morz, fimus poſtulandi. 

Verum quidem eſt, jam randem Menſe Octobri, allatas efſe ad me literas, 
[ Bp. It. ] quasad D. Veltram fcriplerat Fermatins; quibus partim innuebar, 
e D. Vicecomitis mentem haud faris affequutum, ( eo quod ſolutiones idiomate 
Anglicano ſcripras, quippe ad D. Whzite virum Anglum, parum intellexerit, nec 
adelſer harum rerum gnarus qui fideliter exponat; ) partim quod quzſtiones 
propolitas de folis wwmeris mtegris intellectas veller: ( quod erat weld ar {ta- 
tum planc immutare ; quippe de /nzegris antea ne 59 quidem;) partim etiam 
alia propaſuir ,multa , ab . hoo negotio plane aliena, quibus pariter reſponden- 
dum erat, quod & factum elt. Eram autem & tum temporis partim aliis deten- 
tus negotiis, partim etiam peregre abiturus, nec ante reditum Menſe Novembri 
factum vacabat huic me accingere negotiq: eodem itaque menſe tum ad hzc, 
tum ad alia, fuſe refpondimus, literts ad ' te datis Novemb. 2x. { Z#p. 16. ] tm 
meo, tum & Honoratiflimi Vicecomitis nonune : Et quidem fi tantillum illud 
morz, & necellariz quidem, indulgear, non c{t & adhuc cujus incuſemur. 

At interim, fi Vir Cl. udzoma noſtram minus intellexerit, non & ideo pro- 
blema minus eſt ſolutum. Nec magis culpandus erat Honoratilimus Vicecomes, 
_ Anglice icripſerit ad Virum Anglum, quam Vir Clariffimus quod ipfius 
ere omnia' etiam ad nos Gallice fint atlata. | 

Quod autem de quadratis Integris jam tandem Hlud- exponat, quod de Qua- 
dratis fimplicier fuerar propoſitum : Id nohis neutiquam cft imputandum. Ne- 
que enim erat unde hariolaremur fic intell;gendum : preferum cum & Diophantum 

- in 


E?1$STOL1CUM: 


in hiſce ſe imitatum oy we quem. per numeros quadratos nuſquam non 
. promiſcue tum integri-tum tract! intelliguntur. | y"2h 
Sed eſto, De numeris integris intelligantur.... Dicimus & fic ſolutas eſe quz- 
ſtiones. Ad primam utique &-ſecundam, 'exhibuimus x, numerum integrum, qui 
utrique fatisfaciat. Ad tertiam 'vero,:Canonem quipetebatur exhibuimus Genera 
qui tum Integros tum: & Fractos omnes exhibeat quadratos negotio/ acconmodos. 
Ubi autem ſolos integros ſe voluiſle dicat Fermatins,: eoſque infinitos, '(quam- 
quam ego illud prius neſciverim nec quidem ſuſpicabar,)) quo illi etiam, hac/ ex 
rte ſatisfaftum fit jam ultums liters Nivonba datis oltenſum et. :..; _ 
Oſtendimus nempe,, - propofitionem fic -intelleftam minus uniyerſalem effE, 
quam ut prius erat propoſita : & ſaltem ad numeros non-quadratos ( quod & fecit 


bd 


Fermatins) reſtringendam eſſe. Si enim tum N, tum I; ſir-numerusquadra- 
tus integer,  erit & LA integer quadratus, qui itaque ab alio quadrato inte- 


gro non poterit unitate ſola differre. | 
Oſtendimus item, quo caſu unus aliquis quadratus exhiberi poſfit rem impera- 


tam prx{tans, eodem & 1nfinitos exhiberi poſſe ; &, quo pafto ex uno cognito - 
od rel ry þ 


ali innoteſcant infiniti, 1tidem indicavimus. Qu D. Fremcho non _mgra- 
tum fore credo; ut. qui hoc totum negotium. ( utut in problemate . przcipuum vi- 
deatur ) penitus omiſit; neque enim de jofinitis-erhibend quicquam 'haber "vel 

Theorematice demonſtratum, vel Problematice conſtrutum ; quorum nos utrum- 
_ que preſtitamus. | 


Oſtendimus item quo patto, ex infinitis quos exhibent. quadratos expoſiti Cano- 
nes noſtr1, integros 2 fradtis ſecernamus. Nempe quoties +l numerus integer ; 
hoc eſt, quoties D* eſt aliquota pars numeri 4 Q : adeoque ( ſumpris radicibus JD, 
vel Q « N, aliquota pars numeri 2R: vel ( ſubſtituendo pro Q, M adeqgq; R=-5; 


* CR. ; | 
quia ſcilicet fieri poteſt ut Q & R ſint numeri frafts) 1 diquota pars nn- 


mri _ hoceſt '( duCtis utriſque in 1* ) differentia » 1 5 aliquota pars dupli re- 
Aanguli 257. Quoties, inquam, hoc contingit ; quadratus quem exhibet: expoſi- 


25r 
ro 
ita ſemper contingit ubi #7? = 5? ( differentia facti ex numero dato , in quemvis 
quadratum duQto, ab alio aliquo quadrato ) eſt yel x, vel 2. Ut cnini 1 dividit 
quemy1s integrum, 1ta & 2 {altem quemvis parem, adedque & 2rs. Quz quidemt 
una regula, ſummam continet eorum omnium que de hoc negotio D. Fenichas tra- 
didit. Eſt utique numerus 1n ipſius Tabellz columna quarta, numerus r , utpote 
cojus quadratus in numerum # ductus ab alio aligquo quadrato, ( puta ,£ ) unitate 
W binario differar, ſive exceſlu five defectu , vel faltem aliquota parte numeri 
275; Et invenire ſuum columnz quartz numerum; dem et atque' invenire no- 


tus canon, elt -numerus integer. ; cujus. radux = FL Hoc autem, ut alias ſzpe, 


{tram 7. ( Quod interim ule, ' quo padto fiat, nuſquam docet ; adeoque rem totam - 


non minus infolutam relinquit : \exempla tantum exhibendo in” fingulis numeris 
non-quadratis ad _ I50, regulam autem, qua dato quoyis numero 'perficiatur, 
neutiquam exhibendo, quam exigebat ' problema. ) Quz autem deinceps decem 


continuis paginis'pratgpta traduntur, unde per pengg very nl.» tz Ieperia- 
tur qaelicns als Jecundz numerus : Nos uno hoc precepto-umul & ſemel 
tradimus 3 nempe ——— elle numerum quzſitum ; cujus {cilicet quadratus ret 
_Imperatam efficiat. pe On Eh P £20 
Quod-autem-tlle ſpeciatim compendium 'tradit:de numeris. pariter paribus, hoe 
eſt, per 4 divilabilibus,. (ubt numeros: pooatiager ahwdbrrrmn 117 non ably 
1d nos -univerſaliter, altendimus, non tantum de numeris per 4 diviſibilibus, fed 
per quemyzs-quadratum. ; 11919181970 Dy Ty & UyEPD DI TIRI 
I 1111- | Quz 
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Quz quidem omnia, aliaque horſum ſpettantia, jam fuſtus:antehac expoſuj, tum 
in ye meis ad D=®, V. menſe Novembrſeripus,f Ap. 16. | tumin iis uaS pay. 
polt( ſed NB priuſquam D. Henzch trabtarum videram) {cribebam ad D, Vicecomi. 
tem Arouncker [#þ. 17.] quarum etiamexemplar cut his acciptes. | | | 

Que autem jameidta funt, non eo diftzvellm exiſtimes, urClariſſimis NobilC 
ſimiique Domnis, Fermario, &  Freniclo, quicquam derogatum-ecam , vel- eorum 
extenuatum labores, aurin hafce'rebus peritiam;/ (6quos ſummos viros, uti par eſt, 
yencror, }: {ed ut videas fe s ctiam:tujs nowelle curerubeſcas.” Quid autem 
hag ex parte praftiamus, vel 'Hor atiffimus Vxcecomes 2 9 potiores hae in re 
partes ſuſtinet, . vel' & ego zip ſuccenturiazns, D*:'V#®, dyudicandum- permitto. 


Ut qui ſum) - + 
- Oxonaz, Decem. 26 F: 1 3 Dn. Pe. Objervantiſſonns, | 
Wc FOAHAN WALLIS: 


EPISTOLA,XIX. 
9 24] D. Joh: Wallis ad D. Vicecomitem Brouncher. © 


VN” hic habes, vir Tlluſtriflime, de poſterior! TnduCtionis inſtituende methods 
[ Fide Append. Epiſt: 17,7] ( quam paulo faſius quam antrehac 'fecimus Expli- 
candarn eſſe vitum eſt ) ſenſa noſtra.  Quz quamvis Tiki breviter antehac indi- 
cats, ſis'ipſe ſatis alſecurus ( ut cui verbum far erat ; ) cum tamen video rem ipfam 
aliorum 1tem oculis ſuhjiciendam, quibus eadem minus effe poffint familiaria, ope- 
re prettumeſſe judico (/preſcrtim cum & tu 1dem Exigere- videaris) explicatius ea- 
dem aliquamtoaperire. | EE aL | 
Retento 1taque, quod prius expoſuimus, exemplo; Nempe, dato numero non- 
uadrato.# =13z qu! in quadratury' a* ducendus,';unitate defieiat2 quadrato ; qua- 
atum illud a? anvenire. Quontena ex fiypothelt 3 4* +1 eſt numerys quadra- 
tus integer, (jamdin enim eft- quod 'pr ſema fuerit-de Tntegris expofitum; ) cer- 
tum eſt quadratum illum minorem elle debere quam Q 4 a, =16 a Fmajorem 1a- 
men quam Q 3.@:= 94*.( quippe pohito:a-numeroantegro, icertum eſt 16 &* > 13 4? 
+1>94.) Eſto iaque vel Q: 34+5: vel Q:44—5: ( utlit þ difteren- 
ua radicis quadrati quzſiti, a radice quadray vel praxime majoris vel proxume mis 
noris;') Quorum cum utrumyis pro arbitrio pont poflit, poſuimus priorem ; adeo- 
que-13-4*+:.13Q: 3 a+6: = ga* +64a5-+5; 8 ablatis utrinque zqualibus) 
44 +1=6ab+F/. ; | | 
* His poſits ; 'manifeſtum porra eſt, quanticatem 5 minorem 'efle quam a, majorem 
vero quam. ( hoc elt 2b >a >6.,) St enim eflet þ=a, fuiſſer 3 4a+b=44, 
quem nymerum efle juſto majorem jam oltepſum eſt; .elt iraque þ minor quam 4. 
So ellet þ=3 a, ef roLbs a=2þ, eller (propter xquationem 4 a* + 1 = 644 +# 
modo expolizani,) 16 +1=12P +# =13 #,quod dt nullo modo poteit. Eft 
itaque 6 major quam3a. "Adeoque 265 >a>b. | 
em.modo ; cum fit 24> 4. >4 ; liberum erit ſtatuere.yel ,a'=24—c, yel 
a=b—+c, ( vir c difterentia numert g, vel a:2& ycl a 6; ) quorum, cum, utrutn; 
vis pro arbirrio poni pollit , paſuumus 2 =b+ c ,, adeoque., ( praptex, #quationem 
4#+1I=S ab + 5 modo expolitam ) erit-4 4-8 be 440 +66 +6bc 
+6, & ((exppn®tis zqualihus),24c 44.6 +,.2-= 3 Þ.. Vade: colligirur ( ws 
ins 12g, —"P get 6: AE hunc parro { polito 5c +@,) {equizur 24>£>< 
k (politge ={+e) ert 35 >&>e hte 11 operations exemplo prius exhily 
bito yidere eff, ) LUnde cpm. polito 455.5 +.) prodeaygrt-1 = 6 of 4}; 
ecrumeſt & />e>65/.; $ierume zquet, 7+, exiam 48? (=6f+-4//:) 
zquaret 49f*+1({=@f+1:) deficit autem; in e=6f,.ctiam 4of*(= Gef 
+4f* ) #quaret36f* + 1.(==e + ) atqut ſupetat;. Major naqueicit' e'quam 
6 f, & minor quam 7f. Et ſimiliter in alus. br EO ITS. 
Nequis 7 ___ multis opus efſe'tentaminibus, ut nous mie ber = 
antur, puta 7 6 6, antra quasconſtabit'numerns & ;- adeoque radium: 1ndeobo- 
an 1 hey mo moor ;|'notandum erit eorum alterun Rog os 
per  obtuner1.divifo  numero,:qm xedtangulo prefzgiugr,'. per numerum! pronxum 
quadrato cujus limites quzxuntur, Ut in a. ut pr E142 6 9+: 47) 


( 
&1TLIA ; 


1v1IO 


E Þ:11$:T2 010 IC UM, 


diyiſe 6 pert, -habetur quotiens/ 6; adeoque 5 Feſt limitumalter/;\{( vel: ſaltem 
numerus 1pl1 ' quam proximus. ) Et facto;tentanine, -ponendo'6f/ pro's, adeoquie 
36? pro 6ef; ery:6efrh-a;f*=40f* , qui '.numerus - cum! fit'major; quam 
 36f* +1(=e& + 1,) patet:}e:majorem elſe. quamn'f, five e>6 fs quod'autem-fir 
e<7f 1imiliter pater , quia polito e=7f, erit 6ef +4f®=46f*, minor 
h-_ 49f*+1=&@+1. Unde limites; manoteſcunt 7f >e>6f. 'Et fic 

1b1. : i” EE IE 
Jam vero cum manifeſtum fit, differentias 8, c, d, &c. tum numeros 1ntegros 
eſe, rum & continue decreſcere : eo tandem perveniri neceſſe erir, ut ſubſequens 
aliqua ditterentia ( faltem ub1 ad 1 perveniatur } fit proxime przcedentis aliquota 
pars ; ( {imiliter atque obvemire nocumelt, in abbreviandss fractionibus, ſive maxi- 
mo communi divifore inyentendo, , vi prop..2 e:7 Euclidis ;\djyiſores per reſi- 
duos continue dividendo : quz quidem 1nquifitio eſt huic admodum affinis.) Quod 
ubi conting1t, =_ limitibus ad inſtar 5F>e>6F, habebitur #qualitas. Sic, 1n 
prz{enti exemplo, cum perventum elt ad 447+ 3+ 1=3#; ſumpro þ =2, 
( majorem enim fore quam I z, patet ex zquatione pracedente ) crit ( 46j+ 3 f* 
+1=8/*+3/+1=)1/+i=(3#f=) 127%, quod cum fieri pole con- 
ſter, polito j=1 ; patet inde valor numer z. Unde retrocedendo invenientur 
valores difterentiarum 5, g, f,e, &,c, b, & tandem ipſins a= 180, que radix eſt 
quadrati primitus quefiti. Ts. ; 

Arque hzc quidem ad. proceſſus formam ſatis explicandam ſufficiant. 

Facile autem hine elt colligere Theorematis veritate Dato guavis numero non- 
guadrato; nempe darl aliguem guadrazum qui.in cum dudtus & com unitate Zque- 


| © tur quadrato ; adeoque & 7fin:tos, uti jam pridem demonſtrayimus [/; 2d. Epiſt.16. 


Er quidem non modo ad/c:ta #nizaze ( quod proponit Fermatius ) ſed & adſcito 
quovis numero qguadrato, ( quod & jam antehac a nobis alias oftenitum et. ) Nam, 
verb1 gratia, ' ut —_ I3 4*-+ 1 zquali quadrato . provenit-'11 + 1 =12/* a- 
deoque *==1 : lic {1 principio poſitum fuillet 13 a* +9, provemiſſet 11+ g 
=127*, adeoque5*=y9 ; (unde colligetur a? retrocedendo, ut prius ; ) & {imiliter 
quicunque alius quadratus loco x, vel 9, adſciſceretur, 

At vero, adſcito numero quovis, puta non quadrato, non efit univerfaliter ye- 
rum. ( Quod & jam pridem diximus, atque oftenſu facile eſt.) Quo autem 

caſu res eſt poſſibilis, eodem plane modo innoteſcet ; ſubſtituendo nempe pro 1 , 
numerum illum quemcunque poſſibilem. q =O 

Sed & porro —_— a eodem plane _ rang elle, fi pro adſcito 

is numero, dicatur, dermpro :s numero ( 1ntellige poſſ4brli. ) Nempe pro 
4 ſubſtiruendo — 1 ( & ie. xv quov1s alio As bo ; Quotoone 
do notandum eſt ob ea quz poſt rradenrur. | ; , 

Arque hatenus quidem fatis aperwife yideamur quz ad hoc negotium neceſfario 
ſpectent. T.ubet tamen alia quzdam adjicere quz ad expeditionem faciunt.-- 

Primo itaque, cum jan ſupra dictum fir, indifferenter pro arbitrio' poni pofle % 
principio, vel 13z#* + 1=Q:44—b:=16#—82b+Þ;'vel 13#*+ r= 
Q:34+5:=9& +6ab+Þ: Quamquam ilud omnino verum fir, 'expedit ta- 
men eam poſitionem eligere quz habeat 6 minorem. Adeoquein przſent” exem- 

lo, quoniam certum eſt 13 a* + x propius accedere ad 16 a* quam ad 9 a, (quippe 
ulic differentia eſt 4 a? + x hic autem 3 a* — 1, ) commodius ponetur 13 a* + x = 
16 4* — 8 4b +Þ?. 

Similiter, cum poſtea diftum eſt, eo quod polito 13 a+ 1=94 + 6ab+#, 
reperiatur '4 major quam & at minor quam 25, indifferenter poni poſle , yel 
a=2b—c, vel a=b+c; quamquam & ulud omnino verum fit , expedit ta- 
men cam eligere poſittonem qua ditterentia c minor” evadat:” Adeoque quoniam 
hic patet @ propius accedere ad þ quam ad 2 þb, commodius ponetur a=b+c 
quam 4=2b —c. Quod & de reliquis item ditfterentiisi 4, e, f, &c. pariter 1n- 
telligendum erit. | OY | 

Ratio eſt utrobique eadem'; quippe cum 1d agatur wt differentiz b, c, d, &c. 
continue decreſcentes, tandem ad unitatem reducantur;- 1d citius fiet ſumpris ubi- 
_e minoribus quam majoribus differentiis: © ( Quod quidem pariter obtineret in 

breviandis fractionibus, ſive inveniendo maximo communi diyiſore, nota me. 
thodo. Quod fatis quidem obyium erit adyertenti, quamquam neſciam'numquis 
Illud ſoleat obſfervare. ) | 
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tertia 


- 


mat, ſibi trandmiſſum fatewr : 


_Re fic inſtitu, calculi compendium non contemnendum hinc . haberj fe 
exemplo adjecto p 
a parte: brevior eſt quam ſupra, ubi differentiz ſemper 
Quippe lic ad z,. hic nonnifi ad f, continuatur calculus, 


patet : Ubz codem» quo'prius nimero/#=13 expoſito , Beats? 


exceluyz ſumerentur. 


- \ 42” <A ” [4 þ EO . = þ 


i IE TITLE Tabb-6 


$2b—P=3#—1, * 
36,>a>26 
4=2b+c | 


UP +83 <P=n#+i2bcþ30—: 


;3P+Fi=4bc+3o. 
26>b>c 
{ 11 n5hm= ce = 61 


n= 12cd+;d* +1 =8—4cd+ 3c 


 Cfri=8cd—34d* 
tel Sn 
c=B8d—e 
64d* —I6de+&®+ir=64d* —=8de—3d* 
34*+1=8de—e 
3e>d>2e 
d=2e+f 
126 +1izef+ 3/*+1=160 +8ef—e& 
4ef+3f =3@—1 
ce=2f | 


f=1 


Ergoe =2 
d=x5 
e=128 

= 7z1 
a=180 


Ut autem videatur hanc . methodum uſui elle, non modg ad minores vel me- 

+ diocres tantum, numeros, ſed & ad vaſtos faus exquirendos; id ipſum libuit ex- 
periri expolito, numero non-quadrato » = T1ap; (qui ex omnibus; quos haber, D. 
FFenick, maximum quadratum ns quemque nec invent. ipſe, ſed X D, Fer- 


% 


Nempe ad hanc formam, .. 


42 = I09: Ta 
Io94* +i=100 4 +20 ab + 
94 +1=204b+#H? 
36>4a>26 
.4=2b +c 


.. 36+36&+90f+ I =40Þ +20bc+Þ. 


I6k+9f = —I 
46F4>30 


b=4c— 


640 —1gcd+of =80f—40c d+$,4—1 


24cd—5d*=7f—1; 
uu Je? c AFL FLARES ot 


Te %$<4 Cerri's 
S444 a 1 
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. ...Unde colligitur,  y=1 


XF=A#=23 
M5 4.4,T HE9 
> = 3 V— XA=25 
af = 5 4+ v=134 
”#.= 7/ —, 7 =913 , 
4:= 7 1+ / =6525 
PP = 54 — T =31712 
0 = 3p +. 9=1I0166T 
# = 409 — 34935 
m—= 2 n+ 0 =85I525 
tf =20m + n=17405432 
. & = 2 1 + m= 35662389 
7 = 4&+ /= 160054988 
6 = 37 — k==444502575 
&= 5h + 7 =2382567863 
\Jf = 7& — #9== 16233472466 
e = Tf + g =116016875125 
ad = 5 e — f =563850903159 
Cc = 3 4+ e =1807569584602 
b = 4c — dA = 6666427435249 
.:@ = 26 + C =15140424455100. 


Videmus itaque numerum 42, radicem quadratz quzlitt, notis ſaltem 14. ſcriptum, 
adedque & quadratum ipſum notis faltem 27 ſcribendum, ( numerym. fatis yaltum,) 
poſitionibus, nonniſi 22. inveſtigatum. Quam inyeſtigationem, fatis. pro. rei ua- 
ctura compendioſam elle vix crit, qui diffitebitux. + AY | 

Verum aliud:adhuc ſupereſt compendimm,: quo non Taro etiam hujus; laboris 
pars quaſi dimidia” ab{cinditur. ; Ope feilicet regulz jamdudum--traditz;" nempe, 
fi differentia numert expe/ut, m' quadratum alzguem dutti, gb alio quovis qua- 
drato, ſit aliquota pars aupl:rettangub ſub quadratorum- illaram radicibus; quo- 
tens drurſtone EMETSORS, ertt radix quadrati az/ill. __ cum contingere ne- 
celle ſit , quotiesea; differentia/ eſt vel 7, vel 2; fiquando reperiatur' quadratus 
qui in datum non-quadratum-:duCtus, vel alium quadratum unitate -aus binario fi. 
peret, vel etiam binario deficiat, exinde collig: quadratum quzfitum certum eſt. 
Hoc autem inter operandum,  przſertim in longioribus numeris, ubi compendio 
maxime opus eſt, {xpiſhme occurret. 

Exempli gratia, expoſito ( ut ' modo ) A=13: quia polito 13 a? + 1==167* 
—8a Fly ns equa 3 +1=4b 5A 3a, Mack a. T4 A 
ab initio poſitum fuiffer 13 a? — 1, produffet 3 *—1=4bc+3c, adeoque 
2c=b;. unde erit c=1. b6b—=2. a= yg. cujus quadratus in' 13 ducus -unitars, 
fuperabit quadratum numer! 18, 'adeoque 180 (=2x5x18) eſt-verys numerus 4 
quzſicus, cujus nempe quadratus in 't3 ductus, unitate 997z0r 'erit quadrato  nus 

Eodem modo;;. expoſito 2 = 109, ubi operando ut ſupra (:pofito 109 4+ x 
=1o0 a* +20 ab tz) perveniatur ad 16 #/+ 5 F = 9 &—+2, adeoque 3 An; 
> 21, manife{tum {1 ab 1tio poneretur 109.4? — 1, proditurum fuille 16 þ/4 5 þ 
=9 +1, adeqque +—=27, unde habetur /= 7, & (retrocedendo.) a= 851525, 
cujus nempe quadratus 1n 13. ductys, unitate Juperet\ quadratum, -unde - tandem, 
ito modo , colligetur quzſitus 4=15140424455100 cujus quadratus in 13. 
ductus unitate 2 quadrato dficier. . Adeoque; qui ad 7 prius procellerat calculus 
poterit ad / terminari. f Sh, Pe ES - 

Sic expoſito numero non-quadrato' 433;'polito 433 a + I =441 &*—4qz.ab+#,- 
c—_—_ ut: przſcribitur peratta prodibit. zquatio 8 o* + x = 38 op þ+ 9 p7 ad-, 
eoque 5 p>0>4p; Ergo, fi poſnillem ab'initio 433 # — 1, produfler 8 
— 1 == 38 op + 9 p?, adeoque- 5p = 0. & 'propterea' þ = 1, o=F, &c. unde 
prodiret ' 4 = 347483377) Cujus - NEmMPe quadratus 12074469291 324129 1433 

_- T1412 3 LP © duetus- 
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p=1 duQus exhiberet 52282453927143347857, qui 
=o = unirate ſuperar quadrarum numeri 724066068. 
40 +þ =»n =21 Adeoque 5025068-848348399736 (duplum red. 
2n +0 =m=47 angul: ſub radicibus 3474833776 7230660684) 
3m4+n =| =162 eſt numerus @ primtus quz{ttus: nempe cujus qua. 
41l—m =þk=601 dratus. 25251316292322095858983 039617172 
22: +4 =hb =16551 575467506940045854235852578368, qui uni. 
36 — i =g = 41678 tate. deficit 2 quadrato nunieri 10456490785428 
14g — þ =f =566941 6695713.  Quzſitus itaque quadratus locorum 
4 f + g = Ce =22309442 {altem 38, (numerus ſatis ingens, ) polt I5 
3e — f =d =6361385 ſitzones detegirur, operatione {cilicet non nifi ad 
2d+e =c = 15032212 p continuaia. F- 
4c +d =b =66490233 Atque hic quidem fixiflem pedem; niſi quod 


5b + c =4a=347483377. unum adhuc aut alterum, manrſfz loco, notan- 
dum reſtet; non quidem tanquam huic negotio 
neceſſarium, ſed notatu forſan non injucundum. | 5 
Et primo quicem, __ ' (ut nodo dictum <{t). compendium jam proxime 
traditum de inveniendo «, five- a ſ{uccenturiato, ( cujus nempe quadratus in 
duCtus, unitate quadratum itperet, ) ejuſque ope, 4'vero, ( cujus quadratus in 
ductus, unitate: 2 quadrato deticiat,) omnino 'verum fit, uſtuque accommodum : 
fi-camen illud placeat negligere, 'adeoque opus inceptum eouſque continuare do- 
nec prodeat 4 verum; 1d facile obtinebirur (fine operoſo calculo) propter eaf- 
dem eodem ordine rccurrentes xquationes. Exempl: gratia. In numero pridem 
expolito » =09 ubi inventis zquationibus ,quz conveniunt pſis a, þ, c, &, &c. 
uſque ad m, ( ubi' habetur 851525 =«, five a ſuccedaneum,) exdem ipſz zqua- 
tiones occurrunt 'pro #22, #, 0, þ, &c. quz prius pro 4, b, c, 4, &c. ( (i laltem exci- 
pias 'x & y duas ultimas in quibus filtitur ; quas apfas etiam, 'nifi 1c fiſtere pla. 
cuerit, zquationes, iplis & & / conformes elfe oportebit. ) Potertt itaque calcu- 
lus, 2 principio inſtiturus,- ad eas;) zquationes | invemiendas, {fatim fiſtere, quum 
primym. ad ipſum. / vel.2x, { unde fcilicet a, five .a 1uccenturiatum, colligitur, ) 
peryeniatur.  Et.qui hoc auxilium placuerit adhubere,' poterit- alle ſine magno 
diſpendio etiam compendium jam proxime traditum negligere. «| 
Alterum, quod item notatum . velim, hoc eſt ;' Nempe, uti haQtenus tradidimus 
formam inveſtigandi . quadrati primi radicem, cujusope quadratorum deinceps 
omnium in infinitum radices, juxta feriem jamdudum -traditam, facillimo nego- 
tio exhibeantur : $1 tamen & 1eriem illam 'negligere placuerit, poterunt & reli- 
quorum illoram quadratorum radices cadem arte (fed longiori 'parum opere ) 
obrinerz, .qua & 1lla prima, continuato ſcilicer 


N=. 1. =1 opere, inchoato donec ad quadrati ſecundi, 
r. =2 | rertit, quart, &c. radicem pervyeniatur. Sic, 
g =2r +s =5x. verbi gratia, Expoſito ut ky an u=13. Ub 
p =2£ paris TT perveniatur ad zquationem hanc, 4 ef + 3 f* 
. =2þi—q Ks ORE -.. =3z3e@ — 1, colicgimus ſuperius, poni Lay 
d =A e=2f; nempe fi ponatur f=1; (unde & 


u,=20.+p =180. A 


—— rerrocedendo reliquorum valores inveſtigavi- 


m—=8n —0 =1369 mus, adeoque & ipſius a, quz radix eſt qua- 
[ =2m—n =2558 oo ori. } Ar Fed 6 bon Foa © ck 
& =2/ + 1m =6485. 6 _- e>2f,, adeoque poſito e== 2 f—e, proceden- 
:=8þ — / =49322 _ = dum erit donec {imilis recurrer iterum xqua- 
h =27i —<þ =92159 © tio; quod fiet ubi ad 4 », pervenitur, nempe 
g =2h +7 ==233640. Þ 4Im+;mf=3;/*—r, ubi pofito =, 
f =8g —b =1776061 _ *erit /=2#2=2: unde ( retrocedendo ) ha- 


EO Ol nt hag - bebutur 4 = 233640 radix quadrati ſecundl. 
; 5+ hy IF A ___ X Sin adhuc i. m4 non 2 I, ſed m>1, 
—— ——.et/< 2m; adeoque polito /= 2 1m—# pro- 
7 7 ow * wn. = 66 ack cedendum 7 $4 donec recurrat Genilis ogy 
4-16 a SOR Do SW putagri+35*=3ri—r; unde, polito j=1, 
a =2b+ - © = 393264549. C _ Fn, & Ro Jegaſega. So POonamus 
. C-c: 5 25 5 7,0 MC | s> 1, procedendum ut prius, ad radicem quar- 

ti, & deinceps quinti, &c. ad libitum. Verum 


E-PI1$STOL CU NM: 


Verum G6 hic, ut prius, ubi ad a primum pervenatur, levabitur calculus ob 
zquationes fimiles ſubinde recurrentes. Ut in "appolito exemplo I:quet ;- ubt ha- 
bentur tum omnes #& veri ( quos om appello 4, H, C, &c..) tum & omnes « ſive a 
ſaccedanel, ( quos notis «, þ, y, xe, defigno, ) puta, quorum quadrati in datum 
non quadratum ducti, unitate vel 2 quadrato deficiunt, vel quadratum ſuperane.”. Si 


807 


enim, verb1 gratia, ub jam eſt 5 =1 ; -ponatur f=1,; ub! nunc eſta, habebirur 


4 radix prima. Sin loco 5 = I ponatur m=1 ; ubinuncelt «; habebiur. a= 
radix quadrari ſecundi, Uti -amp habanr a=C radix HEELS Ee LY 
continuata fimilium zquationum repetitione, habebimas D, Z, #,\&c. quouſgue 
liber. Quod &, mutatis mutandis, de a, 8, y, 9, &c. intelligendum exit. TY 

Ub1 interim adyertere licet ; ficut ex cognito «, per regulam ſuperius  traditam, 

| Loma A ; (quia {cilicet 13 x5 x 5,9 18x18, =1, adeoque 2x.5x 18:=180=2A;) 
ic ex cognito A, prodibitB; ex&,C; x AD; cx»,2&; ex C,#, &c. 

Arque huic ſimuye ſ#piſſime continger, cum levi:tamen nonnunquam-diſcrimine. 
Exempl: gratia. Expolito non-quadrato 21; adeoque 21 a*+1, =25 a*—10 ab +&, 
vel = 16 a*+8 ab+/?; prodibunt ulic numer1, Iz2,5,12, vel etiam. 1,2,3,9,12; hic 
Vero T,2,7,1 2, vel I,2,547,12 ; vel etiam 1,2,3,55712; (Prout aliis aluſque modis dif= 
ferentias additivas vel ablativas, vel nuſtim fumamus; ) prodibit autem utcunque 
@=12 radix prima; reliquzque deinceps opere continuato innoteſcent ut PL1us: 
Ubt notandum erit non modo numerorum  &,,C, &c. quadratos, in datum 2x 
ductos unitate 2 quadrato deficere ; ſed & numerorum e, 8, 7, &c. quadratos fic du- 
tos, quadratum ſuperare, non quidem_ unitate, _ | 
{ed aliquora faltem parte dupli rectanguli ſub duo» N =21. | 
rum quadratorum, radicibus ; unde innoteſcet, ut AXZ1, 
ſypra, quadrat alicujus quzfiti radix. Yerb1 grataa, - , 
ng? = 21x2xX2. = 8% =81+3=9x9+3, 3=2oiM= | 
; Ergo 3)2x2x9( 12= M4 radix quzſita. Et tic ok 2b+ na | 4 4 
| de reliquis. Nempe ex cognito « , cognoſcetur —— 0 Write. 

A; atque ex A B;&exb,C; xB D;exy, E, © =10a—b=1r5 
&c. Nec multum — 1n __—_—— _ f= 2e—a= 218. 6 
tinget. Quanquam & nonnunquam foli prodi- g = 2f+e =551 
b__ A, B, C, &. Sed his Gere Moan apc , = nx. +f = : 320. B 
non eſt. | : | j=ro0h —g =12649 _ 

Arque hxc ſunt Inſignifſime Donne, quz ad pz — , j—þ =23978. y 
hanc etiam Problematis Fermatiani folutionem + 
explicandam dicenda videbancur. I= 2&+j=60605 


Habet itaque Nobiliflimus Fermazins ( ut huic = 2/+k=145188.C 


tandem negotio finem imponam ) Problema ſuum, Cc | Cc. 

tum multiplici methodo, tum & adeo feliciter ſo- "5 HEH: 
lutam,. ut vix credam, non dicam, D. Frenichurm,' ( qui qo hac re praxſtiteric 
jam palam fecit, ) ſed Fermatzmm ipſum ( nequid altius dicam ) accuratius fuiſſe 
abſoluturum. Nec'effe credo cur vel hic vel ille, five de nobis, Dominatione faltem 
veſtra, ſive de gente noſtra Triumphum agat. Td faltem ſupereſt, ut Doninanont 
Veltrz gratulemur,- qui > Nobilifl: Fermatio ad' Haſtiludium ( coups de lances') 
lxcrarium, in arenam vocatus, priſcam Anglorum glortam quam adverſus. Gallos 
olim' obtinuerunt, etiamnum retines Ylibatam ; Nec Arte, minus quam Marte, An- 
gloram Heroas pollere indicaveris. Erquidem cam Vir Nobiliffimus, utur'hac'fibi 
iuiſque tam peculiaria-putaverit, &aliis impervia, (-quippe'#0r ommes fert ommie 
' llus) ut ab Anglis /haud ſperaverit folutionem ; profitedatur ramen qn'zl [ere 
pouttant ravi d' efire aeftrompt par cet ingenienx '& ſcavaiit  Signietr ; exit” cur '& 
ipſe tibi gratuletur. ' 'Me quod attiner, h quod rependam gratias, quod 
inVicoriz tux partem adyocare dignatus es, PO AE TL 27> ins | 


= Tnfigniffime Domitte, ; 


'- Oxonii, Fax. 20. '” | 7 TI rods.» 
A Ig. ' Hlumillimum tuwn, Tibique obſequen- 


| I657. * uh , 
ſilo Angliz. » 1114; tiffamum ſeronm, oO 
Mu> 37 = 148 #5 F:', , | | : 
qt 903 Io + k 
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COMMERCIUM 


EPISTOLA XX. 
D. Pice-Comitis Brouncker ad D. Pob. Wallis. 


Sr, | 

Received yeſterday a Letter from S* Xenelm Digi with theſe incloſed. Tn 
I mine was only complements, and a reference to theſe. I am not difpleaſed to | 
ſee, that atlaſt the defire Moni. Frenzcle evidently hath to oppole us i all he can, 
produceth onely ſuch- trivial objeCtions as are to be found in theſe contained, [ Zy. 
+ 22.,] Only I am ſorry his paſſion ſhould miſlead him into ſuch uncivil expreflions, 
His Arguments are ſo inconfiderable, that they hardly deſerve any reply : His 
cavil at your ſolution by the number 1, 1s very weak : For that I 1s not a number 
in the opinion of ſome, every. one knows ;- but they all doe know as well, that it 
IS a dndir i the opinion of others. And that both Mr Ferma? ( who propoſed 
the Probleme ) and Mr. Frenicle ( who now makes this on ) have taken it 
for ſuch, is evident from their papers. That it was ſuch a ſolution as the Propoſer 
expetted, | none can ſuppoſe ; nor was it given as ſuch; but rather to ſhew how 
y It wc be ſolved as it was worded ; and that 1t ought to have been other- 
wile expreſied, or that exception made. His cavil at mane, proceeds from his 
not minding the ſenſe thereof, which you did ſo fully expreſs, that otherwiſe he 
could have no ground for what he objects, the aliquore parts being reſtrained to 
the actual parts and no others. That x doth not in every reſpect agree with the 
inſtance 343, 15 very true, ( nor was that required in the probleme : ) But it is as 
true, that none of his ſolutions do ſo too: For, as the Cube x hath no aliquote 
parts, ſo are none of his numbers, prime Cubes ; as 1s the inſtance given 343, the 
cube of 7 a primMumber. Several of my friends, m whoſe company I now am, 

will not permit me to ſay more, but that I am, 


Str, : 
Febr. 18. 1653. Tour moſt faithful friend and ſervant 
BROUNCKXKER. 


EBISTOLA XXL 


D. Kenelmi Digby ad D. Job. Wallis, pracedenti tachuſa, 

una cum ſubſequente. 

Worthy Sir, 
[| May ſeem. to be one of thoſe Debtors that are run ſo far in arrear as they can 
. never hope to fſatisfie their Creditors , nor have confidence to appear before 
them. For 1t 1s now near 4 Months ſince I received your moſt obliging Letter 
of the. 3 of Seprem. laſt, Filo ver.\ Ep. 7. ] I could make you an excuſe, (and 2 
true one, ) that. much of this tume I have been out of Town ; andſo call my fi- 
lence upon that cauſe. But that were not a juſtifiable excuſe. For, no tumult of 
remoying, ' nor trouble of jorneying, ought to be allowed, for a ſufficient cauſe to 
| retard the twentieth part of this time my humble and due acknowledging your ex- 
cellive favour.and unlimited crvilines in this Noble and generous letter of yours 
My. wiſeſt courſe then, as well as the moſt candid, is to -u% recourſe. unto plain 
and down-right truth : which will never fail of bearing out her friend, as long as 
 Iis intentions are, fincere and reſpe&tul, This plea ſhe maketh unto you in my be- 
half. Your obliging expreſſions in your Letter were fo beyond al} proportion 
or poſſibility of merit in me, that IT judged bare and dry thanks, too mean a re- 
turn for ſo high a fayour. I was defirous-to draw in another into. the account 
with me, that might offer ſomething to you fo acceptable as might make my Let- 
ter the weloomer that ſhonld uſher it in. * "And accordingly I ſent unto Mount. 
Fermat your 1ngenious and-noble\Theorem, about the 1tcgment of a Pyramid or 
Cone ;, entreating. him to fd-me the demonſtration of it, that I might tranſmit it 
to you. And thereupon, xl Tſhould have his an{wer, I deferred writing to you ; 
for I expetted he would fend it me within a return or two of the Poſt, But a 
g I ince 


” xeceive then alſo 


' & alſo I will do.hus;next, as ſoon-as I receive it from him. 


E?.1$ST.0:L1:C-U M. 


= fince, from timeto time, I have had nothing from him but excuſes, and {till re- 
-  mitting me to the the next, 'and the next. Ir i&rrue' iticame to him upon the nick 
of his removing his ſeat of Judicature from CafFres to Thoſe; where he is ſu- 
preme Judge in the ſoveraign Courrof Parliament. © And fince that, he'hath been 
taken up with ſome Capnal cauſes-of great importance ; in which in the end he 
hath given a famous and ſhuch applauded ſentence for the burning'of a Prieſt thar 
' had abufed his function ; which is but newly finiſhed ; and (execution done 'ae- 
| cordingly. But this which might be an excuſe to many 'other, is none to''Mounf, 
Fermat, who 1s incredibly quick and ſmart in any thing he'taketh''in hand. 
© Therefore his not giving the demonſtration of your Theorem all this while; (nor 
any other anſwer, but much commending and applauding it, every time I have 
written to. him about it 18 an evidence now at'the laſt, « T mult e [none 
from him. _ And therefore muſt not hope to' have my thirſt ſatisfied in this par- 
| - ticular by any other then by your worthy ſelf: for which-end, when'Tſhall have 
the happineſs of waiting upon you at Oxford, 'T will humbly beg the 'demon{tra- 
tion of: you. And certamly, as ſoon as I ſhall return into Zxg/and (which T 
hope wall not be long firſt ) one of the firſt journeys I intend'to make, ſhall be 
to that famous dwelling of the Muſes and profoundelt ſciences, that 'T may there 
witneſs to you 1n Z w9y vn the great value and deep reſpe& T have for you, 'and 
| e favour of being introduced by you - to falute your worthy 
| Noble Colleagues :and friends Dr. /;kins and Dr. Hard; whom 1 exceedingly 
* honour, - | "45 | 


» 


As I was thus in deſpair of receiving what I hoped from Mr. Permet ; and 
| therefore reſolved to break my filence and humbly crave your pardon for it, upon 
- telling you the .true' cauſe of 1t:-T receive a'new favour from a Tar your 
hath had'a 


| moſt obliging; letter. of? the 2x, of November laſt, [| Zp. 16.] which 
, - very {low pallage to me : occafioned (as TI underſtand) farlt, by'my Lord Frounchers 


-. abſence from London; and then, by Mr: F/þizes; for it arrived hither but by - 
- the laſt Poſt. Mr. Frenicle wasat dinner with me when it was brought me: after- 
- which ſome neceſlary buſineſs called me preſently abroad for ſome hours :' during - 


' which (after having curſorily run it over by my elf) TI left it with him to' per- 
- uſe. When: I returned home, I found he had haſt ' written" in my- Chaniber 
(where left im) ſome reflections upon the firſt part' of your -lerter, in form 
of. one to-me, reſerving:to; ſend or bring me his confiderations upon the latrer 

t- of it, that day ſevennight : for he was to go'out of town' the next morning 
be 4 or 5 days. - I. have long debated with my 1elf whether T ſhould: ſend it you 
or no: he exprefling therein; ſo different a ſenſe from yours. - ' Yet in the'end two 
reaſons have convinced me that-1t is: beſt to ſend it you : The one,” becauſe he 


deſiring me earneſtly to do ſo; If T ſhould not; and you thereby not knowing 


what to reply to ham; he might miſ-judge your ſilence to him and LR him- 
* Elf with the belief of an advantage, that I' doubt not but you | wilt 'ſoon © per- 
' ſwade him the- contrary. 'The other 1s, that the variety of ſentiments be- 


8 'tween great 'and learned men, is no: {mall promotion” of learning, by giving oc- . 


# cafion to diſplay -deep and verities. ' I. therefore cauſed my ſecretary to 


'  coppy out his letrer'to me ( for, it was ſo haſtily*{cribled in'a French hand, 


that you would neyer have .bin able to read it) and here-encloſed I fend it you : 


prolonged your tro by making an a to. you: for doing. ſo. The beſt 
{ amends I can now make, 1s not to- in” doing amiſs, I here then cut of 
the thread, by ſigning my elf, as I truly am- 1 | 
Noble and Worthy Sir, 
Paris, 6. Feb, . , », Tour moſt bunnble and muſt affeftionaze = 
1658, S/.Nov. FOG ſervant and honorer 
| KENELME DIGBY. 
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Aﬀeer ſo: long one, by you -at this time, I'were too' blame, if I further 
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Fog EPIS.T OL A XXIL. 7M 
. D.'4+ Frente, ad D. Kenelmars Dighy ; preccedenti incluſa. 


Ag ' | 2A 4 brandum ſane mihi videtur, 'Vir Wuſtriffime, Yuonam pato periti alio- 
X | VL quia Mathematici tancum ballycinaci fin in reſponfione ad ho. proble 
— | mats numerica: Clariflim! Virt D. Fermar, | vide Ep. 23.] circa cubos & qua. 
— dratos omnibus ſuis 'partibus al:quaris addendos\, ut unitatem' iterum & tertio 
producere- ad illa ſolvenda non dubitarint, ut yidere eſt in Epiſtola Clariffimi 
Walliſy Qxenii data 21 Novembris | Zp. 16: } quam mihi ex tua benignitate per. - 
luſtrandam tradidiſti, Quis enum vel -vulgaris Arithmeticus, aut potius ex no- 
viddimis tironibus hane folutionem tradere non crubeſceret? Quamyvis etiam uni. 
tas queſtionem perieQe: ſolyeret, 'cum hze- omnes nnmerorum gradus & figura MK: 
1n Cres, ta y6-quanquam non {it numerus, omnes tamen' numeros, quo- - 
dammodqa referat ;. ſed - ne-ipla quidem -umitas, his que requiruntur fawsfacere ya- 
| 4. Invenire cubum qui additus .omnibus-ſuis partibus aliquoris, conficiat qua- MM 
dratum. - Exempli gratia; numerus'343: eff cobus 2 latere 7, omnes ipſius partes WM 
7 \ſunt- 1,/ 7, 49, que. adjuncts 343, conficiunt numerum 400 ; qui eſt 


E quadratus:> latere 20.  Quaritue alius cubus' numerus ejuſdem naturz. | 
s 0 2, Quzritur etiam numerus quadratus qui additus omnibus ſuis partibus ali- : 
beg > Quzritur -1gitur numerus, qu1' habeat . partes aliquotas; '{ed cum numerus fir | 


mulrtudo unitarum, ipſa unyzas non erit numerus ; 1gitur unitas non folyit qua. - 
{tionem, "quia. quzritur numerus; & ora oa ,numertls, fed quz habeat' partes WM * 
aliquocas que ipli jung!i polling, & fi ejuidem naturz ac nutgerus propofitus 343, WM 
evjns-partcs 'erhumerantur. Que antem'ſunt partes unitatis?-certe fi nullas habet 
ut jplemet #afii/ens faterur, neunuguam ipſaerit:eguidem naturz ac 343, nume- 
xus: ſeilicet cubus - qui' habeat. parzes alzquotas, que. junttz ipli numero faciant 
um. *; : i 57 of : "EA =« 5 20d WS ABEL , X " | F 
.- $i vero. ad fraftes tranfire in partibus numerorum. eſt animus; unitas'& qui». © 
vis/ numerus infinitas' habet partes: ( i fractiones pro partibus 'ſumantur,)/'que : 
ideo' addi non poſlunt. Tam, longe igitar. abeft 2* propoſito,/'\ut ſtupore & rus. | 
* {bore afficiar tantum-yirum huic refponio quaſt ſfolutonr- non/folum- acquietcere, 
ſed etiam laudare '& approbare; arque inſuper -quod 'afleverarc ankue i hanc 
qui :vocat ſolutionem quelitis accuratifſime refpondere. | 
Jam ad aliam folutionem a [Nobiliflimo 'Viro D. Zromncher per numeros fra- 
| tos -accedamus, & perſcrotemur an hc ſalutio fir admutenda. | 
-- Superius enuncarum elt;-quoed {1 fraftiombus locus detur: in partibus, cuivis 
numero, .liye--ille fir integer, five. ſit fradtus, mfinjras partes | polle allignari ; & 
ideamulla_poreric eſſe, paruum additio, ft emm-verbi gratia pro cubo'detur Yy, 
quigni-cum expolins partubus-z3-a & ctiam v3 x 4, &c. vel} r }, &c. vel th 
inter ipſas computabuntur ?. nequaquam enim, ut hz fint partes, opus eſt eandet 
iplis denomipationcw permungee, Scd politis hiſoe parcibus nunirum 4 & #'m6- 
ww inde/ aliz | partes-exprgent, &..crunt ipſi numero %Y partes 3 52 x74, que 
| quidem ſimul junftz & ayer” every | ome : x 
Quamquam autcm n z-ellent partes .legiume ipſi %$: pratraditz, 
que dem nomen reunent.; quis.noen yidet hune numerum as 57 6s ipſum 
343 a:D.; Faro? dawn cum; aliquancula-ammuratiane, .& omnino ab ipfo de- 
riyatum ? Si dato triangulo rectangulo 3, 4,'5-; aliud rale quzrererur, ſufficeretne 
ad legitimam folutionem,” & qualem 'virum eruditum decet, ipſius multiplicem 
6, 8, 10, exhibere? Cur autem in exdem nameris frattis etiam numeram qua- 
dratum = junctus ſuis partibus faciat cubum non expoſuerit : certe nulla alia eff 
cauſa niſi quia N. Fergwet talem quadratum'pro exgmplo ut_in cubo-non pre- 
buit. Jam vero cum habeat in opuſculo Latine confcripto, & tibi Yar Nohilifli- 
me dedicato, quadratum- quzitioni farisfaciens, facile ill: erit applicando quadrato 
Cybos huic quadrato alios quorquor yoluerir <adem via produccre. 
Sed _ mh arridet cauſa cur plures non dederic Cubos: quia, inquit, non 
plures poſtulat Fermatius ; ut etiam quod ſua indagatione problema jg 
| I . E A | cenicat; 
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cenſeat ; & certe hanc poſtremam ipfius excuſationem admittendam eſſe non con- 
| rradicerem, {i huic quzition: non 1nvigilaflet, & illam neglexifle {imulaſſer : de- 
unt 1n hac civitate preſtantilimi Mathematici, qui etfi nominatim ad eadem 
coblemata folvenda a D. Fermar tuerint provocati, filere tamen maluerunc, 
uam incongruum quid _— ( Solus Frenicles eadem aggrefſus elt, & ſolu- 
fone potitus ; quiſqueſuo dono peculiari inſignitur : hoc ile; alii alus ; libere 
effatum 1llud fatendum eſt, non omnia polſumus omnes ) hoc 'vero filentrunt ni- 


hil corum fame detriment: artulit.. Sed quia D: FYallifis unitatem repetius vi- . 


cibus pro cubo quzlito profert ; & 1deo 'cxteros inquirere negligat, quod r- 
matias plures non requirat : certe nullus daror huic excufationi 5 cum.nul. 
lum, plane cubum. tradiderit, quando unitatem obtulir : 'facile igitur eſt illud/ de. 
ſpicere, ad quod non poffamus 'pervenire. /Nec' etiarh' multum converiit Mathe- 
{wn Profeſlori, conqueri cut bono ſint hzc' problemata; nobis forfitan qui has 
diſciplinas non profitemur, fed 1n illis animi tantum-gratia exercemur, 'hoc dictum 
condonarli poſlet. ooo oapRox ed, ; 
Eodem vero jure quzreretur ab eo, cui bono, cut utilitati 'in inveſtiganda per- 
peram circuli quadratura tanto tempore' inſudarit;,- vet etiam in 'cotitexenda ſua 
Infinitorum Arithmertica; nequaquam enim Mechanicis uſtbus hec-omnia infer- 
vire pofſunt: Sed cut bono tota pene Geometria, & Arithmerica, {| pancula quz- 
' dam, G& ea magis trita, & 2 peritis deſpecta, quibus Geodztz, Agrimenſores, Mer- 
catores, & qui utramque Architecturam exercent., aluque complures' in ſuis cal- 
culis utuntur, exciplas ; c#tera namque magis'recondita, & przſtantiora nonniſi 
ad ſcientizx ſubtilitatem, & perfectionem ſpectant. Y- 
Cum autem fir proprium intellectus humani veritatem inquirere; nec aliam 
ob cauſam tot vari preltantes {cients acquirendis operam dederint: inutilis cerre 
dici non debet in ſho alicujus acquiſitio veritatis. (EK. 
|  Ulterius progredicendo, video ab iplſo propofitum efle problema ſatis elegans : 
| exquirit nempe quadratos numeros qui junct cuncts partibus ſuis aliquotis confi- 
cant candem {ummam, uti ſunt T6 & 25, quorum-quilitet junCtus fuis partibus 
 facit 31. Sed quia videtur hoc quod 1h primum” fuit' 6bviam* & quaſi tortuito 
poſtulare, non ſecns ac {i ipſum D. Ferma? {imiliter egifſe- putarer-in+ ſuis pro- 
DEGcibos proponendls; quzro. ab zpto Wallijio'[ vide Ep. 23. 298); an habeat 
* rales quadratos, vel 1altem an certo fciat & demonltrative, {i tales alit quadrati 
F inter le primi, vel {i null: przter 16 & 2 1n tots numerorum; multitudine  repe- 
- riantur; & poſtea reſponſum accipiet; non enim debet 1gnorare, an'quz proponit 
fiat impoſlibilia ,necne : nec eſt Mathemarict, leviter,; '& abſque matura inſpeRio- 
ne quz primo ipſi ut occurrunt proponere; niſi forfiran inſtruftionis ſuz gratia; 
& de eis quz fruſtra indagaverit, perquirat. © | L | 
|  Czterum fi haud proſpere ab ipſo aftum eſt in' his prioribus, reliqua felicio- 
- rem non conſequantur eventum, uno etiam in pejus ruunt, dum pro/ ſolutione 
multiplices quoſdam numeros tradit, quod quidem nthil aliud eſt quam numerum 
in 2, vel 3, vel alium numerum ducere, & 1n hoc vires ſuas. exercuifle & ſuffi- 
cienter proballe jaCtitat, 1d & alia pleraque abſona mihi facillimum.-forer palam 
facere: ſed nune fingula ſigillatim diſcutere non vacat; attamen adeo me” bene- 
 volentia, & beneficus devinctum tenes, ut nihil laboris ſubterfugere ad tua man- 
data exequenda, nec defiderio tuo aliquid denegare poſſim, & me ſemper ad tibi 
obtemperandum paratiflimum invenies. Vale. | 
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tified? Doin,” Oo 
"Uas Prin pabe, © [..n.-datas, [ 21. ] FORT 9. fe. SpRturus acce. 
Mz; .quas: Pre L noun ACCEPLAs ad.me tranimierat. Honoratilimus Yiceco- 
mes ya tina cum nclulis © Os nic literis : Quibus poltridie parave- 
ram reſponſum ; 1ſed cujus miſſionem hactenus, diſtuli, co quod aliarum ſeptimana 
ſequente, mittendarum ſpem, feceras, ( quas nondurh accepimus, ) quibus fimul re. 
ſponder! poſſe putaveram;idque'eo-potius quod mez Dec.26,[ #p.18.] alizque paulo 
citins > D. Vicecomite Frounche.ad Te millz, nondum (uti viderur ) ad Te perye. 
nifſent, cum illz tuz ſcriptz fucrant.. Non poſſum autem non humulimas ob im- 
meaſum quo-me: favore Projecuerts unmerentem gratias reponere ; {ed & gratulari 
nobis & Qxomo noltro, an tſpem feceris Te nos mcerentes praſentia tua refo- 
cillaturum- bxevi,-quidoRilimum Zangbanzum, & tibi charillimum, jam deflemus, 
vix reparabile damnum ; pleuritidis morbo- Fehr.. 9. yivis ereptum. Tantillum tem- 
poris eſt quo,;,&machanum, Seldenum, Langhbantum , tres incomparabiles viros , 
no literarum damno ereptos, Anglia defteverit. : 
Ad inclufas tuis Nobiliflimi, Fremck literas | Zp. az. ] hzreo quid dicam. $i 
enim convitiis agendum fir, tacere,malim quam fſerram reciprocate. 
Quod aumerus/ x partes aliquotas non habeat ; nec novum.c{t, nec ego id neſci- 
veram. 2 Pts | 
£05 autem x, Cubus nonfit, quod non fir Numerus ; « emu ab alio” for- 
fan id dici-poſſe-putallem, non tamen putayerim a French dicendum ; qui cundem 
ipſe ut Numerum exhibuerat, .& quidem Cubum. _ Exhibuit utique ( nift me'fama 
Ellic ) ad alzud Fzrmazit problema, 1 & 1728 ut duos Cubos nuumeros, duobus alits 
- numeris Cubis, 2000 (729: £quales. Eundem in libro edito ( quem favore "tuo 
me nuper accepille gratus ico) pag. 6. Numerum appellat, ( Exponantur, w- 
quit, ao Numeri 1 & 7, de hacipla; quzſtione verba faciens : ) & quidem Que-' 
_ dratum, pag. 17..( verbis Fermazr, inpla polterigris quzſtionis- txvizes, ) oo 
' dratus 1 duftus itt; 3, adſcita unitate, facit 4 Quod & verbis ſuis confirmar” Fe- 
niclus, pag. 2.1, ſub finem, 1d apſum aflerentibus. Iterumque pag. 23- produdZum, 
inquit, ex 5 in quadratum 1.-ic, pag. 25, lin. 19. umerus 7 n quadratum ' di 
Bus. Et lin. 23; nunor numerus erit quadratus nempe 9, &f major erit 11 in qua- 
dratum 1 dutFus. Ex paſlim alibi. Cur vero, {i Quadratum eſſe fateatur, neget & 
Cubum eſſe; vel etiam, {i Clarifſimis DD. Fermatzo & Fenich tum Numerus fir, | 
tum nunc Quadratus, nunc.Cubus, nobis interim non fit; non video. 

Eſto itaque ſimus, five ego, five & Honoratiſſunus Vicecomes, non nift Yuga- 
res Arithmetici, vel etiam ex noviſſunis T wonibus ;, at quid mirandum fit, quid 
erubeſcendum, quid Clarifl. Virum vel Zupare afficiat, aut rubore , nos plane non 
alſequimur. Propoſitum utique fuerat /rzvenre Cubur, qui adaitns ommibus ſuls 
= arp aliquotis conficiat Ruadratum. Eſt, inquarn, x, Cubus, ( Frerich faltem 

bendus eſt pro Cubo )- idemque additus ſuis partibus aliquotis ( quippe nulbs ) 
manet adhuc x ; qui & Quadratus eſt. Quzritur item Rugaratus, 7uz additus omnt- 
bus ſuis partibus aliguotts conficiat Cubum. Eſt, inquam, idem 1, Quadratus, 
( Fermatio ſaltem & Frenicl Quadratus erit, quippe quod uterque {zpius afhron- 
vit, ) idemque additus omnibus ſuis partibus 5.1.60, ( quippe nullis ) manet ad- 
huc. I, qui Cubus eſt. Quid itaque vereamur non modo zfermum & tertio, verum 

_ item quarto & quiato {i opus ſit, affirmare ; Unum eundemgue numerum I, utri- 
gue quaſito ſatisfacere. | Fide Epiſt. 28. 43. ] 

Quid autem Clariſſimo Viro bilem moyeret, ( ne compellato quidem , nedum 
laceflito, & quicum, ubi. literas quas carpit ſcripſeram, mihi nihil quicquam inter- 
celſcrat negotii ; neque ipſius libellum vel videram quidem aut de eo quicquam 
inaudiveram, tantum abeſt ut quoquo modo lzſerim, ) plane nefcio. Non enim ft 
alum al:iquem numerum pains 03 vel ipſe, vel & Fermatius, quod (nullus 
dubito, ) vel etiam ipſe ( quod tum neſciveram ) alios dederit, igirur & zgre ter- 


rent hunc ipſis ex inſperato oblatum elſe, quem Fermazius proponens vel non 
prayaderat, 


E-P.1$S T;0L1 C&W M; 


przviderat, adeoque nec przcavebat , vel nec videcat Frenichas ſolvens, adeoque 
nec detexit; Ut nec previdit forte Fermatias ( nec Frexichus detexit.) quaſtio- 
nem tertiam Per numeros tractos lolv1 potle ; adcogue {implicier quadratos pete- 
bat, quum tamen vellet nonniſt quad} aros integros. 

Quod de numeri Fracti partibus aliquotis reponit Vir Cl. ad ea quz nos hypo- 
thetice tantum dixeramus ( nempe, 14 Z&rmarins & in his ſuppainerer partes ali- 
quotas, ) num calortattectuym dandum fig, an feſtinatiqni, potzus , non, determino; 
ar certe vix putayerum Cl. V. ſedate rem penfitalle, quum, pro numers 28. parubus 
aliquots, haberi poſtulat 5h xþ 1;Gic: valctiam {;, {5 &e. non minus quam 4 1 
22 Eas enim pro partibus aliquotis; ( ne quidem in quantitate conunua, nedum 
diſcreta, ) non reputandas efle,, eextum et, rum per-3 & 4 dd7 Exchdis, rum 145, 
que ad ( aliquotz.) partis naturam:poiylant ut. 76/418 71earur, (hog elk,- ut ali- 
quoties accepta ilud #quet, ) quod-n 1hs non obringx., \Nam,. verb1 gratia, nu- 
merus {, ſextes ſumptus, minor ery numero 3; at lepries fumptus j EL em, ſupe- 
rabit: Non igitur hujus alle pars erit, fed partes, (ut loquy 1oler ke) hoc 
eſt, a/1guotza pars non crit, 1ed Jalem efguanra & de reliquis firmliter. Quod 
autem 34 cjuidem numer! 3 partem item aliquoram -<ffe -vclit;- uamquam atlud 
mcliort prerextu dict poller, utpote quod in quanrizte continya admittendum Crit, 
eadem ratone qua z habebitur pars numer 1, vel} nizmer: 3 :* attamen in quanuiate- 
diicreta non erit admintendum. Uttenim 3443 five PB, .qui Unitatesnumerar, ſup- 
ponit igitur Unitates - xlas actu difcretas, .non autem & ynitatunt {temitles alialve 
particulas: Sic & 4, qui numerat ſexageſimas-quartas, ſupponit quidem has ſexa- 
geſimas-quartas ( quippe res numeratas ) actu duereias «fc, & numerabiles ; non 
autem & centel1mas-yiceſimas-oCtayas, 9uas quidery poreniialiter ineffe; dicas 
menſurabiles, ( {icut unitatibus 1nſunt ſe 

Cur denique ulteriorem expoſiti Problematis folationem neglexerim ; jam ali- 

uoties dictum . eft...Quibus {1 hdem non adhubeart Y. CL yix purandum;erit ute 
wha repetitis {it habiturus. ; Fw | 

 Quoniam vero tam unportunusurget Clari; V. ut; vix_ opprobriis abſtineat- ni 
fecerum ; Iibuit tandem ( quod prius non feceram ) ut {ibi {atisfaciam, quzſtionem 
Ham de Cubo , ad mentem fvam 'aggred1; ut. yideat fua de 'partibus: aliquoris 
mylteria nec nobisefle imperyia, nec tuum illud Facile off iud deſpicere ad quod 
ou poſſumus pervenire identidem oggerat. Dicimus itaque,  .,,,; ( 1/3 

x. Ccrtum eſt cujuſyis numer! primi quamlibet poteftarem, -partibus ſuis aliquo- 
tis addicam, ſummam elle Progrelhionis Geometricz,; (puta 2, &, #2, #3; #+, &c.) cu- 
Jus .pr:mus terminus ( 4) eſt 1 ; Radix progreſtionss five Exponens rationis com- 
munis ( £) le primus numerus; '& numerus terminorum (7; unitate | major 
quam Exponens dictz porteſtatis, Frets | S$ nat 319363:þ 

2. Cercum item «{t untverialiter ('per pr.-68. cap. 33. noſtrz Matheſeos:Univer- 


| t—I = Fog 
falis ) ſummam Geometricz. Progrellionis elle F<; 45 adeoque 1n _praſent; ca- 


. Rt—TqI 62 52g80% 
ſu, ( propter A=1) erit ST | 

3. Item, cum de poteſtate Cubica jam agitur, adeoque vel tertia, ſexta, nona, 

aliave cujus Exponens eſt per ternarium diyiſibilis ; certum eſt, 7 numerum termi- 
norum ( quippe unitate majorem'quam eſt Exponens Poteſtatis propokitz ) elle 4, 
7, 10, allumve qui numerum ternario diviſibilem unitate ſuperet. 
4. Si 1taque_ cujuſvis numer! prim! poteſtatem quartam, ſeptimam, decimam, 
&c. unitate minutam, ( nempe R t — x, ) per eundem numerum primum .unitate 
minutum (R— x ) dividamus ; prodibit ejuſdem poteſtas aliqua cubica ( puta 
tertia, {exta, nona, &c. ) partibus ſuis omnibus aliquoris addita. 

5. Omnes 1gitur numeros prumos, Centenario nunores, ad hanc normam exi- 
gens, 1nvenio, numeri, 2, cubum partubus ſuis additurn, .efle 15 = 3x5 ; ejuſdem 
cubicubum ( ſeu poreſfatem ſextam ) fic auctum, 127 ( numerumprunum \ pote- 
{tarem nonam fic auCtam, 1023 =3 x 11x31. Etſimuliter in reliquis, .quatenus hic 
exhubentur, pex tactores numeros primos aggregatum illud componentes. | 


Kkkkk 3 Radix. 


nulſes, ) non actu diſcretas. "E's 
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Radix. Cubus partibus ſuis om- Radix. 


Cubus auCtus. 


I.jI. | 
2.]3xF. 
2%X2.jI27. 29. |2X2XZxFX42T, 
2X2X*2.[3XIIx3T. Zl. |2X2X2X2X2AXA2XIZKZO". 
| 2X2x2x2.|8T97T. 37. {2X2XFxXI9NT 37) 
i 2X2XE2X2X2.|ZNFXIZKRAFP7. 4T. | 2X2xXZ3X7X2 9X29. 
© YZ. | SXSX2SXF. 43- | 2XAXAXFXFXIIXZ?"7. 
ZXZ- IO93. 47 2XAX2AXAXAXZXGEXIZXIT 
= 3X3x3.[2X2X1 IXTIxG6I. |53-|2X2x3x3Xx3x5x281. 
F.-[2x2xZXx1Z. FO |[AXA2X2XZXFXI74T. 
Fx5.[1 9531. GI. | 2x2x31x1861. 
FXFxX5.[2XZXIITXZ7IXFRIe | OX. | 2X2X2XFXIZ x44 9- 
AJ [2X2XSXUXFRXF,. ZiI.| ZXUXAXAXZXIXEG MT, 
-T1.F2X2X2X3ZXGL. FJ3-| EX2XFXIZXZ3Z7 X48. 
23: [2X2XFXZ7X If. 79. | 2XAX2X2XAXFXZIV2T. 
I7.|2X2XJX3XFX29- $3. |2x2x2xZ3xFXJxIZXF 3. 
19:[2x2x2x5x181. 89.|2X2x3xZ3xFxXI7XxX233. 
23.l2x2x2x2x3x5 x5 3.197. 2X2XFX7XZX9D 41. 


Atque ad eandem formam, qui 1d operz pretium efle putaverit, poterit vel ply- 
rium numerorum primorum Cubos experidere, vel etiam horuin alias poteſtates 
Cubicas. FIDE 

6. Certum eſt, ex hiſce cubis fic exploratis, nullum eff qui ſolitarius rem pre- 
ſtabit przter x, & cubum numert”. Cum enim nullus numerus primus przter x, 

reſt efle quadratus, non porteſt alius quadratus exipectari, nifi ubi omnes factores 

by gemim! ; quod quidem ad numerum 7 videre eſt , nempe 2, 2; 2, 2; 5, 5. alibi 
nuſquam. 

s Ur igitur habeatur alzus quadratus, cubo ſuis partibus aliquotis addito- zqua- 
lis, ( nifi plurium numerorum primorum cubos, aur horum alias poteſtates, libeat 
cxyenere ) ſumendus erit cubus compoſitus ex duorum pluriumve numerorum 
primorum cubicis poteſtatibus. 

8. Si duorum pluriumve numerorum primorum poteſtates quzlibet invicem du- 
cantur, faCctus partibus ſuis Mons auctus, -#quatur facto ex componentibus par- 
tium ſuarum- aliquotarum additione auctiss Exempli gratia ; fi 23 +a +a+r 
ducatur in & + + 1, habebitur aggregatum numer? 4? þ* partibus ſuis aliquotis 3 
audti ; quod fi iterum ducatur in c+ I, habebitur numerus a # c partibus ſuis al \ W- 
quotis auctus. ( Quod & univerſaliter oftendi /poteſt de duobus quibuſvis nu- 7 
meris inter {e primis. ) | | [+ 

9. Cubus igitur ex duobus. pluribuſve expolitorum cuborum ({ modo non ab 
eodem numero primo oriundorum ) compoſitus, partibus ſuis aliquotis additus » 

#quabirur fatto ex cubis componentibus ſic 2! 5p exempli gratia, Quia cuhus 
numeri 2 fic auftus, eſt 15=z$x5; & numeri 3, eſt 4o=2x2x2x5; igitur 
cubus numeri 6 =2-x 3, {ic auctus, #quabitur numero 600 = 15 x40=3x5 x2 
x2x2x5., Et in reliquis fimiliter. ; 

Io. Ut ;gieur cabus {ic compolitus, partibus ſuis al;quotis auftus , hat quadra- P-; 
tus; tales ſumend: ſunt cubi componentes, ut eorum fic auttorum omnes facto- = 
res prim! {int gemint;; hoc eſt, ut ſinguli faftores primi occurrant yicibus nume- 
ro paribus. 

IT. Quoniam zgitur, inter faQtores expoſitoram cuborum ſic auftorum, numer! 
primi 41, 7I, 127, 137, I81, 233, 257, 281, 421, 449, 521,941, 1093, 1741, 1861 
2521, 3121, $191, & 19531, nonnift ſemel {ingult 'reperantur ; manifeſtum oft 
cubos 1llos ubi habentur ( nempe cubos numerorum 19, 29, 37, 53, 59, 61, 67, 71, 
73, 79, 89, 97, & numeri 2 cubum ſecundum, quartam, & quintum ; item nu- [8 
meri 3 cubum ſecundum ; & numer! 5, Gadan & terttum ) ſtatim eliminan- XS 
dos ut huic negotio inutiles; ( nifi- plures adhuc cubi expendantur ; ) quoniam 
nulla expoſitorum cuborum compolitione fieri polſunt gemini. Sed & proper eli- 


minatum cubum numeri 67, ehminandus erit cubus tertius numeri 2, ( = Jam 
| - factor 


- ID 


mum illum in 


EPrpisTOLICUM 


{ator 37 nuſyuamalias habetur. ) Er propter hunc.climinatum, eliminandus erit 
cubus numeri 43, ubi factor 11 fiby geminum non fortierur, ( janenim nuſqua 
abi reperitur przterquam ad tertyum cubum numeri- 3, nbi-jam geminus eſt. ) Ex 
proptzr hune eluminatum, eliminandus erit & cubus numeri:3x ( ubl 37 jam crit 
tolitarius. ) Denzque clumnandus eſt cubus numeri 17 ; quia nuſguam alibi re- 
peritur 29 ſolitarius; -( Nam ad numerum 41 jam geminus & \ OP 
12. Ex i, qui {uperſunt, manifeſtum eſt cubum-numeri- 7, quoniam mul- 
tiphicando nihul 1mmutat, compolitiont inutlem. Item cubum-numeri 57 ( ubi ag- 
gregati factores ſunt omnes gemini, poſiquam alium cubum commodum alias 
nvenimus, ufu1 quidem futurum elſe, ( quoniam &-cubus ille in hunc ductus 
factum 1l}um dabit negotio commodum, quia quadratus in quadratum ductus erit 
quadratus; quod & de duobus quibuſvis cubis negotio accommodis & inter ſe 
primis oak crit; ) Seponendum -tamen tantiſper efle donec iftiuſmodi 
altus appareat. Quum enim jbidem faftores omnes ſint jam gemini, nullum alibi 
fatorem _—_ pune e pollunt. 

13. Reliquos 1gitur ut-figilatim perpendamus. Quoniam faftor 53, nuſpi 
nifi ad numeros n & $3 conſpiciatur; maefun vel ns oe on 
ponendos elle, vel utrumque elminandum. Quoniam vero inter fattores ad ho- 
rum utramque repertos, ſimul jundtos, przter 2. ſexies poſitum, & 3, 5, 53, bis 
poſiros, reperiantur ſolitary 2, 7, 13; quzrendi ſunt aliunde factores qui hos tres 
geminent. Quia vero. 13 inter factores nondum eliminatos nuſquam confpicia- 
| + tur alibt-quam ad numeros 47 & 5; experiamur utrumque; quorum fi neuter 
-  ſuccedit, eliminandus erit numerus 83, adeoque .& 23; - 
| Ad numerum itaque 4.7, cum reperiantur ( przter geminos ). 2, 3, 5, 13, 17 
qui tribus /pridem folitarus 2,, 7, 13 7 gui geminabunt quidem 2,:& 13, led 
ſolitarios jam exhibent 3, 5, 7, 17. Ha vero-jundti faftoribus ad numerum 13 
repertis (bi ſola ſpes quzrendi. numero 17 geminum:): propter fſolitarios 'ibi- 
dem 5,7, x7, unicum 3 relinquent folitarium,  Huic autem. {i geminym que- 
Þ ramus ex factoribus ad numerum 41, manebit allic 7 ſolitarius ſine ſpe comts : 
Sin ex. faftoribus ad numerum 5, manebit illic 13 plane derelitus : Sin adea- 
| - mus numerum. 11, manebunt 1llic"folitarii 2, & 6x ;-quorum, fi poſteriori comi- 
- tem ſumamusex cubo tertio numer! 3, manebit tamen-2 fſalitarius fine ſpe foci; 
” (quamvis. enim videatur pritua fronte-haberi-poſle. ex numeri 3 .cubo primo, id 
- heri tamen non þ aur, quia ejuſdem numeri z cubus tertius jam aflumptus pri- 
y e x near, Sin denique. (-ubi ſola ſpes reliqua eſt) nu- 
' merum 2 adeamns, ut quzratur folitario 3 comes,. manebix, UMlic ſolitarius 5 ; cut 
fi ſocium: quzramus a primo cubo numert. 3, (qui folus.ex nondum jos . 
| ſpem facit) manebir illic numerus/ 2 ſolitarius-fine ipe comitis, (non enim atfums 
{  poteſt huic ſocius ex cjuſdem _numeri 3.cubo:tertio, ob ca modo dictam : ) 
- Cum naque aliunde fpes- non ſuperſit ( quod inſpettis religuis numeris patet 
. conſtat, ex numeris 47 & 5, primum non ſuccedere. | | L | 
Bxperiendus ſupereſt numerus 5 ; num inde ſolitarus 2, 7, 13, ſupra.memora- 
| tis ſocios habegg liceat. Repertuntur autem Ylic (preter geminos) ſolinariz 3, & 23 ; 

* = qui ſolicariis Z, 7, 13, juncti, relinquunt adhuc. ſolitarios 2, $27. Quum vero 7 
_ nuſpiam' alias. reperiatur niſi ad numeros 13, & 41 ; neutrobique haberi poteſt. 
$i enim numerum- 13..adeamus, manebit 1)ic {olitarius Gne {pe ſocu numerus 17 
( fruſtra-fiquidem \numerum 47 adeamus, utpote jam rejectum. ) -Sin adeamus nu- 
merum 41, habebimus quidem 1llic numeris 3 & 7. geminos, fed. manebit f{olita- 

- rius 2,-cui nuſquam ſpes ſocii nifi_ X-numerg- 3 vel 11, (non autem ab- utroque 
{ fimul;) non 2 3, quia manebit illic ſolitarius 5, cui {i ad numerum 2 queramus 
| comitem ue enim Aliunde ſperandus) manebit illic folitarius 3, cut. 2 nu-” 
'- mero-11 fruſfra quzretur ſocius, ('nec 'tamen aliunde ſperandus) propter. 2 ibi- 
| dem ſine ſpe Scandia: neque etiama-numero-11babebitur ſocius ſolitario 
#3 pr 2, tum enim ibidem ſolitarterunt 3 & 6x, quorum-polteriort ut ut comes 


b- 3 why a poſit 2 'tertio.cubo numeri. Har core, non habebirur ; 
- fruſtra ſiquidem ſperatur k numero 2, ub1derelinguendus efſer 5 ſolicrarips.... Cam 
itaque, omnibus penſicatis, nec > numero 5, nec a numero: 47, fuppetias ferri 
poſle conſter; eluninandus crit numerus $3, adeoque'&/numerus 23 - !11lt |, 
"T4. Cum ad numerum- 47, oor  (preter -geminos faltores ſoluaru, 
2, 3, 5, 13, 17;-quorum 13 non alibi-reperiatur alias quam co mg" - - 
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| CoMMERCIUM_. 
17 alibi quam ad numerum 13; manifeſtum eſt vel componendos effe \cubos' au- 
merorum 5, 13, & 47, vel 'fimul 'omnes eliminandos. *- (ihe BLiets 
- * Cum 1taque/ad numerum.y- habeautur factores folnarit 3, 13 ;-ad numerum-23, 
ſolitarii faQtores 5, 2, 17;-atque ad numerum 4.7, fatores 1olitarit'2, 3, 5, 13,17; 
hi omnes :conjunCti ( preter eos qui conjunctione geminantur ) fſolitarios adhuc 
eExhibent 2 & 75." Cumque 7-non alibi (ex nondum eliminatis) quam ad nume- 
rum' 4x reperiatur, componendus etiam hic erit cum tribus lis, vel omnes qua- 
tor eliminandi.- Cumque ad numerum*4r*( preter geminos ) reperiantur: facto- 
res ſolitarii 3 & 7, qui additi prioribus 2 & 7, geminant quidem 7, fed folitariog 
adhuc exhibent 2 & 3 ; quzrendt itaque erunt hilce comites. Quod-/quidem-duo- 
bus modis praſtabitur; nec -pluribus. po * 
- Primo quidem,” ad numerum 11, habentur ( preter geminos) ſoltaru faQtores 
2, 3, 6x ; qui przdiftis 2 & 3 adjunQti, ipſos geminant, fed & ſolnarmum relin- 
quunt 6x, qui tamen comitem obtinebit ex tertio cubo numer1 z, ubi item Gr eſt 
unicus fattor ſolitarius. Adeoque fi una cum pracedentibus._ quatuor numero- 
rum! 5, 13, 41, 47, cubis, componatur item cubus numer1- IT, & cubus. tertius 
( five nona poteſtas) numeri 3; cubus. ex hac compolitione emergens partibus 
{uis omnibus aliquots additus, conficiet quadratum;, cujus quidem faCtores primi 
1idem ſunt atque 'cuborum componentium fic auctorum  omnes factores primi : 
nempe 2 ſexdecies, 3 quater, 5, 7, II, 13, T7, 29, & GI, bis. 

Sed & 1dem cubus fic inventus {1 in cubum numeri 7 ducatur, faftus etiam & 
cubus erit, & additus ſuis partibus _— faciet quadratum; addet utique prio- 
ris -quadrati fatoribus, 2 quater, 6 5 bis. 

-* Cum vero cubus ille fic compoſitus non alium ex expoſitis 'intatum pNgeR 
quam cubum (qui nihil immurat, ) & cubum numeri 2, qui partibus ſuis addi- 
tus dat 3'x5 qut numerus quadratus non eſt ; -(.cubus enim numer! 3 primus, .;n 
rertio continetur,” adeoque non'1terum componendus: ) patet eundem :cubum- fic 
compoſitum non: poſſe cum alio ex expoſitis iterum componi, ut-factus fuis:partt- 
bus_additus ſit quadratus. hy | 0 CW 
”Secundo, potelt tamen qui ex cubis numerorum 5, x3, 41, 47, componitur cu- 
bus, (ubi, ur dictum eſt, folitarii-manent faftores 2. & 3) aliter fupplert (omiflo 
nempe cubo'numer1 11,” adeoque” & tertio cubo numer z, qui vel, /ut pris, fi- 
mul ſumendi, vel ſimul faltem rejictendi —_ factorem 61 non alib1 re- 
pertum. ) -Cubus enim numeri 2 ſupplebit faftores ſolitarios 3 & F ;: cubuſque 
primus numer1 3, ſupplebit ſfolitarios faftores 2 & 5; unde folitarii pridem fatto 
res'2 & 3 comites nach ſunt, & +5" utrobique repertus geminatur. - Adeoque. fi 
numerorum F, 13, 41, 47, cubi, cum cubis ills numerorum 2 & 3, componan- 
tur ; cubus hac-compolitione emergens partubus ſuis aliquotis auftus, conficiet-qua- 
dratum;; cujus quidem” factores omnes primi, ( ndem  nempe eum. componentum 
cuborum ” NE primis factoribus, ) erunt 2 outage; 59> » 3 & 5 , quater, 
7, > © |» & 29, Di. : 4 
4 — Ab cubus in cubum numer! #7 duCtus, alium adhuc conſtituet cubum ut 


* Quoniam vero cubus ſic woe, Surg non alios ex expoſitis- intaQtos relinquit 
| allums non 


Tupra ;- qui quadrati emergentis fatoribus jam enumeratis, adjunggt 2 quater,-& 


przter cubum numeri xx, qui teſt (ut;ditum eſt ): ſine-cubo ter- 
. Uo numer! 3, ( qui fimul admittz non poreſt cam 'ejuſtem numer -z3\ cubo primo 
qui jam ingreditur compolitionem :) manifeſtum et cubum fic eompolirum non 
pole ujterius cum ullo expoſitorum 'cuborum componi ita ur factus/ fit qualis umn- 


atur. 4 
Y "Sed & porro manifeſtum eſt; compoſiti ( ut diftum eſt) cub1 ex cubis nume- 
rorum 5, 13, 41; 47, folitarios qui reſtant faftores 2 & 3,'non aliunde habere 
poſſe comites, quam vel ex eubo:numeri x1; una cum tertio cubo.numeri 3; ;vel 
ex cubo numer! 2 una' cum numert> 3 cubo-primo; ( nulli- utique ſuperſunt alu 
przter cubos 1 & 7,-quorum no ter neque Gag: 1d przſtabunc:) Adeo- _; 
que non” pluribus quam diftum elt:modis ſupplert poſfunt. - | 
* 15. Sin hoſce enbos numerorum” 5, 13, 413/47, ( quos vel fimul ſumendos elle, 
yel ſimu] omittendos,/ jam” oftendimus)) omuttamus* ex reliquis. componi cubum 
unperatum non poſſe | conſtat. Cum enim.({epoſitis ob cauſas: jam diftas cubis 
numerorum-1 & 7 )'non alu ſuperſint:quan bobs numerorum 2:6 11, pronoges 
8 * T 
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& tertio numer! 3; Somgtia cubis numer! Ix, & tertio numeri z, (qui ſimul vel 
ſaumend1 vel nt 1,” propter GI OI nec alias repertum ) . Ter mane- 
bunt _— & 3, quos ambos nec ſupplere. poterit cubus numeri 2, nec ad- 
mitti poteſt -pumeri 3 primus, propter' tertiym jam admifſum : Oniulis au- 
tem tum cubo' numer 1x,” tum: tert}o numeri. Ar; , Xeliquos duos, nempe cubum nu- 
meri 2, cum primo numer! 3 peck com pO — _—— rion ablolyere 
- cerrum eſt; manebunt utique faftores ſolirarii'2 
' 16. Conflat Yaque {( perpenſis omnibus ) tex" cubs. ſupetius expoſitis, nullum 
eſſe cubum ſimplicem qu.partibus ſuis aliquots. quadratum, pre- 
ter cubos numerorum T"& 7. Sed neque cubum ullunyes his ut diftum eſt com- 
politum id ipſum preſtare prater quatuor illos yp indicatos : Quorum nempe 
primus componitur ex cubis numeroram*F,'F OUT, 47 It, 3, 3, 3: Secundus, ex 
Quatrls & Sabo. nas Numert VG kk = = jobs qumerorum Jo, 39 + wlll too 
"Qui-'plures adhuc-: A, ubds'1 
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Ubi cigdal Sun perperam inveſtigatam inſinuat, 21. ] quid 
ſibi velic Vir FRE non "*w uor. -Quam ego way [ Zp. 21 Jad 
hzc erat. 

Ut fladZum ex nadratis mumerorum imparium 7,9 in infinitum ; a> 
fabfum ex Tees, unttate MANMIIS ; ic. [Ad ge rb ad aream 


Fa  Vbicangue ante 'continuam tm MET HRS. miultiplicationem' abrumpere li- 
' beat, intra hos/limites res coercebitur : $i fadFums ox quadratis dutatur in radicem 
| vaticam unttatis aut7£ aliquota ſu _— gue denominatur a radice ultime 

* qhadrati , habetur' quancitas Hep major : fin Fd denominatur ab 'eadem args 
A anitate'' autFa , habebitur quanutas uffa- minor. ' Sic 9 X25 2.49 x81xy/14 ad 
A $: 24x48x$0 , eſt-ratio major, quam -quadrati-ad circulum ; at'9 X25 x/40x 8I x 
6 1: ad 8x 24x48x 80, eſtratio minor quam quadrati-ad circul um: - 
>  Addo;candem elſe rationem' rettanguli ſub-conja dew axibus, wel etiam paralle- 
be. (Go -cujuſvis cxrcumferipri, ) ad aream eo 
[- Wy - Hanc q| ramifa/ſam ' puraverit Vir. Nobiliffimus ; fi potis et, a 
| * Offedas inquan, xationemeircali ad quadratum diamerri, vel ma majorem: 

p Mingryas, quam quz 2 nobisaſſignatur. Sin levius aliquod infinuet, ob q 

it; autconteminendam putaverit ::nolo ego ſua fibiverba- TEPOnere, Fon ft 
"a deſpite el yum ces afſequi : ed illud; porius, - 
— Siquid noviſtt rectons oftas, Ciondiabus imperti. — 
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F>. way. That paper contained his refleftions but upon the firſt part of your "ICS 
F a . the time not permitting him to write more then. The next morning he wentour - 
of Town for fome days ; but at his return he-entreated-of me a ſecond peruſal of 
yaur letter, and bro vn in me back the a9 ues > fb ether with the encloſed 
paper in anſwer tothe ſecond part of yours he hath' framed as though i 
were a third perſon that wrote 1t; Tad hath.defired me to conceal his name, .leſt 
it might, be 7 are ht he made vanity of having ſome extraordinary 'Khowledg in 
. a ſcience that he profelſech. to be very Ty norgnt of, as having never had any: Ma- 
ſter in it, nor having ſearce ſtudyed it, but meerly played with it for- his- recrea- 
tion, and to fſatisfie the ropenhion of his Genus. | But I that rofeſs candor and 
open dealing in every thing and with every body, would notlet you remain in 
the dark in knowing who 1s your Antagonilt, fince I 'have knowledge of him : 
*vho though he paſs in his own conceit for a very {light Mathematician ; yet in 
thy - Pc it which: concerneth numbers, all Fraxce,. even Monſ. Rwverbal and * 
ions; (406 Monſ: des Cartes, wie he was alive?) do acknowledge him 
Chet Maſter Superior to them at a huge diſtance. And chiefly, for,thar -g6 4g 
. theydo with much labour, and by many circuits and » he doth. unme-- 
 diatly upon the Light of > bps and without any operation, as. on 
, had an ner knowl ki thoſe! , and all his rrouble. is to ſer it 
in paper. However, I dehated _ WI "my ſelf, whether or no I ſhould lend 
_ youtheſe two lalt papers : * fondo the expreſſions in them-be modeſt and pope 
"# RR, what learned men in theſe parts do | write one againſt another 
ou may. ſee in the diſputes berween Gefſendus and des Cartes, Marinas and 
Sy endus, des Cartes and Fermat, Fermat and Fremicle ) yet me thinks x 
are carter than we uſe in England, « or. than. I am ſure I ſhould uſe:in_the like 
caſe, if I were. of a differens: $5 nora -But that which mainly - turned the ſcale 
with me, mm the we if = 'did ___ ſee Drag perſons 1a 
ou, and co ently 1 make no reply to ey tthink fo 
the better - out Nation, and Univer: which Tan {ure you will ale ecu = 
not be, when once you know what 1s Har ke againſt you. A belides, 4 &..; 
thought it belonged to that reſpet. T owe. profeſs unto you, that; you ſhonld has 
be acquainted with whatſoever I hear concerning you. = 
It 15 hard for me to putlimits tomy. penn when I am diſcourſing with you;. to "29 
much content I have, in in kevping pr Log to-my thoughss: ſo., excellent a perſon; © 


But I muſt not be ſo mu as tO Jelighr my. ſelf atioo great a: Sag bo 
d of your ſufferance and wearying.. I will therefore trouble you no Foga, for the- 7? 
preſent, but kiſſing your hands do take leave and reſt F 


Paris, 2 Febr. 165], Thus angſt huacble and? | 
 affetionate ſervant, 
KENELME'.D F(--7 th 


Monſ. Fentcle deſires very much to ſee har 7 FD you give. wh the Pro 
bleme your {elf propoſed : | Yide ws 23. 29. ] Garten you may 
. Jaith tor. 
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Lage rire maluifſc cilime,* tera quz in OY; a Cri £0 
Wallifu cixcanumeros di perſunc, quam immorari : oy” 
Non. Aytum ele or Eero wo defray- ” 


cum 2 me quid: de thus {entiam, XP 


denit Op fn Gig £5 S ; A 
Sequitur dud problema Clarilfini VirtD. Arms 
on; —— Fermatins ( ut habetur in Epiſol Walla) Theorems quo 
Dato Hummer non-quadraty, > lay ls | | p -ati in datum n«- 4 
none £2 adſcita unttate conficiant quadration. xg — Even ed et _numert | Þ 
I qui 2 er dai NEARS I, vel 16,adfenta unitate confict adratos 4, &: 493 &. » | 


ErpisSTOLI1ICUM:. 


afſerit elle rnfinios alios gui in 3 dut?i idem profient : quibus inyeniendis legitimam 
ee ode Ha « | £p. 16.] ho > > 

Quamquam in quadratorum numero z inſervientium, numernm pro numero 

ſucrit.. Sed hic error 1 condonandus eſt ;. non enim eſt inſcitiz, fed incuriz : 
& inde provenit quod 56 x 97 non in 2duxerit juxta regulim, ſed in 3. Igitur pro 
3x 56 x 97 = 16296, lubllituendt ſunt 2 x 56 x 97 = 10864. | 

Sed pace ſua dixerim, hoc quidem, _ quod fintinfiniti quadrati qui in 3, 
yel i alium numerum non quadratum 1 | adde, adicita unitare } faciant qua- 
dratum, eſt expolitum Theorema, quod ſe demonſtraffe attirmat Fermazins, & quod 


affert ad exemplum tantum &. ad--preparationem ; non 1gitur eſt problema quod ' 


{olvendum on ayers Quzruntur enum quadrati quiin quemlibet numerum non 
quadratum duct: adſcita unitate faciant quadratum; ad inſtar numeri 3, qui in 
- quadratos I, & 16, ductus adfcita unite facit quadratos ; unde fatis patet nume- 
r0s, integros pro queſius. quadratis. requiri. . Certe pofſet excufari Walliſzas, fi D. 
Fermat nullum” exemplum.;- vel $i in- frachis etiam ut in integris propotuiller ; ſed 


ales 1unt. 3, & IG, Moe: igutur /alleſrum zquivocationes querere, ut problema 
Tar -& ipſum quod fa 


Cc 


(1 ® 5 > 


£ queſtionem ſolviſler. tt. [ 1d fattum oft cadem Epri?. 16. nempe quoties * an © eff 
E : { equapollet onmubns Aabnd efus per T0 paginas 
Sed cum fint | ] 


57 1s numeris inferyientes 1 
wr 


ne dicam 313, | 1d faffum of 


difficulas inerit in hisquz requiruntur. +... nn 

Reſtarultma Gluto D. Wallſi,, in qua multoties +binos cibos rradie quorum 
” ſumma; ; is eſt duobus aliis cubis.- .Hze.quaſk facillima effe debet, cam” ru 
”  noveris 1 pl uribus modis tam -4atile ſolutam eſſe ;, artamen quamquam Walk- 
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1111 3 


tione 


- ] qui quidem fo ſeſe exercear Vir Clariſ- | 
alquam mihz per Me alle. 
e lum 0 eris; yel faltem 
L ratum pro 9 tum pro nume- 
rim cum pau tancam quezanur.  Vel falem ded cum methodo 
| Quadral ntes numeris 6x, & x09, quiſhabentur in 2* & 32 
El C ry his opuſculo, : N "cx Win yel numeros inveſtiget 
] 1 © In | rum ope . #0 | 4 KS all BE "Lp ne PEI IS £ 4 
poſſunt ; cum enim in. tabella .quzſiti quadrats h oY minor | 


t. cubos, nullos plies Preter £08 quos ſola molkiplica- | 


CoMMER@CITUM. 
tione aut diviſione,ab illis deduxit, quos a_Fenrele acceptas ad. _—_ tranſmiiſt, 
| Pide Epift. 277, | & fi habeas exemplar Epiſtole tuz ac ipſum #allifium in qua: 


zpli.cubi concinebantur, facile cognolces.quingue: Jequentes.Cuborum copulationes 
Inter 1pſos cubos (Fenn Iths Ayreth: quangue tota cuborum feries a Wall io. Uata 


Innutieur, | 
Cuborum Clees 


V. 7 +12=9'+ Io. 2 
22+ I6=p. IF 
3®. Io +27 =z 19+ 24- 
4.2 F34=15 +33: 
5. 9 +F34=16+ 33: 
Aliz vero que; ſequuntur- Caborum Ap. enm yo numero” 22, ie ſunt quas 
 Walkiſins dicit > Fremcleis differre, po poll ge quamliber poſit: func numer! in 


© dicantes de qua 'ex quinque tuprapo poſta que que {int cmd + 1m og; 
a r' quem; numerum Cubos A / chilies) tua; acceptos ad fuorum conſtruftionem 


diviſerit vel multiplicaverit : *nempe ata in, indi ICat AI aaron & 
partcus per, "denotat divihonent.” EE 


C3 +C3z6=C27q +C30-| i. in 3 
LE EF bg. #T "4.3: pa. 
7 TT 308 Pr: 
Ws Ede $2 A bon 

3'T Th, 53 1-5 BT 3 
: 5 $49.8 24F -37 | > 1.23 
20, +. '54=..3T-+ 48. |.3-/n 2 
60' + 132=, 8+ 136 | 4 > 4- 
8 +... 6='.33+ ©-.9_ [3 PT. 3-; 
43 + 99=. 27 + 102 |. 5--1n 3: 
| +. 6="A\+,.:5 [4 pr >- 
6 + l0= Iz=- -T0F. 2. J- 
5 + i= 3+ 13 | 4 PET 3:- 
3 T $3= 3T..5.| + PE 3: 
6 T7. 46=/7 T6004. +48, 3: 
io + &= 45 +. z5 [2 1nF- 
32+ 66= 38s. 68 |-5- in 2. 
30 + 66=- 4 +- 68 | 4 mm 2- 
++ H=36 Ze &- 4-5 
Re 
5+ 6= 45+ 50 14.ms 7. 8 
C EA n 


ms 
ni. 


6-4 v , ; 8 
* 4%, 
Y - ; Py - 7 Fg - 
x = * »* ey 
v * 4 Lg NE i 
wie 4 Who + =, 
. £ : "I A 
% Dinh, * g . Wi 8 
KW O Ps 4 SK ; a8. o 
" 3: . 
£9 F— + LY 


-== :$ 
a z J PF Ss vt 4 4 ic 3 
Pa ITE 
CHILE _— 
3 | 3, 5-4 3 P 


F. I Ss 3 EE ", A &$ 
MY 5 ICT OST: WY a 


Y 


E Þ/1$:T:0/L11 C U M, | 8622 


:Nulla igitur lh« neceſlitas incrat tam varie 5 iHas\cubory 
plicare, nafz quod -fucatas fuas folutiones &-exidatts: dedudis ares rod = 
rit; melus' fuifſet equidem vel de:His;omning/ reticere,. vel aliquas \novas- & 'da- 
— AD De Nh nn IEA 
quz ſeq euiam ab iplo FFentcle provenient 
lam habent communem menfucam : "5 - Tg _ 
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Non convent. A ut 1n _ minmiſlini rebiis; que vix in +ptrvots Landed 
aliquam Promerrann tur, vires ſuas" Foonf: ſir minus no#+'eſt quod 
Dhominn Auſus gd OD , cm may videtur 2: foltrione horum 
ble m. in. quibus- nulla'eſt ambighiras' ritunef6s -mmtegros ſen: tractos'; 
Lalaou oa "I cuburn in dos © eubos tienes died" '&: Datins nid; 
_ ex doghy *cotpoliritrth, nt'28, i duos Hlios'cubes rationales: dis 


>- & | 9cVCO,Hr | | 
ſant ph Saga mod" th enrem Nlenertinc circa” oli 


lacere J 3 

i Walk 1 RG F os mere quz'de hiseedleam” - Quits 
EM, nu fa erandiun ini: 

JE, "me. RE al Pya S Ft, {3 & = 31371 6 H 5x 
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6 gt Wy "EPFISTOMATKROTE 2; met 
oy D: rceomitis Brountker, ad D- [ohm Dit 


T5 woe th R f .. 1 x 
EY | wt + £37:411Q fu MM HULL ST q 1 + 
Bout gps or three wel fince, I receiv ug yours ps 6. of Rebr. 
awherewithr, :I98, were, or, to honour” me; "for which T'moſt humbly 
Tink you. And yeſterday with Yours- of 2 Febr. 1655 70 Dr. Wallis 
which TA the incloſed from Mounſ. Frenicle” ic&rding to th the liberty you give 
' me) I have peruſed; and do thereby percely: RN the laſt 2 from Dr. Walks 
{AR7- 17. 18. ] Tn help or ch had the good 
ortune to kiſs your hands; hag on 54.14 the abſence of 
Mr. White, Dr. Farrar undert {e I am confident 
Mounf. Frentcle had ras he hath been 
pleaſed ro {ay in both thoſe LS you a very ealie, plain, 
ant? Sikhmrhodbor: th | nn Bars tyigh- 
fandin?' urdtnnt Hence —( en 
| Eros niur quadriat Eros pad ZHe., LLP o:I50% 
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L008 
Wo ape t ng ©, Ro me Ta como 
4 or (wo, at.mo 2 Te 
abchrding wo in  iithnda pron Ty d tha OT: | 


W ( 126864488.2:andi-thetefort:cthat- 34.3 * Qi{-2,% pigod =) 
ELIE —— —— wh By HG to joe? 
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- becauſe Mounſ-Fenick may thence perceive, that nothing is wanting 
e perfe&t ſolution of that Probleme. - It remains onely:naw (Noble Sir) he 
I 7 rn ou, that my Father .and Mother could not, nor "Rang can more ho. 


nour to elteem you, nor be prouder of youy. Pn: Jathy and. 15, :.1\ 
I3 March 165þ | Er, | 
| Four mot bumble and mf 
Ws x faithful ſervant 
TS = _ BROUNKER 
fob 55 
EPISTOL ax nr” 
D. Joh. CLUE Ach Dir 
i tc" AFR jay sl, ] ſimul 
Treris quibus me ratuses ai, 6:-Febx; £p1ft.21. ] ſimul cum Fe- 
| nickis inclulis, WEST 22.] ame SW} lg quam ſequentes 32 Feb. 
ad meas mapugpervencrant. Perſentio autem 


ys d MIT quas Jam Sudan brim ag ron pray 0 5s IS. ] te nondum 
accepifſe cum ultmz illz tuzminprenzur. D. Freniclus 
certum eſt ſe literas ipſius ultimas, vel1 On ce Max1man falrem partem, omil- 


ſurum fuiſſe, fi.non & pracedentes, NET Tale Ss 
.D. Fermats Problema bp pegs, 2X itis min ene yori. undratis, qui m #on- 
qradiar um. duttt,; unitate d; prefixo Theoremate. 'Nos & 
heorema demonſ}xayimus,& Conftruximus: Wo os (quorum \urrumque; erat 
poſirum,. le daliem,, ail ns & H oy cur tid mihy ranquact 
Lecredtmem objicias, Jneque 3d kgs , Kd & in Incegtis. Poſt- 


wen ata we ; ie; rat. Farmotins, docuumus & Integros > Fraftis {6 
am neces bn pA! i, Ph gone Mee a 


—_ | (quodamen extyburlle ſufficersr, ed &.carunderg praxin oftemi 
ELIPIS fe 


- at faltem 1n numeris Tac 
Fermatio fuerant propoſiti nobis. [Eprift. 8. Ep 
Vicecomes Frouncker 1n wr ws; I. 27 ]. quem ut nobis nor 

roponit Freniclas. Quod & cad em facilirate fiet de numero 151 aut quovis alio. 

EC {pron Fremens, ubt lireras gra memararas acceperit ;.quin nodum illum 

perfedte in 

Quodautem 26: ] innuit ni, dum'plures cuborum combinationes dede- 
Tim, qui ak © - I p iſtiuſmodi cqmbinationes #qua- 
liter. vel multiplicaſſe vel diviſifſe : Id omnino- yerunteft, ' Neque tamen eſt evr 
idin meculpet, cum & ipſe. mihijn cadem ſemita -no2iaes Numteri -enim qui-al 
we Ae 15 tanquam ab iplo. exhibiti, ha rang, - 


$ ee 1229=C9" +Cr6=C1 £Or. | G EA 
. pe . 404 =C'o +Ci5=C2a2+Cr6:- ty 


Y PE Ke Es "13$32=C18+Cay=C2+C2q 
ESTA  $3332=C8] RIS ETT. END Ea 

&c; Gt. W > PF 1144 CITTE 1, 156 
"bebe Faroe cen CMS ISUG ISS SU BRA: I 2 


Ob; thiniltuer eſt miners in'combinatione \ tertia qua; non alios F 


ani ge ;autem illud facile 
n ignorat Frenichis, fed neenobis fpery idebit quad. & .ipſe noverim. 
Cana enm'i{thſmodi yel eh es o( ſivexx inſpefta.numerorum cu+ 
a, "UV þ\ . 1nd} m7 i : Frenichus, live quocnngue 

) {-protinus a c2be cectur eft., - 
enim verb ark F=040, erit-& DOA Pe=Do jg e?, quicun- 
un ue aſſumarut cubis e?, integer'y & fradtus. - Similicerfi velunus Is "cubus in 
uos atios dividi porerit, PORE Gubus darus fic dividi; h enum verhi 
"  pratja 


; v0 


*,. gumerus 655359.  Atque hic ſententiz tenor Ledtori nihul adjumenti affert.. Ne- 
- que poteſt lapſus reſtituy, 'nift ab eo qui numeri ſat grandis partes aliquotas. noverir 


-# 
Mr 
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®E 
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; - 


- *.  colligere, calculumque ab origine repeat. 
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Y Tho tia Þ=0 + qa, t&h = +43, Addo & idem obtinere in quz- 


one 2 me propolita. Verb1 gratia. Cum 16 & > partibus ſuis altquoris additt 


. xquales ſummas eficiant, 1d ipſum non minus facient 16 e* & 25 &* quicunque 
'. aflumarur e?, modo fint tum e?, 16, tum e?, 25, numer!1 inter ſe primi. Quod nec 


D. Freniclum latere 1cto. | 
Calculi quem notatlapſum, agnoſco; quem jam pridem notayeram ipſe; & emen- 


 dayeram, in Autographo meo { ſed, ut yidetur, non in Apographo;.) neque aliud 


era; quam preproperi currentis calami feſtinatio, & quem ex verborum ſerie quili- 


bet  re{tirnar.. Sed & fiquando limiles reperiat,, ignoicet ſpero. Quam yeniam da- 


_ 
. 


ce 


uis pag. 4. Cubi {ecundi partes aliquotas-numerat 653359, ubi 1ubſtitnendus eſt 


 buamus petumuique VAC im. Et quidem {im ili, £3 fallor lapſu, 5. Þr Tuquiftio. 


- 


_ Fermatit Problema de numero cuba qui partibus |; is ah uotis additus factat Rua- 


” 


F* + dratim ; in nuperis meis Mart. 4. datis,, enucleatum .dedimus, ut non -ſis-cur de 


hoc heat vir Nobiliſhmus. Ne tamen cauſetur adhuc,me methodos tantum exhi- 
bere, non autem_ & numeros, {altem.non 2 ſuis diyerſos,..libuit & . hos ſex cubos 
ſubjungere, qui partibus ſuis aliquotis additi faciantquadratos. | 


 Cuborum raaiwes. 


SXIXFXIZXINESIXGTAION,! | | 
2XZJXFX7XIZSN%TI X3ZDX4LIXIOT. | + # 
ZX:ZX 3X FXILXI3XIJXSIXGETXIOT. > , 4 
SXZXZXFXZ7XIIXIZXIZX3IX4TXIgQT. 
none Sire OINSRNAZ Xx IDE: d1 16.24 | | 
7 XIZ7 X31Ix47 XI9T»' | 
VnP Radices Quadratorum. | | 
T duodecies ] X ZX3X3XFxXFXTXIZXIZX2OXDX J7. 
| QUAIMDEdECTES | X 3X 3X 3X FKFX FR TXT XIZ X29 X 20%'37. 
| Fredectes | X3X3X3XFX7XITXI3ZXIZX290K 20x 37 x GE: + 
| guindectes | X ZX3X3XFxXFXTXIIXIZXIZX29X29X 3JXGT. 
 decies |X3X 3XFXIZXI7X29%37. © ets 
| duodectes | xXQx3x5x5x13x 17 X29 x J7. 
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Addo etiam,, horum ſecundum '& quartum Freric/ quzſito de duobus cubis ſub 
finem pag; 3- /nqui/etionts ſuz expolitis,' fatisfacere. © + | {0 
Quid autem/ ego de hujuſmod! Inquifitionibus numeroſis cenſeam, jam-antehae 
dictum eſt, nec: repeto ; -6. quam 1nvitus hue 'adducar. '-'Quod- tamen, tum ut im- 
ortunis duorum Clarifhimorum 'viroran ſolicitationibus ſarisfacerem,” rum prex- 
urn ne tuis -deefſem mandatis,' non erat refugiendum; At interim { tantorum 
pace virorum dictum eſto ) non video+quin'ad folidum Matheſess profechim' ma- 
is: conducat, fi Clariflinu/ viri, quz fib1 putant pecaliaria, orbi literato/ metho- 
ce .exponanyt, / quam ut 'que -1plt fe putant invenilk, 'proponant: aliis! (aGtim 
endo ) dentio invenire; nec minus inde quam hinc gloriz fint reportatur1. 
Yale,. Vir Nobilillune; & favere pergas, oro, | Ev The | OF IIt94.223 


EfumillimoTuo, T tbique " 
' '" obſequentifſano ſervo, | 


Sir, I crave your leave to add a word more. We have thoughts of publiſhing 
thoſe Lerters which have paſſed of late berween us'and France, if you approve 
of it and think it proper, ( wherein' Mr. Frenicle having been beſet © hand with 
us, ſeems almoſt to make 1t necellary 9 And therem think it may be fit to omit 
2 paſſage or two in thoſe of yours, wherein you declare a *comparative judge- 
ment berween .... . ..and ... . . . - Which T do not know whether you wou. 
think proper to be made 
commands therein, I ſhall 


Oxonu Mart. 15. 
x65}. St. Angl. 
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yery careful to obſerve them. 
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rapes Bur if you Foe to honour me with your” 
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> 5. Jab Waltis il D. Picecomitem Biienier 


| Ittcham Tibi j jam ante quatriduur, ” Vir Maſtiſime, ad fecundas D: French 
. SE, liceras [Zþ\26.] reſpontum, [96 28] «odem'die quo ipfas poſt prandium 
acveppran Faptium para NET neo | 


poltero 'manEabregrim;' neque per 


m_lievit tc quicquam'ea'de re affag?,*- Quit ul noftracarpar;” & tugilet 
\commtiptim abe: Ba hw vel not mofiitus animadvertis;; que 1lud 
8 tient, probe noverÞ.” | Quod"Hvegeno Viri dandum, five Genris, non 


ce omniaque hyc Tpeftant,”ur quit 
E r Marhenatieos, wihil Nenomt 3 quzque vel LS Jl 
bes. protinus. evaneſcent. quym primum 'Itteras noltras Jam Þ Pprigern {cripras Vi- 

| derit, (fahamli"& illas Jar:'2o. FF te 68 f es I9.] T i 11s, "que" appen- , , 
1 run Dee. 17: daratymn'\ Hp 177 T us: cxponEde | | 
Memineris; credo, quarito':cum ' ror, 2n literis primis '{Zp. 22. ] toſtrum . 
pri Ferinatii-quiſtiones reſponſum repudiaverit ; qld nempe Cz | 
tatem exhibendo nullum- rs re Beator: vet Cuban: Quam-durem | 
"= | f5bi parum conſtans fit, vides;. cum err ſecundis, {Eprft. 26 ] quali cavilli ſti 
Bo. oblitus, Unitatem- ipſe nune pro. Cabo, nune pro; Ruadrato, jam. iterum exhibear. 
he OS Quanta vero cum confidenti fibr 5 EEO neque diids iHas, neque etiam 

"= : _ Fermatii tertiam fuo bay ſolvere potuſit; veb etarmampoſſs,-quamque inſul- 
et plane, & triumpher, &  ranquam icun\ipueris: colludar, Lopes nefcis, neque 
uam vana fit ea confidengia; * "cum cis ommibaus: farisfactum fit ettam ad grain 
Fram Ego autem tacitus patiar, ut receptum ipſe {ibi'cariat; ubi viderit 
ante victoriam cecinerit truumphum. Poteris \tamen \novifhnms* meis pct tg ſi 
forte nondunt tranſmiſeris, hos duos quos. Jam. \ numeros ſubjungere, nequo 
forſan caſu precedentes literz PEAUR.> - 
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inperfeQe "rem propoſuiſſe cenſendus erit, '& parum 4yis;, (problemata' ſiqui- 
rr Mathematica" ſtrift! juris effe, fat novir Bf wo SG THR Certe 'qui . Or- 
reftam facilis reſponſi anſam arripit, neutiquam*propterea'culpandus erit, cenſen- 
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TP, Xemplariwm-parts prime Operam tuorum. Mathematicorum, ( quorum alte- 
rum mihi, Zugenzo alterum A Te deſtinatum fuit ) quod mthi deſtinayeras; 
recte > Domino - 7hroumio mihi traditum eſt, quare & maximas ago gratias. Do- 
Jer etiam Exercutationes meas tub1'non- fuifle traditas, quarum exemplar, jam tune 
' cum prodterant,” Typographo dederam, ut illud una cum plurium exemplarium 
copia Londinum' nucterer, ad' — qui ipſum inde ad: te meo'-nomine Oxoniam 
'amandaret. ' Gaudeo'plurimum eas 'Tib1 non wale placuifſe, ut & quz de Ratio- 
ciniis in Alex Iudo in'fine 2 Nobiliflimo ZZugento ſunt. adjefta : cum tuum ſu 
iſtis judicium prez mille: aliis luculentum nobis fit teftimonium, quod tam = 77 
tuendz quam promovendz Mathemaricz aterque operam non male collocayerimus. 
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po accipe, Miit fc. anno preterito die: 26 Januari Parifiis ad Academiz 
__ Batavz Matheſeos Profeſfores Vir Illuſtriflimus D. Gukehnus Borel, Con- 
eratarum Belgu provinciarum ad Chriſtaniffimum Galliz Regem Legatus, 1i- 
teras, quibus duz-. ancludebantur quzſtiones numericz hac inſeriptione : Proble- 
mata duo Mathematica tanquam na:ſſolubilia, Gallis, Anglhts, Hollandis, nec non 
ceteris Europe Mathematicts propoſita, a D. de Fermat Regis Con/iliario in T ol6- 
ſano Parlamento, Caftris Pariſ1os ad D. Claudium Martinum Laurenaerium Doo. 
rem Medicum iranſmiſ/a 3. Nonas Fanuar. 1657. accepta vero 12 Kal. Febr. 


Problema prius. 


Invenire Cubum, qui additus omnibus ſuis partibys alquatis conficiat quadra- 
tim: ut numerus 343 et cubus a latere 7. Omnes cjus partes alquote ſunt 
L, 7, 49. qua adjuntta ip/i 343 conficiunt numerum-400. qui eſt quadratus a la- 
tere 20, aries altus Cubus ejuſdem nature. 


. Problema poſterius. 


Queeritur etiam: numerus Quadratus, qui additus omnibus ſuis partibus aliquo- 
tis. conficial numerum Cubum. | | 


+ Quas ubi D. Gakus receperat die, 7 Febr. ejuidem.anni, pridie ſc. quam Recto- 
ratus Magnifici munus deponerer, me coram, polt aperuit die 11 <juidetn _menfis. 
Quibus tunc temporis ſequentia reſpondi,. atque prout 1lla D. Go{o, prius com- 
municaveram, Pariſios die 17 Febr. ad memoratum D. Zoreel una cum ad- 
jundt;s literis tranſmiſi; at duobus a me <juſdem argument adjunctis Problema- 
tis, D. Fermatio 1terum. proponendis. 

© Reſponſum ad quaſh 
« liario Regio, totius Europz Mathematicis ad ſolvendum propoſitas. 

« Ad ſolvendam primam Quzſtionem, 2: 9gua Numerus Cubus cft inventendus, 
«© us additus mmibus ſuts partibus aliquotis conficiat Quadratum, quzro ab uni- 


« tare 4; 7, TO, aut 13, plureſye humeros deinceps proportionales ( augendo 1c. 


«;llorum numerum continue per 3 ) qui ſimul additi conficiant Quadratum nu- 

& merum; eritque ultimus proportionalium Cubus quzfitus. Pro ſecundo autem 

« proportionalium ſumo ſemper alitum atque alium primum numerum, 1incipiendo 
« 2b omntum minimis. 4 

« Sic quoniam proportionales 7, 2, 4, 8. I, 3,9, 27. I, 5, 25, 125. additi fa- 

« cjunt numeros IF, 49, I56, qui quadrati non funt: hinc, prout pro ſecundis 

Nnnnn & cujuſque 


ones 2 D. de Fermat, in Parlamento Toloſano Confi- 
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« cujuſhne harum ſerierum a{ſumpſ1 primos numeros 2, 3, & 5, allumo jam pro ſe. 
© cundo primum numerum 7x habeoque proportiansles I, 7, 49, 343- qui additi 
<« faciunt 400, Quadratum nuynerum cujus latus eft 20. Atrque lie invemio 34, 
« effe omntum nunimum Cubam numerum, qui gp” fatisfacit, ac ipfiſfimus 
 E qui A D. de Fermat eſt allatus. Quoniam autem afſumendo ſemper alios atque 
« Toi quatuor proportionales, utendo ad hoc ordine omnibus primys numeris 2 2 
« nſque ad 97, alium nullum przter jam oftenſum offend, laborem iIlos ulterius 
<« explorandy fu gl ; [quandoguidem compendio/torem: viam:e0s cerio inveniendi 
+ 1:1 ere haud potus.| ve ; FR F = q < 
*Eodem modo, cum utendo 7 proportionalbus.1, 2, 4:9, I6, 32, 64. I, 3, 9, 
« 27, 8x, 243, 729, &c. ſumme 12.7, 1093, &c.. non lint Quadrayy, nec id ulteriug, 
&« ob laboris moleſtiam, in 7 proportionalibys' inquarere animus fuerit, declinayz | 
« Gmul operam /idem + in: 10, 13, 16, pluribuſve proportionalibus experiri. Ita 
& gt hinc judicare- auſus ſim, quod, licet hujuſmodi numer: (ut ſane confido ) 
« fint infiniti, non tamen quis eos ultra certam multitudinemr, ut puta 5 aut 6 
&« numero, facile fit inventurus; ex ingenti llorum 2{e invicem diſtantia. 
© Ratio antem eoſdem numeros-fic infallibiliter inventum irz D, de Fermat la- 
< tere-non it, ubi intelliget me ad predictos proportionales inveſtigandos ut: 
« hujuſtaodi -terminis AER &®, af, a?, a**, &c. ow —_ inveniendos nu- 
& meros, habentes 15, 27, 39, 48, 51, 63, 69, aut 75, &c. partes aliquotas, me pra- 
«ter hs, to} 6m: — notatos, uti his 4* 3, a* 53, a? þ, af bY a* Þ, 
©. <3 Þ &, vel a Þ, a* Hf, aut a** 43, &c. quippe qui hui negotio, ut 1c. Cubis 
. - « aymeris inveniendis inferviant, utiles effe pollunt. Sed cum. ad inveniendos 
« quxzſitos numeros hi termini non nifi operofiores v1as. eoldem quzrendt figniti- 
*Loce horum * Cent, haud facile crediderim, ut quis las angref{us eos felicius ſit obtenturus. 
prrjorim ECzterum nihil hic addo, cum prater jam indicatos modos inveſtigandi hoſce nu- 
ſequenss, © meros nulli exiſtant, . quibus ipli certa ratione-1nvenir: quennt; nift forte D. de * 
Vide ad ne- @ Fermat * [compendia nonnulla | in faciendis adxquationibus ( quz certe mihi * 
— > ©+ [neatiquans p—_ voluerunt | excogitaverit, quz moleſtiam hujus examinis 
op parum ſublevent.: quz fi- communitavern, rem ſane gratulmam' fafturus 
ws 
<«Simuliter ad folyendam ſecundam Quzſtionem, 7 gua Numerus Quadratus 
© gueritur, gui additus omnibus ſuis partibus aliquotis conficiat numerum Cubum, 
©quzro 3, 5, 7, 9, 11, aut 13, plurefve rrumeros ab unite. deinceps proportiona- 
«Jes ( angendo 1c. jllorum numerum' continue: per 2 ) qui ſimul addit: faciant Co- 
<bum 7 fhinendo pro ſecnndo numerum 'quempiam prinjum.  Onyno-ut per 
« 7, 4, aa. T, 4, aa, 4, 4*. I, 4, an, i, ah, 4. a5. &c. indicatur.. St:enum haxcifumnia 
© Cubus numerus fuerit, erit ultimus proportionalium Quadratus quzfitus. Ut- 
« pote utendo ad hoc aa, 4*, af, a*, 2%; &c.. ad inveniendos numeros, habentes 
« 2, 4 6, $, T0, &c. partes aliquotas, Aut etiam preter hos utendo a46b6, ad in- 
- © veriendos numeros habentes 8 partes aliquotas, aut 4* 6b ad 14 7 greg 
©q* bb ad 20 partes, aut 4* b4 ad 24 partes, aut 4abbcc vel a*bb ad 26 partes, 
« &c, Sed quoniam & hi poſteriores termint non niſi difficiliores modos querend: 
© hoſce quadratos numeros ſignificent, vix 'credere anſim,' quempiam utendo lis 
«2d optatum finem felicms peryenturum. © peak 
<« Arque cum hi omnes modi exiftant, quibus quzfitos numeros certo obtineri 
< poſſe eyidenter perſpexi, modo quis 'ad hoc, laborem examinandi, ut ſupra, or- 
«dine omnes primos numeros { 1ncipiendo ab omnium minimis) non clupiat, 
<«ſperare yolo hic a me Clariflimi Fermazz defiderio penitus fuiſſe farisfaftum. 
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« Sequuntur duo Problemata D. de Fermaz rurſus propoſita, eju{dem 
© argument1. | 


&« Tuvothd duos Cubos numercs, qui firmul adit conficiant Cubum. Vel, fi 


- 


* eoſdem reperire non obtingat; oltendere problema efle impoſfibile. 
© ESecundum Problem. | 


« Oltendere, utrum perfet?i numer; alia ratione guam ab Euchde traditur prop. 
« ult. lib. 9., Elem. hoc elt,' ab{que progreſſione dupla, /nt mmveniendi nec ne. 


Atque hzc quidem, quz tanc reſpond! atque viciſim repoſuz. 


In his autem quzſtionibus enodandis 1d folummodo- propoſitum habui, ut mo- 
dum, quo ſolvends eflent, .Autori indicarem, quod ſane-me fecifle Tibi, Vir Per- 
ſpicacilfime, facile erit cognoſcere, cum nullum dari numerum deprehendes, qui 
al1quam predictafum eonditionum ( ut ex Sectione tertia mearum Exercitationum 
colligere licet ) non ſubeat, aur per allatos modos inveniri non poſfit. Neque 
enim tanti iplt numert:mphu_ vill func, quin ratio qua iidem certo effent inveniendi © 
D. Fermatio {uthiceret. Atque hoc elt, quod preſertim etiam ſpetayt in binis ad- 
junctis Problematis, ut,-j{1 quzlie: 2 oe: numerz, non-offenderegtur, -faltem often- 
deretur Primum ex ths Problematibus-elle impoſſibile; & ſecundum::alia nulla ra- 
tione, quam ab Euchide oftenſum eſt, 1olvi poſſe. Ad hzc vero omnia mil quic- ; 
quam, quod fciam, ab iplo Fermatio mihi mippaline. oft aut .certe-nthil ad me 6, 
pervenit; neque etiam ullarenus! zplum urgendum duxi;! ne magnam widelicer glo- | is 

, riam ex lolutione Problematis, quod rullius uſus frudtufve apparet, aucupari vi- | 

'WM derer. Ita ut neſciam utrum D. de Ferma? mea receperit nec ne, &- {i receperit = 
quale de 11s judictum terat. Fateor compendia, quz ad operis ſublevamen haud | F- 
parum profurura'credid:, lo quidem'tempore ' mihi in mentem non;veniſſt :"quo- 
circa tunc ipli Fermazio Tignificav1 ( cut la dubio procul' pre aliis conſtabant-) if 
generalia quzdam compendia circa hxc cognoſceret, rem, gratam facturam efle, 13 
nobis communicare 1lla dignaretur. _- + | mir or in 
 Poſtquam Fermarw queitionesſnperiort modo ſolviſſem, viſum fuit illas etiany 
Clariflimo' Domino ZZuddeno communicare atque- folvendas proponere,--qui tunc 
remporis' Ultrajecti morabatur, ac die 23 Febr.”tale''mihi ſuper eas reſponſum 
dedit. | 

& Quantum ad quzſtiones a D. Fermario propofitas, illarumque 2 te. inyentam 

<ſoluttonem, fareor 1llas quidem mihi non difplicuitſe, fed non perinde.rationem, , 

« qua ARNi perſuadere conaris, ut & ego earundem ſolutioni quzrendz operam 

a: quandoquidem Judicio meo, ' magis neceſlaria ac utilia minus neceffariis 

« 2c utilibus anteferenda ſunt. St enim aliquod mihi in excolenda Mathefi otium 

« ſyperfit, confido 1d non tantum ame 1n longe utilioribus .impendi poſſe, ſed & 

« fimul generalioribus ac jucundtoribus, quzque ejuidem cultor: ampliorem lau- 

« dem polliceri videntur. Quocirca cum 1d A, me 1mpetrare non potuerim, ut ſo- 

« Jutioni horum Problematum quzrendz incumberem; volut tamen noanthil {e- 

« poſitis cteris meis fſtudiis tut ſolius cauſa heſternum diem 11s m_— forte, 

« ur, {i tuum ad eas reſponſum nondum Pariſios amandaſles, quz a me ad ſuble- 

« yamen operis inventa effent, tib1 1mpertirem. ; hes 4 

« Regula igitur quam ex mults ſelegi atque ad {-utionem prioris queſtionis 

« 2dhiberem, in qua cubus numerus oft inuentendus 74 adaitus omnibus —_— 

« ribus aliquotis conficiat quadratum, talis eſt: &matur quadratus ( incipiendo ab 

« 0mnijum minimis) cujus duplum — x fir «0merus prumus, a quo ablato x, fi 

« reliquum multiphcetur per quadratum afſiaptom ( ſeu, quod idem eſt, per ma- 

6« jorem hujus prum! numer! ſemiſſem ) & LO u um adicita unitate deveniat qua- 

«Yratus : crit prxdictus primus numerus latus cubi quzſitt. | 
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- « Quz hic-patent loca.primos numeros non-adhiittunty- ub Tequiritur juxta regu- 
©]ani- ſed} quod forfan miraberis, .ipli omnes divifionem per-7.. vel 17 recipiunr. 
© Porro fi bene computavi, liquethic 1n numero TI5O, LI5o, L150, ſeu 1520875000 
« jnum tantum cubum reperiri, videlicet 343 ( eoxum nempe, qui non prxter tres 
« partes aliquotas ſinunt, cum pro us ſolis hzc regula fit accommodata : ) Siquidem 
« oximms/ramerus,. quem deinc veniremus, major elt quam xx50. . Cubt vero 
« 2.42 latris 7 = primum -quadratum eſt inventum, atque hic cubus ipſiſlimus cit 
« jle, qui ab Autore fuit oltenſus, quzlito fatisfactens. 

«Cam igitur jam hc tua verba perpendo: \Rupniam autem af/umendo ſemper 
& alles. arque 'ahos quatuor proportionales, utendo ad hoc ordinie omnibus prigtis nu- 
« meris a-2'uſque ad 97, altinm.nullum prater jam oftenſum offend;, labgyger itlos 
&« ulterius explorand! ttnrrigt, guandoguidem compendio/torem viam eas certe in- 
& pertientds upmoſcere hand potus, nullus ubito quin hac via facilius quis ad quzli- 
«tam fit perventurus, quomam uſque-ad'1 151-cixciter intra feſqui-horam perveni; 
&« & fi quidem catalogus tuus primoram numerorum mihi ad manum fuſer, dimi- 
& dio adhuc ferme labor parcere potuiſſem. Quoarrca facile tibi erit, {1 operx 
« pretium-ducas, utterius 1d 1n majortbus numeris experiri. 

« Quo paGo autem hanc regulam feu canonem unvenerun,- ſequens calculus 

« 3ndicabit. 

« Efto a* cubus numczng inyveniendus, & 4 I alicut primo. numero. 
<Hujus antem cub1 parts alquotz ſunt 1.4. a4, quz additz ipſi 4 {imul fi- 
«cjunt 142+ aa+@#. I quod requiritur #quale quadrato. 
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« Quoniam autem.@.primus numerus elle, debet, poterit —— diyidj Per. .2., 
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«Quz quidem fraftio fi ad integrom-numerum-a— x addatur, non poteſt'produ- * 


< cere quadratum, ut, requiritur, nifi & ſimul ejus denominator Z 4 4+! fit ntime-" 


«rus quadrarus. Unde fat magna facilitas elte1* poreſt, quandoquidem primo/16co 
< ;nveltigare ſufficit 3 +10 , id eſt, a+ 1 5» +0; feu's 02 0x In it 
< hinc appareat.cux in Canone dicam, Swmatur guadrains, cujus duplum — 1 /if 
"numerus primus ; quippe eum-: qui hac caret. proprietate pretermitto'; utpote 
©propofirg; non inſervientem. Hac inventione quirendi- laborem plucimum fb-' 
«levare licet, non tantum in 43, verum etiam' in ceteris. t Io tGrfi3 

«Atque'his, vir Amicifſime, in tantum tempus meum elt preterla um, ut vit 
© de. alterius Problematis fſolutione tib1 communicatu dignum quid habnerim;' at; 
® nec de alus vis hujuſmodi cubos, inyeſtigandi quam per «5, a*,-a**,.&e. aut a3 #%: 
* a* 63, &c. quarum partes aliquotz non ſunt proportionales, © ut in prioribus, 


Hinc cum literz mez jam tunc Pariſios eflent amandatz, atque ex ſuperiori- 
bus didiciſſem intra x & 1520875000 nultum reperir! cubum przter jam oldeſt 
343, eth quis adeos 1inveſtigandos jam facilior; via( ipfivs ic. a?) fuiller uſus ; 
& cxteras 1pſarum a, 4?, &c. aut 4? 43, a #, &c. non nifi difficiliores efle exiſt- 
mandas, jure ab ulterior1 horum numerorum difquifitione ego juxta & PD. Gofrns 
( qui & horum Problematum 1ſolutionem fibi inveltigandam propofucrat ) abſti- 
nendum effe duximus, bonafque horas Mathematicas bhi potius effe collocandas. 

Paulo poſt 1llud tempus, 9 ſcilicet die Marrtit, Haga accept literas 2 Nobiliffimo 
Hugenio, quibus includebantur aliz a D. Mylon J. Cto Parifis ad-me datz, una 
cum adjuncta pagella, quam repetiit Zagenzms, trxc ad me ſcribens :' Zree ribi a 
Mytonio noſiro literas, wmemque pagellam quam me quoque mnſpicere voſuit, quam , 
ui  commodum erit, remittere te mthi vehm, propter quaſita D. de Fermat.' Quz 
quidem pagella hzc continebat. | HO | | 

Propoſuut D. de Fermat omnibus Arithmeticis per Dominum Dzgby. 

Invenire Cubuny qui additus omnibus ſuis partibus aliquoris conficiat qua- 
dratum. | | 

Ut numerus 343 eſt Cubus 2 latere 7. omnes ejus partes al1quotz ſunt rx, 7, 
49, quz adjuntzx ipfi 343, conficiunt numeram 409. Qui eſt quadratus 2 la- 
tErC 20. | | 

Quzritur alius Cubus ejuſdem nature. | 

Quzritur etiam numerus Quadratus, qu1 additus omnibus ſis partibus al1quotis 
conficiat numerum Cubum. | 

Monl. de. Frenich a refolu ces quzſtions, & Mr. Hart qui en a les ſolutions les 
fait imprimer,” 2 ce qu' on m'a dit. | | 

Depuis peu Mr. de Fermat a eſcrit cecy a Mr. de Frenicle. © 

« Tout nombre non quarr6 eſt de telle nature, qu'on peut trouver infinis_quar- 
« r&s, par - lefquels fi vous muluphiez le nombre donne, & {1 yous adjoultez Pune 
&« 2u produit vienne un quarre. v8 

«Exemple. 3 eſt vn nombre non quarre, lequel multiple par x, qui elZ quarrs, 
« fait 3, & en prenant 1 unite fait 4. qui elit quarre. 

« Le meſme 3 multipli6 par 16, qui eſt quarre, fait 48. & en,prenant. units 
« fait 49, qui elt quarre. | Et 

« ]] y ena infinis, qui multipliant 3, & prenant I unite, font pareillement un 
© nombre quarre. & 

« Te vous demande une reigle generale, pour, eſtant donne un nombre non 
« quarre, trouver des quarres, qui multipli6s par le dit nombre donne en. adjou- 
" | Vanite fallent des nombres quarrcs. : —_ 

« Quel eſt, par exemple, le plus petit quarre, qui multipliant 6r, en prenant 
« P une fafle un quarre. LE 

« Ttem, quel eſt le plus petit quarre, qui mulupliant xog, & prenant Funite 
« fafſe un quarre. | Res 

« $1 yous ne m'envoyez pas la ſolution generale, envoyez moy la particuliere 
« de ces deux nombres, que jay choiſis des 'plus petits, pour ne yous donner pas 
& trop de peine, | 
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&« Apres que j' auray receu votre. reſponce je vous propoleray quelque autre 
&« Thoſe. Il paroiſt fans le dire que ma propoſition neſt que pour trouyer des nom- 
© bres-entiers, . qu1 fatisfaſſent 2 la queſtion, car en cas de fractions le , moindre A- 
&« rithmeticien en viendroit.a bout. | ; 

' Aquoy M. de Fenicle a envoys 
dont 


£ P ordre qu' il tient pour reſoudre ces queſtions, 
e calcul eſt extremement long. 

' Ubi jam ZZugenio & Mylonio ſuper hc reſcripſeram, atque D. Frenicham. meo 
nomine per Mylonium curayeram officioliſime 1alutari, milt fimul pag. 426. tunc 
imprefſam mearum Exercitationum, & qua pateret quam ipſius fuerim {tudioſus ; 
adeo quidem ut in hifce queſtionibus , in quibus propter alia. ſtud! minus tem- 

ris. impenderam, ipſi l1benter palmam me concedere, teſtarer. Quibus cum re- 
{pondiflet «Mylonzas dic 12 Aprilzs, milit mihi | PORNOgUA ejus  reſponſum Haga 
Fedains die 2x cju{dem menfis, in quo inter alia hzc regeſfit. 

& Penvoye 2 Monl. de Zuylechem les penices de Monti. Frentcle , touchant les 
& Propoſitions Numeriques de Monſ. de Fermat &. vos ſolutions, & Je prie de vous 
« en faire part... Dictz autem hz Fenzchz cogitationes erant. tales. | 

« Monl. Fencle trouve que c'elt, plutoſt fair, dexaminer tous les Cubes de ſuite, 

& your voir ceux qui fatisfont ; qui eſt 1a queſtion propoſce par Mon. de Fermaz, 
& que de {ervir de la- methode de 'M. Sehiaces, Neantmoins pour $en ſervir 1] 
n be ce Theoreme. ., | 

« Iln'y a aucune puilance dont la racine ſoit un nombre prenuer, & I expo- 
« fant un nombre impairement pair, qui-puifſe avoir un quarrse pour la ſomme de 
&« ſes parties..: Donc M. Shooter doit exclure ces nombres de fa Methode. > 

«1I en peut encore exclure. beaucoup d autres, ſcavoir ceux ou les proportio- 
&« nelles {ont en multitude wmpaare, car, leur ſomme ne ſera point un quarre, & 
«© n'a pas beſoin 'd'eſtre examinee, {1 le nombre de la proportion n'eſt pareil a 79, 
& x99, & autres dont 11 ſe trouve fort peu, ſc trouvant pluſieurs nulliers de nom- 
&« bres ou 1] n'y en aque 5 ou 6. 

« D' avantage le ſecond nombre de la proportion continuelle, doit eſtre un de 
& ceux de cette progreſhon, & entre ceux |a 1ln'y aura que ceux qui auront ces 
& deux proprietez. | 

«La 1..Que ce ſoit un nombre premier. 

«*La2. Quil ſoit moindre de I unite qu'un double quarre. 

« Or par les lettres finales & 


T. En cette progreſſion +< autres proprietss des doubles 
Ta fix fois 2—1 aquatar b: © quarres, on peut yolr atſement 
41. b 6 b—a equaturc. « qu'il n'y en a aucune qui puilſe 

239.C 6 Cc — b equatur d. © ſatisfaire outre 7, {tle cube n' 
= - : . - © 2 plus de 60 lertres.Il ſe trouve 


& par ces deux proprietEs qu'il 
PI... *n'y aquedeux nombres a exa- 
Les nombres de la precedente progreſſion ', AuNEr = ont doubles quar- 
fe trouvent encore autrement par la ſeule adai- res pour aller juſques a la ra- 


: > _ "2: 2 IS 
tion, comme en celle, _ ſuit, en laquetle iln'y S_ m—_ cube $09 __ 
olomne h, qui ſont vis a cet examen elt d' ajoulter x, 


_— cenx de ba c @ & Ire } | F 
vis des impairs de la colomne g,qui ſotent utiles. =, © PIEACTE 14 TACIME QUAIT ce de 
la mortiE , car les autres ou 


g h La conſtruttion de © font compolez ou leurs finales 
I I cette table eſt aiſee © monſtrent qu'ils ne ſont pas 
2 "BP par adaition. * doubles quarres — I. 

Me Car. 1+1 fout 2eng Mounfienr Frentcle propeſe 

20——41 2+ 1 font 3 yi ce Problems. 

"JO——— 0g 3+2fout Feng «© Trouver un nombre trian- 
I69-—-239 5 +2fout Tenh © oulaire, dont Ie ſextuple + 1 
408W—-577 7 +5 font 12eng © loit nombre cube. * 
985—1393 I2+5 fout 17 enh « Te elcris de I' autre part ce 

2378—3363 Oc. «que | ay pu tirer ſur le champ 
$741—dSI19 « jy Monf. de Fenzcle, pros 
I & 1ES 


E?i$SToOoLncu MM. 
« Jes Progelicices Numeriques de Monf. de Fermaz, je yous ſupplie den faire part 
| * (MK 1,43 413 $9374 cMQ F; aþ3ite, s 


839 


«2 Monl. Srhooten, G&c- 
Ba &« Yoicy Ia {dlution de Monſ. de Frenicle oe por des. Si 
.- -...+nombres ſuivants. Patton T' 6 | 
Pour 13 Ceſtlequarr6 de 649 
Pour' 19celit le quarre de® 170 
BY heh th, Be 33 
21 ———qde''' 55 
123 ————q'de "24 
29 - --q. de "09 
W-þ -=q. de ' 1520 
33 ———q de | 
37 =———q.de © 773 
"1 ———— q- de' 2049 
43 ————q''de  ''34 
47 ————q: de 48 
53 ———q de 66249 
59 —— q\de 530 FI 
GT — de 1766319049. « Lequel quarre eſtant . 


pour 1o9 11 n'yen a point au deffous - diminuE de x 
de 25 letters. ate” \. © donne Iequarrs 
pour 127—clt le q. de 4730624. Ede. 2261530980. 
« qui fatisfair d wn 2 elicit bein {EI ome Ts i 
ui ta 61a I9 lettres, quoy qu'il neltoxt befoin pour le trouver 
« Methode de Monſ. Frenicle ns de' Rory I1418. 23718 & 29718. "A 
' Super haxc vero Fugenins fequentia adjecit, ws. ty | 
« Quzex mente D. Fenicle de _quzſtione > Fermatio Jnnns in mes literis 
&« . Mylontas adicriplit, examinanda tibi relinquo. Magna quzdam compendia in 
&« inveniendis cubicis iſtis numeris videtur adferre, quantaque fortafſe non puta- 
& ras inyenurt poſſe. Sed quibus rationibus nitatur 1nquirere operz pretium elt. 
&« Alteram quzi{tionem quam Fermatzins propoluerat de inveniendo quadrato, qui 
& in datum numerum ductus adſumpta ad productum unitate faciat unrated, 
& ego ſolveram, canonequodam ad hoc tradito. Atque exiſtumo codem uſum efle 
&« Frentclum ad: inveniendos numeros, quos mihi #/onrms mittit, fed immenſi 
« fuit' laboris,' quemque ego nequaquam ſuſcipere yellem. HE: 
. Aliquanto poſt, dig nempe' 18 Maii, Myhnias hujuſmod: ad me deditliteras. 
t, <. Monſieur, | Fon. Ns 
&« T ay fait voira Monſ. de Fenicle voltre petit papir imprimE dont 21 yous 
« remercie. Un de ſes amis veut icy faire imprimer le'defti de'Monſ. de 'Fermat, 
« & la ſolution dudit Sr. de Fenicle. Il 'y pretend joindre la voſtre avec les abre- 
« oez,, excluſions, & Theoremes de ſon am. J ay pri& que Von ne lefilt = fans 
© {cavoir votre yolontse, pretiez done la -peinede me mander par la voye de Mon. 
&« de Zaylechem ( pus qui il a cette bonte ) f1 vous trouverez bon d' eltre nomme, 
« ou non ;. ou fi vous ne defirez:pas que voltre folution ſoit imprimee. Je raſche- 
« ray de faire ſuivre en cela voſtre intention, 'eſtant, &c. | 
Subtus ſequentia habebantur.” ao, } a5,50 Sn 
« Monſ. de Frenicle vous enyoye ces" Theoremes fur yoſtre deuxieſme Que- 


. 


| | b bn | | T7 
« Pour les nombres pairs parfaits il ny en a aucun que ceux, qui fe trouyent 
*par la Methode Jonnge par Enchae. 


| 2. 
« Pour les impairs, $'l y en a aucun, ildoit eſtre multiple; F'un quarre par un 


. 


& nombre premier pairement pair plus t. 


T heoreme. | 
«Il n'y aaucun quarre, qui multiplie par 19 ſurpaſſe' de V unite un quarre_. | 


© multiple par. 7. 


Has ſequentes literas repoſut. | « Monſieur, 


*—Uide ſupra. 


| 


Co MMERCLUM 
< Purfque vous avez cu la bontE de me mander, qu' un-des amis de Monf. Fe. 
& xicle yeut faire imprimer le defi de Monſ. de Fermaz, & la ſolution dudit Sr. gs 
« Frenicle, &:qu'ikpretend d'y joindre auſly-1i'thienne avecRsabregez, cxcluſi- 
« ons, & Theoremes, que Moni. de Fremele'> invents pour Ia racourcir ; je 
« way pas voulu manquer de vous en remereer, & deivouseglerire;:que tour ce qu' 
« on en fera me ſera agreeable, ſoit qu' on-Vimprimeiou-hon; Car' n'ayant em- 
« ploys gueres de temps pour la chercher, & yemarquant qu'+ 1] eut falla faire 
« orande operation. pour trouver ces nombres-requis ;.je me {ms contente d' y en. 
« ſejgner ſeulement les chemins, par lefquels js,voyois clairement, qe les meſmes 
« nombres, $'ils y avoient pluſieurs .tels, ſe deuſſent trouver infalliblement, en cas 
& qu'on voulult prendre 1a peine d* examiner gengralement de ſuite tous les non: . 
& bres, qui y pourroyent' aucunement ſeryir, fans gp =" pap 9 gn quels 
'« nombres en fuſſent exempts, de meſme commea fair Monl. de Frenich. De lorte 
& que ma Methode n' eſtant que Analytique, c'eſt a dire,  expliquant comment on 
& peut par le moyen de I Algebre decouyrir les chemins, par leſguels ces nombres 
& peuvent eftre cherches, je ſerois davis, que, '{i-on la veut faire imprimer, I on 
« yy adjouſtalt ces mots : Ratio Ana/ytica mueſftigand! hoſce numeros , muenta a 
« Franciſco a Schooten, ou bien, Sequitur modus mpe/tigand! hoſce numeros per Al. 
& vebram, _/icut cum adinvenit Fr. a Schooten. Ce qui la teroiz plus recommenda- 


"ble, ſeront> : d'y* adjouſter de plus:les abbregez , exclufions,. & Theoremes de 


« Monſ.'de Frexzcle, affin que cela ne ſemble- pas eltre trouve pour rien, mais y 
& ſerve pour embelliſement & plus grande perfection de cette matiere. Je vous en 
« 1zi{fe'ropt le pouvoir. Dans ma ſolution je youdrots bien, que ces mots en fufſent 
« effaces : * quandoguidem compendtoſiorem iam. eos certo invemend! agnoſcere haud 
© potur. Etaulieu de ces mots: «t »/ forte D..de, Fermat compendia nonnulla in fa- 
« ciendis adeguationibus, &c- } aymerots plutolt geux cy : Wife forte D. de - Fer- 
&« mat generalia quaaam compendia m faciendis  adaequationibus ( que certe. mihi 
© gequaguam occurrerunt ) excogitaverit, &c. En finullant je demeure, &c. 


De LTeyae ce 
\ "29 de May,1657. 

- Quibus zta ſe habentibus, in lucem tandem exiit traftatus hoc. titulo : Soluris 
duorum Problematum., &c. quem eundem opinor::cum illo Te nuhi 3n tuis in- 
dicato; dequo igitur par exemplarium cura ſupra; memorati -Di . Legari Pariſiis 
die 26 OQobris .ad nos tranſmiſſum- eſt, alterum [mihi, alterum Fugeno deſtina- 
tum,  Hunc ubi inſpext, miratus ſum Autoris faltum, cum in ipto exordio ad 

D. Dzeby, in hunc modum ſeſe efferre non erubuerit. | 

Fu #ibr un. Thuſtriſfome,,, 8 | | 

Lutetia F hos quam neque” Augli tut, neque: Belge uſgue modo praſtare potur- 
runt Proflematum ſolutionem,; geſtit Gallia Celtica palmam Narbonenſi praripere, 
&c. aliaque palſim his ſfimilia. Quaſi vero. Reipublice interfir hotce numeros 
nolle , apgulgpilzuc hanc ſolutzonem tanti facere reneatur, | ut'nec. habear in 
quo cempus utiligs collocet, | Ubi ticulum 1ncuebar,;,non potur non omnino 1n- 
igne ferre, traCtatus hujus. Autorem, in ſolugonem-meam: Inquifitionem aliquam 
conſcribere : ſiquidem 7ngm/itionem nullam & Gallia unquam -expeCtaveram, ac 
Etiam autorem cordatiorem. putabam, : quay ut 1R;£um,:qui nullam ipſi, quod fci- 
am; offenſam dederart, ( ſed contra ſe illius {tudiofiflimum oſftenderat, ) circa. rem 
adeo indifferentem parvique moment tale quid moliretur vel fier1 pateretur. 
Paulo poſt quam trac hi os ad manus .meas pervenerat,-;2 Cl. ZZugenio Haga 11- 
teras recep1, cal, ut ſupra dictum fuit, alterum llius exemplar , Paris tranimiſ- 
ſum fucrar, quibus inter alia hzc ad meſcripfic : Problemara Frenicli non dubito 
ad te quogue ab Autore miſia eſſe. Rux cum aſpicio, demiror ſane diverſa homi- 
zum /iudia.  Quod autem Autor 1n eo'deinde 1nnuit plerolque Mathemarticos tam 
in Anglia quam 1n Batavia horum Problematum- ſolution: oy—_ dare, certe 
quantum ad Batavos, vix novi quempiam, =_ operz pretium duxerit ea aggred! ; 
quin imo ex verſatioribus, quibus illa propoſueram, ficut nullum eorum utum aut 
tructum agnoſcebant, etiam nullum oftendi, qui gloriam inde reportandam magni 

tecerit, adeoque ſolutionis inveſtigandz laborem ſubire voluerit. . 
I um 


E 2 1.8; T:01//1:6 Q Mt 


Cum itaque, Vir Przſtantilime, rogas, quam candide' meoum 'e# in:re athim 

- fuerit, opinor_ id Tibu jam ex ſuperioribus facile efle- oc 3; quz; ideo: pro- 
lLxius quam f#te res ipſa exigere —_— Tibi..vilum four: 
cum ones tuas &. Itteras quz de hoc,negotio\-tecum antercefle ( licut ex tuis 
intelligo ) .typis: mandare decreveris.- enim & hc, vel ; cefte 
ex his, qjuſinodi.-clſe,quz ad propolitum-ruumac narrationem faciant. Guz. 
rea {i inſerenda Tibi.yid yidebuntur, facies id quidem me haudquaquam inyito; - 
Que de Saturni Lana ac fagie arimadyertiſt!,, Z7ugenjo .communicare oper 
rettum duxi, o- quibus diligens atqueeximium tuum ant his: rebus ſtudium -agno- 
25 quibus. ipſe quoque, ut opinor, nunc {edulo intentus eſt, Sed ne nimium 
. diu Te detineam, Ine of 44s hiſce 1 FR 'fauſta omnia ac proſpera''Tibi appre- 


GPS; Vale. | TI D 7 \ 


Dabam , d. Bat. Tal ul amantiſſimas pariter, 
die 18 Marti. | ___ arque 0bſervants umus, 
Anno 1658. $00.48 # £047. a; 
St. ant, + Fr. 2 Schooten. 
| WRT : Fy I CES WS . 


Gratulor, a, ci Ce Pappi cexty ex « Codd Grazcis MSS notaſti, conjecturis meis 
ad unguem reſpondere. Hzc enim fi ante ſcayifſem;. operamdedifiem' ut 4 
1. Agigus hic, Dappl ſenſus una fuiſſer impreſſys.,.; Quad nun in proximam. 
2 ; ones bih REY Ws 2403 Kh videbitur near, x reſervandum eſt. Taterln 
© "pro. hus By Gooey T que Deo. ny 6 Ararat, £X TS te com- 
= era yl E. Tir vo jt Bo2t of A oth tt 
os py teens, PT $T.0 L A, "xy, DS -! =Y 
'D; Prevetins Biodpcke"" ad 'D; Job. Walls. 
nd EA a= Juatuar. IKD 


" Sr, "oe. Fe: © 

Eing in ſh I ſhall adtely, mak you | AS acloſed ( :33:]-as ry came 
B to my hands, |and tellyou;: that-having full eu Boar d, (a 4 ſenſe, that 
Propoſition Sy he ſeem'd.to eſteem a3 the. oa dill ult,/ I look not mommy 
ſelf-.as any ay obliged to.endeavour the ſolution! of hoſe? other:which he: 
upon a preſi noon that the forme was beyond my' reach. ' Otherwiſe I think 


thoſe not fo but thatif 7 'd and had.thie ge ; 4s be 
ſatisfied heremn alſo, by pep 2 at bo 
May 1. | Sr, DR 
658. '. 1B Tour ono Fallin nd ervant | 
p: YO NCXKER. 
What w/lhgd conpennny pong ſelf, Y | Fe LS Wea not 5 
Reader doubtleſs will be y: farisfied with what hath been Ty 


EPISTOLA, XXXV." 


\D. Rene Dihy dD. Sona Broncker. 


My Lord, wir 
Received twodaies fince the Letter your Lordthip, | hath been, pleaſed to write 
| neotiie 13 March, | Epift. 27.] together two to. me ————— 
lis, [ Epiſt. 23. 28.] and one from hum to your Lordſhip. [ Zp. wile 
moſt humble hearty. thanks for yours, which I embrace with e \ Sel. 
nefs, joy, and reſpett ; in the firſt place, for your exceſlive- civility and. 
to me ; and in the next, for your noble and learned . fati ; Mounſ. Frenicks 
requiſition. Now, gee ro e, nor Mounſ. Fermar, will have any more to. 
at, either your Lordſhip, or Dr. Waſis; unto; whom I have written at large (con-. 
lidering my inability of writing .much at preſent. } and do preſume to beg your 
favour in conveying my Letter to him ;, which I leaye EN that if ; if you peaſe 


you may calt your eye oyer;it. In earnelt ( my Lord 
Foe whole 


Learning their raaky may july cavy you for?” By 
dſhi EEE Dr Wallis his former T.ecrers, 
r # TIpray him for his unſeafonable caution 
long: If T were not quite forte 5 er Feta ary {o 
6:Dr, Wallis, your:Lo not'thus 6a- 
you at this tyne ; which, for 'my mnSiioeied 


rein, Taal no nov fre _ a pp ig paar hay WY 


| Nor _- hnbl AA ebedicnl of ſins; 


| v : | I. 7A8% My Wn NJ oY Th 'L Ss "I KEW ABI, WD: LCRBT. 
nr, 685 IIBIE Ry | n | © WW: WAY %r ; 


P.LS: EPL. A. 22308 #2 TY: 
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"OF 9: 6 FL. ERS "49 RES Ott rr4<1 


Wy 3 7G Fake wiite'to TY] | qu Lift, 
1S THT . 'T 1 


7 | d me, | out of 
Town : And: He iy Owe him, ll 1 
| hearing of it ſeveral monchs* =, T 

xs hin Lord, and accuſe nN a nh to diſculp me 
* Cagy ) and ed it to me by the 


EY. ; +--o&p all blame of 


| yppearet} by" ern $74 with fick a 
in” youaul ver-out gh 
i y aditured for db 


c] mghe'theT | all Jun, Bu your 
ee anfwers,. dro rr hd NR i ihe of mg'n, of « far 
-nore fouls ſtrain than his was ; for, that ma - as wy 10-2 thrid that is 
eurrendly and eaſily ſpun out of the tax that Iyeth ready for it, and of it {elf 
ſlideth and; pres into the. thrid by the facile labour of bare turning the wheel: 
0 Jour Fea 1n this cccafion requireth a new hewing of a regu- 
W. 


 to'compole the Arch you build ; 1n the con- 
RY aft: pa og fs, mare ponit he a moſt exquiſite 


| 10y1qu it; juſtly deferverh A- 
tion to {ce with what her” Dore you acquit your ſelf of theſe Hercu- 
lean labours. Which _ I Terk opon a under tha truly I am not a little 
troubled that I ſhould have any ſhare (chough but meert ve inſtrument) in 
drawing them upon you. But:when I.view them by omherlights, and which indeed 
are the true ones ( as namely, how little they coſt you,and how much, the world 
will be the better for them, and how much they will redound tothe honour of our 


Nation:) then I confefs'I 'f the” oppoſition that huh been made you.; 
evecrinh > cho mere it ſotherimes/acconpanyeth difpures/ And: clpeck 
ally -in-Ma ones ("where demonſtrationonely 1s' conſidered.) rn 


ſhould ers ger to the plain maner inſhand;! But the courſe and fhle of this 
eoaneryfurniſheth them with an excuſe, where diſputants uſe ro' be very tart, or 
rather froward-'( according to my —- on #rcy fo one" another. And if you' were'not 
2 ſtranger; and one egy m elſet'they « value for , they- would have 


been- more familiar with you ;' for they kccount a7 char they ſay im this kind, but: 
afar and vwast yr ej Anch injurious of offendng,, Monficur Fermat 
dit-ſendme a Letter-\ "in gp agone,' M whic he reflected npon 
[ane points err Ss. & Frpant your yours 


> the communicating whexeot to you 
e810, Ee 


” 
en nd 


Ek rus Go uAlic yu M. 


he referred to my diſcretion: And as long as thatliberty remained in me, I did 
not ſend you'a coppy of. at 7 bit now byithe laſt Poſt hewiſhed me to communi- 
cate it to-you'; and therefore I do herewith fend you a tranſcript of it. Certainl 
ou have the atisfaftion'to have the rwp greateſt men'in” Faves (bythe recs | 
Loh of all theeminenteſt )} ro'deal-withal*\'*And:T'doubt not but your - laſt Let- 
ters [ Zp.z3-28. ] of the 4. and rs. of March ( which I received but this morn- 
ing; together with one from you ar the ſame time to my Lord Brounchef [p29] ) 
will make them and-all the world give as large and as full a deference to you. For 
although I had time, {ince receiving-rchem, bur to run them. greedily'over; wheteas 
ſuch pieces ought ta; be ſeriouſly. and:lerfurely confidered:/( eſpecially, by: {0 weak 
a gameſter as lam: at: this play.) yer:Liſee/enough: of thei redundant REG 
to reyerence, ;not:a rifing, but;a:moori-day Sun 1n-1ts, vertical point and higheſt 
Zenith.-; I am confident. that the laſk-Papers will admit no: cavils- againſt them; 
And: {ball out: of hand -impartybem; with great. alacrity both to Monf. Fermat 

- and to Monſ; Fernie; and what returns-they ſhall make to; me- upon' them, T 
will jnmediately-tran{mircchent. ume6) you.) Your precedent: Letters :|Zp. 17,18.) 
thatlay. ſo lohg:in Doftor #s- hands}: 1; ſent by the:ilaft Poſt to-Monſ. Fer mat : 
I,had,. the; day. before, ſcnt-rhem- tw Monſe, Fremck (who isin this Town, buc 
my fickneſs- would:nor allow me toigo/my ſelf ro him,;}cand be ſent.me- word by 
my man, that -he-would - write' amething -to/me aportoccafion thereot,- which .I 
ſhould have before:the Polt of:4ondos departure to-day;;' 'I'wilbkeep my. Packet 
open tHl.che laftimpment :( whichas-nor far-pft;): that if any-+paper:;do.come from 
him,: I may here'incloſe it ro:youos [np 04 2 ſc yn lifup womgo 
.. I give you | therefore'moſt humble and hearty:thanks for the| noble: demonſtra- 
uon you have been;pleaſed ro fend: me., '1n carneft Iam infinutely-taken. with it; 
and 10. Iam ſure: will- all men be that. \{ce- 16:;-which.T would requeit your. leave 
that. might make ct. Jures by: commuting "it to: the Prefs, but that-1n the 
Poſtſcript of your-Letter of the '15-of March | Epi-28;]-you intumate tome that 
you mtend: to print. what hath paſſed: between: you-and* theſe Gentlemen, by my 
conveyance : and doing/ſo, hope ( andicernelihy beg) that rhis excellent pro- 
duction of; your fingle-brain, may: have a room; which will be'a more decent 
and honourable one,” when it ſhall be accompanied with ſeveral ſiſters of the ſame 
parent,” and waited» on: by. a-retinue out of the Faqulies of the two. richeſt Lords 
of this Nation (n this kind of wealth, ) than if it came abroad-ſingle by it ſelf 
without company or attendance. As for what you are pleaſed, *mdft. civilly and 
obligingly to -ask' my'-ſentiment. in, upon occaſion of your publiſhing theſe Let- 
ters, I moſt humbly thank you for your regard to me-thcrein;' and:do befeech you 
to leave out of ,my Letters whatſoever may be diſtaſtful. And this hberty. I do 
not limit to. what-only concerns them I there {peak of: ' but 'do: intreat: and- con- 
* jure youto doit alſo in whatſoever your pen ſhall invite you-to cancel; or: cor- 
rect mn thoſe papers of -mine.. Which if I could have imagined: they ſhould have 
out lived your running them over, ( _ Were Ry me as if I had been at 
the preſent ſpeaking with you,').I ſhould have: perform 5 reſpects. tro you in 
How with kom and Ne inch than _ eg EL 7: 

If my health-and ſtrength would permit it, -I/fſhould-entertam:;you with many 
particulars that I.mult be fain to remit to another time ( although, -1ndeed, you 
may reaſonably - judge this Letter ſo long and tedious, as rather to-need a pardon 
for ts exceſs; butIam- ſo delighted when I converſe. with you, that'I have much 
ado-to. give over ::) for, being but newly riſen out of a ſickneſs that confined me 
near a Month.to. my bed, I am able to. write no: longer, this being the firſt tune 
I--have uſed my.pen (1n anything of moment) tince my getting up- For, to 
Mounſ. Fermat yeſterday when I ſent him your Letters, 1 was fain to uſe my 
Secretaries hand. |. I'wiſh you all' happyneſs, and taking leaye moſt reſpeRtfully 


' of you, I reſt 
Noble, and Worthy Sir 


Paris, May 4- Tour moſt bumble a d moſt. affeftionate 
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—— D. Frmah, « a D. Kenelmun Digs. Gs. ver :10 
3 0 MÞvt  Pregedents ance Cres (: 00s Wy, 0h Ir H%0 1; 1 
| I. 9x1 524 4 » BR 30 -2-4 Off dis To {8:7 441 
Mogfenr,..... ETD m7 orig apo: ; 
Ay. receu les orialies: Gluicus Fe Fs os Fa Minions Walfna ve 
J Monſieur Fence .aiadjout6es aux: premiere = rae vel bog en que'yois 
P- abondance & fertiJte. de {dn eſprit, &'de- s eft SAL 
en Cesmatiers. : Je -m1'-eſtoss contents OE Fea Chron nombres: 
mieres:ehtreux;& : avois ſeulement iridiqueiqu Utt-par in methode-elten- 
dre -la queſtionsl - 3-4-5 | cs notlibres: de! mEme* mature, mais puis'que 
Monficur '#enick m's ti: ay £,:Je 1-adjoute: opus ren 2-J0h 
travail, :6:je''confens:que/ma x demenrexn'vos. mains. 
Apres avoir xeeen la lettre Yalli/e a (Ep. 16] ſuistoujours firpris 


de:quoy il meprle ne TR | l1ons- etEnom- 
bees < Hr ne; pn Dn ouſt! SG qatje.merfeay: pony les 
centres dec gi ep: {ur 1xtitila qua 


:emb o eas 


drature def Fiyperbole; Sul adize dec : &:4-Apol 
w__ nt-moy ne-I1gnorons” ny:reipons Buccimte 
| Premierement>a Ce" qu'il dit oe Lk Ids” des': 
comme qu'il n'y a que le ſeu] quarre 25, qui adnouts a 2, talle 
bres' entiers :<&-encore qu'l.n'y:-a:que les! denx quars&s'4,: 6-227; 290i 2djoures 4 4, 
tafſem des-cubes':aufli en 1eritiers, 1): dit que.cerfonr des prgpofitions ordinaires, 
&y 'negne-m1afus quid” ant grandids:inſinuant; quand fr. dicerem'icubicubum nullani 
an 712egrts eff eel. etiam .quadralugn, a1 HUTMNETO GN: Junius, 5m TUadr atum, 
vel etram: nufles'n mtegris eabor\eſie' gui ab. brojcent uiftent numero \vicewaria, - net 
preter. 8 fiyiny quis diftent 'mumers; 19, (6. cuuſtyouli. inummeras geterminiitiones 
a ops in pr epolidon efſen cqmmilaſci. Jextyons que je\ne dais: » point: cas'de-toute 
ons is, 2 CO pm gu celles qui raporte & mfinies de'telle 
ow Cath Miranda &' un Arirhmeticiende'trois' jours; & leur rail 
fon eſt bande aca etiam lippts (5 tanforubus de ſorte-que den infever de 
la quit faut fawepey de conte: de toures fortes de Propoliupns: negatives, yoyez 
Mon. quelle! ky an mas9Je:ne veux point d' entreprenaer que eelles quie je 
vous ay o_ t du haut cſtage: & dignes d'cttre:recherchees, c' eſt que ni 
luy- qui-$> tant ne les-2 pas encores-demonitrees, "ni: Mionſi Frenicle meme 
que|je/mets au'-deffus de: hay ans luy faire tort, & ce dernieriqui connoir mer- 
veilleuſemenr les milteres les plus cies des nombres ne les a pas 'mepriſces. 
Maw par'ce que:les nombres:entiers ne plaiſent-pas a Monſ: Falli/ins, en voicy 
_ autre! —__ al: young "of r,"& en laquelletje w'exclus point les 
ONs. 
Hlny @ atous. rriangle'r efZangl en' nombres\dont Faire” fair 
Et won luy faire voir que leidefaut de connoifance ene ſos de queſtions 
wot tera quelquefois'concevorr:plus grande . opinion de ſes [forces qu'il: n'en doit 
raiſonnablement:avoir-, i}'dit qu'il ne doute point que le my Lord Frounther ne 
reſolve les deux: queſtions, Ep. 16. ] datum numitum cubuyn' in duos cnbos 'ra- 
tionales dividere:” Et datum” numerum ex duobus cubis compoſitum; in duos ahos 
clibos rationales droidere.: Je lay r6pons qu'l pourra. paradyantare'neſc meſconter 
pas enla ſeconde, quoy quety foit aflez difficile,: mais:que pour'4a-premiere, c'eſt 
une de mes pro non wide, que n1 liry n# I SOgneur " er ne denion- 
treront peut' nent; car je ſouticns;' 
Bil iff is as = en- nomtbr es, 916" pmiſſe ofire arviſe Tow den cubes Ga 
H101aux. 
Pour la ſeconde queſtion, clle-neft'\pas d'mnie extreme difficults, & pour Joy 
tEmoigner que JE-veux m6me-ta'huy | en Eas-des plus ayſcs en! prenant* ur! 
tit nombre. Je me contente que luy ou My Lord Froancher diviſent le nom- 
re 9. qui lt compoſe de&deux cubes 8, & x, en deux autres cubes ratiottaux. 
Sls rejertent. Ke pro ſition qui neſt pas des plus cs, je nooſeray plus 
tur ent Trop m1 ent tiers ni | ni en fraftions 
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r-xoUtes: es aſk 


Pour 


Ez p;j1is »T40#L'T © M. 


Pour ſon. canon: af! avueniendes' gunitnr rand je pe ran oe 
quadratum adfeita tmiz ate 'confician ant pa jo ay pas poyrquoy i] doute, 
gue cette 1nvention nous —_— ayHE, 6 puiſes it St point” da 'Algebrifte no- 
vice qui netrouve ſas Mag ma queltion en-enticts” fy fort an 


defſus de ces petites regles + rk Me: Frenicle V &e ne'de * 6ccu 
& -ce{t tour- dire; Ila f exactement r6{pondu a tout j gee ths Sip ts ue- 
foes OE". que F aurois” tort- dadiourer quelque ch c du m1 A Tes r6- 
ſpoof Es. - 11 3t. © T% 
Pour ce:qui regard Jes centres de gone des whats infill; & 1s N 
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P wane du. hure Arithmetiea pore oral Sl #ie men Veut pas croire; 
gen & bh Paſcals, oh Eat ont: toutes! mes nieromd ſur ce = So bh 


#% © £'s 


xr pour ty bs voir que wy ne a" pas & bbs eedhiſs 8 tres 
Apollontus, YUrey, un a dont je ' PB 
Put Di 9-6] 


biaux; en' la' veritable, hyperbole 
donnen la conſtruttion. M 


* 1913 
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Soit 1'' hyperbole d' Apollonius A BC, ſes aſymptotes M N ©. iegt tires 
les deux ' paralleles a N O les droites M A; HB. Je propoſe la figure AMHB, 
contenue ſous Þ hyperbole, & ſous les droites AM, M BH, HB. Il 1a faut diviſer 
une-parallele aux bates comme QR, en ſorte que le ſegment 'R QH B fvit au re- 
' thant AMQRen raiſon donnee. | Ce probleme ſera conftrat] par moy bien plu- 
ſtolt, que Mr. <A. ang ne donnera'la vor porn de V hyperbole d'_4pollonius. «+ 

'En voila de refte pour ce cou pas pour faire un demEl& forme avec 
Monſieur Wallifins ; mais c'>lt Aeclobeylnw pour me juſtifier a vous; conſentant 
que vous ne luy envoyez que ce qu'il vous -plaira du contenu en cette Iettre. Je 
ne r&pons pas aux dernieres- rEponſes, par þ que ce n'eſt pas moy qui Tuy ayois 
our les DI auſquelles 11 repond; Jet ws, 


A T holoze te 7 | | ie tris Han FO 
Auril 1658. | | +hx, og a Jeruitear 
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(11 D. Freniclad D. Kenehnim Digby. © © 

Thi quidem propoſicum (erat, vir Nlluſtriffime ac. honoratiflime, nihit - 
M' plius cirea has contentiones ntpote mihi 'faſtidiofas, & 2 quibus_ 

aver animns, 'reſeribere; attamien hac adhiic vice me hae pauca tiby jnvare 

Oooo0o ” debere 
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(@þ.,x6. Jeon ic1 neur, &.ctjamnum eas adhbuc pro' legi-” 
non el 
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J £1 marguat, ipſemet etenum- hujus fallaciz cauſa fuir, ' quimugatoria ut'ita 


'; TW eh  #-23.28, } '& nihil-in' ipſis quod ' admittendis 
q Ba > =dictz Epiltole-2x.Nov. - um non-reſpondeat-, 
EEE | GY de: Mo. habere-debut opintonem-non'e(t 
b-—\ SER 6 — HY WS! w3) 6 » I” FE le - > . . ; . « 
EOS : quod mihi.objiciat, quia non potus: de-1llo aluer, quam ex ſuis operibrts ijudieare. 
| Sa oats CINE Ex fructibus eorum cognoſceris eos. 'Er non eſt Mathematicns qui me minus quam 
© 8 | par erat, cum-ipfo egille non judicet, niſt omnino tacuiſſem. - Sed equidem 45 quid 
- Sana : | &t cavillaionis 1n- reſponſ1s, hahe certe uuliatemattolir, ut per illam qual:s ſit apfe 
ESE ENS 54 - mihi & als qui poſtremam ipſius Epiltolam' [Zp. 17; 18.] viderunt,-partim1nno- 
==, ___ twerit, {timulum enim 111: addidit ut quzſtiones accuratius4n{p:cerct & penetraret : 
- REESE RE | per hanc enim, tertiam Fermatianam, &luam poſſidere apparet : de duabus primis 
RL Ons ermatianis ambigitur, donec tradat alium ab unitate cubum & quadratum qui cum 
EEE ere £45 ſuis partibus faciant quadratum vel cubum; [/4fir, Zp. 23.] vel falrem problema 
et hy | ſolvat, in Frenicks ad Schootemam ſolutionem Inquilitione paginis 3. & 4. conten- 
In tum, - & quzſitos1n numeris tres cuhos & quadratum Analyticis notis expoſitis re- 
Bees periat. | /4 fit Ep. 28. ] Animadvertat etiam Clar. Falh/ius, ut non Ferma- 


zi filentum taliter accipiat, quaſi fibi ſatisfactum fuifſe puter, & talibus folutio- 
nibus acquieſcat ; multo enim fſecus eſt ; ſed inde produt, quod tantum ſuis non 
recipiendis ſolutionibus eum addictum videat, ut ipſum in illarum falfa exiſtimatio- 
ne, & vano quod -ab illis accepit gaudio relinquere , fſattus effe autumet , quam 
fruſtra conart, ut illum ab-1pfis deterreat. Quzdam autem ſunt in poſtrema Cl. 
Wallfa# Epiſtola tg. Marti data ["Ep. 29. Jin quibus mthi ſincere non agere vide- 
tur, cum ſecundam ex binis. meis Epiſtolis de quibus ſupra, primz contradicere 
ſuſtinet, quia, inquit, unitatem pro cubo & quadrato 2* recipit, 1* rejecit. Non enim 
in x*. [#p.22.] unitas pro cubo autquadrato repudiatur, [ verba ejus hoc ſunt. Rua: 
TItHY HUMETHS . .. ſed cum numerus [it Multitudo unitatum, ipſa unitas non erti nu- 
merus :. ieuur. Unitas, non - ſoluit. queſtionem, quia quaritur. Numerus. | Cum 
ipla communiter ut talis allumatur : Sed cum non habeat .paries, hanc pro cubo 
aut'quadrato quzſitis (qui.quidem ſuis partibus jungi, &. 1deo . partes habere | de- 
bent). tradi polle negatur. ; Cum 1gitur- in 1* nullum Cubum #alli/eun wadi- 
diſſe perhiberur, cum uniatem..obtulit, Iuce clarius cſt intelligendqum efle, -non 
quod nullus' plane cubus fir Unitas, fed. nullus qui quzſtioni {atjsfaciat. Quod 
atnem {peat ad ſfolutiones quz tam faciles ſunt, ut ad. cas multiplicatio nameri 
dati in 2 vel 3 ſufficiat, neſcto an in Aug/ia 'tua._ admitti conſueyerint ; minime 
vero hic admitterentur; & quamvis yerum fit problema zmperfetFe propoſitum 
fore, quando talis ſolutio ei fatisfacere poreſt, fi ea non fit ſecandum mentem Au- 
thoris, attamen' taliter aſtringendos efſe Mathematicos non exiſtimamus ut omfino 
accurate proponere teneantur, przſertim cum ab eruditis traduntur .qualem eſſe 
dodiflimum Fermaztinm non eſt quod in dubium revocetur, & cum animi tantum 
graria & raptim exhibentur ; ad folventem enim attinet juſtam & de ſe dignam ſo- 
utionem impertiri: Et fi quis fexio tale problema $& tam facile ſolvendum alicui 
proponeret, 1llud pro injuria ſumeretur, quaſi enm pro imperito haberet, ad quem 
talia quz nedum pueris; tradi deberent, {ufficere-widerentyr, Hzc tibi vir Illuſt. 
indicanda pune, of ogs guid am oe Carl Wale conform, Pidovice ms, 
1nyiante & qual; compe el mihu enam tua. delideria julla; dun) Jolkeige de 
ipfius frog rulife ; inſyper & me tibi ſewper Crnclbown 6; dip 
pre. - Vac | |  $509Y E P 1- 
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Et Sr rn ad incluſas D. French lies | op. 3 38. ]*quarum humanitatem gra- 
tus agnoſco, vi « ct quod I a "rn noſtras ob cam quam de me op1- 


ie 23. 2B, F ons: non 
is literis unutarem negaverit . 


OI wn adeny roy Vito. y' £4 an 


Gm attinet. f qunioonce (0 | 

| io. pridem Co propalira 
32] non' modo Freniclurs. 

quam ip ras ell em. Neque etiam 


| prom hs ſolvart,. cum ex Hp as BY 
= Varun uas prident 
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= —_ ultum Guo fk ad D. I Pets ” 37- ſ pound, ; 


Phong 7 Alerum, quod; yubi_aplinyat me. ſul 
non, dubialſe a een icecomes. Brauncker popes . it Johuere,. atage: well 
aggredi, — Tam de Dato cubo in he cubos rationales droidendd, 
interim ( utt jam affirmat) propoſitum illud fit impoſliblle; angry me = 
falrem &. incaute id fuſcepilſe: dicendum.eft Clariftimum x o inib1 
ſuſceperim, imperfete admodum recitare; ' reticendo'nenipe, do ad 
faltem quatenus natura rei patitur. | vitle Ep. 16.) Quod x quam ſabjunx1, 
quia jam tum ſuſpicabar, vel. primo aſpectu, rem _ ora 250mm —_—__ cum 
nondum exanmunaveram, non erat cur infinua- 
. bam ſolutionem wm qualem res ipſa patitur ; [7 Many ut 2 {i far 
poſlibilis, vel, fi _ rd rehi impoſſib = quidem me con- 
{ftura n iquidem ſub id”t um mhi ſignificavit 
vir Honors, quo quod 3 Jam het fo verbis: ( literis ſuis ad 
me datis) Sir, 7 he laſt night 7 recerved plog =gy Tour openion therein concerning 


M4. Fermart 7s really the ſame with mine, ajpecualy ? in rs t0 bis P 
Els oy nv” determinations. are, '/ .concerue,. « greateſt " 
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Datum numerum cubum in duos cubos rationales dividere, «which #s impoſſible. 
( Nor me with theather,-as done; atreagy, at teaft m ſeveral mftances, by 


as you bnow.) Oc. 
ay, Prem. 3 ck quat N0 nad de H weYs bolis.habet. - Ubi exiſtimat me fidem non habere 


dc fs de emo Gravis in yp erbolis Infinns. nod lor x focus ct. 


etiam :þ 
& non pauca Jam m_ It,” ml 2p. ys 
autem Jam exponit onem 25 nempe o/ita vera: 
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; ” bus retis AM,-M 'Contegzam, ) red AT ew? s HB, MA, pa- 
: rallela,) ta ſecare, ut | [B,- al Tel, 7 K MOR, / it in: Thom 
lis, Yeris exponatur numer!s 1t 


data : Sic ſolvo.*Si'data ratio Wy eds ; pa 
utzad2, vebut '2ad e; ; atque inter rectas' NHN NM, invenuatitur tot medis: 
proportionales'; (faetn, &x wh que opus crit ) quor oft utrinſque numert ag- 
gregatum una role Pf agbrct ; quarunt tertia (five 
. dS + dre) ro NE Ay ſfecunda ( five ab'e denominatur }'ab 
and Bro by Dico 3 Reftam : quz > pundto $ ipfis 7B, vel M4, du- 
rope | Sit vero data ratio: fit ineffabilis, poterit 
H Sod um preſiar Logarithmorum (ops, quam? proxime, utut non ſecundum Geo+ 
metricam dxpifecry. 7144S 
RG quod attinet; ve! jamdodumide illis diftum ef, vel cuidacd faltem po- 
wn. Neque enim vacat, vel operz preuum eſſe duco, 'xd fingulas munutas de- 
. -Cxterum, ut Nobiliflimo Viro vices rependam, viſum eſt, dxſtionem hane 
( pracedent ſux non abſinulem Nec minus fortallis elegantem , )/ fibi reponere. 


Nas, £ ofita Conchoide A 0, Cujus vertex A; Polus P,regwla CRH ( refFam 
AP a Cſecans ad nga reffos ) /i centro C ducatur quadrans avoch B 


| ſua , ) pulveri ſ{cholaſtico, quam Aulari, magis affuero. Quam ipfam excofationem 
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AR ( verſus partes OH: 


ambos elſe viros quibuſcum haCtenus'egimus, Er fiert quidem omnino pofle' poro, 


C, CP. Cujus tum inveſtigationem, tum demonltra- 
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) Propoſitum fit, FgnreconchalQ A RH infinite ( h- 
nets: R Hrefa, & cochal A O, mnfinitis , una\ cum quadrantah A R, content) 
iftinſmod! alam ( puta wap nr), n dataratione deſcribere... Nili malt \ur ; Theore: 
matice potius exponam ( ne tantum gryphos yidear -proponere ) ad hanc'formam. 
Rationem figure conchalts mfinite: O ARH:, ad iytinſmodi alam. quamcunque 
@ « p », »compogt ex rationibus CA ad ua, (yCPadu mn ( idem nempe denotantibus 
literis, x, @, ps », ©, 11 una figura, atque A, C; P,”R, HZ, O,1n altera, Y quanitamvis 
immutetur ratio rectarum 4 
tionem, 41 expetat, exhibebo. - ; 


Unicum adhuc ſupereſt, vir Illuſtrifime. Intelligo ex literis tuis, Nobiliffimos 


ut vir Exterus, nec rerum vel dignitatum iſtius gentis ſatis callens,  familiarius ali- 


quando quam par eſt, nec ſatis tortafſe pro dignitate ſua, Nobiliflimos Viros com- 


pellaverim, five dum meas, {ive dum 


cliave ive d & Honoratufſim: Vicecomitis partes egerim. 
Sin 1ſtiuſmod1 quicquam peccav1,-1nvituspeccay1 ; nec 1imputabunt, ſpero, - Nobi- 


liffim1 Viri, ( qui in communem mecum arenam defcendere dignatt fuerint, ſponte 


admittas, Qro, ſiquid iſtiu{ſmodi in Te. peccaverun.; Negite enum alias me gefliile 


velm, quam ut deceat, 


Oxon. Mai 5. 
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D. Job. Wallis ad D. Fice-Comitem HDrouncker. 
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Iteras meas nuper ſcriptas, 
ns autem 2 me poltulas demonſtrationes eo ſpeCtantes, fic breviter accipias. 
Problematis' Fermatrant | Ep 37:39: ] (de ſpatis Hyperbolico'\m data-ratione di- 
nſtrarur.. Sumptis/ (mn Aſymptoto'reftis AZZ, NZ, 


Hiaftriſſume Yr, 


Humuillimum Tut, atque 


_ - Hiffimum ſervum | 
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Pariſios tranſmittendas)\T& tuto'aovepifſ®\intelligo. 


| NK; NR, NL,\NYM, Geomerice proportionalibys, fi v\punttis25\7/; XS, 
L, 4, ducantur rettzx 


* in quinque partes zquales diy1di, oftendit 
' memint)decumo. Harum AE FR hinc duz,' Hlinc tres'rt 
ECATL 


el alteri Aſymptoto, ſpatiuin Hyperbohcuni 4 B H7 2 
egorius de ſanffo Yincentio, libro (11 


elt a recta Q Fin ratione 2 ad 3 ED demonf m... 
Noſtrum autem five Problema, five Theorema , [ ws 7 39: ]. de Figura Con- 


chali; fic breviter habeas explicatum. Eſto Conchoidis 
norm. CH HT; 
TDM; in co 
-0b! coinmodiorem 
CD =c.: EtPD(= 
Tum” ( propter © '-para clas; 


P H=ES 
£D p=D My=r —6."BeDOGBPOg APDg=rt—P= 


42 £7 


———_—_ 
— 


+ 


04 
—_— m— 


His poſitis./ $i, 


ttas C4, ( adeoque &exdemr, c, )mu 


* 7£F 
L 


c? 


V1 — 
Cc 


P.=D 


Cc 


Pp 


- 


+M0,',Eft au 
(EY £2 86% 9 748.4 13 720086 3 


£546 139 


O 
—_— 1n Schetnate co! 


1H 


G =P: 


ot 4 Ee 1 
AH MO. 


” 
s 
4 
5 i 


= 


Ppppp 


14344 SHS 


riantur, 


mltracta.'; Ponamvus jam, 

nm, ZO(=CA=CR=CM)=n"-Et CP =p. 

0 $ Parſe oe pon | +. | 
5, & finulia tri Ha) CD. HO: tc. 11: PC=/p. 

Ty 6% | ; eo! (3137 3 iv: LR » © a). 
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eltum 


i 1 ff TOT 
# 


"ng 


1adrans circuli CAB: ordinati AOO; 2 P, vertex A, 

Wide, DO: re ; COR 2008 ow tin quadrante, 
nelioide , DO; pplica uz11 X dran 

1 calculumt 


"4 . F A ”* . Þ:. oo Oy T, A 4\ 9 ye 
F. Adeoque DOSS ENT yo =y:r*—&: 


DH=y: Po: Ergo MO 


in diverſis conchoidibus.f 0,4 ,'maneat utrobique eadem quan- 
tata-quanrcitate PC, ( puta pin 7) crit ubl- 


que 


849 


©. 
--- 


CoMMERCIUM 
que HO ad Fs, ur LD Þ ad VET, five ut pad ns. Adeoque 
& omnes<MO ad' Ho, hoc eſt; 'propter eandem utrobique altitudinem » figura 
R M AO, ad figuram 'R HAs, ut p, adn. 
Sin ,*manente quantitate P C'=p, \mutetur gs 120g C4, adedque & CD; 
Py Tel =_- 7 ne. PIE 
c 


puta” ine, &c in ; _erit ubique ſO ad Mo, ut 
Vir —O&: 
c 


NJif—&: <2 Ig 
ve_ut ad Lt MAI hoc eſt ut r ad eg. ( Sunt enim omnes Vr—cc; 
7 Xx ; , ; 


ad omnes :pp—ux: hoc eſt, quadrans.ad quadrantem, * aim Gro 0 dupk 
cata ratione radiorum : Item c ad *, ubique ut r ad p : Adeoque omnes DE wa 


"pe —xx: TT 
ad omnes Vie ut — ad - , fiveutr ad p. 
A 


Sin denique fiat utrobique immuratio; puta tum quantitatis PC, tum CF; 
; V rr —CC: 


hoc eſt p in 7, & r inp: erunt omnes MO, five P , -ad omnes 


LiRoen: z; ( hocelt, figura £ MAO, ad figuram juww;) in ratione 


«o, five 


compoſita ex 'p ad 7, atque ex x ad p: hoceſt, 'in ratione pr ad mp ; five, ut retan- 
low PC A ad redtan ulum 7%. Quod erat or ures” ad SF 

Atque hoc cognito ;. facile erit vel figuram conchalem R F{AO'in data ratione 
ſecare, vel etiam aliam in data ratione con{truere. .- 

Problema tertium, cujus etiam ſolutionem 2 me petis (quod Fermazii literas 
won or, hoc erat. Sub initium Februaru jam proxime elapfi, anucorum non 
nemo cui forte occurrebam ſero veſperi, quzſtionem ſequentem mihi porrexit in 
ſcriptis; quam jam nuperrime, ab codem intelligo, typis vulgatam elſe cum hac 
Epigraphe; SpeeZarif/mos uros Matheſeos Prof fares, & ahos praclaros in An- 
£ liens, ut Problema ſohvere dignentar, Jean de Monttert 9maxime de- 


*, Extremes Ellipſeos Diametris, diſtgniia centri- ab aliguo. puntto in axe tranſ- 


verſo, ubi linea eundem ſecet ſub angulo date, in numeris datis : ſegmenta ejuſdrm 


Mes (opus oft Jpreduzie » Putrs tranſuerſum Arem &' Elipfin terminate, in 


"RuUMErtS HIUVENITE. 


AC., _  1,00000. Wy ot | BD. 
& 27 6604-7 Quatyntur 4 Bp, 


CBD. 7ogrd. ' Ns Is 


' Hanc ego quaſtionem, ſuam! ratus ( neque enim vel innuebar ille, .yel ego tum 
{ciſcitabar, cujus erat, ) paulo adbue umverfalius expolitam, ſub-hac fere que ſub- 
eſt fornia ( neque enim xpliteng yorka menning ) polterp mane ſplyebam ; nec eram 
de la: aha ks ; { ut que res nec magnz difficultatis videbatux, nec momen- 

1þ a; Jquam &, quod jam'audio, varii varus modis folve- 
DTS / "IRE Ys -utur eorum ſolutiones\nondum viderim. 
_ Datis, m Ellipſi extremis diametris, ( veletiamcon- 
—  fganrs gepbufurs, wn cum inclinationts anugule,) AP, 
AP; quarum utrivis, mula AP, occurrat in dato puntto 
_ B, (frve intra Ellipſm , ſive etiam extra produits ,) 
' vedta DF, Ellip/t in punt#is DF occurrens: Rettas 
B D, B ry Sir ot , 
1, . Apunctis D F,; djametro; A P; ordinatim-applicentur 

"4 DE, FE. Er ponamus (ob calculi - cn, wee: 
ap=2#; DEvelFE=a, BC=6b, CE=c; adeo- 
que ſt BE=c 6, differentia duarumBC, CE ;( ſup- 
[van 16. deamews E, tur” DE , cadere fupra-re- 

ep; adeoque quoties D E cadit infra reftam a Cp, 
99 reputan 


E ? 1$:T:O:L/IC UM. 


reputanda eſt eo caſu CE quantitas negativa; five quod eodem redibit, erit BE 


=c 76; quod tamen calculum non:turbahit-) / 


Cum autem in triangulis DBE, F BE, dentur omnes anguli, ( nempe propt. 
datum ad B, & rectum vel faltem datum ad E,,) habetur rauo laterum ad invicem . 


A 


( ea nempe quz eſt {inuum oppoſitorum angulorum; ) | pata BE,adDE(vel FE) 


ut zad ww. Adeoque cum fit BE =c ab, &DE( vel 


cc LN —2c< a; 17 


; .. Porro, cum, in Ellpfi, nwaea ns 4 (P71 DE, vel FE, fit, vel media propox- 


E) =a; Eritz.99::C nb. 


.C © b R 
= ——— 7. Et aa == 
x [i 


tionalis inter diametri ſegmenta AE; 
aCad AC, ſic ordinatim-applicata ad-1llam mediam proportionalem ; ( adeoque & 
quadrata quadratis proportionalaa.; ) Erit ut AC=4&, adaC=9, flicy; AExEP; 
ad DE ( vel FE)=4. Et dd.39;;AExEP. as. ey 

Eſt autem AEXEP;=3zAP—CE, in 3 AP+CE; =d—t7, in d+c; 


=dd — CC. | F 
' "Ergo dd. 38: dd —ce. — $=aa 


2.2  dd—c EL REES 
Quomam 1gitur — PT, 99 =a4 = i ———— mm. | 


| mm ,. | 

Erit 4493 un — cc I8 nn==cC da mm + bb damm — 2cbdadmm; 
Et mm bb dd — nn dd 33 =2 mmb adc — mm ade — nnSScc. | 
' _ mmbbdd—nuddss 2 mm bad A | 


mm dd + nn? mmadþ ns 

Et (reſolvendo zxquationem) {be 3 bbs bo 

mmbddSudiy med —mmb 7 oc, | 

| 3 _—_— L - | lh - - 

Ub1 notandum eſt, quod quantitatum ſic ambigue defignatarn Ky 
major ( quam reſpicit Tied. +) denotat CE Ran peat re 
centro; minor autem ( quam reſpicit ſignum —) CE diſtantiam punQti E pro- 
pioris, quod quidem ſupra” centrum verſus B firum eſt ( prout tapponitur ) fi 

uantitas prodeat affirmativa, nempe fi 272 bþ * major {it quam nd# y: n* a 

i 3— m4: vel ultra centrum {1 minor fit, adeoque quantitas prodeat nega- 
uva; vel denique, fi, propter earundem zqualitatem, ſe mutuo deltruant, adeo- 
. que evaneſcat quantiras, erit allud E in = centro. Sed & porro, ( quod quan- 
; 24 obtinget ubi B ſumitur extra elliplim) fi quando 2257 bþ major fit quam 
' mm dd+nn $8, adeoque zquatio evadat jimpofibilis; -argumentum eſt, 
in dato angulo, productz diametro in dato B pundcto occurrentem, ellpſin in- 
tactam przterire, ipſaque punda D,F, nuſquam efle; ſin zquales ſit," fe mutuo- 
periment 1mm bb & mm dd+nn $8, redaque fic ducta'ellplin-tanget qui- 
dem ſed non ſecabit, punftis D F coincidentibus./ Quzcromma,  Aquatonum 
naturam callentibus, ſatis obvia- ſunt, ut non fit opus-ca fuſtus explicare. io) - 

Habitis autem pun&tis tum B-dato, tum invento.E, haberur BE -laws:triangulz 
DBE vel F BE, adeoque & (cognitis ut ditum-eſt omnibus -latus'B D, 
vel BF; (nempe, ut ſinus anguliD vel F, ad finum | anguli E;-acBEz:ad BD 
yel BF ) quod erat inquirendum. _ ng 01-36 come oy of tr 

Atque hc ſunt, inſigniſſime Domine, que, ut-mandatistuis obtemperem, -exhi- 
bere oportult, Tl L 1OMSLTSSgT iff 219 

Mail. 11. 1658. T uique (y mandatorum tuorum . | 

JOH. WALLIS. 
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EE $8 55” 
- "Moſt bontnire 4 Sir, LT IU, IS I | Fey IO | 
Hurmbly thank you for your of the.,fift' of 4pri/: And Laffureyou I have 
I been much delighted with thoſe you then ſent' me from my Lord Brouncher 
and'Dr. Wallis.” Ther have'now ſhewed;themfeIves ctiedrvely-(borh of them ) 
wery great perſons: Tt hath happer ſome of the ableſt Mathemaricians here have 
ten; with me fince I receives ther Letters; "which. T ſhewed them,” and they 
now look upon them with great-veneration.' { Irideed it hath been Mon{. Fenicle 


that hath occaſioned their coming to 'me/\t0 ſe' thoſe Letters of theirs thar he 
ſpexkerh-ſo highly in commendation of; for, though he would nor'ler any body 
ee what he wrote in reprehenſion, yet he Heck to all the world what he 
| ſpeaketh in praiſe, which I take to be an argumemt-of-a noble mind., .I lave open 
my packet to Dr. Waſis, | Ep. 42.] ing may\xcad it, and then impart it to 


my Lord Zrouncher, whom, a ding the contents, 1 befeech to ſeal and ſpeed 
it away to the Doctor. I-wrote- 5 the laſt poſt «0 his Lordſhip,” |'Zp. 35: ] there- 
fore will not preſume to trouble him again with a particular Letres to himlelf, 
but beſcech you to prefent my Humble ſervice t6 him. * Truly thele laſt Leners 
from his Lordſhip and the Door Wave wrought a mighty change in mens opinions 
of them. | They are now looked upon a8 the greatett Mathematicians of the Ape: 
And let me tell you this in particular, Þasked M:\FFericle how he weighed ..... 
in the ſcale againſt either of-theſe, he preſently replyed there was no weighing 
of them together; for he was bat+as-a {hghe-Scholar in refpe& of them, the 
greateſt hors of the Age.” T will hold you no Jonger at preſent, but reſt 
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\ Paris May © © (4 1 + and moſt affedtionate ſervant 
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04a 'EP1IST-Q L A XL. | 
; hs 14 D.. Xewelng, Dighy ad. D. 5b. Walks. 

co other ound obj 44 2.00 017 

Mhft honored Sr, fret : Fs: rs 20h 4.0; L, | ; 

A Lahouglih:troubled-you with a loog Leneri{\Zp. 36:] by the laſt poſt (the 
AA arte of mans > yer T:cannot forheas bur come thus foon aka to fa- 
lute you with a new-ons ;-which is an-effef of the iexceffive content yours of the 
fourth :and fifteenth of Aft have given me, | &p.'23.28. ] that obligerh me to 


44 > 
. 
Fx 
. 


witneſs3t _— _ word ot two. In:\earneſt, nothing. that hath occur- 
red'to,me thismany a day;: hatly'been fo pleaſing ita'me, 'as theſe Letters of yours, 


and what you wrote at the ſame time to my Lordi Frowncker, [ Ep: 29.] and what 
his Lordſtip;then'alfo:wrote'wo'me [Z#p. 27] molt [learnedly and upon profound 
and ſubtile ipeculation. You have now ſhewed our Mathematicians here, that 
like —_—__ ou can ealily break and ſnap aſunder all the Philiſtians cords and 
inares, when tit affault'eoinerth*warmly: upon you. And the greateſt men here, 
-are now forced\ to:allow,; that Zzg/and yerldeth to no part of the world in theſe. 

' culaygns,, Monſ. Frenicle now fpeaketh loud and high, how much he 
reverencerh'your deep knowledge, only he complaineth, that you would let him 
run on ſo long in his error, by fo long dallying with him as if he were too weak 
a gameſter for you to play your beſt and ſtrongeſt againſt him. He hath pro- | 
miſed me that he will ſend me to day a Letter to expreſs his ſentiments in that 
ſtrain. Wherefore I will keep my Packet, open to the laſt hour (.if it ſhould not 
come before) that you may have it by this Poſt; for I believe it will not be 
diſpleaſing ro you to ſee fo great a wir (1n this ſubjet) acknowledge truth 
as 


Eris ToLICUM _ 


as he ought to-do, and ſabaut frankly'to it. I have alſo ſent away your Letters 
w-Monl. Fermaz ; and when I receive his ſenſe. upon them, I will lend it you. 
I kiſs your hands and reſt, © * 


\ 


Warthy Sir, 


Pris Map So Tae tte 
5200S; ut alan 4.4. .., and moſt obedient ſervant 
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P% legi quas ad_ me. tranſmiſiſti_ poltremas Mary. g..& ig. Clar. Wallis Epiſto- 
-: las, | #p. 23-28. ] Eques ilultriffime & honoravſſime; quibus mihi clare 1n- 
notuit quantum; nunc ipſe. F/a/i/ias. in Mathematicis: diſciplinis profecerit ; ſed 
ſuſpenſus hecet anzmus dum 1nquiro quid movers yirum eruduiſhimum, vel-quid 
caulz ipſi tuerit ut; tamdiu nobis ignotus elle voluerit, preſertum cum ipſius mu- 
nerls fit, & ofhicli ſcientias nortas facere. Fateor- alzquantum in ipſo deceptus 
lum; fed tiquid deliqui non mhi {ed ipfimer eſt inputandum. © Qualis apparui 

tale judicium ſortitus eſt; quanquam non #quo anumo, -ſed renitent,, parks inf 
dedecort fuit, 1llud protulerim. Jdeirco quamdiu reprehenfionibus fuit locus, 
noluilſem ex me ipſas provenire -manifeſtum fieri, & deliteſcens non. dato no- 
mine: pro monitionibus potius, quam, pro reprehenſionibus ſun optaſſem ; non 
20 volebam videri, quamquam tunc non ummerio, :reprehendifle , virum Clariff” 
t modo quandoquidem ad approbationes tranſeundum eſt, - non -jam occulte, 
neque renitens, ſed palam & gaudens ipectante. tota, literarorum tirma ego ipſe 
nominatim apparebo; De fomniante #7a/iifto judictum dederam, nunc. autem de 
vigilante fenſum lubens aperiam, | Herculem ante-videram, ſed: cum puellis jocan- 
tem, nunc cunderm-intucor hidram- & monſtra debellantem : levia ſcilicer pri- 
mum: & puerilia ſettantem, 1ed ardua demum & gigantea. promentem. , Ad Cla- 
riflimum $:40/enturm quidem peculiaricer ſpedtabant de cubis ſuis partibus adden- 
dis propolita problemata, ſed ameevernt vir ———— in his:certeyixes 
{uas probare, non in minutiſhnys rebus, in his. & fimalibus ſeſe exercere debut 

Var Gar. & Atlant virtute perſimilis. "Y | 
Cedat jam Angliz Batavia, & ipfius Lugdunum Oxonio; quamquam Galliz 
Narbonenlis & Celtica cum Kentuo, & Oxonienſi Britannicis de palma decertare, 
& paribus forkitan  yiribus poiſent contendere , ne dicam majoribus, :non- enim 
meum elk tale judicium ferre, ; ſed alus relinquendum, quamquam huc uſque 

pugna non zqua fuit; ___ rt eventu decertatum, / #1201 
Czterum ignoſcat rogo Clar. Vir fi quzdam liberius quam decuit de ipſo ſcripſe- 
rin. Tu nolti quidnam me ad iſta impulerit, non ad; convitis &: objurgarioni- 
| bus eum atficiendum, neque ad ipſius gloriz quidquam derrahendum, þinas enim 
Epiſtolas [ Zp, 22. 26. } de quibus conqueritur | Zp.:23. 28. ]. occulcas tenui, & 
amicis etiam negavi cas expoltulantibus, & ſolum #a4i/aum- fi. pollibile fwiler 
ipſas perlegifle concupitiem; tu noſti inquam me folummodo ad ipſum; ſtimulan- 
x co Feitle ut quid in ipſo virtutis eller aliquo' medo. comprobare pollem, & 
certe melius, probaſlem, {1 cubos-ante acceptas- in. opuſculo/ latino /A me tibi; vir 
Nobiliffime dedicato folutiones tradidifſet, 1d eſt abſque cujuſquam- auxilio ; 
N.B. Zpift. 17. cum precedentibus, ſcripte fucrunt antequam wvideram ipſins 
rbrum, prout ex Ep. 18. liquet, ut non /it locus huic caville. ] Non defunt, enim 
ut ſuſptcentur, & dicant quod cum in 11s reperiendis -invigtaverit Clar. Wa{b- 
Ls, & labor iplius non ſuccetlerit, ut faltem aliquid qualecumque-1llud foret un- 
peruretur unitatem pro - cubo & quadrato, numeris qui queſtionem perſecte ſolye- 
rent deficientibus, pro ſolutione protulerit; faris enim fair (aunt) vito perſpi- 
caci per viam apertam & iter tritum & complanatum incedere. potuiſe,-cum/apfi 
licuerit datorum cuborum pre cubicas, & eorundem: cuborum:parttalum-fum- 
artes inſpicere ;; & inde haud. ita dithcile tulle! ſwam. methodym;fabricare 
Rbuleuci: ( quod quidem non fir dictum quafi- al:quid* ex-glona-ipfi-debita 
PPPPP3 detra- 


me 
con 
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detrahere, aut imminuere velim,) &quidem iſta-non omnino ration apparent ab- 
ſona, unde conjictunt meum opuſculum non parum illi.profuifſe in adinventenda 
ſua methodo. Sed id quod in meis Epiitolis ipfi F*aZz/zo comtmanum & nocivum. 
apparair, in cjus abiit emolumentum ; niſi enum puncturis quaſi ſtimulis eum ap. 
petiſlem, & {1'unitatem ſuam' approbafſem, forlitan ſua folutione contentus, nihil 
ultra fuiſſer aggrelſus. Nihil 1gicur me ultra jam incuſet Vir Clar. . cum ei non 
parum ipſum arguendo :conduxerim, ut cundhs etiam literatis, & me potius de 
lo & de c#teris bene mericum efle fateatur, quod cum praclaram lucent poſlide- 
ret'Oxonium; & non minorem Londinum quamquam nobis adhuc nebulis reftam, 
eas veluti cavillationibus, velut: procellis'quibuſdam abegerim. Interun non cre- 
dat Clar. Halliſius re cujulquam gloriz anyidere, nec gentem aliquam, tuam 
przſertim, deſpicatui Nabere, (virturem veneror ubicumque fuerit) imo Angliam 
tuam etiam ohm a:me- v:{am. ſpecial: ſemper beneyolentia profecutus ſum & pro- 
ſequor : quinimo lzttia magna ſum atfectus, ood tandem me cpm quibutdam 
alus deceptum deprehenderim-; quamquam tantiſper indignatione' commotys, qaod 
tamdiu vires ſuas nobis abſcondere voluerit; neque etiam exiftimet Vir Clar.' me 
ranti mea-facere ,: quin ea- potius'ut plurimum parvi pendo, quo fit ut ſta. in-alis 
ui hiſce operam dant non reperirt ſtupeam, & fi longe aberrent erubeſcam. Sed: 
£ his ſatis fic; nunc ad ca-que ſcientiam- ſpectant accedamus. $7 
Doleo cur Clar. Vir unitatem adhuc| Zþ. 23. ] pro legitima folutione nobisin- 
t, & attendere nolit quod {1 unitas, ut ſzpius 1nculcavi , nullas : habet partes. 
certe ſuis partibus Junge nequit, unitas inquit eſt cabus qui additus fuis partibus 
aliquotis quippe nullis, manet adhuc x, __ et quadratus. Reſpondeo. S1 unitas 
ſuis partibus addi ol certe aliquibus; ti vero nullis, quomodo quibuſdam ? .Mi- 
' ror quonam -pacto vir perſpicacilimus 1n contradictione tam nianiteſta hrear : 
przſertim cum de numeris'non de 1rrationalibus hic agatur ;' {i nolit admutcre ,- 
quiete ſua perfruatur, nihil amplius ego circa 1ſtud eloquar: -Omiſſis igitur 1ftis 
vanis & nullius moment contentiombus, ad defenfionem circa quz mihi. objicit 
vir Clar. me accingam, & breviter oltendam mepotuifle unitatem, cubum & qua- 
dratum,: ut etiam numerum nuncupare , nec* tamen 1ideo me veluti-tyrannidem 
quandam in ipſum -exercuille, _ eadem iph non licere vellem. Unnatem pro 
cubo & quadrato ab omnibus aftumi non infictas 1bo, ſed de: hoc non apgitur , & 
nunquam- negatum eſt; eam autem'pro numero ſumi poſſe non conceditur, ut etam 


numeri nuncupationem fſortiri poſſe, cum ſolitaria eſt, : contenditur ; quamquam 
brevitatis- cauſa quando cum- numero aliquo vel numetis reperitur , numeros-1n 
plurali, quam cum circumlocutione , tales numeros cum unitate ſatius fit etun- 
ciare. - Nunc ad ea quz partes aliquoras ſpetant properandum. In his que de 
partibus aliquortis actuli, propoſitum muhi ſolummodo fuit indicare partes aliquo- 
cas haud proprie multitudine terminatas, ſed infinitas, 1eu indefinitas fraCtis tribu- 
endas eſſe, & 1deo minime admittendas : Quod autem $0 i im partibus al:1quotis nu- 


meri 4 enumeraverim 1d feci, quia cum relationem habeant cum ſuo integro per 
numerum ejuſdem qualitatis ac ipſe numerus integer, quiſque enim eſt numerus 
cum fraCtis junctus, non rejiciendas exiſtimavi: quod ut clarius pateat numerus % eſt 
5 # nempe numerus 5 cum fractis 2, relativi autem partium 5 4; þ ſunt 343 34333 ſeu 
171485}, 424 nempe numer! integrt cum fraftis, & cjuſdem naturz, quam, ad 
quem ſpectant ip{z partes, numerus —_ & adeo hi numert eodem jure pro 
partibus ſunt recipitendi quam quia nob Timo, ac eruditiflimo., & mihi honora- 
tiſimo D. Vicecomie Arouncker Londinen/is urbis ornamento ſunt exhibiti , qui 
quidem relativos habenta fuo nomine diflidentes nempe 343, 49, 7. qui ſunt nu- 
meri integri, cum tamen.numerus propofitus fit integer cum frattis. Igitur {i ſin- 
gulz > rtibus 2 me allignaris non fint_ pars fed partes, numerus etiam cujus'ſunt, 
non eſt pars ſed partes. Inſuper proprietatem quandam in fingulis numeris: in- 
tegris agnoſco, qua deſticuuntur expolitz a przdicto Illuſtriſſimo Vicecomite par- 
tes aliquot , hec autem eft illa proprietas, Quzlibet pars aliquota cujuſcunque 
numer! '\compoſiti, aliam haber in partibus ejuidem numeri relativam, vel faltem 
ſeiplam (i numerss fit quadratus ) excepra unitate, quz non partem,. ſed totum 
numerum habet Telativum-: in ſupradictis vero exhibits ſecus fit, illarum enim 
prior nempe & numerum 343 ; ſublequens, 4 numerum 49; -poſtrema denique # 
aumerum/7,: pro relativis habet, qui quidem numer: fi partes etiam efle debent, ſin- 
gulz ex his partibus 'fuo erunt toto majores,- - + | | 
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Gratias ago Clar. alliſio, quod me de mendo quod T aphorum incuria * 
commiſſum et admonuerit; vix enum unquam forſitan illud animadvertifſem. Seis 
ramen hunc lapſum mihi non debere tribui, cum in exemplari hanc numerum 
ut apprime Clar. #/a/z/as corrigit ſcriptum videris. Quamquamin talibus men- 
dis non ſolum polle ſed etiam de: fatto quandoque incurrere non inficiar. Tta ut 
mon immerito vereri debeam ne in 1llis ad Erudiuffimi }F/a4;/ii quieſtionem fſolu- 
tionibus, quas raptim & ut occurrerunt -non perluſtratas tradidi, quzdam irrepſe- 
rint ; & {iquz ſunt, condonari-mihi poſtulo, veros numeros/ pro falfis exhibitu- 


© IUS. -* 


Sed & quandoquidem Clar. F/al. 5. cubos in 10: abeuntes, ut & ego ipſe repe- 
rerit, quamquam 1n bins prioribus aliquantum adjurus, jam ſextum' omnium re- 
motillimum in numeris Analyricis Pas 4- 4. pus latmi opuſculi contentum ac- 
cipiat, inſuper & quadratum ſecundum, ſed ne gravioribus forſan occupatum ſpe- 

tionibus an ipforum examine longius detineam, hos in partibus, & ſummarum 
ad quemliber cubum aut quadratum partialem atrinentium partibus tradam. © 


Cuborum Summarum partes. "Of 
part. radices. =nempe cuborum partialium'cum ſuis partibus. ? 


Z2 3. $ I7 257 
241 + qQII Ii} 257 
467 SF. 3 II3 193 
243[32 5 I7 41 193 
73] 4 5 13 37 41 
31164 I3 37 

S] 4 3 I3 

7116 25 


499'3. 7 q I09 
263] 49 13 Io99 
I9T 7 qi3 31 

4 ZL 

5 3T 
67/3 49 3T 
43913 , 931 6& 
4: 67 
163'3 7 I9 67 
II] ; I9 

713 19 


Sed quamdiu tua tam libenter —_— PO ut tamdiu te vir Iluſtriffime ac 
mihi honoratiflime & chariffime jn hiſce colloquus detmeam?” certe iſta non'au- 
derem nifi multum in tua benevolentia confideret, *t CI os 

Eques - Excellentiflime, 4h 2 97 09 by 
' Tibi dewotiffimus & obſequentiffanis Oo 


B. Frenicle ds Bly. | 
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EPISTOLA XLIV. 
D. Job. Wallis ad D. Kenelnum Dighy. 


millimas rependo gratias Vir Illuſtriſſime, ob literas tuas 8 Maii datas | Ep. 
42. ] quas cum inclufis ah agooy 5.6 43-] 1. Quamvis enim non 
po quibus me laudibus oneratis, ut mihi debuas v e, ( Ecquid enim eſt 
in paucorum problematum five Arithmeticorum five Geometricorum ſolutione 
quod illud mereatur ? ) & yobis tamen ultro ficlaudari, non eſtcur parvi _ 


513%) 


COMMERC1LUM 


* Sive enum. 4llid. ex judicio provenerit,:( cujus in tantis viris non leve pondus erit, ) 
live ex NR Jp akin A fummns knee pom Aſtimari tum anda, utramgue 
magni fit habendwn; -{1- alterutrum falcem 'eorum | {pondere mili- poſſe yidear;, 
non eſt;cur illud:;gratus non agnaſcam. Gaudeo utique f1-\tum 'votis  Tuis, Eques 
Iluſtriflime, -tum-Clariſimorum Virorum quafiris, ' haud infeliciter reſpondiunus. 
Et ſiquid adhuc hereat.cur--nondum ka re nes {arisfactum"puraverint; cum 
precipua tamen eorum quz fuerant propofita_ foluta dedimus';; tum & ſolvendi 
methodos, ( .nec interim hiſce ſatis vacamus,)” non 'tanr efle puto ut perperuis pro- 
pterea - velitationibus nos umplicemus. Vit enim dubito quin exi{timent vel ipſi, 
ubi reliqua-yiderint foluraz*pofſe nos & ca que ſuperſunt, modo libeat & vacer 
aggred1, foluta-dare. Sed neque illud credo, 'exigent Viri Nobiliffimi. Cum enim 
quziitz noſtra :{i-unum 1illud de Duobus quadratis gut partibus ſuis aliguotis ad- 
att eandem- efficiant | ſummam: excipias, cut abunde fatisfactum eſt ). neglexerint 
omnia :- non. zgre. ferre debent {i & fuorum-aliqua pretermittam.' Ne tamen -ter- 
91verlari-yidear ;. Ad duo que in ulumis Fermari literis [ Ep. 37. ] luperiunt quiz- 
lita, libet hzc raptum reponere. Ad primum {ſcil. Ubi petit duos Cubos rattonales 
datis duobus 1 5 4 $ £quales : Reſpondeo, Cubos numeri affirmarivi *3', & negati- 
vi —? fimul jundtos, zquales effe duobus 'x7'& 8. Quippe *$3 — 43 — B31 = g. 
Quo autem paGto reperi cubos affirmativum, & negativum, ( five quod tantundem 
eſt, duorum afftirmauyorum differentiam') duobus datis #quales, eodem & duo at- 
firmatiyz reperiendi ſunt, ( ſed 111i [ſe primi obtulerunt; ) Neque, enim exiſtima- 
bit credo Vir doftiffimus, difficilius efls 'Duos Cubos rationales invenire qui da- 
tam ſummam ( poſlibilem ) efficiant ; Juana qui datam habeant ( poflibilem ) diffe- 
rentam, _ nunc hic nunc 1llic calculus fit prolixior. ) Etquidem in caſu ex- 
poſito 1d folum requiritur, ut invemantur duo cub: quorum aggregatum fit. cubt 
noncuplum, Chand, inſpeta numerorum cuborum tabella; atque adhibitis quz viro 
exercitato ſe ſponte offerent calculi compendus, & qualia ad Fermazii Problema 
tertium jam anechac-adhibuimus, non magna difficultate exquirentur, ft cui libeat - 
calculum inſtituere ; ) quippe Cubi uh, per -hunc. diviſi, numerum exhibebunt 
o9=8-þ x. Et pari methodo- procedendum erit, quzcunque alia exponatur cubo- 
rum exquirendorum five ſumma ſive differentia poſlibilis  .... 
Ad alternm yero ubi exponit Theorema demonſtrandum, nempe, Aullum in nu- 
meris eſſe Triangulum reftangulum, cujus area ſit numerus quadratus. Id fic de- 
monſtro. In expoſito ſchemate ( cujus conſtruftio 
B patet) Trianguli-rectanguli BC D latera non poſſunt 
elle numeris effabilia, niſi AD DE fint inter ſe ut nu- 
meri plani fimules, { ſecus enim, qui ab ipſis fit, non 
erit numerus quadratus, ejuſ{que-radix BD effabilis) 
hoc eſt, ut numeri quadrati inter, fe. Eſto ut 2a, 
% 4a? GC DE Afe- Erunt zgitur.BC, CD, BD, utas + ee, aa—ce, 
2 ae, Adeoque CD, 3BD, ut aa—ee, ae. Et pro- 
inde ( cum duor oat nn differentia, atque corundem medius proportio- 


ups, Fon poſlint , efſe plany;fumiles ) qui. ab iplis fit (:hoc eſt area trianguli ) non 
PY ,FAlgoy ratus | 


_ Quid autem, de nuperis noſtris luerts ſenuat, Fermarins, nondum audio ;; de re-, 
liquis enim omnibus poſt eas Nov. 21. datas LIE plane altum filentium. 
Ad poſtremas vero tuas literas [ Zp. 42. ] cum Frentchers inclulis | Ep. 43. ] pi- 
hul ultra lJubet preter gratias- reponere ;:.Et.ut hiſce tandem diſceptationibus modum 
imponam, quo faltem & finem imponamus moleſtus tuis, quem nimio nimus ha- 
Qenus fatigayimus *Cujts denique des, veniam ſupplex oro, 


.'/ 1 Egues Thuſiriſſime, 
Oxonu. Junii 20, ..Q. ..... .... Finnie, olfequentiſioe, & 
1658. : |  deumdtiffimo ſerv. 
EC NEL Ny F D ies, a Ach 4 IS | | L Ft * 2 OH, WALLIS. ; 
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EPISTOLA. XLYV. 
D. Renelm!i Digby ad D. Joh. Wallis. 


Noble Sir, 


Received lately from Monf. Fermat, the encloſed written paper, {Zp. 46.] with 
I a deſire from him to conveigh ut tomy Lord Arouncher and-your elf. 1 hope 
you have received mine of the 8. ['Zp. 42. ] and 25 of Hay. A main ;errand of 
this preſent Letter 1s humbly to take my.leave of you for ſome months; tor. I am. 
ere long going 'a journey that will take up. all this ſummer ar the leaſt. When I 
return to #arrs, I'will give you account of it by preſenting my humble reſpeRts 
unto you. In the mean time I ceafe further troubling you, and remain 


Noble Sir, 
Paris 19 Fune Your moSt humble and mo$t obedient 
1658. . ſeruant, that highly honoureth you, 


KENELM DIGBT. 


EPIST OLA XLYVS 


D. Fermatui ad D. Kenelmum Digby. 
Pracedentt incluſa. 


Lluſtriflimos Viros Vicecomitem Brouncker & Johaunem Walliſium quzſtionum 
1 numericarum 2 me propoſitarum ſolutjones tandem dediffe legitimas libens 
agnoſco, imo & gaudeo. Noluerunt Vari Clarifſimi vel unico momento 1mPpares 
{cle aut ove queitionibus propoſits confireri ; mallem ipfos & quzſtiones dignas 
labort1bus Anglicis {tatim agnoviſle, & poſtquam adepr:iptarum foluriones faillent, 
criumphum eo 1lluſtriorem egifſe quo certamen magis arduum apparuifſer. Concra- 
rium 1pſis viſum eft. _ Id fane gloriz Illuſtriflime & Ingeniolithme nationis con- 
donandum. Verum ut deinceps ingenue utrimque agamus, fatentur Galli propoſi- 
tis quz{tionibus ſatisfeculſe Anglos : Sed fateantur viculim Angh quzſtiones iptas 
dignas fuiſſe que iplis proponerentur, nec dedignentur in poſterum numerorum 
intcgrorum naturam,accuraiius examinare & introipicere, uno & doctrinam iſtam, 
qua pollent 1ngenii. vi & ſubrilitate, propagare. Quod ut ab 11s hbentivs impe- 
tremus, Drophantum ipſum & celeberrimum ullus interpretem Bachetzre ad aptho- 
ritatem ret proponimus. Supponit Drophantus 1n PRE libri 4&5 quaſtioni- 
bus -numerum omnem mntcgrum vel efle quadratum. yel ex duobus aut wibus aur 
quatuor quadratis compoſirum, Id fibi Bacherus i conmmentarits ad 'quzſtionem 
31an [ibr1 4 perfecta demonſtracione atſequi nondum licoifle faternr: Id Renarus 
iple Deſcartes incognitum fibi zngenue declarat in Epiltola Toes Joo, prope- 
x 41 edendam accepimus, imo & yiam qua huc perveniatur diffictlhmam & abſtru- 
{iſimam elle non diffitetur. | Cur igitur de propoſitions Mlivs dignttare "dubire- 
mus, non, video. £10 ramen. perfectam demonſtrationem > me'inventam-rtibneo 
Viros Clarifſimos. Polcm & pleraſque adjungere'propofitiones nan foltim celeber- 
rumas, ſed & firmilſimis demon{trationibus probatas. Exemph cauſa,” Pf ©? 

Onns numerus' primus qui unitate ſuperat quaternarji multiplice; eft'conipo- 
ſitus ex duobus quadraus. Hujulmod: ſunt 5, 13, 17, 29, 37,41, &. Otnnis nu- 
merus primus qu1 unitate ſuperat ternarit multiplicem eſt compoſitus ex quadrato 
& triplo alters quadrat , tales ſunt 7, 13,19, 31, 37,43, &c. Omnis numerus 
primys qui vel, unitate vel ternario ſuperar oftonarit multiphcem, componttur'ex 
quadrato & duplo alterivs quadrati, tales ſunt 3, 11,17, 19,41,43, &c. 

Sed &. precedentem Pacher/ propolitionem generaliter oum Domino de” San? 


Croiſe propoluimns, ejuſque demonſtrationem non ignoramus. 
Omnis numerus.nteger vel lt triangulus,' vel ex duobus, aut” tribus triangults 

compolitus. Ee PPC 1 Ink ET ed tn | 
Elt quadratus vel ex duobus, tribus, aut quatuor quadratis complitus. 


Q4q499 


% - 


Eſt 


4, 7—Vey "S<fb 
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_ Eſt pentagonus vel- ex duobus, tribus, quatuor, aut quinque PpeEntagonis com- 

firus. | EY ; 
Ef: hexagonus vel ex duobus, tribus, quatuor, quinque vel ſex hexagonis com. 
poſitus. OED DES AS 

Er fic uniform in infinitum enuntiatione. i 
| Hzxc omnia & alia infinita 'quz ad numeros integros ſpeCtant, quzque A nobis 
- & invema'& generaliter - art. rae ſunt, poſſemus & proponere varis Clariflinss, 
s & proponendo'! negotium ſalem aliquod aplis faceflere. Sed: ingenuitatem Galli- 
I cam ſapient imagis propoſitiones aliquor-quarum demonſtrationem 2-nubis zgnorari 
non diffitemur, licet de carum.veriate-nobis confter. Meminimus [4rchimedem 
nofi dedignatum-propolitionibus Cororzs, veris: quidem, fed ramen indemonſ{traiis, 
ultimam manum 1mponere;;.carumque veritatem demon{trationibus lis tubulill- 
mis confirmare. ' Cur igitur fimile auxilium a viris Clarilimis-non expectem, Ch-. 
on (cilicert Gallicus ab Archimedibus Anglis ? 

x. Poteſtates omnes numeri 2, quarum -exponentes ſunt termint progreſlionis 
Geometricz ejuidem numeri-2, unate audtz tunt numer! prin. 
Exponatur progrellio Geometrica, 2. cum ſuis exponentubus. 


$2324 37.6 3-8 . 
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Primus terminus 2. auCtus unitate facit 3. qui eſt numerus primus. Secundus- 
terminus 4. auCtus unitace facit 5. qui eſt pariter numerus primus.  Quartus ter- 
minus 16 auctus unitate facit x7 numerum primum. Octavus tetminus 256. auCtus 
unitate facit 257. numerum primum. Sume generaliter omnes poteſtates 2. qua- 
rum exponentes. ſunt numer: progreſſionts, 1dem accider. Nam f1 fumas dcincle de- 
cimum ſextum. terminum qui eſt 65 536. ille auCtus unnate faciet 655357; numerum 
primum. Hoe pato poteſt þ 190 & allignari'nullo negotio numerus primus dato quo- 
cunque numero . major. Quzritur demonſtrario illivs propofittonis, pulchrz ſane 
Ted & veriſſimz, cujus ope, ut jam diximus, problema alas difficillimum folyi {ta- 
tim poteſt. Dato quovis numero invenite; numerum primum dato numero ma- 
Jorem. _Hujus clavis beneficio reſerabunt forrafſe Viri Clariffimi myſtcrium-omne 
de numeris om, hoc eſt Dato numero quoyis inyemre yia brevilſima & facilli- 
ma an fit prunus vel compolitus. ED ng; 

2. Deinde. Duplom cujullibet numeri pfimi onirace minoris 'quam multiplex 
oftonarii, componitur ex tribus quadratis. Eſto 'quilibet ' nuimerus primus'unttate 
minor quam ogtonarit multiplex, ( ut Tunt 7, 23, 31, 47, &c. ) corum duplum ut 
I4, 46, 62, 94, .componutur ex tribus quadratis. Propoſitionem' lam veram aſſe- 
TP >, Ss modo -nondum aut afferente aut demonſtrante Archi- 

E. Mn os "2, | rt 7 . Het) | 
3- Si duo mumer1 primi definentes aut in 3. aut in 7. & quaternarii multiplicem 
ternario ſuperantes inter ſe dycantur. Productum componitur ex . quadrato & 
uintuplo. alterjus quadrati. . Tales ſunt -numeri, 3, z, 23, 43,47, 67, &- Sume 
duvs 'ex>1llis exempli gratia'7. & 23. quod fub 1is fit 161. componerar ex qua- 
drato 6& quintyplo alterius quadrati; nam Bt. quadrarus & quintuplum 16. zquan- 
oh - 4 allerimus generaliter, & demouſtrationern tantum expettamus. 
ingulorumautem ex iplts quadrati componuntur ex quadrato'& quintuplo alterius 
quadrati, quod, & demonilzandutn propapicar: 5 a nia 
_ Sed. ne. demonſtrationibys nimium. fortaſle deefle videamur, ſequentem propo- 
ſictonem &allerimus & poſſunws demonftrare. KIT | 
dos numerus triangulus preter unitatem #quatur numero quadrato-qua- 

7 | 
- Sant trianguli ut aovunt-omnes, x, 3, 6, I0, 15, 21, 28, 36, 45, &c. Nullus om- 
nino facta 1n. infinitum progreſhione preter folam- unitatem eriz quadrato-qua+ 
vs cn. Ts EE = 

Ne autem ad numeros integros deficiente Geometria videamur confugiſſe, en 
al;quart propoſitianes Geometricas, quz Angliam anviſcre non erubeſcent.  Priores 
duas ex reltitata- > nobis a, Euchideorum Geometria excerpli- 
mus. ET 4 : | ger: 

| BER Ht | Eſto 
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Eſto (ſemicirculus A.NB: ſuper, diameters, AB, iid | 
bilecerur in _N, ſemicircumferentja A N.B,.& jure, 6) ii, 
&is.N.A, NB, 2 pundtis A & B excitenmr.per-,,.. / | 
pendiculares. AD,. BC. iplis AN, N B, XFPtgles., 4 1111571 
Sympto quoliber, 1n ; leqmueircumferentia, Os up l; 
ut K;.jundtis redtis DE, EC, occurrentibus diah,,., ; 
merro 10 pundis O & Vaio, Dao, quadrata AY,,, 1:9jþi 3/i, of 2, 
BO, fimul ſumpta,; elle, jn omni cafy zqualia quas;, ;.1, fo;. rf. 
drato. diametri AB, {Jo oo Tn 2b to io 
11 CHEESY 1GiS 0 MAR, a3, 3, CIV 36 333 | 

| Generalius wn .txaftatu noſtro. hoc problema aut,, | ',1|; 
theorema  proponebamus, Jed in prxtens ſpegiale* ,, } 
hoe, Antficit, 5/1 4} 14 aban 8) 1111 
"Eto parabole quizvis' AM C, in qt fumancor HT 007 
dio [quzlibet pundta”A & B, & diameter 'quix- | 
vis MN; ſumatur quodcunque aliud *panctumn 
in parabole ut C, 2 quo ad puntta, A & B, .jun- 
g4ntur rectz diametrum ſecantes. In eadem ſem- 
per ratione ſecabitur diameter, Nagy fumpto alio 
quovis punto D,crit MO ad OV, ut MI ad IN. 

Et ſemper ſimiles ablcilz a. diametro, in eadem 
erunt ratione. 

' HxciA. 'nobis '& inyenta ſunt & demonſtrata ; 
quz &uoaiws pro theoremate Fruſti Conici offe- 
rimus. 

Sed & quz nondum ex omnt parte completa ſunt, tentanda Anglis proponere 
non dubitamnus. 
Datis punctis rectis aut circulis, invenire Parabolem quz per data punda tran- 
ſeat, & datas rectas aut circulos contingar. | 
Dar! autem quatuor ex iſtis ſuthcit, Exempli gratia datis duobus punts rea 
& circulo, inyenire Parabolem quz per data pun&a tranſeat & reftam circulumque. 
datos contingat, Unde emergunt IF problemaa 
In Ellipſi aut Hyperbola idem proponatur. Sed eo caſu debent dari quinque 
aut puncta aut re tz aut circuli, aut quzdam ex iſtis numero quinque, & inde 
emergunt 21 problemata. 
Nos olim in traftatu de Contad71bus ſphericis fimulia in ſphera expedivimus. Et 
tandem feliciter problema ſequens conitruximus. 
Datis quatuor ſphzris, 1nvenure quartam quz quatuor datas contingat. Tradta- 
tum integrum penes Dommum de Carcaui 1nvenies 
Monemus tantum Viros Clariſlimos, ut ſepofitis tantiſper ſpeciebus Analyſeos 
roblemata Geometrica wa Zuchdeana & Apolloniana exequantur, ne pereat pau- 
tim elegantia & conſtruend! & gemonſtrand1, .qui praxcipue operam dedifſe Ve- 
teres innuunt ſatis & Data Zuchadis,8& alit x Papporenumerati Analyſeos libri: quos 
omni ex parte jam olim ſupplevimus dum operibus Yiete, Ghetalat, Snell, Tra- 

Aatus noltros de locts plants, de locts ſohdrs G& hinearibus, de locis ad ſuperficiem, 

& de poriſmatibus adjecumus: quos omnes habet diftus Dominus de Carcavs. 


EPISTOLA XLVIL 
D. Joh. Wallis ad D. Picecom. Brouncker. 


THuſtriſſumme Domine, "RR "ER 


Oſtquam prxcedentes literas (44) abſolverat prelum, & cceperant divulgart , 
Pay: hodie, a Te tranſmiſlas, Iluſtriflini Equitis Dyjgber literas, Junu 19 
atas, [ #p. 45. ] una cum incluſis D. de Fermaz. | Epriz. 46. | Quas autem me- 
morat 25 Mau datas perutle autumo, ( & fiquid ſecum ferebant ) ad me faltem ha- 
Qtenus non pervenerunt. Qu3s autem jam accep!, propter elegantes non paucas 
Fermatii propoſitiones, & te dignas, prelo {tatim atque accepi ſubject, ut reliquis 
Qqqqq2 Appen- 
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R. _ | 2 me neutiquam atire confido, tum nec 1n reddendis gratis 'pro” Ea 
Do qua "nos humanitate accepit , arque eſt dignatus clogjo, quals 8 & {tht viciftim Jy. 
en BE . bentes rependimus. Reſponſum avitem ad hxc: vel omjtrenduini | ie erit; vel ſaltem 
CS pen= _differendum ; cum jam vix perlegendi. Topiz"detur antequam" mandentur' prelo'} 
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thefis reliqua. Ones enim Figure 


| in 7s regui/ita gue gue per nuymeres nplto rertins guam per hinearum duftum in- 


"gu api copied Lyparers Pye 691 OpEient fr wok /gocn: 
b_ repert, gut :  ruzrita._exhiet. Fine placyit pauca de 
pemu med \ddfica%1 ili viſe ſunt" ec ſforne [ehgere, 


ores -ante-tradigts ext: obvenerunt, mu- 
100) tditum: fuerat, Schediaſmata ali- 
eyonienlis, per /teras mihi antea notus, 


cr 


homas Bak 


 guibus ſunmmaryh | T kiedy emata ov wp) uci Jpeetantia, gue .a mullis an- 
. es Excopitarat. Fopial VEN) waged as ps wil/oh ſed $; eam methodum 


redudtas Trigonometria Spharice ſubjunxi. Yerum ne Auttori jam moriuo, 
Geometre & Atzebriſie jubrilſſuns, parum equus viderer © Trattatulum ipſum 
an lucem nunc emiſiſſem;, ſi non ſpes foret fuſuorem Traftatum, cujus ſolum Spe- 
crmen penes me e/t, & cetera ejus MSS Mathematica altguatido obtimendi.” Sed 
ex iſto: Spectmine hquetz,” guam non 'irita yia 7 tjgonemetriam. excoluerit. Quum 
7n co videre” fit Harmomram Trigonometriz Platz gy Sphzricxz,” & Invetitionem 
.duorum f{imyl za Triangulis Sphzricis ReCtangulis Quzlitorym, & Proportiones 
duas, guarum vel Demonſirationem dedi(ſe tante laudis fuit Cavallerio > Ough- 


wredo : Sed & Fortes recluſos, unde ea atque alia plurima derivantur, oy per 
Fquationes Algebricas, vis ' ulla ad Spharam difficth ( quod ſolet ) attentione (y 
reſpetiu demon/traniur. Vale. | 


Trigonometria Plana. 


Colinum, Secantem, Cofecantem, Tangentem, Cotangentem, Sinum Ver- 
lum Arcus, ejuſque Supplementt; atque vulgo recepra illa ( +— « x 
=><), adhibentur etiam in Tradtaty ſequente. 


Symbola notantia. 


"2." © Equiangula efle. 
A. Triangulum, 
JT, Perpendiculare. 
[] . Parallela. 
L.LL. Angulum, Angulos, 
JI. Angulum Rectum. 
Zcr. Summam Crurum. 
Xcr. Ditterentiam Crurum. 
ZLC. Summam Angulorum. 
XLL. Ditterentiam Angulorum, 


+ Chorda vel Subtenſa eſt recta linea conneftens Arcus extremitates. Ut AC eft 
Chorda Arcuum ABC, ADC. 

Sinus Rectus qui etiam dicitur {impliciter Sinus, eſt perpendicularis ab uno Ar- 
cus termino ad Diametrum per alterum Arcus terminumduQam-: yel eſt ſemiflis 
Chordz dupli Arcus. Sic AE elt Sinus ReCtus Arcuum AB, AD. 

Radius vel Sinus graduum go, dicitur Sinus Totus, &eſt Sinuum omnium maxi- 
mus : nam Sinus Arcus majoris Quadrante eſt minor Radio. 

Sinus Verſus ( Antiquis Sagitta }-elt pary Rai inter Arcum &Sinum Rectum. 
UrEB eſt Sunus Yerſus Arcus:A B, & E DArcus AD. uo ooo 

' Secans Arcus eſt linea recta ducta > centro per unum Arcus terminum-uſque/ad 
Tangentem, h. e. recam que Tangu Circplum in extremo propiare Diameci per 
atgrom Arcus- terminum duGtz ; lic. M eſt:Secans, .& BM Tangens  Arcium 

Diftrentia Arcus a Quadrante ( five excedat, five deficit ) dicitur Comple- 
mentum. G A eſt Complementum Arcuum A B, AD; & HA eſt Complementi Si- 
nus, GI eſt Complementi 'Tangens. FI eſt OI Seeans. Anglis HA dis 
citur. Colinus Arous A B, G I Cotangens, F I Coſecans;! 296ihis cit 

Difterentia Arcus x Semucirculo dicitur Supplementum. erti ory 

Pars Radu. inter Centrum & Sinum Rectum eſt aqualis Coſinyi., FEzHA. 
Pariter F O elt Colinus Arcus DF, I 2? zkU1 - 
| Si Arcus fit A Qunadrante, Radius _ Co-fin eſt xqualis Sinui Verſo ; 


: 


i 


| _EB 
ut FBxHAeſt=+x 5, 


7 


Canonis Sinuum T angentium oy Secantium Conftrut71o. | 


Rianguli partes ſunt 6, nempe 3 Latera & 3-Anguli. Harunitzibus quibeſvi 

- datis preter 3 Trianguli Planz Angulos, relique tres poſtunterui ; & .Radia 
in'-quotvis partes zquales diviſo habeatur.numerus partum in Chorda, Sinu, Fan 
gemte, & Sccante Arcus cyjulyts: dati:. - Palemans cam Aitzgers Diametrum ſtp- 
poſnir diviſam in partes 120 ;:quem numerum propter multas ejus partes: Aliguay: 
tas elegit. Quonam vero Subtenſ#-plurimz non potuerunt pumeris fie exprinit 
niſl fralis vel {urdis, qui in operationibus multum tdi afferunt : Recenfrores Dia- 


metrum duidunt in multo plures partes, quo fraftiones: chordis adharentes/tutius 


negligantur. Regromentewiaus, aliique tere omnes, ex quo! Saracemr pro —_ 
| s 


RATER Symbola R. $. &./'«. T. x. V. v. denotantia Radium, Sinum, © 
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- &8- 1. 
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364- 


TR1GONOMETRIA PLANA. 


Chordis ſubſtituerunt illarum ſemrſſes ſeu Sinus, dividunt Radinm in partes 1000 
&c. adjeftis quotlibet cifris ; Quod reddit calculum multo facthorem per fractio- 
nes Decimales loco Sexagefimalium inde ortas, & ex eo quod evitatur Diviſio, fi 
Radius fir primus in Regula Trium-terminus ; vel multiplicatio, fi fit ſecundus vel 
tertius, | 

Modus calculandi Subtenſas traditur > Prolemeo, Regromontano, Rhetico, & Co. 

nico. Calculus Sinuum & Tangentium traditur > Rbezzco, Clavro, Pitiſco, Gelly- 
brando, Cavallerio & Snellio : nimirum ea fere quz ſequitur methodo. 
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x. Dato 'Arcus Sinu AE, invenire Co-{finum H A. 

CREDATEOT TSS: Ergo/:FAg—AEq:=FE=HA.1ie.y:Rg 
— Yg; =, . 

© Daw Ns og AE, a__ B N Sinum dimidu Arcus. 
-Habetur FE ( per 1, ) adeoque EB. Tum v: AEq+EBg:=AB.&iAB 
—=BN.1.e.iy:S +V ;==$ 3 er y 7 : 

-3- Dato Arcus Sinu BN, 1nvenireAE Sinum dupli Arcus. 

-Habecur ( per I ) Co-finus FN, &cum AFBNfitzaABE, erit FB, FN:: 
AB.AE. ie. R.E. :: 2S.'Sarcus dupli. 

4- Daris Sinubus & O, x ÞP, duorum Arcuum 8D, x 6, invenire ,x p Sinum Summz 
Arcuum. | | 

' Habentur ('per 2 ) Co-finus FO, FP. SedFE& FP::40.Pr.& ( propter 
ayPxrzaAPUxzAarUFzAORF) FEFO::xÞ. x7. Ergo cognoſcentur Pr, 
xy. Sed Pr þxy=x8.h.e. Si dentur C,c, Sinus 2 Arcuum, & corum Co-ſinus 


Cy +cr . 
uy - : Pariter Sinus difterentiz Arcuum erit 


T,y : {inus ſummz Arcuum erit 


CyucT 


6- 1-M 


5. Sit aL arcus 3o graduum , & a þ quilibet arcus < aI., & ab—=4b; du- 
cantur Sinus 4g, + K, #4, & chorda b 5, & Radius aF fecans b4 ing, & þK inf: 
Ergo L bbe=2bfg=LLF a= 130% Ergobe=41bb=gh. Ergo 32g b95= 
ef Ergoghxy/3==be; & bo+g bxy 3 =bd, hoe et, Sinus arcus minors 
309) addito linu 'defettas duftoin y/3 ('nempe 1.732040807 ) et zqualis Sinut 
arcus tantum 30 gradus fuperantis, quantum alter deficit. Ergo fi invent fucrint 
Sinus. -uſque ad-30% dabuntur reliqui uſque ad 60® -per addiuonem '& multjplica- 

tionem in V3. . Mt | ug ul] 
- 6. Propter eh==bg,'erit rb+bg =K , hoſt eſt, Sinus arcus minoris 60 gra- 
dibus, addito finx: defettus, facic Sinum arcus tantundem. 60 gradus 'excedentis. 
; Ergo 


T xiGO0NOMETRIA PLANA, 


aces Si 9 
Ro en por ape nn min 
10s | 


15*. 7*, 30'. ELIE 1, 52,30.. 56,15". 28, 7 530”. 1 453245 To1 252 > 


of! 3 30", 56 "IF 7 545 " 28" «A os $2", 44" 3 345 Adeo: ut 


Coded diviſione perveniamus ad Sinus qui bent rationem ac ATCUs. 
Sinus enim /penulcumus <þt ultmduplus ſenlibiliter ; newpe poſito Radio partium 
I.00000,00000, Ne una iplarum deficit Focmy penuttimus a duplo ultimi. Sed 
i1800x1'= =3z0* =2048 x 52" 144,93 "245". Ergo Th00. 9, pg : arc $2",44"s 
Wt 45". arc TY :;S52 244 T7 Aft ;: "tA 

Inverito Sinu unjus minutl, LIRA ( per z Sinus 2 minutorum ; tum (per 4 


Sinus erium; &c. uſque ad 30. gradus; rum (per 5 ufque ad 60%. Tum (per opus 


ad go 

Fieta & Gellibrandas quzrunt Sinus per Seftionum Angularium /Analyſin : 'cu- 
jus m__ Pitiſcus & my quibus Fjgebre non erat zque expedita, adhibent Ke- 

”m 

Dans Duibon, :rvenitatar Tangentes & Secantes fic. FE.FB:;E A.BM. & 
FE.FB::FA.FM. &BM.BF:;FG.GL ic, &R::8.T.&=R: :R/[ & T. 
R::R. 7. vel permutando FE.EA::FB;BM::FG.BM: GI. FB::FI.FM. 
4 eZ.S::R.T::;7.R::0.J/. 
| L E MM A TI. 

3VR=S $ Ae = IS, AMCxXT5 Arc. 

1*. EB.B :AB.FB: :(}AB)BN.3FB. Le V.S3A1c::S3.47. 4R. Ergo 
IVR=S 14rc. 

2*. JAE.BN::AE.AB::BN.Ba, ergo — $$ Arc x D 


3 Arc =S Arc. 
7 LEMMA IT 


IRv=29} c= $S Aro x7} 4re. NamZiED. FN: ED. AD:: FN. FB. 
Ergo } EDxFB=F Ng. 2% FC. GZ::AE. ED. Ergo? AExGZ= iED 


xF G=FN 
af LEMMA Ul 


entes 2 Arcuum A, B, ſunt ſais Co-tangentibus —_— rtionales. 
,A.R::RT,A. ap" x-iy tag :R.7B. Ergo T, A x7, A =K« =T, Bx 
4 Ergo T, A.T,B: 7B. T,A. 


' LEMMA IV. 


Co-finus 2 Arcuum A, B ſunt Secantibus rc pron Naw S AR 
R. /, A. &&,B.R: :R./B. Ergo Z,A.Z, B;: we B./; 


Proportiones Trigonometrix tum Planz tum Sphericz reſolvi ſolent in quatuor 
Axiomata ſeu Theoremata primaria. 


- Avioma Primmun. - 


In Triangulo ReQangulo, fi crus unum anguli Red fiat Radius Cirenl, Hy- 

tenuſa = Secans anguli adjacentis, &crus alterum Tangens. Sin H potenala 
Fee Radius, crea; Didi Sinus angulorum oppo — t- Radius, 
AE eſt Secans anguli A, & BE Tangens. Sin AE fit Radius, BE eft Sinus anguli A, 
& AB Sinus angul: E. 

Deinde ſuppono duas quaſyis lineas in partibus Canonis numeratas, efle fibt 
proportionales in 'alia quayis menfura zftimatis. 'e.'g. ut AB. Radius Þ 
I00000, ad BE T:; erin Fife on ME ILY : ic pedumin AB 
numerus 2.13, al LT pe pedes in BE fere. 
| _ - Operationum per Secantes njentionem vix feel, quia in wbulis Logarnhmics 

raro occurruint : quas tamen-fi portions Planz & 
Sphzricz magno numero poſlent vatiari, q it Clavins. © Sed mil fuf- 
wir Ein inn 


ficir proportiones fingulis caſibus | 
haben i loo primo & in hun fine Secs fe] que rum i 
rrrr 


S 30, &( per >) danzar Sins ſemiſlium 


Tx160N0 M ETRTAC POLAR A. 


- In 'Triangulo ReGtangulo; angulorum Acitorum' unus eft Complementtim alteri- 
us : ideoque dato uno datur & alter;  Er'it Trianigulo obliquangulo datis 2' angu- 
wy, f vel'd ra datur tertius nee FIduts ſumme ad 180 : 


= iT T riangud; regal caſus /e eptems. "3 RR: 
3 s | 'T WU che: pay Mes "gp _ propdrtiones” dat; qu. 
EC W002 "FAE. RB. 20-R [LE FTABES.. --- k44.c. 
AE P,EAB::RAE ft bs 
Sal RAB: if, AvAE [e66 
TE KERiAB. S,E* ch 42 
AE.R;:AB.S,E, tum PIR Whrks 
| BE-JR"T,A::ABBE 5 pp. 
"_. "= vel. VAE4AB? *$AE—AB:=BE|.. | | 
s s | PB. BESRT,A ce (44 
44 177 - © + ABBE] AE JABBE::BT,A * "Tam | | 
MY 1445 13148 OP: 14 OR: BEAE i ht ha 
AE. 44], AB 1RSE:; AE AB” Act Feta © 5 Þ 
| 
| Axroma Sectmdum: LET | 
$4yH *0- \ a 5 £0 £ 
Triangulis univerſis Jace fun proportinalia Sinibus atgulorum oppoſite 
p rim: -\Nam demiſla perpendicularz; «0 #4 
ES OE. R::BE.S, O. 
= &AER:BES AF Ergo O.E. AE S, A. vel OE. S, A::AE:S,O. 
oa 4112.0 Ai As : {3 x TH C4 4 ITS : 
"Fig: WE OD 
_" 4 43 ; 
1 ; jt. ] Fl 
; ART W 9 
T1 SY SEE caſus 6. 
: OE.AE.A[O]OE.S,A:: AE $.Q.s. ER 
5... r; 1-Flie vero & operatione non'conſti 
2 . queſitus fit acutus\vetobtuſus: / fa p40 
> - | us ſupplementoſic idem Sinus. 'S pores a, Haque an- 
Ss | Wes 1 Rr ex dara aliqua queſti6nis Grown unſtantia eſt. rl. 
| veltiganda. 
L {in 1h :AE.S,O....Tum.cognitis-O & Ac —— tertius ZE. 
Eritque S,O.AE::S,E.AO. ETC 
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+ WF Ci5+4 = 


A.O. AE Es Ends + a wy if I AC, Taurh [op 


TY 


C3 WT £7 
nmr 9b eds EE. FO TH EAVES? L0G 
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, C : Ay 7 
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 Avioma Te ertiam. 


_ Suns cry crurym anguli LE ERP 7: ad differentiam crurum, ut Tangens | 
ſem umme angulorum TAS angentem -eorundem” ſemi-differentiz, 
: SumptaBH=B hy bp <XPE=IZ<GS ED ={Xer- 
CT & /HCH EX 42. Per medium r EEC H ducatur BG. 
Tum mw radio Ty | Tang ns, < Ev, Angens (fl. CO. Sed 
AE ao BEED A BAAG 3,16. PeentXere Zh, Th Xe 

vel Z cr. LE __ THE 4 TS BN Sts | ml Ss wp 

D, & crurum 1thmis, invcnire quosangi- 

los C,D. te ff ppc i all Death 5 

t 


TRIGONOMETRIA, PL ANA:! 
Ut crus minus BC ad crus ma jo 0D; fic Radius ad Tangentem arcus; 2 quo 


ſubduCtis' gradibus 45: fiat ut Radius ad Tangentem- Arcug re ui; fi Tan 
Semi-ſummz angulorum C, D,ad Tangentem 6 eorum Som: rem: s wy 


Fig.4 , 


Dem: Sit BK =5BC., er PRESIBD. Sit KIJ,&=BK; j 6 IRTH, 
TE. ergo HI x.BI. DucaturEF || HI. ErgoEF=BF. Tum B "BD: (KL. 
KE::)R TK TIE. Unde ablato Semi-refto L K I H,..reſtat HIE—=ZIEF. 
TP TZIEF::(EF.FI::BF.IF: BE. BH:: )[ per preced. ] T5 1Z 4c. 

LL 


B. BC. BD GY PI BD + BC. BD—BC:: T3ZLLop.T 3X4 Lop. Tum: Z2ZE3XLL = 
LC. <. = major! 4 BCD. 
4 544 ri BG. | 

B. BC. FÞjoÞ| _— apguli 1 relaqu GD, Þ& per preced. Tun 92D. BC:: 

£.2CF S2ZB.CD 

Arid alin | 

In Triangulo quovis CBD .demifla BE. culari ad. baſin CD, erit ut Ba- 
fis CD ad CG FR ans Sic CF entia crurum, ad CH differentiam 
Segmentorum Baſis. ,. HINTS RN 


Fas, A crepe Ol 


CBD. Dj, ED: EIT, TF=TD _ FATESTTanE =EEE 
LCD — 3 CH=ED. Deinde CB. R:: CE. =,C. & BD. R:: ED. SD. 


i Nm Frafionibus ſzpe implicatur : Verum  facilius n<une-mgoagh operas 
tio 1n Logarithmis per 4. Subjeda'Theorema--- 
ta. Pro quorum Analyl1 & Demonſtrations, - Fi 7% 
a Angul: quzſiti Crura M,N, _ ; We 

B, ſegmenta- baſis fafta a per ; 
quzſito Angulo oppoſira fint A; N.wA ns OE TE 
rum prout cadit intra vel extra Triangulum.:::. -(n;/f 
Sit Z=M +N. X=M's N.3==Semm-ſum-:1:; '! 
me 3 laterum.-: omar roi we WT”; if 0eey HS 
NN—AA+ 2NA. Ergo — T FITS ID=k RP Fett jos Brews | 
Ergo R.Z Anguli 5M Ram, ab dM ls Brgo 2M 


Rrere 2  (2MN 


868 TarconomETRTA' SPHARICA. 
(2MNEMMANNgBB=) gg ax 16R-REE=Yy::4RR Ry=(pr 


bnms?) $4 4 anguli Ergo 4MN. Rg::ZZ—BB. =qo3 4%. ::BB—X x, 
$qi4v9. ErZZ—BB.BB—XX ::843 ans:Sg;i Ang::Rgo Toi Angiing! 
pays Ergo & a Bok rand 


I, C{MNLZÞB:n:Z—B= Do Belg vel MN. 3x:3—B:: Rg.=4 1 Ap. 
: + alc re ae 00 7 $93 4ng. vel MN.3— M:x:3—N:: Ry. 
7: Ang- we <p . 
3. Z+B:x:Z—B. B+X:x:B—X:;Rg. T qi nm. Vel 3x:3—B.3—M: 
x:3—N::Rg. T gin. | 
4 B4+X:x:B—X Z+B:x:Z—B::Rgq. 793 Ang. vel} —M:x:3—N,. 
| af Fg Hof 5 et EE . | 
| : Coroll: Propter ZZ — XX =4 MN, $1 dentur Angulus & ipſius baſis arque 
£ Summa vel ditferentia crurum :  invenietur -per hxc Theoremata quadratum ditfe- 
_ vel Summz: adeoque -cognitis Summa .& ditterentia , cognolcentur ipſa 
rora. = | 
he Si quis loco, tabularum |, operari_. yelit /n/irumento Proportions Galilea- 
wo ( quod Noſtratibus '$eFor Foie”) vel* Gunteri Linea | nive-rlhcp re- 
folyatur Theorema um 2mn þb—=Xxx: *R. V in | proportiones has duas 
5$2M.BþX::B— bt Dn i SN: MH. : 
AY N. G::R.V F'vel in 2 H.B+X::RV 5: 


j . 


wm 


—_— ——_— 


TRIGONOMETRIA 
$SPHARICA 

RY er jp ee 

"Angulus Sphzricus eſt mutua Inclinatio Planorum- circuloram Angu- 


lum conſttuentum. | 


AﬀeBBimes Trianguloram *Sphericorum. 


Fig.h. 7 
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Ps © 4m 


It. Si crurum anguli cuj 


YT 9 
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TRIGONOMETRIA \/SPH-ARICA. 


erit BA >=<BC, ideoque & (C) D S=<<L BAC, & LDA4-LDAB>S=< 
LBACEDAB=)2. [3 you T | 


Coroll. $1 crus Trianguli Ifoſcelis fit >=< Quadrante; erit Angulus ad 


baſem >=<d, | # 
12. Omnis Trianguli laterum ſumma eſt circulocaminor. Nam B A << BC+ AC. 
Ergo DBþ+DA+BA<DBC+DAC. 
anguli ut polo, & intervallo graduum 90. 
== Tran ul GHD laterum poli » x 
con{tituunt 'Triangulum quod reſpeftu aGHD _ Xx 
oppo Supplementale ; proptexea quod Sup- 
plementa angulorum & laterum 'Trianguli 
GHD ſunt zqualia lateribus & angulis Tri- 
 angult NXM 5 0 Bee "F 
Dem. A'puntis GHD tanquam polis de- 
ſcribantur 3 Cirenli maximi XA Y,, RTM N, 
XBNZ; Tum YM=90*=AX; propter - p 
M polum arcus HG Y, & X, E, polos arcus f. 
GA. Ergo MX— AY = Supplemento ar-” 


x3. Anguli Spherici menſura eſt Circuli Arcus, inter crura deſcriprus a vertice | 


cus C A = Suppl. LHGD. Sic ZNelt go? T 
—=BX. Ergo NX =BZ = Suppl. -( arcus $hems —_— 

BF =) dHDG. Item NT eſt g? =MR. -—<a 
Ergo NM ='"D R=Suppl. L DHG. | —_—— z 


Notandum hic, 4 NE M inter 3 polos propiores conſtitutum, conſtare, ex 3 
angulis & Jateribus quz ſunt zqualia reſpeCtive lateribus & angulis 4 GHD, ex- 
cepto latere maximo NM quod elt Supplementum £ maximi 'H; & LE eſt 
tuppl. lateris maxim GD. | | 


I5. Trianguli cujuſvis tres: anguli ſunt >2J & <6... Nam N X-+XM. 


+NM<t4 LJ (per 12) 2.e. 2 4—D, +2 J—6G, +2 J—H<4.. Ergo 
2 J=D, +6G, +H: - 2: Angulorum internorum fimul & externorum ſumma 
eſt =6 J. Ergo ſumma internorum eſt <6 .. | | F 
16. Triangult angulus quilibet cum differentia” reliquorum eſt <2...” Nan 
XN<XM+MN. ze. 2 J—D<2J—6, +2 J—H ErggG+H—I 
<< 24.3 : « : 
17. Si 2 Triangula ſint mutuo zquiangula,” ſunt etiam mutuo zquilatera. Sint 


enim Triangula data A, B, & 'Triangula ipſis Supplementalia, «, 8. Ergo cum - 


AzB, erunt (per 14) «, #, xquilatera.. Ergo (per. 5) «8. Ergo (per 14) 
A, B, ſunt zquilatera. Wi 14 Bs: . | 15: ; Ci crr045 55: 557 agk 
1$, $1 circyulorum maximorum arcus diverſi ducan- ib Fig.9. 


tur ab codem ſuperficiei. punto 4n/ circulum datum, | . 
maxX4mus Arcus 18 <rit qui iranfit. per polum cuculi datz, 

& huic propior, major erit xemotore--.. Us fi :P, polus | 
circuli Cx D;, & x polus cixeal, DP G, ern AD> AB ? 
>AE>AC. & arcus BxOC>BPR.>BD.., .. 

19. Circulus/maximus pex- cixeulz maxzmy, polos du- 
Rus, facit cum -ipſo angulos. Reftos;.' & viceverla. fi 
cixculus maxupus fit circulo- maximo frprngetart 
 rranfit por li gates LPBD=J=PGD=PDB== AC. | 

. 20. $1 ad Trianguli baſem anguli- fant fimiles 6, g.;pterque acutus ut in &EAF, 
yel uterque obtuſus- ut in 4B AG: perpendicularis 2 vertice A demifla cadet in- 


era Triangulum;-- Sin anguli ad. baſem nt diffinaules 'ut in ABAE LB eſt acu-' 


rus (quippe CPBE et reftus;,)- & .E eſt obwfys;. perpendicularis cadit extra. 
Going liquet ex eodem Schemate 9. quomodo Triaanguli Rectanguli Am- 
biguzates ſolyantur. Nimirum.'s 3 lo 


SOLUTION GES. 


r. $1 crus angul recti fit >< 90?; erit itidem angulus oppoſitus > << 90. 
Sic in ABDA, DA > arcu quadrantal DP, & L DBA eſt > JDBP. Et 
in BCA, L CBA eſt < JCBP, y AC< quadrantali arcu PC. 

| rrrr 3 | 


. i 
. 


2. Prout 
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TRIGONOMETRIA SPHARICA: 
2. Prout' crura ( & conſequenter-angul opp) ſunt ſimilia vel diſfimilia, 


hypotenuſa eſt < vel > go. Sic 1n triangulis, ED A, E CA, hypotenuſa AE 


< 90. Sed in ABD A, hypotenuſa BA eſt > 90. 3 | 

2. Vice verſa. .Si hypotenuſa fit < go; crura ſunt fſimilia, &- bini obliqui 
anguli ſunt ſmiles. Sin hypotenuſa fit > 90, crura ſunt diffirilia ,- & anguli 
aſſimiles XR CEISES FAX SO pb 

4- Si Hypotenufa fir D 99, crus alterutrum Smile angulo adjacenti. Se 
quitur 2 I & 2. _ FI; 
. .& mile . I . —< 

5. Viciſfim fi crus fit Jiffimile angulo peer ra rl per erit ok 

Quo melius ob oculos producantur . Sinus & Coſinus, alizque Rectz ad Arcus 
ſpectantes, que alias latent intra Sphzrz Soliditatem demerſz : compingantur Ax. 
cus. vel ſemicirculi ex charta craffiore fere ad modum Sphzrz'Armillaris, Sint puta 
Arcus BP, BA, & intelligatur Planum Arcus majoris BPH circa axem BH <q 


SE> Y 
Fig. LO, 
B Prog” © EL 
| 
v ; IA . 
A 
uſque convert, dum dicularis > P demiſla ad planum B A H incidat in ali- 


| quod  punftum D Radii CA. Nam in eo fitu erit P AB Triangulum Sphericum 


eftangulum ad A, & BP Hypotenuſa, BA Baſis, P A Arcus perpendicularis, 
Deinde intelligaty; PCA (Schematis 1x) =PCA (Schematis oY & in eo 
24,  Collocetur ita ut literz exdem congruant. Ducantur: AE, 
"'PF3BC: erunt*AE,' PF, PD, Sinus Arcuum BA, 
'BP,-PA, & eorum coſinus EC, FC, DC. His prz- 
ſtitis vel conceptts, uhco © conftabunt Axiomata. duo 
Prins, .& exinde Proportiones pro varus 'Triangulo- 
rum] mms 17 us abſque noyo Schemate vel 
laterum produQione uſitata. Sed ut recepta 'Trigono- 

' metrarum methodo aliquatenus procedam : inter plana 
BP C,*B AC fuperionis 'Solidt, ' ſtatuatur etiam Fi- 
* pura' '72 Chartacea;z/eb in loco quem literz indicant. 
'in Triangulis'ReQangulis Sphzricis P BA, = Be 


7, 


Cc ' 'N\ '  '& © eptidem angulum acutum ad baſem habentibus. 
: — wi 4 « : of wor ven och I ues 


AXIOM 4 Prom. 


« Sinus Nmm—_— ſant finubus Perpendicularium proportionales. PF. 
D::7C.7x89. > 


E > > 


AXITOMA 


dl $-H0 M A. ' S:cundia. 


TRIGONOMETRIA: S7HARECK. 


—_ 


4 *.% 
Þ \ by 5 > 


| Siu. Baſtum ſunt 'Fangacibus En proportionale. A B. A G:: 


FF 


«C.zy. 


© Sed Azicea iſta #que- explicentuy! chat. Ateu wa; & idorum” harmonit, cum 
ficailibus in Trigonometria Plana Proportionibus pateat,) ex{olo;conſpetu Prian- 
gulorum PlanorunyBDP;*EAG, rectos angulos:D, A, habentiunn. - viz. 


i. PF.R::PD. SL(PFD=)B. z.e. S Hy- 


{71 pb 


_ 
ove” 
Py 
ond 


potenuſz. R: : S Perpendicularis. S L ad Baſem. _— 
2. AE.R::AG.TL(AEG=)B.-.z.e,SB Fo | 
ſeos. R:: T Perpendicularis, T L ad Baſem.; GS. - 
Pro caſibus 16 ſequenribus,” fit BA P/ Trian-. G6 452, 


ulum Sphericum 5; i& producantur 
Vents | ita ut arcus BM, BN, AD, MD, PF, 
PE, EG, NG faint fingul: o9Sgraduum Ergo 
NE et =BP: & complementum Lateris | Ba. ..-- 


874 


eſt AM=ELADM; & FEE=LFPE=LBPA.. 
& GD=NM=L B; & angyl ad A, M,N, E, -—M 
rect. - 4 
Data. quer, Trangaloram PESTS Pm aina cam im So} Data. qquel.ſcai | 
CER ; Jutiombug ; Ambiguuacpw.. ; | 
A DE OP nm —_— 
BA.PA|BP |S, DA. SAM: DP; SPN (go rim) fe KF ec F# ft fÞ 
| BA: Z 1 PA. = PB. [Sap 2.7, 2 
Ba gh BPRS TMX. T;BA (por a6. 20 fo Sy BA | — A 
BA.PA| P T,BUT : (per lemma 3.) ,PA.7TB | Sl.1.| © Gals 4 | 2 
SPAn Blige. wt: SI 27 £335 
BÞP.P| B 'T,EF.T,ND ( per Ax. 2.) 1.6. R.=BP| þ.2 | 4 |} 
BP.B|P | 'T,P. 7 B| SW; 3. 6 /R-EBP::13B.rP. | 
BP.P TY A GE.S, GF: 'T, EN. IEFD: e. R.=,P:;T,BP. >; 4:5 c, adj 4 
ſale eds FR 2 gVs BP: TX: KP Sol. 4. Lynn ht 
BP.P|BA |R hls ng, SHA. «(pr Ax. 1 I, ) So, r*. vel R. [3 
Br B PA'|S,B i TAME. 7 2 
PA.P |BP GE. $GF? ET T, FD: :7, FD.7, EN.;.e.R. =Plc. adj] þ | 6 
BA.B| |:7PA. 1BP| Ws. + Pariter Re, =, B: :T BA. 7 BP. 
Pa-P| Þ S,PELS PD; SFE.S DN. Ze R-SÞA: S, Pc. adi} 4 |7 
4B4A :BypP JS/Bi! | Gr * vel RiEBA: «8; B0E, Bit TP216't 
BA.B|PA|S,BM.S,BA: ;T,MN. TPATEERESBAT NI *c [8 
PA. P. BA: {eat | Sob x. 541 el R.S{P'A':<T,Þ; TBA px 
PA.B|BA |R.7,B::(T,B.R: JT, PA SBI TH Ava ane Lol c [9 
BA.P| PA fu Res p. "REST! Sh $ 
PA.B| BP |S,B.S,PA: KEBP Lint) | c. 49] hb |to 
BA;P © ASB.&BA: 4R.S,BB:; TI TIDE CLI: (64.508 1 28 T: 
PA.B| P geek S,PF::S,DN.S,FE. 7.7. SPATE. SB" blz7p| 7 fo 
BA.P| B [4 vel ;BA.R::5,P.S,M 2. - ie: A44de]. 
PATE Þ [R:7, _ (T,BP: R: Ts) TBXE FFaT 75h adilre 
BA . BP| B Pariter R: 7, BP: | 
PA .BP| B |S,BP.R::S,PA. ©. Leo HTS (75 
BA”. BP P SB PUR: '8,BA- FAS pe by Rem Pit 7} 
A . BP| BA [S,PA:R::=,BP.=B Fr caſ (EI TER -{i4-e-$. c [ns 
A.BP| PA |=.BA.R: SBP. = 0g? MR te a. *| 
_B.P"| BP [R.7P::(T,P.RE: RE ans! SBÞ-| b |i5 
B.P |PA|S,P.R::=,B.E,P A. (per caf. 11.) | S/1. ce [x6 
BA+S,B.R::=P.=BA. | 


- 


TxIGONOMETRIA SPHARICA. 
- Trianguli obliquanguli ZHP Iatus odvis ZH fic cir- 

E quiadrans ſeu 90®: reducatur ad 4 lon HNP, 

produc labs LF uſque ad N ſeu 90, ( vel qua- | 

{i latus majus fuerit.) Tum in .J a*HNP, + 
| IT cit e040 OE rn ZP, & LPHN \Y 

eſt Compl. C ZHP. 

- In Triangulis Obliquangulis denriſh Perpendicular ad Ba- 

ſem. 


Fig.eq 


> Fig.tg. 


REGU EM = 


| Oi Angler ad baſem ſunt Sinibus Spelorne. ad verticemn direc pro» 
calum z JA. 


= B.S{BPA*::Z,PA.R: AD. SDPA... 
""ePZECULA IL. 


| ala Laterum ſunt coſinibus bafium dirette proporinals Nam per 
5 a. | 
| SBA.z,BP: :(R. SPA::) SDA,S,DP. 


LE 4 FECUL A NL be ke oy of 
| DT Angulorum ad Baſem ſunt recproce propertionale 


.T,B. &$, DA. R: :TvPA by 
:T.D'T.B. > » 45: ite 


FECULATY.. | | 
Tangentes Laterum cofinibus Angulorum ad Verticom fune reciproce 
Ps Nam (per caſ.4 Ja.) - - £51 


T,PA::R.z BPA. &T,DP. T,PA: :R. DPA. 
Tep L,DÞ: :SDPA.z,BPA | 5 = 


ab MA nas 
In Tri: is Sphericis uni rerſis, Anguloruw Si inter ſe i Sinus La 
cerum torum. Nam (er 4.) Ks # 


BP.R::S,PA. 
IF 24 R::SPA. DF. Ergo SBP. $,DP: :S,D:S,B. vel ( permutaudo) 
S,BP.S,D::S,DP.S,B. 


ed! ka mon fe Poulan =] Dat. | qu. | caf. | 


.B] D PD S,B:: SBP. S,D. ] 4nby. [RETIET, 2op| 1 
B.DIPD|S,D.BP::SB.SPD. _ 2 4.1 op, Top 


IDS 
'BP. 


Caſus 


- 1: alt oh" Mat. (LT Pan 
A Ss dp ©, Wed tb 
OD RE RT oe AST WE OREN 
ma TE TN $6 6 oe” per IE EY 
"IE IE 
7 354 


TRIGONOMETRIA' SPHARICA. 
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Caſus $ ſubſequemes nyt” ducendo ab' extremuate(P) Lateris dati cathetuin 


angule dato (B) oppolitam ; 


Verticis 


FD FED. PD-B BD (ESE: TB Tbi rams Js 


rawk/oga addendoivel 'fuhdu 
pro div 


0 baſcos ſegmenra,}'& 


etl caſu intra vel exira Triangulum. 


(per Reg. 2.) ,,BP.=,BA::=, DP. =; DA. 
NS : 
Tri um; niſi $ 
tus an obcuſus ) al 


ies 4D (4. e. utrum 
e cognoſcatur. 


um eſt an cathetus cadit intra vel 


) Deinde 2/. & op 


fi 


R. =s, BP:: T,B.-BPA.(p 


Hic etiam Catheti 
Species anguli D. 


(per caſum 3. J). Tum 27 T op 
(per Reg, 4) T, DP. T,BP::=, BPA.=,DPA.| 
caſus eſt i incertus, nul! cognolcatur 


R.S,BP::T,B. rBPA.( 
-. Bn 'S, BPA:: :S, D.S,DPA. 


per Cas. 3. => Er (per 
'N B,D 


© fimiles rum BP-A, DPA, ſumma fo 
-P: nie, Maggs BFA, P. 


Reg. 3.) T,D. .T,B::SBA.SDA. 
diſfimiles» BA + DA==BD. 


SB 


.=,B::T,BP.T, BA (per cas. 4. 5.) & 
per LE 


- D:]R.S, BP::T,B.-BPA. (re ORE YTTur 
( per Reg. r.) S,BPA. S,DPA DB: 25D #: 


BPA fit > BPD, aqueB Joſs © crit D 


FEB 


tavk che ; 
acutus * 
acutus 


ny BPA fit <BPD, atque B obruſus ;,Er1t D obtuſus} - 


apoopr al 
| 


224.1] 22 Tp 


rſ2 4. Toplopr 


rt———_ _— — 


44 


2] 


a] 


x] 


BP.BD.B DP 


BÞ.BD.B D (RE 


T, B: -BP-A-.:(pe og * 
per Reg. 4) A, DPA. =, BP A:: 


£BP.T,DP 
Si DPA fit diflimilis © B: ecir DP. FD ; 


JA) /DP.\f 


.S SB:: T,BP:T,BA ( per cas: 


$3 a Ax=,BP: :=S,DA.5,: 


Ht T,BP. e4l.4.4 


Rep 4) SDA. 
<,> BD: ar D 


(per eas; 4 TH) Ta 
BA::T,B.'T,D. | 'S$1B 


| 


A # 


P. | Si DA 
diffiaulis-(P A vel) £B: erit PD D Tak 


Taph l op .8 


| +» 


J5.) & Fad l 9 


L Ir "£ 


IO 


lis, dilimilis A *. 


tas 


Ne +. _—— 
LEMMA V. A j Be 
Sinuum verſorum 2 arcuum Differentia du- A E, 
&a in 4 R,eſt=S ſemiſummz arcuum x S ſe- "RT 
midifferentiz. Sint enim arcus AF, AE, Si- 1 WQ& , wr 
nuum verſorum differentia eſt AG—AH=FB. Ja un 
& Sz X arcuum =FO, & $4Z arcuum =AD. EXPRRTEV 
SdaACDzaFEB. Ergo AC.AD::FE. Tak i 
FB, Ergo} ACx FB=ADxFO. Frg.c6. $% 


AXIOMA FRE 


ngulum ſub finibus crucum Anguli, eft ad\quadratum Radii, ut Jin 
tia Sinuum Verſorum Baſis & ifferentiz crurum, ad Sinum Verſum Anguli. 
Puta enim «BHe Solidum chartaceum ſupra defcriptim, ſitque B angulus quz- 


Reda 


Sifiſ 


us; 


TxrconoMETR VA! 1 PWERACA, 


Fitws; BA,BP pad crura, PA ejuidem Baſis atcunque obliqua ('modo non 
fit perpendiculars) plano BA  Deminatu rea PALFas 3, eden 6) 6, &PDIþ A, 
b; ; þ 2048V-QLE Fa ; 
hn = 
. 
NE 4 \ Js 
ab/ioad nl) cars 
[hy (a aiy _ It TEM.” ; 
; TH cc 04.2% {i | 
MBEGF. » elirng +. 
0, an} ot £9 == 
\\ 37 PIE, ::t —- T 7 
pot 2 OS WET ISY, 4; 
BY ir —O_ Lute” i 
| i, DEA £4 04,-© Bt 


& EE vY fie IEG. LEV hat V dif oa AEAG: 
| bL.em. & mPF. «©: : 24. Ergo (proporti 
ne ren AE "te ,ACxeC 


1CASUS XI. : 4 
Sphzrici'lateribus i invenire Angutum” NJ 
[+4 Xer': xS! Ebaſ—31 Xet 1 $9.5! 
Axiom. 4} 61: J #:ybLix 


3-2 invicem 


43 << 


_ Datis tribus og 
0 Simer.Rq:t 
FIT 


77> xy p Ima eS By IF 1+} E Xey : 7x82 


COROLLA RIGM: S% ST 4 
Puta m2, », An li crura, B baſis. Z=mn: rg Mr + in +10 
o [ Sn :S: | tones xS:3 _lt S 94 imp : #1 T + 
em regeunt COPOTUOIES 1nz quidyg utitury pe, $3145 3: —mu 
:: S: 3—z.A.& $n.R::A.Q. [Tum Tg 
, COROLULARTUM UH: 7 EL 


Pofito u = complemento cruris #2, —_— caſum undecimum folvit 
: 2, BeS: u+=a Y Anguli. New 
VB« V: Sad dn:” 9s m—n: == Bos: «+1. 


Cot0 DEUREY MME 06-4 .om | 


hanc ſimplicem p 


TUONENM, S, mM. T, 
Sn) RR(=on. "&) 


1001s utriufque terminos homo- 
: (HIS Sm . Emxya::) 


Anguli.< 


5 
3'baf. — x Xex: Brite 


Seu Propolitio non, ablimilis Axiomati 'quarto. 


0 Sin cr. Rg:: V Zr — V baſtv. Anguli. 


- Nam ſumptis iterum in manus-. 


circulis Charceis reducatur planumBP ad.planum BA, ita ut conſtituant cireus 
e 


Jum unicum 
baſ. Sed AE. 
(bGax6P.þPxv::) ba.v. 


mittatur PaJ AC. Tum ba = 2A — $A; i.e. -V. Zo —Y 
AC::ba.6P. &mF.R::6P. 
Hinc ſequitur. 


'v Anguli.-Ergo' AE x mF:Rgi:t 


COROLLARIUM I.V- 


"0 Sin cr. Rq::S:3Zcr+ 3 bal. xS: 3 Zor — 
xmF. Rg: 


+3 baſ. x$: 3 Zcr — } baſ. £93 Ag. Hine 


COMPO LEONA yo gr Do 


S,mxS,n . Rg:. wn ak # pb 


I 


:ba.v::baxi4R. vx4R. je. ( per Lemma 5 &2.); :S: 34) 


4 baſl.. =, 3 fu, Nam AE 


"4 


—Þ. £ Ang. , £3::7 
$2 CO ROT 


pra-duos'Redtos.: ; ut (G) ſuperticies -Sphzrzx,. ad (4.4) 


tera '{e invicem ;rut{us. fecent in HBC. Tum qd: 


TRIGONOMETRIA 'SPHARICA 
COROLEARBTOMN 


(Per Coroll. 5 & 1.) $, 3x8: 3—B.S:3 qo mix S;F—n::.(59 4. 4ug- 


S943 Ang-i:) Rog. Ig aug. Hine i + q 

COROLLARTU M VI. 
S:3—m:xS:F—n.S:3xS:3—B::Rq.791 Ave. 

COROLLARTUM VIE 


V Zer — V Xer. eſt ad Diametrum :: V baſ, =V Xer. V Aug. vel:: V 
Zcr — V bal. v 4. Quz operatio eſt Fiſteri per Lineam Sinuum Yerſorum. 
Dem. (Per Ax.4.) V bal. — V Xer.' V Ang. ::S, mxS,n.Rgq:: ( per Cinoll. 3.) 


V Zer — V tal. v Avg. :: (ſumma terminorum'r & 5. ad ſummam terminorum 


2 & 6. nempe) V Zcr — V Rer. Diametr.. Hinc 
COROLLARTYU MH IX 


Þ- EX y «S: 
ebadas 4. d . R::S bal.» = Xer V Ap. nut fo, a: A 


2 | _ 
R::=B-Su+#.V 4g. Hocquidem Theorema 2/Aeplero fepe ufitatum. 
C.4,S US. XIL 


Datis 3 lateribus Trianguli Spharici, invenire Angulum. 
Mutaus Anguloram-& Laterum nominibus in-Latera & Angulos, & ſumptis eo- 


. rundem Supplementis, peragatur operatio ut "in caſu undecimo. 'Tum inventt 


Supplementum erit Latus quzſitum (per Aﬀectionem 14.) Arcubus autem & 
{ſupplements ſunt 11dem Sinus & Tangentes. 
In Triangulo Rettangulo'vel Quadrantali, partes: duas Angulo.Refto vel Qua> 
dranu proxumasjcum reliquarum trium nonphtemagd Neperus appellat 5 partes 
Circulares. 'Bx his 11. tres 11lz que quzſtionem- ingrediuncur! ( 4. &; datz duz & 
-una queſita') non/fint interruptz, (Angulus autem;Rectus eng. ans licet -1n- 
kein cas non interrumpit : ). pars quz medium, dbtinet logum dicitur Media, & 
reliquz duz dicuntur Extreme conuinftz-veli/Proxime.--Smnd1tznterruptio, / pars 
a reliquis ſeparatra dicitur Media, :& reliquz dicuntur Extremz disjundz:vel' oppo- 


ficz. His przmillis, Proportiones de Triangulis Rectangults {uperius: demonliratz 


.cotbunt omnes'in'Aquationem hanc-compolitam. 


RxS Mediz'=' []* ſub! Tahgentibus Extretharum *Conjunftarum,| vel =:{]® 


ſub coſinibus Extremarum' Disjunctarum.: i: , +; 


Propolitionem hanc 'memortz ſublevandz gratia A Nepera excogitatam, variis 
Triangulorum cafibus applicant Cevatterrus, Ur ſinus, Ylaccus ; & noltrates Ge/lz- 
brang, Oughtred, Norwood, Ward' & Wing. \ /. | 


In Triangulo quovis Sphzrico DAF, duo Anguli 
Recti ſunt ad cecilie trium Friangult Angulorum ſu- 


.Drianguli ſuperticiem quadruplam,  Producta enim: la- 


E£DAF+4ADF +LAFD::G. ad ſummanx Br- - 
lineorum inter tria paria {emicirculorum F AH F DH, 
AFC ADC, DAB DFB: quz ſumma eſt = 3 «FAD 
+4a4AHD +4aFBA+aCFD=(proptr a AHD 
—=aBFC)2a4AFD+3J uperficie: Spharz = 24 , 
+343G. Ergo 2 4. 242::G, G+4s. vla dd: 44 —23::G.446. 

Sit 7 peripheria Circuli maxim, & E arcus ejuſdem quo. tres anguti: fa 
2, Ergozn.E::G. 44. Ergo2a+=EG=2R7vE. Ergo 4 = RE. 

Theorema ultimum editum eft ab Aberto Girardo, Anno 1629. Et Cavallerio 
Anno 1632. neſcio an __ Proportionesautem fequentes duas Cava/lerr- 
45s acceptas refert Nepers, ne&- immerito eas dicit altz indaginis. ' Utilifſime ſunt 
caſut 'Triangulorum Obliquan 1lorum decimo , '& ( levi facta mutatione ) octa- 
vo; nempe ullic ad ak duos fimul ad bafin Angulos, hic vero duo 


| + ſimul Jatera: atque ita, Bt non {ir opusdemilla perpendicular! , yel ulla in, awbi- 
-  guitatem attentione. Siſiſa. In 


875 


T.81GONOME TRIA ) SPHARICA. 
In Triangulo quovis Sphzries DC R, Series, D B, B C, & angulo B com- 


prehenfo, dars: 1nvenure angulos reliqug 
$3Zer. SYXert: {CB TEX LG 
> &$1Zer. Z1Xertir4 CB. TLELE 


-—_ 


+13 


Dem. Sint A, E, G, poli laterum DB, DC, BC. Ergo arcus AE=CLD, & ar- 
cus EG=LC,& arcus'A G'=, 180 —'LB, | Supponarur arcus E O.=-arcui 
EG = a arcur EP. Tom {r puntta GAOEP Stereographice-projiciantur, recta 
AEem=T,$LD;&AG=74B, &O=T,zX Lu AP=T;Z £; "i 
eritque O GP Jjenteircgius 2 ipolo' t:deferpug per G: Centrum autem-eus puta'y, 1M 
Tum ſumpta Bx=BC = B L,& duRta Diamerro:Bmz A8&:& DK ||Ba{|iH: 
erit DB == 8&;'& #K= m7 Hz &Fa=DLScaxvxDSI. Emo 32 4D Ly. = 3 

G&oaDLKzaads.- Ergo Ly. 8: DL#: ;JvK.#..Bmgo Lf} Ks. Sd F; 
ncta fx He ſuntin cixculi peripheria,: cups Diameter eſt SA! Ergo vx Hz! 
{35 H=;L OD=) Koy. Ergo-{K o H==xax = 4, Ergoim Han w 1K. 
ItemaK.LK::-(oxoR:-rÞ TT, LD 3a T;:4D FE: 264) Z Sin criX Simgr.:: 
T,z Zcr. T,zX cr. Ergo (etiam pari ratione) Ziff (lu Xo Sm 4 tt T4 Z44. 
TX £4. Sed-Z Smecr. X Sin cr. :: (Z:Sin 42K: Sm 41657: YiT$ Zed NT} 
X44. 1.6. AK.aHiAP.A0. Ergo ja K+ Ho Ko—jaditAP+AO. 
3$AP—jAO. 7. e.am.me::An.uG. SedikLmaezalGAn.:(QuippeB 
elt polus tam circuli minoris a'C L, quam maximi AG: & D eft polus circuli mi- 
noris cujus radius A, & ciculi maxinu dudti per AEP. ) Ergo (per'7: 6. Eucl. ) 
AamozaAnG. Ideoque axtHoza AOG:'& anKouxta APC. 'Ergoaw. 
aH::AG.AO. &ao,aK!:: AG.AP. Sed 4 DaozaDLK: & 4fauzs 
DLK. Ergo Da. ao:: DE.(LK==) aH. '& fa.aw:: &L, (LH=2)a K. Ergo Da. 
DL:: ko Hier) AG AO/&8Aa.8E%: (aw. aK terat) AG! AP 1.0. $5 Zer. 
S3Xer::73 4 verucalis, T, #XUL '& 5, 3ZentE,'s Ker: ing Lye. Ty; Zh 


COROLLARIUMI 


In Triangulo quovis Sphzrico A EG. | 4A; | 

1,5 bal. 1,3Zcr:;:T,5X cr. TX ſegmentorum baſis, quz fiunt per ar- 
cum perpendicularem ab E, demifſam. Dico.. AG:;AP:;AO. Ad; Puta enim 
circulum OG P 'm Sphera {ceare:arcum AG in; pundto 4. Ergo.arcus Ad <«t 
difterentia {egmentorum baſis AG. & poſtquam circulus projectug fueric, pun&tum 
d Jacebit 1n pcripheria O G P,, erxtque rea Ag _tangens {enultis, arcus A dz;& 
( propter punctum A extra circulum O/GP) AG,AP::AO0.AM., +... 


cOBOELABIY I it,” 


7T, bal: T,3Zcr:: 17 42. £9 17 "AE APY9% 3 L (or ſupa.) 
Sed E AG= arcui DB, & 2A GE —BC. "COROTF 


r 
4 


Tx1IGONOMETRIA SPHARICA $95 
COROLLEARTUM LIE: 
T4 bal Ta Ker%; Sz Z LL. SPRLL, 7 WG AO: Torn peut 6 


COROLLARTOM Iv. 


Si LE. GA fit Rectus, erit APxAQ=AG e, In, Triangulo, Spharico 
Rettangulo. T: ; H ypot. 1 Perpend.: x T: 2 RIEL . ; Perpend. =T# 3. bal. 


Libet hic Theoremata ma uca, Aubjoagete,: quz as fint ad Girculodita .diame- 
tros ſupputandas 1 in Projectione Sphzrz Stereographica; vel etiam ad T angentium | 
& $ccantium Canones facihius. ( {i opus fuer ) condendos, aut ad examen re- 
vocandos. 

Ducatur CF: E. & CD=SDE—DB. Ergo, cECB_. | 
eſt rectus, &L CE —ZE = ZFCB. &4EGF =LB © \. An hy, 
=ZDCB.' Ergo ZFCB=ZE CD = {FDC=7 com- SS 
plement: 4 DC Hinc 

r.'/ arcus + T arc. —"T: arc; ++ compl. ;=T: 45 +! 
Are.': CD+DEF=FE. | 

2. { arc. — Tarc. = T 5 compl. = T: 45 —Y arc. : 
CD-—DF=FB. \ 


\ FE 
 _ 7 os = 7 arcus dupl:. Ln (TD. 
- : ——FE—FB 
T Arc _ _ arcys dupli. ,— " = KI. 


 Excerpta e ſchedis D. Baker, P meam me- 
thodum redutta)- B95. Ge Hs 


IU 2+ 
qq- £48 5 


L em a av | Bat 
Umma Simuum 2 arcuum . X Sin. :: T, 3 Z arc. T, 3 X arc. Sint © enim arcus 
EA. Boks noi EG— FH:: St .- awd 26. QU. Fig.16. 


o : Z A; 43 \ 
ks : , 


/ 1G. 


ay w4- "EBW IEA Y DN HE OE + 


Z "colin . X cofin.'; 15-4 Z arc. T3X arc, $i arcus fint= 90: Alias." cofin. 
X colin. :: T4 Zarc. 7; arc. CH+C6. CH— C64: ><, 


CH—=CE .- CU:UH::«0.0F::-N.NK 
- | 


LEMMA V'ITE* 


Z Tangentium . X'Tang, : :\S, T'arc. S, X arc. Sie enim arcas NA, NE, 
ell P-mz.Kkm: bby F L: :EG, FH. 1. . 


LEMMATX jo 


ESI ane Eg «1, 7 
Sſſſſ3 © | 


'? S zac 
S arcus = —— 
5 


A. Mis I 
s SSC Ir-<C 


EF RIGONOMETRIA/ SPHARICA.! 


= ; 
of Lo A 
— 7 ae un . En Fes 4 . Kt 4 * 6s 
5 "2 EC 42; A ' .—| wy \ 
4 X 4A « 'S- I s * .% A 


_ mn 4 - 5 Me \%n Fr arcum nk; 4Aaart. cofangutis ſub " FEEC AEM ſinibus & coſinibus pro- 
WE ds DN, roi, hobo COSuS '9.) S3 AxEz A. S3ExZZE. 


PE 7 Hey 300 Tis 2 arcuuni A;F, Jug reftangyils ſub {oogwnit Sinibus & Secantibus, 


BE, | kS As R. S,E xR__ 


4 , ww. ” s y 
* <: >. þ Fi R Ca Ss »f 
Tg ; B r Ot OE | ; "p' EZ &C # P. 3 v. 
- 
a 4 b Y » , 4 % 
- , — 4% q Y 3 
- mt 4 


PE AT Baſing fb "Tan entibus_ angulorum ad verticem” pro rtionales. 
wy Sal -'TLB >A.T,BA:: R: S,PA: :) T,D "4 DA. 


- p Fig. _p | 
ITED BBA 
REGUL 4 VI. : by, 
S, Zer . S, Xer::73Z 42 verticalium. T2X ZL vert. :: 74 XLL vert, T: 
Z 14 ver. Dem: Per Reg. 4- og T;DP: =, DPA. S,BPA. Ergo 
T,BP+T,DP.'T, BP. —-T, DP:: = DPA+S, BPA.=DPA—=BPA. E 
þ. e. ( per /em. 8&7.) $,Zcr.S,Xer.: :T3Z 44 vert TEX 4 vert. Fr 
- R££&6CU £4 VIL "Dn 
TiZct TiXer:: TIZEL ad bifin, TIX 22 bal Tdeoque 7: "4 0 
Kor: 'T3X 42 baſ T 32 bat. Dem: $.BP.S, DP::S, D.S, B. Ergo 
$,BP+S,DP.S,BP—S,DP::S,D+SB. S,D— —SB. Ergo ( per /em. 6.) 
BP+DP BP, DP... D+B 
To O71] mens $27 bablY Te F 
: x od HIV 2 2 
mo AITFINNG GA £5; ; \ 
Ho. 1 ;DECULS VL 


nes if 73ZLL vet. T! Z 41 baſ.:: T3XLL baſ. T X 22 yert. . pk Ras 
S, BPA S, DPA::=,B.&,D. Ergo S, BPA+$; DPA $ BPA—S DPA': 


TEE =,D. Ergo (per lem. 6:.8&'7.) T — ny Creme 
bord, rhe TH PRESED:: ts 24D BPADPA | i 
<7 ; 7 2 


AGGIE 


In Triangulo quoyis Spht. B/PD, 'datis £*.P & cruribns BP, DP, invenire 2 
"I | angulos ab baſin S1Z cr. S1Xer:: TiP.T3X 42 bal. 
+ &DEZcr..EiRer: n3P. T'; VAR bal. 


Dem: Per Reg.6. S,Zcr. S,XNer::75ÞP. T2: 1X 22 vert. Ergo terminos ho- 
Reg.7. T2 Zr. T5 Rex : : T3244 baſ F3X42 bal.> mologos invicem 
Reg.8.T3Z42 bal. TiX22 vert. :: 73P:T{XLL baſ. \ multiplicando. 

' S,Zerx TyZer. $ XerxD3Ker :: 793 Þ. Te) X4.bal.'Ergo-(per dem..1.) Sq 3 Zr 

_—_ np P. TqiX44; baſ. "Ergo-S/1 Lar.S1 $ Nef:: 7 4P. T3X22 bal. 


2*. Per 


IS 


Tex1iconoMETRIA SPHARICA. 


F : 2*. Per Reg.6. S Zr. SXer::73P. TEX vert. Ergo terminos ho- + 
. | Regy7. T iZcr. T3 Xer:: T3X41 bal TEZ42 baf. 0gos —_—_— 
Reg.8. T4X42 bal, TIXLL vert. cr 4P.Ty Z2 ba. 2 ne gon 


- S,Zer x T1 Zr: SG Aer SeL 1s 75 Zee baſ. jeg (per 

=91 Zr. EgzXcr:: T1g4P.Tg4Z4 {. key] Zer. E3Xerit nt x fo) 

Demonſtratio iſta fu upponit . P=Z42 vert. 7z. e. adicularem cadere intra 
Triangulum: ſed & Is  proportiones ortuntur, [yp 


OROBLEMA. 


In Triangulo novis' Spherico datis' } FE. & baſe interjecta 1 inyenire < ltr 
reliqua, vel 1 tertit 'ctara. © © © 


$12 44'S} CL :: T3 bat. T5 Xo: 

$17 42 'SIXLL: Þ ft baf'T' I Zenks. | 

Demonſtratio' nititur\ir{dem Lemmatibys & R Sed 
ſtatim ex przcetiente conſter,'fi muretur "rtiah am ab qi tos in ſbi ſupplemen- 


tale.” | h 
| an > Bhat REGUALA IX || 
= VeTrimgd qioris Sphwrico demillo a vertice 'arcu perpendicular a ad ba- 
F, ſen wEries ++ 


4517; ſegthe! tornm baſis T5 Zer: 'T; Ner T3X{ baſ. - Nam Reg. 
=, BB, DP: =, BAS, DA. Ergo S,BP-+-3,DP:; = BD 2, DP:: Dees: 
2 BA «5, DA: "Ergo (per lem. 7;) > #Ztr-: T4 Key? 77 ſegm.' 'T'3R. £ 
Ergo T 4 bday : (r3'Z 90647 fegnn: ) TS ſegm- Gf ts £ 
PR 0 & F £ MA 


Sk * 


pe Trianguli Spharici 3 Lateribus, 1 invenire Angulum. , . Demittatur _ 
| pendigularis, exiique..T' } baſ., T1 Zo i: T EXD: T,, Tum:;F + 5 baſ. — legs 


mento juan &GF—=: <1 : baſ: perpendicularis axes extra 2 Trizngulum. 


Tom &R. 2DÞ: {TDA BD md 


OTE,” EC TAN 


AG: 6. A 4. fy fakes, 144. cede 1. Luk m0 9.8L x9. ep 
0,000; BR xe? mopes inn 
L. 6.. numerus. p. 77. /. autep. 
contineatur. ,f..112, 4. uf. cognito.;;p,>115: 4. 
UOTunn, He 133: £32. ABix AD. p.x71.1 30h 
Tn Vanis, Þ. 215. = 9h 4s 
"2h e 


My 
3 &ge+ Pf: Pd a 
P-.3I 


pro RD p. 498: 
bag: pay «455-1. TE ( þ:466. | 'Þ* ; 
L12. . p28. 4 ned P.546: 1 ot. P.547.- Ls. pro hq 
SA 
det AqEg, mt 
L antep. pro += 7 © Wy ns of qE% tapme +AE > 


£582: Ph5 pe IS; Pro, . 600. Lal pole lg I +e'p 74 'L19. 


UE TL 27 p. 655. Ex.” FE AcC. BSE 28, 
þ. 859. þ 37. quimam. b34 | F992 


P: 0. m I a; poft 3) ix) mterpone 64) 
ZX. 


P 193. Shen 3 bx ſus hes pat 7-4 ſeribitas n pro 2. 
P. 593. 
ReeZague O AR pr _— ad V. Liters i paul ating promevends. 
2 cogg* AGLY tera g vis conparet. _ 

Schem. 2. pro tnfertori G powen _- kiers. 
P. fo 4 Schem. pro 5-06.09 FH dwcenda off Tangens DH. 
P. 19, 720. Fig. 16. deefl D mter $5. 


nVESOFF TS Abi AAR ie G4 


